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carum , commentarios • ; quorum 
omnibus  iam  difiraBis  exempla- 
ribus, cum  a lia  ejfent  re  cude  da, 
tvaluietiam(  dare  operam , vt  locti 
pictiores  multo*  atquevberiores 
edeYtritHr.  quod  Dei  beneficio  fuc 
cefiit . Sic  enim  fe  teibabet,quod 
te  Mfi fingitis,  Dux  Serrnifimc, 
quemadmodum  nihilefi fimuhn - 
uentum,  & perficffum  ,fic  nemo 
effjqui  a principio  in  qualibet  re 
fcribenda , aut  exponenda  pofiit 
omnia  perui der  e hnulta  apparet 
itckumt  ac  Jipitfs  cogitanti  , qua 

aciem  quamlibet  acutam  ante  fu 
giebant . ReBe  hoc  quoque  Euri- 
pidesjvt  pleraque  omnia,fiapien- 
tioresfolentejfepofieriores  cogita 
tiones  . cum  quacongmit , (f  co- 
^ ^ ’ haret 


. heret  vulgatu  illud prouerbium  > 

Cid  Publio  tribuitur  , Difcipu- 
efi prioris pojlerior  dies . Ita* 
que,  cumpriorem  editionem fu- 
merem  pojlea  in  manus  , multa 
cjfe  animaduerti,  qus fi  adderen-  • 
tur,  nonpaucaex  Archimedis > 
Apollonij,  Ptolemai,  aliorumque 
inuentis  videbantur  melius  expli 
caripojfe : fi  videlicet  e pronun- 
tiatis y ac  theorematis  Euclideis 
alia  quoque  netterentur  . Quod 
tpjum  etfi  tunc  etiam  pr Alliti, 
multo  tamen  nunc  feci  copiofius : 
interiiciens  ea  fit  licet  > qua  vel 
vtilia , vel  nece ffaria  fore  cenfui 
ad  aliorum ,vt  dixi,  auctorum  ct 
gnitionem . Addidi  inter  c At  er 4, 
*vt fpectmcn  dem  aliquod  rtrum , 
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quA  hoc  volumine  accefferunt  , 
demonftrationem  Geometricam , 
eamque  apertifiimam  axiomatis 
•undecimi  , quod  proponitur  ah 
Euclide : cum  ea,  quam  allatam 
fcimus  a Proclowutila  efie  atque 
imperfecta  videatur  * Deficri- 
ptione  item  omnium  figurarum , 
qua  rectilinea  Aqualium  laterum 
angulorum  appe Uant  ur,  in  cir 
culo . %ationem  pr At  er  ea  & hre - 
uem  , necohfcuram  circuli  qua- 
drandi : rem , vt  ficis , tum  a ve- 
teribus, tum  a recentioribus fic 
expetitam , vt  multorum  in  ea  co 
natus  magis  apparuerit , quam 
effectus.  Effeci  autem  hoc( vififal 
lor  ) ita  accurate , acjubtiliter , 
vt  tam perfecte  approbetur  qua- 
dratum 
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iratum  aquale  circulo, quam  ex - 
qui  fit  e redi  line  a figura  qualibet 
ad  quadratum  aquale  ab  Eucli- 
de dirigitur : immo  ( *vt  loquar 
aliquid  audacius)  a liquanto  per- 
fectius : cum  ad  quadrandum  cir 
culum  paucioribus  linearum  du- 
ttibus  fit  opus , quam  ad  figuram 
rettilineam  plurimorum  angulo- 
rum, <vi  a,  ratione  quadran- 

dam y <vt  aperte  docebitur  libro 
fexto.sAd  nonum  denique  librum 
adieci  numerorum fraftorum  de- 
monfirationes  clari  fit  mas , alia- 
que nonnulla,  qua  nunc  quidem 
non  numero  , quod  ea  mihi  volo 
adipfametloca,  quibus  explica- 
buntur, plena  atque  integra  re- 
J eruar  % . Laborem  igitur  hunc 
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meum  3qu ali fcumque  efl3  cum  ite 
rum  effem  daturus  in  vulgus y ne- 
mini arbitratus fumreftius,  qua 
tibi  3 Dux  S er  em  fime  3 dedicari 
pofie.  Primum  quidem  quod  cum 
fuperiorem  illam  editionem  fub 
Emmanuelis  P hi  liberti  clarifsi- 
mi  Ducis  patris  tui  nomine  appa 
rere  uoluerim, fulte fecijfemfi po 
feriorem  hac  alq,  q tibi  3 qui  eius  I 
es  ditionis 3 Qf  humanitatis 3et 

pietatis  h&res  y eius  que  imago  cor 
poris  3 atque  animi 3 confecrajjem: 
Deinde  vero  quod  in  hoc  feque- 
bar  Archimedis  exemplum:  qui 
nemini  opera  fua  iudicabat  inferi 
benda  3 nifi  et , qui  intelligens  ta - * 
Uum  rerum  3 ac  peritus fuijfet . 
Quod  cum  it  a fit  > quidqihocti - 
v.v.  a bipo- 


bi  potifiimum  deberetur  donum , 
(fi  tamen  donum  dicendum  eft 
id,  quod  qui.  dat  videtur  ac  ce - 
pijje)quem  Io  annes  Baptifth  Be- 
ne ditius fcientifisimus  reru  Ma- 
thematicarum ita  teHatur  excel 
Iere  in  his  artibus, illa prAcipue  in 
parte,  qua  principes  viros,  at  que 
excellentes  Imperatores  decet,  vt 
ea , qua  pertinent  ad  inBrucndos 
exercitus , Gppidaque  munienda, 
per  te  ipfie  implere pofiis . J\Qecjue 
vero  hac  pofirernafuit  caufia , et  fi 
pofiremo  in  loco  ponitur : vttibi , 
aliis  que,  .quorum  in  manus  hac 
ficripta  peruenerint,  hac  fialtem 
: ratione  ojlenderem  ita  tibi  obliga- 
tam ejfe  Societatem  nofiram  vni- 
uerfam,  vt  iuretibi  omnia  mea 

opera 
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opera  i labores  vindicare  pofi 

Jis . (tdccipe  tu  hoc  i quod  tibi  of- 
fertur % Princeps  inuictifeime : 
quod  et  fi  paruum  alicui  videa- 
tur3 atque  exile,  non  dubito  ta- 
menfuturu,  quin  vbi  tuam  i fiam 
attigerit  dexteram  fortitudine  fi- 
deque prsfiantem , plurimum  fit 
accepturum  vel  magnitudinis , 
vel  gratis . Vale . CaL  Sept , 

M.  <D.  LX X XIX. 
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ETSI  fummam diligentiam adhibuimus , 
vthi  commentari j quam  cafligatifsimi  in  lp- 
cem  prodirent : fieri  tamen  non  potuit»  ( vteft 
humani  ingenij imbecillitas)  quin  errata  ali- 
quot irrepferint;  qu£,  ne  curium  in  demon- 
ft rando  impediant,  monitum  te  paucis  uolo» 
ut  ea,  antequam  ad  demonftrationes  te  confe- 
ras, ad  normam , quam  hic  dcfcripfinmr,  prius 
corrigere  ne  grauere. 


ERRATO  RV  M PRIORVM 
fex  lib.  Corregiones. 
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• Errata 


Coric&a. 


.o  inter  fe  dtftent  . J s 
retia  CD, 

% • lineam  A B,  - 
> in  G.  A V * 
limitem  F» 

. anguli  AED, EDA,  anguli  EADyE DA, 


3»;  21 . infiedifien» 

gt.  rtkaCDy 

CS,  ■ U Irneam  A E, 

6f.  $.  • -in  E,  ' ‘ ' 

fS,  jj,  limitem  E, 

102.  2. 

t$7.  "I/.' 

122.  q.a fine.fupra  ED, 

12}.  2S»  Ungulum  ABC, 

t}f.  s.  . t.prtmi. 

14».  ’ 4.a  fine. ad  AC. 

170.  14.  a fine,  angulo  ABC, 
i SE.  27. 


futt} 
angulos  ai  E , 


» i ;«?i- 


futt  i 

angulos  ad  D , > ’ 

fiupra  B D, 
angulum  BAC, 

of.pfltJtl  • 

ad  BC, 
angulo  E AC, 
it  quia  latus  BA,la - Er  //ifwr  Byf,  latere 
tere  AC, ponitur  no»  A C , ponatur  ma- 
minus  serit 


3 /• 

mn  maior  ^ * * 

mittar 

Dee  fi  liter  a A, in  fig. 

in  extremo  linttEE . 

/. 

aqualium 

paralie! aru  equuli  u 

2 0. 

ipfiAB:' 

tpfi  AC: 

It. 

ipfi  AC, z/lk £l  $ 

ip(iAb,velCI 3 

S. 

ex  AB.BD,  ** 

ex  A B,BCy 

2. 

MSB  C.; 

AC,  BCy 

1 0.1 

* fine,  fi  fi.  eundi 

. s. fecundi 

I. 


iit. 

19  J. 

jit. 

2SC. 

2S(. 

300. 

3 i*- 

.31  3. 

}17.  --  . „ JL. 

336.  12. a fine,  maxima  vel  minima  rnaxima  propinqui» 


propinquiores, 

• 3 it.  7.  a fine.  7.  primi. 

4 02.  U.  £CD,B0A, 

, 417 • 9.  it.  primi. 

' 423.,  .X.afine.iniafdem  partes 
424.  ■ 27.''  aqualia 


res, 

4.primi. 

BC.  A,  B D A, 
it.  terti/. 

ncn  in  ea  fidem  partes 
aqualia  duobus  lato- 
ribusGEyGfy 

43*. 
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f+r*‘  V A A £>£*  in  A,£*  P. 

+M.  I/.J  » fr  minus  PH. 

it»,  jq.  afffqutaltiru  afefquittrtia 

f+i»  ' >*•  * « v 'dtilvna  excedant,  vel  vna  deficiant, vel 

'*SAC\»\  Anv^  -~A  y»f  mmalta  fint. 

w * 41  4 • 1 *•  vel  ana  excedantj. 

Cs4*  t.  vt  nifTvpmm  vtnonnunauam 

6Cs.  3. M fine.  -ji-jK  ■ »\  • X 

Cty.  tf.  erum  ente a 

*1(.*.A7k ..  '^adCrqujirtxm.  adD,auartam. 

yof.  x.  ita  DH.adHE.  ita 

7»^  S»:...  arit  quoque  H E,  erit  quoque  HP. 

7*i'  iq»,  ,- , Ergo  componendo  Erjo permutando 

7tt.  Jn re  ff  angulo  KC,deeJl Utera  B.  • '::'f ' 

T9S.  f Utfiae,  KJLtpnm  am  AH, primam 

7tt.  i \ DudpperD,  Du&aper.  A, 

79-0*  !•  c * Eri»  Igitur, vt  CB,  «V  Eri»  ig :tur  vt  G C» 

adCA, 

7»>  tff-j  WGL,^^.. 

/i/,  vltim* . 2 2. quinti.  J 2. quinti. 

vhVvfi-ifi*#** iSR,*tfxR,*  if*SK,*,»KR. 

M2r.**i  .emutdimmttn  enim  ftmtd**mtter . 

% ’ 

: A/»4  errata-minorit  momenti  facile  munit  corriget . Er- 
* rata  vero  pofieriomm  librorum  t ad  finem  totiutlMcli- 
. ,C.  dis  repertu.  . 
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j QVAE  PRAECIPVE 

Prioribus  Commcntarifspo- 
jieriore  hac  editione 
addtta fint*:  ? :v 

DEMONSTRATIO  Geometri- 
ca Axiomatis  vndiccimi  Euclidis , {Si  in 
duas  redas  lineas  altera  reda  incidens , 
internos  ad  eafdemque  partes  angulos 
duobus  redis  minores  faciat, duae  illae 
redae  lineae  in  infinitum  produdae  fibi 
mutuo  incident  ad  eas  paftes  , ybi  funt 
anguli  duobus  redis  minores<j[  multo, 
euidentior,quam  ea,oua  Proclus  afiert. 

II. 

DIVISIO  lines:  red*  iri  ijuottiis 
aequales  partes,per  folas  priores  40.  ,pp. 
lib.i.  abfque  ope  proportionu  fexti  lib. ' 
III. 

QVO  pado  conftrupnda  fint trian- 
gula ambly  gonia,  & Oxygonia,vt  in  nu 
meris  apparere  poflint,  quae  ab  Euclide 
demonftratafuntpropof.i  2 ,&  i3,lib.2, 
1 1 I I. 

RESPONSIO  adApoIogiamla- 

cobi 

.....mmm,  g m,  rn.rnmj,  . j;|i  ■ ’ mmm» 


cobi  Peletarij,de  angulo  conta&us  f 

‘v. 

C O N S I D E R AT  I O pulcherrima 
ad  Enem  lib^dc  figuris  aequilateris , at- 
que $quiangulis  intra  circulum, & extra 
circulum  deferiptis : Num  fcilicct , om-  * 
nis  aequilatcra  Etaequiangula etiam,  & 
omnis  aequiangula  Et  quoqjzquilatera, 

VI 

> tractatio’  copiofifllma  de 

proportionibus, & tribus  praecipuis  pro- 
portionaiitatibus,  Arithmetica,  Gcome 
trica,  atque  Harmonica . 

V II. 

PVLCHR  A contemplatio,  cur  Eu 
elides  in  defin.6,&  8.1i&  5 . quatuor  ma- 
gnitudines proportionales , & non  pro- 
portionales per  earum  $qucmultiplicia 
definierit. 

viji. 

DESCRIPTIO  inHex^cuiufdam 
s lineae  facillima,  perquam  &in  circulo 
figura  quotlibet  laterum  aequalium  de- 
icribitur;circulus  quadratur; angulus  re 
ftilineus  in  quotuis  partes  ^quales  diftri 
buicur;Cuilibet  arcui  circuli  re&a^qua 
iis  exhibetur , & contra ; Et  denique 
I , - alia 

— ^ M. — 1 . - — , 


»_■• ~ 

alia  fcitli  iucundifsimap  er/iciuntur 

, , • • IX.  T , 0 . f ' 

QVO  pa&o  pleraque  theoremata. Ii 
bri  7.  demonftrentur  quoque  de  nume- 
ris fra<5tis,fiue  ipfis  adhaereant  numeri 
integri,  fiue  non.  ^ 

X.  . * r 

MINVTIARVM,  fiuenumeroru^ 
frattorum  demonftrationes  clarifsimae . ' ' 


X I. 


DE  Proportionum  copoficionci  quo 
videlicet  modo  Additio Subtra&jo, 
Multiplicatio,  ac  Di  uiflo  fieri  debeat: 
aducrfusquofdam  Receritfores;  / 4T 

• rjI  • '*x  1 i.v'  * nj  • ’ 1 

DESCRIPTIO  quinque  \rcfrpoitom 
Rcgulariu  in  data  fphaera,  ex  Pappo  Ale 
xandrino,  & quidem  facilior*  quam  ea, 

1 * fl»  fl*  *Tt  | • ff  ^ 


quam  nobis  tradidit  puclide*. 


;a 


xiTr. 

COMPARATIO  Soliditatum,^  fu- 
perficierfi  connexarum,  eorundem  quin 
que  corporum  Regularium  inter  fe . 


C ottrn  fuofn/ijm  ~hifct  commentiri"  idicBi  fient  non 
ps*M  , dihgcru  L e3or  nullo  »*gouo  notibtt. 


IN  EV- 


r 
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IN  E V C L I D 1 S S||! 

ELEMENTA 

PROLEGOMENA- 

\r 

? R AE  F A T J O. 

I QV I S forte  miratur,  cur  poft 
tot  prxclarifsimos  in  Euclidis 
elementa  Geometrica  commen- 
tarios ab  cgrcgijs  , & in  primis 
Mathematicarum  rerum  peritis 
fcnptoribus  editos , nouas  adhuc  ipfi  commen- 
tationes confcripferimus , is  facile  fibi  perfua- 
debir,  non  temere  id  a nobis  effefadum,  fi  con- 
iili  j noftri  rationem  cognouerit . Cum  enim  16- 
ga,  diuturnaqj  experientia  nobis  eflet  perfpe- 
dum , atque  exploratum , eam  e(fe  vtilitatem , 
atque  adeo  necefsitatem  horum  elementorum , 
vt  fruftra  quifquam  le  fperet  fine  ipforum  prx- 
fidio , acutifsimas  , fubtilifsimafque  Archime- 
dis , Apolionij , Theodofij,  Menelai,  Ptolemxi, 
exterorumque  illuftrium  Mathematicorum  de- 
monftrationes  pofTe  percipere ; vehementer  do- 
lebamus , tam  infignem , & illuftrem  audorem 
a pleri/qj  omnino  negligi , a pqrpaucis  vero  pro 
dignitate  tradari,ita  vt  vix  hoc  noftro  feculo  re- 

A perian- 


\ I 

' * i 

i $3&VRAEFj4T10$39 

periantur , qui  fcdulam  operam , ac  ftudium  in 
perdifeendis  his  elementis  ponant , ob  eam  po- 
tifsimum , vt  arbitror,  caufam,  quod  difficulta- 
te rerum , quas  tradant , atque  obfcuritate  de- 
terreantur , nullumq;  habeant  hac  in  re  ducem , 
quem  fibi  citra  erroris  periculum  fequendum 
proponant.Extant  quidem  commentari j Cam- 
pani, ac  Theonis  in  fingulos  Euclidis  libros  fa- 
ne  eruditi , qui  fatis  efTc  pofsintcuiuis  ad  facile 
confequendam  horum  elementorum  dodtrina : 
Sed  alter  fecutus  in  omnibus  eft  traditionem 
Arabum,  qui  magna  ex  parte  Euclidis  ordine, 
ac  methodum  peruerterunt , verbaque  propofi- 
tionum  eiufdem  locis  non  paucis  immutarunt , 
vtvprus , germanufque  audoris  fenfus  perdiffi- 
cile pofsit  intclligi;  id  quod  maxime  in  decimo 
libro  perfpicitur : Alter  ( Theone  intelligo  ) pe- 
ne innumeris  mendis, vitijfque  incuria  librario- 
rum ita  eft  deprauatus,&  propter  notas  gr^cas, 
qux  in  ciusdemonftrationibus  adhibentur,  ob- 
fcuras  illas , ac  male  expreffas  adeo  impeditus , 
vt  magnam  difficultatem  inexercitatis  mgenijs, 
perplexitatemque  gignat.  Quo  fit , vt  Euclidem 
fine  maximo  labore , ac  ftudio  nemo  percipiat. 
Iam  fi  ali  j ad  noftram  vfque  memoriam  maius 
aliquod  ftudium,  operamque  in  hoc  munus  in- 
terpretandi Euclidis  elementa  contulerunt , hi 
vel  fex  priores  tantum  libros  expofucrunt,velfi 

Suiinvniuerfum  Euclidem  commentarios  edi- 
erunt , hi  perfiepe,  relidis  antiquorum  demo- 
ftrationibus  certifsimis, proprias  alias, ac  nouas 

con- 
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confinxerunt, qua:  plcrunq;  non  tam  firme  funt, 
neque  rem  ipfam  fimpliciter,  & abfolute  confi- 
ciunt; pivcfertim  quod  modo  e propofitionibus 
voces  quafdam  perperam  detrahiit , modo  alias 
inepte  apponunt , modo  denique  nonnullas  te- 
mere immutant  , vt  merito  de  vero,  proprioque 
Euclidis  fenfii  dubitare  quis  pofsit . Qua  tamen 
in  re  Fedcricum  Commadinum  Vrbinate  Geo- 
metram non  vulgarem  excipio,  qui  nuper  Eu- 
clidem latine  redditum  in  priftinum  nitorem  re 
ftituit,  paucis  locis  exceptis,  in  quibus  non  pa- 
rum a vero  aberrauit,  vtfuo  loco  monebimus  . 
Qua:  cum  ita  fint , refq;  ac  leientia  tam  praecla- 
ra digna  fit,  quae  ope,  ftudio,  induftria  ab  ijs 
adiuuetur,  qui  aliquid  ad  hoc  momenti  afferre 
poliunt  poft  diuturni  temporis  in  rebus  mathe- 
maticis operam  collocatam;  faciendum  puta- 
uimus,  vt  lucubrationes  noftras , ac  vigilias  ftu- 
diofis  harum  rerum  noniliil  ( nifi  fallimur)  fub- 
fidi  j allaturas  in  publicum  ederemus . Accefsit 
editionis  caufa  altera:  Nam  cum  Euclides, pro- 
pter lingularem  vtilitate,  inftar  cnchiridij,  ma- 
nibus femper debeat  circumgeftari , neque  vn- 
quam  3eponi  ab  his , qui  fruftu  aliquem  ferium 
ex  hoc  fuaui  Mathefeos  Audio  capere  volunt , in 
coque  progredi;  id  vero  in  hunc  diem, exempla- 
ribus omnibus  maiore  forma  imprcfsis,  necdii 
fa&um  videamus ; hocnoftra  editio  certe , fi  ni- 
hil aliud,  attulerit  commodi,  atque  emolumen- 
ti . Sunt  enim  hi  noftri  commentari  j in  vniuer- 
fiitn  Euclidem  cofcripti  commodiore  nunc  for- 
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ma,  quam  vulgo  cateri , (id  quod  magnopere  a 
nobis,  qui  nos  audierunt,  efflagitabant, ) volu- 
mineque editi , vt  facile  iam  queant,  nulloque 
negotio , e loco  in  locum , cum  res  tulerit,  ferri 
atque  portari.  Nunc  quo  modo,  via,  ac  ratione 
res  tota  a nobis  pertra&etur, quidque  in  hac  in- 
terpretatione praftitum  fit,  paucis  accipe.  De- 
monftrationcs  aliorum,  maxime  Theonis,  quas 
quidem  ipfius  effe  Euclidis , non  Jeuibus  argu- 
mentis addufti  cum  plerifque  affeueramus  , & 
Proclus  etiam  teftatur,breuiores,  quantum  per 
rei  difficultate  licuit,  vel  certe  planiores,  quan- 
do illud  non  potuimus,  dilucidjorefque  reddere 
conati  fumus . Non  enim  illas  nude,  ac  totidem 
verbis,  quot  erat  {cripta-,  propofuimus.  Etenim 
ea  eft  interdum  illarum  breuitas , vt  illud  acci- 
dat , quod  ab  elegantifsimo  poeta  di&um  eft . 
Brcuis  eficlaboro , obfcurus  fio : Interdum  etiam , 
cum  breuius , atque  fuccindius  efferri  pofsin t , 
magna , ob  longiorem , quam  fatis  eft , Termo- 
nem , affertur  moleftia  legenti . Quarevtrunq; 
vitantes,  eas , velut  atquead  eum 

fere  modum  tradidimus , quem , cum  publice 
Euclidem  interpretaremur,  obferuauimus  ; hac 
etiam  re  auditorum  defiderio,&  voluntati, quan 
tum  eft  in  nobis , fatisfacere  cupietes.  Ita  enim, 
noftrafententia,  Euclides  facilius  a ftudiofis , 
i js  prafertim , qui  ceu  tyrones , hac  Mathema- 
tica ftudia  nunc  primum  aufpicantur,  ac  maio- 
re voluptate , vtilitateque  cognofcetur . Praeter 
hac  adiunximus  multis  in  locis  varia  problema 
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ta,  ac  theoremata  fcitu  non  iniucunda, neque  a 
fcopo  Geometri*  aliena, qu*  partim  ex  Proclo, 
Cap'ano,alijfq;  auctoribus  decerpfimus, partim 
proprio  (vt  aiunt)  Marte,  afsiduifq;  meditationi 
bus  ipfi  confecimus . Data  infuper  in  hoc  dili- 
gens opera , vt  definitiones  Euclidis , prsfcrtim 
obfcuriores,  & qu*  aliquid  vifk  funt  habere  dif- 
ficultatis, (in  quas  plurimi,  taquam  in  fcopulos 
quofdam , incidentes , a redo  curfu  deflexerut , 
& in  errores  varios,  atque  abfiirdos,  prorfumq; 
ab  inftituto  difciplinae  abhorretes , dilapfi  lunt.) 
dilucide,  atque  perfpicue,  quoad  eius  fieri  po- 
tuit, explicarentur  j id,  quod  harum  artium  ftu- 
diofi  facile  iudicabunt.Qu*  res  cum  in  amplio- 
rem magnitudinem  excrelcerent,quam  vt  vnius 
libri  fpatijs,  hac  pracfertim  forma , commode 
includi  poffent , in  duas  partes  totam  tra- 
ctationem diuifimus.  Altera  fex  prio- 
ribus libris  continetur : altera 
noucm  reliquos  ,vna  cum 
decimofexto  ad  com 
parationes  quin- 
que corpo- 
rum 

regularium  pertinente, quem  ex 
Francifco  Fluffate  Candalla  adi  jcere  vo- 
luimus , compleditur. 
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nem  priore  hm  multo  locupletiore : in  qua  fciliict  va- 
ria tum  problemata , tum  theoremata , qux  rebus  Ma- 
thematicis magnum  adiumentum  allatura , longo  vfu , 
atque  experientia  comprobabimus , & qux  in  priore 
editiom  dejimt , adieciuus  tplmmaq;  loca  fubobfcu- 
ra  clarioribus  notis  ihujbauhnus . Mddidimus  prx- 
tcreanouam  demonfiratione  vndccirni  axiomatis  Eu- 
clidis , ( quod  in  hifce  commcntcrus  e(l  tertiunuieci- 
mum  ) quo  vult , Si  in  duas  retias  lineas  altera  retia 
incidens , internos  ad  cafiemq;  partes  angulos  duobus 
retfis  minores  faciat , duas  illas  retias  lineas  ininf- 
nitirm  produ&as , coituras  tandem  ad  cos  partes , vbi 
funt  anguli  duobus  redis  minores : addidimus , inqua, 
nouamdcmcnflratbncmd  nobis  nuper  inuenta,  quam 
nonmiucmd&m  fiudiefo  Lcdori  futuram  Jpcramus, 
qubdeo  principio  tota  dodrhut  de  lineis  parallelis , 
qux  irnmenfapropemoditm  efl,  atque  infuit  annitatur, 
Quanqua  enim  idem  illud  principium  Mrabcs  quoque 
oUm  dcmonViraffe  iam pridem  acceperam , quiata- 
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men  eorum  demonfir axionem  diu  ac  diligenter  qusfi- 
tam  -videre  mihi  non  licuit,  ( nondum  enim  ex  trabi- 
ca in  Latinam  linguam  conuerfa  csl)coaftus  fum  hanc 
meo,  vt  aiunt, Marte  excogitare,  vt  nullus  in  eo  prin- 
cipio tam  neceffario  iam  dubitationi  locus  effet.  T^eqj 
enim  "Procli  dcmonflratio,quam  ad propof  28.  lib.  1. 
Euclid . de  re  eadem  affert,  omni  ex  parte  abfoluta,  ac 
Geometrica  cenferi  poteft ; cuius  rei  cauja  eodem  loco 
a nobis  explicata  ejt . Deinde  ex  Pappo  * Alexandrino 
inferiptione somnium  figurarum  regularium  in  circu- 
lo, beneficio  linea  certa  quadam  ratione  hi  flexa, per- 
fecimus : quod  ante  d Mathematicis  defiderabatur  * 
Ex  qua  eadem  linea  via  quadam , & ratio  ad  cir culti 
% quadrandum  (res  tot  feculis  d do  & i fimis  viris  exagi- 
tata) conficitur:  quod  alibi  docebitur . In  definitio- 
nibus porro  quinti  libri  aperte  oflendimus,  cur  Eucli- 
des magnitudines  proportionales , & improportiona- 
les  per  fquemultiplicium  habitudinem  deferibere  coa- 
Eius  fit.  Pofbemo  ( vt  alia  omittam)  omnes  operatio- 
nes fraElionum  vulgarium , qua  in  Arithmetica pra- 
ffica  declarari  folent,  Geometricb  demonflrauimus . 
Hac  fere pracipua  funt , quxhac  pofleriore  editione 
ad  commentarios  nofhros  in  Euclidem  accefferunt.Ca- 
tera  vel  theoremata,  vel problemata , quibus  editio 
hxc  poflerior  priorem  fuperat , qua  fanb  plurima  funt , 
<&  Euclidis propofitionibus fparfim  inferta,  interle- 
gendum facili  comperies,  fi  vtramque  editionem  cum 
altera  conferens  attentius  paulo  confido- abis . Tfimc 
quia  hac  Euclidis  elementa  ofiium , atque  aditum  ad 
omnes  alias  difciplinas  Mathematicas  referant , ac 
patefaciunt, opera  pretium  fore  duximus,  antequam 
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ad  ipja  interpretanda  aggrediamur  >paucis  commemo- 
rare , rndena  Mathematica  difciplina  hoc  nomen  ac- 
ceperint : qua  fit  earum  diuifio : d quibus  primum  or- 
ta, & per  quos  deinde  fingida  fuerint  exculta : quan- 
ta fit  illarum  praflantia , atq‘,  vtilitas  j & fi  qua  fiunt 
alia  rei  nofilra  opportuna . 


MATHEMATICAE  DISCIPLINAE 

CVR  SIC  DICTAE  SINT. 

I S C 1 P L I N AE  Mathematici. , qui 
quidem  circa  quantitatem  verfianiur  om- 
nes , nomen  acceperunt  a dsclione  grica- 
/u*.9nu*  > fine  uxtuus,  qua  figm ficata 
dtfctphnam  , ficu  dollrmam  . Cur  autem 
ha  artes  de  quantitate  agentes  nomen  d>fct 
plim , vel  doHnng  inter  reliquas  omnes  fiUf 
fint  adepta , duas potijfimum  caufias  apud  probatos  /criptores 
umento . Pythagorei  enim , atque  Platonici  exi  fumantes  , 
animas  rationales  certo  quodam,  ac  determinato  numero  con- 
ttnert ,tafque  de  corpore  in  corpus  migrare,  (quod tamen  Chri 
fiiana fides fiatfum  effie  perjpitue  docet ) tefiantur , eat  nomen 
doctrina , fime  dtfctplint  obtinere  , quod  maxtme  ex  ipfis  nan- 
cificamur  recordationem  , remtnificentiamque  illitis  ficientu  , 
qua  anima  no  (Ira,  ( vt  eorum  e fi  error ) antequam  corpus  in- 
formaret, eratpradtta.  Quod  quuiem  facili , ac  familiari 
quodam  exempto  coprobare  nititur  Plato  in  dialogo , q ut  Me- 
non tnf(ribitur,vbi  Socratem  introducit  pufionem  quendam — > 
interrogantem  Ce 'metrica  qtudam  de  quadrati  dtmenfime , 
ad  que  /icet  :n  principio  refpoderit,  vt  puer,  gradatim  tamen 
afeendens  eo  dcduflus  e fi,  vt  reffenderit  id,  qued  tandem  di- 
ff sirus  futjfet , fidiutifiime  perdidteiffet  Geometriam . Alift 
autem  piaret,  ideo  has  artes  pn  citeris  nomen  fcientii,Cf'  do- 
flnn*  Jibi  vendi  care,  quod  (ah  modum  , rationem  q . fetent  ia 
retineant . Procedunt  eram  Jemper  ex  pneognitis  quibu fidam 
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prtncipijs  ad  conclufionts  demonfirandas , quod  proprium  eft 
munus , atque  officium  doctrina,  Jiut  dtfciphm,  vt  fy  Arifid- 
ttles  te  flatur  i neque  vnquam  aliquid  non  probatum  ajfumut 
Mathematici , fed  quando  cunque  aliquid  AoCtre  volunt , fi 
quid  adeam  t m pertinet  eorum  , qtu  ante  docuerunt , tdfiu- 
munt pro  conceffo , (y  probato : illud  vero  medo  explicant , de 
quo  ante  nihil (criptum  ejl . <g}npd  quidem  altas  art cs , difici- 
pltnafue  non  jemper  obfiruare  videmus , cum  plerunqtee  iru 
confirmationem  eorum , que  ofiendere  colunt , ea , que  non- 
dum fiunt  explicata,  demonfiratatie , adducant. 

disciplinarvm  mathemati- 

carttm  diuifio . 
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YT  H AGO  RE  I , quos  deinde fiecuti  fiunt  om- 
nes propemodum  Mathematici , atque  Philofio- 
■ rr;  eyi  phi  non  pauci,  Mathematicas  difcipltnas  vni- 
r-t»£jfr«4  uerfias  in  quatuor partes  difiribuertint , Atit hme- 
ttcam.  Muficam,  Geometriam,  atq,  Ajlronomtam.  Cu  enim 
omnis  quantitas , circa  quam  verfianrur , fit  vel  Ut feret  a ,fiub 
qua  omnes  numert , vel  contimta , fub  qua  omnes  magnitudi- 
nes reprehenduntur , tfyvtraque  tam  fecundum  fe,  quamcom 
paratione  alterius  poffit  confidtrarif  Vifum  fuit  tllts  confient  a-*, 
ncum,  quatuor  prodictas  facultates  tnjiuuerc,  qtu  vtramque 
quantitatem,  pro  duplici  confiderationc  diligenter  contempla- 
rentur. Itaque  Arithmetica  agit  df  quantitate  di  fieret  a fe- 
cundum fe , inquirendo  fy  accurate  explicando  omnes  nume- 
rorum proprietates , /te  pqffiones.  Mu  fica  tradat  eadem  qua- 
tit at  em  dtferetam,  fiue  numerum  comparatum  cum  alto,  qua 
tenus  nimirum  foncrum  crnccr.tus  refpictt , atque  harmonia  . 
Geometria  de  magnitudine  fiue  quantitate  continua , fecun- 
dum fe  quoque , vi  immobilis  exijht , dijputat . Afironomia 
denique  eadem  magnitudinem , vt  efi  mobilis , confiderat  ; 
qualia  fiunt  coeleftia  corpora , prout  continuo  motu  cientur.  A i 
has  autem  quatuor  fidentias  Mathematicas , quarum  Arith- 
metica , & Geometria  pure,  Muficavero,  atque  Ajlroncmia 
mixta  dicuntur,  ofs  aha  quouis  modo  de  quantitate  agentes, 
qualis  cfi  perltectiua , Geographia , fy  e at  era  huiufmoJ* , vel 
facile,  vt  ad  capita,  a qui  lus  dependent , reduci pcjjunt. 
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ALIA  ratione  a G . mino  antiquo  C eometra,  & ab  ali/s, 
vt  auftoreft  Prof.sss  in  commentaris , quos  in  primum  Lucii - 
dis  iibrum  edidi: , Mathematica  dtjciphna  diuidutur.  Quam 
quidem  dniifionem , quoniam  eleganter , copiofcq.  docet , ad 
■pinnam  fejj  extendat  Mathematica  Jhfctplina,  ferme  ad  ver 
bum  ex  Proclo  iuxta  interpretationem  Francifci  Barocij  Pa- 
trici/ Veneti  excerptam  hic  fttbi/cerejlatui . Volunt  itaqj  pra- 
ihlh  auderes,  fcieiutarum  Mathematicarum  quafdam  m tn- 

telitdilutu  dant ax at  ab  omni  materia feparatis , quafdam > 

vero  in  fcnfihbtu , ita  vt  attingant  materiam  J.nJibus  ob- 
noxiam , ver  fari.  Prioris  generis  Jlatuunt  duas  longe  primae, 
pr aci' u af'}jfc! enti. 'is,  A rithmeticam,  fp  Geometriam : In po- 
fierson  vero  genere  conjlituunt ftx.Aflrologtam,  Pt  rffiechud, 
Geodifiam , Canonicam  flue  Muficam , Supputatricem,  at< % 
Mechanicam.  A /Irclngiam  dicunt  effe  eam  facultatem,  qua 
de  mundanis  cdijjent  motibus,  de  corporum  cale/iiam  magni- 
tudinibus,pguris,  (P  illuminatior, ibsts,  aterr.tquc  d.jlan  t-s, 
ac  de  ali/s  huiufrnodi  rebus.  Huius  rntfum  tres  confhuiuntttr 
partes  i Gnomonica , rus.  in  horarum  di/nenfene , pofitu  gno- 
monum , exercetur  : Mcthcorofcopica  , qua  eleuationum  dif- 
ferentias ,Jiaerumq}  repent  difl antias , me  non  multa  aha , 
(P  varia  A/lrologi cat tr docet  thecrematai  fp  Dioptrica.qua 
planetarum , caterartimqf  (ledarum  dt flant  i as  huiu/cemcdi 
Dioptrscti  digncfnt  injhumer.tis.  PerfytSiuam  aiunt  a Geo- 
metria gigni,  atquevtirad./s  vi/ori/s,  t unquam  lineis,  (p  an- 
gulis , qui  cx  htfcc  confiituuntur  catiorum  radi/s . D auditur 
autem  in  eam , qua  proprio  nomine  diittur  Ptrfpeiltua  , qua 
quidem  reddit  caufam  earum  apparentiarum , qua  aliter, 
quamfint  ,ff  nobis  offerte  folent , ob  eorum,  quifubvifum 
cadunt , a/ictjitus,  fpdifi  antias,  vt  parallelarum  coinciden- 
tit , vel  quadrat  erum , tamquam  cir  cultrum , ajpedionis : 
Ut  tnvutuerfim  foc  culari  am , qua  circa  varias , multtplt- 
cefqj  ver  fatur  refrailienes  : Necne»  in  eam,  quaScitgraphi- 
ce,  hoc e fi , vmbr arum  defignatrix  appellatur,  quacfiendit , 
qua  ratione  fieri  poffit , vtea,  qua  in  imaginibus  apparent , 
hau  s inconcinna , vel  deformia  ob  def gnatorum  difi antias , 
altitudmefq.  videantur.  Geo  defiam  appellant  eam  ft  i entia, 
jus  res  quant as  metiiur , vt  materialium  rarum  aceruos,  td - 
quam  conos , fpputecs , t an  quam  cylindros . Quod  quidem^, 
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w»  affequitur  intellettilibu t rcclis  lineis , vt  Geomerria , fied 
fenfilibtu  tantum , inter  Asm  quidem  certioribus  quodam  pa- 
cto , vt  rttditt  Solaribus ; interdum  vero  crajftoribtis,  vt  /par- 
tis , & perpendiculo . Diuiditur  hac , vt  Geometria  , in  catn 
partem , qua  plana  , & in  eam,  qua  fioltda  dimetitur.  Cano- 
nicam ,/iue  Muficam , vocant  eam fetent  iam  , qua  apparen- 
tes ebeentuum  confiderat  rationes  ,Jen  fu fd;  vbique  vtitur  ad- 
miniculo; & qua  (vt  Plato  inquit)  talis  extfeit,  vt  monti  au- 
res tpfas  prapofiuifie  videatur.  Supputatrix  eadem  apud  ipfis 
efl , qua  apud  nos  Arithmetica praei  i ea  . Hac  enim  numeros 
confiderat , non  vt  tn  intcUcHihbus , fied  vt  fiunt  in  fenfilibtu 
ipfis.  Mcchantca  denique,  qua  m cognitione  rerum  frnfilium, 
materiaqj  conuenliaru  confijht.apudip/cs  multiplex  efi.  Qua 
dam  enim  efi  tnfirumentormn  ejfettnx,  qua  oppya.niriimtv.d 
vocatur,  eorum,  inquam,  qua  geri  dis  funt  bellu  idonea,  qua- 
lia fime  Archimedes  etiam  fertur  COnfiruxtlfe,  Syrarufias  ter- 
ra marique  obfidentibus  r efi  fi  eruta  ; Quadam  mirabilium—) 
prorfius  rerum  efieclrix,  qua  QaistuaTV»otirTlKti  dicitur,  quip- 
pe qua  alia  quidem  /p  tritibus  maximo  cum  artificio  c b finit  t , 
quemadmodum  ettamCtefibius, aeque  Heron  operantur, alia 
autem  ponderibus,  quorum  motus  quidem  inaqw.librtum.fia- 
tus  vero  aquilibrium  ejfe  confiam  ctrifiendum  efi , vt  T imsus 
etiam  determmauit ; alia  vero  ncrms,fpart:fiq.  animatas  ci- 
uolutioncs,  ac  metus  imitantibus  i Quadam  efi  aqutltbran- 
ttwn  omntno,  (y  eorum,  qtJt  ccntropor.  itrantia  vocantur, co- 
x gnitio  : Quadam  denique  /p hararum  efjellrtx  , qua  otaupo- 
mila.  appellatur , ad  calrfitum  circumuoititior.um  imitatio- 
nem , qualem  Archimedes  etiam  fabricatus  efi i Atque  vt-, 
vno  verbo  dicam , omnis , qua  materi  %m  mone  di  vim  habet. 
Ha  igitur  fiunt  dificiphna  M athematica  apud  antiquos  M t li- 
tarem autem  artem,  eam  inquam,  qua  ad  infiruendas,  coor- 
dinandafique  pertinet  acies , qu  %m  Graci  7<tXT/Xw'r  vocant , 
vnam  aliquam  ex  Mathematices  partibus  dicendam  cjfie  non 
c en  fient , vt  quidam  alij  voluere , fied  vti  ed  volunt  modo  qui- 
dem artefiupputandi,  vtin  enumerandis  legionibus;  modo  ve- 
ro Geodafia , vt  in  ditudendis,  dimeticndijque  caflrametatio- 
ni  Jpatijtm  camtto . Quemadmodum  neque  Hiftorieam  , ntqs 
medendi  arte  Mathematices  partem  vllr.m  e/Jc  dicunt , licet 
fiapenumero  tum  Hifiorirt , tum  etiam  medici  Mathematicis 
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viantur  theorematibus  ,•  Rerum  quidem geftarum fcrtptores , 
vel  climatum  Jit  tu  referendo  , vel  vrbtum  magnitudines,  0* 
diametros , vel  ambitus , ctrcuittuve  colligendo : Medici  ve- 
ro quamplurimas  res  in  arte  fu  a huiufctmodt  vi/s  diluctdan 
do.  Nam  vtilitatem , quem  Medicinam  ab  Aftrologia perue 
rut , ipfe  etiam  Hippocrates  ofiend-.t , ac  fere  omnes , quicun% 
aliquid  de  opportunis  temporibus  , locifjj  dixere.  Eadem  fano 
ratione  ille  etiam  , qui  aciebus  m/lruendis  operam  accommo- 
dat, Mathematicis  quidem  vtetur  theorematibus  , nectame 
obhoc  erit  Mathematicus,  quamuis  interdum  quidem  volens 
eam , que.  nuifierofa  cjl , paucijftmam  oftenderc  multitudine, 
cafira  tjuofqj  exercitus  ad  figuram  circuli  formet ; interdum 
vero  ad  figuram  quadranguli , vel  quinquanguli , vel  alte- 
rius cui u fiam  multanguli , vbi  plurimam  apparere  cupit . 
Heciritur  fere  /unt , que  nobis  antiqui  M at /cernat  ici  de  ha- 
rum fc\  enti  arum  partitione  reliquerunt. 

INVENTORES  MATHEMATI- 

carum  difciplinarum. 


M NES  drfctplinai  Mathematicas  a varift,  & 
diu  er  Jis  auctoribus  orsum , originemque  duxtjf i * 
4*  perspicue  hijloria  tejlantur  : Immo  vero  Jingulas 
nequaquam  fummam  adeptas  effit  terfeftionem 
fatim  ab  mitto,  f/dpatilarim  eas  ab  tmperfedts  adperfetlio- 
ra  procrjfjfe , memorta  quoque  proditum  eft . Artthmetties.n. 
tnuentor  es  primi  creduntur  Phtntces , propter  frequentes  mer- 
caturas, atque  commerita  , vt  aulior  efl  Proclus.  Quam  mi- 
rum in  modum  poftea  Pythagoras , eiufqtu  fucceffores,  nec  no 
Aegypti/  , Grfct  demqj  atque  Arabes  amplificarunt,  vari/fefo 
problematis , atque  theorematis  illuflrarunt.  Mufscam  dein- 
de a Mercurio  primum  eff e imsentam , multi  fcrtptores  tra- 
dunt i quam  tpfepofiea  Orpheo  infigni  Mufico  commendaust , 
atque  concredidit  i Hic  autem  T hamyrt,  (3*  Lino ; Lmus  ve- 
ro Herculi,  & Jic  fuccejjiontbus  continuis  per  alios  Mu  ficos  pra 
clares  ad  noftra  vfijue  temtiora  tnartauit.  Geometria  vero , 
auchre  Proclo , ab  Aegypti  t reperta  efl,  ortt/mque  habuit  ab 
agrorum  emerjione . Cum  enim  amuuerfaria  N ili  mundatio 
agrorum  terminos , ac  limites  ita  confunderet , va fi  aret  que , 

vt  nemo 
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vt  nemo  agrum  digno  flere  poffet fisum,  coeperunt  Aegypti/  ani 
mos  ad  rationem  men furandorum  agrorum  applicare , vt  hoc 
modo  cuilibet,  quod  futim  erat , redderetur.  Qtt&  quidem  ra- 
tio agros  metiendi,  quanquam  tunc  temporis  adhuc  rudis  ad- 
modum fuerit , ac  impolita , ab  ipfo  tamen  officio  Geometria. _ 
e fi  appellata.  }tuu*Tfto[ieu  emm.fiue  idem  fi- 

gnificat , quod , terram  mettor . Citerumpaulanm  detndcj 
Geometria  capta  e fi  expoliri , (J  non  contenta  fuis findas , Je 
fe  ad  corpora  etiam  cfleftia  dimetienda  conuerrit , tradidit  qs 
principia  vniuerfa  Afironomu  , Persfieritui , Cofmographia, 
ali/s  difciplmis  quam  plurimis  , quf  ex  ipfa,  velutt  radices 
dependent.  HancThales  Mtlefius  ex  Aegypto  in  Graciarnpri 
mus  tranfluliffe  fertur  : Deinde  eam  mfignes  Philofophi , ac 
Mathematici  plurimis,  acutiffimifque  demonftrationsbus  loeu 
plet  arant , atque  exornarunt : lnttr  quos  ht  funtpraciput  ex 
veteribus Pythagoras , AnaxagorasCl*\gmenius  , Hippo- 
crates Chius  , Plato,  Oenopides,  Zeuodorui,  Brsto,  Antipho, 
Theodorus , Theftetus,  Arifiarchus,  Eratofihenes,  Arrha  a* 
Tarentinus,  Euclides  , Serenus , Hypficles  Alexandrinus  , 
Archimedes  Syra  rufius , Apollontus  Pergtus,  T heodofius  T n 
polita,  Mileus  Romanus  , qui  fr  Menelaus,  T heon  Alexan- 
drinus , Ptolemfus , Eutocius.Afcalonita,  Pappus,  Proclus, 
& a!ij  pene  innumeri , quos  omnes  longum  effiet  recenftre . 
Aftronomiam  denique  non  pauci  ab  Atlante  primum  mutata 
e fi  e autumant : Vndeob  eximiam  , qua  primus  in/er  morta- 
les pradttus  erat , Aftronomtf  cognitionem  , exortam  ifje  vo- 
lunt fabulam , illu jisis  humeris  cflum  fufhnere ; Ah/  putant, 
Chaldfos  diuturna  olferuatione  ( quod  etiam  Cicero  affirmat 
in  libro  de  Diurnat  tone)  fiderumfcieiitiamadiiuienifie.  Ah/ 
Aegyptios  primos  huius  fcientig  faciunt  inuenteres.  Ali/  Afijr- 
rios : Ahj  denique  gloriam  hanc , & laudem  Babyloni/ s efiia 
deferendam , cenfent.  Hac  autem  inficientia , vt  eft  prt fi an- 
ttfitma,  ita  quoc/j  maxime  illuftres  auderes  claruerunt,  qued 
non  efi  huius  loci  declarare . C st  erum  prfcipuis  hifce  quatuor 
dtfctpluus  Mathematicis  imtentit,  reliqui  omnes  de  quanti- 
tate quouis  modo  agentes , facile  ex  ipfis , tamquam  nuit  It  ex 
fonte  • deriuau  funt , atque  dcdultf . 
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NOlilLITAS,  AT QV E PRAESTANTIA 

Scientiarum  Mathematicarum . 

• I 

V O N 1 ,4  M dificiplinf  M athematicf  de  rebus 
agunt, quf  abfjtie  vlla  materia  ftifibilt  confidera 
isir , quartum  re  tpfia  materi  a.  fmt  immcrfi  ; per- 
(picuum  cfi , tat  medium  inter  Methaphyfiicam, 
Cr  naturalem  /lient  iam  cbtincr:  locum, ft  fubieilum  earii  cen 
fideremus , vt  recte  a Proclo  probatur  . Methaphyfiices  etenim 
fibieiium  ab  omni  r/l  materia  feittn&UM  & re , & ratione : 
Phy /ices  vero fiubie&um  (firc , & ratione  materia  fieufibili  cfi 
comunt! um  : Vnde  cumfiubicllum  Mathematicarum  difit- 
p! marum  extra  omnem  materiam  con/idiretur,  tjnamuts  ro 
tpfii  in  ea  repedatur , liquido  confiat , hoc  medium  e/fe  inter 
alta  duo . Siveroncbihras,  atque  prffiantia  fetent  it  ex  certi- 
tudine demcnfiratuntim , quibus  vtitur,/it  indicanda  haud 
dubie  Mathematicp  dificiphnr  inter  ctt cras  omnes  principem 
habebunt  locum . Dcmonfirant  enim  omnia , dc  quibus  fu- 
fcipiunt  disputationem,  firmi/ftmis  r at  icnibus,  confirmant  % , 
ita  vt  vere  (betitiam  in  auditoris  animo  gignant,  omntmque 
prorfus  dubttahonr  tollant ; Id -jucd  alijs  fcieivqs  vix  tribue- 
re po/fumus , cum  in  eis  fi  penum cro  intclleilus  multitudine. 
opinionum  , ac  fintcntiartim  varietate  in  veritate  conclu/lo- . 
num  tuditanda  fiuspenfiue-hfreat , atque  incertus . Huius  rei 
fidem  aperte  faciunt  tvt  Peripateticorum  feflp  , (vt  alies  mte- 
rim  pkilofithos  filent :o  imioluam ) que  ab  Arifiotele , vcluri 
rami  e trunco  aliquo , exortf,  adeo  £T  mterfe,  & nonunquam 
a fonte  ipfo  Arifiotele  di/fidint,  vt  prorfus  ignores , qui  J nam 
J ibi  velit  Artfiote'es , num  de  nominibus  , an  dc  rebus  potius 
disputationem  mfitruat . Hinc  fit,  vt  pars  interpretes  Grfcos, 
pars  Latinos , ahj  Arabes , alit  H omina 'es  , a/is  deniq}  Rea- 
les,  quos  vocant  (qui  omnes  tamen  Peripateticos  fc  e/fe  gloria- 
tur t t unquam  Ju  fi  ires  fequantur . Quod  quam  longe  a Ma- 
thcmqticts demo/brationibus  abfit,  neminem  latere  exifitmo. 

T beer  em  at  a enim  Euclidis , eat  erorumque  Mat  hem  at  i cor  S, 
eandem  hodie , quam  ante  tot  annos  , in  fc  holis  retinent  ve- 
ritatis puritatem  , rerum  certitudinem , demonfirationum  ro- 
bur , ac  firmitatem  . Huc  accedit  id , quod  Plato  ait  in  Phi- 
hbo , /eu  dialcgo,  qui  de fummo  bono  inferibitur  > Eam  fiden- 
tiam 
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tiam  effe  digniorem,  prsftanttoremqu qua  magis  fyic  en  ta- 
tis , 'veritattfque  tft  am.v-u  . Cum  igitur  dtfnpl.  na  Mathi- 
matict  veritatem  adeo  expetant , adament , excolantium  , 
vt  non  filum  nihil,  quod fit  falfum,  verum  etiam  nihil, quod 
tantum  probabile  exijlat , nihil  denique  admittant quod 
certijfimts  demonfirati . ntbus  non  confirment , corroborent  q3 , 
dubium  ejfe  non  pote  fi , quin  eu  primus  locus  inter  alias  [den- 
tiat omnes  fit  concedendus. 

VTILITATES  VARIAE  MATHEMA- 

ticaruui  difcipLinarum. 

O N [olum  vtilcs , verumetiam  neeeffaris  admo 
dum  ecnfert  debent  difctplinx  Mathematici  cum 
ad  alias  artes  perfelle  perdifiendas  , tum  ad  rem 

etiam  publicam  recle  inslituendam , c T adrnini- 

Jtrandam.  Neque  enim  ad  Methaphyficam , vt  eleganter 
oftendit  Proclus,  vili  patet  aditus,  mfi per  Mathematicas  di- 
fciphnas . Nam  fi  a rebus  fenfibt  libas , quas  Phy  ficus  confi- 
der  at , ad  res  ab  omni  materia  fisnfibilt  fecretas , feiunciafq. , 
quas  contemplatur  M et aphy ficus , vires,  aciemque nofin  in- 
tellel7 tss  attollere  abfque  vflo  medio  tentemus,  nofmetipfn  ex- 
c scabimus , noafectts,  ac  ei  contingit,  qui  e carcere  aliquo  te- 
nebrico fo  , in  quo  dtu  latuit , in  lucem  Solis  clarijfimam  emit- 
titur . Quam  ob  rem , antequam  a rebus  phy  ficis,  qtu  mate- 
ris [enfibus  obnoxis  funt  coni  unii  e,  ad  res  methaphyficas,qus 
funt  ab  eadem  maxime  auulfs , intclleilui  afcend.it , ntceffe 
efi,  ne  harum  claritate  offundatur,  prius  eum  affuefiert  rebus 
minus  abfir aciis , quales  a Mathematici,  confiderantur , vt 
facilius  illas  pofftt  comprehendere . Quocirca  re  Ile  Di  tenus 
Plato  Mathematicas  difcipltnas  erigere  animum  , CT  ad  dtui 
narum  rerum  contemplationem  exacuere  mentis  aciem  offir- 
mat . Quantum  vero  emolumenti  hs  difiiplins  ad  facras  It- 
teras  reHe percipiendas , interpretandafque  conferunt , multis 
i pulcherrime  nobis  exponit  D.AugufUib.j.  d:  Dollrma  Chri- 
ftiana  demonfirans,  numerorum  mfeitia  multa  non  mtelligi  a 
multis,  qus  translate,  ac myftice pofita  funt  in firipturis.Cu- 
ius  rei  exempla  non  pauca  tn  medium  adducit , eandem-jucs 
j fententiam  longe  poft  pluribus  verbis  repttit  eodem  hb.  Hoc 

idem 
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idem  ‘locet  D.Hierm.  temo  i Tpifi.  i- afferens,  magnam  tn- 
effe  numeris  vim  ad  multa  myfiersa  m /crifturu  mtclhgeda  : 
Quo  item  loco , Geometriam  magnam  afferre  Theologis  vti- 
htatern , perhibet . Rur/um  B.Auguft.  loco,  quem  paulo  ante 
retuli , tefiatur , Muficam  ferneceffanam  effedoclcn  Chri- 
ftiano , fitbsmgeni paulo pofi,  7 beolotot  debere  etiam  Geegra 
phia  diligenter  effe  injlructos . Quod  non  ignorans  D.  Grego- 
riue  NaXjatnemu , fummis laudibus  D.  Dafihum  prfcep/o- 
rem  fuurn  extollit , quod  in  Afiro/cgia , Geometria , numero- 
rum cogniticne  , cattrifquc  frientijs  Mathematicis , fuerit  no 
mediocriter  verfatus . N on  parum  etiam  conducunt  l.  a artes 
ad  phslofsphtam  naturalem  , moralem  sDi.dfcticam,  & ad 
reliquas  id  genus  doctrinas , ariefque  perfecte  acquirendas , 
vt  perspicue  docet  Pr ocius . His  adde , quod  omnia  volumi- 
na antiquorum  philofophorum  , maxime  Arijlotelis,  cT  Pla- 
tonis, quos  mento  duces  nobis  fiquendes  ad  bene  reGequephi- 
lofph  amlum  proponi  mus  , e orumque  fere  omnium  interpretii 
cum  Grucorum  , tum  Latinorum  , exemplis  Mathematicis 
funt  referta  , ea  potiffmum  de  caufa , vtta,  que  alsoquin~> 
multis  obf  ructa ditp cultatibus  videbamur  effe,  per  exempla 
huisifmodi  clariora , magifque  perspicua  fierent  i que  procul 
dubio  nulla  ratione  percipiet  is  , qui fcientiarum  Mathemati- 
carum omnino  efi  expers.  Quid  i quod  olun  nemo  aufus  effeta 
celeberrimum  Diuini  Platonis gjmnafmm  frequentare , qui 
prius  optime  Mathematicis  di/ciphncs  nm  fuiffet  exornatus  ! 
Vnde  pro  foribus  Acadcmm.hoc  Jjrnbolum  dicitur  pinxifft-j, 
d^tufitTfHTof  tionreo.  Jmmo  vero  idem  Plato  itu 

phtlebo,  omnes  difeiplinsu  fine  Mathematicis  viles  effe  no  dst 
bitautt  aficrere . Qua  de  caufa  tn  7 de  Rep.prs  cipit : M a thi  - 
matteas  dfr.phnas primo  omniu  effe  aadt frendas, propter  va- 
rias,ac  multiplices  earum  vtihtates,  (vt  copiofrefcribitj  non_ 
fotum  ad  rehauas  artes  relinis  perctpundas , verum  etiam  ad 
remp.  bene  admin  fraudans : Cusus  ego  rei  multa  exempla _ 
cum  prsteriti  temporis , tum  nofirst  at  at  is , fi  id  nec  effe  foret , 
m medium  peffem  adducere . ibidem  clanffimis  verba  affir- 
mat , praei;  ite  Arithmeticos  natura  ad  omnes  doctrinas  aptos 
effet  leionecfque , adeo,  vt  etidfi nullam  altam  nobis  ht  frtcn- 
;u  afferre»:  viduat  em , ( cum  tamen  infinita  propemoduuv. ^ 
alsa  commoda  ex  ipfis  percipiamus  ) prrdifrcnda » tamen  omni 

fudit 
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/ludio  eas  ejfe  (i  at  nat , quod  ingenium , mcnurnty  ad  reliquat 
szrtes  omnes  capejfendas  aptiorem  reddant , (jr  acutiore : 
sjuide  experientia  ipfa  magtftr  a facile  comprobatur.  Videmus 
enim  eos , quorum  ingenium  facile , c T nullo  negotio  htfc e di- 
/csplinis  accommodatur  , (rutius  non  exiguos  exaltfS  fcientijS 
percipere:  Contra  vero,  ecs  qui  adhafce  facultates  idonei  mi- 
nime reperiuntur  , prorfus  ad  ceteras  ejfe  ineptos . Qgare  ittre 
optimo  Plato  tam  frequenter  in  fuis  operibus  iterum  atque  ite- 
rum harum  difciplinarum  utilitatem  nobis  inculcat, at q3  ctm 
mendat  ,•  prefertim  in  7.  de  Rep.  in  Epinomide , fcu  Philofo- 
fho,  in  T imto,  vbi  Mathematicas  difciplinas  omnis  eruditio- 
nis tngeruie  viam  appellat , fyplertfquc alijs  in  locis,  quibus 
nunc  enumerandis  breuitatis  memor  de  induflna  fuperfedeo . 
yld  has  omnes  utilitates  accedit  maxima  iucunditas , atqucs 
voluptas , qua  cuiufque  animus  his  artibus  calendis,  exercen- 
di fque  perfunditur.  Sunt  enim  he  precipue  ex  feptem  artibus 
liberalibus , in  quibus  non  folum  ingenui  adolefcentes,  uerum 
etiam  nobiles  uiri , principes , reges  , ac  imperatores  ad  hone- 
flifftmam , maximeque  liberalem  oblellationtm  animi , qua 
fumma  etiam  cum  utilitate  coni  unciam  pariunt , diu  mulru- 
que  uer  fari  /olebant  : Quorum  exemplum  multos  adhuc  no- 
Jhra  hac  state  imitari  conj/icimus . T eflatur,  magnam  ani  • 
mi  uoluptatg  ex  his  artibus  percipi , Diutnus  Plato  in  7 ■ dej 
Rep.  ubi  audaiier  dicit,& non  temere  confirmat, oculum  ani- 
me, qui  ab  altis  (ludiis  ex  escatur , defoditurq} , a Mathema- 
ticis tantum  difctplinis  recreari , excit  arique  rurfus  ad  eius , 
quodeft , contemplationem  . Omitto  plurima  alia  te/iimonio^ 
Platonis, altorumq}  grnstiffimortim  Pbilofophorum,quibut  ha 
rum  difciplinarum  utilitas  cum  neceffitate , & deleciationcj 
coniuncla , atque  prsjlantia  abunde poteft  comprobari . 

EVCLIDIS  ATQVE  GEOMETRIAE 
commendatio. 

V IS  N A M fuerit  Euclides  horum  eleme torum 
inflitutor,  (ut  aliquid  etiam  de  auliore.quem  no 
bis  interpretandum  propo fuimus,  d*q}  Geometria 

vniuerfa,  in  medtum  proferamus ) & quotem- 

I pore  floruerit , non  fatis  conuenit  inter  feriptores.  Multi  enim, 
1 B utte- 


T* 


* 


iS  TROLEGOMENA  W 


vt  reflatur  vulgata  elementorum  Eucluiis  fecundum  Campa- 
num , fr  Theonem  editio  , atque  eorundem  infer ipuo  > ex t fu- 
mant, cum  f ut  Jf  e phtlofophum  illum  Megaru  natum,  quod  op- 
pidum ifihmo  adtacet , Socratifjue  auditorem  > qui  feclam. — > 
injlituit  a f didam  Megaricam,  que  alio  nomine  Diale  dica 
appellabatur , eo  quod  fellatores  illitu  interrogando,  refponde 
de  que  ( quod  proprium  efl  munus  Dia! echeorum ) libros  con- 
fer :b  er  ent.  De  quo  multa  funt  in  Diogene  L aertio  de  vitis  phi- 
lofophorum : Scribit  fr  de  hoc  Cicero  Quefl.  Acad.hb.a.  vbt 
ait.  Tofi  Euclides  Socratis  difcspulus  Megareus  , a quo  jr  dem 
illi  Megarici  didi , qui  id  bonum  Jolum  e (J 'e  dicebant , quod 
effet  vnum  , fr 'fimtle , fr  idem , fr  femper.  F nuet  his  au- 
doribusnon  parum  sd,  quod  Valerius  Maximus  odauo  hb. 
feribit,  nimirum  a Platone,  qut  Socratis  etid  difcipulus  fmt, 
co  duli  ores  ara  facra  de  modo , fr  forma  eius  fecum  fer  monem 
conferre  conatos , ad  Euclidem  Geometram  ire  iufjos.  Verum 
fi  Proclo  nobili  feriptori , fr  alifs  aud oribus  antiquis  creden  - 
dum  efl , Euclides  hic  nofier  tumor  fuit  illo.  Megareo , floruit  q. 
tempore  Ptolemai  primi,  qui  JEgypto , pofl  Alexandri  Magm 
mortem  , Olympiade  tis.  fr  ante  Chrifium natu  anno 319. 

coepit  imperare , vt  Io  annes  Lucidus  refert.  Quod  quidem > 

verius  effe  crediderim, hoc  maxime  addudits  argumeto.quod 
Diogenes  Laertius  omnia  opera  Euclidis  illius  Megarici  dili- 
genttffim:  enumerans , nullam  prorfus  faciat  mentionem  hu- 
ius celeberrimi  volumina  de  Geometricis  elementis  confer ipt i, 
inquoperpetuxm.fr  nunqu.i  morituram  fama  fibi  compara- 
ssit  Euclides , fr  gloriam.  Neque  enim  putandum  e fi,  Dioge- 
nem in  monumentis  philofophorum  exerci:aiiffimitm,hoc  tam 
infigru  opus  vel  fcientem  voluiffe  pretenre.vel  ab  Euclide  fuo 
effe  compofitum , ignoraffe . Itaque  Euclides  nofier  » Geome- 
tra acutiffimus,  ab  illo  Megareo philo fopho  loge  alius  efl,  qui, 
cum  in  dodrina  Academicorum  effet  fumma  eum  laude  vrr- 
fuus , animum  totum  ad  Mathematicas  difciphnas  tranflu- 
lit  i in  quibus  ita  excelluit , vt  concordi  omnium  iudicio  prin- 
cipem inter  Mathematicos  fibi  locum  iurc  optimo  venditant. 
Scripfit  autem  volumina  ad  rem  M athematicam /pedantia 
non  pauca  , in  quibus  eximia  cius  diligentia  , admirandaque 
dodrina  facile  elucet : qualia  funt  eius  Optica  > Catoptnca , 
Elemtntares  inftitutiones  ad  Muficam  tapeffendanx pertinen- 
tes. 
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tet,  Phanomena,  atque  Datorum  liber,  opus  de  Diutfiontbus, 
quod  nonnulli  fulpicantur  r/fc  libellum  illum  acuti/fsmum  dcj 
fuperficierum  diuifionibus , Machomcto  Bagdcdmo  afcnptu  , 
qui  nuper  Ioannis  Dee  Londmenjis,  & Federtci  Commandim 
Vrbinatis  opera  in  lucem  ejl  editus  . Confcripfit  item  conica 
elementa,  anciore  Proclo  , qua  tamen  ad  nos  nendum  perue- 
ntrt , CT  dia  id  genus  opufcula  . Maxime  vero  hoc  volumen 
elementorum  Geometricorum  nunquam  omnium  confenfiontj 
fatis  laudatum  tam  mirabili  ordine , tantaque  eruditione  co- 
texuit , vt  nullus  vnquam  eorum , quifimilta  confer  ip fer  terite 
elementa,  ( confer ip ferunt  autem , vt  ait  Proclus , non  pauci) 
par  illi  extiterit , nedum  ipfum  fuperarit.  Inquo  quidem , vt 
fummum  ingenij  acumen  demonfirauit , ita  non  omnia  , qua 
ad  rem  Geometricam  pertinent  in  vulgus  edenda,  fed  ea  du- 
taxat , qua  vifa  funt  ejfe  nece/far  ia  , atque  vtiha , ad  cSmu- 
nem  omnium  vtilitatem  , argumentis,  0*  rationibus  f.rmsjji- 
mis  cenfuit  cjfe  comprobande, Catarum,  quanta  fit  horum  Eu- 
clidis elementorum  Geometricorum,  ac  proinde  vniuerfa  Geo- 
metria , praflantia , ac  vtihtas  , partim  ex  ijs , qua  ante  /in- 
fimus , partim  ex  ijs , qua  nunc  dicemus  , non  obfcure  per/ptei 
poteft . Dicuntur  enim  Geometrica  elementa , ei  ob  caufam, 
quod  fine  ipfis  nullum  epus  Mathematicum  pofiimus  aggredi  , 
ne  dicam  fiuRum  aliquem  inde  percipere : Omnes  fiqusdem 
Mathematicarum  rerum ficript ores,  vt  Archimedes  , Apollo- 
nius, Theodofitts,  &c.  in  fuit  demon/lr at  Ionibus  vfinpantj 
hac  Euclidis  elementa  , tanquam  principia  omnibus  iam  diu 
per/peRa , atque  dcmcnflrata.  Quamobremficutis,  qui  lege- 
re vult , elementa  liter  arum  difett  prius , & silis  afiidue  repe- 
titis vtiturin  vocibus  omnibus  exprimendis , fic  qui  altas  di - 
fctplsnas  Mathematicas  defiderar  fibi  reddere  familiares,  ele- 
menta hac  Geometrica  plene , ac  perfeRe  calleat  prius,nece/fe 
efi.  Ex  his  etenim  elementis,  veluti  fonte  vberrimo,  omnia  la 
titudinum,  longitudinum , altitudinum,  profunditatum, om- 
nis agrorum , montium , infularum  dimenfio , atque  dmifio  , 
omnis  in  calo  per  inftrumenta  fiderum  oLfcruatio,  omnis  horo- 
logiorum fciotericorum  compofitio , omnis  machinarum  vis , 
fr  ponderum  ratio,  omnis  apparentiarum  variani, qualis  cer- 
nitur in  Jpeculis , in  piRurit , in  aquis,  & in  aere  varie  sllumi 
nato , dsuerfitas  manat . Ex  hts,  inquam,  elementis  machina 
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totius  huius  mundatu,  eft  instent um  medium  , atque  centrum , 
inuenti  cardines , circa  quos  perpetuo  conuertitur,  orbis  denify 
totius  explorata  figura , ac  quantitas  . Oftenditur , atque  de - 
monftratur  vmus  huius  f cient u vi  calivmuerfi , fiderumque 
perennis  conster fio  , ortsis,  occafus,  abitus , reditus , afetnfus  , 
defccnfus  , dsei  ac  nociis , temporumque  toto  anno  per  omnem 
terrarum  (itum,  <y  munds  inclinationem,  varietas . Coniun- 
ttsones  stem  planetarstm , oppofitiones , aipellufque  varii  tam 
expedite  cogmfcuntur  yvt  & loca  illorum  in  calo  , & eclipjij, 
(eu  Solis , ac  Luna  defectiones  certijjime , antequam  fiant,  in 
omne pofterum  tempus  a Mathematicis  pradici  queant . Hoc 
demque  ingens  Dei , & Natura  opus,  mundum,  inquam,  to- 
tum, metis  rwjlra  oculis , munere  ac  beneficio  G eometriafub- 
ieltum  confptcimus . Adde  G eometriam  hominibus  plurima, 
qua  penitus  incredibilia  ejfe  videntur , omniumq fidem  fupe- 
rant , per jpicua  facere , credibiltaq}  ejfe  ofiendere : Quale  eft 

illud , quod  de  Archimede  Syracufio  teftdtur  hijiorif.  Cum » 

enim  Hieron.  Syracufarum  rex  nassem,  qua  Pto/emao  Aegy- 
ptiorum regi  mittere  j latuerat , tanta  ejfet  molis  fabricatus  , ► 
vt  ea  omnes  vna  Syracufq  a loco  dtmouere  minime  valerent , 
Archimedes  G comet  r a perit  sffimus  vnius  Geometria  viribus 
fretus  regi  fromifit , fe  ejfelhsrum , vt  ipfam  folus  rex  abfque 
vllo  labore  f abduceret : Quod  cum  praftitijfet , in  conSpellu 
omnium  rex  fiupef alius  exclamaffe perhibetur  i Ab  hac  die  , 
quidquid  dixerit  Archimedes , illi  credendi  eft.  Noydijfimi- 
le  huic  videturmthi  ejfe  pulcherrimum  Ulud  faliusn , quod 
idem  Archimedes  ope  Geometria  geffit  Syracufis , quando  co- 
rona ex  auro , argentoque  confecta , quam  rex  fssmrno  fiudio 
fabricari  sufferat,  non  dijjoluta,  fingula  auri , & argenti  po - 
der  a , qua  inter  fe  aurificis  fi  otide  ac  dolo  commifia  erant-, , 
fubtslsjfsme  ojfendit . Neque  filent  so  prateriri  debet , eundem 
Archimedem  robori,  ac  efficacia  demonfirationum  Geometri- 
carum innixum  fapenumero  ialhtajfe , fi  haberet  terram— j 
aliam , in  qua  pedem  figeret , hanc  nojtram , qua  incolimus , 
e loco  fe  commouere  pojje . Pari  ratione,  datis  viribus  quibuf- 
cunque , pondus  quodctsnqtte  fe pojfe  mouere  : Et  alia  idgensss 
non  folum  ab  Archimede , verum  etiam  ab  alijs  proclaris,  & 
illuflrsbus  Geometris  patrata  ejfe  memoria  proditum  cft.T  an- 
tum  denique  nomen  vna  hac  Geometria  Archimedi peperitj  , 

vt 
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t /t  Marcellus  Romani  exercitus  imperator,contra  qui  diu  Sy- 
racufanam  vrbem  defenderat  Archimedes,  machinis  qutbuf- 
dam  per  Geometricas  dcmonflrationes  ndinuentts , & confiru 
Oie,  i»  expugnata  vrbis  direptione,  ac  tade  ctuium  vnius  Ar- 
chimedis [aluti  publico  editio  cauerit:  quem  vbi  contra  impe- 
rium fisum,  & voluntatem  a gregario  quodam  milite  iruerfe - 
Oum  cognottit,  vehementer  doluit,  eumq}  honorem  mortuo  ha 
buit,  quem  viuo  habere  no  potuit. Cuius  [epttlchrum  Cicero  a 
[e, eum  in  Sicilia  Qus floris  officio  fungeretur, repertum  effcj , 
mirandum  in  modum  gloriatur . Vrfde  mirari  nemo  debete  , 
cur  in ftimmo  femper  honore  apud  Gracos  fuerit  Geometria. 
Accedit  quoqj  ad preflantiam,  vtilitatemq3  Geometria, quod 
cum  dcmonflrationes  Geometrica  fint  maxime  illufires  , nemo 
fineipjis  fatis  perfpiciety  qua  fit  vis  demonfirationum,  ntmoq, 
eifdcm  drflitutus  per  fetius  erit  artifex  methodi . Quod  quide 
ingenue  fatetur  Galenus  infignis  phtlofophus , ac  medicorum 
princeps , in  libro , quem  de  libris  proprifs  infcripfit . Is  enim—) 
mfirutliffimus  rebus  DialetHcis,  cum  fcholas  Peripateticoris , 
ac  Stoicorum  fui  temporis  percurrijfet  omnium  , CT  praceptcu 
miro  cum  animi  ardore,  fludioq3  arripuijfet , nihil  fere  ab  ip- 
fis  au  isffe  fe  tefiatur , quod  ad  dnnonfirationis  cognitionem— > 
pertineret  j quinimmo  pleraque  eorum , qua  tradiderant , ab 
His  m controuerfia  pofita , nonnulla  etiam  naturali  rationi  pu 
gnar.tia  reperiffe,  Ita  vt  ad  Pyrrhoniorum  fere  (erant  Pyrrho 
ni;  philofophi , qui  nihil  decernebant , fed  de  omnibus  dubita- 
bant )hafit ant i am  deuenturus  fuerit,  ntfi  Arithmetica,  Geo- 
metria, Dialetticsque  ( quibus  artibus  ab  auis,  & patre  fue- 
rat inflittstus)  ejfet  cognitione  , fcientiaque  reuocatus.  Vndcj 
fuadet,  fcqutn.lt  s effe  char atteres  illos  Arithmeticos,  & linea- 
res demonfirattones . Piaro  etiam  cum  ob  altas,  tu  ob  ei  etiam 
caufam  difeendam  effe  Geometriam  dixit , quod  eius  cognitio 
maxime  fit  vt  ilis , vt  alia  artes  facilius,  & rettius  percipian- 
tur . Pofiremo  efl  hac  fismma  laus  Geometria , omnibufqucj 
modis  pradteanda,  quod  non  ha  fit  in  exiguis , & inferioribus 
hifce  machinis , a quibus  originem  traxit , fed  euolauit  in  ca- 
lum  vfqut , dr  humanas  mentes  humi  abiettas  in  illam  rur- 
fus  cale  flem  fedem  tnuexit , admirandam  mundi  huius  fa 

bricam . eiufque  admmift rationem , & gubernationem  nofiro 
intellectui fubiecit. 
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DIVISIO  GEOMETRIAE, 

& elementorum  Euclidis. 

EO METR1A  diuiditur  in  Planorum  con- 
templationem, qua  generali  vocabulo  Geometria 
dicitur , & in  dodrmam Solidorum  , quam  pro- 
prio , ac  peculiari  nomine  Stcrccmetri.em  appel- 
lante Mathematici . Nam  Geometria  vniuerfi  fibi  hunc [co- 
tum proponit,  vt  plana , aut  / olida  vel  cenflituxt,  vel  ci  nfei- 
tttfa  inter  [e  comparet , aut  diuidat.  Neque  vero  mirum  ali- 
tui videri  debet , quo  deum  tria  fint  genera  magnitudinum , 
linea,  fuperficies,  (y  corpus , filum  de  duobus  pe  Plerioribus  ex- 
tern proprii  contemplaticncs^vt  diximus, non  autem  de  lineis, 
vel  etiam  fundis  : Non , inquam , debet  Videri  mirum,  quo- 
niam , vt  ait  P rodus , Geometria  pott/Jimu  circa  figuras  ver- 
fintur , qua  in  planis  Jun taxat , vel  etiam  [olidis  confi fiurtt _> 
omnes.  Non  entm  functa, vel  linei  figuram  vllam  confiituut 
fine  planis , aut  / olidis , ac  proinde  neccjfirnon  erat , propriam 
de  f unciis  , & lineis  [dentiam  infiituere ; Superficiebus  vero, 
(tue  planis , /y  corporibus , /olidi  fue  maxime  ccnueniebat , vt 
proprias  nanrtfccrentur  tr ablationes  . Volens  igitur  [ummits 
harum  rerum  artifex  Euclides  m hifce  elementis  perfidam  , 
cjf  omnibus  numeris  alfolutam  tradere  cognitionem  rerum — > 
Geometricarum , in  prioribus  fex  hbns  agit  de  planis , in  pofie 
rioribns  vero  quinq}  de  /olidis  acutifiime  di/putat, eorumq-  pro 
prietates  maxime  illujlres  peru e/ligat. Quoniam  vero  cum  res 
oes  Geometrici,  tum  prpfirttm  felida  illa  quinq}  regulari  a,  qttf 
corpora  Platonica  diei  [olent , perfide  tractari  non poterant , 
abfij.  Irnearum  comoifitrabilium,  atqs  incommer. [arabilium 
notitia  -,  Innuo  vero  quam  plurimi  magnitudines  fub  menfiira 
cadere  nulla  ratione  ab[q{  earundem  linearum  cognitione  pofi 
[unt.eum  earum  latera  fiptnumero  fint  taliatvt  ea  comunis  , 
(y  nota  menfura  data  metiri  nequeat , vt  liquido  confiat  ijs , 
qui  aliquando  demonfirationes  Geometricas  in  opus  contule- 
runt, atq}  v[um : idcirco  vt  hifce  elementis  Geometricis  coplede 
retur  oia  documenta  ad  magnitudinum  tnt  edi  genti  r.m,  dirne- 
j tonem  q,  requifita.Stcreometru  futpripcfuit  decimum  Ubrit , 
in  quo [ubtihtcr  c5*  copiofede  httiufimodi  Unus  di/Jerit.  Intelii- 
gensrurfium  Euclides,  wr/j  hanc  tradat ionem  tinearum  com  j 

men- 
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mcn forabilium,  CT  mctmmenficrabiltu  fine  numerorum  cogni 
tione  pojfe  confifiere , ante  decimum  librum  agit  de  numeror  i 
pajftontbui,  eafijj  copiofie \ & diligenter  tribus  libris , qui  hunc 
antecedunt,  efi  perficcutus.  Quamobrem  totis  hoc  volumen  de- 
mentor u Geometricorum  quindecim  libris  ciprehtnfum  ( quo- 
rum quide  prrorcs  tredecim  fine  vlla  cotrouer/ia  Euclidi  a feri 
buntur  ab  omnibus  , pofteriores  vero  duo  a nonnullis  Hyp fidis 
Alexandrini  effe  creduntur)  fecari  refte  poterit  in  quatuor  par 
tesfita  vt  prima  pars  contenta  fex  prioribus  libris  agat  ds  pla- 
nisi Secunda  tres  /equentes  cop!eclens,pajfiones  numerorum—, 
perficrutctur ; T creta,  quam  /olus  decimus  ccnflituit  liber,  de 
lineis  commenfurabiltbus , inccmmenfurabthlufq,  disputet ; 
Quarta  dcntq3  reliquis  quinq3  libris  abfoluta  fidentium  finio 
rum.fiue  corporum  copleclatur.  Prima  pars  rurfium  triplex  efit 
Idam  in  prioribus  quatuor  libris  agitur  de  planis  av flui  e , in* 
urfiigando  eorum  tqualitatem,  & inaquahtatcm : In  quuuo 
vero  libro  de  proportionibus  magnitudinum  in  genere  disputa- 
turi Intexto  dsniqf  proportiones  figurarum  planarum  difiuttu 
tnr.  Quid  vero  Euclides  in  fingulis  ali/s  libris  pertraltet , pro- 
prijs  tn  locis  exponemus . 

QV  ID  PROBL£MA,QyiD  THEOREMA 
quid  Propofitio,&  quid  Lemma  apud  Mathematicos. 

H E MONSTRATIO  omnis  Mathematicoru 
diuiditur  ab  antiquis  ficriptoribus  in  Problema,  & 

T heorema.Prcblemavocat  eam  demenfiratione, 
qiu  iubet,  ac  docet  aliquid  confit it;,  ere.  Vt  fi  quis 
conctur  demonfirare,  fiupra  lineam  redam  finitam  pojfe  trian- 
gulum aquilatcru  tonfittut,  appeli abitur  htiiifitemcdi  detnen- 
fir at to  problema,  quonid  docet, qua  ratione  triangulum  equi- 
la serum  confiunt  debeat  fiupra  redam  lineam  finitam . Di- 
dum efi  autem  hoc  genus  dtmonfiraeiom.m  Problema  ad fimi 
litudinemproblematis  Dialectici . Sicut  enim  apudDialedi- 
ccs  problema  dicitur  quafiio  illa  t cuius  vtraq-  pars  contradi- 
dtonisfvt  ip fi  loqtsUntur f efi  probabilis, qualis  hac  efi  quafiio  t 
An  totum  difiinguatur  reahter  a fiuis  parttbusfimtsl  acciptit  s 
Sic  et  id  qssafitum  illud  apud  Mathematicos , quo  aliquid  m- 
bent  cofiruere,  & cuius  contrarium  effici  erid  potefi,  problema 
appellatur.  Vtfi quis  proponat, fit  demonfiratun,  m^fispra  linea 
, R •f  rectam 
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r telam  finitam  triangulum  dquilateru  poffe  conflit  m , efficiet 
problema,  qtua  <j*  triangulum  non  aquilaterum,  nempe  lfifct- 
lesyvel fc alenti, fupr a eandem  lineam  conftitui potcfl.Part  ra- 
tione,qui  infltttiir  angulum  redii:  neu  fecare  bifariam.proble- 
ma  nobis  exhibet, propter  ea  quod  angulus  idem  dtutdi  potejl  m 
partes  non  aquales.  Ejlth  dtf  crimen  non  parttum  inter  Diale- 
dicorum,fy  Mathematicorum  problema.  Nam  problemate a 
Dtaledico  vtrauis  pars  contradictionis  fufeepta  confirmatur 
tanti  probabiliter, ita  vt  infelicitas  cutuffj  ambigat,  vtrand 
illius  pars  vera  fit:  In  M athtmatico  ttero,  quam  cur.  q;  quis  par 
te  eleger  tS,  eam firma  demon ftr at  sene.,  sta  vt  nihil  omnino  du- 
bij  fit  reliquum,  cbprobalit.St.n.  Geometra  flcuuat  ex  puntio 
quolibet  linee,  recte  propofite  Imed  perpendicularem  educere , 
efficiet  vttcff  hoc  ipfum  ratione  coflann,  (y  e ut  denti:  E ode  mo- 
do diccndii  e fi , fi  ex  eodem  puncto  veltt  educere  linea  non  per- 
pendicularem. T heorema  aut  appellant  eam  demonflr  attene, 
que  folii  pajfionem  aliquam,  proprietatemue  vnius,  vel  plurii 
fimul  quantitatum  perferat  atur.  Vt  fi  quis  optet  demonjirare, 
tn  omni  triagulo  tres  angulos  effe  equulos  duobus redis,  voca- 
bit talem  demonflr  at  tonem  Theorema, quia  non  iubet,aut  do 
cet  trt anguli, aut  quippiam  aliud  conjtrucre.Jed  tonteplatur 
tant amodo  trianguli  cuiuslibet  confiitutt pafficne  hanc , quod 
anguli  illius  duobus fint  redis  equales.  Vnde  a contemplatione 
ipfa , hec  demonflr  at  io  theorema  dicitur . In  theoremate  fieri 
nullaraticnepotefi,  contradilhor.is  vtraqs  pars  vera  vt  fit.  Si 
enim  quis  demonjtret, om nes  angulos  trianguli  cutu  libet  duo- 
bus effe  redis  angulis  equales , nullo  potent  modo  fieri , vt  in- 
equaies  quoq.  fint  duobus  redis. Eade  ratio  m ahjs  theorema- 
tibus efi  tntelligenda.  ltacfj  vt  vno  verbo  dica,qutfitum  illud 
Mathematici  ccnfiruere  aliquid  docens,  cuius  etiam  oppofiti 
potefl  effiet, Problema:  lUud  vero, quod  mhtl  dotet  ccnfiruere, 
fiy  cuius  pars  oppofita  perpetuo  falfa  exifiit,  T heorema  appella 
tur.  Vnde fi  quis  proponeret  tn  modum  problematis,  fe  in  fimi- 
ctrculo  velle  angulum  rectum  confutuere , irridendus  omnino 
effit , (j • Geometri»,  prorfus  ignarus  tuditandus  ; quonam  oes 
anguli  in  fimi  circulo  conflituti  funt  redi , vt  demenjhrabitur 
hb.q  .propof itione  j t . Quamobre  theorema  hoc,  (y  non  proble- 
ma dicendi  erit . C dierum  tam  problema,  qua  theorema  dici 
cb futuit  apud  M athcmaticos  Prcpofitioy  propter  ea  quod  vtru- 
que 
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qHi  aliquid  rubis  proponar , vt  in  exemplis  a/Julits  conflat . 
Hte  ideo  dixerim,  vt  ftudiofus  ledor  run  miretur  quando  repi 
net  in  Euclide,  Apolismo,&  cerer,  s Mathematicis,  propofitio 
nti  alisu  dici  problemata,  alias  theoremata.  Elementa,  n.  Eu- 
clidis Geometrica ,&  Apolloni 'j  Contcaf vt  altor u interim  vo 
lumina  tace  it,)  conflant  partim  problematibus , partim  theo- 
remattbus.  Demonfirationes  problematum  femper  Concludam 
bis  fere  verbis:  Quod  faciendis  erat:  Theorematii  vero  hifce  : 
Quod o flende ndu  vel  dtmonfirnndstm  erat;  habita  turmru  ra 
ttone  finis  vtrittfljj  . In  quolibet  aitt problemate,  ac  theorema- 
te plures  dsmbflrationts  continentur  et  non  xna  tanta,  quam  - 
u:s  vlnmus J) Uogtfmus  demrflratiuus Jblum  Secludat  id, quod 
in  initio  dnnonflrandu  proponitur,  vt  declarabimus  in  pruna* 
Euclidis  propojitione,  (jr «»  citeris  omnibus  mamfftum  erit , 
Qv  O N I AM  vero  ad  demonfirationes  problematu.atq, 
theorematii  fp enumero  requiruntur  aha  quadam  theorema- 
t a, vel  problemata  minus  principalia,  Crqua facile  ex  ijs,  qua 
prius  demonflrata  funt , infelhgi pojfunt ; inferuntur  tnt  er  dum 
a Geometris  huiujmodi  theoremata , (5*  problemata  probi  orna- 
tibus, atq.  theorematibus,  de  quibus precipue  agu,  vt  br cuius 
demo ftr ari  poffint. Vocant  autem  illa  Lemata,  propter  ea  quod 
folum  affumanrur  ad  alias  demonfirationes , non  autem  dt-j 
illis  prscipua  dtlputatio  inftttuatur,  quemadmodum  de  alijs . 
Itaqj  Lemma  dici  poteft  demsnfiratio , Jcu  confirudho  illius , 
quod  ad  demonftrationr  alicuius  theorematis^vel problematis 
principalis  affumii,  vt  dembflratto  expeditior  fiat, ac  breuior. 

Qy AENAM  SINT  PRINCIPIA 
apud  Mathematico». 

V M omnis  do&rtnn,  omnifqi  dif cip r:na  ex  preext 
fient  e gignatur  eegnittone,  vt  auctor  eft  Artftote- 
les.atqj  cx  ajfumpris,  C-  conctjfts  quibufd * prin- 
. _ _ crpijs fuas  demonflret  conclufiones -,  Sulla  autem 

frient  ia  ex  tiufde  Arifiotelis,  altorumq:philofophorumfente- 
tia  fua prinnpia  demonflret  habebunt vrtqj  & Mathemati- 
ce difciplins  fua  principia , ex  quibus  pofitis,  & conc  effis  ficu 
problemata, ac  theoremata  confirment, Horum  autem  triatd - 
tummodo  genera  apud  Mathematicos  reperiunt.  In  prima  re- 
ponuntur oes  definitiones,  quas  nonnulli  cum  Arifi.fuppofitio- 
r nesy 
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nciyvt  vult  Proeliis, appellant.  Hii  aut?  vocabula  artis expli- 
cant,ne  ni  tractatione  ipfa.nommii  ambiguitate,  aut  cbfcurt- 
tzte  circuucati  inparalogifmcs incidamus . S ttundu  venus  com 
plctfii  petitiones,  Jitte  Pofiulata,  qua  quidem  adeo  ilarafunty 
&ptrj]>tcna  in  illafcientia.qux  m manibus  habetur^  vt  nuda 
indigeat  confirmatione, (Id auditoris  dnntaxat  ajfenjitm  expo 
fccntyne  vlla  Jit  in  dcmcnjlrando  hafitatio.aut  difficultas. Ad 
tertiii  genus  referuntur  Axiomata,  feti  eo  munes  animi  notio- 
nes , qua  non  Jolii  mfei  entia  prepojita  ,fed  etiam  in  ollus  alijs 
ita  mamftfla  funt,  Jy  eutdentia,vt  ab  eu  nulla  ratione  dtffen- 
tire  qutatss,qui  tpfa  vocabula  rdl:  perceperit.  Atfy  bis  prine  i 
pijs  nite  mibi  vide:  accommodari pojfc  id, quod  in  M etaphyji- 
tis  fcnbit  de  primis  principijs  ArifiotelesA  ianua  quis  aberra 
biti  Vt  praelate  a Cicerone,  P renuntiata, fiut  Effata  appeUen 
tur. Euclides  igii  hccin  volumine  Geometricorum  clementor u 
pramittit  ante  dcmcnjlr  at  tonet  fuarum  concht/ionum  eia  hac 
principia,  vt  ex  ipfis,qua  qtude  facile  a quouu  inteUiguni,  de- 
ducat admiranda  theoremata , quibus  nemo  vnqua  affenfum 
prxberct.mfi  certa  at  cuidenti ratione  confirmareris.  Vr.de hoc 
etid  nemine  fummis laudibus  ejferenda  ejl  Geometria, oibufifc 
feculis pradicanda,  quod  ex  td  exiguis  tnitsjs  cuilibet  quxiuft- 
ms  rudi  et  ignaro  nctifjimis,  et  quidem  perfacilibus  progrediat 
ad  theoremata  primo  r.fpeclit  ab  cmnt  fcnfu  humano,  tymtcl- 
! cllu  remota,  qua  tu  omnia  miro  ordine, ac  methodo  facili,  de 
mcnfrr.ttonibustfc  ccrtijfimisita  confirmat, vt  nihil  omnino  du 
bij  m cis  relinquas.  Porro  inbuiufcemodi  principijs  tradi  dis  hic 
ordo  ab  Euclide  feritat,  vt  in  tffo  qui  di  introitu  fcientip propo- 
nat principia  toti  Geometria  comttnia , tn  alijs  aut  e deinde  li- 
bris.vbi  res pofiulat,ea  expcr.at principi  a y qua  proprie, & pecu 
liari  quada  ratione,  ad  materiam  illorum  fu  bi  ellam  videtur 
/pectore. Ne^  vero  oia  principia  Geometrica  abEuclide  in  his 
dementis  funt  explicata,  fed  multa  reliquit  lectori  difjuiren- 
da,que  th  cx  ijs.qua  tradidit, fine  magno  labore  ac  fudio pera 
pi f ofuut  CT intelligi . Veni  ne  inhacquoft  parte  de fuifje  vi- 
deamur reru  Klathrmaticarum  fi  u d:  ofs,  adiunxtmtis  varijs 
in  locis  ad  principia  ab  Euclide  ptfira , ex  probatis  auctoribus 
alta  nonnulla , quorum  igneratione  maxime  curfum  deir.cn - 
firationum  arbitrati  fumus  retardari  pofje  . Sed  tam  adtxpe- 
Jtt.or.em  ipfam  Principiorum  Euclidis  accedamus. 
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DEFINITIONES. 

I. 

PVNCTVM  cftj  cuius  pars  nulla  cft. 

OT  V S hic  primus  liber  in  eo  pofitus 
efitVt  nebis  trudat  ortus,  proprietate/ 
que  triangulorum  tum  quod  ad  eorum 
angulos  /pectat , tum  quod,  ad  latera  : 
qua  quidem  inter /e  comparat  interdii, 
interdum  vero  vnumquodq.per  fe  tn- 
fpicit,  & contemplatur.  Nam  aliqua  - 
do  ex  lateribus  trianguli  angulos  con fi- 
derat,aliquando  vero  ex  angulis  latera,  fecundum  aqualita- 
tem, atque  inaqualitatem,rimatur.  Idemqj  varijs  rationibus 
inquirit  in  duobus  quandoq;  triangulis  inter  fe  collatit.  Dein- 
de aperit  nolis  parallelarum  proprietates , paraUelogrammo- 
rumtjj  contemplationem  agwedstur^tum  inter  fe,  tum  etiam9 
'vt  tum  triangulis  inter  eajaem  parallelas  cofiitutu  conferun- 
tur . Vt  autem  hic  omnia  rectius , & commodius  exequatnr 
Euclides,  docet  diuifionem  anguli  rectilinei , Cf  Unea  recta  in 
partes  aquales, con/littitionem  linea  perpendicularis, quo  facto 
angulus  angulo  fiat  aqualis,  dr  alia  husufmodi.  Itaq-,vt  vno 
verbo  rem  rotam  complectar,  in  printo  l ibro  traduntur , ex  Pro - 
di  fent entia,  rectilinearum  figuror u maxime  prima  , acprx- 

cipua. 
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espiu, triangula  inquam  , atq;  parallclogramma . Ante  om- 
ni a vero  Euclides  more  M athematicorum  rem  propofitd  exor- 
ditur x prin  ctpijs,  initio  facto  a definitionibus  , quarum  prima 
punftum  explicat  floccus  illud  dici  punctum  in  quantitate  co- 
tir.ua,  quod  nullas  habet  partes » Que  quidem  definitio  planius 
ac  facilius  percipietur,  fi  prius  intelligamus,  quantitatem  con- 
tinuam triplices  habere  partes,  vnns  fecundum  longitudinem, 
alteras  f eundum  latitudinem,  & fecundum  profunditatem 
Mtitudinemue  alteras;  quanquam  non  omnis  quantitas  omnes 
has  partes  habet,  fed  quadam  umeat  tantum  fecundum  lon- 
gitudinem t quadam  duplices,  it  a ut  illis  adijei  at  partes  etiam 
latitudmissquadam  deniq;  prster  duplices  has  partes  , tertias 
quoq  -,  altitudinis, fiue profunditatis  continet.  Quantitas  enim 
omnis  continua  aut  longa  folum  cfl,  aut  longa  firhul , (y  lata, 
aut  longa,  lata,  atq;  profunda . Keq;  aliam  dimenficntm  ha- 
bere potefi  res  ulla  quanta , ut  reHe  demonfirauit  Ptolemaus 
in  libello  de  Analemmate, opera  Fedcrici  Commandini  Vrbi- 
natis  nuper  infriftinam  dignitatem  rcflttuto , necnon  , ut  ait 
Simplicius, in  libello  de  Dtmcnficne.qut  quidem,  quod  fetam, 
adhuc  nondum  efi  ex  cujus . Itaque  quod  in  quantitate  conti- 
nu  a, fit  te  magntrudsne  exifiit,  inteUigiturqj  fine  omnt  parte.it  a 
ut  neq;  longum, neq;  latum,  neq;  pr  fundum  ejfe  cogitetur  , 
(ut  nimirum  excludamus  animam  rationalem , Kknc  uel 
Inflans  t emporis, (y  unitatem,  qua  etiam  partes  non  habent ) 
id  appellatur  ab  Euclide,  (y  d Geometris  pu- 
elum . Huttis  exemplum  in  rebus  materiali-  pun&Um 
bus  reperirt  nullum  potefi,  ni  fi  velis,  extremi- 
tatem alicuius  acus  acutiffirm , finiilstudinrm  puniti  expri - 
mere.qtrd  quidem  omni  ex  parte  utrum  non  efi , quoniam  ea 
extremitas  dissidi  potefi,  (y fecari  infinite, pur.Humuero  indi- 
tiidttum  prtrfsts  debet  cxtfttmari . Deniq s in  magnitudine  id 
concipi  debet  ejfe  punctum , quod  in  numero  unitas , quodq3  in 
tempore  inflans.  Sunt  enim  (y  hac  concipienda  induudua. 

I I. 

LINEA  vero  , longitudo  latitudi- 
nis expers. 

j D £ f I N I T hic  Irneam,  primam  Speciem  magrutudi- 

I ns. 


LIBER  r.  ' t9 

nij,  quam  dicit  t[fe  quantitatem  longam  demtaxaf,  n i autem 
latam.intelhgeneq-,  profundam.  A qua  enim  quantitate  ex- 
cluditur latitudo , r.b  eadem  et  tam  neceffarto  profundi  m re- 
monetur,non  autem  contra.  Ltneatn  autem  hanc,Jttie  longitu- 
dinem abfii  latitudine, n^n  abfurde  conciture,  mulli* creij,  po- 
terimus ex  termino  loci  alicuius  partim  illuminati,  (3*  parti m 
obumbrati. Finis  enim.fett  terminus  communis  lucidi,  frobum 
bruti, longitudo  quadam  e fi, ad  longitudinem  ipfiufmet  Ittmi- 
nis.fr  umbra  extenfa  , carens  omni  latitudine, cum  fit  Umes 
vtrtufq; . Mathematici  qu  oq; , vt  nobu  inculcent  r veram  ti- 
nea. inteUigentiam , imagtnanturpunilum  iam  defcnptum  fu- 
pe-sore  definitione, e loco  tn  locum  moueri.Cum  enim  punctum 
fit  prorfus  tndiuiduum , relinquetur  ex  ijlo  metu  imaginario 
vejiigium  quoddam  longum  omnis  expers  latitudinis  .Vt  fi 
punitum  A ,Jluere  intclliga-  ^ 
mus  ex  A, in  2?,  vefligium  cf- 
felium  A B,  linea  appellabi- 
tur,  cum  vere  interualium  in- 
ter duo  punita  A,  frB,  comprehtnfum  fit  longitudo  quadam 
carens  omni  latitudine^  propter  ea  quod  punitum  A,  omni  pri- 
norum dtmenfione.eam  efficere  nulla  ratione  potuerit.  Hinef-- 
itum  efi.vt  alij  dixerint , lineam  nil  ejfe  aliud , quam  puniti 
fluxum : Alt)  vero,  magnitudinem  vno  contentam  intemallo. 
Poteft  enim  linea  vnico  tantum  modo  , vtpote  fecundum  Ion- 
gitudinem.fecari  atque  diwdi . 

I I I. 

LINEAE  autem  terminijfuntpunda. 

DOCET,  quonam  fint  extrema  linet  at ittfitis,  Jit  ter- 
mini, dicens  linea  terminari.fiue  claudi  vtrinqi  punitis ; Non 
quod  omnis  linea  terminos  habeat ; quomodo  enim  lima  tnfi- 
nita  terminos  a ffignare poterimus  f qua  etiam  ratione  in  li- 
nea circulari  extremum  aliquod  deprehendemus  ? Sed  quod 
linea  qualibet  habens  extrema,  in  fu  extremitatibus  punita, 
recipiat.  Vtjuperior  linea  A B,  extrema  habet  punita  A,  fr 
B.  Idemque  in  omnibus  lineis  terminatis,  ac  finitis  intciligtn- 
dum  efl.it  a tu  earum  extremitates  fola  ejfe  puncta  cogit  imus. 

RE- 
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RECTA  linea  eft,  qua:  ex  sequo  fua 
interiacet  pun&a. 

TRIPLEX  omnino  eft  lima  apud  Mathematicos, re- 
Ha, circularis, quam  & curuam  dicunt, mixta, fiue  cempo- 
Jita  ex  vtraqi . Ex  his  de feribst  hoc  loco  Euclides  lineam  re- 
dam, quam  dicit  efife  eam,  qus.  aquali  ter  inter fua  punita  ex- 
tenditur,hoc  ejl,in  qua  nullum  punitum  intermedium  ab  ex- 
tremis furfum,aut  deorfum.vel  bnr.atq;  illuc  defecti  do  fub 
fui  tat  ;in  qua  deniq;  nihil fiexuefum  repentur.  Hanc  nobis  ao 
vinum  exprimit  filum  aliquod  tenue  fumma  vi  extentum  : ln 
eo  enim  Omnes  partes  media  cum  extremis  aqualem  obtinent 
fit  um, ne  que  vtla  eft  alia  fubltmior , aut  humilior  ,ftd  omnes 
aquabihter  inter  extremos  fines  pofita  progrediuntur . Proci us 
hanc  definitionem  exponens  ait,  tunc  demum  lineam  aliquam 

ex  aquo  fua  interiacere  pun- 
tl a, quando  aquale  occupat  jpa 
titim  ei , quod  inter  fua  fitum 
eft  punita  extrema  . Vt  linea 
AC  B,  dicetur  reda, quoniam 
tantum  occupat  pracife  ipeittu, 
quanta  eft  difiantia  puniti  A, 
a punito  B : Linea  uero  AD  B, 
A E B,  A F B,  non  dicentur  relta,  cum  maiora  obtineant  Jpa 
tia, quam  fit  difiantia  extremorum  punitorum  A,  & B.Sic 
et  ia  m vides  omnia  punita  linea  AC  B,  inter  qua  eft  pundum 

C,  aqualiter  inter  extrema  A,& B,iacere,iuxta  Euclidis  de- 
finitionem-, qusd  neu  cernitur  in  altjs  lineis , quoniam  punita 

D, E*F  ftubfultant  ab  extremis  A,  & B.  Plato  redam  linei 
perpttlcbre  fic  definit.  Line  a reda  eft,  cuius  media  obumbrant 
extrema,  Vt  in  lima  A C B,fi punitum  C, aut  qusduis  aliud 
medium,  vim  haberet  occultandi,  & A,  extremum  virtutem 
illuminandi,  impedimento  vtijue  eJfetC, punctum  interiedu  , 
ne  B,  extremum  ah  erum  ab  A , illuminaretur : Rurfus  ocu- 
lus tn  A, exiftens  extremo,  non  videret  aliud  extremum  B.ob 
intontdum  punil  u/nC;  quod  quidem  non  contingit  in  lineis 

non 
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non  retiis, vt  perfptcuum  efl in  lintisA  D B,  A E £>  AF  B. 

I Archimedes  inquit, lineam  rectam  rjfe  minimam  earum, qua 
terminos  habent  eo/Uem ; qualis  efl  A C B,  comparata  cum 
A D B,  A E B,  A F B,  Si  enim  AC  B,  non  effit mimma 
tarum, qua  eofdem  terminos  A,  <y  B,  pofident , nen  ex  equo 
interiaceret  fua  puncta,  fed  ea  potius  linea,  qua  minor  dicere- 
tur , quam  ACB.  Campanus  de  ferti  ens  rectam  Irneam 
■vocat  eam  breuiffimam  ex  vno  punito  in  aliud  exten/ienem  . 
Quemadmodum  autem  M at hematictpsr  fluxum  puncti  ima 
ginartum  concipiunt  deferibi  lineam  , ita  per  qualitatem  /lu- 
xus puniti  quali  t at  em  linea  dcfcrtpta  ini  edi  eunt . Si  namque 
punitum  recta  fuere  concipiatur  per  breuijj-.mum fiatium^ta 
vt  neq-,  in  hanc  partem,nvq ; tn  illam  di  fellat  ,Jid  aquabili 
quendam  motum, atque  mceffiuti  teneat.dicetur  linea  illa  de- 
fer tpt  a, Retia  : Sivero  puntlum  fluens  cogitetur  m motu  va- 
cillare, at  q;  htncintle  titubare,  appellabitur  linea  defiripta, 
mixta: Si  denique  punctum  fluens  in  fno  motu  non  vacillet , 
fed  in  orbem  feratur  vniformi  quedam  motu,  atque  diflantia 
d certo  aliquo  punito,  circa  qued  fertur , vocabitur  dflfcriita 
illa  linea,  circulans . Itaque  fi  duo  puncta  moneatur fimi! ibus 
prorfus  motibus , ita  vt fetnper  aqualiter  in  fe  d: flent ; de  fi  ci- 
bentur ab  ipfis  das  linet,  fimtles , hoe  efl  ,fi  vna  earum  fuerit 
recta,  er  it  altera  rtHa-ft  vero  vna  fuerit  cuma,  erit  (fi  al- 

tera eodem  omnino  modo  cuma , &e.  Lineas  non  retias  , qut 
omnes  obliqua  dicipoffunt , nen  definit  hoc  loco  Euclides  ,fcd 
circularem  exponet  d 'finitione  decimaqumta,  miflam  prorfus 
omittens, quod  ea  iuhtfce  elementis  Geometricis  nullum  ha- 
beat vfum.  Sunt  autem  plurima  genera  linearum  mi  flerim: 
quadam  enim  funt  vni formes,  quadam  di  fomes.  V ni  fer  mi  u 
rurfus  alsa  Cunt  in  plano,  alta  in  foltdo.  In  plane  funt  Hyper- 
bole , Far  abole, EUipfis, de  quibus  agit  copiofi(jime  A pollemus 
in  conicis  elementis-,  linea  Ccnchoidecs.de  qua  Nicomedes; li- 
nea Helica , dc  qua  Archimedes  in  libro  de  lineis  Jptrahbits 
traBationem  inflituit,  (fi  alia  hmu fine  di.  In  fchdo.f.u fuper- 
fleie  curua  funt  alterius  generis  linea  hcltca  , quam  ca  ab  Ar- 
chimede defeript a, qualis  efl  tUa3qiu  circa  cylindrum  aliqui' 
conuo!mturinec  non  e a,  qua  circa  conum  exijht.vel  etiam  qua 
circa  Ipharam3cuiufmodi  funtjpira  sila, quas  Sci  d fer  ibit  ab 
ortum  occa fum,  vt  tn  spbara  docuimus . Biformium  autem 

infimius 
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infinitus  cji  numtrus,  quas  non  efi  opus  hic  rccenfere . Ex  hu 
confiat , duas  tantum  cjfe  lineas fimpl ices, retiam,  fi?  circu la- 
rem, cm  nes  autem  altasyquecunqs  ftsnt,miftas  appellari, quod 
ex  silis  componantur.  Vrule  ingenio fs  concludit  Artficteles  in  Ii 
bris  de  caelo  iuxta  triplicem  Uncam , tres  tantum  ejfe  motus , 
duos  qttiilem  fimplices,recium,  fi?  circular  em,  tertium  vero  mi 
ftum.fine  ex  illis  duobus  comprfitum  . 

SED  quoniam  linens  recisu  regula  ducere  ( olemus , docea- 
mus , qua  r at  sone  regulam  propo/itam  examinare  pojfi mus , 
num  Un:a  per  illam  deferipta  rccia  fit, nec  ne.  Sit  ergo  regula 
A By  fi  eundum  cuius  latus  C D,  redi  a C D,  defieri  batur . 

C • ? 

miiiiiiiiimiiiiiiim ipiMiiiiiliifii^ 

^ ^ ■.v,  y \v.\y  '-v-vn  > .\ 

Deinde  regula  inuertatur,  vt  fiuperior  fiuperficits  fiat  inferior, 
fi?  inferior  cuadat  fiuperior , dextraque  pars  tranfieat  in  fimi- 
(iram.fi?  contra , hoc  cfi , partes  regula  prope  B,  fatuantur 
iuxta  punctum  C,  re  cie  defierrpte , fi?  partes' prope  A,  iuxta 
punctum  D;  fi?  fecundum  idem  latus  regule  C D,  d punclo 
C.ad  D,  retia  ducatur . Nam  fi pofierior  hec priori  omni  ex 
parterongruetydubitari  non  debet,  quin  regule  A B,  in  Irneis 
* eilis  ducendis  fidere  poffimus : Si  vero  non  congruet  orntu  ex- 
parte, latus  illud  C D , psrfeHc  retium  non  erit , fied  corrigen- 
dum erit  diligentius  * 

V. 

SVPERFICIES  eft,qux longitu- 
dinem, latitudincmqj  tantum  habet. 

POST  lineam , qua  cfi  prima  quantitatis  continua  Spe- 
cies , vnicamfij  habet  dsmcnficnem , definit fiuperfi ciem , qua 
fecundam  magnitudinis  (pcciem  eonfiituit , additq.  prime  di - 
mertfions  fecundum  Icngitutlsnem  , alteram  fecundum  la- 
titudinem. N am  in  fiuperficiereperitur  non  fioluin  longitudo, 
vt  in  linea , verum  etiam  latitudo , fine  tamen  omni  profun- 
ditate. 
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• ditare.  Vt  quantitas  AQC  D,  inter 
lineas  A B,  B C,  C D,  DA,  com- 
prehenfa,  confideratatfi  fecundum  lon - 
ptudinm  A B,  vel'D  C,  & fecun- 
dum latitudinem  A D,  velB  C,  om- 
nu  expers  profunditatis,  appellatur  fu  ^ 

ft  tl  r t a*  Muli.  j 1 ^ . I . 


perficies . Hanc  nobis  refert  latitudo  extrema  tuiufjue  corp  o 
ris.fi  ab  ea  omnis  folidst as  mteileHu  auferatur.  Non  incenor ue 
etiam, vt ait  P rodus , imaginem  quafi  exprejfam  fuperficies 
rubis  exhibent  vmbr a corporum.  Ha  erum,  cum  interiorem  ter 
re  partem  penetrare  non  pofiint,  longe  tantum  erunt , <y  [aU 
Mathematici  vero,  vt  nobis  eam  ob  oculos  ponant,  monent,  vt 
'mtclligamus  lineam  aliquam  in  tranfuerfum  moneri : Vefli- 
gium  enim  reliaum  ex  tfio  motu  erit  quidem  lon  eum  , p ropter 
longitudinem  linee, latum  quoq;,  propter  motum, qui  in  tranf- 

uerfiumefi  faclut}  nulla  vero  ratione  profundum  effis  poter tt  , 

cum  linea  ipfum  defertbens  omni  careat  profunditate;  quare 
fuperficies  dicetur . Vtfiltnea  A B,  fluat  verfus  D C,  ejficie- 
turfuperfictes  ABC  D.  Alif  defersbentes fuperficiemdscunt. 
eameffe  corporis  terminum  :Akj  vero,  magnitudinem  Huo- 
cli  bus  conflantem  interualhs . Poteft  enim  fuperficies  diuids , & 
feeari  duobus  medir.vno  quidem  fecundum  longitudinem,  al- 
ii’ tero  vero  fecundum  latitudinem . 

* V I.  - 
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S VPERFICIEI  autem  extrema, 
funt  linese. 

N O N diffimilit  efl  htc  definitio  fuperiori , qua  termini 
!•  linee,  fuere  expiscati . Vult  enim  extremitates  fuperficiei  effe 
Une  as, quemadmodum  linea fines  extitsre  punita  . Vtfuperio- 
ris  fuperficies  AB  C D,  extrema  fime  hnep  A B,  B C.  C D, 
•P  ‘A /*  Eodemqs  modo  inquaesmq;  altera  fuptr ficu, que  exire 
, ma  habet,  lineat  cogitare  oportet  in  extremitatibus  : Non  au- 
Item  in  fupcrficie  infinsta.vel etiam  fpherica.que  corpus  fi>he- 
yicum  circ undat . Poteft  etiam  fuperficies  aliqua  claudi , (j* 
terminari  vnica  tantum  linea^qualts  eft  circularis  fuperficies , 
vt  dicemus  in  definitione  circuli  . u 

i'"  C PLA- 
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PLANA  fuperficies  eft,  qu»  ex  equo 
fuas  interiacet  lineas , 

H AE  C quoq-,  definitio fimilitudinem  quondam  deficri- 
pttoms linee. reti* gerit . Superficies  enim,  qua  ex  s.-juo  fine cu 
fuas  interiacet,  ira  vt  medis  partes  ab  extremis  furfium , deor- 
fiumu  e fiubfiultando,  non  recedant, appellabitur  flanatqualis  eft 
fuperficies  perpoliti  alicuius  marmoris,  in  f,*a  partes  omnes  tn 
retium  fiunt  collocata,  ttavt  nihil  habeat  inctfium  angulis, 
nihil  anfialiibus, nihil  eminens, nihil  lacttnofiumiln  hac  enim 
partes  intermedia  cum  extremis  squalem  adepta  fiunt  fttum  , 
nec  vUa  eft  alia  fiubhmior , humUtorue , fied  omnes  tquabili- 
ter protenduntur.  Alqfiuperficiem  planam  definiunt , dicen- 
tes eam  ejfie , cuius  partes  media  obumbrant  extrema  : Vel  efi- 
fie  minimam , fime  breuijfimam  omnium . qua  eadem  habent 
extrema:  Vel  cuius  omnibus  partibus  reda  linea  accommoda- 
ri poteft , vt  placet  kl  eroni  antiquo  Geometra.  Vt  fiuperficies 
X 5 ABC  D,  tum  demum  plana  dici  debet, 

"fi  quando  line  a re  Ha  A E,  circa  punclum 
p A,  immobile  circumduHa , ttavt  nunc 
C eadem  fit,  qua  A B , nunc  eadem  , qua 
A F,  nunc  eadem, qua  A G,  & nunc  ea- 
dem , qua  A H,  nihil  is  fiuperficie  offert. 
H da  deprejfium , aut fiullAtuvxlfed omnia 

puncta  fiuperficiei  a linea  rcHa  tanguntur  , & quodammodo 
raduntur.  ^ uod  fi  minima  fiuperficiei  particula  alqs  humilior 
a linea  reda  non  tangeretur . vel  ipfia  linea.  reHa  libete  non 
pcjfiet  circumduci , propter  aliquem  tumorem  , fieu  eminentiam 
m fiuperficie  occurrentem , tam  non  poffiet  nuncupari  plana. 
Itaqs  vt  fit  plana,  requiritur  vt  omnibns  modii  pojjit  reHa  U- 
hta  commenfiurari , hoc  eft  , vt  ei  applicari  pojfiu  reHa  linea 
fecundum  A B,  & A F,  &deniq;  fecundum  omnes  partes  i. 
tite  autem  fiuperficies fiola  erit  ea,quam  imaginar*,  & intelle- 
gere pojfurnus  defer ibt  ex  motu  linea  reHa  m tranfuerfum , qui 
fiuper  duuK  alias  lineas  redas  conficitur  . Vt  fis  linea  reHa 
A B,  per  duas  reHas  A D,B.  C,  feratur , efficietur  fiuperficies 
' -'m  1 D perfieHe 

, ■ .if  i— ■ * — 1 
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perfecte  plana  ,iuxtaomries  definitiones.  Non  enim  difficile 
ait  huic  futurficse;  traditas  defcrtpttoms  accommodare  .So- 
lent Mathematici  fuperficiem  planam  frequenter  appellare 
planum, ita  vt  quando  loquuntur  deplano*  tntcjligenda  fem- 
per  fit  fuperficits  plana.  Cetera  cmnes  fuperficies , quibus  non 
anni  ex  parte  accommodari  pote  fi  linea  reti  aequalis  e fi  fuper- 
ficits interior  alicuius  fornicis,  vel  e xte-  /^f&***> 

rior  alicuius  globi, columnaiie  rotuda,vtl  fi 
ttsamsoni  tyc.appelluntur  curue.&non  f / \ N 

pLma.^uamuis  enim fuperficiet columna  ' — 
rotunde , feu.cyisndrt , fecundum  longitudinem  adaptari  pojjftt 
Unea  reda,  tamen  fecundum  latitudinem  minime  pote  fi, 
idemcfj  dicendum  efi  de  altjs. Superficie*  autem  curua  duplex 
efi.conuexa  videlicet,  vt  exterior fuperficiesjphara,vel  cylm-. 
drij  cj*  concaua.vt  interior  fornicis,  fiue  arcus  alicuius . Quo- 
niam vero  omnium  harum  contemplatio  pertinet  ad  Ster  eo* 
metrinm,  idcirco  Euclides  hoc  primo  libro  foliim  planam  no- 
bis explicauit.de  qua  efi  dtfptitaturus  prioribus  fex  libris . 

i f 

i i.  v | 

PL  ANVS  vero  angulus  , efi  dua- 
rum linearum  In  plano  fe  mutuo  tangen 
tium  5 & non  in  dire&um  iacentium  > al- 
terius ad  alteram  inclinatio. 

DECLARAT,  quid  nam  fit  angurus  planus, dicens; 
Gfuandocunqu!  dua  linea  in  plana  aliqua  fuperficie  inuicem 
concurrunt , & non  tn  directum  confiituuntur,  efficietur  ex  hu- 
tufmodi  concurfu,  feu  inclinatione  vutus  ad  alteram  . angu- 
lus , qui  dicitur  planus , propter  ea  quod  in  plana  cenjht  natur 
fuperficie . V-trbi  gratia , quia  ^ ^ ^ 

dua  linea  A B,  AC,  concurrunt  /\  /1  • 

mA.ar  no  tacent  i$  siirecisim,  / / \ / 

ideo  efficiunt  angulum  A,  pia v.  ' £ \ 

i num  in  eadem  extfiiten, i fuper - - 7.  ^ D v- 

J ficie,inquadua  illa  linea  confiituuntur.  Ditentur  autem  dua 

C i 'linea 

! 

l ' 

! 

] 

| 
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linet,  non  in  dire  Ilum  tacere, quando  altera  earum  verfus  con 
curfum protenfa  non  eoincidit  eum  altera,  fed  vel  eam  fecat, 
vel  certe  fiatim  pofi  punHum  concurfus  ab  ea  recedit.  Quod  di 
xerim  propter  angulum  contaHus,  qui fit,  quando  duo  circuli 
fe  contingunt, vel  etiam,  quando  linea  re  Ha  circulum  tangit. 
ProtraHa  enim  reHa  Ime  a pojl  punitum  cb  talius,  quanquam 
non  fecet  circulum , tamen  fiatim  pofi  illud  ab  eo  J eiungitur . 
Eodem  paHo  circularis  illa  linea  fecundum  propriam  dtjfiofi - 
t iorum,  ac  formam  extenfa  recedit  a reHa  tangente,  quamuis 
eam  non  fecet.  Vnde  vere  e fi  angulus  conftitutus  in  illo  conto- 
Hu:  qua  de  re  plura  fcribtmus  in  propofitione  iC.tertij  lib.con 
tra  lacobum  Peletarium , qui  contendit , eum  non  effe  angu- 
lum.Quod  fi  dua  linet  fe  mutuo  tangat  i acent  es  in  direHum, 
ita  vt  alterutra  produHa  co gruat  toti  ait  eri, non  fiet  vllut  an- 
gulus ex  illo  concurfu.cum  nulla  fit  inclinatio  ,fed  amba  vna 
integram  lineam  conflitucnt.  Vt  quia  recta  A B, producta  ca- 
| m uenit  cum  reHa  B C,  non  efficietur 
t angulus  in  B.  Sic  etiam  non  fiet 

angulus  in  B,  ex  lineis  curuis  A B, 


a B C,quia  alterutra  fecunJii  fuam 
**  inflexionem , & obliquum  duHum 
extenfa,  eum  altera  toincida.  Quare  in  direHum  dicentur  ia- 
cere.ltaq,  vt  linet  reHa  efficiant  angulum, nece JJ e e fi,  vt  pofi 
concurfum  productf  fe  mutue  feccnt  : Curuf  autem  line{ , vel 
quarum  altera  curua,  altera  vero  recta  exiftit, angulum  con- 
flit uere  verepoffunt , ctiamfi  non  fc  mutuo  inter  fi  ccnt ; fufficit 
enim, quod  fife  contingant, ita  vt  fiatim  pofi  contactum  alte- 
ra ab  altera  fieparetur,  quemadmodum  & *****  eundem  fimo- 
tf  cennentur.Confifiu  autem  anguli  cuiufuis  quantitas  in  fila 
inclinatione , non  in  longitudine  linearum  ; linea  etenim  lon- 
gius excurrentes  non  augent  fuam  inclinationcm.igitnr  neque 
anguli  magnitudinem  . Sunt  CT  alia  duo  genera  angulorum, 
quorum  prius  filidos  comprehendit, de  quibus  Euclides  dijferit 
inStereometria , quiifi  in  corporibus  exi  fiunt } Pofi  eriut  vero 
ffihar ales,  qui  in  fuperficie  fphtra  conftitttuntur  ex  circulorum 
maximorum  circunfcrenfijs  , & de  quibus  copiofe  agitur  m 
fihtricu  clementis  Mtnelai.Horum  autem  omnium  explica- 
tio in  alium  locum  d nobis  reijcitur  , cum  hic  dt  filis  planis 
angulis  fit  futurus  firmo , 

. V ■! . C V M 
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IX. 

C VM  autem  , quae  angulum  conti- 
nent line$ , rectae  fuerint,  redilineus  ille 
angulus  appellatur . 


ANGVLVS  omnis  plumis  Conficitur  aut  ex  lineis  dux - 
hu  rediit , qui  quidem  r editi  meus  dicitur,  fr  de  quo filum  hic 
agit  Euclides  ,•  aut  ex  duabus  curuis , quem  euruilmeum  vo- 
care li  cet  i aut  ex  vna  curua , & altera  redi  a,  qui  non  inepte 
mixtus  appellatur. Ex  htfce porro  Irneis pcjfunt  curuilinei  an- 
guli tribus  variari 
modis,  & mixti  duo- 
bus, pro  varia  incli- 
natione, fiu  habitu- 
dine linearum  cumarum,  vtpote  fecundum  cdueXum,  & cOn- 
cauum.ceu  inpropofitis  angulis  plane , & aperti  perspicitur : 
Redfilineus  vero  variari  non potefi  ratione  inclinationis , ha- 
bitudinis ii  e linearum,  ni  fi  maiorem,  vel  minorem  inclinatio- 
nem variam  velimus  dicere  habitudinem,  quod  efiabfitrdu  ,• 
cum  hoc  modo  augeatur  tantum  angulus  redilineus  , aut  di- 
minuatur, quod  & alips  commune  ejl,  non  autem  ita  varietur, 
vt  aliud  conflit uatgcnm . 


X. 


C V M vero  reda  linea  fuper  redam 
confidens  lineam  eos, qui  funt  deinceps, 
angulos  aequales  inter  fe  fecerit,  redus 
eft  vterq;  ^qualium  angulorum : Et  qua* 
infidit  reda  linea  perpendicularis  voca- 
tur eius,  cui  infidit. 

i . . " . ■ v 

V SV S freqttentiffimue  reperitur  m Geometria  anguli 
redi,  (y  linee  perpendicularis , nec  non  anguli  obtufi , acu- 
i-  - C g ti,  pro- 


jS  EVCLID.  GEOM.  $4* 


A 
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t i,  propter  e a docet  hoc  loco  Euclidis,  quis  nam  Angulus  reflili- 
neus  apud  Geometras  appelletur  reflus,  & qua  nam  linea  per- 
pcwltcssluris:  in  ftquenttbsts  au/em  duabus  definitionifus  ex- 
plicabit ungulum  ebiufum , & acutum.  Non  enim  alius  dari 
peteflAngu/usreslilmeus.prtrer  reflum,cbtufi:m,  & arnrum. 
Igitur  ji  refla  Irnea  A B , refla  C D , infifiens  efflictat  assas 
angulos  prope  punflum  B , ( qui  quidem  ideo  dicuntur  a Ma- 
thematicis effle  deinceps,  quod  eos  eade  linea  C D , protrafla, 
prope  idem  punflum  B , effli ciat ) inter  fe  aquales  , quod  tum 
demum  fiet, quando  refla  A B,  non  magis  in  C , quam  in  D, 
inelsnabit,fed  aquatili  ter  refla  C D . infflflet,  vocabitur  vterq; 

angulus  B,  rectus,  ty  recta  A B,  perpendicu- 
laris recta  CD,  cui  infifitt. Eadem  ratiene  no- 
minabitur recta  C B , perpendicularis  recta 
A B:  quamuis  enim  C B,  tantum  factat  cum 
A B,  vnum  angulum  , tamen  ffl  A B,  exten- 
deretur m rectum  & continuum  verfus  pun- 
flum B, efficeretur  alter  angulus  aqualis  priori  Qua  vero  ar- 
te linea  duci  debeat  efflictent  cum  altera  duos  angulos  aqua- 
les, docebit  Euclides  propofitione  s i . fj  it.  hsttu:  prim  libri. 
Itaque  vt  in  Geometria  concludamus  angulum  aliquem  effe 
retium,  aut  lineam, qua  ipfum  eff.ctt, ad  altam  effle  perpendteu 
lar  em, requiritur,  & fufficit,  vt  probi  mus  angulum,  qui  efl  ei 
deinceps,  aqualem  illi  effe.  Pari  ratione,  fi  dicatur  aliquis  an- 
gulus reflus,  aut  linea  , qua  ipfum  conftituit , perpendicularis 
ad  aliam, colligere  licebit, angulum  ilis  deinceps  aqualem  quo- 
que effe.  Quando  enim  anguli,  qui  fisnt deinceps,  fuerint  inter 
fe  aquales  , nuncupatur  vterque  iliorum  rectus , & linea  ipfos. 
efficiens, perpendicularis, iuxta  hanc  s o.  defipftionrm:  quando 
autem  non  fuermt  aquales  , non  dicitur  quifquam  illorum  re- 
flus, vt  conflabit  ex  fiquenttbus  dsiabus  definitionibus,  er  pro- 
prerea  neque  tinca  eos  conftituens  perpendicula!  is  appellatur.  | 
Hac  dixerim,  vt  videas,  quidnam  liceat  ex  hac  definit  tone  coi 
ligert  in  rebus  Geometrias  , & quemnam  vfum  ha- 
beant apud  Geometras  defriptiones  vocabulo- 
rum. Non  enim  magno  labore  hac,  qua  di- 
. xtmtis  , ad  alias  definitiones  pete- 
runt  transferri . 


OBTV-\ 


349  L T B E R'  r.  V& 


X I. 

OBTVSVS  angulus  eft,  qui  redo 
maior  eft. 


2 


Qy  ANDO  teli  a A B,  retis.  C D , infiftevt 
non  fecerit  angulos  adfunHum  B , squales , & 
ob  eam  caufam  neutrum  r tetum, fed  vnum  qtii- 

dem  recto  maiorem,  alterum  vero  minerem,  di-  

citur  maior  angulus  obtufus , qualis  e/i  angulus  C B D 
B , ad  puntiurn  C , vergens  $ qui  continetur  rectis /ineis 
AB,BC. 

XII. 

ACVTVS  vero  , qui  minor  eft 
tedo .. 

Y T iri  pVicedenti  figura , minor  angulus  B , ad  punctum 
D , vergens , qui  continetur  rectis  lineis  A B,  B D , vocatur 
acutus . Itaque  angulus  retrus,  vt  ex  dictis  colligitur,  nullam 
patitur  varietatem,  vt  unus  altero  maior,  minorue  detur, cum 
linea  perpendicularis  tum  efficiens  non  debeat  magis  in  vnam 
partem  inclinare, quam  in  alteram  : Obtufus  vero,Jy  Acutus 
augeri pojfunt , & minui  infinitis  modis,  cum  ab  tUa  infiexibi 
litate  linea  perpendicularis  infinitis  etiam  modis  recta  linea 
po/fit  recedere , vt  perspicuum  eft . Quoniam  vero  ad  quemuis 
angulum  planum  conftituendum  concurrunt  dsta  linee,  & ali- 
quando in  uno  puncto  plures  exiflunt  anguli,  folmt  Malhcma 
tici,  vt  tollatur  confufio,  angulum  quemlibet  exprimere  tribus 
liter  is, quarum  media  oftendit  punctum,  in  quo  Unet  conficiat 
angulum,  extrema  vero  fignificant  initia  linearum, qua  augur- 
ium continent.  Exempli  gratia , in  fuperiore  figura  angulum 
obtufum  intelligunt per  angulum  ABC,  acutum  vero,  per  an 
gulumA  B £>;  quod  diligenter  eft  notandum, vt  facile  digno- 
fcamus  angulos , quorum  mentio  fit  in  demonft patiombut. 

I AIA  veropropo/ito  nobis  angulo  aliquo  rectilineo.fi  expe- 
riri velimus,num  rectus fit^an  obtufus, acutkfue,  efficiemus  id 

C 4-  hoc 
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RECTA  linea  efta  quae  ex  aequo  fua 
interiacec  pun&a. 

TRIPLEX  omnino  efl  lima  apud  Mathematicos, re  - 
(ia, circularis,  quum  cy  curuam  dicunt, & mixta,  fiue  compo- 
Jitaex-vtraji . Ex  his  deferibit  hoc  loco  Euclides  lineam  re- 
dam,quam  dicit  cfife  tam,  yiu  aquali  ter  inter  fua  punita  ex- 
tenditur,hoc  ejl.in  qua  nullum  punitum  intermedium  ab  ex- 
tremis furfum,aut  deorfium,vel  huc.atqi  illuc  defecte  do  fub- 
ftilint-,mqua  deni];  nihil fivxuofum repentur. Hanc  nobis  ad 
vinum  exprimit  filum  aliquod  tenue fumma  vi  extentum  : ln 
eo  enim  omnes  partes  media  cum  extremis  aqualem  obtinent 
fitum,  neque  vlla  e ft  alia  fublimior , aut  humilior  ,f:d  omnes 
aquabihter  inttr  extremos  fines  pofeta  progrediuntur . Proclus 
hanc  definitionem  exponens  ait,  tunc  demum  lineam  aliquam 

ex  equo  fua  interiactre  pun- 
ita,quando  squale  occupat  ffia 
tium  ei , quod  inter  fua  fitum 
efi  punita  extrema  . V time  a 
AC  B, dicetur reita, quoniam 
tantum  occupat  praei  fe  spattu, 
quanta  efi  di  fiant  i a puniti  A, 
a punito  B:  Linea  uero  AD  B, 
A EB.AFB,  r.cn  dicentur  reita, cum  maiora  obtineant fip a 
tia, quam  fit  di  filantia  extremorum  punitorum  A,  & B.Sic 
etiam  vides  cmnia  punita  linea  AC  B,  inter  qua  e fil  punctum 

C,  tquahttr  inter  extrema  A,& B,tacere,iuxta  Euclidis  de- 
finitionem; qusdncn  cernitur  in  alijs  lineis , quoniam  punita 

D, E,F ,fubficltant  ab  extremis  A,  (y  B.  Plato  redam  linea 
perpulchre  fic  definit. Linea  recta  efil,  cuius  media  obumbrant 
extrema, V t m linia  A C B,fi punitum  C.aut  quodu-.s  alsud 
medium,  vim  haberet  occultandi fy  A,  extremum  virtutem 
illuminandi, impedimento  vtijue  cfifet  C , punctum  intericiiu  , 
ne  B,  extremum  alterum  ab  A , illuminaretur : Rurfus  ocu- 
lus tn  A.exifiens  extremo,  non  videret  aliud  extremum  B,ob 
intoneefum  punctum  C i quod  quidem  non  contingit  in  lineis 

non 
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[ nonreftis.vt perfptcuum  eft  in  hntisA  D B,  A E B,  A F D. 

Archimedes  infuit,  lineam  rectam  tffe  minimam  carum, qua 
I terminos  habent  eofdem  ; qualis  eft  AC  B,  comparata  cum 
A D B,  A E B,  A F B.  St  enim  AC  B,  ne»  ejfct minima 
earum,  qua  oofdem  terminos  A,  (jr*  B,  pojf.dent , nen  ex  equo 
interiaceret  fua  punitu,  fed  ea  potitis  Ime  a, qua  miner  dicere - 
\ rur , quam  AC  B.  Campanus  deferibens  rectam  lineam 
-jocat  eam  breuijfimam  ex  vne  punito  in  aliud  extenfienem  . 
i Quemadmodum  autem  Mathematici  per  ftuxum  puncti  ima 
ginartum  concipiunt  de  fert  bi  lineam  , ita  per  qualitatem  flu- 
xus puniti  qualitatem  linea  dcfcrtpta  int  edicunt . St  namque 
punclum  recta  fluere  concipiatur  per  brcuiflimumftatium^ta 
vt  neqi  in  hanc  partem,ncq ; in  illam  difleilat  ,Jid  aquabile 
querulam  motum, atque  inccffium  teneat, dicetur  linea  illa  Je- 
fcrtpta, Recta  : Sivero  punitum  fluens  cogitetur  in  motu  va- 
cillare, atq;  hinc  inde  titubare,  appellabitur  linea  dtfi  riptn, 
mixta:  Si  denique  punitum  fluens  in  fiiomotu  non  vacillet , 
fed  in  orbem  feratur  vniformi  que  Jam  motu, atque  diftantia 
a certo  aliquo  punito,  circa  que  d fertur , vocabitur  dflfcriita 
illa  linea,  circulans . Itaque  fi duo  punita  moneatur  fimiltbus 
prorfus  motibus , ita  vt fctnper  aquali  ter  in  fe  di  flent ; de  fer, - 
benturab  ipfls  dita  hnea  finnles , hot  eft  ,fi  vna  carum  fuerit 
recta, erit  0*  altera  reitaifi  vero  vna  fuerit  curuit,  erit  0*  al- 
| ter  a eodem  omnino  modo  cuma , <yc.  Linens  non  retias , qua 
omnes  obliqua  dteipoffunt , nm  definit  hoc  loco  Euclides  fed 
circularem  exponet  definitione  decimaqtunta,  miflam  prorfus 
omittens, quod  ea  in  hifce  elementis  Geometricis  nullum  ha- 
beat vfum.  Sunt  autem  plurima  genera  linearum  mi  f!  arum: 
quadam  enim  funt  vniformes, quidam  dijfemes.  Vnifcrmiu 
rurfus  alia  funt  in  plano, aha  in  folido.  In  plane  funt  Hyper- 
bole, t ar abole,  Ellipfis,  de  quibus  agit  copwf/ffime  Apollonius 
in  cpnicis  elementis  i linea  Ccnchcidccs.de  qua  Hicomcdcs;li- 
nea  Helica,  dc  qua  Archimedes  in  libro  de  lineis ffiirahbus 
traftationem  inflituit,  tpy  alia  huiufincdi.In  folido, fu fuper- 
ficie  curua  funt  alterius  generts  linea  hcltca  , quam  ca  ab  Ar- 
chimede def cripta, qualis  eft  illa^qua  circa  cylindrum  aliqui' 
conuoluitunnec  non  ea.qua  circa  coruim  exiflit,  vel  etiam  qua 
circa  tpharamycuiufmodi  funt  jfiira  illa, quas  Sci  deferibit  ab 
ortum  occafum,  vt  in  Iphara  docuimus . Dtfjormium  autem 
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infimius  cfi  numerus,  quas  non  efl  opus  hic  recenfere . Ex  his 
conflat  y iiusis  tantum  cffe  lineas  fimphccs,  retiam,  & circula- 
rem,cmnes  autem  aliasyquacunq;  fsnt.mifas  appellari, quod 
ex  lilis  componantur.  Vnde  ingcniofe  concludit  Artftcteles  in  li 
bris  do  caelo  iiixta  triplicem  lineam , tres  tantum  ejfe  motus , 
duos  quidem  jimplicesyrcflum,  & circularem, tertium  vero  mi 
/tum,  fine  ex  illis  duobus  comprfitum  . 

SED  quoniam  lineas  reflas  regula  ducere  /olemus,  docea- 
mus , qua  ratione  regulam  propc/uam  examinare  poffimus  , 
num  lino  a per  illam  de/cripta  refla  fit, nec  ne.  Sit  ergo  regula 
A By  Jl  eundum  cuius  latus  C D,  refla  C D,  defert batur  . 
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Deinde  regula  invertatur,  vt fuperior  fu  perfries  fiat  inferior , 
& inferior  tundat  fuperior , dextraque  pars  tranfeat  in  fini- 
ftram,  & contra , hoc  cfi , partes  regula  prope  B,  fatuantur 
iuxta  punctum  C,  refla  defcrtpta , <y  partes' prope  A,  iuxta 
punitum  Di  & fecundum  idem  latus  regula  C D,  d puncto 
C,ad  D,  refla  ducatur . Nam  fi  pofierior  hac  priori  omni  ex 
partexengruetydubit ari  non  debet,  quin  regula  A B,  in  Irneis 
reflis  ducendis  fidere  poffmus : Si  vero  non  congruet  omiu  ex 
parte,  latus  illud  C D.pcrfefle  rectum  non  erit  ,fed  corrigen- 
dum ertt  diligentius  . 

V. 

SVPERFICIES  cft, quae  longitu- 
dinem, laritudincmcji  tantum  habet. 

POST  Uncam , qua  e fi  prima  quantitatis  continua  Spe- 
cies , vrdcamtfj  habet  dimenjienem , definit  fuperficiem , qua 
fecundam  m*'gmtudinis  fpeciem  con/lituit , additq.  prima  di- 
menfioni  fecundum  longitiuiinem  , alteram  fecundum  la- 
titudinem. Nam  in  fupcrficiereperitur  non  fotum  longitudo, 
vt  m Unca , verum  etiam  latitudo , fine  tamen  omni  profun- 
ditate. 
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ditate.  Vt  quantitas  AQCD,  inter 
lineas  AB , 5 C,  C Z>,  D rcw». 
prehenfa,  confidcratatfo  fecundam  lon - 
gitudnum  A B,  vel'DC,  & fecttn -* 

<&//»  latitudinem  A D,  vebB  C,  om- 
nis expers  pr  ofunditatis,  appellatur  Ju~ 
perficies . Hanc  nobis  refert  latitudo  extrema  tuhifjue  corp  o- 
ris.fi  ab  ea  omnis  folislitae  intelleftu  auferatur.  Non  inccnprue 
etiam, vt  ait  B rodus , imaginem  quoji  exprejfam  fuperficiei 
nobis  exhibent  vmbr a corporum. Ha  enim,  eum  interiorem  ter 
ra  partem  penetrare  non  poffint, longa  tantum  erunt , <y>  Uti . 
Mathematici  vero,  vt  nobis  eam  ob  oculos  ponant,  monent,  vt 
mteUigamus  lineam  aliquam  in  tranfuerfum  moneri : Vefti- 
gium  enim  reliihtm  ex  tfto  motu  erit  quidem  longum  .propter 
longitudinem  linea, latum  quoq„  propter  motum, qui  in  tranf- 
uerfum e fi  f alius;  nulla  vero  ratione  profundum  effe  poterit 
eum  linea  ipfum  defert  bens  omni  care  at  profunditate;  quare 
fup  erficies  dicetur . Vt  fi  linea  A B,  fluat  verfus  D c,  efficio- 
turfuperficies  ABCD.  Alif  dcfcribentcs fuperficicm dicunt, 
eamejje  corporis  terminum  :Alij  vero,  magnitudinem  duo- 
bus conflantem  interuallss . Potejl  ensm  fuperficies  diuidi , & 
fecari  duobus  med.  s.vno  quidem  fecundum  longitudinem,  al- 
tero vero  fecundum  latitudinem . 


V I. 


SVPERFICIEI  autem  extrema, 
funt  lineae. 

NON  diffimilis  e fi  h(c  definitio  fuperiori , qua  termini 
linea  fuere  explicati . Vult  enim  extremitates  fuperficiei  effe 
line  as, quemadmodum  linea  fines  extiterepunda  . Vtfuperio- 
ris  fuperficiei  A B C D,  extrema  funt  linef  A B,  BC,  C D, 
DA;  Eodemqg  nudo  in  quacunq;  altera  fuptr ficte , qua  exire 
mu  habet,  lineas  cogitaro  oportet  in  extremitatibus  : Non  au- 
tem tn  fupeificie  infinita,  vel  etiam  fpharica.qua  corpus  Jpha- 
ricum  circundat . Potefi  etiam  fuperficies  aliqua  claudi , fr 
terminari  vmca  tantum  linea,  qualis  efi  circularis  JuperJicits, 
vt  dicemus  in  definitione  ctrcult . . _v  t . - r - K 
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VII. 

PLANA  fuperficies  eft,  quae  ex  equo 
fuas  interiacet  lineas , 

HAEC  quoq;  definitio fimilitudinemquandam  deferi- 
ptioms  hnctreilt  gerit , Superficies  enim,  qiu  ex  tquo  line  eu 
fu,u  tnterincet,  ita  vt  medi*  partes  ab  extremis  furfum  , deor- 
f urnis  e fub fuit  ando, non  recedant,  appellabitur  plana:  qualis  efi 
fuperficies  perpoliti  alicuius  marmoris,  in  pus  partes  omnes  in 
retium  furit  collocata , it*  vt  nihil  habeat  incifsm  angulis  , 
nihil  anfiadibus, nihil  eminens, nihil  lacunofum:  In  hac  enim 
partes  intermedia  cum  extremis  aqualem  adepta  funt {itum  . 
nec  vUa  ejl  alia  fiibhmior , humilioris  e , fed  omnes  tquabilt- 
ter  protenduntur.  AUj  fuperficiem  planam  definiunt , dicen- 
tes eam  ejfe,  cuius  partes  medu  obumbrant  extrema  : Vel  ef- 
fe  minimam ,/hse  breuiffimatn  omnium , qua  eadem  habent 
extrema:  Vel  cuius  omnibus  partibus  reda  line a accommoda- 
ri potejl , vt  placet  H eroni  antiquo  Geometra  . Vt  fuperficies 
X 5 ' ABC  D,  tum  demum  plana  dici  debet, 

'E  quando  linea  recla  A £,  circa  punclum 
p A, 'immobile  circumslutl* , ttavt  nunc 
C eadem  fit,  que  A £ , nunc  eadem , qua 
A F,  nunc  eadem, que  A G,  & nunc  ea- 
dem , que  A H,  nihil  i>  fupcrficie  offen- 
dit  deprtjfum  , aut  fubldtutrxlfed  omnia 
puncta,  fuperficiei  * linea  recla  tanguntur  . cjf  quodammodo 
raduntur.Quod  fi  minima  fuperficiei  particula  nhjs  humilior 
a linea  reda  non  tangeretur , vel  ipfa  linea  reda  libere  non 
prffet  circumduci , propter  ahquem  tumorem  , ficu  eminentiam 
m fuperficie  occurrentem , tam  non  pojjet  nuncupari  plana  . 
Jtaq,-  vt  fit  plari*,requirttur  vt  omnibus  modis  pojfit  reda  U- 
Hta  commenfurari , hoc  efi  , vt  ei  applicari  pojfu  reda  linea 
fecundum  AB,&AF,(y deniq ; fecundum  omnes  partes . 
Hec  autem  fuperficies fola  erit  ea,quam  imaginari,  & intelli- 
f tre  po (fumus  defer sbs  ex  motu  linet  reda  in  tranfuerfum , qui 
juper  duas,  alsas lineas  recisu  conficitur  . Vt  fi  linea  reda. 
A B,  per  duas  redat  A D,B  C,  feratur , efficietur  fuperficies 
-K-*  1 O per f ede 
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perfecta  plana , tuxta  omries  definit  tonet . 2Ve»  <»»«»  difficile 
erd huic  fu  Perjicui  traditas  defcripttonts  accommodare  ..So- 
lent Mathematici  fuperficiem  planam  frequenter  appellare 
plajtum.Uavt  quando  loquuntur  deplano,  mtcfligenda  fem- 
per fit  fuperfrctes  plana.  Catera  omnes Juperftcies  .quibus  non 
cmni  ex  parti  accommodari  potefi  linenrebta^quahs  eft  fuper- 
ficies  interior  alicuius  fornicis,  vel  exte-  . — Z‘3*'*v 

rior  alituius globi, columns.uerotude.vel  f / 
etsam-coni  fyc. appellantur  curut.ty  non  f / V A 

pljna.Qtutmuis  enim  fuperficiet  columna  ' ’ ' 'L*— ^ 

, rotunda , fsu.cyinulri , fecundum  longitudinem  adaptari  poffit 
linea  retia , tamen  fecundum  latitudinem  minime  poteji . 
idenujj  dicendum  ejl  do altjs. Superficia  autem  curua  duplex 
eft, coiutexa  videlicet,  vt  exterior fitperficies fph.trt.vel  cylin- 
dri-, (fr  concaua.vt  interior  fornicis,  fiue  arcus  alicuius . ppuo- 
niam  vero  omnium  harum  contemplatio  pertinet  ad  Stereo- 
metriam,  idcirco  Euclides  hoc  primo  libro  fofum  planam  no- 
bis explicastis, de  qua  eft  dijputaturus  prioribus  fix  libris . 

5 ' 

VIII.' 

PL  AN  VS  vero  angulus  > eft  dua- 
rum linearum  in  plano  fe  mutuo  tangen 
tium  3 & non  in  dire&um  iacentium , al- 
terius ad  alteram  inclinatio. 

DECLARAT,  quidnam  fit  angu'us  planus,  dicens-, 
Quandocunque  dua linea  in  plana  aliqua  fuperficie  i micem 
concurrunt,  (y  no» indirectum  conftituuntur,  efficietur  ex  hu- 
tftfinodi  concurfu,  feu  inclinatione  vniits  ad  alteram  , angu- 
lus , qui  dicitur  planus , propterea  quod  in  plana  conftttuatur 

fuperficie . Verbi  gratia , quia  A • ' ‘A.  A 

dua  linea  A B,  AC,  concurrunt  A a 

[ m A.&  no  satent  in  directum , frC  . - , / V / 1 • 

ideo  efficiunt  angulum  A , pia-  S ■ \ L Li  i- 

numm  eadem  extftetsm  fup*r-  bv\-  - . . V f 
, ficietin  qua  dua  illa  line x conftituuntur.  Vitentur  autem  dua 

C 2 linea 

\ 

1 \ 

1 

l 

| 

, 1 

\ Ci 

W tVCLJD.  GEOM. 

line  t non  in  Air  ellum  tacere,  quando  altera  earum  ver  Jus  con 
curfum protenfa non  eoincidit  cum  altera,  fed vel  eam  fecat, 
vel  certe  ftatim  poft  punflum  eoncurfius  ab  ea  recedit.  Quod  di 
xerim  propter  angulum  contaflus,  qui  fit,  quando  duo  circuli 
fit  contingunt, vel  etiam,  quando  Ime  a refla  circulum  tangit. 
Protrafla  enim  refla  line  a poft  punllum  cotaflus,  quanquam 
non  fiecet  circulum , tamen  ftatim  pcft  illud  ab  eo  fieiungitur . 
Eodem  paflo  circularis  illa  linea  fecundum  propriam  dsjpofi - 
ttonem,  ac  formam  extenfia  recedit  a refla  tangente,  quamuis 
eam  non  fiecet.  Vnde  vere  cfil  angulus  confilitutus  in  tllo  conta- 
flu:  qua  de  re  plura  ficribemus  in  propofitione  iC. terti]  lib.con 
tra  lacobum  Peletarium , qui  contendit , eum  non  efific  angu- 
lum. Quod fi  dua  linea  fie  mutuo  tangat  i ac  entes  in  dsreflum, 
ita  vt  alterutra  produfla  co  gruat  toti  ait  eri, non  fiet  vllus  an- 
gulus ex  illo  concurfiu.cum  nulla  fit  inclinatio , fed  amka  vnd 
integram  lineam  conflituent.Vt  quia  recta  A B, producta  co - 
* . B t ^ uenit  cum  refla  B C,  non  efficietur 
t ^ angulus  in  B.  Sic  etiam  non  fiet 

angulus  in  B,  ex  lineis  cttruis  A B , 
a B C, quid  alterutra  fiecundu  fiuam 
**  'inflexionem , & obliquum  duflum 
extenfia,  eum  altera  eoincidit.  Quare  tn  direflum  dicentur  ia- 
cere.lt aq,  vt  linea  refla  efficiant  angulum,  necefjt  eft,  vtpofl 
concurfium  producte  fie  mutuo  fiecent  : Curup  autem  Une ( , vel 
quarum  altera  eurua,  altera  vero  recta  exiftit , angulum  con- 
Jlitucre  vere  po/funi , ettamfi  non  fie  mutuo  interfice  ent ,• fiufficit 
enim, quod  fefe  contingant, ita  vt  ftatim  poft  contactum  alte- 
ra ab  altera fieparetur,  quemadmodum  C?  ante  eundem  fietno- 
tf  ctrnuntur.Confiftit  autem  anguli  cuiufiuis  quantitas  in  fila 
inclinatione , non  in  longitudine  linearum  ; linet  etenim  lon- 
gius excurrentes  non  augent  fiuam  inclinationem, igitur  neque 
anguli  magnitudinem  . Sunt  (?  alia  duo  genera  angulorum, 
quorum  prius  (olidos  comprehendit,  de  quibus  Euclides  dijferit 
mStereometria , qui  fi  in  corporibus  exiftunt  j Pofteriutvero 
ffiharales,qui  in fiuperftcie  fphtrt  conftituuntur  ex  circulorum 
maximorum  cireunferenftjs , c T de  quibus  cepiofe  agitur  in 
ffhtricis  clementis  Menelai. Horum  autem  omnium  explica- 
tio in  alium  locum  a nobis  rtijcitur  , cum  hic  dt  folis  piatus 

anguht  fit  futurus  firmo . 

• CVM. 
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IX. 

CVM  autem  , quae  angulum  conti- 
nent lines  y rectae  fuerint,  re&ilincus  ille 
angulus  appellatur . 

A N G V L V S omnis  planus  conficitur  aut  ex  lineis  Aux- 
imi reflis , qui  quidem  reflilmeus  dicitur,  & de  quo  folum  hic 
agit  Euclides ; aut  ex  duabus  curuis , quem  euruihneum  vo- 
care li  cet ; aut  ex  vna  curua , & altera  refla,  qui  non  inepte 
mixtus  appellatur. Ex  htfce porro  lineis pojfunt  curuilmei  an- 
guli tribus  variari  A /\  I /1  |\  , 

modis,  fy  mixti  duo-  / 1 / \ A /1  \ A 

bus,  pro  varia  incli-  / \ I \ /\  \ \ \ 

natione,  feu  habitu-  / 1 1 l/\(  \ I » I \ 

dtne  linearum  cumarum,  vtpott  fecundum  ccueXum,  & ctm- 
cauum.ceu  inpropcfitis  angulis  plane , er  aperte  perspicitur : 
Reflilmeus  vero  variari  non potefi  ratione  inclinationis , ha- 
bitudimsue  linearum, ni  fi  maiorem,  vel  minorem  inclinatio- 
nem variam  velimus  dicere  habitudinem,  quod  e fi  ab far  dii  ; 
cum  hoc  modo  augeatur  tantum  angulus  reflilincus , aut  di- 
minuatur, quod  & alift  commune  ejl,  non  autem  ita  varietur, 
vt  aliud  conjlituat genui . 

X. 

CVM  vero  reda  linea  fuper  redam 
confiftens  lineam  eos, qui  funt  deinceps, 
angulos  aequales  inter  fe  fecerit,  redus 
! eftvtcrq;  aqualium  angulorum : Et  quae 
infiftit  reda  linea  perpendicularis  voca- 
tur eius,  cui  in fiftit.  • \ 

i 

V S V S freqttentiffimus  reperitur  in  Geometria  anguli 
refli,  & linea  perpendicularis , nec  non  anguli  obtufi,  fracu- 

C j ti,  pro- 
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ti,propterea  docet  hoc  loco  Euclidis,  quis  nam  angulus  reffili- 
neus  apud  Geometras  appelletur  rcclus,  (y  qtu  nam  Itnea  per- 
pemltcnlarfs?  In  ftqurnctbus  p.utem  duabus  definitionibus  ex- 
p bcqbit  angulum  obtufum , <jy  acutum . N on  enim  al.us  dari 
pdtefldrtgn!us'recfilmeus,prarerre8um,cbtu(scm,  CT  acutum. 
Igitur  J i retia  linea  A B , retia  C D , infifievs  efficiat  duos 
angulos  prope  puntlum  B , ( qui  quidem  ideo  dicuntur  a Ma- 
thematicis cjfe  deinceps,  quod  eos  cade  linea  C D , protralla, 
prope  idem  puntlum  B , efficiat ) inter  fe  aquales  , quod  tum 
demum  fiet, quando  recta  A B,  non  magis  in  C , quam  in  D, 
inclinabit, fii.l  aquabiliter  retia  CD.infifl  et, vocabitur  vterq j 
angulus  B,  rectus,  & recta  A B,  perpendicu- 
laris recta  CD.rut  infifitt. Eadem  ratiene  no- 
minabitur recta  C B , perpendicularis  recta 
A B : quamuis  en/m  C B,  tantum  faciat  cum 
A B,  vnum  angulum  , tamen  f!  AB,  exten- 
deretur m rectum  (y  continuum  verfus  pun- 
tlum B, efficeretur  alter  angulus  aqualis  priori  Qua  vero  ar- 
te linea  duci  debeat  efficiens  cum  altera  duos  angulos  aqua-  ' 
les,  docebit  Euclides propofitiont  tt.fyia.  hutu:  prim  libri. 
Itaque  vt  in  Geometria  concludamus  angulum  alicucm  effe 
retium,  aut  lineam,  que  ipfum  efficit,  ad  altam  effit  perpendteu 
lar  em, requiritur,  fy  fuffieit,  vt  probemus  angulum, qui  eft  et 
deinceps, aqualem  illi  effe.  B ari  ratione,  fi  dicatur  aliquis  an-  , 
gulus  rcRtis,  aut  linea  , qua  ipfum  conflituit , perpendicularis 
ad  aliam,  colligere  licebit,  angulum  illi  deinceps  aqualem  quo- 
que effie.  Quando  enim  anguli,  qui  fiunt  deinceps,  fuerint  inter 
fe  aquales  , nuncupatur  v ter  que  iUarum  rectus , & ime  a ipfios, 
efficiens, perpendicularis,iuxta  hanc  i o.  definitionem : quando 
autem  non  fuerint  aquales  , non  dteitur  quifiquam  illorum  re- 
tlsis,  vt  conflabit  ex  fiequentibus  duabus  definitionibus,  fy  pro- 
pter ea  neque  linea  eos  conflitsiens  perpendicula»  is  appellatur.  \ 
Hae  dsxtrim,vt  videas,  quidnam  liceat  ex  hac  definit  sone  coi 
ligere  in  rebus  Geometrias  , fy  quemnam  vffium  ha-  ■ 
beant  apud  Geometras  defiriptiones  vocabulo- 
rum. Non  enim  magno  labore  hac, qua  di- 
. ximiis  , ad  alias  definitiones  pote- 
runt transferri. 
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X I. 

OBTVSVS  angulus  eft,  qui  redo 
maior  eft. 


2 


Qy  ANDO  teElaA  B,  reEU  C D , infiftens 
non  fecerit  angulos  adpunHton  B , Aquales , & 
ob  eam  caufam  neutrum  rectum, fed  vnum  qui- 
dem recto  maiorem, alterum  vero  minerem,  di-  . 

citter  maior  angulus  obtufus,  qualis  ejl  angulus  C B D 
B,  ad  punHum  C , vergens  » qus  continetur  rectis  pineis 
AB.BC . 

XII. 

ACVTVS  vero  , qui  minor  eft 
tedto 

■ ■ V.  X'-._ 

r T in  pYtee  denti  figura,  minor  angulus  B , ad  punctum 
D , vergens , qui  continetur  rectis  lineis  A B,  B D , vocatur 
acutus . Itaque  angulus  rettus,  vt  ex  dictis  collsgitur,  nullam 
patitur  varietatem,  v t unus  altero  maior,  minorue  detur,  cum 
linea  perpendicularis  eum  efficiens  non  debeat  magis  in  vnam 
partem  inclinare, quam  in  alteram  : Obtufus  vero, & Acutus 
augeri pojfunt , & minui  infinitis  modis,  cum  ab  illa  infiexibi 
litate  linea  perpendicularis  infinitis  etiam  modis  recta  linea 
poffit  recedere , vt  perfptcutsm  eft . Quoniam  vero  ad  quemuis 
angulum  planum  conftituendum  concurrunt  dua  linet,  & ali- 
quando in  Uno  puncto  plures  exifiur.t  anguli , folent  Malhtma 
tici,  vt  tollatur  confufio,  angulum  quemlibet  exprimere  tribus 
lit  eris, quarum  media  oftendit  punctum,  in  quo  linet  confici  ut 
angulum, extrema  vero  fignifitant  initia  line  arum,  qua  angu- 
lum continent . Exempli  gratia , in  fuptriore  figura  angulum 
obtufum  intelligUnt per  angulum  AJiC,  acutum  vero,  per  an 
gulumA  B D;  quod  diligenter  eft  notandum, vt facile  digno- 
fcamus  angulos , quorum  mentio  fit  in  demonfl rationibus. ' 

I AU  veropropofito  nobis  angulo  aliquo  reclilineo.fi  expe- 
riri velimus,  num  rectus fityan  obtufus, acutUfue,  efficiemus  id 

C * hoc 
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qui  fit  t f»t  demonslratt.  Satis  e fi, ut  pr  axis  IjuwjcereiJjoc  lo- 
co intellegatur . idem  obferu abimus m notsrmliispr axibus  pro- 
blematum . Eas  erum  proprijs  m locis, quoad  eius  fieri  petent, 
proponemus , vr  dmificr.cm  anguli  rectilinei  in  quotuis  partes 
aquales  eo  in  loco  decebimus , ubi  Euclides  docet  diutjiomm 
etufdem  anguli  in  ditas  aquales  partes,  &c>  quanquam  ad  ea 
rum  pr axuim  demonftrationes  necejfarufinc  propofitienes po- 
fierius  demonfirata. 

FACILIVS  idem  eegnofcemus  beneficio  nor  me.  ali- 
cuius accurati  fabricata . qualem  refert  infiru  metum  ABC, 
conflans  duabus  regulis  A £,  A F,  ad  aMgulttm  rectum  in  A, 
ceniunctis.Sd fi  latus  A B,  ImsiuS 
norma  rectx  A B,  applicetur , ca- 
dente puncto  A,  in  functum  A i fi 
quidem  & norma  latus  AC  .re- 
cta AC , congruat  , erit  angulus 
A reRustfi  uerO  citra  refla  A C , 
cadat  norma  latus  AC,  etit  angulus  A,  oltufus  .*  fidcr.ioHe 
latus  norma  A C, ultra  rectam  A C,  cadat,  acutus  erit  angu- 
lus, ut  perfpicuum  efi . 

ITA  autem  normam  examinabimus  , num  accurate  fit 
fabricata,  nec  ne . Dcfnripto  femictrculo  B A C,  ex  rentrb  G, 
tuiufuis  magnitudinis, ducta  j diametro  B C, Ponatur  an-u-us 
A , in  aliquo  f Uncto  circum  ferent  ia, ut  in  A , latusn.  unum  ner 
ma,ut  A B.per  B, punctum  extremum  diametri  traf-at,  >lnm 
fi  alterum  tunc  latus  A C,per  alterum  Purtum  extremum  C, 
tranfeat,rite  fabricata  erit  norma  A B C;1  qUodUtnc  angu- 
lus B A C,  in fimicirculoB  A C,rectusfit:fiuero  latus  A C, 
ucn per  C,tranfeat , emendanda  ettt  norma-,  quia  eius  angu- 
lus A .tunc  rectus  non  erit . Eadem  ratione  interiorem  partem 
norma  exammabimus.f:  angulum  D,  circumferentis,  applice* 
mus.dzr  latera  D EfD  F, punctis  extretnis  B,  C ,<£»<■» 

XIII. 

TERMINVS  eft,quod  alicuius  ex* 

tremumeft»  “ ; / r r ♦ 

T RE  S funt  termini  htxta  habe  definiti  enet».  Punctum 
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enim  terminus  eff  , fu  extremum  It  ne  e:  Line  a fu  perfici  ei:  & 
fuperficies  corporis. Corpus  autem  terminare  amplius  nihil po- 
tefi  , quoti  non  repertatur  alia  quantitas  plures  habens  di- 
m -nfsones  ,-quam  tres  ■ Omne  fiquidem  terminatum  fuperat 
terminum Juum  una  dimenfime  > ut  persfiicnum  eft  exdddu- 
ctis  exemplis. 

X I I l I. 

F I G V R A eft , qu$  fub  aliquo , vel 
aliquibus  terminis  comprehenditur . 

NON  omnis  quantitas  terminos  po fidens  Figura  dici  po 
te  si  y ne  lineam  finitam  figuram  appellare  cogamur : Sed  ea 
filum,  magnitudines,  qua  latitudinem  habent,  nempe  fuperfi- 
cies  terminat a ; (y  qua  profunditatem  adepta  quoque  funt,  ut 
flidafimta.  Figura  nomine  appellabatur. Ha  enim  proprie  ter 
m.nis  comprehendi  dicuntur.  Nam  linea  finita  non  proprie  di- 
citur tunct/s  extremis  comprehendi , cum  puncta  Irneam  non 
ambiant,  fcd  potius  punctis  terminari  dicitur.  Itaque  termini 
debent  quantitatem,  qka  figura  dicitur,  ambire , &non  tan- 
tum terminare . Superficies  quoque  infinita,  uel  etiam  corpus, 
cum  nullis  terminis  comprehendatur,  F tgura  uocari  nulla  ra- 
tioni poteff. Figura  unico  combrehenfa  termino  funt, Circulus, 
EUrfu,  sphara,  spharotdes , & alia  huiufmodt:  Pluribus  nero 
terminis  mdufia  figura  funt , Triangulum,  Quadratum,  Cu- 
bus,Pyramis,  crc.  Superficies  terminata  nuncupantur  figura 
plana:  fidtda  autem  etreunferipta,  figura  folida,  fine  corporea. 
Porro  quia  formas  , feu  typos  Manarum  figurarum  inspicies 
quam  plurimas  in  fequenttbus  i planarum  quidem  in  priori- 
bus s o. libris  ,fi>lidttrum  uero  inpoflenortLus  quinque, propte- 
rea  nulla  hoc  loco  figura  depingenda  ejfeuidetur . 

XV, 


CIRCVLVS,  eft  figura  plana  futi 
V na  linea  comprehenfa  3 qu^  peripheria 

. appcl* 


w z/m  r.  w 4? 

appellatur,  ad  quam  ab  vno  puncto  eo- 
rum, qu^  intra  figuram  funt  polita,  ca- 
dentes omnes  redae  line^  inter  fe  funt 
aequales  . 

DEFINIT  hic  circulum  .figuram  inter  planat  perfe- 
Bt/fimam  , docens  figuram  illam  planam , qus  vnica  linea 
circumferuntur,  ad  quam  lineam  omnes  refla  Unes.  duBa  ab 
• uno  furulo , quod  intra  figuram  exifiit  ,Jint  aquales , vocari 
circulum  . Vt  fi fuperficies  ,fiu  ffi otium  concludatur  vnica  li- 
nea A B C.  habuerit  fi  hanc  conditionem, vt 
ab  aliquo  punclo  intus  fufeepto , vtf  ote  a D, 
omnes  retis,  linea  caditcs  ad  terminu  A Bc , 
quales  funt  D A , D B . 1)  C,  inter  fe  fmt 
aquales , appellabitur  talis  figura  plana  cir- 
culus, altas  non.  Qua  vero  ratione  in  circulo 
punflum  illud  medium  reperin  debeat,  docebit  Euclides  prrp/>- 
fitione  t.  terti)  lib.  Adiungit  quoque  Euclides,  lineam  extre- 
mam circuli,  qualis  e fi  Ab  C,  appellari  P eripi,  er iam, fu,  vt 
Latmi  exponunt , circunferentiam . Potefi  circulus  etiam  hac 
ratione  deferibi.  Circulus  e fi  figura  plana, qua  drfirihtur  a h 
nea  recta  finita  circa  alterum  punBum  extremum  quitfcens 
circumducta,  cum  in  eundem  nerfus  locum  refiitttra  fuerit,  vn 
de  moneri  caper  at. Qtu  quidem  drfcriptto  pcrfimi lis  efi  ei,  qua 
ab  Euclide  Sphsra  deferibitur  hb.xi . Vt  funtelligatur  recta 
A D , circa  punctum  D , quiefeens  moneri,  donec  ad  eundem  re- 
deat locum  , a quo  dimoueri  capit , tLfcrtbct  ipfa  recta  totum 
[fi otium  drculartipunerum  vero  alterum  extremum  A , deli- 
mabit peripheriam  A B C:Ent  quoque  punctum  quiefeens  D, 
illud , a quo  omnes  linea  cadentes  in  peripheriam  funt  inter  fe 
aquales, propter  ea  quod  recta  A D , circumducta, omnes  lineat, 
qua  ex  D.poffunr  educi  ad  peripheriam,  sque  metiatur. Igitur 
Elhpfis,  quamuts  figura  fit  plana  vna  linea  circumfcripta,  ta- 
men quia  in  ea  non  datur  punctum,  a quo  ad  tpfam  lineam  ter 
minantem  omnes  recta  linea  fint  aquales,  circulus  dtet  nequit. 

HOC 
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XVI. 

HOC  veropundum,  centrum  circu- 
li appellatur . 

DOCET,  punctum  illuti  intra  circulum , a quo  omnes 
lines  reas  ad  circunfei  erutam  ducta,  funt  aquales,  appellari 
centrum  circulitquale ejl prf  cedentis figurc punctum  D.Vnde 
perlpicuum  ejl, polum  alicuius  circuli  tn  Sphtra ,a  quo  omnes  re 
ctf  ad  periphertam  circuli  cadentes  funt  equales,  vt  ait  T heo- 
dofius  in  fphpricis  clementis , non  dtet  debere  centrum  circuli, 
cum  punctum  illud , quod  polus  dicitur , exijlat  in  fuperficie 
Sphfrt,  nen  autem  in  fuperficie  circuli}  quf  tamen  ejl  nece[fa~ 
rio  rcquiftta  conditio , vt  punctum  aliquod  centrum  vocetur . 
Cfterum  , vt  punctum  aliquod  circuli  dicatur  centrum  ,fatit 
ejl  ,vt  ab  eo  tres  dtmtaxat  line'  cadentes  in  peripheriam  fint 
equales  tuter  fe , vt  demcnjlr at  Euclides  propejitione  9.  Ub.  j. 
Hac  enim  ratione  fiet,  vt  omnes  alif  ab  eodem  puncto  emijff 
inter  fe  fint  equales . 

XVII. 

DIAMETER  autem  circuli,  eft  re- 
da qusedam  linea  per  centrum  duda,  & 
ex  vtraque  parte  in  circuli  peripheriam 
terminata , que  circulum  bifariam  fccat. 


si  in  circulo  ducatur  recta  linea  A B.per  centrum  C,ita 
vt  extrema  eius  A,  CJ'  B, terminentur  in peripheria , appella - 
bitur  ea  circuli  diameter. Non  igitur  om- 
nis in  c trado  recta  linea  ducta  diameter 
dicetur . fij  ea  folummodo , qttf  per  cen- 
trum vfque  ad  peripheriam  vtrinque  ex- 
tt  natur.  Vnde  plures  ajfi gnari  poterunt  in 
circulo  diametri,  vnum  vero  centris  dun- 
taxat.  Quod  autem  Euclides  addit , ctr . 
culum  bifariam  fecari  a diametro , pcrSpicuum  ex  eo  ejfe  p 0- 

tejl. 
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teft,  quod  diameter  per  medium  circulum,  vtpota  per  centrum, 
ducitur.  Hinc  enim  fit,  vt propter  directum  dtnmetri per  cen- 
trum tranfitum , vtrhupst  aquales  circur.ferentia  abfeindan- 
tur . Quod  tamen  T halet  em  Milefium  hac 
ratione  demcnftrajfe  teft  at  ur  Proclus.  C cn- 
cipiamu s animo,  portionem  A X)  b, accom- 
modari, & coaptari  portioni  reliqua  A E b, 

: ita  vt  diameter  A B , communis fit  vtrique  A C B 
portioni : St  igitur  circun ferentia  A D b,  congruat  penitus  cir 
cunferentitA  E b.manifeftum  eft,  duas  illas  portiones  a dia- 
metrofactas, ejfe  inter  fe  aquales.quandoquidcm  neutra  alte- 
ram excedtt.Si  uero  circun  ferentia  A D B,  non  omni  ex  parte 
cadere  dicatur  fuper  etreunferentiam  A E B ,/cd  vel  extra 
eam, vel  intra.vel  partim  extra, partim  mtrai  tunc  tincta  re- 
cta a centro  C ,fecante  circunferentiam  A D b,in  D,& cir- 
cunferentiam  A £ B,  in  E,  erunt  dua  recta  C D,  C E,  ducta 
ex  centro  ad  circunferentiam  eiu/dem  circuli  aquales,  per  cir- 
, cui  i definitionem,  cum  tame  vna  fit  pars  alterius,  qued  eft  al- 
furdum.  Non  ergo  cadet  vna  circunfcrentia  extra  aliam , uel 
, intra, uel  p artim  extra,  partim  intra  , fed  ambi  inter  fe  apta- 
buntur , ideoque  aquales  erunt . quod  demcnftrandum  prepo- 
: nebatur . 

E X hac  demonfiratione  confiat, diametrum  non  folum  cir 
. cunferentia,  uerumetia  totam  area  circuli  ficare  bifariam. 

’ C u enim Jlmicircunfer entia  fibi  mutuo' congruant , ut  often- 
fsm  eft , congruent  etiam  fuperfictes  ipfa  inter  diametrum  , 
tfiputYamque  circunferentiam  compreher.fi , cum  neutra  alte- 
ram txctdat.Qu.vre  aquales  inter  fe  erunt. 

| ’ a XVIII. 

SEMICIRC VLVS  vero  eft  fi- 
gura, qu$  continetur  fub  diametro,  & 
fub  ea  linea,  qu$  de  circuli  peripheria 
aufertur.  , ' ' . 

EXEMPLt  gratia  in fuperiori  circulo  figura  A D.B, 
contenta  fub  diametro- h.  B,  & peripheria  A D B,  dicitur  fe- 

micir- 
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/marculus,  quia, ut  in  prace/enti  definitione  oflcndtmus,  tu  efi  I 
dimidiat a {/ars  circuli.  Eadem  ratten:  erit  figura  A £ B , ft- 
miar  culus,  idem  autem  punctum  C,  diametrum  Jecans  bifa- 
riam, centrum  efi  i»  circulo,  & in  fetniorctdo. 

Oj ' O D fi  recta  l mea  B D,  non  travfeat  per  centrum  E, 
fecaVitur  circulus  ab  ea  non  bifariam  ,Jed  in  duas  portiones 
iniquales  B A D,  B C D , quarum  ea, 
in  qua  centrum  circule  exifiit,  cuiufmc- 
di  efi  portio  B Ad, maior  efi, quam  alia 
B C D,  extra  quam  centrum  E,  reperi- 
tur.Ejfe  autem  portiones  B A D,BCD, 
iniquales, tta  probari  potefi.Concipiatur 
_ per  ci  turum  E , ducta  diameter  ad  re- 

ctam 5 D, perpendicularis  A C-Siigitur  dicta  portiones  dican 
tw  effe  aquales,  (J portio  B C D,intelltgatur  mouen  circa  re- 
ctam B D.ut  j itper  portionem  B A D, cadat, congruet  illapor 
tio  huic , & recta  F C,  recta  F A, congruet , ob  angulos  rectos 
ad  F , qui  oes  inter  fe  aquales  fisnt  ex  defin.  i o.  cu  Jint  fibi  mu- 
tuo deinceps . Recta  ergo  F C , qua  nunc  eadem  efi,  qua  F A, 
maior  erit. quam  E A, pars  ipfiua  F A.  Cum  ergo  ip/i E A,  fit 
squalis  E C , quod  amba  ducantur  e centro  ad  cirumf er  en- 
tium, erit  quoque  F C » maior  quem  E C,  pars  quam  totum,, 
quod  tfi  abfurdstm.N  on  igitur  portio  B C D,  portionili  A D, 
congruet, fed  intra  eam  cadet,  cuiufmodi  efi  portio  B G D,  ut 
recta  F G , eadem  tunc  extfiens , qua  F C , minor  pojjit  effe 
quam  E A,  ue!  E C.  St  namque  diceretur  cadere  extra,  ut  fi. 
circulus,  efjet  B C D G,  cuius  centrum  E,  &{0rfio  B C D,ca 
dret  extra  B Cr  D , qualis  efi  pomo  B AD,  ejfet  rurfus  F A, 
eadem  tunc  extfiens,  qua  F C, maior  quam  EG,hoc  efi, quam 
E C . atque  ita  parsFC,  maior  rurfum  foret  toto  E C.  quod 
abjurdum  efi  . Ex  quo  patet , portionem  B ASD  r m qua. cen- 
trum E, txifiit, maiorem  effe  reliqua  pbttionelfrC  t),rum  hac 
aqualis Jit  portioni  B G D,qua  parsefipctfionisfifiA  D.  ' 
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RECTILINEAE  figurar funr3 qux 
fub  redis  lineis  continentur. 
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POST  definitionem  circuli, traditurus  iam  Euclidis  de- 
fer ipt  tones  vanarum  figurarum , explicat  prtus , qua  n.im  fi- 
gura dicantur  redihnea . De  his  enim  pottjfimum formo  Jutu- 
rus eft  in  htfc  e libris . Omnis  igitur  figura  plana , qua  vndi- 
que  redis  clauduntur  lineis,  redilinea  nuncupantur . Ex  quo 
perfpicuum  ejl  figuras  planas  cnruts  Itneis  comprehenfias , dici 
cttruilmeas : Ea*  vero , qus.  parum  curuts , partii»  redis  cir - 
eum/cribtintnr, appellari  mixtas . Vana  autem  nunc  genera 
figurarum  redtlmearum  ab  Euclide  de/cnbentur , 

X X. 

TRILATERAE  quidem, qucefub 
tribus . 

.AFFIRMANS  Euclides  , eat  r edi  line  a<  figuras  dici 
trHaterkf , qua  tribus  r telis  lineis  circumfcribuntur, aperte  »j- 
bis  innuit , quonam  modo  Triangulum  definiri  debeat . Cum 
enim  in  redilineis figures  tat  fir.t  anguli. , quot  latera  ,fieu  re- 
da linea  , ex  quibur  confiant,  dicetur  triangulum  , figura 
tribus  redis  lineis  contenta,  anus  omnes  Sfiecies  iam  iam  ad- 
ducentur.- t '■  A .*(  : i I /j 

XX  I, 

QV ADRILATER AE  vero, qu^ 
fubquatuor, 

EADEM  ratione  erit  Quadrangulum , figura  quatuot 
redis  lineis  contenta,  cuius  varia  fpecies  mox fubfiquentur, 

XXII, 

MVLTILATERAE  autem,  qua: 
fub  pluribus , quam  quatuor,  re&is  li- 
neis comprehenduntur , 

QV  O N I A M Jfiectes  recttlincarum  figurarum  fiunt  iq- 
-C>  ? * numt- 
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numerabiles, propter  infinitum  numerorum  progrejfum . Kam 
tres  recte  linee,  claudentes  figuram  efficttati  primam  Jpcciem, 

• fub  qua  omnia  triangula  commentar  i qnatuor  confinaunt  fe- 
cundam , que  ownta  quadrangula  complectitur  .quinque  ter- 
tiam componunt  J pectem ; fex  quartam,  atque  it  a deinceps  in- 
finite : Ideo  Euclides, ne  infinitatem  hanc  figurarum  cogatur 

perfequi, vocat  omnes  alitu  figuras  rectihncas , qua  pistribus  , 

quam  quatuor , rectis  Irneis  circunfcribuntur,  generali  voca- 
bulo 2.1  niti  later  as  ,■  contentu s denominatione  trilaterarum  fir 
gurarum , cr  quadnlatcrarumjcrtaffis  eam  cb  caufam,  quod 
pricipue  tn  prioribus  kUUb/is  do  Triangulis , atque 
dr angui ts  fermo  habeatur , CT  qMd  fuede  adfimiliiudinem 
harum  duarum  fl> cacrum  citer st  omnes  a quolibet  definiri 
poffint . Quis  enim  ex  dictis  non  colligat , figuram  quinque 
lineis  rectis  contentam  appellari  quinquilateram,  fr  fex  linees 
comprehenfam  fexilateram , atque  reliquas  eodem  modo*  Ssc 
etiam  dici  poterunt  huiu/modi  figura  qumquanguL.fexangu 
la  $ fept  ungula , &c. 

XXIII* 

TRILATERARVM  autem  figu- 
rarum , Acquilatcrum  eft  triangulum , 
quod  tria  latera  habet  aqualia,  y y 

DESCENDIT  iam  ad  fmgulat  ffiecjes  triangt^h 
non  . Quia  vero  triangula  diutdi  pojjunt  vel  habita  ratione 
laterum,  vel  angulorum,  declarat  pnus  Jpectes  pritra  dtist/to- 
nis.oui  tres  (uiH  duntaxat , quod  tria  latera  tribus  tantum 
modis  fefe  pojfint  habere . Aut  enim  omnia  aqualia  funt;  aut 
duo  tantum, tertio  exi  (lente  vel  maiore,  vel  minore  ,•  aut  om- 

Ania  miqualia.  Quando  igitur  omnia  tria  latera 
inter  fe  aqualia  funi, dicitur  triangulum  JEqui- 
l at  erum. Porra  ex  aqualitate  omnium  triumla? 
tentm  trianguli  aqtiilateri  infertur  .omnes  tres 
eius  angulos  aquales  quoq;  ejfe,ceuad  quintam propofit tonem 
huius  libri  dtmonftrabimus . 

ISO- 
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X X I 1 I I. 

IS  OS  CELES  autem  eft, quod  duo 
tantum  ^qualia  habet  Jatera „ 

£ X hac  rufum  squalitate  duo- 
rum laterum  trianguli  lfofcehs  effi- 
citur, duos  angulos  fuper  reliquum 
latus  etiam  effc  squales,  vt  demon- 
ftrabst  Euclides  propos.  s.  huius  li- 
bri.Appo fuimus  autem  duo  triangula  Ifof  celia,  quorum  prius 
habet  tertium  latus  vtrouis  aqualium  maius , pofleritss  au- 
tem t dem  minus  obtinet :ita  vt  dua  fint  flectes  triangu  li  Ifl- 
fctlis;  alterum,  cuius  tertium  latus  fi:  vtrouis  aqualium  ma- 
itff.CT  alterum , cuius  tertium  latus  vtrouis  aqualium  mi- 
nusfit . 

XXV. 

SCALENVM  vero  eft,  quod  tria 
inxqualia  habet  Jatera . 

HIC  deniq}  ex  inaqtialitatc  omnium  late- 
rum trianguli  Scaleni  colligitur  omnium  angis 
lorum  iniquahtas.vt  oflendctitrpropos.  i S. hu- 
ius. r.lib.  Porro  ex  his  confl.it, eodem  modo  po- 
tuiffe  dissidi  tridgulum  in  tres  flectes, fi  squa- 
litatis angulorum  ratio  haberetur.  Cum  enim  ' 
aut  omnes  tres  anguli fint  inter  fe  aquales  ,•  aut  duo  tantum , 
tertio  maior e,  vel  minore  exiflentc  s aut  omnes  tres'  iriaqua- 
lesierit  omne  triangidum  vel aquia.igulum , habens  tres  om- 
nes angulos  aquales  ; vel  duorum  tantum  angulorum  aqua- 
lium i vel  omnium  angulorum  insqualium  ; quorum  primum 
quidem  JEquil, at  ero, fecundum  vero  Ifcfceli,  ternum  dcniq3 
Scaleno  reflondet  triangulo.  Csterum  quananxarte  coflruen 
da  fint  triangula  huius  partitionis  fuper  quauis data  reda  li- 
nea finita,  trademus  prop  os.  t.  huius  lib. 

D AD 
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XXVI. 

A D ha zc  etiam , trilaterarum  figura- 
rum , Re&angulum  quidem  triangulum 
eft,quodredum angulum  habet. 

N V N C exponit  triangulorum  Ipecies  iuxta  pofleriorem 
dmifionem,  habitu  ratione  varietatis  angulorum. Qui  a vero 
tria  tantummodo  funt  angulorum  rellilmeorum genera  diuer 
fa;  (Omnu  enim  angulus  reflilineus  vel  eft  reftus , velobtu - 
flus.vel  acutus , vt  flupra  diximus  ,)fitvt  tres  quoque ff>  e cies 
triangulorum  fub  hac  confideratione  reperiantur . Idam  aut 
vnus  angulus  trianguli  efl  relius,  & ob  eam  rem  reliqui  acu- 
ti.vt  ex  sy. propos. s.lib. conflabit  saut  obtuflus.fyob  eandem 
cuufam  reliqui  Acuti, aut  deruque  nullus  rebus,  nulluflque  ob- 
tuflus  ,fled omnes  acuti.  Quando  igitur  triangulum  aliquod 
habet  angulum  vnum  rectum,  vocatur  ab  Euclide , & alijs 

Geometris  Reltangulum.  Potefl  au 
tem  triangulum  huiufmodi  ejfe 
vel  ifof celes,  vel  fcalenum , vt  ha 
figura  indicant , squilaterum  au- 
tem nulla  ratione. Propter  squali- 
tatem enim  laterum  efflent  per  ea, 
qua  propos.  s. dicemus, omnes  etiam  anguli  aquales,  t deoque  , 
cum  vnus  concedatur  rectus , omnes  tres  refti , quod  pugnat 
cum  propos.  s 7,  (y  gi. huius  libri, 

XXVI  I. 

AMBLYGONIVM  autem, quod 
obtufum  angulum  habet . 

TRIASGVLVM  A m- 
blygonium,fliue  obtufangulum  effle 
quoq;  potefl  vel  Iflof  celes,  vel  fca- 
lenum, vt  in  hu  Jiguns  cernitur  , 
no  autem  aquilat erum, alitu  eadem  rattone efflent  omnes  tres 

anguli 


anguli  per  ea ,qua  propos.  s . offendemus,  aquales  , idcoq^  cum 
vntu  pariatur  oh  trifur , omnes  tres  ohtufs , quod  multo  magis  i 
pugnat  cum  propos.  J7-&  yxhuius  hhrt . 

XXVIII. 

OXYGON1 VM.  veroj  quod  tres 
habet  acutos  angulos . 

OMNE  triangulum Oxygovattm.fiue acut  angui  um.po - 
tefi  ejfe  vel  aquilat erum,  vel  iffeeles,  vel  fcalentnn , Vt  cer- 
nere In  et  tn  triangulis, qus  m Jfienebm  prioris  iltut funis  Spe- 
ctanda exhibuimus  , ne  eadem  hic  fruftra  repetantur.  Ex  di- 
ti u igitur  palam  fit, triangulum  quodeunq,  equi  laterum,  ejfe ; 
necejfario  Oxygonium : At  omne  triangulum  tam  ifofceles  , 

( quam  Scalenum,  ejfe  vel  Reci  angulum,  vel  Amblygcmum  , 
vel  Oxygonium;  atque  ifofceles  Oxygomum  rurfum  duplex, 
ifofceles  nimirum  Oxygomum  habens  ternum  latus  vtrouis 
aqualium  manu , atq,  ifofceles  Oxygomum  habens  tertium 
IntUA  vtrcuU  i/juxlturn  minu*:  Vt  vtuca fit  Jpecies  trianguli 
squilateri.quatuor  vero  ifofcelis.CT  tres  Scaleniratq ; in  vni-  ; 

uerfum  otio  triangulorum genera;aquilaterum,qUod perpetuo 

Oxygonium  ejfe  diximus,  ifofceles  r etl angulum,  tfo 'feles  atn- 
■ blygonmm,  if  feeles  Oxygomum  habens  terti  un  latut  vtro- 
' Uts  squalium  matus , ifofceles  Oxygomum  habens  latus  ter- 
tium vtrouis  squalium  minus  , Scalenumretl angulum, Sca- 
lenum amblygomum,  £p  Scalenum  Oxygomum . Qus  etiam 
I hifce  licebit  nomimbus  immutatis  appellare , Retiangu.um  ; 
! Ifofceles, Rea  angulum  Scalenum  .^Amblygomum  l/opceles , i 
: Amblygomum  Scalemim,  Oxyg  unium  squilaterum  , Oxygo- 
• ntttm  Ifc f eles, 'habeas  tertium  latus  vtrouis  equahum  ma- 
tus,Oxygonium  I fofceles  habens  tertium  latus  vtrouis  equa-  . 
Itum  minus,  & Oxygomum  Scalenuth.  Quare  perfimuum 
i eft,  quamnam  connextonem.fiue  affinitatem  habeant  inter  fe 
triangula  vtriufqi  partitionis.  Pojfe  autem  dari  tnangtuum 
i 1 fofceles  Oxygomum,  cuius  duoru  laterum  squalium  utrum-  . 
uis  tertio fit  minus , vt  rc&e  nnimaduertit  Francifcus  B'aro- 
cius  tnfua  Cofmographia.oftenJemus  ud propos.  i j.lib+.I» 
omni  porro  triangulo , cuius  duo  quscunq ; latera  expreffe  no- 
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minantur, filet  reliquum  latus  tertium  a Mathematicis  ap- 
pellari Bajis, flue  illud  in  fi  tu  infimum  occupet  locum,  fine  fu- 
premum.frc.  Hoc  te  breuitcr  monere  volui , ne  putares  aliquid 
latere  myfterij  in  bafie  trianguli, intelliger  es  qs  quodlibet  latus, 
omns  dij crimine remoto,  bajis  nomine  pojfie  nuncupari. 

XXIX. 

QVADRILATERARVM  au- 
tem figurarum,  Quadratum  quidem  eft, 
quod  & asquilaterum  , & re&angulum 
eft. 

P OS T figurarum  trilaterarum  lpeeies,exponit  iam fingu 
latim  quadrtlateras  figuras , recen finio  quinq}  tantummodo 
earum  genera,  quorum  qua  tuor  priora  regularia  fiunt , pojle- 
rius  autem,  CT  quintum  irregulare . Prima  figura  quadrila- 
tera  dicitur  Quadratum , cusus  quidem  omnia 
quatuor  latera  inter  fie  aqualia  exi  fiunt,  otqneph 
anguli  redi,  Itaq.  quadrangulum  aquilaterutnj, 
& non  redangulum-,vcl  contra.red  angulum, & 
non  aquilaterum , nequaquam  Quadratum  ap- 
pellabitur . Docebit  autem  Euclides  propos.  46 . huius  hb. 
quonam  modo  confiruenium  fit  quadratum fiuper  reda  linea 
prolofita  finita . 

XXX. 

ar 

ALTERA  vero  parte  longior  figu- 
ra eft , quae  re&angula  qiuuem , at  aequi- 
lateranoneft. 

S E C V N D A figura  quadri  later  a 
appellatur  Alter  a parte  longior, in  qua  qui 
dem  anguli  fiunt  redi , at  latera  nonfunt 
c inter  fie  aqualia , quamuis  bina  oppofita 
U inter  fie  aqualia  exi  fiant. fit  t in  altera  par 

te  longiori  A B C D,  latera  AB,  DC, inter  fie,fy  AD,  BC, 

inter 


B 
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inter fe  quoque  aqualia  funt.  cum  A BC  Dy  propter  angulo- 
rum rectitudinem , parallelogrammum  Jit , vt  in  hoc  lib.  ad 
propof  j+.  ojlendemut . 

XXX  I. 

RHOMBVS  autem,  quae  aequila- 
tera,fcd  re&angula  non  eft . 

H JEC  figura  tertia  inter  quadrilate- 
r at, que  Rhombus  dicitur , oppofitas  pror- 
fus  habet  conditiones,  <y  diutrfas  a condi- 
tionibus figura  altera  parte  longioris.  Ha-  D 
bet  enim  omnia  latera  aqualia , angules 
vero  non  rellos , & tnaquales , quamuis  bini  oppojiti  inter  [e 
aquales  exiftant . Vt  inRhombo  ABCD,  anguli  A.fr  C.in- 
terfir,&B,  JjY), quoque  inter  fe  aquales  funt , cum  ABCD, 
propter  aqualttatem  laterumyparaUelogrammum /it , ceu  ad 
eandem  propof.  3+.  huius  libri  dtmonflrabitur . 

XXXII. 

RHOMBOIDES  vero , quae  ad- 
uerfa&  latera,  & angulos  habens  inter 
fe  aequales , neque  ^quilacera  eft,  neque 
re&angula . 


n 


7 


EST  hac  figura , qua  Rhomboi - A-j 

des  uocatur.quadrato  omni  ex  parte  / 
oppofita.Nam  neq,eiut  latera  omnia  ^ f 
aquali  a funt,  neqj  vlhts  angulus  re-  ® 

< 'ius.fed  tamen  latera  bina  oppofita,qualia  funt  i<H,CD, 
&A  Dy  B C.inRhomboide  ABCD,  aqualia  interfit, it  em 
anguli  bini  oppojiti,  quales  funt  A,C,&b,D,  inter  fe  exijlit 
aquales.  Ha  igitur  quatuer  figura  quadnlatera  ilici  pojfiunt 
regulareticattra  vero  omncsyquacunq,  funt , irregulares . 
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XXXIII. 

!l  '■  ^ ■ t 

P R AE  T ER  has  autem,reliqu£  qua- 
drilatcr^  figur^ , trapezia  appcllentu  r . 


R £ L 1 QV  A S omnes  figuras  quadrilqteras,  que  q prt 
shfti*  qfijfltttormfljrunts  Ita  W neque  latera  omnia  -aqualia , 
neq;  omnes  anguhs.acfuaiesfieu  rtilns*neqi  latera  bina  cppo- 
fita, neque  angulos  binos  oppejitos  habeant  inter  fefit  f quales , 
generali  vocabulo  Trapezia  nominat:  qsu  qui 
dem  cum  infinitis  modis  vaiiari  queant , recte 
irregulares  nuncupabuntur.  P fiunt  enim  diu 
anguli  efic  recti , -vel  vnus  tantum , vel  etiam 
nullus, fed  vel  vnus  obtufus,  tya/ij  at  Ut  i , vel 
duo  obtt:fi,  ty  alq  aruti,  &c.  hademq.  fieri  po- 
tejl  qtiafi  diuijio  penes  latera  i Nam  vel  aliqua 
aqualia  inter f*  fiunt, vel  nullum  alteri  e fi  squale,  &c.  Det  er 
minatas  porro  trapt  \iorum  Ifiecus  nonnullas  afferemus  pcfi 
definitionem  linearum  par aUelarum  ,fieuequtdiflantium , & 
parallelogrammi. 

X.X  X I I I T 
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PARALLELAE  re&jcline^funt, 
qu$  cum  in  eodem  6nt  pIano>&  ex  vtra- 
que  parte  in  infinitum  producantur,  in 
neutram  fibi mutuo  incidunt. 


V T dite  , vel plttres  recte  linee  dicantur  parallele  , fisse 
equuli jiant  es,  non  fiatis  tfl,vt  in  quamcunquc  partem , etiam 
spatto  infinito, producte  nunquam  ad  vr-ttm  : 'unitum  coeant} 
fidneceffequoqi  eft.vt mvna plana fn  perfixi  e cxtftattt.  Mul 
t efiquidcm  linee  recta  non  exi /lentes  ni  eadem  /h perfici  e pia 
naprodu/ie.  ad (fi otium  infinitum,  nunquam  in  vnum  conue- 
niunt,  & tamen  non  funt  parallele  dtenuit, quales  fiunt,  exe- 
pli  gratus, dus  reclelina  intranftierfum  pofits.  iri  medto  ae- 
re, & non  fet angentes  ; He  ctennn  nunquam  coire  pojfunt . 
Dicuntur  autem  duo  reda  linee  in  eadem  exi  flere  plana  flu-  ( 
perficit , quando  fiuptrficies  aliqua  plana  vm  earum  accom~  J 
• ini  dat  a , ; 
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modAta.it a ut  omnia  punfla  illius  tangat,  (3*  V*c*  silam  im 
mobilem  circumuolut a,  alteri  quoque  accommodari pot e fi  fe- 
cundum omma  cius  punfla.quamuts  re  ipfa  in  duabus  fupcr- 
fictebus  diuerfis  r operiantur iV t propofitts  duabus  rtflis lineis 
A.  B,  C D,  fi  fuperfictes  aliqua  plana  refla  A B,  applicetur, 

omnia  eius  tangens  pun-  ^ _ _B 

fla,  ita  ut  circa  illam  cir  - j) 

cumdufla  tangat  quoque 

otnnia  punfla  alterius  refla  C Di  dicentur  hutufinodi  refla 
dua  linea  in  eadem  fuperficte  plana  exifiere,altas  non.  Siigi 
turba  dua  recta  linea  eadem  non  coeant,  etiamfi  infinite  pro- 
ducantur tam  adpartes  A,C,  quam  ad  B,D,  appellabuntur 
parallela.fiue  aquidift antes . Caterum  piamus , pcrfecltusq, 
intelliges  mxt.Ub.quo  modo  dua  recta  linea  , uel  etiam  plu- 
res  m eadem  dicantur  fuperficie  exiftcre:S atu  fit  hoc  loco  bre- 
uiter ddmomiijfe.re fle  ab  Euclide  utram  cfo  conditionem  ejf e 
pofitam  in  definitione  linearum  parallelarum  . D ebent  enim 
in  eodem  exifiere  plano,  produ  fla  in  vtramuis  partem  nun 
quam  in  unum  conuenire.quanquarn  hac produ  itio  continue 
tur  ad  Jpattum  infinitum.  Quod  fi  dua  refla  linea  per  immen 
fum  aliquod fi>  at  tum  extenfa  non  cernantur  coire,  confiet  ta- 
men,  eas  tandem  ex  una  parte  longius  protr  ait  as  in  unum 
punitum  couenruras,  quamuis  ex  altera  femper  magis  ac  ma 
gis  inter  fe  dt flent,  ac  dtfiungantur , nequaquam  appellanda 
erunt  parallela.  Quot  i e [cunque  ergo  dua  linea  refla  dicuntur 
a quopiam  ejf  e parallela,  is  necejfe  e fi  concedat , illas  in  una  , 
eadem  f fuperficie  tacere,  & nunquam  pcjfe  coire.  Similiter, 
fi  quis  concludere  velit, duas  reflas  lineas  ejfeparallelas , hic 
dcmonfiret prtsss  oportet, eas  in  eod?  exifiere  plano.fj  in  neu- 
tram partem  produ  flas  coniungi  poffe.Qua  in  re  non  pauci  vi 
dentur  hallueinan,  qui  ex  eo  duntaxat  conantur  ofiindere , 
aliquas  reflas  lineas  ejfeparallelas.quod  in  neutram  partem 
coeant,  etiamfi  infinite  producantur,  nulla  f a fla  prorfus  men- 
tione alterius  conditionis.qua  eafdem  lineas  in  eodem  requi- 
rit exifiere  plano . 

HIC  finem  imponit  Euclides  definitionibus  primi  libn  . 
Quoniam  utro  hoc  eodem  libro  mentio  fiet  figura,  qua  Pa- 
rallelogrammum,  nec  non  earum,  qua  complementa  parallelo 
rrammi dicuntur, necejf artum  ejfe duximus,  duabus  defint- 
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mmhu  ndamOi,,xpUfn.y(Uftt  r,r*Utl'iramnmZb 
que  jmt  parallel ogrammi  complementa  , vt  facilius  demon- 
fira:ior.:s  percipiamur . 

"XXXV. 

PARALLELOGRAMMVM  eft  fi- 
gura quadrilatera,  cuius  bina  oppofira 
lacera funt parallela,  feu  equidiftantia. 

V T figura  quadrilatera  ABC  D,  fi  qui  dem  latus  A B, 
aquidislet  lateri  D C,  fr  iatus  A D,  lateri  B C,  nunctpa- 

jj  t:tr  -P  arailelogrammumSunt  au - 

\ tem  quatuorfilu  paralldogram- 

. jj\ \p  n:a  i Quadratum , figura  altera 

, parte  longiorfiKhombu:  ,frRhom 

boidei,  quorum  prscra  du°  red angui  a,  quod  omnes  angulos  ha 
beant  rclles.pojlcricra  uero  duo  no  redar.gula  vocamur, quod 
nullus  in  eis  angulus  exifiat  rectus.  Ceterum,  quatuor  has  fi- 
gurat ejje  parallclogr amm.%,  ofiendemus  ad  propofi  3+.  huius 
lib.Itaqipojfumits  qtt  adnl at  cras  figuras,  ( vt  fr  antiqui  Geo 
metra  J diuiderc  in  B arallelegramm:im,fr  Trapezium.  Ba- 
ralldogrammu  rurjfus  tn  reci angulum,  fr  (qudaterum,  qua- 
leeji  Quadratumda  nec  rec: angulum,  nec  aquilateru „ quale 
ejl  Rbombotd.es  fin  r octangulum, fi  d non  tqudaterum,  qualis 
'fi  ll£ura  tilteraparte  longior tfr  in  equilaterum,  fid  non re- 
ct angulum, ciuttfmodi  cfi  Rhombus.  T raptzjoru  quoq  -,  aliud 
quide  habet  duo  Utera  oppofit a parallela, alia  vero  mtntme  i 
altudatitcm  nulla  oppofit  a Utera  habet  parallela  . Br et  er  ea 
idud  prius  vel  habet  duo  illa  latera,  qutnc»  fum  parallela , 
inftrfie  iquahatdiciturqf  Trapezium  Ifiofceles  i vel  insqua- 
lia, Trapc^iumqj  Scalenum  appeUatur.  Iraq.  ex  his  omnibus 
fieptem  genera  figurarum  quadrilatera rum  confiunt  pcjfunti 
Quadratum, figura  a/tcrapartc  longior, Rhombus, Rhomboi- 
det,  7 rapezium  ifiofielet , T rapezium  Scalenum , fr  Trape- 
tum illud  irregulare,  tn  quo  nulla  Utera  fiunt  parallela . 

XXXV  I. 

C V M vero  in  parallelogrammo  dia- 


meter 


W ZTBEZ  r. 


57 

meter  duda  fuerit, du<jq,  linee  lateribu  s 
parallelae  fecantes  diametru  in  vno  co- 
demcjue  pundo,  ita  vt  parallelogram- 
mum  abhifce  parallelis  in  quatuor  di- 
ftribuatur  parallelogramma ; appellan- 
tur duo  illa,  per  qua:  diameter  non  tran- 
fit, complementa  ; duo  vero  reliqua,  per 
quae  diameter  incedit,  circa  diametium 
confidere  dicuntur . 

SIT  parallelogrammum 
ABCD,in  quo  diameter  AC  i et 
linea  E F, (icam  diametrum  in 

G , d?  parallela  exifiens  lateri-  „ 

busA  Z>,  B C i Item  linea  HI,  » * 

fecans  diametrum  in  eodem  funclo  G , paralielaq,  lateribus 
A B,  DC.exiJlent.Qtu  tum  ita  Jinr.perJfucunmeJl, par  alie - 
logrammnm  totum  dtuifum  ejfe  tn  quatuor  parallelogram- 
ma, quorum  quidem  duoEB  IG.GFDH.per  qua  diame- 
ter A C,  non  tr an  Jit, vocantur  a Geometris  complementa,fiue 
Jupp!  ementa  reliquorum  duorum  A E G H.G  I C E,  qua  di- 
cuntur circa  diametrum  conjijlere,  quippe  cum  per  ea  diame 
ter  tranfeat , vt  videre  ejl  in  prtfenti  Jigurx -» . 

PETITIONES,  SIVE  POSTVLATA. 

I. 

POSTVLETVR,vt  aquouis  pun 
do  in  quoduis  pundum,  redam  lineam 
ducere  concedatur . 

P R I M V M hoc  pcjhdatum  planum  admodum  eft , fi 
reffe  confidcrcntur  ea  , qua  paulo  ante  de  linea  fcripfimui . 
Nam  cum  Irnea  Jit Jluxu*  quidam puntii  imaginarim >atque 

adeo 
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adeo  linea  recta  fluxus  dire  dio  omnino  itinere  progrediens,  fit 
vr  fi  punitum  quodpiam  ad  aliud  directo  motu  ri  intellex eri- 
mus, duila /ane  fit  a punito  ad  punitum  re  ita  linea;  Id  quod 
B prima, hac  fetitume  pofiulat  Euclides, 
C elHe,nadnu>dum  hic  vides  a punito  A , 
,jj  duilam  e JJ  e retiam  lineam  adpuncluR ; 
ab  eodrmqh  ‘diam  ad  punitum  C ; Item 
aliam  ttdtunilum  D & fictnmimere  alia  ab  eodem  punito 

educi  pojfuru  ad  alia  atque  aha  punticu. 

1 I. 

ET  redam  lineam  terminatam  in  con 
tinuum  reda  producere . 

QdfiQ-l>fipuntium  illud  ferri  adhuc  cogit  nutrimus  mo 
tu  dir.  cto\  c"  omnu  inclinationis  fit  expers , produtta  erit 

<pfa  rciia  Ime  a terminata , & nunquam  erit  fints  huius  pro- 
duiiionis , cum  punitum  illud mteUtgir e pofimus  moueri  ad 

infinitam  dtflanttam 

A.'—  tf.  ...  \ ip  Sic  linea  reiiaA  B,  produ 

ii  a efi  primo  in  continuum 
ad  punitum  C,  Deinde  ad  punitum  D,  &c. 

III. 

ITEM  quouis  centro , & interuallo 
circulum  deferibere . 

I A M vero  , fi  terminatam  re • 
it am  linea  cuiufcunq ; quantitatis 
mente  conceperimus  applicata  effe 
fecundum  alterum  extremum  ad 
quo  duis  punitu  , tpfdmqs  circa  hoc 
punctu  fixum  circuduci  , donec  ad 
eum  r eu  erratur  locum,  a quo  dimo 
uert  cfpit;  defiriptus  erit  circulus, 
ejf "ili, fi, quod  tertia  petitio  tuber.  ’ 
Exempli  habes  mhisquinq  i lineis 
AC,  AD,  A E.AF , que  fingule  circa  centrum  A , 

circum- 
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circurnuoluta  Jingulos  circulos  de fcrip ferunt  luxra  quantita- 
tem, ftu  infernalium  ipfarttm-j . 

P R AE  TER  hac  tria  pofiulata  quibus  Euclides  con- 
tentus futt,funt  multa  alia  eque  facilia , e quibus  duntaxat 
in  medium  proferre  decreui  illud , quod  frequentius  repeten- 
tium erit  in  progrejfu  totius  Geometria.  Reliqua  enim  prudens 
lector  ex  ftvel  facile  intelhgeu . 

1 1 I L 

ITEM  quacunque  magnitudine  da- 
ta , fumi  poife  aliam  magnitudinem  vel 
maiorem,  vel  minorem. 

OMNIS  enim  quantitas  continua  per  additionem  au- 
geri , per  diutjioncm  vero  diminui  potefl  infinite-:  Vnde  nun- 
quam dabitur  qtt&tttat  continua  adeo  magna.qutnea  maior 
dari  psjjit : neque  tam  parua,qu(n  minor  ea  peffit  exhiberi  . 

Hoc  idem  in  numeris  verum  eft , quod  ad  additionem  perti- 
net. Nam  quilibet  numerus  per  continuam  additionem  vni- 
. tatis  augeri  poteft  infinite:  quamuis  tn  eius  dimtnutionead 
vnitatem  indtutduam  detteniatur . 

COMMVNES  NOTIONES, 

fiue  Axiomata,qu^  & Pronunciata 
. dici  folent, vel  Dignitates. 

I. 

QV AE  eidem  aqualia , & inter  fe 
funt  aequalia  . Et  quod  vno  aequalium 
maius  eft,  aut  minus , maius  quoque  eft, 
aut  minus  altero  aequalium . Et  fi  vnum 
aequalium  maius  eft,  aut  minus  magnitu 

1 dinc  > 
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dine  quapiam, alterum  quoque  aequa- 
lium eadem  magnitudine  maius  eft , aut 
minus . 

F I E R. I radia  ratione potefi.vt  dut  quantitates  in  (qua - 
let.f quales  fint  alteri  quantitati. Si  erum  minor  illarum  pro- 
quantitati  r qualis  extitent,  excedit  eandem  necijfario 
maior  illarum ; Er  fi  maior  aqualis  fuerit  propofite  quantita- 
ti,fuper abitar  minor  ab  cadcm.Quarc  rctte colligitur, quan- 
titates, que  eidem  quantitati  f quales  fuerint, inter  fe  (quales 
quoque  effs . Reliqui  quoque  partes  Axiomatis  a nobis  aJieu 
d(,  quod  frequentem  vfum  habeant, c'.ar.ffim(  funLj  • 

I I. 

ET  fi  aqualibus  equalia  adic&a  fint, 
tota  funt  aequalia . 

S I enim  quantitates  confiat t ,fiue  compofiu , inaqua!  cs 
forent^  proculdubto  matari  plus  cjfet  adtelhtm.quam  minori, 
cum  antea  squales  extitcnnt.  Quare  ex  additione  aqualium 
quantitatum  ad  quantitates  s quales,  confictentur  quantita- 
tes quoque  aquales, 

I I I. 

E T fi  ab  aqualibus  equalia  ablata 
fint,qus  relinquuntur,funt  squalia. 

NAM  fi  reliqua  quantitates  forent  inaquales,  a minore 
plus  futjfet  detr  alium , quam  a maioriu  . 

I I I I. 

ET  fi  in^qualibus  squalia  adietta 
finr,  tota  funt  in^qualia.  Et,  fi  ins<j"ali- 

bu« 
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bus  inequalia  adie&a  fint, maiori  maius, 
& minori  minus , tota  funt  inequalia,  il- 
lud nimirum  maius , & hoc  minus . 

QVIN  &,  fi  aqualibus  inequalia  adietla  fiat , tota 
erunt  inaqualtaiquomam  maior  quantitas  addita  vni  aqua 
Itum  , maiorem  confiituit  quantitatem  , quam  minor  alteri 
aqualium  adtecla  : quemadmodum  rjr  fi inaqualibus  aqua- 
lia adi/ciantur , compofita  quantitas  ex  maiore , maior  eft , 
quam  compofita  ex  minore.  A It  eram  partem  /astus  Axioma 
tit  nos  adiecimut , propter  frequentem  eius  vfum. 

V. 

ET  fi  ab  inaqualibus  ^qualia  ablata 
fint , reliqua  funt  inequalia.  Et  fi  ab  in$- 
qualibus  inequalia  ablata  fint , a maiori 
minus,  & a minori  maius,  reliqua  funt 
inequalia , illud  nimirum  maius , & hoc 
minus  . 

SIC  etiam, Si  ab  aqualibus  inequalia  ablata  fint,  reli- 
qua erunt  inaqualia.-quia  maior  quantitas  ablata  relinquet 
minorem  quantitatem  , quam  minor ; quemadmodum  refi- 
dun  maioris  maius  efirrfiduo  mineris , [i aqualia  auferatur 
ab  inaqualibus . Cateru  Euclides  non  docet,  quidnd  fimplici 

ter,  & ab folute gignatur  ex  additione  quantitatum  inaqua- 
lium  ad  quatit  atesinaquales,  vel  quid  relinquatur  pofi fub- 
tr a Bionem  inaqualtum  quantitatum  ab  inaqualibus  quanti 
tatibusipropterea  quod  nihil  certo  colligi  inde  potefi,‘iifiqtian 
do  maicri  maius  additur,  & d maiori  minus  detrahitur , vt 
m fecunda  parte  Axiomatis  ditium  e (l,  quam  nos  eb  infgncm 
eius  vttlitatem  adiecimut . PoJJunt  enim  compofita  quanttta 

tes. vel rcfidua.ejfe  & inaquales , & squales . Si  enim  ad  7. 
(ys. addantur  4.  & 3. efficientur  it.  <y  S. qua  funt  inaqua- 

lia . 
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fi*. Sic  etiam  fi  ex  s.  detrahuntur  a.&i.  reltnquenrur 

s.  jy  4.qu*  funt  inaqualia.At  vero  .fiaU?.&  s.  addantur 
4.  & d.  conjicientur  1 i.jy  11.  qua  appuli  a funt.  It  em  fi  de-  ' 
trahantur  3 & 1.  ex  7.  fy  s .remanebunt  4.  (7  4.  qua  aqua 
Ua  quoque  exijlunt. 

PORRO  tn  his  omnibus pronunc  atis, primo  excepto.no- 
mtne  aqualium  quantitatum  tntelhgenda  efi  etiam  vna  fy 
eadem  mu  Itu  communii . St  enim  aqualibus  idem  commune 
adqciatur.tota  fient  aquali  a:  Et  fi  ab  aqualibus  idem  commu 
ne  detrahatur,  rejidua  aqualia  erunt  -Et  Ji inaqnaltbus  idem  | 
commune  adij  natur ; vel  eidem  communi  addantur  inaqua- 
ha.tota  fient  maqualia:  (yfiab  maqualibus idem  commune 
detrahatur  ; vel  ab  eodem  communi  maqualia  auferantur » 
rejidua  exiftent  inaqualieu. 

; ;;  V I..  vr,  - ^ - 

E T qu<£  eiufdem duplicia  fiunt,  inter : 
fc  sut  aqualia.  Et  quod  vnius  ^qualiu  du 
plu  cft,duplum  eft  & alterius  «qualium. 

SIMILITER,  qua  eiufdem  funt  triplicia,  vel  qua- 
druplicia,vel  quincuplicia  (yctnter  fe  funt  aqualia.  Si  enim 
maqualia  foret  y{y  maius  eorum  ejfct  duplex, ve!  triplexfyc,  ' 
alicuius  quantitatis , deficeret  vtique  minus  a duplici , vel 
triplici,  &c.  Quod  fi  contra , minus  ejfct  duplex , vel  tri- 
plex , jyc.  quantitatis  cutujpiam,  excederet  fane  matus  du- 
plex ipfum,  vel  triplex,  frc.  Hoc  autem  cy  cx  fecundo  axio- 
mate comprobari  porcjl.ad  hunc  modum  Si  enim  duo  quanti 
tates  aquales  fuerint  alicui  tertia , jy  vtrtque  tertia  illa  ad- 
datur, erunt  campe  fit  a duplices  illius  tertia  , *fcd  <y  inter  fe 
aqua/etyob  idem  additamentum . Quod  jirurfumcompofitis 
eadem  tertia  edsjciatur.erunt  conflata  triplices  eiufdem  ter- 
t ia, Cum  igitur  b fy  aquales  inter  fe, propter  idem  addit  amen 
tum.extfant,  eademq.  fit  ratio  in  eat  ens  multipliabus.perspi  I 
cuurn  erit  Axioma  propcfitum.Sc eundam  porro  partem  huius  , 
Axiomatif  nos  appefuimus , quod  non  raro  eius  vfus  m nbus  ' 
Geometricis  requiratur. 

~ •-  . ET 
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Et  queeiufdem  funt dimidia,  inter 
fe  ^qualia  funt . Et  contra , Que  aqualia 
funt,eiufdem  funt  dimidia. 

PARI  ratione,  qua  ciufdcm  funt  partes  tertii, 'vel  quar 
ta.vel qutnta.Crc.  inter  fe aqualia  funt. 

I N his  duobus pronunciatis  per  eandem  quantitatem.in- 
telhgi  debent  quantitates  etiam  equa! es . Nam  qua  equu- 
leum duplicia  funt, vel  triplicia,  crc. inter  fe  aqualia  quoque 
funt:  Item, qua  aqualium  funt  dimidia,  vel  tertia , vel  quar 
ta,  &c.  fr  inter  fe  aqualta  necejfarto  extflunt.  Partem  quo- 
que fecundam  huiufce  Axiomatis  nosadiunximus,  propter  ea 
quod  non  minus  frequenter,  quam  pr ima,  a Geometris  vfur- 
patur • 

VIII. 

E T qu$  fibi  mutuo  congruunt,  ca  in- 
ter fe  funt  ^qualia. 


HOC  e fi,  dua  quantitates  , quarum  vna  fuperpofita 
alteri,  neutra  alteram  excedit,  fed  ambi  tnterfe  congruunt, 
aquales  erunt. Vt  dua  linea  refla  dicentur  efie  aquales,  quan 
do  vna  alteri  fuperpofita,  ea  qua  fuperpmitur,  alteri  tota  con- 
gruit,it  a vttam  nec  ex  cedat, nec  ab  ea  excedatur.  Sic  etiam 
duo  anguli  refhlinet  aquales  erunt,  quando  vno  alteri  fuper- 
pofito.u  qui fuperpomtur,  alterum  nec  ex  cedit, nec  ab  eo  ex  ce- 
ditur, fed  linea  illius  cum  lineis  huius  prorfus  crincidunt:  Ita 
enim  erunt  inclinationes  linearum  aquales , quamuis  linea 
interdum  inter  feinaquales  exi  flant . 

ECONTRARIO,  Qua  inter  fe  funt  aqualia,  ftbi 
mutuo  congruent,  fi  alterum  alteri  f aper  ponatur . Intellign- 
dum  efi  autem , quantitates  fibt  mutuo  congruentes, eff  e aquo 
les.fi eundum  id  dunraxat.mquo  fibt  congruunt iCongruit  au 
tem  longitudo  longitudini  tantum,  fuperficies  fuperfcui , fih- 
dumfolido,  linearum  inclinatio  inclinationi  linearum,  &c. 
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I.  Xv 

E T totum  fua  parte  maius  eft  * . 

C V M par:  a toto  ablata  relinquat  adhuc  aliquid,  ne  to- 
tum ipfum  auferatur  iperJ}icMim  ejl,  omne  totum  fua  ejfe  par 
tc  maius. 

I S fequentibtts  porro  pronuntiatis  interrumpitur  ordo  Eu 
elidis , propterea  quod  duo  aha  axiomata  hoc  loco  inferenda 
e/fe  ceu  fuimus  valde  necejfarta,  cum  ex ijs  Axioma  i a. quod 
Euclidi  e/i  decimum , dtmonftrari  pojjit , vt  tbi  dicemus  . In 
margine  tamen  numeros  appo fuimus  ordini  Euclidis  recon- 
dentes . 


DVAE  linere  re<fte  non  habent  vnum 
& idem  Tegmentum  commune. 


* 3. petit. 


/7.  defi. 


NON  e/l  difficile  i Jlud  Axioma , /i per f eft  e int  illigatur 
natura  reda  linea  . Cum  enim  tinea  reda  directo  femper  iti- 
nere,nullam  in  partem  de  flectendo, producatur, fieri  nulla  ra- 
tione potefti  vt  diu  linea  reda  habeant  vitam  partem,  quam- 
uis  minimam . communem  , prater  vnicumpundum , in  quo 
fe  mutuo  inter fecant . Quod  tamen  bremter  P rodus  ita  de- 
. monflrat.Habe.int.fi fieri poteft.dua  reda  AB, 

A C , partem  communem  AB  .Ex  centro 
tem  D , er  tnteruallo  D A , 1 deferibatur  cirem 
Ists  fecans  duas  redas  propofita*  in  punctis  B, 
yC  i b Erunt  igitur  dua  etreunferentia  A B , 
ABC • m,  er  fe  aquales , ( "Suru  enim  circtmfc- 
r entia  fmicirculorum  aqualium, cum  A D B, 
A B C, ponamur  ejje  diametrijpars  <3 * totum, quod  eft  ab  fur - 
dum . Non  ergo  dua  recta  habent  vnum  (y  tdem  figmentum 
commune.  Quod  eft  pro pofitum . 

P O S S V N T tamen  dua  linea  recta  commune  habere 
figmentum,  quando  vnum  (y  eandem  rectam  lineam  confii- 
ruunt . vt  m hac  figura,  recta  A B , 
C,  | hC,  commune  habet  figmenti  CD; 

quia ambavnam rectam  cbr.ftituut 

lineam 


B C 
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lineam  A JE  At  vero  quando  du a refla  funt  diuerfit , quales 
fuere  A B,  AC,  in  fupertori  exemplo , non  pojfunt  poffiitre 
figmentum  aliquod  commune , vt  refie  a Proclo  fuit  demon- 
flratum—j  . 

X I. 

D V AE  re<5he  in  vno  pun&o  concur- 
rentes , fi  producantur  ambae,  neceflfario 
femutuoineojjun&o  interfecabunt. 

H O Celiam  Axioma  ex  natura  linea  refla  pendet. Quod 
tamen  it  a demonfirabimus . Coeant  dua  retia  A B.C  B , in 
B.Dtco  illas  prcduftas  fi  mutuo  fecare  in  B, nempe  C B,  pro- 
ducam cadere  in  E.fupra  re  fiam  A B,  prtduflam  . Xam  fi 
CB, produci  a non  cadit  fupra  AB,  producte  m, congruet  cum 
A Z? , producta  , ita  vttranfiat  per  D , atque  ita  dua  refla 
AB  D.C  B D,  habebunt  idem  jfi- 
gmentu  commune  B D,quod  in  an 
recedenti  axiomate  ofienfum  cjlfit 
ri  non  pojfe : vel  certe  infra  AB, 
productam  cadet,  it  a vt  C B,  pro- 
ducta cadat  in  F , fit <%  vna  refla 
lineaCBF.  Centro  igitur  B,  deferibatur  ad  quoduis  inter - 
uallsim  circulus  A C F D,ficans  reflas  A B,C  B,  productas 
in  D.F.Quia  ergo  vtraque  retia  .WBD,  CBF,  per  centrum 
B, ducitur,  erit  tam  ACD,  quam  C F .fimicirculus.per  de- 
fin.  1 8. ac  proinde  aquales  erunt  circumferentia  A C D.C  F, 
vt  addefin.  17.  dcmcnfirauimus , totum  6*  Mrs  • Q“°d  efl 
ab  fur  dum . 

DVO  proxima  Axiomata  ab  Euclide  non  ponuntur, qui  a 
tamen  necejfaria  funt  ad  aliorum  Axiomatum  probationes , 
ea  hic  infiruimus . T ria  autem  fequentia  Euclidis  funt . 

X I I. 

ITEM,  omnes  anguli  re&i  funt  in- 
ter fe  aequales. 

E HOC 


o. 
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HOC  axioma  apertiffimum  effe  cuilibet  poteft  ex  / o.  de- 
finitione,qua  angulus  retlus  defcribituripropterea  quod  incli- 
natio linearum  angulum  rectum  constituentium  augeri,  mi- 
nuihe  nequeat, (cd  prorfus fit  immutabilis  . Efficitur  enim  re- 
ctus angulus  a linea  perpendiculari , qua  quidem  alteri  linea 
retia  ita  fuperftat.vt  faciat  vtrobtque  angulos  aquales , neq; 
magis  munam  partem, quam  in  alteram  inclinet.  Ex  quo  fit , 
omnes  angulos  retlos  aquales  inter  fe  effit , cum  femper  fit  ea- 
dem inclinati.',  quamuis  linea  fint  inaquales  interdum . Co- 
natur tamen  P roclus  ex  io.  definitione  id  demonflrare  hac 


retiam  D E, reti  a A B,  cadet  retia  E F,  inter  retias  A B, 
B C,  qualis  etl  B G,  fr.pt  er  e a quod  angulus  D £ F,  minor 
ponitur  angulo  A B C.  * Producatur  C B ,m  retium  & conti- 
nuum vfque  ad  Hi  Cum  igitur  angulus  ABC  firretlus , b 
erit  angulus  A B H,  illi  deinceps  f qualis , & retlus  quoque  : 
quare  maior  etiam  angulo  AEG.  * Produtla  autem  G B , in 
retium  & continuum  vfifc  ad  I , cadet  portio  produtla  B I, 
infra  C B , productam,  vt  in pracedenti  Axiomate  eft  de- 
mo nfir  a tum  . Quare  cum  angulus  A B G > ponatur  retlus,  * 
fiet  angulus  AH  I,  illi  deinceps, aqualis  . Quapropter  angu- 
lus A B H , maior  quoque  erit  angulo  A B I,  pars  toto,  quod 
efl  ab  fur  dum  . Non  ergo  inaquales  funt  duo  anguli  retli  pro- 
pofitt  ,fed  aquales . Quod  eft profio fit um:  eademque  eft  ratio 
in  c at  er  is . 

RECTE  autem  hoc  loco  monet  Pappus , axioma  iftud 
nonpojfe  conuertiinon  enim  omnis  angulus  reflo  angulo  aqua- 
lis retlus  eft , cum  CT  curuilineus  refto  aqualis  ejje  queat , vt 
in  s .Hb  .demonftrabimus.qui  tamen  non  dicitur  retlus,  cum 
nonfirreflilineus  . Solus  igitur  angulus  reiltlineus  aqualis 
angulo  reflo,  rectus  nuncupabitur : Et  omnes  anguli  recti  in- 
ter fe  aquales  erunt  ,fine  vlla  exceptione  . 


ET  fi  in  duas  redas  lineas  altera  re- 


rarione . Sint  duo  anguli  retli  ABC, 


XIII. 


&2 


* 

XIX  . 


•3.pet. 
b j.pet. 
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ter  quam  Produs.fr  quidem  magis  Geometrice  demonfira - 
bimus, ita  vt  nudus  dubitationi  Iccus  relinquatur . 

X I I I I. 

D V AE  re<fte  line$  fpatium  non  com 
prehendunt . 

N V L L A M pror/us  habet  difficultatem  hoc  principii/ , 

Si  enim  dux  recta  linea  ex  vna  parte  coeant  ad  efficiendum 
_ angulum,  neeejfario  ex  altera  parte  Jimper  ma- 

~ — gis  ac  magis  difiungentur.fi producantur.,  vt  in 

exemplo  propofito  perspicuum  eft  . Quare  vt  fu- 
perfictes , Ipatiumiie  quodpiam  rectilmeum  ex 
omni  parte  concludatur  , duabus  rectis  lineis  tertia  quadam 
adiungenda  efi.lta  enim  conficietur  Spatium  triangulare,  feu 
figurarum  rectilinearum  prima  . P rodus  tamen  demonfirat 
hoc  principii, hoc  modo. St  fieri  poteft.vt  dux  linea  recta  clau- 
dant fuperficiem , compre- 
_ - heniant  dux  recta  ABC, 

F * 1 ADC,  (uperfici?  Al&CD, 

itavt  dua  illa  recta  coeant 
in  duobus  punctis  A,  fr  C. 
Facto  deinde  cetro  C,1  defer ib at ur  cir nilus  interuallo  C A , 
b fr producantur  recta  A B C,  A D C,  in  rectum.fr  conti- 
nuum vfijue  ad  circnnferentiam.nempe  ad  puncta  E , fr  F. 
ltaq,  quia  recta  AC  E,  A C F , trar. fiunt  per  centrum  C , 
e erunt  femicirculi  A E,  A E F,  inter  fie  aquales , fr  idcirco 
circunferentia  quoque  A E , etreunferentia  AEF,  a qualis 
erttypars  toti, quod  fieri  non  pote  fi  . Non  ergo  recta  dua  linea 
Spatium  comprehendunt. Quod  e fi  propofitum  . 

SED  quiafortafis  aduerfanus  ditet, rectas  ABC.ADC» 
productas  coire  iterum  in  aliquo  puncto  circumferentia,vt  in 
E.vel  F,  atque  adeo  non  fcqt/i, partem  aqualem  ejfe  toti,  de- 
mon fir  abimus  tunc  idem  Axioma  hoc  modo.  Coeant  ergo 
dua  illa  linea  iterum,  fi  fieri  potefi,m  E.  Sumpto  puncto  F,  in 
recta  A D C,  quocunque , erit  A F, minor, quam  F E,  cum 
minor fit, quam  A F C ,boc  e fi, quam  C H E, qua  ipfiAbC, 
aqualis  e fi,  atque  adeo  multo  minor , quam  F E.  Circulus 
igitur  | 


I 
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igirur  ex  F,ad tnterunllum  F A, 
dcfcriptus  fccabtt  rectam  F E, in 
in  H,  atque  adeo  C G E,  in  fi 
Quoniam  tgitur  A F H,  diame- 
ter circuli  eft , erit  AlH.fmicir 
culti: , vt  ad  defin.  1 7.  oftendi- 
rnuj:  Portio  autem  A IG,  in  qua 
centrum  n n eftjimtcirctilo  mi- 
nor,vt  ad  defin.  ift.  demcnftra- 
utmut . Eft  ergo  circumferentia 

A IG » mnior^uam  A IH  , pars  quam  totum,  quod  eft  alfur- 
dum.  Quod  autem  minor  Jit  portio  A IG,  femicirculo,cften- 
demus.vt  jupra  . Nam  ducta  ex  centro  F,  ad  rectam  AB  G, 
perpendiculari, & ctrcumuolut  a portione  A IG,  circa  rectam 
AUG,  cadet  circumferentia  AlG,  intra  circumferentiam 
A KG,ne  pars  maior  fit  quam  tot  it,  vt  fupra  demoftrauimus . 

CONSTAT  hoc  etiam  Axioma  cx  defin. linea  recta . Cu 
enim  recta  linea  (it  breuijfima  extefi  0 ab  uno  picto  ad  aliud, 
duci  peterit  vntea  tanti  linea  ab  vno  puncto  ad  aliud.  Qua- 
re fi  ABC,  recta  eft,non  erit  ADC,  recta  . Quod  etiam 
patet  ex  deftn.Platonis.N amfi  A B C,  eft  recta,  obumbra- 
bunt media  tllius  extremitates  eiufdem.  Igitur  media  puncta 
linea  ADC,  non  obumbrant  extrema,  cum  vifus per  rectam 
A BC, feratur . Non  ergo  recta  eft  ADC. 

HIS  Axiomatis  ab  Euclide  pofitis  adiungemus  nos  non- 
nulla alia  ex  alijs  Geometris  decerpta , non  minus  necejfaria 
ad  futuras  demonftraticnes  Problematum  atque  Theorema- 
tum cum  Euclidis,  tum  catcrorum  Mathematicorum,  quam 
ea,  qua  nobis  tradidit  Euclides  . 

X V. 

S I ^qualibus  in^qualia  adijeiantur, 
erit  totorum  exceflus,adiun&orum  ex- 
cefTui  aqualis  • 

HOC,(^  fequtns pronunciatum  defumpftt  Proc-us  ex 
Pappo.  Aqualibus  ita^  quantitatibus  A B,  C D,  addantur 

E $ intqua- 
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•2. prori. 

A B G u iruutuales  B E,  D F .(ita,  B E.mn 

ior  quam  D F.  Et  ex  B E, aufer  a- 

£ g f tur  B G , aqualis  ipji  D F ,vt  (it 

G JZ.execffus.quo  quantitas  addi- 
ta B E,  fuperat  quantitatem  additam  D F.  Quoniam  igitur 
aqua  ibus  A B,.C  D,  addita  [urit  aqualia  B G.D  F,  * crut 
tota  A G»  C F,  aqualta  . Quare  cmjlar , totam  quantita- 
tem A E,  funerare  totam  C F,  eodem  excejfu  G E,  quo  ma- 
gnitudo D F , adiuncta  a magnitudine  adiuncta  B E , fupe- 
rat ur  . Quod  eft  / ropofitum  . 

o. 

XVI. 

S I inaequalibus  aequalia  adiungan- 
tur , erit  totorum  excelfus , exceflui  eo- 

rum , qii9  a principio  erant,  ^qualis . 

»>  j.  ( ron . 

1 N ead-.m  figwa , inaqualilus  quantitatibus  B E,  D F, 
addantur  aquales  A B,  C D.  Ef  ex  maiore  B E , auferatur 
B G,  aqualis  ipfiT>  F,  vt  G E,  fit  exceffiis , quo  quantitas 
B E,  quantitatem  D F,  fuperat  ■ Quoniam  igitur  aquali- 
bus B G,  D F,  addita  fiunt  aqualia  A B,  C D,  k erunt  tota 
A G,  C F,  aqualta.  Quamobrtm  tota  quantitas  A E , /«- 
per  abit  totam  C F,  eodem  excejfu  G E,  quo  maior  qui  ntitas 
propofita  B E,  minerem  D F.fitpcrat . Quod  efl  prope  fit  um . 

0. 

XVII. 

S I ab equalibus inequalia  demantur, 
erit  reliduorum  excelfus,  excelTui  abla- 
torum equaiis. 

t j.  pro». 

A B aqual.bus  AB.CD,  auferantur  inaqualia  BE.DF. 
k E G r%  excejfus^qtr  quantitas  BE, 

^ ® fuperat  quantitatem  DF;  sta  vt  B G, 

0 'D  aqualis  fit  ipfi  D F-  Quia  igitur  ab 

aqualibus  A B,  C D»  ablata  fiunt  aqualia  B G,  D F,  * re- 
manebunt 

L I B ER  /. 


7* 


manebunt  AG,CF,  Aqualia . Perjpicuum  ergo  eft.refiduu 
A E,  fuger  an  a re/iduo  C F,  eodem  excejfu  E G.quo  magni- 
tudo ablata  B E , ablatam  magnitudinem  D F , fugerat . 
Quod  efi  propofitum . * 

XVIII. 

SI  ab  in^qualibus  ^qualia  demantur, 
erit  refiduorum  exceffus  exccffui  toto- 
rum ^qualis  . 

A B indqualtbus  A B,C  D,  atife-  k V.  n - 

rantur  aqualia  A E,  C F -Sit  fi  B G,  ~ 1 

excejfus,  quo  tota  quantitat  A B,  fu-  f D 

gerat  totam  quantitatem  C D,  ita  vt 
A G,  aqualis  fit  igfi  C D . Quoniam  igitur  ab  aqualibus 
A G,  C D,  ablata  funt  aqualia  A E , C F , 1 remanebunt 
E G,  F D,  aqualia.  Quare  refiduum  E B,  fuger  abit  refiduu 
F D , eodem  excefiu  B G.quo  tot  a quantum  A B , fugerat 
totam  quantitatem  C D.  Quod  e fi  propofitum  . 

I N his  quoque  quatuor  proxime  pofitis  pronuntiat  is, nomi- 
ne quantitatum  aqualium  intelligenda  e fi  vna  etiam  fola 
quantitas  multis  communis . Si  enim  eidem  communi  ina- 
qua!ia  adqciantur  , erit  totorum  excejfus , adiunctorum  ex- 
cejfui  a qualis.  Et  fi  inaqua/ibus  idem  commune  adiungatur, 
erit  totorum  excejfus , excejfui  eorum,  qua  a principio  erant , 
aqualis  .Et  fi  ab  eodem  communi  tnaqualta  demantur , erit 
refiduorum  excejfus  excejfui  ablatorum  aqualis  Et  fi  ab  ina- 
qualtbus  idem  commune  dematur , erit  refiduorum  excejfus 
excejfui  totorum  aqualis . Nam  in  numeris,  fi  ad  6.  addas,  s. 

3. fiunt  11. & 9 -quorum  excejfus efi 2.  idem  qui  ipforum 
S.&3.  Rnrfus.fi  ad  j.  frj.  addas  6.  fiunt  1 1.  fr  9.  quo- 
rum excejfus  2.  idem  e fi, qui  ipforum  s.& 3.  Item fi  ex  g.  de- 
mas s-cr  2.  relinquuntur  3.  6.  quorum  excejjus  3.  idem 

efi, qut  ipforum  2. Denique  fi  ex  10. &?.  demas  3.  re- 

linquuntur 7.  & 4. quorum  excejfus  3 . idem  efi , qui  ipforum 
to.&7. 

Z 4 OMNE 
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XIX. 

OMNE  totum  aquale  cft  omnibus 
fuis  partibus  fimul  fumptis . 

QV  O N I A M omnes partes  f.mul  fiumpta  conflituunt 
totum, cuius  fiunt partes , mani  fit ft a cft  veritas  huius  axio- 
matis . 

X X. 

S I totum  totius  cft  duplum , & abla- 
tum ablati  i erit  & reliquum  reliqui  du- 
plum . 

V T quia  totus  mrntrus  20.  duplus  cft  totius  numeri  1 0 ; 
E/  ablatus  ex  ilio  C. ablati  ex  hoc  3.  prtpterea  reliquus  illius 
14.  duplus  etiam  eft  reliqui  huius  •j.ln  vniuerjum  autem  hoc 
demonftrabitur  propofi  s ,hb.  s .nimirum  . Si  magnitudo  ma- 
gnitudinis eque  multiplex  fit, atque  ablata  ablate, vt  decu- 
pla, vel  centupla, &c.  & reliqua  relique  eque  multiplex  erit, 
atque  tota  totius . 

COLLIGI  poteft  ex  dictis  cum  Proclo  , & Gemino 
htc  dtferimen  inter  poftulata.fy  Axiomata, quod  cum  vtra- 
que  fint  per  f e nota,  & indemcnflrabilia  , Ulla  naturam  fia- 
pmnt  Problematum  , propter  ea  quod  aliquid  fieri  expoficant ; 
hoc  vero, Theoremata  imitantur, rnm  nihil  fieri  pet ant , fied 
folum  fententiam  aliquam  notijfitmam  proponant.  Differt 
autem  Poftulatum  a problemate , quod  conftructto  poftulati 
non  indigeat  vlla  demonfiratione.prcblematis  autem  conftm- 
ctionem  concedat  nemo fine  demonftratitne , eo  quod  difficile 
aliquid  nobis  exhibeat  conftruendum . Idem  di ferimen  uiter 
Axioma , fr  T heorema  r operitur ; Illud  enim  dtmonftran 
non  debet, hoc  vero  concedendum  nulla  eft  ratione,  nifi demon 
ftretur.Nam  nemo  huius  propcfiticr.it  drmonftrationem , vel 
etiam  probarsonem  requiret . 'fifite  eidem  aqualia , inter  fc 
quoque  equalia  funt . Huius  autem  fitatnn  demonftr  at  tonem 
sUfiderabit  quis.  Omnis  trianguli  tre:  angui  t interni  aquales 
fiunt  duobus  rectis.  Ide  indicium  habeto  dereliquit  axioma- 
tis,at  qj  Theorematis, nec  nen  de  pofttulatis,  problematuefi. 

C O iY- 
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C O N ST  AT  quique.  Populatorum  alta  profrta  e/fi 
Geometrie,qua/ia  fiunt  illa  tria,  qua  Euclides  nobis propojkit ; 
quadam  vero  communia  & Geometria  ,<y  Arithmetica,  cti- 
lufmodi  e fi  hoc,  Quantitatem  po/fe  infinite  augeri. T am  cr.tm 
numerus , quam  magnitudo,  per  additionem  augeri  pote  fi,  ira 
vt  nunquam  hutus  incrementi  finis  reperiatur.  idem  dices  dc 
Axiomatis,  fiue  pronu  ctatis.  Nd  octauu , decimi/ \vndecimu, 
duodteimu,  tertiiidecnnu,  ©•  quart ude cimii /oli  Geometris, 
conueniunt  i Reliqua  vero  omnia  adhibentur  & ad  dem cn- 
firatienes  Geometricas, & ad  Arithmeticas.  Quemadmodum 
enim  magnitudines  canales  ablata  a magnitudinibus  squa- 
libus, relinquunt  magni:  udines  squales, /rue  hs  magnitudi- 
nes lines  ftnt,  fiue  fuperficies.fiue  corpora  i ita  quoque  tuitu  tri 
squales  detracti  e numeris  squalibus  relinquunt  numeres 
squales , (fic. 

H jEC  dicta  a nobis  ftnt  de  triplici  hoc  genere  principio- 
rum, nunc  ad  aemonfirationes  accedamus, ex  quibus  plemus , 
pcrfectiusi/  pnneipterum  cmnium  natura  percipietur . Sunt 
enim  plurima  principia  Mathematicorum  tiufinodi.vt  plane 
non  int  eligantur,  ni  fi  prius  eorum  vfus  appareat  in  demonfira 
tienibus ; id  quod  fatis  te  ex perientia  docebit. 

Aut  E Qf  A M porro  adpropofitiones  Euclidis  inter 
pretandas  veniamus, paucis  explicandum  e fi,  quemnam  ordi 
tum, ac  medum  in  ifjts  dcmonfiraticnibus fimus  feeuti . Pri- 
mum cuilibet  propo/itioni  dues  numeros  affiximus,  quorum  al 
ter  in  margine  depictus fignificat  ordinem,  quem  Campanus 
rx  traditione  Arabum  efi  fccv.iusin  Euclidis  propofitiombus, 
alter  vero  in  ilfa  propofitionum  ferit  defcrtptus  refert  dijpofi- 
tiontm  propofitionum  ex  traditione  Theonis,  & quam  adime 
obft.ru  ari  cernimus  in  codicibus  precis.  Id  vero  eo  confiiio  a no 
bis  efi  factum,  queniam  cum  a quibo  fiam  Geometris  propefi- 
ticnes  Euclidis  tuxta  crdinim  Campani , ab  alijs  vero  iuxta 
T h tonis  friem  citentur,  maximeq.  interdum  duo  hi  mierpre 
tes  inter  fi  difcrepent.in  firie  atq.  ordine propcfitionu,id  quod 
maxime  in  6.  7.  Ct  * btb.  pcri/ictturi  nece/Jdrtum  t/f e du- 
ximus,vt  vtriufji  interpretis  numerus  apponeret ur.lt a entm 
fietfjt  fi  qua  do  numerus  propofitionum  a Geometra  quopiam 
citatus  nonrejfiondtt  alteri  interpreti , alteri  Jaltem  ccnue- 
niat.  Deinde  ne  curfius  demonfiratienum  interrumperetur  , 

cita - 
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cir  animus  principi*,  <3*  propofiriones  Euclidis  in  marg<ne,pra 
fixa  cuilibet  citationi  femper  lit  erui  a aliqua  alphabeti , vel 
alio  quotus  figno,  cui  fimilis  hterula.fieufignum  refpondet  m 
demonftratione,vt  facilius  cognofcatur.ad quem  locum  qtit- 
liber  citatio  fit  referenda . Porro  citati  nes  tntelligenda  fiunt 
hoc  modo . 


/.  def. 

Prima  definitio,  fi c de 

alijs  numeris  , vt  4.  def. 
2).  defierc. 

/.  pet. 

Prima  petitio,  vel  primum  Po- 
fiulatum . 

I.  pron. 

Primum  pronuntiatum  , ficu 
axioma  , fy  ita  de  reliquis 
numeris,  vt  prius. 

/.  primi. 

Prima  propofitio  primi  libri. 

jj.  Vndec. 

Vigefimatertia  propofitio  vn- 
dec tmi  libri. 

6.  terti)  d. 

Sexta  terti/ decimi  libri. 

p.  fiextid. 

Nona  fiextidecimi  libri . 

i],  duod. 

Decimat ert ia  libri  duodecimi. 

7.  qtiind. 

Septima  libri  quindccimi. 

s.  quarti  d. 

Quinta  libri  quartidicimi.fyc. 

Ex  his  alia  citationes  a quolibet  facile  poterunt  intelligi. 
Eadem  erum  in  omnibus  efi  ratio. 

&■»&&&} Qt 
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PROBLEMA  I. 

PROPOSITIO  I. 

V P E R data  reda  linea  termi- 
nata triangulu  AEquilaterum 
confUtuere. 

N omni  problemate  duo  potifsimum  funt 
confidcranda,conflrudio  illius, quod  propo 
nitur,&  dcmonflratio,  qua  oflcnditur,  con- 
_ flrudioncm  rede  efle  inflitutam  . Vt  quo- 
niamprimum  hoc  problema  iubet  conflituere  triangu- 
lum xquilatcrum  fuper  data  reda  linea  terminata  qua- 
cunque, ita  vt  linea  reda  propofita  fit  vnum  latus  trian 
guli,  ( Tunc  enim  figura  dicitur  conflitui  fuper  reda  li- 
nea, quando  ipfa  linea  efficitur  vnum  figurx  latus)  idcir 
eo  primum  oportet  conflrucrc  ex  principi js  conccfsis 
triangulum  aliquod  , deinde  dcmonflrare  , ipfum  ea  ra- 
tione conArudum,eflc  xquilatcrum, hoc  cfl,  habere  om 
nia  tria  latera  inter  fc  xqualia . Quod  idem  in  ali  js  pro- 
blematibus pcrfpici  potefl  . Hac  ctia  duoreperiutur  fc 
re  in  omni  Theoremate  . Sxpenumero  enim  vt  demon- 
flrctur  id, quod  proponitur, conflruedu  cft,atqj  efficien- 
dum prius  aliquid  , ceu  manifeflum  erit  in  fcqucntibus. 
Pauca  vero  admodum  funt  theoremata, qux  nullam  re- 
quirant conftrudioncm . 

SIT  igitur  propofita  reda  linea  terminata  A B,  fu- 
per quam  conflituere  iubemur  trian- 
gulum xquilaterum.Ccntro  A ,&  in- 
teruallo  reda*  A B, » deferibatur  cir- 
culus C B D:  Item  centro  B,&  inter- 
ualloeiufdem  redx  B A,  alius  circu 
lus  deferibatur  C A D , fecans  prio- 
rem in  pundis  C , &r  D . Ex  quorum  vtrouis , nempe  ex 
C , b ducantur  dux  redx  linex  C A,  C B , ad  punda  A, 
& B j * Eritque  fuper  redam  AB,  conflitutum  triangu- 
lum 


i/,  ptt. 


b /•  fet' 

c 23.  dt f. 


» tsjcf. 


b s.pron. 


'*3-def. 


d t.pren. 
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^ lum  ABC,  hoc cft , figura  rcdilinca 

/ cotcnta  tribus  redis  lincis.Dico,hoc 

f ,(/  \ g \ triangulum  ita  conftrudum  neccfla- 
v r~l  J rio  cite  xquilatcrum.  Quoniam  redx 
\<C  y AB,  A C,  ducuntur  ex  centro  A,  ad 
u circunfcrcntiara  circuli  C B D, • erit 

reda  A C,  redx  A B , xqualis  : Rurfus  quia  redx  B C, 
B A , ducuntur  ex  centro  B , ad  circunfcrcntiam  circuli 
C A D,  erit  reda  B C,  redx  B A , xqualis . Tam  igitur 
A C,  quam  B C,  xqualis  cft  redx  A B • b Quare  & AC, 
B C , inter  fe  xqualcs  erunt , atque  idcirco  triangulum 
A B C,  crt  t arquilatcrum. Super  data  ergo  reda  linea  ter 
minata,  &c.  Quod  faciendum  erat. 

SCHOLIVM. 

V T au: em  videas,  plures  demonf  rationes  in  vnapropofi- 
tione  contineri,  placuit  primam  hanc  propofiticncm  re/oluere 
in  prima  /ua  principia  , initio  facio  ab  vltimo  fylLcgtfmo  de- 
monfirartuo.  Si  quis  igitur  probare  velit, triangulum  A B C, 
confiruftum  methode  pradteia , effe  aquilaterum , vteturhoc 
fyllogifmo  demonjlrantcj. 

Omne  triangulum  habens  tria  latera  aqualia,  cejl  aqui- 
la  ferum . 

Triangulum  ABC,  tria  habet  aqualia  later  eu  . 

Triangulum  igitur  A L C , eft  aquslatetum . 

Minorem  confirmabit  hoc  alto  fyllogifmo . 

Qua  eidem  aqualia  funt , J inttr  fe  quoque  funt  aqualia. 

Duo  latera  A C,B  C,  aquaha  funt  eidem  lateri  A B. 

Igitur  f?  duo  latera  A C,  B C , inter  fe  aqualia  funt . A c 
pro[terea  omnia  trialater.s  AB.HC,  AC,  aqualia  exifiunt. 
M morem  vero  huius  fyllogifms  hac  ratione  colliget. 

Linea  rcfta  a centro  dubia  ad  circun/renttam  cuculi,’1  in 
ter  fe  funt  aquales. 

Linea  A B,  A C,funt  duci  a a centro  A , ad  circunfertn- 
tiam  C B D . 

Sunt  igitur  linea  A B,  A C , aquales  inter  fe. 

Eadcnuij  ratione  enent  linea  A B,BC,  aquales,  cum  du- 
cantur a centro  E,  ad  circunfcrcntiam  C A D.  Quamobrem 
minor  pracedtntis  fyllogtfrr.i  tota  confirmata  erit. 

Non  aliter  refiiti poterunt  omnes  alta  propcfitionct  nonfo- 
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Ium  Eucltdis , verum  etiam  uterorum  Mathematicorum. 

Neg/itunt  tamen  Mathematici  refolutionem  tftam  infuit 
demonfiratiombm , :o  quod  breuius.ac  facilius  fine  ca  demon 
ftrent  id,  quod  proponitur,  vt  perspicuum  ejf i pctejl  exfiupnio- 
ri  demonfrationtJ . 

S I Qv 1 S autem  fuper  data  recta  de  fideret  confit  tuere 
triangulum  quoque  ifojceles,  c r fcalenum,  id  cum  Proclo  in 
hunc  modum  c fi  ciet.  Sit  reda  \ 

hnea  A B,  circa  quam  cx  cen  f / \ \ \ 

tris  A,&  B,  definbantur  duo  / \ 

circuli, vti  pr t ut.  * Deinde  pro-  f Jf  [ /\/  \ 

1 s petit. 

ducatur  AB,  mvtramq-,  par  < t- AA  j'i  j 1 

tem  ad  etreuferennas  vfqs  ad  Y \/  yj  J 

pundaC,& D.  Atque  centro  \ \.  / J 

A , interuallo  vero  A D,b  de- 

b3.per. 

feribatur  circulus  E D F‘  Ite  f 

centro  Bfinteruallo  nero  B C,  circulus  ECF,  fecans priorem 
in  punitis  E.&F.Ex  quorum  vtrolibet,  nempe  ex  E,  c ducan 

e t.pet. 

tur  adptmda  A,dy  B.dua  reda  E A, E B.  F adumq.  erit  fu- 
per reda  A B3s  triangulum  A B E;  quod  dico  ejf  e lffcelcs,ni 

ajo.  def 

mirum  duo  latera  A E,  B E,  ejf  e ey  aqualia  inter  fe,  (y  ma 
iora  latere  A B.C um  enim  reda  A E,  A D,  ducantur  e cen- 
tro A,  ad  circumferentiam  E D F,€  erit  A E,  aqualis  reda 

* /S.  def. 

A D.Item  cum  reda  B E,  B C,  ducantur  e centro  B,  ad  cir- 

cumferentiam  ECF,1  erit  B E, aqualis  reda  B Q:Sunt  au 

f is.de f. 

tem  reda  A D,  B C,  aquales  inter  fe,  ( vtraque  enim  A C, 
(y  B D, aqualis  efi  reda  A B ; cum  A B.A  C.ex  eodem  cen- 
tro A, ad  circumferentiam  ducantur;  Item  B A,  £ D,ex  eo- 
dem centro  B,ad  circumferentiam  quoque  egrediatur. s Qua 

t M.lroK. 

re  A C,  B Z>  , aquales  inter  fe  erunt.  Addito  igitur  communi 
reda  ^ Bb  erit  tota  A D , toti  B C , aqualis . ) 1 Igitur 

11  a.pron. 

A ZjB  E aquales  quoque  inter fe  erunt . Quod  vero  v traqtie 

• t.prou. 

A E,  B E,  maior  fit  quam  A B,  perfptcuumefi , tum  A D, 
aqualis  oftenfa  ipfiA  E , k maior  fit , quam  A B;  Item  B C, 

1 0-  pron 

aquatis  demonfirata  tpfi  B E, 1 maior  quoque  fit, quam  A B. 

1 D-pron. 

C onfiitutum  igitur  efi  fuper  reda  A B,  Ifof celes  AB  E,  ha- 
bens duo  latera  AE.BE,  aqualia  tnter  fc,  & maiora  latere 
A B,  quod  faciendum  erat.  Atque  hac  efi  dtmonfiratio  Pro- 
cli,aliorum  jj  interpretum  Euclidis. 

. BRE- 

\ 
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1 / /.  def. 


b t s.  def. 
' i S.  def. 

C.pron. 


C J.  pet. 

{ i.  per. 
i 20.  def. 
h pron. 
'i St  def. 

k es. def. 

1 p.  pron. 


m is, def. 


1 /ror. 


B/(£r/I'5  tamen  videtur 
rrM  poffe  demonflrari,  tridgu 
lum  A Ii  E,  effe  jfofieles,  huc 
ratione.*  Quonia  AE, aqualis 
eflrecii  A D.&reda  AD,efi 
dupla  reda  A B.Jpterea  quod 
BA.B  D,  aquale  sint  er fe funt ,- 
fj  A E,  dupla  reda  A B . 
Rurfus  b qa  Bf,  aqualis  efl  rr 
da  B C.&BC, dupla  efl  ipfius  AB >pfea  qtc  AB,  AC, aqua 
les  funt  inter  fe, erit  & B E.duplaipfius  AB.Cu  igrurvtraq ; 
A E , B E,  dupla  fit  etufde  AB.^erktAE  ,BE,mt<rfe  aquales, 
ma:oresq3jppterea  reda  AB.  Jfofceles  ergo  efl  tnagulu  AB£. 

I A M vero, fi  ex  punito  A,1  ducatur  linea  reda  A G,  ad 
circumferentiam  E GF,  qua  non  fit  eadem  qua  A E , vel 
A D,  fetans  circumferentiam  E H D,  in  punito  H,Cf  ex  G, 
ad  B ( ducatur  alia  reda  GB,  t conftitutum  erit  triangulum 
A B G.fuperreda  A B.quod  dico  effefcalcrutm>  Quoniam 
A G , maior  efl  quam  A H:  • Sunt  autem  A H,  A E,  ex  cen- 
tro A ,duda, inter  fe  aqualts;erit  CT  A G, maior  quam  A E, 
hoc  efl, quam  B E. qua  oflenfa  efl  aqualis  tpfiAEi  igitur  6* 
rdaior  erit  A G,  quam  B G.  k cum  II G , fit  aqualis  ipfi  B E. 
Eft  aurem  & B G , maior , quam  A B , propterea  quod  tota 
B C,  aqualis  ipfi  B G,  1 maior  fit  quam  A B,  pars  .Omnia 
ergo  ma  latera  trianguli  AB  G,  maqualir.  funt , tdeo^fca 

/enum  efl  ex  definitione;  quod  erat  faciendum. 

B R E VI V S quoque  oflendemus  , triangulum  A G B, 
tjfe fialemm.hac  ratione.Quoniam  tam  m AU.AD.ex  cen 
tro  A,  duda,  funt  aquales, quamli  G,  B C,  ex  centro  B,  du 
da  : Sunt  autem  A D,  B C,  ipfius  A B , dupla , quod  A B, 
vtrtque  B D,  AC,  aqualis  fit  ;erunt  quoque  AH,B  G, ipfius 
A B dupla,  ac  propterea  maiores,  qua  A B.Cum  ergo„  A G, 
maior  fit,  quam  A H.fiue  quam  B G.fcalenum  erit  triangu- 
lum A G B, habens  latus  A G, maximum ; B G .medium, & 
A B,  minimum . 

p R A X J S. 

CONAB1MVR  in  fingults  fere  problematibus  Eu- 
clidis tradere praxtn  quandam  facilem,  <jr  brettcm.qua  effici 
pofj.t  id,  qttcd  Euclides  pluribus  verbis, atque  lineis  contendit 

confiruert; 


4 v 


w 
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confiruereildf.  in  ijs prafertim  cbferu.obimus,  qua  frequentia 
rem  yfum  habent  apud  Mathematicos  . ^ tn  quibus  fraxis 
compendium  aliquod  fecum  videtur  afferrem. 

ITA  §ly  E triangulum  aqtul.it  emm  ita 
facile  con/truetttr fuper  data  relia  A B.£at  cen  7 V 

tris  A , & B • interuallo  vero  dau  rella  AB,  4 / \ ^ 

defcrtbantur  duo  arcus  circulorum  fc  mterfe-  ® 

cantes  in  punito  C , fiue  hoc  infra  lineam  contingat  fitte  f:t- 
pra.Voft  hac  ducantur  dut  reita  A C,  B C,  ex  puncto  C,  ad 
punita  At&Uifailumqjerir,  quod  proponitur.  Cuius  rei  ea- 
dem efi  demonflr  titio  cum  fuperiori,  fi  modo  circuli  cffent  ir.te 
gri,  ac  per  felit.  Tran/iret  enim  necejfario  per  punita  A,C-B. 

ISOSCELES  ita  conficietur . Ex  centris  A , & B , 
interuallo  vero  maiore  quam  A li.fi  datam  rectam  e ([e  veli- 
mus minus  latus ; vel  minore  fi  eandem  in  latus  maius  eliga- 
mus , defcrtbantur  duo  arcus 
ftcantesfe  in  C.  Pcfiea  duc  an 
tur  recta  A C B C}  con- 
fiructumtjj  erit  Jfij celes : quo- 
niam AC.BC,  aquales  er  ut 
propter  aquale  interu  alium  af- 
fumprum, matus fcilicet .aut  minus , quam  recta  A B. 

SCA  LE  N V M denique  hoc  modo  fabricabitur  fuper 
data  recta  AB.£*  centro  B , interuallo  vero 
maiere.quam  B A.dcfcrtbatur  arcus  aliquis: 

Item  ex  centro  A, interu  alio  vero  adhuc  mato 
re , quam prius  ajfumptum,  defer  ibat  ur  alter 
arcus  priorem  fecans  tn  C . Deinde  ducantur 
recta  A C.B  C-.confhtutumf  erit  Scalenum, 
vt  confiat  ex  maqualitate  mteruallorum,  qua  effumpta  fue- 
runt in  confiructtoncj . 

CIET  ERV  M quo  pacto  triangulum  conflit  u i debe  a: 
habens  tria  latera  aqualia  tribus  datis  lineis  quilufiunqn  \ 
Jingula  fingulis , latius  explicabimus  propef.  22.  huius  libri 

PROBL.  2.  PROPOS.  2. 
AD  datum  pun&unijdat^  re<5t$  li- 
nee e qualem  re&am  lineam  ponere. 

SIT 


£UL 


M 

j/  — 'r 


b / fct. 


* t. primi. 


4 2 -fjt. 


r is.def. 
, e 3. prori. 
'is,def- 


‘ / prcit. 


x 3.  prt. 

1 / pet. 

“ is.tlsf. 


So  EVC  L1D.  G E OM. 


SIT  pundii 
datum  A ,&  da- 
ta reda  linea 
B C , cui  aliam 
redam  1 quale 
ponere  oportet 
ad  pundum  A. 
Facto  alterutro 
extremo  linei 
B C, nempe  C, centro,  adcfcribatur  circulus  B E,intcr- 
uallo  redi  B C.  Et  ex  A,  ad  centrum  C, h reda  ducatur 
A C ; ( nifi  pundum  A,  intra  retiam  B C,  fuerit : Tunc 
enim  pro  linea  duda  lumctur  A C,vt  fecunda  figura  in- 
dicat . ) Super  reda  vero  A C,c  conftruatur  triangulum 
xquilaterum  A C D,  furfum,  autdeorfum  verfus,  vt  li- 
bucritjcuius  duo  latera  modo  confhtuta  D A,  D C,  ver 
fu  s recta  m A C , d extendantur  ;DC,  quidem  cppofita 
p ut, ico  dato  A, vique  ad  circunfcrcntiam  i n E;  D A,vc- 
10  oppofita  centro  C , quantumlibct  in  F.  Dcindeccn- 
tro  D,  interuallo  vero  redi  D E,  per  C,  centrum  tran- 
feuntis , 'alter  circulus  dclcribatur  E G,  fecans  redam 
D F,  in  G.  Dico  redam  A G,  qui  pofita  eft  ad  pundum 
datum  A,  iqualcm  ede  dati  redi  B C.  Quoniam  D E, 
DG,  dudx  funt  ex  centro  D , ad  circunferentiam 
E G,fipf®  inter  fc  aequales  erunt : Ablatis  igitur  DA, 
D C,cqualibus  lateribus  triaguli  xquilateri  A C D,«  re 
manebit  A G,xqualis  redi  C E.Scd  eidem  C £,h  iqua- 
lis  eft  rcda.BC.(cum  ambi  redi  CB,CE,cadat  ex  cen- 
tro C,ad  circumferentiam  B E.)  Igitur  redi  A G,B  C, 
quandoopiidc  vtraque  iqualis  eft  oftcnfa  redi  CE,  in- 
ter fci  iqualcs  erunt  , Ad  datum  igitur  pundum,  &c. 
quod  erat  faciendum . 

QV  O D fi  pundum  datum  fuerit  in  extremo  dati 
linei,  quale  eft  C , facile  abfoluctur  problema . Si  enim 
centro  C,  & interuallo  C B , i deferebatur  circulus , ad 
cuius  circumferentiam  reda  1 ducatur  vteunque  C E, 
erit  hic  pofita  ad  pundum  datum  C,  “*  iqualis  dati  re- 
di B C,  cum  vtraque  &BC,&CE,cx  eodem  centro 
egrediatur  ad  circumferentiam  B E . 

S C H O- 


l r H £ Jf  ~ 7.  Cft?  gf 


S C H O L ‘I  V 'Mi 

H V IV  S / roblematis  z arit  ejfe  pojfunt  cr.fi: , vt  ait  Prs- 
c Ius.  Aut  enem  datum  buchtm  titiofa  data  ntiaeftfrjitum  , 
r.ut  extra  ipftm  : St  tn  ipfr  , et  it  vel  alterum  extremorum 
eim.vel tnt er  vtrumfeiacebit extremum  . St  vero  extra  rp~ 
fam,erit  vel  e dtreilo  duu  liant,  ira  vt  produdain  redtiin,  $ 
continuum  penpfum  punctum  trnnfratiVelncn  e directo,  ita 
vt  ab  tpfo  ad  data  lina  extremerum  auodkis  recta  linea  du- 
cta cum  data  recta  angulum  efficiat  ; quo  moi'  vel  ft.pra 
duram  Icner.m  erit  confituitmn  , ve! 'infra.,  vt  mUtitfjlum 
eft.In  omnibut  autem  ifris  cajibus  f.mfer  cad  tn  cjl  confiru- 
ctio.-y  d.mcnjlrtuto  . Quod  Ji in  conjlructionc  fiat  man cu- 
lum AC  D,  fupcf  tecta  A CtJjcfrtfei,  tod<m  medo  t frende- 
mus , rectam  A (J.YecTx  £ C,  •a.juxlem  ejfe . 

PRO£L  3 . P 110 P 05.  5. 

D V A B V S -datis  rectis  lines  inarqua 
libus,de  maioreeqaakra-rainori  re&am 
lineam  detraher-e . : N 

SINT dua rc&a inaqualfcs  A,mlncflr. 
icw*os>orteatq$  'C'X  maiore  . Ii  C,  dctFa- 
licrc Tincam  aqualem  minori  A.  Ad  al- 
terutrum extremorum  lineae  maioris 
B C,  nempe  ad  puntium  B , 1 ponatur 
aliqua  linea,  qua  HtB  D,  aqualis  mi- 
nori A . Deinde  centro  B , interna  Ilo 
autem  B D, circulus  deicnbatur  fecans  BC,in  E.  Dico 
ii  E, detractam  efle  aqualem  ip(i  A.  Qnoniatn  BE  , 
‘aqualis  cil  redx  B D,& eidem  BDvrqualis  cft  rc£la  A, 
per  confti uchonem-; ■ erunt  A,&  B E,intcr  te  aquales. 
Duabus  igitur  datis  redis  &C.quod  erat  faciendum. 

QV  O D ti  dua  rcCta  data  coniungantur  in  vnoex- 
trcmo^qualds.l.nnt  HeD  ,& B CyconiunCtx  in  extremo 
vtriuiq;  B',dcfcribendus  erit  circulus  ex  B,  aiintcrual- 
him  minoris  B D.  Hic  enim  auferet  B E , aqualem  ipfi 
E D,  vt  cenitat ex  dclinitiorfc  circuli . 

F SCHO- 


, a.primi. 


b 3-  /*• 

c 1 f.  def. 
d 1 . proa. 
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S C H O L I V M. 

VARIOS  etiampojfe  cafus  ejfe  in  hoc  problemate  , ne- 
mo ignorat , cum  dua  linea  inaquales  data  vel  inter  ft  di- 
Jlent.it  a vt  neutra  alteram  contingat  i vel  non.fed  vel  eomun 
fantur  ad  vnum  extremum , vel  fe  mutuo  fecent , vel  certe 
altera  alteram  fuo  extremo  tangat  duntaxat,  &C.  de  quare 
lege  Proclum  hoc  in  loco . 

THEOREMA  i.  PROPOS.  4. 

SI  duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  ^qualia  habeant , vtrumqirc 
vtrique  i habeant  vero&  angulum  an- 
gulo aqualem  fub  squalibus  redlis  li- 
neis contentum  : Et  bafim  bafi  squa- 
lem habebunt;  eri t<J;  triangulum  trian- 
gulo squale  ; ac  reliqui  anguli  reli- 
quis angulis  squales  erunt,vterque  vtri 
que, fub  quibus squalia latera  fubten- 
duntur. 


SINT  duo  triangula  ABC, 
DEF,  & vnius  vtrumque  latus  AB, 
A C,  xquale  (it  alterius  vtrique  la- 
teri DE,  DF,  hoc  eft,A  B,  ipli  D E, 
& AC,  ipfi  DFj  an«;ulusque  A,  co- 
tentus  lateribus  AB,  AC,  xqualis  angulo  D,  contento 
lateribus  D E,  D F.  Dico  bafim  B C,  squalem  quoque 
efle  bafi  E F ; triangulum  A B C$  triangulo  D E F;  & 
vtrumque  angulum  B,&  C, vtrique  angulo  E,&  F.id  eft, 
angulos  B , & E , qui  opponuntur  lateribus  squalibus 
A C,  D F,  inter  fe } & angulos  C,  & F,  qui  opponuntur 
xqualibus  latcrilus  A B,  D E,  inter  fe  quoqj  efle  epua- 

les , 
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lcs . Quoniam  enim  rcita  AB,  rc&$  D E,  ponitur  squa- 
lis,fit, vt  fi  altera  alteri  fupponi  intclligatur  , collocato 
punfto  A, in  pun&o  D^'  ipl'<f  fibi  mutuo  congruant, pun- 
■ Chimq;  B,  in  punftum  E , cadat . Neq*,  enim  dicere  qui* 
poterit, partem  rc£tq  A B,rc&x  D E,  congruere,  & par- 
tem non,  quia  tunc  dux  rectx  haberent  idem  Tegmen- 
tum commune, b quod  cft  impofsibilc . Quod  fi  quis  di- 
cat, pofitopunfto  A, in  D, cadere  quidem  punitum  B, 
in  E,  Ted  rectam  AB,  cadere  vel  ad  dextram, vel  ad  fini- 
ftram  D E,  claudent  dux  rc&x  linex  fupcrficicm.<  quod 
fieri  nonpotcfl . Quare  rcdla  A B,reilx  D E,  congruet, 
vt  ditium  cft . Cum  ergo  angulus  A, angulo  D,  ponatur 
squalis, d congruet  quoque  alter  alteri, hoc  cft,rcita 
A C,  refte  D F,congruct,pur.£lumque  C,  in  pundhim  F, 
cadet, ob  squalitatem  rectarum  A C,DF.  Bafis  igitur 
B C,bafi  E F, congruet  quoque  : alias  fi  fiipra  caderet , 
aut  infra, vt  efficeretur  rcfta  EGF,  vel  E H F,  claude- 
rent dux  rcftx  E F,  E G F;  vel  E F,  E H F,  fupcrficicm  , 
(negare  enim  nemo  poterit, tam  EGF,  quam  E H F,re- 
aa  efie,  cum  vtraq*,  ponatur  efle  cadcm,qux  rc&a  BC.) 

3uod  cft  abfurdum  . Dux  enim  re&$  fupcrficicm c clau- 
cre  non  pofiunt, Quocirca  r bafis  B C,  bafi  E F,xqualis 
erit, cum  neutra  alteram  excedat;  & triangulum  A B C, 
triangulo  D E F;&  angulus  B,  angulo  E;  & angulus  C, 
angulo  F, squalis, ob  eandem  caufam , exiflet , Quare  fi 
duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus  squali*  ha* 
beant,  &c.  Quod  dcmonftrandum  erat . 

SCHOLIVM, 

R ICTE  Euclides  dum  conditiones  pojuit  in  Anteceden- 
te huius  theorematis, quarum  prima  efi , vt  duo  latera  vnius 
trianguli  squali  a jtnt  duobus  lateribus  alterius  trianguli , 
vtrumijj  vtrique ; Secunda, vt  angulus  etiam  vnius  conten- 
tus  illis  lateribus  e qualis  fit  angulo  alterius  contento  lateri- 
bus, qstp  iffis  funt  aqualia . Deficiente  enim  alrirutra  ha- 
rum conditionum,  neque  bafts , neque  reliqui  anguli  poterunt 
vnquam  effe  aquales , vt  probe  hoc  loco  a Proclo  demon ftra- 
tur : Triangula  vero  ipfa  licet  pcjfmt  effe  aqualia , poflcriore 

F j dun- 


« S.pron. 

b t o.pron. 
« t+.prcn, 
d S.prcn. 

, t ■s.prcn. 
t S.pron. 


84'  W E^CLID.  CEOM. 


duntaxat  conditione  deficiente , i t ?x  ficholio  prot-rfi  gg  hu- 
ius hb. conflabit, tamen  raro  admodum  illiti  continget . Sint 
enim  triangulorum  ABC,  D E F,  anguli  A,  D,  equa! es, 

nem pe  rcets , ■&  latera  jA  B,  A C , cquaha  lateribus  D E , 
^ D F,  non  quidem  vrrum- 


} C t , 0 


vtrique  ,fid  iila  fi- 
mul fiumtta  bifice  fimul 
fumflir.ftttfi  AB,  jAC, 
4*vt  ambo  fimul  tffictant 
7.  At  iiero  D E,  jit  j.  & 


D F,  j.  vt  ambo  quoque  fimul 7.  confit  tttant . Quibus  pofi- 
tts.embafis  B C,  >,  0*  ba/is  E F,  radix  quadrata  huius  »«- 
mcruj.qu*  rnaior  quid-.m  eftquam  s. minor  autem,  quam 
C • Item  area  trianguli  A B C,  erit  6.  area  vero  trianguli 
D E-F.  s.  Anguis  denique  furer  bafim  B C,  inaqua! es  erunt 
angulis  fiufer  bafim  E F.  Qua  quidem  emina  ttaeffe , hic 
ofienderemus,  rufi  ad  eorum  aemcnfiraticntm  requir.rentur 
multa , qua  nondum  fiunt  confirmata . vides  igitur  omnia 
inaquatia  effie,propterea  quod  non  vtrumque  latus  vtrique  la 
teri  aquale  exilii:  in  dictis  triangulis  A B C , D E F . 

RVRSVS  triangulorum  A B C , D E F , latera  A B, 

AC,  aqualia fint  late- 
ribus DE.DF,  vtrurn- ' 
que  vtrique, fitty  vnum- 
quodque  };  anguh  vero 
A,  cr  D,  contenti  dictis 
lateribus  inaquales , fitq, 
A,  maior, qua  D.  Quibus  coacijps,»rit  bafi.s  B C .maior  ba- 
fie  E F,  vt  propefi.  s+.  huius  libi  i offendetur  . Quod fi  bafim 
ii  C.  ponamus  efifie  f.  bafim  autem  E F ,4-  erit  arca  triangu- 
li A B C,  / 2,  area  vero  trianguli  D E F,  radix  quadrata 
huius  numeri  f 4 que  maior  quidem  efi  quam  '/.minor  vero, 
quam  1 0.  id  quod  notifjimum  cjl  Geometris -Vt  igitur  duo- 
rum triangulorum  f?  bafies,  anguli, nec  non  triangula  tp- 

fia  squalta  inter fie fint , ntceffie  efi,  vt  vtrumque  latui  vmus 
aquale  fit  vtrique  lateri  alterius, & anguli  quoque  dictis  la- 
teribus contenti  aquales  exifitant.vt  optime  dixit  Euclides  . 
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THEOR.  2.  PROPOS.  5. 

ISOSCELIVM  triangulorum, 
qui  adbafmi  funt, anguli  inter  fe  lunt 
aquales:  Et  pr<?du&is  ^qualibus te&is 
lineis,  quiiubbaliiunt,  anguli  inter  ije 
^quales  erunt. 

SIT  triangulum  Ifcfcelcs  ABC, 
in  quo  duo  latera  Aii,  A C,  inter  fe 
line  aqualia  /Dico  angulos  A UC, 

AC  B,lupra bafim  JiC,  jequalcs  inter 
fccflc:  Item  fi  latera  xqualu  Ali, 

AC,  producantur  quantum  libuerit , 
vfquc  ad  punda  D,&  E,  angulos  quo- 
que D ii  C,  E Q B, infra  bafim eandem 
liC,  eiic  equales  . Ex  linea  enim  A E,  produda  infi- 
nite’ abfeindatur  A F,  cqualis  ipfi  A D , <»&  ducantur 
rcda*BF,CD.  Confidcrcntur  deinde  duo  triangula 
A B F,  A C D.  Qma  ergo  duo  latera  A B,  A F , trian- 
guli A BF,9qualia  funt  duobus  lateribus  AC,  A D, 
trianguli  A C D,  vtrumque  vtrique  , nempe  AB  ipfi 
A C,  ex  hvpotbcfi,  & A F , ipli  A D , ex  conftrudionc ; 
angulusq*,  A,  contentus  lateribus  A B,  A I:,  aqualis  cft 
angulo  A,  contento  lateribus  A C , A D,  immo  angu- 
lus A,  communis  cft  vtrique  triangulo:  ‘Eritbafis  B F, 
aqualis  bali  C D ; & angulus  F , angulo  D j & angulus 
A B F,  angulo  A C D ; cum  & priores  «uo,  &■  pofterio- 
res  opponantur  ^qualibus  lateribus  in  didis  triangulis, 
Vt  paret . Iturfus  confidcrcntur  dup  triangula  B D C, 
C F li.  Quonutn  vc.tp  rede  A D,  A F,  pquales  funt  per 
conftrudior.cin  , fit’vjr,fi  auferantur  ex  iplis  equales 
A B,  A GV  & rclimip  li  D,  St  C F,  fint  equales . Quare 
duo  latera  B D , D C , trianguli  BDC',  cqualia  funt 
duobus  lateribus  C F,  F B.  trianguli  C F B , vtrumque 
vtrique  , videlicet  B D,ipfi  C F,  & D C,  ipfi  FB,  vt  pro- 
batum cft : Sunt  autem  & anguli  D,  & F,  contenti  didis 
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lateribus  equilibus  aquales,  vt  oftcnfum  etiam  fuit  . 
Igitur»  erit  angulus  D B C,  angulo  FCB,  aqualis  ;& 
angulus  B C D , angulo  C B F.  T am  enim  priores  duo, 
quam  pofleriorcs  , cqualibus  opponuntur  lateribus  , 
cxiltuntquc  fupra  communem  b.ifim 
B C,  vtriufquc  trianguli  BDC,  CFB. 
Quod  fi  ex  totis  angulis  xqualibus 
A B F,  A C D , (quos  ^quales  efle  iam 
dernonllrauimus  in  prioribus  triangu- 
lis ) detrahantur  anguli  f quales  CBF, 
B C D,  ( quos  itidem  in  pofterioribus 
triagulis  modoprobauimus  cilccqua- 
lcs  )b  remanebunt  anguli  ABC,  A CB,  lupra  bafim 
B C,  £qualcs:01tenfum  cft  autem  in  poficrioribus  trian 
gulis , & angulos  D B C , F C B,  qui  quidem  fur.t  infra 
eandem  bafim  B C,  efle  equales  . Igitur  & anguli  fupra 
bafim  inter  fc , Se  anguli  infra  eandem  inter  fc  1'unt 
aquales  ; Ac  proptcrca  Ifofcclium  triangulorum  qui  ad 
bafim  funt  anguli , &c . Qi;od  cratdemonftrandum. 

S C H O L I V M. 


H/EC  propefirio  vera  etiam  eft  in  triangulis  t quii  at  e- 
ris , cum  in  quolibet  reperiantur  duo  latera  inter  'fe  aqua- 
lia, licet  eam  Euclidn  filis  1 fofcelibus  triangulis  videatur 
accommodaffcj . Exi  flentibus  enim  duobus  lateribus  AB, 
AC,  trianguli  ABC,  aqualibus  , fine  reliquum  latus 
B C.iffis  quoque fil  aquale,  vt  eentitigit  in  triangulo  aqui- 
latero , fiue  in  squale , vt  ;n  } fi  fele  accidit , necejfario  ecn- 
fiquitur , & angulos  fupra  bafim  inter  fc,  angulos  infra 

eandem  inter  fe  quoque  ejfe  aquales , vt  ecnfat  ex  (Umen- 
flratiour  f radiet a^  . Solet  autem  thccrema  bec  tyomlus 
fu  b difficile , fircbf  ttriuf  ulum  videri , / r opter  multitudinem 
linearum , & angulorum  quibus  nondum  finit  effueti . Ve- 
rum amen  ,fi  diligenter  theorematis  pracedentis  vis  ac  de- 
monftr ano  ponderetur , non  multo  labore  hoc , quedpra  ma- 
nibus habemus , a quolibet  percipietur  , fi  modo  memor  fit , 
illos  angulos  triangule rttm probari  aquales  ejfe,in  anteceden- 
ti theoremate , qui  aqualibus  lateribus  opponuntur  . Qued 

quidem 
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quidem  quoniam  Campanus  non  appofutt,  c aufa  fuit, vt  ccn- 
rufa  ejfe  videatur , & fubobfcura  eius  iemonjlratio  . 

VERITAS  porro  huius  ^ 

theorematis  , quoad  vtramque 
lartem,  facile  qucq ; demonjlra- 
ri  poteft  per  fuperpojitionem , vt  B/ 
demon/irata  futt  propofitis  4.  / 

Sint  enim  rurfum  in  triangulo 
ABC,  duo  latera  aqualia  AB, 

A C , qua  producantur  quantumlibet  vfque  ad  D,  E. 
Diro  tam  angulos  ABC,  ACB,  fupra  bafim  B C,  inter 
fe  aquales  ejje.quam  angulos  D B C,  E C B, infra  eandem 
bafsm . Si  enim  concipiamus  mente  triangulum  ABC,  trian- 
gulo ACB  ,(  ita  vt  idem  triangulum  Jit  injlar  duorum) 
fuperpont , ita  vt  recta  A B . recta  A C , fuperponatur , ca- 
det punctum  B,  in  C,  ob  aqualit atem  laterum  A B , A C . 
Quo  pofito , cadet  recta  AC,  fuper  rectam  A B,  ob  squa- 
litatem , Jiue  identitatem  anguli  A i atque  punctum  C , in 
punctum  B,  incidet, propter  squalitatem  laterum  AC,  AB. 
Quapropter  angulus  ABC,  angulo  ACU, <y  angulus  DBC, 
angulo  £ C B,  congruet , 1 ac  proinde  tam  illi,  quam  hi , in- 
ter fe  aquales  erunt . 

COROLLARIVM . 

E X hac  propoftione  quinta  liquet , A 

omne  triangulum  aqui  laterum  ejfe  a-  A 
quiangulum  quoque : Hoc  efl,  tres  an - / \ 

gulos  cuiuslibet  trianguli  aqutlateri  ej~  ■ G 
j e inter  fe  aquales  .Sit  enim  triangulum  aquilate- 
rum  ABC.  Quoniam  igitur  duo  latera  AB,  AC, 
funt  aqualia , b erunt  duo  anguli  B , & C , aqua- 
les , Item  quia  duo  latera  AB,  B C,  funt  aqua- 
lia , erunt  & anguli  C , & A,  aquales , Quare  om- 
nes tres  A , B,  (jr  C,  aquales  erunt . Quod  offen- 
dendum erat . 
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S I trianguli  duo  anguli  aequales 
inter  fc  fuerint : & iub  equalibus  an- 
gulis fubtenfa  Jatqra.  aequalia  inter  fe 
erunt . 

, I N-  triangulo  ABC,  fiet  duo  anguli 
A ii  C,  A CB, , tUpcc  Li tu?  B C,  cquaius  . 
Dicoduo  latopiihs  oppnlua  A11,  AC, 
cllc  quoque  equaJu. . Si  enim  non  credan- 
tur fquaha  , twtlentiLus  niJulominus  an- 
gulis diftis  aqualibus,  erit  alrcrum  malus 
.altero ; fit  i.utur  A li. , maiUaqaaiu  A C , fi  fieri  potefi  : 
I&AX  AA,5  aUfcindatur  fi\D,  reUa  BD,  qualis  rc- 
AC  «f.Mtf  lainor  diQtfqr  efic  quam  A B,  ) ducator- 
qa»  rcctlLC  ii. Cojtfidcietuur  rain  duo  triangula  AC.  B, 
UltC.  In  qmbus  cum  duo  latcru  AC,  CB,  triangu- 
li <\  .C  ikiccualia  firc  duobus  JntcnbuslvB,  BC, trian- 
guli DUC’,  vtrumque  v tribue , nempe  A C , i;.l  j D B, 
( abfeidimus  enim  ex  A li,  iuli  A C , conccflu  aduci  lu- 
ri) , acquilum  -i)  B , e*  & C L* , ipfi  -B  C , cum  fit  linum 
& idem  ;*Slnt  aiitcm  & anci  li  A C B , b BC , conten- 
ti dictis  lateribus  acqualts,pcr  k;. ppthcfin  : ti  Lrunt 
trian^ila  A C B , D B C , abt|iialia,toiu;:,,&  pars, quod 
fieri  p.ou  potcftvNon  igitur  et  unt  latera  AB,  A C,in.ie- 
qujtfia  B,4\C,  Air  er  latus  B C,  aequales  Artit, 

«k  tofuin  ‘plrtiqequalc  erte  consedaruus : led  aequi ba 
cvmcnt  ^uate  fi  trianguli  duo  anguli , &c.  Qued  dc-t 
PX9ld.^4«vCuui  ciat . 
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C,0  S F & R T IT  hc( chtcrsnuK  pritn&riparffm  fruce 
fonfitrtVfinyibt  dctoSnftrntiliri ajf.fi  du<Hetrr.x  trianruli  m- 
terfe f qualia  fwrmt, argutos,^ st  ad bnfsm  frns.cjjt  tjubjad 
{quaUsiHicvsrcJicn^uhad  bafimfint  (onalcrjatcr*  fm- 
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que  angulis  titis  oppejit*  offe,  {qu>:!ia  Xonauum»  iru  <n  ali- 
cui d:hit  v 'iMu:b$ia^Ui  interJktm  cutu^rtunt  pto^ 
jfcutms,  1 a fit  nunc  ex  intecti  nte  ■’  tum  eoi  H ctlhgot 

per  domoHjirati.mm  errf.quens  aliquo  d.nUKC  vero  ruyfa  ex 
confequente  hoc  cmefjo  inferunt  per  a ttam  demonjirationcm 
antecedens  iffut  vi  fl!>.  Euclide  in  hifee  duabusproximu  tro- 
pofutcniBiisfh Hu m 'rff¥cc;if’icimti:s:  Non  debe  t, inquam, vs- 
deri mirum, qtroni  an  non  fmper  inrcbus  Mathematici:  reci 
proenneur  'antecedent  f?  ccnftqutns . Nam  1 mfroptfiti ontbtu 
nrceffarijs,  ctujiles  fiunt  propofi-iones  G ecnutr.cp  . poteft  sntrr- 
dum  trrdicatum  effe  vniuffii  'tutfubtelh,  vt  cum  lualeih- 
CU  loquamur . Quare  tunc  n<ip  poterit  tonuerti  prcpojmo  . 
Nam  ncceffaria  ejt  hpcpr^pofno  : (Omnis  hemo  tji  animal.) 
non  tamen  enuerti  potej!  vnuurfalittr , cum  non  omne  ani- 
mat fit  homo.  Ita  queque  fieri  potefi  inpropofijionunes  Geome- 
tricis necejfarijt : Cusus  egoret -anum  mNtauAt  nunc  exem- 
plum tale  in  medium  proferam . Deinonfir.it  Euclides  pro- 
pe/. \S%  huius  li  b.  Ss  trianguli  cumsuss  vatem  Uiut produca- 
tur, angulus*  externum  maiorem  effe  dui  btu  internis  fili  op- 
pofiiis  i In  qua  quidem  prnpojitimcnuUo  inodo  antecedens, & 
confequens  recsprccntr.r.  Non  en  :,n  feqttittir/if.gur*  a iutuis 
i rtHtlsncp  vno  latereproduclo,  angulus  externus  maior  fit  fin- 
gtshs  'mterntt  tfpofitit , figuram  lilain  cjfetrs mgulum,  cum 
pcfjit  etiam  effe quadrilat era  figura  , vt  ad  probes.  1 6,  huhff 
lib.ofiendemus . Eodemque  modo  multp  ahp  propofimnes  coa- 
urrtr  nequeunt.  Quam  cb  rem  nec  effe  vfl,vt  prius ffnionfiret 
Geometra, propfit  tonem  aliquam  conuirti.hcc  rje;enitec.'det(s 
sy  confequens  illius  reciprocari, antequam  ex  coOiJeastente  ccn 
ceffo  colligat  antecedent.  Non  conuerttt  avem  EucUsUs  omnes 
propofittonet,quf  cotuscrti poffunt,  frd  eat  stunt axat  , quarum 
tjnuerfione  maxime  indiget : Nes  tamen  dabimus  operam, vt 
fere  omnes  Hias  conuertamttt.qup  siliquam  uidebuniur  affer- 
re vtilstatem >. 

COROLLA  RI  VM-. 

S E QJ?  IT"  V R ex  hac  propofic  :one , omne  truiri 
■gulam  tttf  At  angulum,  id  cfl,  cuna  omne  i Anguli  fiunt » 
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aquales , effe  aqtiilatcrum . Quod  quidem 
conucrfum  e FI  corollarij  quinta  proportio- 
nis, vt  liquet . Sint  enim  triaguli  ABC , 
A & tres  anguli  aquales  . Dico  ipfum  effe 
aquilaterum . Cum  enim  duo  anguli  B,  & 
C ,/int  aquales , 5 erunt  latera  AB , AC,  aqualia. 
Rurfm  cum  duo  anguli  A,&  B > fmt  aquales,  erunt 
quoque  latera  AC,B  C,  aqualia  , <gr  idcirco  omnia 
tr:a  latera  AB,  B C,  AC,  aqualia.  Quod tFlen- 
dendum  erat . 

EX  PROCLO. 

L IC  E P IT  nobis  etiam  conutrtere  fecundam  partem 
quintf  prope  fit  tonis,  hoc  medo. 

Si  trianguli  cuiuslibet  produ&is  duobuslate- 
ribus , anguli  infra  bafim  fiant  arquales,  & duo 
latera  illa  arqualia inter  fe  erunt. 

T nanznli  erum  A B C , productis  lateribus 
A B , A C,  ad  D.  & E , fiant  anguli  DSC, 
£ E C B,  infra  bafim  B C,  f quales  . Dico  latera 
A B,  A C,  effe  quoque  inter  fe  e qualia.  E.v  C E, 
^ quar.tumlibet  prodi/ lia  b ab  findatur  C F .aqua 
'is  ipfiH  D,  & ducantur  rtil(  B F,  F D,  D C. 
Confidcrentur  deinde  triangula  JSBC.FCi. 
7n  quibus  cum  latera  D B,b  C, aqualia  fint  lateribus  f C, 
C B,  vtrumque  vtriqtse, nempe  D H.tpfiF  C,per  crnjlrulih- 
nem,cr  B.  C,  ipfi  C B,  quod  fit  vnum  & idem: fint  autem  & 
■anguli  D B C,  F C B,  AiBis  lateribus  centtnt;  aquales , per 
hylnthtfim  : c erunt  & bafts  C D,  B F , aquales , & anguli 
B C D , C B F , fuperhat  bafts,  cum  opponantur  aqualibus 
lateribus  B D , C F,  aquales  '.  Ablatis  igitur  hijce  angulis 
aqualibus  B C D, C B F,  ex  angulis  F C B.O  B C.ptrhy- 
pothifin  aqualibus , 4 remanebunt  anguis  FCD.fiBf, 
i quales.  Ccnfidercntur  rurfus  triangula  D B F,  F C D.  In- 

quibus 
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quibus  quoniam luter* D B , BF , / qualia  funt  lateribus 
F C, C /) , vtrumque  vtrique,  nempe  D B,  ipfiF  C.fer  ron- 
flrutiicnem , B F,»<>yf C D,  vtmodo  ojlenfum  eft>  Sunt  au 

tem  CT  anguli  contenti  ditiis  lateribus  DBF,FC  D.aqua- 
les,vt  etiam  fuit  nuper  demonflr suum .-1  Erit  angulus  B D F, 
fuper  bajim  D F , trianguli  DBF,  aqualis  angulo  C F D, 
fuper  eandem  bafm  F D,  trianguli  F C D.  Hi  enim  aquali- 
bus lateribus  opponuntur . Cum  igitur  in  triangulo  A D F, 
duo  anguli  A D F , A F D ,fint  aquales , vt  nunc  oflendi- 
mus,  *>  erunt  latera  A D,  A f,  aqualia.  A quibus  Ji  retia  BD, 
C F,  per  conflrurtiomm  , aquales  demantur  , * remanebunt 
A B ,A  C, latera  trianguli  A B C, aqualia. Quod  erat  ojlcn 
dcnduM-.t . 

THEOR.  4.  PROPOS.  7. 


SVPER  eadem reda linea, duabus 
eifdem  redis lineis  ali$  dux  red$linc$ 
xquales  5vtraque  vtrique  , non  confti- 
tuentur  5 ad  aliud  atque  aliud  pundum , 
ad  eafdem  partes , eofdcmque  terminos 
cum  duabus  initio  dudis  redis  lineis 
habentes. 


_ 


SVPER  re&a  A B,conftituantur  ad  pun&um  qtiod- 
uis  C,dux  reftx  linex  A C , B C.  Dico  fuper  eandem  re 
&am  A B,  verfus  partem  eandem  C , non  pofle  ad  aliud 
punttum,vt  ad  D,  conftitui  duas  alias  rettas  lineas,  qux 
fint  xquales  lineis  A C,  B C , vtraque  vtrique  , nempe 
A C,  ipfi  A D,au£ eunde  habent  terminu  A;&  BC,ipfi 
BD,qux  eundem  etiam  terminum  pofsidcnt  B.  Sint 
enim , fi  fieri  poteft , re&*  A C,  A D,  inter  ft , & rc&x 
B C,B  D,  inter  fc  etiam  xquales.  Aut  igitur  puftum  D, 
erit  in  alterutra  rcSarum  A C,  B C,  ita  vt  re&a  A D,in 
ipfam  rcftam  A C,  vel  B D,  in  ipfam  B C, cadat}  aut  in- 
tra 
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tra  ti  unguium  A 1J  Cjauctxtta^it  primo  pundum  D, 
in  altera  rcCcaruin  A C , B C , nempe  in 
A C,vt  A D,fir  pars  ipfius  A C-Quoniam 
igitur  reda:  A C,  AI>,  eundem  terminum 
A,  habentes  dicuntur  aquales , erit  pars 
A D,toti  A C,a.’qualis.Quod  lien  non  po 
teft  . Sit  eeinde  punctum  D , intra  trian- 
gulum A B C , & dutca  recta  C D , producantur  redae 
B C,  B D,  vfquc  ad  £,  & l;.  Queniain  igitur  in  tria:  gu- 
lo A C D, ponuntur  latera  A C,A  D,.equalia  - erunt  an 
puli  A C D,  A D C, l‘u  per  baiim  C D,  xquales; b Efl  au- 
tem angulus  A C D,  minor  angulo  D C E jmerope  par* 
roto:  Igitur  A'  angulus  A D C,  minor  erit  eodem  angu- 
lo D C E.  Quare  angulus  C D l:,pars  ipfius 
ADC,  inulto  minor  erit  eodem  ansulo 
D C E . Rurius  , quia  in  triangulo  11  C D, 
latera  B C,li  D, ponuntur  aqualia, 1 erunt 
anguliCDF,DC  E,fubbafi.C  D,xqtr,ilc$ 
OPenfum  autem  fuit  , quod  idem  angulis 
C D F,muJto  fit  minor  angulol>  CE.Idcm 
ri  go  angulus  C D 1* , & minor  cft  angulo  D C B , & ei- 
dem ^quojis, quod  cft  ablLrduni Sitpoflrcmopundum 
D, extra  triangulum  ABC  Aut  igitur  in  tali  erit  loco, 
vt  vnalir.ei  fuper  altera cadat,\  t in  priori  tigura,dunv 
modo  loco  D,  iniclligas  C,  & loco  C , ipfuai D j ex  em 
rurfus  colligetur  pars  xqualis  toti,  quod  cf 
abfurdum  . Aut  in  tali  erit  loco,vt  poflerio 
les  duj  linee  ambiant  priores  duas , ceu  in 
pcftc.  iori  Hgura,(i  modo  loco  D, iterum  in- 
tclligas  C,  & D,  loco  C.  Qun  polito,  in  idc 
ablurdum  incidemus,  nempe  anruluD  C F, 
& minorem  e fle  anculo  CDE,  & ei- 
dem cqualcm,vt  pet  fpicuum  cft.  Aut  de- 
nique pundum  l>,ita  erit  extra  triangu- 
lum A B C,  vt  altera  linearum  p<.  Pelio- 
rum,nempe  A D,fe ;ct  alteram  priorum, 

vt  ipiam  B C Duua  igitur  reda  C D, 

A 3 cum  in  t iangulo  A C D , lucra  A C, 
A D , ponamur  iqualia,  u erunt  anguli  A C D , A D C, 
fupra 


'I ' 
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fupra  bafim  C D,cqualcs:Ac proinde  * :um 
angulus  A D C,  minor  fit  angulo  1>  O C , 
pars  toto, cric&  angulus  A C D, minor  eo- 
dem anguloBDC.  Quare  mulco  minor 
erit  angulus  JB  CD, pars  anguli  A C D, an  - 
gulo eodem  li  D C.  Uurfus,cuin  in  trian- 
gulo BD  C,latcra  B C,  B D, ponantur  aequalia,  b erunt 
anguli  B C D,B  D C,  fuper  bafiin  C D,  equalcS:  Eft  au- 
tem iaiQ  oftcnlum, angulum  B C I),  multo  ctlc  minore:-, 
angulo  B D C.  Idem  igitur  angulus  B C D,  & minor  cft 
angulo  BDC,&  eidem  ecqualis  , rjuo J cft  al.fin dum  . 
Noucrgo  cquak-s  funt  inter  le  A C,  AD,^  inter  te 
quoque  BC,  BD,  Quare  fuper  eadem  lc^ca  linea , dua- 
bus ciEdcmrcetis  lincis,&c.  Qi>oJ  erat  ticmonftrand  j . 
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FIERI  petefi,  vt dufltnea  AD,  B D,  nquelesjir.t  Jun- 
ius A C,B  C,  vtraque vtrscue,  vt  A D.rpji  B C , er  B D, 
tfffi  AC  .vt  vltima  fionra  miscat.  Verum  hoc  medo  non  egre- 
diuntur ab  eodem  tundo  linet  i/U , qua  funt  tqneia  tuter  fe, 
vt  confiat . Sole  erum  A C,  A D,  eundem  limium  pojfidnt 
A ,-  Item  B C,  B D,  eundem  b,oprimetj.  demonfi.rr.tum fuit 
ab  "Euclide , fieri  non  pojje.vt  AC.  AD,  inter  fi  fine  tqua- 
lcs,ita  vr  B C,  B D.^ko^mc  inter  fi  aquaUt  exi  fiant . Rede 
igitur  in prepofitione  appojita  funt  hec  verba:  t' fUeiirj;  termi 
nos  cum  duabus  initio  dudis  redis  hnets  hibernes.  R urf>s  f ef- 
funt  effe  diu  Imtejitnul  futnptt  A D,  B D,  aquales  duobus 
lineis  A C , B C , fi  mu!  / ~umptis,vt  in  eadem  figura  perfriet 
pote  fi : Sed  hoc  non  ofiendst  Euclides  fieri  non  pojfe . Dixit 
enim  n?n  fiofie  vtratnque  virique  ejje  «.qualem,  frc. 

Eadem  ratione  pe  (funt  ex  A,  (£*B,  in- 
fra A B , bafim  trianguli  ABC,  hoc  efi,  ^ 
ad  contrarias  partes,  duci  due  linee  rede  | ^ 

AD,  B D,  ccnuetiientes  ad  aliquod  fun-  ^ 

dum, ita  vt  AD, exiens  e putido  A,  equa  * 

Its  fit  'tpft  ACj^BD,  e grediens  ex  B,  ^ 
aqualis  ififs  B C,  vtperfricuum  ejl  us  a-'  dfrta  figura.  Xrn  igi 


fur  fine  caufa  aducirhucIiJesiad  eafdempartts.  D-.Tiiq-,  cjfi 
potenatt 


' 0-  firon. 


J -prini"* 


> 5 


94  &&  Ere  L ID.  GEOM. 


8. 


» i.frtn . 


poterunt  dua  linea  A C,AO,  aquales  inter  fc,  eundem  termi 
num  A , pojfidentesi  Sed  hocpofiro,  fieri  nulla  ratione  poterit, 
vt  reliqua  dux  B C.B  D, terminum  habentes  eun 
^ dem  B yinter  fe  quoque J, ini  aquales,  vt  in  hac  figu 
ra  apparet, & au  Euclide  ejl  demonfiratum.  A p- 
pojite  igitur  ditium  ejl  tn  propo/itione  : duabus 
etfdem  reflis  lineis  alia  dua  retia  linea  aquales  , 
•utroque  vtrique,(yc.  Quare  vt  plane  fcopus  Eu- 
hoe propo/itione  propojituj  intclligatur,  diligenter  ftngu 
!a  verba  propofetionis  funt  ponderanda . 

THEOR.  5.  PROPOS.  8. 

S I duo  triangula  duo  latera  habue- 
rint duobus  lateribus,  vtrumq;  vtrique, 
^qualia , habuerint  vero  & bafim  bafi 
equalem:  Angulum  quoque  fub  ^quali- 
bus redis  lineis  contentum  angulo  equa 
lem  habebunt. 

S r N T duo  latera  A B,A  C,  trianguli  ABC,  duo- 
bus latcribusO£,D  F, trianguli  D E F,xqualia,  vtrum- 
que  vtrique, nempe  A B,ipfiDE,  & A C,ip(i  D Fjfit  au- 
tem & baiis  B C , baii  E F , xqualis . Dico  angulum  A , 
^qualem  c(Tc  angulo  D,  quorum  videlicet?  vterque  didis 
lateribus  continetur  . Nam  11  mente  intclligatur  balis 
B C,  fuperponi  baii  E F , a neutra  excedet  alteram , fcd 
pundum  B,congructpundo  E,  & pundum  C,pundo  F, 
cum  hx  bales  ponantur  ^quales  inter  fc.  Deinde  li  trian 

gulu  ABC, 

A.  D r>  e G cogitctca- 

A A AA  §j| 

A,  aut  in  ipfum  pundum  D,  aut  alio . Si  pundum  A , in 

ipfum 
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ipfum  pundumD,  cadat,congrucnt  fibi  mutuo  triangu 
lorum  Utera, cum  ponantur  xqualia  *,  Ac  proptcrca  - an 
gulus  A,xqualis  erit  angulo  D,  cum  neuter  altci  um  ex- 
cedat. Quod  fi  pun&um  A, alio  dicatur  cadere, vt  ad  G, 

?iuomodocunquc  id  contingat, hoc  cA.fiuc  in  la  tus  1:  D, 
Sue  intra  triangulum  E D F,fiuc  extra  , vt  in  figuris  ap- 
paretierit  perpetuo  E G, (qua:  cade  cft,qux  B A,)xqua- 
lis  ipfi  ED;&F  G,  (quae  eadem  cft.quae  C A;  aequalis 
ipfi  F D. proptcrca  quod  latera  vnius  trianguli  aequalia 
ponantur  lateribus  alterius  .Hoc  autem  fieri  non  pofle, 
iamdudum  t dcinoAratum  eft,cum  tam  redae  E G.  E D, 
terminum  eundem  Inquam  redae  F G,F  D.cundcm  limi 
mitem  E,pofsidcant.  Non  igitur  pundum  A,  cadet  alio 
quam  in  pundum  D:ac  proptcrca  angulus  A,  angulo  D, 
aequalis  erit . Quare  fi  duo  triangula  duo  latera  habue- 
rint duobus  lateribus , &c.  Quod  erat  demon  Arandum. 

S C H O L I V M. 

V T vides , hi  c propofltio  conuertit  primam  partem  froi  p 
fitionis  quarti.  Sicut  enim  ibi  ex  aqualitate  angulorum,  qui 
lateribus  aqualibus  continentur  , tolle  et  a fuit  b a fiunt  aqu  ah 
toti  ita  hic  ex  aqualis  at  e lajium  concludit  Euclides  t quali- 
tatem angulorum  , qui  lateribus  aqualibus  comprehendun- 
tur.PrJJumus  eodem  modo  ex  prima,  er  tertia  parte  eonclujic 
nis  quartae  propefit  tonis  inferre  totum  antecedens  eiusdem , 
ita  vt  theorema  proponatur  in  hanc  formam . 

S I duo  triangula  bafes  habuerint  xqnalcs , 
& angulos  /iiper  bales  conftitutos  aequales , 
vtrunque  vtrique:  Habebunt  quoque  reliqu a la 
tera  xqualia , vtrumque  vtrique , qux  videlicet 
squalibus  angulis  fubtenduntur , angulofquc 
reliquos  hifce  lateribus  inclufos  aequales . 

SIT  enim  bafis  B C,  aequalis  bafi  E F , cV  angulus  B, 
an  gulo  E , angulus  jj  C , angulo  D F E . D:r.>  latus  quoque 
A B,  latori  D E,  <y  latus  A C,i  at  eri  D F,  aequale  e fle,  a n- 
gtduntj, 


1 S.pron. 


11  /.fnmi 
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yiUimjf  A, 
angulo  T)  . 
Nam  fi  ba- 
fis  bnfi  fu- 
perponatur  , 

^ » tougru-t fi- 
li mutuo  extrema  earum, n-e  nmi  & linea  angulorum  squa- 
lium - Qi*re  ornata  fib:  eengriee :tt , fraptera.vjj  onr.ua  inrer 
rp  tqualia  erunt . Vertrn  hoeidem  theorema  a nobis  proy- 
‘ finali  . quod  nudem  mugit  prcfri.-  ebitunt tte  videtur  quur- 
t.vn  trcpofitinnrm , quam  illud  Euclidis,  ahter  deinonjirnht 
Euclides  m prima  parte  propefinorus  26.  vt  eo  kco  monc- 
lintuf. 

c 0 RO  L L A R 1 V M. 

PORRO  ex  antecedente  friius  oU  met  propo/i- 
tio riis non  folum  coHigi potett,  angulos  lateribus  sepia 
libus  contentos  aquales  e 'pe,  verum  etiam  reliquos  an 
gulas,  ju:  ad  bajes  constituuntur,  vtrumque  vmque, 
arn  ttlm»  7?,  angulo  E , & angulum  C, angulo  F; 
emmotytum  triangulum  toti  triangulo,  vt  conslat  ex 
eadem  JuPtrpoJft.  one  vnius  trqpigulifuper  alterum. 
Nam  jiU  mutuo  congruent  c 7 aMi  anguli , .&  tota 
tridnqula,  vt  perfpicuum . tft . Quod  etiam  ex  quarta 
pro p os.  colligi  poti  nt , poftquam  demonslrutum  fuc- 
rit! angulos  aqualibus  comprehcnfeshtcribus  aqua- 
lis e fit.  Inde  enim  fiet , cum  latera  quoque  fiat  aqua- 
lia,cr  reliquos  angulos,  & tota  trianpuU  ctfc  aqua- 
lia,vi  tu  propos.  4-<  dcmonjlramm  tj}, 

EX  P R O C l O.  r 

• ’ P H rl  ON  IS  familiales bbe rd:tn theorema  olt.mum 
ofiendunt  Umm{iruiions  afprmatiua,  hac  rattene ^ Pofiro 
m:m  rediK  antecedente,  fuperponi inteUigatur  La,:s  ii  C . 
brli  E F .ita  vt tnamuhan  A HC.otd.ir  r/  dmerfnfp.-.rtes, 
ifinmfnper  tn.-.r.gsdttm  D E F, quale  e fi  triangulum  AEF - 
Aut  ig  tur  duoUsAa.ntmtt  D E,  F A,  cor.jtuuuni  vnam 
* lineam 

- . 


A 


w 
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lineam  r ellam,  quod  quidem  cmtinget.fi  duo  anguli  C,  & F, 


rctii  extiterintiaut  mn.Si  conflit  uant  unam 
lineam  retiam , veluti  D A,  ita  propoftnm 
concludetur.  Quoniam  in  triangulo  A E D, 
duo  latera  A E,  D E,  ponuntur  aqualia! cfl 
enim  nunc  A E,  refla  eadem, qua  A E,  qua 
per  hypothcfin  refla  DE,  f qualis  ef ) * erunt 
anguli  A,(y  D,  fuper  bafn  A D , aquales  , 
quod  erat  oflendendum . Si  vero  neque  D E, 

F A,  nequeT)  E,  E A,  lineam  refiam  conficiant, ducatur  ex 
D,  ad  A,  It  ne  a refla  D A,  qua  vel  cadet  intra  triangula, vel 


extra . Cadat  primum  intra,  qt  quidem 
accidet,  quando  anguli  adE.&F,  fimt 
acuti.Quoni d igitur  in  triangulo  AED, 
duo  latera  A E,  DE,  aqualia  ponuntur, 
b erunt  duo  angulrfi.lL  D,E  D Ajaqua- 
les  ad  bafn  D A .'i  a dem  ratione , cum 
duo  latera  A F,  DF, aquaha fint  per  hy- 
pothefn, erunt  duo  anguli  FAD.FDA,  piper  bafn  D A, 
aquales . Si  igitur  hi  aquales  illis  aqualibus  addantur,  'fient 
teti  anguli  E A F,  E D F , aquales. Quod  erat  oflendendum. 
Cadat  deinde  retia  D A,  extra  triangu 
la,  quod  demum  fiet,  quando  anguli  ad 
F , fuerint  obtufi.  Quoniam  igitur  tn  trian 
gulo  AED,  duo  later  a A\LX)Yl, ponun- 
tur aquaha A erunt  anguli  EAD,  EDA, 
aquales fuper  bafn  D A . Eadem  ratio- 
ne, eum  duo  latera  A F,D  F,  in  triangu- 
lo AF  D , fnt  per  hy pothefn  aquaha,  erunt  angui  i F A D, 
PDA,  fkpcr  bafn  D A,  aquales.  His  ergo  d prioribus  abla- 
tis , « remanebunt  anguli  E A F,  E D F,  aquales  i Quodde- 
monflrandum  proponebatur . 
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D AT  VM  angulum  redtilineum  bi- 
fariam fecare . 

G SIT 
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SIT  diuidendus  rcdilineus  angulus  BAC,  bifariam, 
hoccft,in  duos  angulos  squales.  In  reda  A B,  fumatur 
quodcunqucpundum  D,&  redis  AD, 
* fccctur  ex  A C , reda  A E,  squalis  , 
ducaturque  reda  DE.  Deinde  fuper 
D E,  conftituatur  triangulum  $qui- 
latcrum  D F E,  & ducatur  reda  A F, 
diuidens  angulum  B A C , in  angulos 
B A F,  C A F.  Dico  hos  angulos  inter 
fe  efle  squales.  Cum  enim  latera  DA, 
A F,  trianguli  D A F,  squalia  fint  lateribus  E A , A F, 
trianguli  E A F,  vtrumque  vtrique,quod  D A,  ipfi  E A, 
per  conftrudionem,fit  squale, & A F,communej  Sit  au- 
tem & bafis  D F,  bafi  E F,  squalis,proptcrca  quod  trian 
gulum  D F E , conftrudum  fit  squilatcrum  : c Erit  an- 
gulus D A F , angulo  E A F,  squalis , idcoquc  angulus 
BAC,  diuifus  bifariam , quod  erat  faciendum . 

S C H O L I V M. 

Qv  o D fi  loco  trianguli  aquilateri  confirmemus  trian- 
gulum Ifofceles  , nihilominus  idem  demonfir  abimus,  idquod 
etiam  tn  proximis  tribus  propofitionibus  . quafequuntur , fie- 
ri potefi . 

ARAXIS. 

DICTO  citius  angulus  quilibet  reflilineus,  vt  B AC  , 
bifariam  fecabitur , hoc  modo . Ex  cen- 
tro A,  circino  aliquo  abfeindantur  refla 
aquales  A D,  A £,  cuiufcunque  magni- 
tudinis . Et  circino  non  variato  ( pojfes 
tamen ipfum  variare.fi velles)  ex  centris 
D,  & E,  defer  ibantur  duo  arcus  fec antes 
feft  m F . Refla  igitur  duci  a A F,  fecabtt 
angulum  BAC.  btfariam . St  enim  du- 
cerentur refla  D F,  E F,  ejfent  ha  aqua- 
les, nempe  femidiametrt  circulorum  aqualium  . Vnde  vt 
prius  demonfirabitur . angulum  D A F , 'aqualem  effe  angu- 
lo  E A F . Non  defcripfimus  autem  dtflas  Imcas , vt  nuda 

praxis 


A 
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Praxis  haberetur  : Id  quod  in  alijs  quoqut  pr axibus , quoad 
eiusfitri  poterit  , obferuabimus  yni  linearum  multitudo  te- 
n:bnu  iobis  of uniat, pariatifi  confufionem  . 

.Qj'  O D fi  quando  angulus  rc&ilineus  breuijfimis  lineis 
contentus , (j*  in  txtremo  a 'i  cuius  plani  po(i~ 
tus.dsuilmiu fit bifariam,  d‘ 'feri be mus  ex 
D,fJ  E,  duos  arcus  feft  mutuo  snterfec antes 
sn  F , fupra  a;g:t  'utn  A , quia  infra  putei  a 
D,  & E, /patium  det/l,  in  quo  de  fer  ibi  pof- 
fhu.  Re  It  a enim  ex  ¥,»er  A.vfque  ad  B.eic- 
tia  fecabit  angulum  A,  bi f artam,  vt  prius , 
vt  m appojiea  figura  apparet . 


S C H O L I V M. 
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HINC  aperte  colligitur  , angulum  reliilineum  quemuis 
diuidi  pofie  etiam  m 4.  angulos  aquales, in  S .in  s6.  tn  jj.  in 
64 . CT  ita  sieinceps , ftm  >er  procedendo  per  augmentum  du  • 
plex  . Nam  pofiquam  angulus  quilibet  reBilmeus  in  duos 
aquales  angu' os  fuerit  diusfus , fi  horum  vterque  iterum  bi- 
fariam fecetur  , habebimus  4.  angulos  aquales  >•  Quod  fi fin- 
guli  rurfus  diuiditur  bifariam, obtinebimus  f .angulos  aqua- 
les, c Jp  fic  deinceps  . Non  docuit  autem  Luci ides  vfquam  , 

Z nanam  ratione  angulus  reBil  incus  in  qiu  tuis  partes  aqua- 
s poffit  diuidi , quia  id  d nemini  vf/ue  ad  silum  diem  fue- 
rat demonfiratum . Ex  Pappo  tamen  Alexandrino  nos  id  do- 
cebimus , beneficio  cuiufdam  linia  curua , vel  inflexe  , adp- 
rum  lib . 6.  Interim  vero.ji  quis  angulum  reliilineum  quem- 
cunque propofitum  in  quotuii  partes  aquales  diuidere  de  fide- 
ret rudi  , vt  dicitur, Minerua  ‘,  vti  eum  neeeffe  erit  circino , 
vt  qua/i  attentando , & f aptus  repetendo  praxinipfam  ad  fi- 
nem defideratum  peni  emat ; hac  nimirum  ratione.  Sst  angu- 
lus relisi ineus  B A C,  dtutdendus  in 
s.  angulos  aquales.  Ex  A, centro  de- 
feribatur  arcus  circuli  BC  ,ad  quod-  J7\  / / \ V\C 
cunqi  interuall  ufecans  relhu  A B,  U>; 

A C,  tn  B,  dyC.  Deinde  hic  arcus  E F ^ 

beneficio  circini  ( cius  crura  modo  dilatando  magis,  modo  re- 
ftnngendo,  donec  debitam  habeant  diftantsam ) dmi  datur  in 

G a quot 


f 
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quot  angulus  propofitus  efi  diuidendsts ,vt  in  exeplo  propofito  in 
\ quintji  / unciis  fcilieet  in  DyE,F,G. 

Si  namque  ad  hac  punita  ex  A , re- 
3-\/ / \ \ \C  Ut  ducantur  linet,  diuifiss  erit  angts- 

S\^  /wB  AC,  in  quinque  aquales an- 
E F G gulos.  Cum  enim  circmo  Jumfta  fint 

aqualia  infernalia  B D , D E , (yc.fi  ducantur  reda  B D, 
D E ,(ye.  erunt  ha  omnes  inter  fe  aquales.  Quare  erunt  duo 
latera  B A,  A D,  trianguli  B AD, 1 tquaha  duebus  lateri- 
bus E A,  A D,  trianguli  E A D,  virumque  vtrique,  cum 
omnia  ex  centro  egrediantur  ad  circumferentiam  vfque.Ba- 
fis  autem  B D,  bafi  quoque  D £,  vt  diHnm  fuit, aqualis  efi : 
b Angulus  igitur  B A D,  angulo  E A D aqualis  exiftet ; Ea- 
demque  ratune  demonfirabitser , angulum  E A D , angulo 
E A F , aqualem  cjfe  )&fic  de  catcris  . Breuitu  autem  colli- 
getur,omnes  angulos  ad  A,  ejje  inter  fe  aquales , ex  17.  pro- 
poftertii  lib.  propterea  quod  circumferentia  B D,  D E,  (yc. 
accepta  fint  omnes  aquales  mter  fefe . Hemo  vero  miretur, 
quod praxes  exhibeamus  interdum,  quarum  demon flrat tones 
ex  fequentibuspropofiiumbus  pendent . Hoc  enim , vt  fupra 
ad  defin.  1 0. diximus  , eo  confilio  facimus.vt  quoad  eius  fieri 
potefi , fingula  pnprijs  in  locis  tradentur,  dtutfio  nimirum 
anguli  rediiinet  cuiufuis  in  quolibet  partes  aquales  eo  sn  loco , 
in  quo  Euclides  docet  diuifionem  emjfdem  anguli  in  duas  par- 
tes aquales : Et  diuifio  linea  recta  in  quotuis  partes  aqua- 
les, vbi  eandem  dissidit  Euclides  bifariam  , & ita  de  fin- 
gulis  . Neque  enim  ad  praxes  huiufmodt  requiruntur  fem- 
per  fiquentes  demonstrationes  , fed  filum  » vt  probetur  re- 
de  effe per  ipfits  efedumyquod  imperabatur.  Qua/nobrem  is, 
qui  non  contentus  nssdapraxi  demoofirattonem  requirit,  po- 
terit regredi  ad  praxin  quamlibet , pofiquam  demonftratio- 
nes  adeam  necejfarias  diligenter  perceperit . Nam 
femper  propo fit  tones  illas , qua  ad  hanc  rem 
debent  adhiberi , citabimus  tn  demon- 
Jlr  asionibus  nofirarum  pr axium  i 
quemadmodum  /y  tn  proxi- 
ma praxi  ci:  animus  pro- 
pofitionem  27.  ter- 
ti/ libri. 

PRO- 


libe*  />  W 


xot 


PROBL.  5.  PROPOS.  io. 

DATAM  re&am  lineam  finitam  bi- 
fariam fecarc . 

SIT  reda  finita  A B , diuidenda  bifariam,  id  cft , iri 
duas  partes  xquales . 1 Deferibatur  fuper 
A B,  triangulum  xquilatcrum  ABC,  cu- 
ius angulus  e ,pcr  redam  C D, 11  diuidatur 
bifariam, redaque  C D,  redam  A B , fccct 
ia  D.  Dico  redam  A B,  bifariam  ede  diui- 
fam  inD.  Quoniam  duo  latera  A C,  C D, 
trianguli  A C D,  aqualia  funt  duobus  lateribus  BC, 
C D , tria  nguli  B C D,  vtrumque  vtrique , nempe  A C, 
ipfi  B C,  cum  fmt  ambo  latera  trianguli  arquilatcri  , & 
C D,  cft  commune  •,  Eli  autem  & angulus  A C D,angu- 
lo  B C D,xqualis,pcr  conilrudioncm  1 c Erit  bafis  A D, 
bafi  B D,  xqualis  . Datam  ergo  redam  AB,  bifariam 
fecuimus  in  D,quod  facere  oportebat . 


E 


-B 


1 > R A X 1 S . 

E X centro  A,  ad  queuis  intervallum , quod  tamen  di 
niidium  linea  A B , excedat , deferi- 
bantter  duo  arcus , vnus  fuperne  , al- 
t er  inferne  s B/  ex  centro  B,  ad  idem 
intervallum  omnmo  a!q  duo  arctet  - 
deline  1 ntur,  qui  priores fecent  in  C , ^ 

D -Retia  igitur  duci  a CD.fecabtt  re 
3.7 m A B, in  E,  bifariam  . Si  enim  . 
ex  A,' & B , adC  , cyD  , ducantifr  * 
qtiatucr  retia , erunt  ba  omnes  inter  fe 
aquales,  cum  ex  centris  ad  circumferentias  aqualtUm  circu- 
lorum cadant  1 Sam  arcus  circulorum  defcnpti  funt  eodem 
intervallo . Quoniam  igitur  latera  A C , C Z>,  aqualia  funt 
lateribus  B C,  C D , vtrumque  vtrique  , & bafis  A D, 
bafi  B D , d erit  angulus  A C D , angule  B C D , aquatis  . 
Rurftis  quia  latera  A C,  C E,  aqualia  funt  laterilus 

G 3 BC,  CE, 


¥ 


IO 


• x-prtmt 
b 9. primi 


1 4-primi. 


i /, primi, 

— *i  L-sp. 


* 4. primi- 
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B C , C E,  vtrumque  vtrique , fy  angulus  ACE,  angu- 
/o.B.C  E , vtojlenfum  fuit  j.  * erit  bafis  A E,  bafi  BE, 
aqualu* 


K E B 


1 A M vero  fi  linea  bifariam  dittidenda, 
pofta  Jit  in  extremo  piant  cuiuffiam,  ita  vt 
infra  ipfam  locus  non  fit , tu  quo  commode 
duo  arcus  ftfe  int er fec antes  fojjint  deferi- 
bi ; deferipus  fupra  eam  duobus  arcubus fi- 
fe  interfecantibus  in  C,  dejeribemus  ad  eaf 
dem  partes  altos  duos  arcus  ffe  inter  fec  an- 
tes mutuo  in  D.Jiuc  hoc  fiat  infra  pttnclum 
Q,vt  in  appofira  figura, fiue  fupra  C.Nam 
refla  per  C,  D,  edulia  fec  abit  reciam  A B, 
bifariam—/ . 


SCHOLIVM. 


II. 


P E R f P 7 C WM  efi , eodem  modo  diuidi  pojfe  ean- 
dem lineam  reciam  A B.  in  +. partes  aquales , tn  f.tn  i C. 

i*  3 <*•  &e.Jficutt  inpropejitione pracedenti  diximus  de  diui- 
fione  angu' i re flilinei . Qua  vero  ratione  quauis  refla  linea 
prope  fit a diuidendafit  in  quot  cunque  partes  aquales,  vberri- 
me  trademus  ad  probos.  40.  huius  lib.ldemque  longe  faciitus 
pefiea  efficiemus  ad propef.  / o.Hb.C.  vbt  varias , (y  non  trun- 
candas fraxes  in  medium  adducemus . ibi  enim  videtur  ef- 
ft  proprius  huic  rei  locus , cum  huiufmodi  praxes  fere  omnes 
per  Irnearum  proportiones  facViu*  demcnjlrentur.  Neque  ve- 
rovnqud  diuifio/ir  linea  tn  plicres.qukm  tn  duas  partes  (qua- 
les, ad  eum  locum  ufque  indigebimus . 

P&OBL.  6.  PROPOS.  11. 

DATA  reda linea,  a pundoin  ea 
dato,  redam  lineam  ad  angulos  redos 
excitare . 


RECTA  linea  data  fit  A B j & in  ca  punfhim  C , 

_____ a quo 


%£*  LIBER  7.  io? 

a quo  iubemur  erigere  fuper  A B , li- 
neam ad  angulos  redos  , fcu  perpen- 
dicularem . A pundoC  , fumatur  re- 
da CD,1  cuixqualis  auferatur  CE. 

Deinde  fuper  D E , b conftituatur 
triangulum  xquilatcrum  D E F , atque  ex  I , ad  C , du- 
catur reda  F C , quam  dico  efle  perpendicularem  ad 
A B • Quoniam  latera  D C,  C F,  trianguli  D C F , ae- 
qualia funt  lateribus  EC,CF,  trianguli  F.CF,vtrum- 
que  vtrique  , nempe  D C,  ipfi  E C,  per  conllrudioncra, 
&CF,  commune  j Efl  vero  & balis  D F,  bafi  Ii  Ecqua- 
lis , ob  triangulum  xquilaterum  : ‘ Erunt  anguli  ad  C, 
cpntcnti  didis  lateribus,  xquales.  * Quare  dicetur  vtcr- 
que  redus , atque  adeo  F C,  reda , ad  A B,  perpendicu- 
laris . Data  igitur  reda  linea  a pundoin  ea  dato  de. 
Quod  faciendum  erat . 

P R A X I S. 

E X punito  C,  abfeindantur  vtrin- 
que  lineo,  aquales  C D,C  E . Et  ex  D, 

& E , de  fer  ibant  ur  duo  orem  fecantes 
fejein  F . Reda  namque  duda  F C > A>^[  -1  — B 

erit  perpendicularis  . Demonftratio  ea- 
dem eft , qua  Euclidis,  fi  modo  ducan- 
tur redo  DF.EF.JW  aquales  erunt , propter  aquales  cir- 
culos ex  D,  & E,  defer ipros  . qui  fe  inter fecant  tnpundoF. 
Quod  fi  pandum  datum  tn  linea  reda  fuerit  extremum,  pro- 
ducenda erit  linea  tn  reltum  fr  continuum  , ad  partes  pun- 
iti datt , vt  ex  illo  erigatur  fecundum  praxim  datam  linea 
perpendicularis . Vt  fi  linea  data  fuerit  A C , & pandum 
datum  C,  extremum  ; protrahenda  erit  AC , in  B , fr  fu- 
mendo  aquales  C D,  C E , &c.  Si  vero  ad  aliquam  lineam 
conftituenda  fit  linea  perpendicularis , non 
quidem  in  pundo  a fi 'gnato , fed  vt  cunque, 
id  efficietur  hac  methodo.  Ex  duebusfun- 
dis  A , & B , quibufeunque  linea  pifpofita 
defer  ibant  ur  tam  fuperne,  quam  inferne  duo 
arcus  fefe  interfec antes  tn  C , <*T  D . N am 

G 


_E_ 


-A  B. 

4 

reda 


j.  primi. 
/.  primi. 


g. primi, 
i o.  def. 
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J primi. 
b gprimil 


* 4.primi. 
i te.  defi. 


1 

(C 

E , , 

'A 

■i 

B 

V 

refla  duci  a C D , erit  perpendicularis  ad 
A B,  hccejl , faciet  duos  angulos  ad  E,  re- 
flos , fett  squales  • Q» tod  non  aliter  probabis, 

■ quam  fupra  praxim  , qua  lineam  in  duas 
squ.zlts  distijimns  t artes,  demon Ar /mimus. 
Nam  per  4.  fropcf.  erunt  anguli  adE,  squa- 
les, quippe  qui  fuper  squales  iajes  A E,  B £ , ccnft fiant , of- 
peuanturque  squalibus  lateribus  A C , B C , qus  ex  C , ad 
punfl  a A,  B,  ducerentur . 

EX  P R O C L 0. 

S I funflum  in  linea  datum  , fuerit  extremum , & linea 
commode  produci  ncqiuuent , poterimus  ex  punflo  dato  edu- 
cere lineem  perpendicularem  , linea  non 
producta , hac  ratione.  Sit  refla  A B,  & 
J unctum  A . Ex  C , pur.flo  quolibet  intra 
lineam  educatur  perpendicularis  C D , xt 
docuit  Euclidis ; fo  3 ab fesr.  datur  C E , 
aqualis  ipfi  A C : Deinde  >'  diuidatstr  an- 
gulus C,  bifariam, dufla  refla  C F:  Et  ex  E,  rurfi-.s,  xt  de- 
cuit Euclides , educatur  Et  .perpendicularis  ad  C D , /?- 
cans  reflant  C F,  in  G Dufla  igitur  refla  G A,  perpendicu- 
laris erit  ad  A B.  Quoniam  cum  latera  A C , C G , trian- 
guli A C G , aqualia  fnt  lateribus  E C , C G , trianguli 
E C G , xt  cumque  vtr.que , (y  anguli  hifce  lateribus  con- 
tenti squales  queque , per  cor.frsiihcn-.m: c Erunt  anguli  A, 
CT  E»  oppofiti  communi  lateri  C G , squales  i Sed  E , efl  re- 
litu per  confnuflior.em  ,•  igitur  <yA  , rctius  erit,*  idetque 
A G,  ad  A B»  perpendicularis . 

* . . . SCllOLIVM* 

B R E V 1 V S lineam  perpendicularem  er 'genius  ex  pun 
flo  dr.to.fue  extremum  illud fit,  fiue  non, 
hoc  modo  Sit  data  linea  AB,  punciumef 
in  ea  A . Ex  centro  C,  extra  'tineam  of- 
fumpto,  vbi  libuerit,  ( dummodo  refla 
A E, produci  a cum  tpjb  non  conueniotjin- 
> tcruallo 


I 
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ter  Halio  vero  accepto  vfi/t  ad  A,defcribatur  arcu;  circuli  f*~ 
cis  A B,  in  D Et  ex  Dyper  Caelia  ducatur  fecans  arcu  in  E. 
Retia  igitur  dufla  E A,  erit  perpendicularis  ad  A B.  Nam 
angulus  A » eft  redus,  cum  fit  in  ftmicirculo  DA  E,  vt  often 
dtrr,us propefitione  3 i . hb.  j. 

ALIAM  praxim, quando  puncium  datum  eft  in  extre 
mo  lineae,  inuemes  in  fcholio  prepos.  3 1 . hu:tu  hb. 

PROBL.  7.  PROPOS.  12. 

S V P E R datam  rettam  lineam 
infinitam  , a dato  pun&o , quod  in  ca 
non  eft  , perpendicularem  re&am  de- 
ducere • 


iSl 


SIT  refla  A B,  interminatae 
quantitatis  ,&  extra  ipfam  pun- 
flum  C,a  quo  oporteat  lineam  per 
pendicularcm  deducere  ad  reflan  \ 

AB.  Centro  C,intcrualIo  vero 
quolibet  circulus  dcfcribatur  fccans  A B , in  D , & E. 
( quoniam  intcruallum  affumptum  tantum  cilc  debet, vtf 
,tranfcendat  reflam  AB;alias  eam  nonfccaret  ) Diuifa 
autem  refla  D E>  bifariam  in  F, ducatur  refla  C F,  quam 
dico  perpendicularem  cflc  ad  AB.  Si  enim  ducantur 
C D,C  E,  erunt  duo  latera  D F,F  C , trianguli  D F C, 
aequalia  duobus  lateribus  E F,  F C , trianguli , EFC, 
vtrumque  vtrique,  per  conftruflionem;  eft  autem  & ba- 
fis  C D.bafi  C E, aequalis,  cum  hac  fint  ex  centro  C,  ad 
circumferentiam  Quare  erit  angulus  DFC,  angulo 
EFC,  aequalis , & proptcrca  vterque  reflus . Dufla  eft 
igitur  C F, perpendicularis,  quod  faciendum  erat. 

S C H O L I V M. 

PROBE  appoftiit  Euclides  hanc  particulam  .•  in  fi!  n i ta  m . 

Si 


li. 


■xern. 


I to. primi. 


b t. primi. 


tc<;  $*y  ErcLiD.  geo m. 


1 /.prini.  | 


A-J 


E > 


St  erum  linea  ejfet  finita , »o«  PrJfet  femter  at  unci  o dato  ex-  i 
tra  ipfam  O-rpendicu/aris  ad  eam  deduci.  Vt  fi  linea  finua  tf- 1 
fet  B E,& puruh/  C,non  poffet  ex  C, 
defcrili  circuitu  fecans  B £ , in  duo- 
bttt  punitis  t quare  neqs  ex  C,  perpen- 
dicularis duc:  ad  B £ . Hact  ntur  de 

O 

caiifa  vult  Euclides  , rectam  datam 
tjfe  inisti,  tam,  hoc  efi.nm  habere  magnitudinem  determina- 
tam,vt  fa'tem  ad  ipfam  predull  amper pendi  cularis  peffit  de- 
duci. Ita  enim  fi  t hic,  fi  B E , producatur , deme  circuitu  ex 
C,de/criptus  fecit  totam  B A, productam  m D,  cj'  &,<jc. 

P R A X 1 S. 

C CENTRO  fallo  C, & interuaHo queuit 

eodem,defcribantur  duo  arcus  fec antes  re * 
tiam  datam  in  A,  & B.  Deinde  ex  A,  fr 
iemfi  internatio,  vel  alto  fi  placuerit, 
alij  duo  arcus  defiribantur  fecantes  fe  m 

D.  Nam  duci  a teTa  C D,  ferant  A B,  in 

E,  erit perpen.lt a: Imu  ad  A B.  Dernonfira 
•io  huius  operationis  non  differt  a dcmonjtraiione  tradita  m 
■ rr.xi  prtpofirh  nis  t e.  N am  anguli  ad  E,  erunt  relli,*  rumpe 
nter  fi  (.criales, 

IDEM  efficiemus  hoc  modo.  Ex  quo- 
ti is  puniti  A,  tn  linea  data  ; & mremally 
quolibet  vf tue  ad  C,  ajjumpto,  arcus  cir- 
cu.i  dcfcrtbatur  : D-rnde  ex  quolibet  aho 
punito  B,  tuter  uctllcq,  vfque  ad  idem  C, 
a '-us  arcus  dcfcrtbatur  priorem  fecaus  in 
C.  & D Entj-  duria  rei1  a C D , fccans 
A B,  in  E, perpendicularis  ad  AB. 
Dcmonfiratio  eadem  efl,  que  prior. 
Non  ejt  autem  necejfe,vt  infernal- 
ium BC, squale  fit  mteruaUc  AC, 
vt  in  hac  figura  at  paret : f actitor 
tamen  erir.&breuior  operatio.fi  ide 
Jemper  internatium  aci  ipiatur . 

gjOD 


•# 

lL:£$ 


"E" 
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Qj  ' o D fi  fundum  C, fuerit  nimis  vicinum  refla  A Ii, 
itu  agenda  erir.Cetro  C,  ad  quoduts  inertsallu  fectiur  rtcia 
A B,  m duobus  fundis  A,  B .ex  quibus  a4  maius  snierual- 
lum  quodcunque , quam  A C,  vel  B C , 
bini  arcus  tam  fitpra.quam  tnfra  defcriban 
tur.ft  interficantcs  tn  I),E.  Nam  duci  a re- 
fla DCf,  qua  producta  necejfano  f punitu 
E,  tranfibit,  perpendicularis  erit  ad  reflam 
A B,  in  F.  Qwd  tta  dtmonflr  abimus,  Ju- 
flis  reflis  A D.  B D,  A C.B  C . Quoniam 
duo  latera  D A,  D C , trianguli  AC  D , 
duobus  lateribus  D B , D C , trianguli 
BCD,  aqualia  funt , nec  non  & bafet 
A C,  B C.  aquales  funt,  * erunt  anguli  ad 
D,  aquales . Quare  cum  duo  latera  DA,DF,  trianguli 
A D F, duobus  lateribus  DB,OF,  trianguli  B D F,  aqua- 
lia (int  .contineant  que  angulos  ad  B>  aquales, vt  cj!c»d:n:us; 
b erunt  anguli  adT.aquales.aC  proinde rtfli.&c. 

JAM  vero  fi  functum  datum  fit  iuxta  extremum  plani 
ctaufinam , tta  vt  linea  data  non pojjit  produci , ita  agemus. 
Ex  punflo  quotas  B.qucd  t regio 
ne  dati  fundi  C,  videatur  juafi 
effe  pofitum , hoc  e fi,  fer  e in  extre  A. 

mirate  lines  data  ABydtfcriban 
tur  duo  arcus fupra , & in  fi  a li- 
neam A B,  ad  interu alium  B C. 

Deinde  ex  punflo  A , aliquantum 

remoto  d punflo  accepto  B.(Qiy  autem  magis  difiabunt  in- 
ter fi  pun  fla  A & B , eb  commodius  ftsnfla  interfiflrenum 
arcuum  cogncjcenturjalij  duc  arcus  ad  'mterunllum  A C,  de- 
fcrsbantur.fecantes  fnores  in  C.&D.  Nam  refla  CD.perpen 
dtcul  aris , -it  ad  datam  redam  A B. 

S I aurem  punflo  nen  prope  extremum  pia 
ni.  in  quo  linea  eft,  date, linea  fit  in  extremo 
plani,  vt  duo  arcus  tnfia  hneamcommode  fi 
interficare  non  poffintyfine  pttnflum  datur H 
C.fit  propinquum  lines.  A B fine  non.abfol - 
uemus  problema  hoc  modo.  Ad  interu  alium 
A C.vbicumque  punflum  A , fumatur.de- 


B 


1 


~7» 


E 


AF 


B 

feri 


• t. primi. 


b j.primi 
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3 tt. primi. 


c i^.prcn. 
d 2 pren. 

* / p.prcn. 

f j. pren. 


A F^B 


fcrtbatur  ex  C,  arcus  jc:a::s  rectam  A B , 
in  Dsatquecx  A,D,  duo  arcus  deferiban- 
tur  ver  Jus  puntium  C,J'eJe  interfecantes  in 
E . Re  lia  namque  ex  D , per  C , duci  a fe- 
car.s  A B,i»  F,  perpendicularis  erit  ad  AB, 
1 1 /apra  demonjlraturn  e jl,  quando  junci um 
Q.ct  at  Jrope  lineam  A B. 

Qv  O vero  medo  nos  gerere  debeamus , quando  & pun- 
Hum  datum  tji  iuxta  vntim  extremum  plani , fr  /mea  data 
prope  alterum  extremum , ita  it  neque  lineam  producere  li- 
ceat, ncju:  dt.  o arcus  commode /c  tnterfecarc pcjfint  tn  D,x«- 
f a datam  reclam  A B ,dcctb:mus  in  fcholto propofitionis  j / . 
huius  1:0. 

THHOR.  6.  PROPOS.  13. 


C V M re&a  linea  fuper  re&am 
connftens  lineam  angulos  facit > Aut 
duos redos, aut  duobus  re&is  xquales 
efficiet. 


RECTA  linea  AB,  confiftcns  fupcrrc&a 
C D , Faciat  duos  angulos  A B C , A B D. 
Si  igitur  A B , Fuerit  perpendicularis  ad 
C D,  - erunt  difti  anguli  duo  rc&i.Si  vero 
AB.non  Fuerit  perpendicularis, Faciet  vnQ 
quidem  angulum  obtufum, alterum  vero  acutum  . Dico 
igitur  ipfosduobus  efle  redtis  xquales . b Educatur  enim 
B li , cx  B , perpendicularis  ad  C D , vt  fint  duo  anguli 
EB  C.E  li  D,rcCti  Quonia  vero  angulus  redtus  E li  D» 
xqualiscft  duabus  angulis  D B A, A B E; " crunt,appo- 
fitocomuni  an5ulojeaoEBC,duoic£tiEBD,EB  C, 
tr.bus  pngulisDB  A, ABE,  E li  C, xquales. Rurfus  quia 
angulus  A B C,  duobus  angulus  A liE,EBC,  xqua lis 
cft;  crti’nt,app clito  ccmmuni  angulo  A B D,  duoangu 
Ii  ABC, A BD,  tribus  angulis  D B A , A B E,  E B C, 
xquales  Sed  cifdcm  liis  tribus  oilendimus,  xquales  etia 
1 ' ' cite 
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cfic duos  rcdos  E B D.EBC;  qua-  autem  eidem  xqualia, 
* inter  fe  funt  aequalia  • Duo  igitur  anguli  ABC, 
A B D , aequales  funt  duobus  redis  EBD,  EBC. 
Cum  ergo  reda  linea  fuper  redam  cofificns  lincacij&c. 
Qupd  oftendere  oportebat. 

SC  HOLI  ViS, 

V I D ET  V R hic  prepefitio  pendere  ex  cowr/inni qua- 
dam animi  notione . enim  anguini  ABC,  1'uperat  re- 

tium angulum  E B C , eo  reliquus  angulus  A B ]>  , fuinra- 
tur  ab  angulo  retic  EBD.  New  fient  ili  excef/us  e fi  angu- 
lus A B E, it  a hic  de  fetius  efi  idem  angulus  A £ E. Quo  circa 
anguli  A B C;  A B D , duobus  retiis  aquales  ejfe  conumcun- 
tur  : fiquidem  tantum  vnus  eorum  fuPra  retium  acquirit, 
quantum  alter  deperdita . 

THEOR.  7.  PROPOS.  14. 

S I ad  aliquam  redam  lineam , atque 
ad  eius  pundum,  du^  reda:  Jinc^  non  ad 
eafdcm  partes  dud^  cos,  qui  funt  dein- 
ceps 5 angulos  duobus  redis  aequales  fe- 
cerint; in  diredum  erunt  inter  fe  ipfo 
redae  linea:. 

A D pundum  C,  hnes  redae  A B,  in  tfiuerias  part<  t 
cdudae  bnt  duae  redae  C D , C E , facientes  cum  A L , 
duos  angulos  A C D.  A C E,vcl  rcdos,  vel  duobus  redis 
aequales  J>icoipfas  C D,  C E,  inter  fe  a 

cilccoftitutas  indiredu,  itavtDCE, 

fit  vna  linea  rcda.Si  enim  non  eft  reda  ^ \ 

D C EjprodudaDC  , ad  partes  C,  in  ^ 
diredum , & continuum  cadet  aut  fu-  ® • 

pra  C E , yt  fit  reda  D C F , aut  infra  C E , vt  fit  reda 
D C G . Si  cadit  fupra  , cum  A C,confiftat  fuper  redam 
DC  F j k fient  duo  anguli  ACD,  A C F,duobus  redis 
aequales; 
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aequales;  Ponuntur  autem  & duoangu 
li  .1  C D , A Cii,  acqiulcs  duobus 
retiis;*  & omnes  redi  lunc  inter  fc 
aequales . Qjuc  duo  anguli  ACD, 
A C F, duobus  angulis  A C D,  A C E, 
erunt  aequales  . Ablito  igitur  communi  angulo 
A (i  D , remanebunt  anguli  ACF,  ACE,  inter  fc 
aequales , pars  & totum  , quod  eft  aoiuidu  n . Non 
igitur  retia  D C , produtta  cadet  lupra  C E ; Sed  neque 
infra  cadet ; Eadem  enim  ratione  probarentur  an|uh 
ACE,  ACG,  aequales.  Igitur  D C , producta  eadem 
efficietur, quae  CE;  proptercaquc,fi  ad  aliauam  retiam 
lineam,  atque  adeius  punctum , &c.  Oi.od  dcmonftran- 
dum  erat. 

SCHOLIVM. 

EST  hic  irropoStio  procedentis  connerfa.  I»  « en>m  pro- 
barum fuit. fi  D C E .fit  refla,  angfs  AC  D.  A C Eduo- 
btis  ejTe  rectu  (quales  i In  hoc  vero  delirarum  fjl/,  dicti 
m,,,7U  fmt  duobus  retiis  aquales,  recisu  D C,  E C,  cjfe  vnam 
lineam  retiam  • 

EX  PROCLO . 

RECTE  Euclides  addidit  in  propofitione  hac:& non  a t 
tardem  partes: Quoniam, vt  ait  VorpfyriHs.fisriPotefii  vt  ad 
pu  ollum  aliquod  linee  date  ad  eafdim  partes  due  linee  du- 
cantur , facientes  cum  data  duos  angulos  duobus  reHis  equa- 
les.  que  tamen  non  conflituant  vnam  lineam,  eo  quod  non  ad 
diuerfu  fiat  duiUpartes.Su enim punctum  C.in lima  A B. 
datum  . Ducatur  C D . c perpendicularis  ad  A B.  «*  dtmda- 
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torque  rettus  anjulus  ACD,  bifariam  per 
retiam  C E.  Deinde  ex  D,  quolibet  puntlo  re 
iit  CD,«  ducatur  D E , perpendicularis  ad 
C D .ftcant  retiam  C E.  in  E.Produla  au- 
tem E D,  ad  partes  D,' fumatur  D aqualis 
retia  D E , C3*  ducatur  retia  F C . Quoniam 
igitur  latera  E D , D C > trianguli  E D C , 

M~ru.u  tam. 
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aqualia  Junt  luteribus  F D,D  C, trianguli  ¥ D C,  vtrnm.fi 
vtrique,  fr  annuit  D,  ipjis  contenti  aquales,  nem  e redii  * ent 
bads  E Q,bafi C F,  aqua'is , (j*  angulus  E C D , a ngu  o 
F C D.  Sed  angulus  E C D,  dimtiuun  tfi  rec/i  • (E (l  enim  re 
litu  A C D,  dsuifus  bifariam. ) Igitur  (j*  F C D,  dimidium 
erit  redi.Quare  C F,  eum  A C,  facit  angulum  A C F,  con- 
flantem ex  redo,  & dimidio  redii  Facit  awem  C E,  eum  ea- 
dem A C.anrulum  ACE,  dimidium  etiam  recrii  Duo  igi- 
tur /figuli  A C F,  A C E,  quos  ad  exfdem  partes  faciunt  re- 
fla C.  F,C  E,  cum  A B;  (quales Junt  ducbus rectis: Et  tame 
C F,C  E,  non  funt  vna  linea  recta , propter  ea  quod  non  funt 
ducta  ad  diuerfas  partes  ,fed  ad  cafdcm. 

THEOR.  8.  PROPOS.  15. 

SI  dux  rettx  Iinexfe  mutuo  lecue- 
rint,  angulos  ad  verticem  xquales  inter 
fe  efficient. 

S E C E N T fc  duae  redae  A B , C D , in  pundo  E, 
vteunque.  Dico  angulos , quos  faciunt  ad  verticem  E, 
inter  le  cllc  aequales,  angulum  videlicet  A E D,  angulo 
B E C,&  angulum  A E C, angulo  B E D.Qupniam  reda 
DE  , conliftit  fuper  redam  AB,  u erunt  duo  jnguli 
A E D,DE  B, aequales  duobus  redis.  Rurfusquia  reda 
B E,  fuper  rcdamC  D ,confiftit, erunt  eadem  ratione 
duo  anguli  CE  B,  B E D,  duobus  redis  aequales . Cum 
igitur  ‘ omnes  redi  anguli  inter  fc  fint 
aequales  5 erunt  duo  anguli  A E D, 

DE  B,  duobus  angulis  DE  B,B  E<~, 

aequales. Dempto  igitur  communi  an  B 

gulo  D E B,  1 remanebit  angulus  A E D,  angulo  B E C, 
acqualis.Eadcm  ratione  confirmabitur,  angulos  A EC, 
B E D , inter  fe  aequales  efle . Nam  duo  anguli  A E C . 
C E B , qui  duobus  funt  redis  aequales  , aequales  erunt 
duobus  quoque  angulis  DEB,  B E C,  qui  duobus  redis 
funt  aequales.  Ablato  igitur  angulo  communi  B E C, 

( remanebunt  anguli  A EC,B  ED,  aequales  inter  fc.  S: 
igitur 
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igitur  duae  redae  lineae  fc  mutuo  fccucrint , &c.  Quod 
oftendere  oportebat . 

COROLLARIAM  I. 

E AC  L I D ES  colligit  ex  demonftrationc  hu- 
ius theorematis , ( ex  fen:  entia  Procli , quoniam  alia 
exeplariahoc  corollarium  no  habent ) anas  lineas  re 
lias  fc  mutuo  fecantes  efficere  ad  punllum  [cilionis 
quatuor  angulos  quatuor  retiis  angulis  aquales . 
ixam  in  demonjlratione  oHenfum  fuit,  tam  duos  an- 
gulos A E D,  D E B,  quam  duos  A E C,  C E B , 
duobus  cjfe  rcElis  aquales, per  1 3.  propof  Omnes  igi 
tur  quatuor  anguli  ad  E , c anilitati  aquipollent  bis 
duobus  r citis  angulis . Quare  quatuor  rectis  aquales 
cxiflunt . 

COROLLARI A M I /. 

EADEM  ratione  colligemus,  omnes  angulos 
circa  vnum  & idem  punllum  confli  tutos , quot  cunque 
fuerint, quatuor  duntaxat  r eidis  angulis  aquales  cjfe. 
Si  enim  ex  E, alta  linea  quothbet  educantur,  diuiden 
tur  folummodo  illt  quatuor  ad  E 3 confit  uti  in  pluri- 
mas partes ,*  qua  omnes  fimul  fumpta  totis  Juis  ada- 
quantur .Cum  ergo  illi  quatuor' anguli  aquales  fint 
quatuor  retiis,  ex  1 . corollario , erunt  quoque  omnes 
aiij  fimul fumpri  quatuor  tantum  relhs  aquales . Ex 
quo  pcrfpicuum  eft , omne fpatium  punllum  aliquod 
in  plano  ctrculians , aquiualere  quatuor  retiis  angu 
Iss,  vt  multi  a ullo  res  a jjerunrquia  omnes  anguli, qui 
circa  illud  puntlum  confiitui  poffunt,  quatuor  funt  re 
Ilis  angulfs  aquales. Simili  modo  conslat, quothbet  li 
neas  retias  fcinuicem  fecantes , facere  ad  punllum 
f Ulionis  angulos  aquales  quatuor  relhs . 

EX 
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EX  PROCLO. 

S I ad  aliquam  redam  lineam , ad  eiufque 
fignum,dux  redi  linea:  non  ad  eafdem  par- 
tes fumptx , angulos  ad  verticem  aequales  fe- 
cerint ;ip(x  redi  linea:  indiredum  fibi  inui- 
cem  erunt . 

E X puncto  C,  relta  A B.in  diuerfas  par- 
tes egrediuntur  diu  relta  C D,C  E,  facien- 
tes angulos  AC  E.BC  D.  inter fe aquales: 

Vel  etiam  duos  ACD, BCE. Dico  duas  C D, 

C E , efficere  vnam  lineam  rectam  . Quo- 
niam entm  angulus  ACE,  aqualis  efi  an- 
gulo BCD  i addito  communi  angulo  BCE , * erunt  duo  an- 
guli ACE , ECB,  duobus  angulis  DCB  , BCE  , aquales  : 
Sed  b anguli  ACE,  HCB.funt  aquales  sluobus  retiis  • Igi- 
tur Cr  duo  DCB,  BCE,  duobus  erunt  rettss  aquales.Quam- 
obrem  CD.CE  , ‘ erunt  linea  vna  reda . Hoc  autem.vt  vi- 
des,conuerfum  efi  prcpofit  tonis  decimaquinta . 

EX  PELETAR IO. 

S I quatuor  reda:  lineae  ab  vno  pundo  exe- 
untes binos  angulos  oppofitos  inter  fe  squales 
fecerint,  erunt  quilibet  duae  linea:  aduerfic  in 
re$um  fibi , & continuum  coniundi . 

E X punito  A.  quatuor  linea  edulia  A B,  /jr 

A C.A  D,  A E,  faciant  duos  angulos  oppo-  B A/ 
f.tos  B A E,  C A D,  inter  fe  aquales : Item  q/  D 
duos  BAC , D A E.  inter  fe  aquales . Dico 
tam  B A , A D , facere  vnam  lineam  rectam  , quam  C A » 
AE.  Quoniam  aquales funt  anguli  BAE,  CAD  ,fi aqua- 
les iliis  addantur  anguli  BAC , DA  E , d erunt  duo  anguli 
BA  Ei  B A C,  aquales  duobus  angulis  C AD , D AE  . T am 
ergo  illi, quam  hi , dimidium  funt  quatuor  angulorum  circa 
punitum  A,  conftfl entium : At  hi  quatuor  aquales  fitnt  qua- 
li tuor 
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tuor  rellis,  per  j.coroll.  procedentis  propo fi.  Igitur  duo  unguli 
B A E,  BAC,  aquales  fiunt  duobus  reflis;  * atque  adeo  CA, 
A E.  vnam  efficient  lineam  re  ftam.  Eodem  pallo  ojlendetur, 
duae  BA,  AD,  vnam  re&am  efficere  lineam.  Nam  eadem 
ratione  erunt  duo  anguli  BAE  , EAD  , aquales  duobus  an- 
gulis  DAC,  CAB,  Quare, vt prius,  concludetur propofitum. 
Peletarius  autem  demonflrat  hoc  idem  ratione  duc  1 te  ad  id  , 
quod  jieri  nequit . Nos  tamen  demonftr  at tonem  nojlram  ofien 
j tuam  eius  demonjlrationi  iure  optimo  prapofutmus . 

THEOR.  9.  PROPOS.  1 6. 

CVI VSCVNQVE  trianguli vno 
latere  produfto,externus  angulus  vtro- 
libet  interno,  & oppofito,  maior  eft . 

TRIANGVLI  ABC , latus  BA,  producatur  ad 
D . Dico  angulum  externum  DAC,  maiorem  elfe  inter- 
no, & oppofito  ACB,  itemque  maiorem  interno  , & 
oppofito  ABC.  Diuidatur  i>  enim  AC,  bifariam  in  E; 
& ex  B,pcr  E,  extendatur  reda  BEF,  ita  vt  E F,  * abfcif- 
fa  fit  xqualis  redx  EB;  ducat ur- 
que  reda  F A.  Quoniam  igitur 
latera  C E,  E B,  trianguli  CEB, 
xqualia  funt  lateribus  A E,  E F, 
trianguli  A E F , vtrumque  vtri- 
quc , per  conftrudioncm  ; Sunt 
autem  & anguli  ad  E,didis  lateribus  comprehenfi , a in- 
ter fe  xquales , cum  fint  circa  verticem  E , & oppofiti : 
Erit c bafis  C B,  xqualis  bafi  AF,  & angulus  E C B , an- 
gulo EAF ; Eft  autem  angulus  D A C , externus  maior 
angulo  EAF  , totum  videlicet  parte  . Igitur  & externus 
angulus  DAC , maior  erit  interno , & oppofito  angulo 
ACB.  Quod  fi  latus  C A,  producatur  ad  G;&  AB , di- 
uidatur  bifariam  in  H ; extendaturque  reda  C H I,  vt 
H I,  xqualis  fit  redx  H C,&  ducatur  reda  I Ardcmon- 
ftrabitur  eadem  prorfus  ratione  , angulum  externum 
GAB , maiorem  cfle  interno  angulo , & oppofito  ABC; 

Eft 
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EU  autem 1 angulus  D A C,angu  lo  G A B,  xqualis,cum 
IinexBD,  C G,  fc  mutuo  fcccnt  in  A.  Igitur  & angu- 
lus P A C,  maior  erit  interno  & oppolito  angulo  ABC. 
Eft  autem  idem  angulus  D A C , maior  quoque  oflcnfus 
angulo  interno  y & oppofito  A C B.  Cuiufcunquc  ergo 
trianguli  vno  latere  produ&o,  &c.  Quod  demonfiran- 
dum  erat . 

SCHOLIVM. 

NON  dixit  Euclides, angulum  externum  D AC,  maio- 
rem effe  angulo  BAC.  mterno,qut  fibi  efl  deinceps  } fed fi- 
lum magnitudine  fuperare  vtrumlibet  AC  B,  ABC.  interno- 
rum , fibique  oppo fit  erum  : quoniam  externus  angulus  squa- 
lis pote  fl  e Jf e angulo  interno  ftbi  deinceps , quando  fcilic et  ex- 
ternus reRus  e/tiTunc  enim  neceffano  ii.qutfibt  efl  deinceps, 
reRus  quoque  erit : Poteft  & effeminor,  quando  nimirum  efl 
acutus  i Hoc  enim  pofito,  angulus  illi  deinceps  obtnfus  erit . 
Solum  ergo , quando  obtufuserit  externus  , fuperabit  inter- 
numfibi  deinceps  s Hic  enim  nec  effatu  ac  ut  tu  exifht  .'Que 
omnia facile  colliguntur  ex  propef.  sj.  per  qua  angulus  exter 
ruu , CT  internus  illi  deinceps , aquales  funt  duobus  reths . 

1 D vero , quod  in  fchoho  propofi  6 . huius  libri  nos  dtmon- 
flraturos  recepimus , nimirum  hanc  propef.  non  poffe  conuer - 
ti  ( cum  (Jf  vno  latere  figura  quadrslat  ere  produRo,  externus 
angulus  quolibet  isstcrnot(y  oppofito  poffit  effe  maior  i hac  ra- 
tione abfoluemus  . 

SIT  figura  quadrilatera  £ 

A B C D,  cuius  angulus  B A D, 
obtufus,fr  ABC, reRus  confhtua 

tur.hac  tamen  lege.vt  reRa  A B,  <J 

D C.produRa  ad  partes  B.frC,  F V — j)  1 

m punRo  E,  nec  non  & reRa  DA, 

CB ,ad partes  A,  &B,  in  punRo  F , coeant . Quod  quidem 
fiet, (i confhtuatur  triangulum  ADE,  obtufangulum.fr  pro- 
duRa  D A . verfus  A,  ducatur  ex  quouii  punRo  F,  ad  A E, 
perpendicularis  F B,  fecaru  latus  D E.  in  C . Dico  , fi  A D, 
producatur  ad  G,  angulum  externum  C D G , maiorem  effe 
quolibet  trium  internorum  BAD.ABC,  BCD,  fibioppofito- 
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\ rum  . Cum  enim  A T>E  , fr/4»- 
gulum  Jit  y*  erit  angulus  exter- 
nus EDG , maior  interno  oppojito 
PAE.  Rurfus  cum  DAB,ffi- 
tufut  maior  fit  retto  ABC,  ma- 
ior quoquo  multo  erit  EDG,  ipjo 
ABC.  PoftremOyquia  fr  in  triangule  C DF,  h angulus  ex- 
ternus CDG,  maior  c fi  interno  , & oppojito  F C D,-  mani- 
fefium  efi  , in  qnadrilatero  A B C D , externum  angulum 
CDG,  maiorem  ejfc  internis , & oppojitis  B A D,  A B C, 
B C D.  Quam  ob  rem  propofitio  hic  16  . conuerti  nequit , 
quippe  cum  cius  antecedens,  & confcqueru  non  reeiprotentur, 
vt demonfiratum  efi, 

EX  PROCLO . 

S E Qj?  IT  VR  ex  hae  propojirione , ah  eodem  puncto 
ad  -jnam  candemquc  lineam  rectam  non  pojfe  duci  plures  li- 
neas rectas  , quam  duas  inter  fe  squales  . Si  erum  Jieri poteft, 
. K ducantur  ex  A , ad  lineam  B C , tres  linei 

A recti  iquales  A B , A C,  A D . Quoniam 

/ U igitur  l*tera  A B,  AC ,fiunt  iqualia, * erunt 
( . anguli  A CB,  & A B C , iqual es  Juper  ba- 

B Jim  B C.  Rurfus  quia  latera  AB,  AD,  funt 


aqualia , d erunt  anguli  ADB,  (^ABC,  fuper  bafim  BD  , 
iquales . Quare  cum  vterq ,•  angulus  ACD.^r  AD  E,  aqua- 
lis Jit  angulo  ABC,*  erit  angulus  ADB,  aqualis  angulo 
A C D , externus  interno  oppojito  , quod  efi  abfiurdum  , cum 
per  hanc  iC.  propofi.  ex  ternus  interno  maior  Jit . Non  ergo  plu- 
res linea  rerta , quam  dua,  interfit  aquales  ,exA,*dEC, 
po  ffiunt  duci . Quod  efi  propejitum . 

PROBL.  io.  PROPOS.  17. 

C V I V S C V N QV  E trianguli  duo 
anguli  duobus  rc&is  i unt  minores  , om- 
nifariam fumpti. 

sit 
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SIT  triangulum  ABC;  Dico  duos 
angulos  ABC,&  ACB, minores  cfle  duo 
bus  redis ; Item  duos  CBA,&C  A B; 

Itcmquc duos BAC,&BCA.  Produ- 
cantur enim  duo  quxuis  latera , nempe 
CB,CA,  ad  D.Sr  E.  Qtyoniam  igitur  * angulus  A B D » 
externus  maior  eft  interno  Sc  oppofito  an  gulo  A C B;  u 
addatur  communis  angulus  ABC,bcrunt  duo  anguli 
ABD,  ABC,maiorcs  duobus  angulis  ABC,  ACB: e Sed 
ABD,  ABC,  xquales  funt  duobus  redis . Igitur  ABC, 
ACB,  minores  funt  duobus  redis.  Eadem  ratione  erunt 
anguli  CBA,&  C AB,  minores  duobus  redis.  Nam  cum 
angulus  externus  ABD,  ■'  maior  fit  angulo  CAB,  inter- 
no & oppofito;* erunt, appofito  communi  angulo  ABC, 
duo  anguli  ABD,ABC,  maiores  duobus  angulis  C AB  , 
CBA.  Cum  ergo  f duo  illi  duobus  redis  fint  ^quales, 
erunt  hi  alij  duo  duobus  redisminores  . Non  fccus 
oftendemus  , duos  B AC,  BCA,  duobus  cfle  redis  mino- 
res . Cum  enim  angulus  externus  BAE.i  maior  fit  in- 
terno & oppofito  angulo  BCA  ; fi  apponatur  communii 
angulusBAC,h  erunt  duo  anguli  BAE,  BAC, duobus 
angulis  BCA,  BAC , maiores  : ac  proinde  cum  illi  duo 
i fint  duobus  redis  xquales , erunt  duo  hi  minores  duo- 
bus redis . Cuiufcunque  igitur  trianguli  , &c.  Quod 
erat  dcmonftrandum . 


£ X PROCLO. 

HINC  pcrfpicuum  efi , ab  eodem  functo  ad  eandem 
rectam  lineam  non  poffe  dcduciplurcs  lineas  perpendiculares, 
rjtiam  vnam  . Si  enim  fieri  poteft , ducantur  ex 
A,  ad  rectam  B C,  duaperpenl culares  A B , 

A C . Erunt  igitur  tn  triangulo  ABC,  dtioan- 
fu  i interni  B.&C,  duobus  rectis  equales,  cum 
'fint  duo  recti , quod  efi  abfurdum . v Sunt  enim 
quilibet  duo  anguli  m triangulo  quocunque  ofienfi  minoret 
duobus  rectis . Non  ergo  plures perpendiculares  , qUam  vna , 
ex  A;  ad  B C, deduci  pojfunt . Quod  eftpropofitum . 
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COROLLARIAM.  I. 

CONSTA  7 etiam  ex  his , In  omni  triangu- 
lo,cuius  vnus  angulus  fuerit  rcilus , velobtufus , re- 
liquos eJJ ; acutos,  ceu  monuimus  defin . 2 6.  huius  hi. 
Cum  enim  per  hanc  propof.  duo  quilibet  anguli  fint 
duobus reths  minores , nccejfe ejl,ji vnus  fuerit  re- 
tlus,  vel  obtu  tus , quemcunque  reliquorum  ejfe  acu- 
tum, ne  duos  angulos  in  triangulo  reclos , aut  duobus 
retiis  maiores  ejfe  fateamur . 

COROLLARIAM.  II. 

SE  QA  IT  A R etiam  ex  hac  propof. fi  linea  re- 
tia cum  alia  retia  angulos  m squales  factat , vnum 
acutum , & obtufum  alterum, lineam perpendicula- 
rem ex  quouis  eius  puntload  aliam  illam  retiam  de- 
mi fiam  cadere  ad  partes  acuti  anguli.  Faciat  enim 
retia  A B,  cum  retia  CD, angulos 
imtquales,  nempe  ABD  , acutum , 
& ABC , obtufum,  demittaturque 
expuntlo  A,  quocunque  ad  C D , 
perptdi cularis  AD.  Dico  AD.ca 
..  r dere  ad  partes  atiguh  acuti  AB  D . 

m”  cain  ad ?ar[es  acuti  anguli  AB  D,  ca- 
datMHenpotfyerpedicularis  A d,ad  partes  an- 
gu  h obtufi  A BC . Igitur  duo  anguli  ABC , ACB , 
obtutus,  & retlus,in  triangulo  ABC , maiores  funt 
duobus  retiis:  *fed&  duobus  retiis  funt  minores, qt 

‘ Aj°n  ex  A ' Pedicularis  ad 
C D ,dedutla  cadit  ad  partes  anguli  obtufi. Quare  ad 
partes  acuti  anguli  cadet . 

COROLLARIAM.  ///. 

FARI  ratione  fit  ex  hac  propof  manifejlum, 

. omnes 


Jl 
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omnes  angulos  trianguli  aquilateri , & duos  angu- 
los trianguli  Jfofcehs  Cupra  bafin,ejfc  acutos . A am 
a cum  gr  quilibet  duo  in  triangulo  aquilatero , & 
duo  in  Jfofcele  fupra  bafin  ftnt  inter  fe  aquales^fint- 
que  Jimultamilli  duo  , quam  hi  duobus  retiis  mino- 
res ; erit  quilibet  illorum  reilo  minor , hoc  efl , acu- 
tus . Si  enim  retlus  foret , aut  obtufus , ejfent  ambo 
vel  duobus  retiis  aquales ,aut  maiores  . 

THEOREMA  n.  PROPOS.  18. 


OMNIS  trianguli  maius  latus  ma- 
iorem angulum  fubtendit . 

IN  triangtilo  ABC,  fit  latus  AC,ma- 
ius  latere  AB.  Dico  angulum  ABC,fub- 
tcnfum  a maiori  latere  AC,  maiorem 
elTe  angulo  A C B,  qui  a minori  latere 
A B,  fubtcndirur  . Nam  cx  A C , c aufe- 
ratur A D . xqualis  ipfi  A B , & ducatur 
re&a  B D.  Quoniam  igitur  duo  latera  AB , AD,  *qua- 
lia  funt  per  conftru&ioncm,  * erunt  anguli  ABD,ADB, 
xqualcs:Eft  autem  * angulus  ADB, maior  angulo  ACB. 
Igitur  & angulus  A BD,  maior  erit  angulo  ACB. 
Quamobrcm  cum  f angulus  totus  ABC,  maior  adhuc 
fit  angulo  A B D;  erit  angulus  ABC,  multo  maior  an- 
gulo ACB.  Eadem  ratione , fi  latus  AC,  maius  pona- 
tur latere  B C.  oftendes  angulum  ABC,  maiorem  ede 
angulo  B A C ; fi  nimirum  cx  C A , abfeindatur  linea 
xqualis  jpfi  C B , &c.  Quare  omnis  trianguli  maius  la- 
tus maiorem  angulum  fubtendit  5 Quod  demonftran- 
dum  erat* 


COROLLARIVM . 

> 

£ X hoc  fequitur , omnes  tres  angulos  trianguli 
Scaleni  effe  tn aquales  , vt  monuimus  defin.  tf  .huius 
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It b. Sit  enim  triangulum  Scalenum  ABC, 
. i . cuius  maximum  quidem  latus  AC,  mini- 
j\  mum  autem  BC , er  medium  locum  habens 

\ A B.  Dico  ciujdem  omnes  angulos  inaqua- 

I \ les  ejf  r.  Cum  enim  latus  A C,  ponatur  ma- 

B C ius  latere  A B,  erit, per  hanc propof. angu- 
lus B , angulo  C , maior  . Eadem  ratio- 
ne maior  erit  angulus  C,  angulo  A , quandoquidem 
er  latus  A B , later:  BC , maius  ponitur.  Sunt  igi- 
tur omnes  tres  anguli  inaquales , maximus  quidem 
B,  minimus  vero  A , & C , medium  locum  inter 
vtrumque  tenens. 

THEOR.  12.  PROPOS.  19. 

OMNIS  trianguli  maior  angulus 
maiori  lateri  fubtenditur. 

V IN  triangulo  'ABC, angulus  B , ma- 

ior fit  angulo  C . Dico  latus  AC,  fub- 
tcncicns  maiorem  angulum  B , maius  efle 
latere  AB,c|Ucd  angulum  minorem  C, 
fubtendit . Si  enim  latus  A C,  maius  non 
cft  latere  A B , erit  vel  squale  ilji,  vel  minus  . Si  dica- 
* j. primi,  tur  A C,  .rquale  efle  ipfi-4  B ,»  erit  angulus  B , squalis 
angulo  C ; Eft  autem  9t  maior  per  hypothefin, qued  cft 
abfurdum  . Si  vero  AC  , minus  cilc  dicatur  latere 
A B , crir  angulus  B,  fubtcnfus  a minori  latere  A C, mi- 
nor angulo  C , fubtcnfo  a maiore  latere  A B ; Ponitur 
autem  maior , quod  magis  cft  abfurdmn  . Cura  igitur 
A C,  latus  neque  aquale  fit  lateris  B , neque  minus 
co  , erit  maius  . Eadem  ratione  probabitur  , latus  A C, 
maius  efle  latere  B C , fi  angulus  B , maior  cllc  conce- 
datur angulo  A.  Omnis  ergo  trianguli’ maior  angulus 
majori  lateri  fubtenditur ; Quod  dcmonftrandum  pro- 
ponebatur. 
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C O R O L L A R I V M. 

S E Qtfl  TPR  ex  hac  prcpos.  omnium  reda- 
rum exquouis  punclo  ad  redam  quamcunque  ducla- 
rum , eam,  qua  perpendicularis  ett,  ejfe  minimam. 
Ducatur  enim  ex  punflo  A , ad  re - A 

dam  BC  , quot  cunque  linea  AD, 

A E,  A F,&  alia, quarti  A D,  fola 
fit  perpendicularis  ad  B C , et  nulla 
alia , cum  ex  eodem  punclo  ad  eandem  redam  fo- 
la vna  perpendicularis  duci,  poffit , ut  ex  Proclo  ad 
propos.i6.demonftrauimus.Dico  omnium  minimam 
e[fe  A D.  Nam  in  triangulo  A E D,cum  duo  angu 
h A D E,  A ED,'  fint  duobus  redis  minores, pona 
turque  AD  E,  redus ; erit  A E D,  acutus . Quare 
b maius  erit  latus  A E , latere  A D . Eodem  modo 
ostendemus , omnes  alias  redas  maiores  ejfe  reda 
A D : ac  proinde  perpendicularis  AD,  omnium 
erit  minima . 

EX  PROCLO. 

P OSSVMV  S hecidem  theorema  ofiendere  affirma- 
tina  dcmcr.fr  atien:  .fine  adminiculo  prtcedcnfis  ,fi  tamen 
prius  demonfirctur  hoc  firquens  theorema . 

SI  trianguli  angulus  bifariam  fc&us  fuerit, 
fecansque  angulum  refta  linea  ad  b.ifin  du&a 
in  partes  inaequales  ipfam  diuidat ; Latera  il*- 
lum  angulum  continentia  inaequalia  erunt , 
&' maius  quidem  illud, quod  cum  maiori ba- 
fis  iegmento  coincidit , minus  vero,  quod  cum 
minori . 

TRl  ANGVLI  A.BC , angulus  P AC  , dius  datur 
bifariam  per  retiam  A D.qut  fecet  bafin  B C,  inpartes  iru- 
qualcs , tn.iiufi]}  figmentum  fit  D C.  Dico  latus  A C*  maisu 

cjjc 
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tjfe  Utere  A B.  Producatur  enim  A D , ad  E , > vtfit  D E, 
tqualtt  ipfiji  d.  Deinde  ex  maiori  figmento  D C, auferatur 
refla  D F,  aqualis  minor  1 figmento  D B , &perF,  ex  E.  ex- 
tendatur  refla  EFG.  Quoniam  igitur  latera  A D , D B, 
trianguli  A D B,  aqualia  funt  lateribus 
D,  D F,  trianguli  E D F , vtrumque 
vtnque , per  conftruflionem  , funt  autim 
& b anguli  AD  B.EDF.  diflis  lateri- 
bus contenti  aquales  ,•  * Erunt  bafes  A B, 
& EF , aquales. & angulo  B A D,  angu- 
lus F E D,  aqualis : Eft  vero  CT  angulus 
, _ C A D,  angulo  B A D,  aqualis, per  hypo- 

fhejim  Igitur  * angult  G A D.G  E A, trianguli  A G E, aqua 
les  erunt,*  idroque  latera  A G,E  G,  aqualia  erunt . Eft  au- 
tem refla  A C, maior  quam  A G,  quare  &AC.  maior  ent, 
quam  E G.  Et  quia  E G,  maior  eft,  quam  E F,  erit  fr  A C, 
multo  maior , quam  E F.  Cum  igitur  demon/tratum  fit  re- 
flans E F, aqualem  ejfertfla  A B,  erit  A C,  'latus  matus  la~ 
tere  A B,  quod  erat  oftendendum. 

HOC  oftenfo  theore  mat  e.tta  p ropofitio  / 9.  demonftrabi - 
tur.  In  triangulo  A B C, angulus  A B C, mater  fit  angule  C. 
Dtco  latus  A C, maius  ejfe  latere  AB  Diuifa  enim  refla  BC, 
(fiuter  quam  conflit  uti  funt  dicti  anguli  maqu  ales,)  bifariam 
tn  DiexAyper  D,  extendatur  refla  A D Eft  vtfit  D E,  aqua 
A lis  ipfi  A D i ducaturque  refla  B E . Quo- 

niam igitur  latera  AD,  Dc,  trianguli 
x A D C , aqualia  funt  lateribus  £ D,  D B, 
— C trlanfdi  EDB,  vtrumque  vtrique.per  con 
y firuflionem . tfunt  autem  J?  anguli  A D *C. 

E D B, dtflts  comprehenfi lateribus  aquales: 
k n t\  , r £r'f  bafes  A C.&BE, aquales, angulufqi 
A C D,  angulo  £ B D, aqualis : Et  quia  angulus  A C D , po 
mtur  ejfe  minor  angulo  A B C.erit  & angulus  E B D,  minor 
eodem  angulo  ABC,- 1 deoque  angulus  A B E , per  reflam 
B U,  (Undetur  in  partes  inaquant.  S7  igitur  bif artam  fecetur 
per  refla  B F, cadet  B F.jupra  E D.  eo  quod  angulus  ABD, 
cn  % AD.  Quia  vero  E F , ' maior  eft  , quam 

E D,C>  E D.pofita  eft  aqualis  tpfi  A D.ent  E F,  maior,  qua 
A D;  k Sed  adhuc  A D,  maior  eft,  quam  A F ,-  Multo  igitur 
- - maior 
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maior  erit  E F,  quam  A F.  Itaque  quia  retia  B F,  diuidens 
angulum  A B E ;bifariam,fecat  bafin  A E,in( qualiter  tn  F, 
ejlque  maius  figmentum  E F , minui  autem  A F ierit  per  thee 
rema  a Proclo  proxime  demonjlratum, latus  B E,  matus  late 
te  A B .Oftenfum  eft  autem  B E , {quale eff  t lateri  A C.  igi- 
tur 6*  A C, latus  latere  A B,  maius  erit . Quod  eratdtmon- 
ftrandum. — > . 

SCHOLIVM. 

H TE  C propofitto  t p.  conuerfa  eft  propofitionis  i S . vtper- 
Ipicuum  eft . Campanus  autem  duarum  iftarum  propofitto- 
num  ordinem  prorfus  imertit , ita  vt  ea,  quf  apud  nos  eft  it. 
apud  ip/um  fit  i 9 & contra.  Quarum  vtramque  oftendtt  du 
cendo  ad  id,  quod  fieri  nequit,  cum  tamen  Euclides  propofitio- 
nem  i X.dtr  ecte,& oflenfiue  confirmauerit,vt  ex  ditiis  liqui- 
do ronftat. 

P OT  ERI  MV  S quoque  Theorema  a Proclo  demon- 
ftratum  conuertere,  hoc  modo. 

S I trianguli  duo  latera  inarqualia  fuerint,  li 
nea  reda  bifariam  diuidens  angulum  ipfis  con 
tentum,  fecabitbafin  in  partes  inxquales,  ma- 
ius q;  fegmentum  erit  prope  maius  latus . 

DVO  latera  AB,  AC,  trianguli  * r 

ABC  ,fint  truqualiaiA  C , maius,  fy 
A B, minus . Retia  autem  A D. diuidens 
angulum  ABC.  bifariam , fecet  bafin 
B C.inD  . D ico  fegmentum  D C .maius  B 
eff  e fegmentoD  B Si.n.non  eft  maius%erk 
vel  f quale,  vel  minus.  Si  dicatur  ejfe  aqua 
le.troducatur  AD, 4^ Et*vtDE,aqualie 
fit  ipfi  D A , ducatur % retia  E C . Quoniam  igitur  latera 
A D.D  B, aqualia  funt  lateribus  E D.D  C .vtrumque  vtri- 
que;  A T),  videlicet  ipfi  ED, per  conftrutlionem,  Jy  D B,  ipfi 
D C.per  hypothefin  aduerfiirij ,Sunt  autem  & b anguli  ad  D. 
ditiis  lateribus  contenti  aquales : « Erit  bafis  A B,  bafi  E C, 

aqualis 
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aqualis  & angulo  bs\T), angulus  CfD. 
Pofttus  aut  ejt  & angulo  BAD,  angu- 
lus C AT)  , (qualis;  Igitur  fr  anguli 
C E D,  C A D , aquales  erunt  ; * Ideoq, 
latus  A C,  lateri  Ii  C. aquale.  Cii  igitur 
ojlenfum  Jit, lateri  Ii  C, aquale  ejfe  quoq ; 
latus  A B b .erunt  latera  A C,  Ab. aqua 
liai  quod  ejl  ab  fur  dum,  quia  A C,  maius 
ponebatur , quam  Ab  .Non  erit  igitur  fegmentum  D C , 
/T  £ mento  D B , aquale . Quod  JiDC , dicatur  effe  minus, 
jyDU,  matus  ; erit , per  theorema  Procli,  larus  A B,  ma- 
tus Urere  A C ; Ponebatur  autem  minus,  quod  multo  magis 
eji  ab  fur  dum  Ncn  igitur  mtn ::t  erit  D C,  quam  D B.  Qua- 
re erit  necejfarie  maius . 

EODEM  modo  demonfrari  poterit  hocthecrema. 

S I trianguli  angulum  reda  linea  bifariam 
diuidens  , bafin  bifariam  quoque  fccet,  erunt 
duo  latera  angulum  continentia  inter  Cx  xqua- 
iia : Quod  li  latera  aequalia  fuerint,  bafin  etiam 
bifariam  fecabit  linea  reda,  qux  angulum  bifa 
riam  diuidit . 

P R l hi  V M rebiti  A D.fecans  angui  ii  B A C, bifariam 
diuidat  quoque  bafin  B C,  in  D,  bifariam. 
Dico  latera  A B,  A C, int er fe aqualia  effe.. 
Hoc  autem  demonf  rabimus  eadem  ratione, 
qua  in  procedenti  theoremate  ofer.fumfvit , 
latus  A C , aquale  ef  e lateri  A b , ft\)  Q. 
fgmentum  fegmento  D B , (quale  ponatur , 
dummodo  f guram  eodem  modo  conftmat » 
C um  enim  latera  A D,  D B , aqualia  fmt  lateribus  L D , 
D Cj  - ty  unguli  ad  D,  didis  lateribus  contenti  f quales  ; 

. rur.t  Lafs  A 13,  E C , cqttalss , & angulus  C E D,  angulo 
B A D,  hoc  ef,  angulo  C A D,(qs:alis.  Quare * A C, (quale 
erit  tpts  E C»  *'CC  cj.  , i f J > A 13* 

DEINDE  Jhf  latera  A B,  A C,  aquali  1 , d? recta 
AD.  fraus  bafin  1>  C,  tnD,  diuidat  angulum  B A C»  bifa- 
riam; 
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riam  . D ico  fomentum  DC , f quale  tjf»  fomento  D B. 
Cum  enim  latera.  AD.Ali,  aqualia  fint  lateribus , A D, 
AC ,vtrumqtee  vtriqu«,& adghli  quoque  ad  A , centeni  i di- 
tiis lateribus  aequalt s per  byposbejln  , ierunt  br.fcs  iSD, 
D C,  aequales. 


THEOR.  13.  PROPOS.  20. 

OMNIS  trianguli  duo  latera  rcli- 
iuo  funt  maiora  j quomodocunque  ai- 
umpta . 


B C. Producatur  vnu  exiliis,  vt  C A, 

vfquc  ad  D,  b fitque  rc&a  A D,xqua-  — 

lis  alteri  lateri  non  produGo  A B , Sc 

ducatur  reda  DB.  Quoniam  igitur  duo  latera  A B,AD, 

xqualia  inter  fc funt', per  hypothcfin  , «erunt  anguli 

A B D,AD  B,  xquales  inter  fc:Eit  autem  angulo  A&D, 

<•  maior  argulus  C B D.Igitur  & angulus  C B D , maior 
erit  angulo  A D B.In  triangulo  ergo  C B D, latus  C D, 
oppofitum  maiori  angulo  C BD  ,«  maius  erit  latere 
B C,quod  minori  angulo  CDB,  opponitur . Cum  igi- 
tur duo  latera  A B,A  C,fimul  xqualia  fint  ipfi  C D , ( fi 
enim xqualibus  AB,  A D,commune addatur  AC,  f liet 
tota  xqualia;nimirum  linea  compofita  ex  A B,AC,&  li 
nca  compofita  ex  A D,  A C, ) erunt  quoque  latera  A B, 
A C,fimul  maiora  latere  B C.  Eodem  modo  demonftra- 
bitur  , quxlibct  alia  duo  latera  maiora  ede  reliquo  . 
Quare  omnis  trianguli  duo  latera  reliquo  funt  maio- 
ra,&c.Quod  dcmonftrandum  erat, 

E X PROCLO. 

ALITER  hoc  theorema , a familiaribus  Hermis . cr 

Porphy- 


S I T triangulum  ABC.  Dico 
quxlibct  cius  <luo  latera,  nempe  A B, 
A C,  fimul  maiora  efle  reliquo  latere 
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» 9.  primi. 

b iC.fr imi. 
* 19. frimi. 

4 iC.fr imi. 

i P orphyrij  demonftratur.  nullo  Utere  producto,  huc  ratione. Sit 
probandum  duo  Utera  A B,  A C. trianguli  ABC.  maiora 
\ ejfe  latere  B C.  D iuidatur  angulus  B AC, 

idss  latenbus  contentus  * bifariam  per  re- 
ctam  A D . Quoniam  igitur  trianguli 
**  C D A,  latus  C D.  protractum  eft  ad  B, 

b erit  angulus  externus  B D A , maior  interno  & oppcfito 
C A Di  Igitur  cr  maior  angulo  B A D.  Quare  in  triangulo 
A B D, larus  A B,  maiori  angulo  A D B,  oppofitum c maius 
ertt  Utere  B D.quodmmm  angulo  BAD,  opponitur.  Eadem 
ratione  ojiendetur,  latus  A C,  matus  e(ft,quam  C D,  quia 
angulus  C D A.  d maior  eft  angulo  BAD.k  ejl , angulo 
C A D,  crc.  Quamobrem  duo  luter  a AB,  AC , motor  a erunt 
latere  B C.  E .dcrnque  eft  ratio  quorum  cunque  duorum  late 
rum,fi  angulus  tpfis  comprehenfus  bifariam  fucetur  . 

21, 

THEOR.  14.  PROPOS.  ai. 

SI  fuper  trianguli  vno  latere,  ab  ex- 
tremitatibus duae  redae  lineae  interius 
conflitut$  fuerint}  hae  conftitut*  reli- 
quis trianguli  duobus  lateribus  mino- 
res quidem  erunt,  maiorem  vero  angu- 
lum continebunt. 

I N triangulo  A B C,fuper  extremitates  B ,&  C,late 
ris  B Centra  triangulum  conftituantur  dux  re&x  linex 
A.  B D , C D,  in  pun&oD  , concurrcn- 

tcs.Dico  B D,t  D,fimul  minores  ede 
duobus  lateribus  B A,  C A.  Gmul;  At 

* >0  primi. 
(4.  fron. 

® ^ vero  angulum  B D C,  maiorem  angu 

lo  B A C. Producatur  enim  altera  lineatum  interiorum, 
nempe  B D,’ad  pun&um  E, lateris  C A.  Quoniam  igitur 
in  triagulo  B A E, duo  latera  BA,A  E ,*  maiora  funt  la- 
tere B E,fi  addatur  commune  E C,1  erunt  B A,  A C,  ma 
i ora , quam  B E , E C.  Rurfus  quia  in  triangulo  C E D, 
1 duo 
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duo  latera  C E , E D,»  maiora  funt  latere  CD;(i  com- 
mune apponatur  DB,i>  erunt  C E , E B,  maiora  , quam 
C D,DB.Oftenfum  vero  iam  fuit,  A B,C  A,  maiora  cf- 
fe,quam  B E,E  C.  Multo  igitur  maiora  erunt  B A,C-  A, 
quam  B D,  C D,quod  primo  proponebantur  . Pr^tcrca, 
quoniam  angulus  B D C, c maior  cfl  angulo  DEC,  ex- 
ternus interno;  & angulus  DEC,  angulo  B A C,  maior 
quoque  cft.candcm  ol>  caufam;  Erit  angulus  B D C,mul 
to  maior  angulo  B A C;  quod  fecundo  proponebatur. Si 
igitur  fuper  trianguli  vnolatcre,ab  extremitatibus, &c. 
Quod  erat  ofte ndendura  . 

* JO . primi. 
b g-.pron. 

c iG .primi, 

S C H 0 L I V M. 

§ly  A M reBe  Euclides  dixerit , duas  illas  lineas  intra 
triangulum  c onjhturns  ,dua  debere  ab  extremitatibus  vnius 
lateris,  aperte  intelligi  pote/l  ex  eo, quod  mox  ex  Proclo  demon 
fleabimus i in  triangulis  videlicet  rell  angulis,  vel  etiam  am- 
blygontjs , intra  triangulum  conflitui  pojfc  duas  lineat  fuper 
vnum  latus  circa  angulum  reelum , vel  obtufum , quarum 
quidem  vna  ab  extremitate  didi  lateris,  ait  er  a vero  a quouss 
puncio  prope  aliud  extremum  latens  eiufdem  educitur  , qua 
maiores fint  reliquis\duobus  trianguli  lateribus.  Item  m rnan 
gulis  fcalenis  eodem  modo  fuper  maximum  latus  dum  retias 
intra  triangulum  conftttut poffe , qua  minorem  comprehen- 
dant anguium,  frc. 

EX  PROCLO. 

, « ^ ^ 

SIT  triangulum  habens  exempli  gratia  angulum  ABC, 
obtufum.Dico  ab  extremo  C,  <5*  a quouis  punito,  nempe  a D. 
prope  aliud  extremum  B,  lateris  B C,  duci  pcfjc  duas  lineas 
intra  triangulis  ad  aliquod  pun  A, 

Bum , qua  maiores  fint  duobus 
lateribus  B A , A C.Ducatur  \ 
enim  reBa  D A : Et  quoniam  V\. 

in  triangule  A B D,  duo  anguli  \ \ 

ABD.AD  B,d  minoret  fur,  t D ^ 

duobus  redis  -,  Ponitur  autem  A B D,  maior  redo,  nempe  obtu 

futi 

i 
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* 1 ? primi. 
b j. primi. 


1 io  primi. 


fkti  ent  A D 3 ,i 

Quare  latus  A D.  * ■ 

Latere  A B.  Ex  D A. 1 

da "ter  recia  D £>  *'fW 
- A B,  E'  nhqua  Lsssaa . 

foriam  dissidatur  m F-  Sugitur  ab  extretaso  C , ad 


i 20- primi. 


* g pron. 


{ 3 -primi. 


j mr  .s/  M»  f . 0«  t£Umr  •*'  f^araammw  w r — ■ 

tuicx.ur  C F,  erum  dus  luse*  recti  eomshtmta  CF.Z) 
triangulum  maiores  barbas  luteribus  B A,  A C . £ 
ensm  in  triangule  A F C, duo  latera  AF,  fC,  d x»«c 
latere  A C ; £,?  A/na  rea*  A F . epj*  F E,  squalis, 
flrucuonetni  erunt  C F,  f"  £,  maserts  quoque  latere  i 
igitur  equuli*  addamur  £ D.  (j*  ^ B,  /f«»f  C . 
« maiora  lateribus  C A,  A B.  Qurdeflpropofltum .% 
ad  F,«r  B. extremo  recr * duceretur,  effient  diu  rea s i 
/x  C F , B F,  minora  disceus  luteribus  C A»  A B , vt 
des  dem:ujir*Mit . 

R y R S V S fit  tn  ungulum  fex! eoum  A B C.aeh 
maximum  BC  , m mimum  A B.  Ex  B C , • auferat» 
K squalis  reas  A B,  & ducatur  A D» 

ad  rutus  punctum  quodlibet , ut  ad. 

jj jj  c extremo  C,  recta  ducatur  C E.  Cnt 

igitur  erunt  tnrra  triangulum  das 
I C £ , D E , qus  minerem  angulum  compi  e h indunt  tt,  • 
efficiunt  duo  latera  AB,  AC.  Cum  enim  duo  ijfll 
i s. primi.  \ B D,  aqualia fmt,  i erunt  duo  anguis  BAD.BUJf 
h tC  primi.  lesiSed  B D A,  angulus  k maior  ep  angulo  C EDa* 
1 tur  erit  fr  angulus  B A D,  angulo  C E D Quarint»* 
ior  erit  totus  angulus  3 A C, angulo  C E D;  Qgpdepp 
tum . ltf  ctt  igitur  Euclides  monuit , duas  lineas  intrs  tni 
lum  confiunt  as  educi  debere  ab  extremis  punctis 
ris , vt  minores  ust  duobus  reliquis  trsangna 

bus,  maiorem  vero  complectantur  angulum.  Alias  tnn*p 
Jstio  vera  non  effiet , vt  iam  eft  demonfiratum. 

V ERVM  de  i onft it  ut  ione  duarum  Itnearumiat"* 

gulum.qus  maiores  fint,  vel  {quales  dswbuslatsnm.r 
of: cademus  ex  Pappo  ad  propos.  qg.  busus  hb. 


PRO^ 


Jj  J B E R I.  ^2  i25? 


PROBL.8.  PROPOS.  22. 


tribus  re&is  lineis,  quae  funt  tri- 
JT^s  datis  redis  lineis  aequales  , trian- 
*j£^l um  conftituere.  Oportet  autem  duas 
^^iqua  effc  maiores  omnifariam  fum- 
quoniam  vniufcuiufque  triangu- 
y duo  latera  omnifariam  fumpta  rcli- 


'"10 funt  maiora. 


: m i RES  line®  redx  dat®  fint  A , B , & C , quarum 
t ^.-.^^bctdu®  reliqua  fint  maiores ,(  Alias  ex  ipiis  non 
'V.  **!etconAitui  triangulum , vt  conAat  ex  propof.  io. 
j • ua  oAcnfum  fuit, duo  qu^uis  latera  trianguli  reliquo 
maiora  . )oportcatquc  conflrucre  triangulum  ha- 
s tria  latera  tribus  datis  lineis  ecqualia.  Ex  aflumpta 
raquauisDE,  infinit^  A— O 

* * ^--«rnitudinis  i abfeinda 


^ ^ reda  DF,  xqualis  re- 
A;  Et  ex  reliqua  F E, 
i*5*  .jrfa  F G , xqualis  red® 


* cx  reliqua  G E , rc- 

H,xqualis  re«ftx  C 


c.or, 


Deinde  centro  F,intcrualIo 


;.oFD, circulus  dofer  ibatur  D I K : Item  centro  G, 


■» " j,;:ruallo  autem  GH,  alius  circulus  deferibatur  HIK, 
^^^nirneccffario  priorem  fecabit  in  pundis  I , & K , ( cum 

dnv  F n.f»  14  nnnjntiir  F ft  • fi 


du®  F D^G  H,  maiores  ponantur  reda  F G j fi  ex 
, 'y»fumatur  reda  F L,  xqualis  ipfi  FD:&cxGD,  re- 


__  xqualis  ipfi  G H,  cadet  pundvim  M,inter  L,  & 

*-i***i  Si  namque  M,  caderet  in  L,pundum  , cflentGL.FL, 
GH, & FD,  xquales  


F Gs  Si  vero  M,  caderet 
G ,&  L,cflcntce  Jcin  due 
uim*  V»GM, hoc  eft,  D F , G H , * 
. iorcs  reda  FGjquorum 
” umqjeft  contra  bypothe- 


fin ,) 


22. 


1 5*  fritni. 


. 


• IjJef. 
k t-pron. 
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fin.)Id  quod  cx  appofitis  figuris  apparet.;  cx  quoru  quo- 
libet,nimirum  c x K, ducantur  ad  punda  F,G,rcdx  KF, 

KG,  faCtumquc  erit  triangu- 
lum FGK, cuius  latera  (fico 
xqualia  cfic  datis  redis  A,B,& 
C.Cum  enim  reda  FK., 1 aqua- 
lis fit  redx  F D,&  reda  A,  per 
conftrudioncm  eidem  FD,  ae- 
qualis ; t>  erit  latus  FK,  redx  A , xquale . Rurfus  quia 
G K , xqualis  cft  ipfi  G H,  & reda  C,  eidem  GH;  erit 
quoque  latus  GK,  redx  C,xqualc  : Pofitum  autem  fuit 
per  conftrudioncm  , reliquum  latus  F G,  rcliqux  red.e 
B,  xquale. Omnia  igitur  tria  latera  F K,  F G,  G K,  tri- 
bus datis  redis  A,B,C,  xqualia  funt . Conftituimus  er- 
go cx  tribus  redis  lineis,  qux  funt  tribus  datis  redis  li- 
neis xquales, triangulum  : Quod  faciendum  erat. 


P R A X I s. 


S V M AT  V R reti*  D E,  aqualis  cuicunque retiarum 
datarum . nempe  ipfi  B.quam  nunc  volumus  ejfie  bafimDein- 
^ de  ex  D , ad  internatium  retia 

yrC  A».  ■ — ^ A.arcus  defcribatur-ltemex  E, 
p e»-— « ad  tnteruaUum  retia  C, alter  ar- 

cus fecans  priorem  inF . Si  icitur 
ducantur  retia  DF,E¥,fatium  erit  triangulum  habens  tria 
latera  aqualia  tribus  datis  lineis. Erit  enim  latus  DF, aqua- 
le' retia  A. propter  intervallum  tpfius  A .ajfumptum:  latus 

E F,  ipfi  C,  propter  ajfumptum  tnteruaUum  Ci  DE,  vero  la- 
tus,acceptum  eftrttia  B, aquale,  ab  initio . 

SCHOLIVM. 

HAC  arte  cuicunque  triangulo  propofito  alterum  prorfus 
aquale  & quoad  latera , angulos/fj , & quoad  aream  ipfius , 
Jz  A conJhtuemus.su  namqi  triangulum 

quodcunque  ABC , cui  aquale  om  • 
ni  ex  parte  e fi  confiruendum.  Intelli - 
go  eius  latera , tanquam  tres  lineas 

retiae 


Jz  A 
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redas  fi  At  as  A R,  LC,  CA,  quarum  qualibet  dua  - matcrts 
funt  reliqua.  Deinde  fume  redam  D E , aqualem  vni  /areri, 
nempe  L C;  (yaD,  interuallo  Uteris  A B . arcum  defer i- 
be.item  alium  ex  E,  interuallo  reliqui  lateru  C A , qui  prio- 
rem fecet  in  F , &c. 

PROBL.  9.  PROPOS.  23. 

A D datam  redam  lineam , datum- 
que ineapundum  , dato  angulo  redi- 
lineo  arqualem  angulum  redilineum 
conftituere . 

DATA  re£h  Iit  AB,  datumque  in  ea  punfium  C, 
& datus  angulus  D E F.  Oportet  igitur  adrc&am  AB, 
in  pundio  C , angulum  conftituere  squalem  angulo  E. 
Sumantur  in  redis  E D , E F , duo  punctu  vtcunque  G , 
H,  quxrc&aGH,connc&antur  : Deinde  t,  conftitua- 
tur  triangulum  C I K,  habens  tria  latera  xqualia  tribus 
re&is  EG,GH,HE,ita  vt  CI, 
xqualc  fit  ipfi  E G*,&  CK,ip- 
fi  EH^IK,ipfiGH.(Quod 
facile fict,fi  CI  , fumatur  x- 
qualis  ipfi  EG;&  C L , ipfi 
EH,&  IM,  ipfi  GH.  De- 
inde ex  centris  C,&  I,  inter- 
uallis  vero  C L,  & I M , cir- 
culi deferibantur  fccantcs  fefe  in  *v, &c  ) Dico  angulu 
C , squalem  cflc  angulo  E.  Quoniam  enim  duo  latera 
CI,  CK,  xqualia  funt  duobus  lateribus  EG,EH,vtrum- 
que  vtrique  , £c  bafis  I K,  bafi  GH,  per  conftruttioncm; 
t erit  angulus  C , angulo  E , squalis  . Effecimus  igicur 
angulum  ad  C,  squalem  angulo  E,&c.  Qupd  facere 
oportebat . 

P R A X 1 S. 

NON  differt  huius  probi  t matis  praxis  ab  illa,  quam  in 

J 2 prace- 


zo.frnr,  1. 


23. 


22  primi. 


< X.  primi. 


• t.  primi. 


24. 


* 2 3. primi 
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prece  dente  problemate  tradidimus  j propterea  quod  triangu- 
lum confiituere  oportet  aquale  alteri  triangulo , vt  angulus 
dato  angulo  aqualis  exhibeatur , vt 
perspicuum  efi  Facilius  tamen  hac 
arte  problema  efficies.  Sit  linea  data 
A B,  punilumque  in  eaC,&  angulus 
H datus  E . Centro  igitur  E , & tnter- 
j ualh  quouis  arcus  defcnbatnr  G H } 
Eodcmijj  interuallo  ex  centro  C,  arcua 
dsficribatur  I Kyfisimaturq'.  beneficio  circini  arcus  IK,  arcui 
G H,  aqualis . Refla  enim  dufta  CK, faciet  angulum  ad  C, 
aqualem  angulo  E.  Nam  fi  ducerentur  refla  IK,  GH,  ajfent 
ipfa  aquales, propterca  quod  circino  non  variato  vtramq;  di - 
ftantt am  I K,G  H,  aceepimus.Cum  ergo  & duo  latera  IC, 
C K.aquaha fine  duobus  G E,  E H,  ob  aqualia  infernalia, 
quibus  arens  fiunt  dcfcnpti  i * erunt  anguli  I C K , GEH , 
aquales . 

C ALT  ERV  M qua  ratione  ex  punUo  extra  datam  re- 
ftxm  prepofito  refla  duci  pejfit.qua  cum  data  refla  angulum 
confit  itu  at  dato  angulo  refltlineo  aqualem, docebimus  adpro- 
pofi.31.huuu  lib. 

THEOR.  15.  PROPOS.  24. 

S I duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  aequalia habuerint , vtrumque 
vtrique, angulum  vero  angulo  maiorem 
fub  aqualibus  redis  lineis  contentum : 
Et bafinbafi maiorem  habebunt. 

D V O latera  AB,  AC,  trianguli  ABC , arquatia  fint 
duobus  lateribus  D E , D F , vtrumque  vtrique,  nempe 
A B,  ipfi  D E , & A C,  ipfi  D F*  Angulus  vero  A,raaior 
fit  angulo  E DF.  Dico  bafin  BC,  maiorem  efle  bafe  E F. 
Ad  lineam  enim  DE,  ad  ciufqi  punftum  D, b conftitua- 
tur  angulus  E D G,  aequalis  angulo  A j ( cadetque  refia 
D G,  extra  triangulum  D E F,cum  angulus  EDF, minor 
ponatur 
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ponatur  angulo  A ) 1 ponatur- 
que  D G, aequalis  ipfi  D F,  hoc 
eft,ipfi  A C . Dutia  deinde  re- 
da E G,  cadet  ea  aut  fupra  re- 
dam E F;  aut  in  ipfam , aut  in- 
fra ipfam.Cadat  primum  fupra  - p 

E F,du  caturquc  reda  F G.  Quia  ergo  latera  AB,  AC, 
aequalia  funt  lateribus  DE,DG,vtrumquc  vtriquc,&  an 
gulus  A, aequalis  angulo  ED  G,  per  conftrudioncm  ; 
b Erit  bafis  BC,bafi  EG,a:qualis . Rurfus  quia  duo  late- 
ra DF,DG,  inter  fc  funt  aequalia  erunt  anguli  D F G, 
DGF,  xqualcs  : Eft  autem  angulus  DGF, d maior  angu- 
lo EGF.  Igitur  Sc  angulus  D F G » eodem  angulo  EGF , 
maior  erit  Quare  multo  maior  erit  totus  angulus  EFG, 
eodem  angulo  EGF  . In  triangulo  igitur  E F G , « maius 
erit  latus  E G,  latere  EF.  Eft  autem  oftcnfum  EG, ^qua- 
le cflc  ipfi  BC.Maior  igitur  erit 
quoque  BC,quam  EF.  Quod  cft 
propofitum . 

CADAT  deinde  E G,in 
ipfam  E F . Et  quia  rurfus  , vt  p « 

prius, bafis  E G, 1 squalis  eft  bafi  BC  : Et  E G , ,,  maior 
quam  E Fjcrit  & B C,  maior, quam  E F , quod  cft  pro- 
pofitum . 

CADAT  tertio  E G, infra  E F,  producanturquc  re 
d.r  D F,DG,vfquc  ad  H,&  I,  & ducatur  reda  FG.Erit 
autem  rurfus , vt  prius,  - bafis  E G , bafi  B C , squalis  . 
Deinda  cuia  duo  latera  D F,DG,  xqualia  funt  inter  fe, 
per  conftrudionem , , erunt 
anguli  GFH,FGI,ir.frabafin 
FG , xqualcs : Eft  autem  an- 
gulus F G I , * maior  angulo 
F G E . Igitur  Sc  angulus 
GFH, eodem  angulo  F G E , 
maior  crit.Quare  multo  ma- 
ior erit  totus  angulus  EFG,eodc  angulo  FGE.  In  trian- 
gulo ergo  E F G, : maius  erit  latus  E G,  latere  E F . Eft 
autcrn oftenium  £G, xquale efle  ipfi  BC.  Maior  igitur 
erit  quoque  B C,  bafis  bafi  EF.Si  igitur  duo  trtan- 

I j gula 


» j .primt. 

b primi. 
c s.  primi. 
d 9. primi. 

'if. primi. 

( 4.  primi. 

I g.pron. 

1 

h .f.. primi. 

* s. primi. 

k p.protk 

I I p. primi. 


•y.pron. 

* tC.prtm\ 
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gula  duo  latera  duobus  lateribus,  &c.  Quod  erat  often- 
uendum . 

SCHOLIVM. 


S 1 quis  forte  roget,  eur  in  4. pmpofitione  Euclides  ex  eo , 
quod  duo  later uunius  trianguli  aqualia  fint  duobus  lateribus 
alterius  trianguli,vtrumque  vtrique , & anguis  contenti  di- 
ti it  lateribus  aquales, conclu ferit  non  folum  squalitatem  ba- 
Jium,  verum  etiam  triangulorum,  & reliquorum  angulorum; 
htc  autem  ex  eo, quod  duo  latera  vmus  trianguli  aqualia  fint 
duobus  lateribus  alterius  trianguli,  vtrumq,  vtrique, anguli 
vero  lateribus  illis  ccmprehenfi  inaquales , colligat  tantum 
tnaquahtatem  bafium,non  autem  triangulorum,  (j»  reliquo- 
rum angu' orum  : Huic  refundendum  eft , nece ff 'ario  id  ab 
Euclide  peritifftmo  Geometra  ejje  fatlum . A’  am  ex  antece- 
dente hwus  theori  matis  femper  confquitur  baftum  inaqua- 
htas.ita  vt  bafts  illius  trianguli, cuius  angulus  cvntentu*  la- 
teribus ajfumpris  eft  maior, fuperet  baftn  alterius,  cuius  angu- 
lus minor  exiftit , vt  demonftratum  eff ; non  autem  necejfe 
eft  i triangulum  illud  maius  hoc  ejfte . Vt  enim  clarijfime  ex 
Proclo  dtmmfirabimus  ad  propofgy. huius  primi  libri,  T rid 
gulum  materem  habens  angulum  aliquando  aquale  eft  trian 
gulo  minorem  habenti  angulum , aliquando  vero  minus  eo- 
dem , CT aliquando  maiu< , Non  igitur  potuit  in  vruuerfum 
inferri,  ex  eo , qtlod  angulus  vmus  trianguli  maior  eft  angulo 
alterius,  triangulum  etiam  matus  effe,cum  modo  aquale fit , 
modo  minus , & modo  matus.  Id,  m dici  poteft  de  angulis  reli- 
quis. N am  in  prima  figura  huius  theorematis  angulus  ABC, 


minor  eft  f mper  angulo  T)  E F ,• 
cum  angulus  DEG,  ( qui  squalis 
eft  per  4 propof.  angulo  A1JC  ,J 
, minor  fit  eodem  angulo  D E F , 
pars  toto.  In  fecunda  autem  figu- 
ra,exiftit  quidem  angulus  ABC  , 
angulo  DEF,  aqua  lis, per  t.propof  At  vero  angulus  AC  B, 
n.inrr  efi  anguli  "DTE , cu  n ang^us  DFE  , ^ mater  fit  an- 
gulo D GF.  externus  inte  n » , & oppoftto ; angulus  DGF, 
aqualis  fit  angulo  A C B . In  tertia  denique  figura  angulus 

ABC. 


a 


Dii 


1 
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ABC,  maior  quidem  eft  angulo 
D E F , propter  e a quod  angulus 
DtG.f  aqualis  exiftens  per  4. 
prope/  angulo  ABC ,)  , motor  fit 
eodem  angule  D E F,  totum  parte: 
Sed angu'us  ACB  , minor  eft  a>i- 


FG 


guh  D F E . Nam  fi  reda  E F , producatur  fecans  rcBam 


DG,  in  K,fiet  angulus  DFE, 
b maior  angulo  DHL,  exter- 
nus interno  i Ejf  autem  & un- 
gulus DK  E , maior  adhuc  an- 
gulo  D G E,  externus  quoque 
tntemo.Jy  oppofiro.  Multo  tgi~ 
tur  maior  erit  angulus  DFE , 


angulo  D G E , qui  per  4.  prope/,  aqualis  eft  angulo  ACB 
Quare  neque  certi  quscquam  cclltgs potuit  de  inaqualttate  re 
liquorum  angulorum, cum  modo  vnus  altero  fit  maior , modo 
minor,&  modo  aqualis . 


THEOR.  irf.PROPOS.  25, 


SI  duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  aequalia  habuerint , vtrunj- 
quc  vtrique,  bafin  vero  bafi  maiorem : 
Et  angulum  fub  aequalibus  redis  li- 


neis contentum  angulo  maiorem  ha- 


bebunt 


DVO  lateri  AB, AC, trian- 
guli ABC,  aqualia  fint  duo- 
bus lateribus  D F.,  D F , trian- 
guli D E F,  vtrUmque  vtrique  , 
hoc  eft , A B.ipfi  DE  ,& AC*  „ 
ipii  D Fj  Bafis  autem  B C,ma-  ** 


' | 7 — — — 7 

ior  fit  bafc  E F . Dico  artgulum  A , maiorem  ellc  angu- 
lo D.  Si  enim  non  cA  angulus  A,  maior  angulo  D , erit 

1 4 vel 


* g.pron. 


b 16. primi. 
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* 9,  primi. 

b iC. primi, 
e ip. primi- 

* id. primi- 

Vorphyrij  dcmonjlratur,  nullo  lutere  producto. hae  ratione. Sit 
probandum  duo  latera  A B.A  C. trianguli  ABC.  maiora 
A tjft  latere  B C.  D iuidatur  angui  ut  B AC, 

idit  latertbut  contentus  * bifariam  per  re - 
1 Oi.  cr<anj  AD.  Quoniam  igitur  trianguli 
® ^ CDA,  latus  C D,  protractum  efi  ad  B, 

b erit  angulus  externus  B D A , maior  interno  fr  oppofito 
C A D,  Igitur  fr  maior  angulo  B A D.  Quare  in  triangulo 
A B D, larus  A B,  maiori  angulo  A D B.  oppofstum c maius 
erit  latere  B D.quodmtnvrt  angulo  BAD,  opponitur. Eadem 
ratione  ojiendetur,  latus  A C,  maius  effe,quam  C D,  quia 
angulus  CDA,11  maior  ejl  angulo  B A D , hoc  efi , angulo 
C A D , CT  f • Qaa  mobrem  duo  latera  A B.  AC.  maior  a erunt 
latere  B C.  E .idemque  efi  ratio  quorumcunque  duorum  lote 
rum.fi  angulus  ipfis  comprekenfus  bif  'artam  fecetur  . 

21, 

THEOR.  14.  PROPOS.  ax. 

S I fuper  trianguli  vno  latere,  ab  ex- 
tremitatibus duae  re&3c  lineae  interius 
conftitut$  fuerint;  hae  conftitutae  reli- 
quis trianguli  duobus  lateribus  mino- 
res quidem  erunt , maiorem  vero  angu- 
lum continebunt. 

IN  triangulo  A B C,fupcr extremitates  B,&  C.late 
r is  B Centra  triangulum  conftituantur  du*  redae  lineae 
A b D , C D,  in  nundo  D , concurren- 
tcs.Dico  B D,C  D,fimul  minores  efle 
/r  duobus  lateribus  B A,  C A,  limuli  At 

t to  primi , 
i+.fron. 

® C vero  angulum  B D C,  maiorem  angu 

lo  B A C. Producatur  enim  altera  lineatum  interiorum, 
nempe  B D,*ad  pundum  E,lateris  C A.  Quoniam  igitur 
in  triagulo  B A E, duo  latera  BA,A  E maiora  funt  la- 
tere BlE,fi  addatur  commune  E C,'  erunt  B A,  A C,  ma 
iora , quam  B E , E C.  Rurfus  «juia  in  triangulo  C E D, 

duo 

w bJLUL2_L  i»7 


duo  latera  CE,ED„  maiora  funt  latere  CD;li  com- 

‘J0.  primi. 

mune  apponatur  D B , !>  erunt  C E , E B,  maiora  , quam 

° +.pron. 

C D,D li.Oftcnfum  vero  iam  fuit,  A B,C  A,  maiora  cf- 
l'c,quam  B E,E  C.  Multo  igitur  maiora  erunt  B A,C  A, 
quam  B D,  C D,quod  primo  proponebantur  . Pr$ tcrca, 
quoniam  angulus  B D C,  ‘ maior  cft  angulo  DEC,  ex- 

c it/. primi, 

ternus  interno*  & angulus  DEC,  angulo  B A C,  maior 
quoque  cft.candcm  ob  caufam;  Erit  angulus  B D C,mul 
to  maior  angulo  B A C;  quod  fecundo  proponebatur. Si 
igitur  fuper  trianguli  vnolatere,ab  excremitatibus.&c. 
Qi^od  cratoftcndcndurn  . 

S C H 0 L I V M. 

gj'  A M reffe  EucI  ides  dixerit , duas  illas  linttu  intra 
triangulum  c onflitutas,  duci  debere  ab  extremitatibus  vnitss 
l at  eris,  aperte  intelligi foteft  ex  ecquod  mox  ex  Prodo  demon 
flr  abimus  i in  triangulis  videlicet  reli  angulis,  vel  etiam  am- 
blygomjs,  intra  triangulum  conftttui  pojfc  duas  lineat  fuper 
vnum  latus  circa  angulum  retium , vel  obtufum , quarum 
quidem  vna  ab  extremitate  didi  lateris,  ait  er  a vero  a queuts 

fundo  prope  aliud  extremum  lateris  eiufdem  educitur  , qua 
maiores fintreliquis\duobus  trianguli  lateribus.  Item  m tria» 
gulis  fcalenis  eodem  modo  fuper  maximum  latus  duas  redas 
intra  triangulum  conjlitut  pojfe , qua  minorem  comprehen- 
dant angulum,  frc. 

EX  PROCLO. 

SIT  triangulum  habens  exempli  gratia  angulum  A BC. 
obtufum.Dico  ab  extremo  C ,&a  quouis  punito,  nempe  a D, 
prope  aliud  extremum  B,  lateris  B C.  duci  pojje  duas  lineas 
intra  triangula  ad  aliquod pun  A 
dum , qtu  maiores  fint  duobus 
lateribus  B A , A C. Ducatur 
enim  reda  DA  : Et  quoniam  Y \ 

in  triangule  A B D,  duo  anguli  ^ \ 

» 

, j 

ABD.ADB."  rumores  fur.t  B 5 ^ 

d i6.primi.^ 

n 

l 

duobus  reditiPonitur  autem  A B D, maior  redo,  nempe  obtu 

fusf 
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* io  primi. 


H 20. primi. 


* 4.  pron. 
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fusi  frit  A D B , minor  re  fio 
ideo  que  minor  angulo  A B D. 
Quare  latus  AD,*  maius  erit 
latere  A B.  EjtDA,b  ab  fun- 
datur refla  D E,  e qualis  refla 
A B,-  Er  reliqua  linea  A E,c  bi 
fariam  diuidatur  in  F-  Si  igitur  ab  extremo  C , ad  F,  refla 
ducatur  C F,  erunt  diu  linee  recte  conii  it  ute  C F,  D F,  intra 
triangulum  m.uores  duobus  lateribus  B A , A C . Quoniam 
enim  tn  triangule  A F C, duo  later  a A F,  F C,  d maiorafunt 
latere  A C ; E fl  autem  recta  A F,  tpfe F E,  equatis.per  con- 
firuct tonem;  erunt  C F,  F E,  maicros  quoque  latere  C A.  St 
igitur  equalta  addantur  F D,  & A B,  fient  recte  C F,F  D, 
c maiores  lateribus  C A,  A E.  Quod eft  propofitum  Quod  fi 
ad  F.f.v  B, extremo  recta  duceretur,  effent  dite  recte  confli  tu 
te  C F , B F,  minores  duobus  lateribus  CA.AB.v/  Eucli- 
des demonjirauit . 

R V R S V S fit  triangulum  fcalenum  A B C, cuius  latus 
maximum  B C ^minimum  Ah.  ExhC  , 1 auferatur  B D, 
\ squalis  tecte  A B,  & ducatur  A D .recta, 

ad  cuius  punctum  quodltbet  ,vt  ad  E , ab 
extremo  C,  recta  ducatur  C E.  Con/htute 
igitur  erunt  intra  triangulum  due  linee 
'|  C E,  D E,  que  minorem  angulum  comprehendunt  eo,  quem 
efficiunt  duo  latera  AB,  AC.  Cum  enim  duo  latera  B A , 
8 S. primi.  | B D,  aqualia  fint,  t erunt  duo  anguli  BAD.fi  DA.equa- 
h tC  primi,  lesiSedh  D A .angulus*  maior  eji  angulo  C E D. Maior  igi 
tur  erit  fy  angulus  B A D, angulo  C E D. Quare  multo  ma- 
ior erit  totus  angulus  B A C, angulo  C E Di  Quod  eftpropofi 
tum.Rectt  igitur  Euclides  monuit, duas  lineas  intra  triangu 
Ium  conflit  ut  as  educi  debere  ab  extremis  punctis  vnius  late- 
ris , ut  minores  quidem  fuit  duobus  reliquis  trianguli  lateri- 
bus,maiorem  vero  complectantur  angulum.  Alias  entmpropo 
fitio  vera  non  effet , vt  iam  efl  demonflratum. _ . 

V E R V M de  conflit  ut  ione  duarum  linearum  intra  trian 
gulitm.que  maiores fint , vel  ( quales  duobus  lateribus,  plura 
efccndemus  ex  Pappo  ad  propos.  3+.  humi  lib. 


PROBL. 


Ir  J B E K I.  ^ ii? 


PROBL.  8.  PROPOS.  22. 

EX  tribus re&is lineis, quae  funt  tri- 
bus datis  redis  lineis  aquales  , trian- 
gulum conftituere.  Oportet  autem  duas 
reliqua  effc  maiores  omnifariam  fum- 
ptas:  quoniam  vniufcuiufque  triangu- 
li duo  latera  omnifariam  fumpta  reli- 
quo funt  maiora . 

TRES  lincx  redx  datx fint  A , B , & C , quarum 
quxlibetdux  reliqua  fint  maiores , ( Alias  ex  ipus  non 
pofictconfiitui  triangulum , vt  confiat  ex  propof.  10. 
in  qua  oftenfum  fuit, duo  qu^uis  latera  trianguli  reliquo 
cfle  maiora  . )oportcatque  conftrucre  triangulum  ha- 
bens tria  latera  tribus  datis  lineis  xqualia.  Ex  aflumpea 

reda  quauis  DE,  infinit£  A — G' 

magnitudinis  1 abfeinda 
tur  reda  DF,  xqualis  re- 
dx A;  Et  ex  reliqua  F E, 
reda  F G , xqualis  redx 
B-,  & ex  reliqua  G E , re- 
da G H, xqualis  redx  C . Deinde  centro  F , intcruallo 
“Vero  F D , circulus  dofer  ibatur  D I K, : Item  centro  G, 
intcruallo  autem  GH,  alius  circulus  deferibatur  HIK, 
qui  neccfiario  priorem  iecabit  in  pundis  I,&K,(  cum 
enim  dux  F D,G  H,  maiores  ponantur  reda  F G j fi  ex 
F F., fumatur  reda  F L,  xqualis  ipfi  F D : & ex  G D , re- 
da G M,  xqualis  ipfi  G H,  cadctpundym  M,intcr  L,  & 
D.  Si  namque  M,  caderet  in  L,pundum  , cfientGL.FL, 
hoc  eft,  G H,  & F D,  xquales 
redx  F Gt  Si  vero  M,  caderet 
inter  G,&  Lyc(Ientce  Jcm  due 
F L,GM,  hoc  eft,D  F,  G H , 
minores  reda  F G j quorum 
vtrumqjefi  contra  hypothe- 

fin ,) 


22, 
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fin.)Id  quod  ex  appofitis  figuris  apparet.,)  cx  quoru  quo- 
libct,nimirum  c x K, ducantur  ad  punda  FjGjrcdx  KF, 

KG,  faCtumquc  erit  triangu- 
lum FGK,  cuius  latera  dico 
xqualia  eflc datis  redis  A,B,& 
C.Cum  enim  reda  FK, 1 aqua- 
lis lit  redx  F D,&  reda  A,  per 
conftrudioncm  eidem  F D , x- 
qualis  j t>  erit  latus  F K , redx  A , xquale . Rurfus  quia 
G K , xqualis  eft  ipfi  G H,  & reda  C,  eidem  G H ; erit 
quoque  latus  GK,  redx  C, xquale  : Politum  autem  fuit 
per  conftrudioncm  , reliquum  latus  F G,  rcliqux  redx 
B,  xquale. Omnia  igitur  tria  latera  F K,  F G,  G K,  tri- 
bus datis  redis  A,B,C,  xqualia  funt . Conftituimus  cr. 
go  cx  tribus  redis  lineis,  qux  funt  tribus  datis  redis  li- 
neis xquales, triangulum  : Quod  faciendum  erat. 

JP  R A X I S. 

S V M AT  V R refla  D E,  aqualis  cuicunque  retiarum 
datarum , nempe  ipfi  B , quam  nunc  volumus  e fi 'e  bafin ; D ein- 

de  ex  D , ad  interuailum  retia 
A, arcui  defer ibatwr  Item  ex  E, 
ad  interuailum  retia  C,  ait  er  ar- 
cus fecans  priorem  in  F.  Si  igitur 
ducantur  retia  DF.EV.fattum  erit  triangulum  habens  tria 
latera  aqualia  tribus  datis  lineis. Erit  enim  latus  DF, aqua- 
leretia  A, propter  interuailum  tpfius  A, ajfumptum:  friatus 
E F , ipfi  C,  propter  ajfumptum  interuailum  C;  DE,  vero  la - 
tui,  acceptum  eft  reda  B, aquale,  ab  initio. 

SCHOL1VM. 

HAC  arte  cuicunque  triangulo  propofito  alterum  prorfiu 
aquale  fr  quoad  latera,  angulostjj , fr  quoad  aream  tpfius , 
X conjlituemus.Su  namqi  triangulum 

'7K.  jv  quodcunque  ABC,  cui  aquale  om  • 
J Xj-  fll  \p  ni  ex  parte  eft  conftruendum.  Intelli - 
go  eius  latera , tanquam  tres  lineas 

reflat 
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reH tu  datas  AB,  BC,  CA,  quarum  qualibet  dua  • W/»/cr'J 
funt  reliqua.  Deinde  fumo  retiam  D E , aqualem  vni  lareri, 
nempe  BCi&ex  D.  interuallo  lateris  A B . arcum  defrri- 
bo.it em  alium  ex  E,  interuallo  reliqui  lateris  C A , qui  prio- 
rem fecet  inF,  C TC. 

PROBL.  9.  PROPOS.  23. 

A D datam  redam  lineam , datum- 
que ineapundum  , dato  angulo  redi- 
lineo  aequalem  angulum  redilineum 
conftituere. 

DATA  reda  fit  A B , datumque  in  ea  pundum  C, 
& datus  angulus  D E F.  Oportet  igitur  ad  redam  AB, 
inpundo  C , angulum  conftitucrc  xqualcm  angulo  E . 
Sumantur  in  redis  E D , E F , duo  puncta  vtcunque  G , 
H.  qua:  reda  G H,  conncdantur  : Deinde  h conftitua- 
tur  triangulum  C I K,  habens  tria  latera  xqualia  tribus 
redis  EG,GH,HE,ita  vt  CI, 
xqualc  fit  ipfi  E G;&  CK,ip- 
fi  E H$&  IK,ipfi  GH.fQuod 
facile  fict,fi  C I , fumatur  x- 
qujlis  ipfi  E G ; & C L , ipfi 
E H , & I M , ipfi  G H . De- 
inde ex  centris  C,&  I,  inter- 
uallis  vero  C L,  & I M , cir- 
culi  deferibantur  fccantcs  fefe  in  iv, &c  ) Dico  angulu 
C , squalem  cflc  angulo  E.  Quoniam  enim  duo  latera 
CI,  CK,  xqualia  funt  duobus  lateribus  EG,EH,vtrum- 
que  vtrique  , & bafis  I K,  bafi  GH,  per  conftrudioncmj 
, erit  angulus  C , angulo  E , xaualis  . Effecimus  igitur 
angulum  ad  C, aequalem  angulo  E,&c.  Qupd  facere 
oportebat . 

P R A X 1 S. 

NON  di  fert  Imius  problematis  praxis  ab  illa,  quam  in 

1 j prace- 


.jt.prnnt. 


23. 


b 22  primi- 


< /.  primi. 


• f.  primi. 


24. 


fc  2 3. primi 
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pracedente  problemate  tradidimus  ^ propterea  tjuod triangu- 
lum confutuere  oportet  aquale  alteri  triangulo , vt  angulus 
dato  angulo  aqualia  exhibeatur , vt 
perspicuum  eft  Facilius  tamen  hac 
arte  problema  efficies . Sit  linea  data 
A B,  punit umque  in  ea  C.&  angulus 
datus  E . Centro  igitur  E , &tnter- 
uallo  quouis  arcus  defcnbatur  G H } 
Eodcmijj  inter  uallo  ex  centro  C,  arcua 
defer ib at ur  I Kyfumnturtfi  beneficio  circini  arcus  IK,  arcui 
G H,  aqualis  • Reita  enim  duita  CK,  faciet  angulum  adC, 
aqualem  angulo  E.  Nam  ft  ducerentur  reita  IK,  GH,  effient 
ipfi  aquales, propter  ea  quod  circine  non  variato  vtramq ; di- 
ftants am  I K,  G H,  accepimus.Cum  ergo  duo  latera  IC, 
i C K, aqualia fint  duobus  G E,  E H,  ob aqualia  infernalia, 

' quibus  arcus  fun:  deferipti  i • erunt  anguli  I C K . GEH  , 
aquales  . 

C JE  T E R.  V M qua  ratione  ex  punilo  extra  datam  re- 
itum  prepofieo  refla  duci  peffiit,qua  cum  dat  are  fla  angulum 
confutuat  dato  angulo  rtlithneo  aqualem,  docebimus  ad pro- 
pofj  1 .huius  hb. 

THEOR.  15.  PROPOS.  24. 

S I duo  triangula  duo  latera  duobus 
lateribus  aequalia  habuerint,  vtrumque 
vtrique3angulum  vero  angulo  maiorem 
fub  aequalibus  re&is  lineis  contentum : 
Et  bafinbafi  maiorem  habebunt. 

D V O latera  AB,  AC,  trianguli  ABC , xqualia  fint 
duobus  lateribus  D E , D F , vtrumque  vtrique,  nempe 
A B,  ipfi  D E , & A C,  ipfi  D F*  Angulus  vero  A, maior 
fit  angulo  E DF.  Dico  bafin  BC,  maiorem  efle  bafe  E F. 
Ad  lineam  enim  DE, ad  ciufqj  pundum  D, b conftitua- 
tur  angulus  E D G,  xqualis  angulo  A ; (cadctquc  reda 
D G,  extra  triangulum  D E F,cura  angulus  EDF,minor 
ponatur 


B 


a.A 

F« 
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ponatur  angulo  A )*  ponatur- 
que  D G, aequalis  ipfi  D F,  hoc 
eft, ipfi  A C . Dutta  deinde  re- 
da E G,  cadet  ea  aut  fupra  re» 
dam  E F;  aut  in  ipfam  , aut  in- 
fra ipfam.Cadat  primum  fupra  " p 

EF,ducaturquc  reda  F G. Qiya  ergo  latera  A B,  AC, 
aequalia  funt  lateribus  DE,DG,vtrumquc  vtriquc,&  an 
gulus  A,nequalis  angulo  E D G , per  conftrudioncm  •, 
i»  Erit  bafis  BC,bafi  EG,a:qualis . Rurfus  quia  duo  late- 
ra DF,DG,  inter  fc  funt  aequalia  ; « erunt  anguli  D F G, 
DGF,  rqualcs : Eft  autem  angulus  DGF, d maior  angu- 
lo EGF.  Igitur  & angulus  D F G > eodem  angulo  E(jF  , 
maior  erit  Quare  multo  maior  erit  totus  angulus  EFG, 
eodem  angulo  EGF  . In  triangulo  igitur  E F G , t maius 
erit  latus  E G,  latere  EF.  Eft  autem  oftcnfum  EG,^qua- 
lc  efle  ipfi  BC.Maior  igitur  erit 
quoque  BC,quam  EF.  Quod  eft 
propofitum . 

CADAT  deinde  E G,in 
ipfam  E F . Et  quia  rurfus , vt 
prius,bafis  E G,  > aequalis  eft  bafi  BC : Et  EG,  „ maior 
quam  E Fjerit  & B C,  maior, quam  E F , quod  eft  pro- 
pofitum . 

CADAT  tertio  E G, infra  E F,  producanturquc  re 
dae  D F,DG,vfquc  adH,&I,  & ducatur  reda  FG.Erit 
autem  rurfus , vt  prius,  ■*  bafis  E G , bafi  B C , aequalis  . 
Deinda  cuia  duo  latera  D F.DG,  «qualia  funt  inter  fe, 
per  conftrudionem , i erunt 
anguli  GFH,FGl,inf ra  bafin 
FG , xqualcs : Eft  autem  an- 
gulus F G I , K inaior  angulo 
F G E . Jgitur  Si  angulus 
GFHjCodem  angulo  F G E , 
maior  crit.Qjjarc  multo  ma- 
ior erit  totus  angulus  EFG,eodc  angulo  FGE.  In  trian- 
gulo ergo  EFG,:  maius  erit  latus  E G,  latere  E F . Eft 
autem  oftcnfum  £G, aequale efle  ipfi  BC.  Maior  igitur 
erit  quoque  B C)  bafis  bafi  EF.Si  igitur  duo  trian- 
/ ! guU 


» j.primt. 


' q.prtmt. 

' s . primi . 

1 f .primi. 


*i  fi -primi* 


( 4.  primi. 
I 9. pro». 


h 4.  primi. 
* s. primi. 

k 9. pro». 
i 1 fi. primi. 


•g.pron. 
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gula  duo  latera  duobus  lateribus,  &c.  Quod  erat  often- 
aendum. 


SCHOLIVM. 


S I quis  forte  roget,  eur  in  +.  propofttione  Euclides  ex  eo  , 
quod  duo  later a unius  trianguli  aqualia  fint  duobus  lateribus 
alterius  trianguli,  vtrumque  vtrique , <y  anguis  contenti  di- 
dit lateribus  aquales,  conclu ferit  non  folum  aqualitatem  ba- 
fium,  verum  etiam  triangulorum,  & reliquorum  angulorum; 
hic  autem  ex  eo, quod  duo  latera  vmus  trianguli  aqua  ha  fint 
duobus  luteribus  alterius  trianguli,  vtrumq,  vtrique, anguli 
vero  lateribus  illis  comprehenfi  inaquales , colligat  tantum 
maquahtatem  bafium,non  autem  triangulorum,  (gg  reliquo- 
rum angu' orum  : Huic  rrjpcndendum  rft , nectjfario  id  ab 
Euclide  peritijfimo  Getmctra  ejje  fallurn . Nam  ex  antece- 
dente hu  'us  theon  matis  femper  confequitur  baftum  inaqua- 
litM.itavt  bafis  illius  trianguli,  cuius  angulus  cvntentu*  la- 
teribus ajfumptis  eft  maior, Jfuper et  bafn  alterius, cuius  angu- 
lus minor  exifiit , vt  demonftratum  eil  j non  autem  neceffe 
eftt  triangulum  illud  maius  hoc  ejfe . Vt  enim  clarijfme  ex 
Proclo  dem  mfi rabimus  ad  propofgg.  huius  primi  libri,  T rid 
gulum  maiorem  habens  angulum  aliquando  equule  eft  trian 
gulo  minorem  habenti  angulum , aliquando  vero  minus  eo- 
dem , CT  aliquando  maius . Non  igitur  potuit  in  vntuerfum 
inf  rrri,  ex  eo , qtfod  angulus  vmus  trianguli  maior  eft  angulo 
alterius,  trtanptlum  etiam  maius  effe,cum  modo  squale fit , 
modo  minus,  CT  modo  mams.Idm  dici  poteft  de  angulis  reli- 
quis. N am  in  prima  figura  huius  theorematis  angulus  ABC, 


minor  eftfmpcr  angulo  D E F ; 
cum  angulus  DEG,  ( qui  squalis 
eft  per  + prope  f.  angulo  A15C 
, minor  fit  eodem  angulo  D E F , 
pars  toto.  In  fecunda  autem  figu- 
ra.exiftit  quidem  angulus  ABC  , 
angulo  DLF,squalis.per  t.propofAt  vero  angulus  A C B , 
miner  efl  anguli  DFE , at  n angu'us  DFE  , b mater  fit  an- 
gulo DGF.  externus  inte  n > , & oppofito ; & angulus  DGF, 
aqualis  fit  angulo  A C B .In  tertia  denique  figura  angulus 

A B C. 


a 
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ABC,  msior  quidem  eft  angulo 
D E F , propterea  quod  angulus 
D EG , ( aqualis  exiftens  per  +. 
prope/ 'angulo  ABC  ,)  i maior  fit 
eodem  angule  D E F .totum  parte: 

Sed  angueus  ACB  , minor  eft  an- 
gulo D F E.  Nam  [i  refla  E F , producatur  fecans  reflam 
DG,  in  K, flet  angulus  DFE, 

L maior  angulo  D KE,  exter- 
nus interno  i 'Eft  autem  & an- 
gulus DK  E , maior  adhuc  an- 
gulo D G E,  externus  quoque 
interno, fy  cppofero.  Multo  igi- 
tur maior  erit  angulus  DFE , 

angulo  D G E , qui  per  4-.  propof.  aqualis  eft  angulo  ACB 
Quare  neque  certi  qiucquam  cclltgi  potuit  de  inaquahtate  re 
liquorum  angulorum, cum  modo  vnus  altero  Jit  maior , modo 
minor modo  aqualis . 

THEOR.  irf.PROPOS.  25. 

SI  duo  trianguladuo  latera  duobus 
lateribus  aequalia  habuerint , vtrum- 
que  vtrique,  bafin  vero  bafi  maiorem : 
Et  angulum  fub  aequalibus  redis  li- 
neis contentum  angulo  maiorem  ha- 
bebunt k 

DVO  later*  AB,  AC,  trian- 
guli ABC,  aqualia  fint  duo- 
bus lateribus  D E,  D F , trian- 
guli D E F,  vtrUmque  vtrique , 
hoc  eft,  A B.ipfi  DE,& AC*  _ 
ipfi  D F;  Bafis  autem  B C , ma-  ** 
ior  fit  bafc  E F . Dico  arigulum  A , maiorem  ellc  angu- 
lo D.  Si  enim  non  eft  angulus  A,  maior  angulo  D , erit 

/ * vel 


* g.pron. 


h / 6. primi. 
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1 i. frimi. 


bjj.primi 


c 3.  primi. 

* 23. primi 
« J- primi. 


vclzqualis,  vel  minor.  Si  di- 
catur cflc  xqualis,  cum  etiam 
duo  latera  circa  A,  xqualia  fint 
duobus  circa  D,vtrumquevtri- 
quc  , per  hypothcfin  ; * erit  & 
bafis  BC,  xqualis  bafiEF; 
quod  eft  abfurdu;Ponitur  enim 
ba(is  B C,bafc  E F,maior:Si  vero  angulus  A,dicatur  cC- 
fc  minor  angulo  D;erit , propter  xqualitatcm  laterum 
circa  i ftos  angulos,bafis  E F,®  maior  oaii  B C;  quod  ma- 
gis eft  abfurdum  , cum  E F,  ponatur  cflc  minor  quam 
B C.  Quare  cum  angulus  A,  neque  poisit  xqualis  cflc  an 
gulo  D, neque  minor,crit  maior.  Si  igitur  duo  triangula 
duo  latera  duobus  lateribus  xqualia  habuerint  , &c. 
Qijod  erat  oftendendum . 

S C H O L 1 V M. 

THEOREMA  hoc  onuerfum  eft  procedentis . In  eo 
enim  ex  maiori  angulo  demonftratum  eft,  b a/in  ili t rcfponden 
tem  effe  maiorem:  In  hoc  autem  ex  maior:  bafi  cftefttm  fuit , 
angulum  illi  rejpondentem  maiorem  rjje . Differunt  autem 
plurimum  hfcduo  theoremata,  nempe  24.  & 2S.  ab  illis.qur 
explicat  a fitnt  inpropos.  iX.fy  / 9.  Nam  in  1 9 demenferatum 
eft , in  vim  eodemejj  triangulo  maiori  angulo  maius  latus  re- 
condere : A t in  24.  idem  oftcnfum  fuit  in  duobus  diuerfis 
triangulis  quorum  duo  latera  vntus  f qua  It  a funt  duobus  late 
riltis alterius  &c.  Idemcf  difirtmen  reperies  inter fropos.  iS. 
& 2 s , 

MENELAVS  Alexandrinus,  ut  ait  Proclus,  demon- 
. p ftrat  hoc  idem  theorema  often  • 

J\  f\  fi*e  • hac  ratione  . Pofitis  etfdem 

j \ / \ triangulis , ex  bafe  maiore  B C , 

p/  jJ  « abfctndatur  recta  B G , ( qualis 

'u  baji  mineri  E F.  Fiat  quoque  an- 

\ / gulus  G B H,  d f qualis  angulo 

$ DEF,C  (yft:  BH.aqualtsip/iBA, 

atqt  adeo  itft D "E. Ducta  aut  recta  Irnea  A H,  ducatur  quo 
que  recta  p.rC.ix  H,feca  uAt  C,  in  I.  Quoniam  igitur  duo 

latera 
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later a Bif.BW,  aequalia  fiunt , 1 erunt  anguli  B AH, 
B H A,  aequales . Rurfius  quia  latera  B G,  B H , aequalia 

J s. primi. 

fient  lateribus  E F , E D,  vtrumque  vtriaue  , (fi  angulus 
G B H , aequalis  angulo  DE  F,  per  coufiructtontm  s b er:t 
bafis  H G » bafi  D F , atque  adeo  ipfi  A C,  aequalis , «wjk- 
l usque  G H B , angulo  E D F.  £/  quoniam  recta  H I , 

t>  j.prim'. 

* maior  eft  quam  H G , quae  eftoftenfia  aequalis  ipfi  A C, 
erit  quoque  maior  H I , quam  A C;  Sed  A C , d maior  e fi 

t>>.  pron. 

a g.  pron. 

adhuc, quam  A I . Multo  ergo  maior  erit  HI , quam  A I. 

• / 1. primi 

Quare  angulus  I AH , * maior  erit  angulo  I HA  . Additis 
tuitur  duobus  angulis  B A H,  B H A,  qui  oftenfi fiunt  aequa- 

les.fiet  f totus  angulus  B A C,  tcto  angulo  B H G,  maiori  Sed 
angulus  B H Gfidemonfiratus  fuit  aequalis  angulo  D.  Maior 
igitur  etiam  erit  angulus  B A C,  angulo  D , quod  eft  propo- 
fitum—j . 

H ERO  U autem  idem  eX  eodem  Proclo  hoc  modo  de- 

( 4-.  pron. 

monftrat . Pofitis  eifiieni  triangulis , producatur  bafis  mimr 

t*. primi. 
h ts.defi. 

E F ,ad  G,vt  fit  E G,  8 aequalis  bafi  maiori  BC  .Deinde  cen 
tro  D,  interuallo  autem  D F,  deficribatur  circulus , produca- 
turej]  £ D , ad  H , in  circunfie - l/ 

rentiam.  Qjtoniam  igitur  DH,  P\ 

h eft  aequatu  ipfi  D F,  erit  quo*  . fi ^ — 1~\  \ 

que  D H , aequalis  ipfi  AC.  y-  Lr 

Additis  igitur  aequalibus  DE,  / \ ( \ 

A B, ' fient  A C,  A B,  fimui  C V — -'T/ 

• i.  pron. 

aequales  toti  H E ; Sed  A C , \.  J 

AB,  ifimu'  maiores  fiunt,  quam  ^ 

kjo  .primi. 

B C,  atque  adeo  quam  E G- Igitur  fr  H E, maior  erit,  quam 
E G.  Quare  circulus  defcriptus  tx  centro  E,  & interuallo  E G, 
inter ficabit  rectam  E H , atque  adeo  circunfierentiam  prioris 
circuli  ini , (fi k»  punctis ; ad  K , autem  ducantur  rectae 
D K.E  K.  Ut  quoniam  duo  latera  A B,  A C,  aequalia  fiunt 
duobus  lateribus  D E , D K , vtrumque  vtrique , ( eft  enim 
D K , aequale  ipfi  D F , per  definitionem  etrculi  ,•  D F , au- 
tem pofitum  eft  aequale  lateri  AC  ) fi  bafis  B C,  bafi  E K, 
aequalisi  (cum  E K aequalis  fit  ipfi  E G,  per  definitionem  ctr 
culi ; E G,  vero  recta  per  ccnftrurtionem  facta  fit  aequalis 
bafis  B C . ) l Erit  angulus  B A C , angulo  EDA',  aequa - 

i S.  primi. 

lis  iS ed angulus  E D K,  maior  eft  ra  angulo  E D F.  Quare 

(fi  an- 

mj>.pron. 
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& angulus  A , angulo  E D F , maior  cxiftct . Quod  ejl pro- 


16 . 


THEOR.  17.  PROPOS* 


SI  duo  triangula  duos  angulos  duo- 
bus angulis  aequales  habuerint,  vtrum- 
que  vtriquc,  vnumquc  latus  vni  lateri 
xqu ale,  fi ue  quod  aequalibus  adiacet  an 
gulis, leu  quod  vni  aequalium  angulo- 
rum fubtcnditur  : & reliqua  latera  reli-  k 
quis  lateribus  aequalia, vtritmque  vtriq  i 
& reliquum  angulum  reliquo  angulo 
i aequalem  habebunt. 


SINT  duo  anguli  B,&  C,  trianguli  ABC,  squa- 
les duobus  angulis  £,&■  E F D,  trianguli  D E F,vtcrquc 
vtriquc,  hoc  cft,  B,  ipfi  E,  & C,ipli  E F D j Sitquc  primo 
latus  B C,quod  angulis  B & C,  adiacct,  lateri  E F.quod 
j angulis  E,&  E F D,  adiacct, squale  . Dico,  reliqUa  quod- 
que latera  A B,  A C,  reliquis  latcribuSD  E,I)  F.uequa- 
lia  cflc,vtruinquc  vtriquc, hoc  cft.  A B,  ipfi  D E,  & A C, 
ipfi  D F,  ea  nimirum,  qus  squalibus  angulis  fubtcndun 
turjrclieuumqur  angulum  A, reliquo  angulo  D.Si  enim 
latus  A B , non  cft  squale  lateri 
• 3. primi*  DE, fit  D E,maius,aquo  * ahfcin 
datur  rcfta  linea  E G,  squalis  re 
fts  lines  A B , ducaturque  rcfta 
GF.  Quohiam  igitur  latera  AB, 

B C,squalia  funt  lateribus  G E, E F,vtrumque  vtriquc, 
^ +. primi.  &:  anguli  B , & E,  squales  per  hvpothcfin  ; 1 Erit  angu- 
lus C', Squalis  angulo  E F G.  Ponitur  autfrm  ar.gulus  C» 
Squalis  angulo  £ F D . Quare  & angulus  E F G , eidem 
angulo  E F D , squalis  erit , pars  toti  ; Quod  cft  abfur- 
dum  . Non  cft  igitur  latus  A B,insqualc  lateri  D E,  fcd 

squale 


AA 


w 
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xqualc.  Quamobrcm,  cum  latera  A B,B  C, aqualia  lint 
lateribus  D E,  E F,vtrumque  vtriquc,&  anguli  conten- 
ti B,&  E, squales;4  erunt&  bafes  A C,D  F,&  anguli  re 
liqui  A,  Si  D,  squales.  Qupd  eft  propofitum. 

SINT  deinde  latera  A B , D E,  lubtendentia  xqua 
Ics  angulos  C,&  E F D, inter  fc  Squalia.Dico  rudus  re- 
liqua latera  B C , C A , reliquis  lateribus  E F,  F D , ede 
squalia,vtruinque  vtriquc.hoc  eft,  B C,ipfi  E F,&  CA, 
ipfi  F Djrcliquumque  angulum  A,  reliquo  angulo  D.  Si 
enim  latus  B C,  non  eft  squale  lateri  E F,iit  E F, maius; 
<>  ex  quo  fumatur  reda  E G , squalis  ipfi  B C,  ducaturq; 

A D reda  D G.  Quoniam  igitur  late 

A A ra  A B,B  C,xqualia  lunt  latcri- 

/\  /\  bus  D E , E G j vtrumque  vtriq; 

tsZ. AC  EZ_ AF  & anguli  contenti  B,&  E, aequa 

^ lcs3pcr  hypotbefin; c Erit  angu- 
lus C , angulo  E G D , squalis : Ponitur  autem  angulus 
C, angulo  E F D,xqualis;Igitur  Se  angulus  E G D,angu 
lo  eidem  E F D,$qualiserit,cxtcrnus  mterno,fx  oppoli- 
to  , quod  eft  ablurdum  . ■*  Eft  enim  maior  . Non  ergo  eft 
latus  B C,  lateri  E F,  insqualc.  Quocirca  , vt  prius, coi 
ligetur  inftitutum  ex  4.  propos.  huius  libri . Si  duo  igi- 
tur triangula  duos  angulos  duobus  angulis  squales  ha- 
buerint,&:c.Quod  demonftrandum  erat. 


C O RO  L L A R1  VM. 

SEQV1TVR  ex  demonttrationc  huius  theo- 
rematis,tota  etiam  triangula, quoad  areat,  ef - aqua 
lia . Nam  fi  latera  AB,  B C,  lateribus  D E,  E F, 
aqualia /int,vt  oHenfum  fuit,contineantque  ex  hypo 
thcfi  angulos  aquales  B,  E , e erunt  tota  quoque  trian 
gul*  aqualia  inter  fe . 

SCHOLIVM. 

- • . . , ■ 

PRIOR  huius  theorematis  pars  conuerfa  eft  4.  propofi- 
tionis,  quoad  eam  partem , tn  qua  ex  equalitate  laterum,  fr 

angulo- 


t4o  6*»  1 *VCLJT>.  GEOAf.  $£9 


* 4-primi. 


h I. primi. 


A A 


angu  'orum  ipfis  contentorum, collecta  fuit  aequalitas  bafium, 
& angulorum  fuptrbafes . Nam  m priori  parte  huius  theore- 
matis ex  aequalitate  bafium  B C, 
A ^ D JLF,d?  angulorum  fuper  has  bafcs , 

dcmorftratum  efl , reliqua  latera 
vnius  trianguli  reliquis  lateribus 
® CE  F aequalia  ejfe,  reliquum % angulum 

reliquo  angulo,  &c.  Quod  quidem  alia  nos  ratione  iam  dc- 
monjlrauimus  ad  propcfitionem  octauam  huius  l:b.  quemad- 
modum coloco  monuimus . 

H O C loco  demcnftrxndum  efi  theorema  quoddam  ad- 
modum neceff artum,  ty  perutile  rebus  Geometricis, videlicet. 

I N triangulo  ;rquilatero,fiue  Ifofcele,  w&a 
linea  ab  angulo  duobus  lateribus  aequalibus 
comprehenfo  dudea,  dmidenfque  vel  angulum, 
vel  bafin  bifariam,  perpedicularis  eft  ad  balim, 
&fi  quidem  angulum  bifariam  diuidat,fecabit 
quoque  bafin  bifariam.  Sivero  bafim  /ccct  bifa 
riarriidiuidet  quoque  angulum  bifariam.  Etcon 
tra;  linea  perpendicularis  ad  bafin  dufta  diuidit 
& bafin,  & angulum  bifariam. 

A . SINT  in  triangulo  ABC , duo  latera 
aequalia  A B,  A C,  diuidatrf  primum  recta 
A D , angulum  A , bifariam  . Dico  rectam 
A D,  efje  ad  A C perpendicularem  , f.  carc.f 
bafin  B C , bifariam  . Cum  enim  duo  latera 
A B,  A D,  duobus  latcrtLtu  A C , A D.fint 
ae  quali  a, angu1  cs<j2  aequales  contineant, ex  hypothefi, » erui.t 
r?  b <fis  B D,  C D,  aequales , & anguli  adD  , atque  adeo 
reeti. 

D I V I DAT  deinde  recta  A D,  bafin  bC.bifa  r:am. 
D i '■  rectam  A D,ad  A C,  perpendicularem  efje , & angu- 
lum A,  fecr.rt  bifariam . Cum  ewm  duo  l-t:ra  D D , D A , 
duobus  :ar eribus  v_  D.  D A,  aequalia  fint,(j  bafis  A li,  bafi 
A C,ex  byfotktfi,  > erunt  quoque  anguis  ad  D,aequaht.at- 

oste 
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que  adeo  recti,  ac  proinde  ex  ccroll.propos.  S.  huius  Itb.  & an- 
guli ad  A,  aequales  erunt. 

SED  iam  recta  AD.ftadBC , perpendicularis . Dico 
CT  bafim  B C,  fr  angulum  A ,fecar:  bifariam. 1 Erunt  enim 
anguli  B,  C.fupra  bafin  B C , aequales  . Itaque  quoniam 
duo  anguli  D , B , trianguli  A B D , duobus  angulis  D,  C, 
trianguli  A C D,  aequales  funi.vterq,  vtrique.latusq.  AD, 
aequalibus  oppofitum  angultsB.C, commune  i b erunt  & reli- 
qua latera  B D , C D , aequalia  & reliqui  anguli  ad  A , 
aequales . Quod  erat  demonfirandum . 

SED  fr  hoc  theorema  verum  efi . 

TRIANGVLVM,  in  quo  linea  redta 
abvno  angulorum  dudka  ad  baum  perpendicu- 
laris diuidit  vel  bafim,vel  angulum  bifariam,ha 
betduo  latera  didtum  angulum  comprehendcn 
tia  aequalia  : Et  fi  quidem  bafis  diuiaatur  bifa- 
riam,angnlus  quoque  bifariam  fecabitur:fi  ve- 
ro angulus  bifariam  fecetur,  bafis  quoque  diui 
detur  bifariam* 

1 N eodem  triangulo  A B C, Jit  A D,  ad  B C,  perpendi- 
cularis , diuidatque  primum  bafin  B C , bifariam . Dico  & 
latera  A B,  A C,  effe  aequalia  & angulos  ad  A , aequales . 
Quoniam  enim  duo  latera  B D , DA  , duobus  lateribus 
C D,  DA,  aequalia funt,  angulos  f comprehendunt  aequa* 
les,  nempe  rectos', « erunt  quoque  & bajes  A B,  AC,  & angu 
li ad  A, aequales , quod  eft primum. 

S EC  ET  deinde  perpendicularis  AD,  angulum  A,bifa 
r iam.  Dico  fr  latera  A B,  A C,  aequalia  ejfe,  & rectas  B D , 

C D .Quoniam  enim  duo  anguli  D,  A,  trianguli  A B D ,duo 
bus  angulis  D,A,  trianguli  A C D , aequatis  funt , latusq, 
A D , illis  adiaceru  , commune  ,•  d erunt  quoque  & latera 
AB,  AC  , dr  latera  B D , C D , aequalia . Quod  efi  fe- 
cundum. 


THEO- 
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THEOR.  18.  PROPOS.  27. 

S I in  duas  redas  lineas  reda  inci- 
dens linea  alternarim  angulos  aquales 
inter  Te  fecerit:  parallelas  erunt  incerfe 
illa:  redas  linc$. 

I N duas  redis  A B,  C,  D,  incidens  reda  E F, faciat 
angulosaltcrnacim  A G H,  D H G, inter  fc  ecquales. Di 
co  lineas  A B,  C D,  cilc  parallelas. Si  enim  non  funt  pa- 
rallclx,coibunt  tandem,  fi  producantur  i n fini  te.  Si  nam- 
que non  coirent  vnquam,  parallclx  cllcnt,  ex  parallela- 
rum definitione . Conucmant  ergo  ad  partes  b,  & D,  in 
pundo  I.  Quoniam  igitur  triangulum  cft  G I H , ( cum 
A B,rcda  continuata  fit, item  re 
da  C D , vlquc  adpundura  [,  ) 
angulus  A G H, politus  cft  xqua 
lis  angulo  D H G;  erit  externus 
angulus  AGH  , xqualis  inter- 
E no,&  oppofitoD  H G jquod  cft 

abfurdum; 1 quoniam  externus  interno  maior  cft.  Quod 
fi  A B,C  D,  coire  dicantur  ad  partes  A,  & C , in  puncto 
K,  erit  rurfus  eadem  ratione  angulus  externus  D H G, 
xqualis  interno,  & oppofito  A G H,quod  eft  abfurdum. 
Non  jgitur  coibunt  lincx  A B , C D . Quare  parallclx 
erunt.  Eodem  modo,  fi  ponantur  anguli  alterni  BG  H, 
C H G,  xquales , dcmonftrabitur,  lineas  A B,  C D,efle 
parallelas.  Si  igitur  in  duas  redas  lineas  reda  inci- 
dcns,&c.  Quod  erat  oftendendum. 

S C H O L 1 V M.  ’ 

NEC  ESS  E eftyVt  linea , qua  dicuntur  parallelae 
in  eodem  exifiant  plano, vt  ex  definitione  confiat:  <Huare  non 
fatis  cft  duos  angulos  alternos  aequales  inter fe  ejfe,vt  duae 
irneae  probentur  ejft  parallelae , mfi  ponatur , eas  invno,  eo~ 

demq, 


A \G  B 
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dcm  jj  exiflere  plano.Eters  enimpotejl,  vtli  learecia  incidens 
in  dum  rectas  non  m eodem  plano  exi- 
gentes, faciat  alternos  angu  'os  aequa-  C E 

les . Sit  enim  C D , perpendicularis  ad 

A E,  r ellam,  ejuae  in  fnbiecb plano  exi  r 1 ■■  « 

Jlitifrex  C.m  alio  plano,  ad  C T)>  du- 
catur aha  perpendicularis  C L,  ita  vtpunclum  E,  int elida- 
tur in  fublimi . Quo  pofito,  perfiicuum  ef,r  ellam  C D,  inci- 
dentem in  rellas  CE  ,AB,  facere  duos  angulos  E C D , 
A D C , alternos  aequales , cum  f.nt  re£li  i & tamen  C E , 
A B,  non  funt  parallelae , quod  non  in  eodem  cxiftant  plano. 
Nonappofuit  autem  Euclides  in  propofiUone  hanc  comLtio- 
nem\in  eodem  plano  exificntes-.f.cut  neque  in  fubf eque,  itibus  i 
quoniam  cum  :n  prioribus  fex  libris  agatur  deplana  dun'a- 
xat , vt  fupra  diximus,  omnia  i:\telhgenda  funt  ncccjfari’  ij: 
eodem  plano  exifitre  . Invrulecimo  vero  libro  ab>s , qui 
ipfum  fcquuntur, monebit  fmper, Unctis  aliquas  in  cod . m ef- 
fe  plano,  vel  in  dtuerfts  planis  ,•  quia  m ilis  libris  dt feretur  de 
folidis , in  quibus  diucrfa  plana  confiderari  poffunt . Quod 
tden^  decendum  efi  de  punitis  extra  lineat,  <y  fuperfeies,  Cpc. 

mzttk  19.  PROPOS.  28. 

S I in  duas  redas  lineas  reda  incides 
linea  externum  angulum  interno  , & 
oppofito  j & ad  eafdem  partes , ^qualem 
fecerit  i Aut  internos , & ad  eafdem  par- 
tes duobus  redis  (jquaies.-Parallelae  erut 
inter  fe  ipfae  reda;  lineae. 


IN  duas  reflas  A B,  C D,  refla 
Incides  E F , faciat  primo  externum 
angulum  EGA,xqualem  angulo 
intcrno,&  oppoOto  ad  eafdem  par- 
tes G H C . Dico  reflas  A B , C D , 
e Ile  parallelas  Quoniam  criim  angu 


loAB, 
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lo  E G A , xqualis  ponitur  angulus 
^ q/^4  g GHC;  & eidem  angulo  E G A, 

*■  / 1 xqualis  cft  angulus  HG  B;b  erunt 

-frj i-,  anguli  alterni  GHC,  HGB,xqua- 

G jr/“  ^ les . Quare  lines  AB, C D,c  paral- 

leli erunt . Idem  oftendetur , fi  an- 
gulus externus  EGB,  xqualis  ponatur  interno  GHD. 

DEINDE  faciat  reda  EF,  angulos  internos  ex  ea- 
dem parte  , nempe  A G H,  C H G,  duobus  redis  «qua- 
les . Dico  rurfu*  redas  A B,  C D,  efle  parallelas . Quo- 
niam enim  anguli  A G H,  C H G,  duobus  redis  xaua- 
les  ponuntur;  Sbnt  autem  & anguli  AGE,  AGH,  d duo- 
bus redis  xquales;  Erunt  duo  anguli  AGH,CHG,duo- 

bus  angulis  AGE,  AGH, squales.  Ablato  igitur  com- 
muni angulo  AGH, remanebit  angulus  AGE , externus 
aneulo^HG, interno, & oppoiito  ad  eafdem  partes 
xqualis.  Quare  vtiamoftcnium  cft , erunt  redx  A B, 
C D,  parallclx , Idem  oftendetur , fi  duo  anguli  B G H, 
DHG,  duobus  redis  ponantur  xqualcs.Si  igitur  in  duas 
redas  lineas  reda  incidens  linea  externum  angulum  &c. 
Quod  erat  dcmonftrandum , 

SCHOLIVM  . 

JAMDVDVM  pronuneiatum  tertiumde cimum  a 
Principiorum  numero  rtiecimtu . Cum  igitur  fequens  propof. 
zp.cum  multis  aliis  illi  ita  innitatur,  vt  fine eiut  auxilio  dt- 
monfirari  neque.a^opera  pretium  erit  illud  hoc  loco,  ex  hacte- 
nus demon  Uratis  theorematibus , atque  problematibus , qua 
ex  eo  pulla  ratione  dependent, Geometrica  demefiratione  con 
firmarc.vt  in  expofttione  ditli  Axiomatis  polliciti  fumus.  Prt 
mo  aurem  hco  demonf rationem  Procli  afferemus  . Deinde 
idem  nos  pronuneiatum  magis  accurati,  atque  euidcntiuide- 
fffonjlrabimus . Proclus  igitur  , antequam  illud  demonjtrtt , 
duo  promittit . Primum  eft . 

S I ab  vno  punfto  dua;  reftae  linex  angulum 
Facientes  infinite  producantur >ipfarum  diftan- 
tia  omnem  finitam  magnitudinem  excedet, 

EXEANT 
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EXE  AN  T apundo  A.dua  re 
da  AB,  AC,  facientes  angulum  A. 
i^uonid  igitur  punita  D,  dt  E,  plue 
inter  fe  dt jiant , quam  F,fr  Giltem 
f uncta  B , & C.p/us  quam  D,  dt  E, 
dt  <V«  deinceps  ,fi  producantur  vitra  reda  linea  AB  , AC, 
ertpicuum  ejl, extrema  earum  punda  infiniti  {patio  inter  fe 
diftare , fi  infinite  ipfa  producantur . Si  enim  non  infinito  spa- 
tio difiarent , augeri  pojfet  eorum  difiantia  i igitur  dt  linea 
• fit  vitra  produci , quod  e fi  ab  fur  dum,  cum  ponantur  infini- 
1 1 tam  ejje  produda  • Quare  fi  dida  linea  A B,  AC,  produ- 
antur  infinite , ipfarum  difiantia  excedet  omnem  finitam 
iiftantiam . Hoc  pronuntiato  vfits  ejl  dt  Ariftoteles  Itb.  i. de 
t ocio, vbi  demonfirauit , mundum  non  ejfe  infinitum  . 

Qy  O D autem  refla  A B,  AC,  quo  longius protrahan- 
tr,  eo  magis  inter  fe  diftent , ( Hoc  enim  Proclusfine  demon - 
1 ratione  ajfumpfit , cum  dixit , punfla  D,  E,  tn  proxima 

furaplus  inter  fe  diflare  quam  F,  dt  G,Item  B.drC,  plus, 
vam  D.&  E,&c. ) bacratione  G, 

»*'  tmonftr abimus  . Demittantur  H 

, s pundis  C,D,  vtcunque  in  re - "D?' 

l.a  A C,  acceptu  ,adAB  , per - 
i- tudiculares  C B , DE,  qua  di-  ^ 
jl  entia*  pundorum  C,  D,  d refla  E 

AB , metientur, cum  fint minima  * ** 

•unium  redarum  ex  C.D.WAB,  duflarum  vt  in  cfrotl. 


p ropof.  t p.oft endimus  . Dico  C B,  maiorem  ejfe,  quam  D E, 
a c proinde  plus  diftare  redam  AC,  d reda  AB  ,tn  punflo  C, 
r :motiore,quam  in pundo propinquiore  D.  Sienim  C B,  non 
eft  maior, qudm  D E,  erit  vel  aqualis,vel  minor. Sit  primum 

* jualis , t?  reda  A E,  ab fcindatur  aqualis  B F , ita  vt  pun- 

* um  F , cadat  vel  inter  A , d>  E,  vel  in  E , vel  denique  inter 
t , dt  B,  ducaturque  reda  F C.  Quoniam  igitur  duo  latera 
j.  E,  ED,  trianguli  AED,  duobusfatcribus  FB,  BC,  trian- 
guli FBC,  aqualia funt.vtrumque  vtrique.angulosq,  conti- 
nent aquales  , vtpote  redot ; » erunt  dt  bafes  A D,  F C,  dt 
anguis  P A E,  C F B,  inter  fe  aquales . Igitur  cum  externus 
angulus  C F B,  interno  D A E,  aqualis fit  b parallela  erunt 
AC,FC,quod  eft  abfurdum,cum  concurrant  in  C. 

K SIT 
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SIT  deinde  CB,  minor  quam  DE  ,fi jieri  potefi,f?  prodss- 
ita.  B C.fiat  B G,  ip/i  DE,  aqualis , iuntaturq,  reda  F G. 
Quia igitur  duo  latera  A E,  ED,  trianguli  AED .duobus  la- 
teribus F B,  B G,  aqualia fiunt  ,vtrumqus  vtrique , angulofi- 
que  continent  , quales  , puta  redosi 1 erunt  (y  bafis  AD,  FG, 
fy  anguli  E A D,  B F G,  inter  (e aquales . Igitur  cum  ex- 
ternus angulus  B F G , interno  E A D , aqualis  fitb  erunt 
A C,  F G,  inter  fe  parallela  , quod  ab  fur  dum  ejl,  cum  fe  mu 
tuo  fiicent  in  H.  Quocirca  B C,  ipfa  ED,  maior  erit, cum  ne- 
que aqualis,  neque  minor  ejfc pejjit,vt  demonjtrntum  ejl. 

SEClrN  D VM,  quod  P rodus  pr amittit, huiufmodt  eft. 

SI  duarum  parallelarum  reftarum  linearum 
alteram  fecet  quaedam  reda  linea  , reliquam 
quoque  produdam  fecabit. 

SINT dua parallela  AB,  C D, 
-B  f?  reda  E F,  fecet  ipfam  AB,  in  G. 
-jy  Dico  retiam  E F,  fi  producatur , fie- 
cluram  ejfe  quoq;  ipfam  C D.  Quo- 
niam dua  reda  G ByG  F,  tn  punito  G , angulum  faciunt  ,f 
producantur  infinite , excedent  omnem  finitam  dijlantia.n  i 
igitur  cr  dijlantiam , qua  parallela  AB , d parallela  C D * 
dijlat , cum  hac  dijlantia fit  finita , alias  erum  non  ejf tnt  li- 
nea parallela  , Quare  quando  dijlantia  G B,  d G F , maior 
iam  fuerit  ea, qua  inter  parallelas  ejl,  nectjfe  ejl  redam  GF , 
produdam  fecuijfe  redam  CD.  Nam  quamdiu  GF , contine- 
bitur inter  duas  parallelos, minori  difituitia  a G B , remone - 
bitur,quam  C D,  ab  eadem  G B,  vt  confiat . His  igitur  ita 
expofitis , facile  demonjhabitur  hoc  theoremo,qnod  ejl  apud 
Euclidem, terttumdecimum pronunctatum , 

S I in  du*s  redas  lineas  altera  reda  incidens 
internos,ad  eafdcmque  partes, angulos  duobus 
redis  minores  faciat ; Dua  illat  redae  linea  infi- 
nite produda  fibi  mutuo  incident  ad  eas  par- 
tes,vbifunt  anguli  duobus  redis  minores . 
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7 N rettat  A B,  C D,  incidens 
reHa  E F,  faciat  internos  angulos 
ad  partes  B,  CT  D , i/f  B G H , 

DHG,  duobus  reHis  minores . 

Dico  reHas  AH,  CD,  coire  ad eafdem partes  B,  fy  D. Quo- 
niam enim  duo  anguis  BGH  , DHG , minores  ponuntur  effe 
duobus  reHis  ,•  Sunt  atttem  duo  anguli  DHG,  DHF  , 1 duo- 
bus reclis  aquales,  'Erunt  duo  anguli  DHG  , DHF,  motores 
duobus  angulis  DHG , BGH.  Ablato  ergo  communi  assgu- 
/oDH  G,  remanebit  angulus  DHF,  b maior  angulo  EGH. 
Si  igitur  adreHamFG.tr  udpunHum  G,  ‘ confluuntur  an- 
gulus KGH , aqualis  angulo  DHF,  cadet  G K.fupra  G B, 
d fecabiuf  producta  r ellam  A B.  Quoniam  igitur  in  duas  re 
Hat  I K , C D,  reHa  incidens  E F.  facit  angulum  externum 
DHF,  saf.rJem  interno , & oppofito  KGH  i * Erunt  recta 
1 K , C E . parallela. Secat  autem  recta  A B,  ipjam  l K , in 
G’,  Producta  igitur  fec  abit  quoque  ipfam  CD,^  demoo- 
firatum  e/l-Quare  A B,  cum  C D,conuenict  ad  partes  B.Cf 
D,  nimirum  m puncto  L ■ quod  e fi propofitum . 

HAC  ergo  ratione  conatur  Proclus  Axioma  tertiumdeci- 
mum  demonflrare : Sed  quoniam  principium,  quod  primo  lo- 
co pramifit , aque  dubium , & obfcurum  effe  videtur  , atque 
illud  Axioma,  afferemus  nos  demonft  rationem  magis  accu- 
ratam ,fi prius  doceamus , in  quo  difficultas , fstte  obfcurit at 
principi)  illius  d Proclo  affumpti  confiflat . Quemadmodum 
igitur  ex  Procli,  CP  aliorum  Geometrarum  fent entia  /sne  de- 
mo nfir  asione  concedendum  non  eft , duas  rectas , que  fimper 
fibi  mutuo  fiunt  propinquiores , tandem  aliquando  concurre- 
re,licet fit  veriffimum,  cuiufmodi  funt  dua  recta,  in  quas  re- 
cta incidens  facit  internos  duos  angulos  ex  eadem  parte  duo- 
bus rectis  minores  , quorum  vnus  rectus  fit , CT  alter  acutus: 
Ha  enim  fibi  mutuo  appropinquant  ad  eas  partes,  vbt  duo  illi 
anguis  duobus  rectis  minores  exiflunt , vt  mox  dcmonfirnbi  * 
mus  j Quemadmodum,  inquam , concedendum  hoc  fine  pro- 
batione mn  ejl,  fropterea  quod  dari  poffunt  in  eodem  plano 
dua  linet, vna  recta , cfp  altera  inflexa, nimiriimvcl  Hyper- 
bole,vel  linea  conchoideos, fibi  femper  mutuo  magis  ac  ma- 
gis appropinquant  es, qua  tamen  nunquam  coeant,  licet  in  in- 
finitum amba  producatur,  quorum  illud  ab  Apollonis  Pergfo, 

K a hoc 
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hoc  vero  d Nicomede  demonfirntum  ejl : It a quoque  non  vi- 
detur fine  demonftrattone  admittendum  ejfe , (quamquam 
verijftmum  fit)  duas  rectas  lineae  angulum  efficientes  om- 
nem finitam  magnitudinem  excedere  9fi  in  infinitum  produ- 
cantur amba , Iscct  femper  magis  ac  magis  inter  fit  difient , vt 
nos/upra  demonfirauimus . Nam  exhiberi  pojfunt  dux  linea 
in  eodem  plano  angulum  comprehendentes , recta  una , 
altera  inflexa,  qua  cochoideos  appellatur  a Nicomede,  femper 
magis  ac  magis  inter  fit  difiantes , quarum  tamen  dsfiajttia 
datam  qua  mcunque  rectam  lineam  nunquam  fitperet , aut 
exxquet,  licet  ambx  extendantur  in  infinitum.  Data  namq, 

fit  recta  A B.  Dico  defcribi  pojfe 
lineam  rectam  , [inflexam  » 
quarum  vna  ab  altera  femper 
magis  recedat,  diftantiam  ta- 
men earum  nunquam  aqualem, 
ejfe  recta  A B , aut  maiorem  , 
quantumuis  producantur  ambe. 
Producta  tnim  recta  A B,  quantumlibet  vfijuead  C,  duca- 
tur per  B,  ad  AC,  perpendicularis  BIX'  crpoIo-C, interval- 
lo autem  A B,  deferibatur  linea  conchotdeosA  E,  inflexa  ni- 
mirum linea,  qua  recta  B D,  fiat  quidem  femper  propinquior , 
nunquam  tamen  cum  ea  conueniat , vt  a Nicomede  trsssli- 
tur  . Deinde  per  A,  excitetur  recta  A I,  ad  AC,  perpendicu- 
laris, *qux  ipfi  B D, paralie! a erit  .Fofir  emo  ex  duobus  pun- 
ctis H , I , vt  cunque  in  recta  AI,  acceptis  demittantur  ad 
BD,  perpendiculares  HG,I  D , b qua  parallela, « atque  adeo 
aquales  inter fe  erunt,  angulofqsse  iconftituent ad H,I,  re- 
fles. Admittantur  tnim  nunc,  vtpropofitum  oftendamus,  om- 
nes demonfirationts  Euclidis,ac fi  ex  axiomate  1 3.  non  pen- 
derent, aut  etiamfependtant  ex  eo.cotsctdantur  tamen, perin- 
de ac  fi  axioma  tllud  iam  fit  demonfiratum  ante  propof.  a 9. 
huius  lib,  vbi  primum  vfut  illius  apparere  incipit:  vti  vere  d 
nobis  mox  ante  propos.  29.  demonftrabitur . Itaque  quoniam 
F G,  maior  rfi,quam  E D,  vt  Nicomedes  demonftrauit,  erit 
F H,  reliqua  miner , quam  reliqua  E I.  Magis  ergo  inter  fe 
difiant  linea  AI,  A E,  in  putillis  I,  E,  quam  in  punctis  H , 
Fi  atque  ita  femper  eas  probabimus  magis  ac  magis  diftarr , 
fi  longius  protendantur.  Dolantia  nihilominus femper  minor 

erit 


I 
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eri:, quam  reda  A B,  hoc  e ft,  quam  perpendicularis  ex  reda 
A /»  ad  redam  BD.desntfa.cum  infiex a linea  A E,  ad  re» 

8m*B  D, nunquam  perueniat,  vt  demonft  ratum  e /Id  Ni- 
comedem . 

SCIO  principium  illud  Procli  in  lineis  redis  ejfe  veri  fi- 
mum , & quod  facili  negat  10, fi  omnes  demonft  rationes  Eucli- 
dis,que  ex  axiomate  13. pendent , concedantur , demonfirari 
pofthoc  modo . Contineant  dua  reda  AB,  AC  .Angulum  A. 

CT  data  fit  reda  D,  cuiufiuis  ma- 
gnitudinis . Dico  difiantiam  re- 
darum AB.AC , in  infinitum 
produdarum  excedere  magnitu- 
dine D.Nam  ex  quouis pundo  E, 
in  reda  A B , fumpto  demutatur 
ad  AC, perpendicularis  EF , qua 
fi  maior  fuerit, quam  D,  conflat  propofitumfivero  non  efi  ma 
ior, fumatur  eius  multiplex  proximi  maior,  quam  D,  nempe 
G.  Sumpta  autem  A B,  ipfius  A E,  ita  multiplici,  vt  multi- 
plex efi  G,  ipfius  E F, demutatur  ex  B , ad  AC , perpendi- 
cularis B C.quam  dico  maiorem  efe  data  reda  D. Quoniam 
enun*  efi,  vt  A B.^BC.r/4  A E,  ad  E Fi  (quod  ex  cordi.  1 4-fixti. 
propof+.hb.C .Eucl.  triangula  ABC,  AEF .fimilia  fint.  ob  re 
das  BC.EF,  qtu. b parallela funt  • ) Et permutando.vt  AB,  1 3 -primi, 

ad  A Eiita  B C,adE  F serit  ita  multiplex  B C,  ipfius  E F, 
vt  multiplex  efi  A B,  ipfius  A E,  hoc  efi,  vt  multiplex  efi  G, 
iffitu  E F . Cum  ergo  B C , &G , aque  multiplices  fint  ipfius 
EF.  erunt  inter fe  aquales.  Efi  autem , ex  conftrudtone, ma- 
ior G.quam  D.  Igitur  (y  B C,  diftantia pundi  B , d pundo 
C, maior  erit , quam  reda  Dy  data,  quod  eftpropofitum. 

VER  VM  demonftratto  hac  fine  proprietatibus  lima- 
rum parallelarum  , qua  axiomate  illo  1 3 .nituntur, vim  nul- 
lam habet , ac  proinde  principium  illud  Procli  a fumi  nonpo - 
tefi  ad  illud  axioma  13.  demonfirandum  , ne  principium  in 
eo  demonftrando fetatur  . Qua  cum  ita  fint , fedulo  dedimus 
operam  , vt  illud  tpfum  Euclidis  axioma  demonfirartmus  ex 
ijsfolum,  qua  ante propof  29. primi  lib.  demonfirata  funt. 

Ante  enim  propofj 9.  vfus  illius  axiomatis  apud  Euclidem 
nudus  efi.  id  quod  in  Euclide  quodam  Arabico  fadnm  etiam 
efe  accepi  ,fid  nunquam  f ad  a mihi  efi  copia  demonfirationi 
K 3 illam 
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ilLim  legendi,  et  (i  obnixe  illud  iterum  atque  iterum  ab  eo, qui 
eum  Euclidem  Arabicum  pofiidet , flagitam  . Quare  hanc  , 
que  [equttur , excogitauimus . Pnmum  autem  f> remittenda 
qttoq;  funt  nonnulla, qui  licet  adid,  qued prOpontmut,demon 
Jlrandum  requirantur  necefjarib,  multo  tamen  euidenttora 
jivit  ac  factltora  axiomate  illo  Euclidis,  ita  vt  omni  dubita- 
tione exclufa . firmum  eis  affenfum  pr ivere  p offimus . Brs- 
, mutn  fit  huiufmods . 


I. 


LINEA,  cuius  omnia  punda  a reda  li- 
nea, qux  in  eodem  cum  ea  plano  exiftit,aequa- 
. liccr  didant,  reda  eft  • 

VT  fi  omnia  punfta  linei  A B, 
aretta  DC.equahter  difient.hcc 
e fi , omnes  perpendiculares, quales 
funt  AD,  EH,F(J,  BC,  adDC, 
dtmijfi  aquales  fiut , ( perpendi- 
cularis enim  qualibet,  cum  fit  om- 
nium ex  eodem  puncto  ad  reilam 
D C.  duitarum  minima  , ex  coroll.  propof  i p.  huius  lib.  dt- 
fiantiam  punefi , d quo  ducta  efi , metitur.)  ertt  AB,  linea 
recta.  Hoc  autem  ex  defin.hnee  recti  liquido  conflare petefi. 
Nam  fi  omnia  puncta  Unet  A B , aqualtter  diflintd  recta 
D C»  ex  iquo  fua  interi  acebit  puncta  , hoc  efi , nullum  in  ea 
punctum  intermedium  ab  extremis furfum,  aut  deorfum.vel 
huc  , atque  illuc  deflectendo  fub fuit  abit , nihil quem  ea  fle- 
xuofum  repertettir  ,f:d aquabiltter  femper  inter  fua  puncta 
extendetur,  quemadmodum  recta  D C . Altoqum  non  om- 
nia esus  puncta  aqualem  d recta  D C , diflantiam  habe- 
rent, quod eft  contra  hypothefin  . Neque  vero  cogitatione  ap- 
prehendi potefl , aliam  lineam  pnter  rectam , poffe  habere 
omnia  fua  puncta  d recta  linea , qui  tn  eodem  cum  illa  pla- 
no extfiat , aqualtter  dsflantia . Eft  fane  principium  hoc,  ex 
quo foloconcej[o,vna  cum  ijs , qui  vfqueadpropcf.jp  huius 

llb. 


A i 

z : 

B 

D h 

G C 
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Itb.oflenfa funt,Axiom a t j.  dtmonflr abimus,  adeo  clarum » 
v/  lumine  natur  ait  cognitum  fit , ncmoque  fana  mentis  illud 
negare  foffit.Aut  certe  citra  cmmm  controuerftam  tfi  tiufmo 
dt.vt  longe  factitasti  quilibet  ajjentiatur  ,qudm  tUt  axio- 
mati t j.  Euclidis. 

IDEM  prrrfua  in  linea  circulari  contingit.  Na  etiam  li- 
nea inflexa  circularem  lineam  ambiens,  cuius  omnia  functa 
aquali  ter  d circulari  di  flant, id  efl,d  qua  omnes  recta  tn  cir- 
cularem lineam  ad  aquales  angulos  incidentes  aquales  funt, 
circulari s quoque  eft ; ita  vt  naturam  circularis  linca,d  qua 
aquali  femfer  diftantia  ab  eft,  induat:  quemadmodum  linea 
aqualiter  femfer  d recta  linea  diftans,  naturam  linea  recta, 
cui  fimfer  aquidiftat , induit , proftereaque  recta  eft,  vt  di- 
ximus . Quod  autem  inflexa  illa  linea  circa  lineam  circula- 
rem fit  quoque  perfecte  circularis  , facile  oftendemus,  fi  frius 
demonjiremus , rectam  ex  centro  circuli  ductam  efficere  eum 
circumferentia  angulos  binos  aquales centra , rectam, quf 
aquales  eum  circumferentia  angulos  ccnfiituat,  fer  centrum 
tranfire . Sit  igitur  circulus  ABCDEF , cuius  centrum  G. 
D ico  rectam  GC,ex  retro  ductatu  efficere  tam  angulos  inter- 
r.cs  OCB.GC  D,qudm  externos  1CB  tlCD , inter  fe  aquales. 
P reducia  enim  I G,  vfque  *d  H 

A, fi femicir culus  ABC,  cir- 
ca diametrum  A C , intclliga- 
tur  circumuerti , congruet  it  fe-  ^ 
mtcirculo  A E C , cum  femicir- 
culi  eiufdem  circuli  fint  inter 
fe  aquales  . Anguli  igitur  ad 
C , tam  interni , quam  externi 
inter  fe  congruent , ac  freindo 
equa/es  erunt . Efficiar  tam  re- 
fla H A K , aquales  angulos  ad  h . D ico  eam  fer  centrum 
tranfire.Si  enim  non  tranfeat, ducatur  tx  ccntrc  G,ad  A,re- 
fla  G A , qua  ex  froxime  demenfiraris  angulos  G A B , 
G A F,  conflituet  aquales.  Ncn  ergo  aquales  funt  K AB, 
K A F.  Quod  eft  contra  hypothtfn 

HOC  oftenfo,  ambiat  inflexa  linea  H LI M H Ofcircn - 
larem  lineam  ABCdEF,  cmniacj,  eius  funffa  ab  hac 
equalittr  abfint,id  eflt  omnes  refla  ab  ea  linea  in  circularem 
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ilLim  legendi, et  (i  obnixe  illud  iterum  atque  iterum  ab  eo, qui 
tum  Euclidem  Arabicum  pojfidet , flagitant . Quare  hanc  , 
qua  [equitur , ex  cogit animus . Primum  autem  pramittenda 
quoq;  funt  nonnulla, qua  licet  adtd,  quod  proponimus  tdemon 
jlrandum  requirantur  necejfarib  , multo  tamen  euidenttora 
funt  ac  faciliora  axiomate  illo  Euclidis,  ita  vt  omni  dubita- 
tione exclufa . firmum  eis  ajfcnfum  prdbcre  poffimus . Pri- 
mumfit  hutufmodi . 

......... 

rt  j 2 i 4t'  v • - i ' 

LINEA,  cuius  omnia  pun&a  a re&a  li- 
nea, qua:  in  eodem  cum  ea  plano  exiftit,a:qua- 
; liter  diflant,  re&aeft. 


A E F B 


D H G 


VT  fi  omnia  punita  linet  A B, 
a retia  D C , equahter  dt fient . hoc 
eft , omnes  perpendiculares, quales 
funt  AD,  EH,F(J,  BC,  adDC, 
demijft  aquales  fini,  ( perpendi- 
cularis enim  qualibet,  cum  fit  om- 
nium ex  eodem  puncto  ad  redam 
D C,  duitarum  minima  , ex  coroll.  propof  i p.  huius  lib.  dt- 
ftantiam  puniti , d quo  ducta  eft , metitur.)  erit  A B , linea 
recta.  Hoc  autem  ex  defin.linea  recta  liquido  conflare  pote  fi. 
Nam  fi  omnia  puncta  linea  A B , aqualiter  diflant  d recta 
D C,  ex  aqtto  fua  interi  acebit  puncta  , hoc  eft , nullum  in  ea 
punctum  intermedium  ab  extremis  fur fum.  aut  deorfum,vtl 
huc  , atque  tllue  deflectendo  fubfultabit , ruhilqttein  ea  fle - 
xuofum  reperiettir  ,fid  aquabiliter  [emper  inter  fua  puncta 
extendetur , quemadmodum  recta  D C . Altoqum  non  om- 
nia eius  puncta  aqualem  d recta  D C , diftantiam  habe- 
rent,quod  eft  contra  hypothefin  . Neque  vero  cogitatione  ap- 
prehendi poteft , altam  lineam  pr iter  rectam,  pojfe  habere 
omnia  fua  puncta  d recta  linea , qua  tn  eodem  cum  illa  pla- 
no exi fiat , aqualiter  diflant  ia . E fi  farse  principium  hoc,  ex 
quo foloconcejfo,vna cum ijs , qua  vfque ad propcf.jp  huius 
i . ' Itb. 


f 
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hb. o fl  en fa  funt.  Axioma  t j.  dtmonflr  abimus,  adeo  clarum* 
•ut  /umint  naturali  cognitum  Jit , nemoque  fana  mtntis  illud 
negare  foJfir.Aut  ente  citra  cmnetn  controuerfiam  ejl  eiufmo 
dt.vt  longe  facilius  ei  quilibet  ajjentiatur , quam  tllt  axio- 
mati / }•  Euclidis. 

IDEM  frerfiu  in  linea  circulari  contingit. Na  etiam  li- 
nea inflexa  circularem  lineam  ambiens,  cuius  cmnia  functa 
aquali  ter  d circulari  dijlant,id  ejl.d  qua  omnes  recta  m cir- 
cularem lineam  ad  aquales  angulos  incidentes  aquales  funt, 
circularis  quoque  ejl  * ita  vt  naturam  circularis  linea, a qua 
aquali  femf  er  difiantia  abefi , induat:  quemadmodum  linea 
aqualiter  femfn  d recta  linea  dtjlans,  naturam  linea  recte, 
cui  femfn  aqutdiflat , induit . froftneaque  recta  ejl,  vt  di- 
ximus . Quod  autem  inflexa  Hia  linea  etrea  lineam  circula- 
rem Jit  quoque  fnfecti  circularis  , facile  eftendemus,  (ifrius 
demonflremus  , rectam  ex  centro  circuli  ductam  effient  cum 
circumfnentia  angulos  binos  aqualesifa  centra , rectam, quf 
aquales  cum  circumferentia  angulos  conflituat,  fn  centrum 
nanfirt . Sit  igitur  circulus  A B C D E F , cuius  centrum  G. 
Dico  rectam  GC,ex  retro  ducta* » ejficnetam  angulos  inter- 
nos GCB,GCDtqudm  externos  lCB,lCD,intn  fe aquales. 
P reducia  enim  I G,  vfque  ad 
A ,fi  ftmicir culus  ABC,  cir- 
ca diametrum  A C , intelliga- 
tur  circumutrti , congruet  is  fe- 
micirculo  A E C , cum  femicir- 
culi  tiufdem  circuli  Jint  mtn 
fe  aquales  . Anguli  igitur  ad 
C , tam  intnni , quam  extnni 
intn  ft  congruent , ac  froinde 
aquales  nunt . Efficiat  tam  re- 
cta H AK,  aquales  angulos  ad  A . T>icr  eam  fer  centrum 
trar.Jire.Si  enim  non  tranfeat, ducatur  ex  centrc  G.ad  A .re- 
fla G A , qua  ex  frexime  dtmonflr  suis  angulos  G A B , 
G A F,  conflituet  aquales . Ncn  ngo  aquales  funt  K AB, 
K A F ■ Quod  efl  contra  hyfothefln 

HOC  oftenfo , ambiat  inflexa  linea  H L J M N Otcrr  cu- 
larem lineam  A B C D E F , cmnia cf  eius  junffa  ab  hac 
aqualiter  asb(int,id  efl%  omnes  rtS * ab  ea  linea  in  circularem 
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Imtam  cadentes , efficientesifi  angulos  aqualet  t fint  inter  [ 
aqualeiyCuiufmodi  funtH  A.L  B ,lC,M  D.N  E,  O F .Ht 
tmm  cnm,vt  demonftratum  eft, per  centrum  tr an/eant  * erili 
omnium  tx puniiis  H>  L,  1,M,  N ,Otin  conu exam periphe- 
riam  cadentium,  minima  ( Hoc  enim  demonftratum  eft  ai 
E ucl.  prcpos.  t.lib.  }.  que  folum  ex  propofitionibtts , que  X9 
huius  Itb.  antecedunt , pendet , vt  iure  optimo  huc  trantferr 
pojftt ) atque  adeo  eorum  di ft antias  d fubictia  linea  circular, 
metientur  . "Dico  lineam  HL1MNO,  ejfts  circularem.  Cum 
enim  omnes ,vt proximi  oftendimus.per  centrum  G.tranfeat , 
fiequalibus  H A,  O F,  addantur  aquales  A G , F G,  erum 
tote  HG,0  G,  aquales  i eademq \ ratione  omnes  alia  ex  linee 
inflexa  H Ll  M N O , ad  G, ducta  aquales  erunt  & retiit 
H G,  O G,  & mter  fe.  Ex  deftn. circuli  igitur  linea  inflexa 
circularis  eft.  Quod  erat  demonftrandum.  Ex  hoc primo.quoa 
premi  fimus, fe  quit ur  fecundum,  videlicet. 


S.I  re&a  linea  fuper  aliam  redam  in  tran£> 
uerfum  moueatur  , conftituens  in  flio  extre- 
mo cum  ea  angulos  femper  re&os , deferibet 
alterum  illius  extremum  lineam  quoque  re- 
dam. 

VT  fi  in  priore  figura  refla  A D,ad  D C , perpendicula- 
ris moueatur  in  tranfuerfium  fuper  retiam  D C , conftituens 
cum  ea  in  V), femper  re  flos  angulos,  hoc  eft,  non  titubans,  aut 
vacillans  ,fed  equ  abi  lirer  femper  incedens , deferibet  extre- 

mum  A, r ellam  quoque  lineam, 
A ^ F B * nempe  A B . Conflat  hoeex  eo  , 
quod  primo  loco  pramifimus, pro- 
pter ea  quod  omnia  puncta  linea 
, r _____  _____  __  A B,dt (cripta  a qualiter  d re  fisa 

D H G C D C , di  flant, nimirum  per  re- 

tiam A D.  Ex  quo  fit,  ipfam  li- 
neam retiam  effcteum,vt  ibi  ditium  eft,  eius  media  ab  extre 
mis  non  fubfultent , fed aequaliter  inter  ipfa  taceant » quippe 

cum 


r 


/ 
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nullum  eorum  magis  aut  minus  a reda  C D , abfcedat 
furfum , aut  deorfum  vergi  do , quam  aliud . Patet  hoc  etia 
ex  iff , quae  ad  definitionem  linis  redae  fcrtpfimus  . Cum 
enim  duo  punda  D,  A,  fimilibus  prorfus  motibus  ferantur  , 
(quod  retia  A Dtin  fuo  motu  non  titubet ^aut  vacillet ,fedpu- 
HaD.A.aeque  velociter  incedant,  aequaliter  que  femper  in- 
ter fe  diftent.)  deferibent  [vtique  lineae  fimiles  , ,vt  in  eadem 
definitione  docuimus >Cum  ergopundum  D, rectam  D C ,de- 
fcribat,erit  quoque  linea  A B .quampundum  S., deferibit,  r« 
Sa%tieque  vero  imaginari  quu  poterit,  fi  linea  reti  a in  tranj- 
uerfum  mcuer.turvnifcrmiter  finevlla  titubatione  huc  at ty 
idue,  duo  punda  ei  tu  extrema  deferibere  dua t dtff -r  entes  in- 
terfe  lineas ; fed  qualem  vnum  extremum  deferibit , talem 
quoque  ab  altero  extremo  de  fer  ibi  neceffe  cfi , propter  vm for- 
mem illum  , atquabtlemtfi  motum  vtriufque  pundi  extremi. 
FJ?  principium  hoc  aequi  clarum,(y  ttudent , atque  antece- 
dens. • • • , 

C O KT I N G IT  autem  idem  omnino  tn  circulari  It - 
nea.Nam  eodem  pallo  reda  linea  fuper  lineam  circularem 
in  tranfuerfum  fluens  aequabiliter , confiituens  r.tmirutn  in 
fuo  extremo  cum  circulari  aequales  femper  angulos  , non  va 
ctllando.aut  deflectendo  huc  atque  illuc, circularem  lineam  al 
tero  fuo  extremo  deferibit, it  a vt  naturam  circularis  linep  fu- 
biedae,  d qua  aequaliter  femper  difiat , linea  illa  drfcnpta 
induat:  quemadmodum  lineareda  A T), fuper  redam  D C, 
tn  transuerfum  fluens  aequabiliter , confiituens  nimirum  cum 
ea  in  fuo  extremo! ) , angulos  femper  redo: , ita  vt  nufquam 
declmttyhuc  atque  illuc  defledendo,  aut  titubando,  lineam  re 

dam  A B , altero  extremo  A , H 

delineat : adeo  vt  linea  defer s- 
pta  A B , naturam  induat  re- 
dae lineae  fubiedae  D C , d 
t . qua  aequaliter  femper  recedit . 

Redam  autem  , que  fuper  li- 
neam circularem  m trafiterfum 
fluit  aequabiliter,  deferibere  al- 
tero fuo  extremo  lineam  quoque 
circularem,  facile  demonfir  abi- 
mus. Moneatur  enim  in  figura  pOj 
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uerfum fuper peripheriam  ABCDEF,  aequabiliter,  faciens  | 
fmper  m extremo  A,  cum  e/t  angulos  aequales.  D :co  lineam 
HLlMNO,ab  altero  extrer.ro  H,defcriptam  effe  quoque  cir- 
cularem. Cum  enim  nffa  HA, in  omni  fitu  motus  tllttcs  ima 
ginarif  faciat  aequales  angulos  cum  feripheria  AiiCDJEF  , 
fit  vt  ea  produfla  in  centrum  G , cadat , vt  fupra  efiendi- 
mus . Quare  additis  reflis  aequalibus  HA,OF,W  reflas 
aequales  A G,  F G,  fient  totae  reHae  H G,  O G , ^ cmnts 
aliae,  inter  fe  aequales:  aefiropterea  ex  defin.  circuli  H L 1- 
WNO,  circumferentia  circuli  erit.  Quod  o flende  dum  erat. 
Hinc fequttur  tertium— >. 

III. 

1 

S I ad  redam  lineam  dua:  perpendiculare 
redae  linea:  erigantur  inter  fe  aequales,  quarum 
extrema  punda  per  lineam  redam  coniun- 
gantur,  erit  perpendicularis  ex  quouis  pundo 
huius  redae  ad  priorem  redam  demilTa , vtrili- 
bet  priorum  perpendiculariumaqualis. 

SINT  ad  reflam  A B,  ere 
Ha'  duae  perpendiculares  A C , 

B D,  inter  fe  aequales : Et  dnfla 
relta  C D , demittatur  rx  quoli- 
bet esus  p ■ nHo  E, ad  A B,  perpen 
dicufaris  E F-Dico  E F,  vtrique 
A C,  B D , ej fe  aequa1 'cm  . Si 
namque  aequalis  non  efl,  erit  vel  maior , vel  minor.  Abfctffa 
ergo  aequali  F Qs.fi  mtclligatur  refla  A C , mrueri  in  tranf- 
u.  rfnm  per  reflam  A B . faciens  cum  ea  angulos  femper  re- 
. Hos,dcfcribetpunHum  C,l  ineam  reflam  per  G,tranfei/tem, 
v * futra  ofteufum  e fi , qualis  rfi  C G D.  xjuae  ergo  reHae 
. C E D , CGD,  / uperficiem  c’ audent . Qurd  e fi  r.bfur- 
dum  . Aqualis  igitur  efi  E F,  vtrique  A C,  B D.  Quod 
erat  oftmdendum . Ex  hoc  quartum , quod  ftquitur  , de- 
mon fi  rabimus  . 

. . SI 
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S I ad  redam  Iirteam  dita;  perpendiculares 
redae  lineae  erigantur  inter  fe  aequales , quarum 
extrema  punda  per  lineam  redam  coniungan 
tur, efficiet  lixc  reda  cum  vtraque  perpendicu- 
lari angulum  redum « 

S I iV  T ad  redam  A B , eredae  duae  perpendi  cularet 
AC,  B D , aequales  inter  fe  , ducaturqt  recta  C D . Dico 
vtrumcfo  angulum  C,  D,  redum  ejfe , Secta  namque  recta 
A B,  bifariam  m E,  excitetur  in  E, ad  A B , perpendtcula- 
rts  E F.iunganturifg  rectae  A F,  B F.  Quoniam  igitur  duo  la 
ter  a A E,  £ F*  trianguli  A £ F,  duobus  lateribus  B E,  E F, 
trianguli  B E F,  aequalia  funt, 
vtrumq}  vtrique  t angulosqj  con  £ 
unent  aequales,  puta  rectos  , 
t erunt  quOqtte  & bafss  A F , 

B F ,et  td anguli  FAE.FBE,  | 

A F E , B F E, inter  fe  aequales , 

Ablatu  igitur  aequalibus  angu 
lu  F A E,  F B £,  ex  rectis  aequalibus  C A E , D B E,  reli- 
qui erunt  aequales  anguli  C A F, D fi  F.  Itaque  cum  duo  la 
tera  CA,  A F,  trianguli  C A F , duobus  lateribus  D B , 

B F,  trianguli  DBF,  aequalia  fint,  angulos  complectan- 
tur aequales , vt  oftendtmus  , b erunt  quoque  (y  bafes  C F , 
D Fi  dr  tam  anguli  C,  D,  quam  C F A , D F B , mter  fe 
aequales.  Si  ergo  aequalibus  angulis  C F A,  D F B,  addan- 
tur anguli  A F E,  B F E , ojlenfi  aequales , fient  toti  anguli 
C F E.D  F E .squalet, ac  proinde  redi.Quta  vero  perpendi  - 
cularis  E F .vtriq,  A C,B  D, aequalis  efi,  vt  proximo  theore- 
mate ofiendtmus, erunt  dsu  reda  A C,  E F,ad  A E,  perpen- 
diculares,inter  fe  aequales.  Qtgare.vt  de  angulu  C,  D,  pro- 
xime probatum  efi, anguli  C.Qr  £ F C, squales  inter fe  er  ut, 
Efi  autem  E F C.ofienfus  redus. Igitur  fr  C,  redus  erit,  ac 
proisule  & angulus  D,  qui  oftenfus  efiipfi  C,  squalis. 

C JET  £ R V M angulos  C,D,  redos ejfe, dsmonfirabi- 
mtu  alio  modo , hoc  prius  theoremate  prsmijfo , 
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S I in  duas  redas  lineas  alia  reda  incidens 
faciat  cumvna  earum  angulum  internum  re- 
dum , & cum  altera  ex  eadem  parte  acutum , 
dua:  illae  reda:  minus  femper  inter  fediftabunt 
ad  eas  partes , vbi  eft  angulus  acutus,  ex  altera 
vero  parte  femper  inter  (e  magis  diftabunt . 

RECTA  line a AB , in  reflas 
A C,BD,  incidens  faciat  anguli 
A B D,  reflum  ,c^BA  C,  acu- 
tum . Dico  recisu  A C,  B D,  mi- 
nus femper  inter  fe  difiare  verfius 
C,D, prod  uflas,  magu  vero,fi  ver 
fus  E,  F,  producantur. , Ducatur 
enim  ex  B ,ad  A C .perpendicularis  B G.qua  ex  coroll.j.pro- 
pos.17.  huius  lib.ad  partes  acuti  angui t B A C.cadet. ac  pro- 
pter e a angulus  G B D, pars  re  fis  anguli  A B D,  acutus  erit. 
Demijfa  ergo  ex  G ,ad  B D, perpendicularis  G H,  cadet  quo- 
que ad  partes  anguli  acuti  G B D.ex  eodem  coroU-angulusq, 
proptvrea  H G C ,par/r>cli  anguli  B G C,  acutus  erit.  Kur- 
fus  ergo  ducla  perpendicularis  H /,  ad  A C , per  idem  cor  oli. 
ad  partes  acuti  anguis  H G C,  cadet,  ideocfi  angulus  I H D, 
pars  refli  anguli  G H D,  acutus  erit . Atque  ita  deinceps  in 
infinitum.fi  ex  l,ad  B D , perpendicularis  1 K,  ducatur,  & 
ex  ^..perpendicularis  K C ,ad  AC, (fex  C ,ad  B D.perpen 
dicularis  C D,(fc.  cadent  omnes  ad  partes  angulorum  acuto 
rum,vna  poft  aliam.  Quoniam  igitur  in  triangulo  ACG,m 
gulus  B A G,  acutus  efi,  (^AGB,  reflus,  b erit  refla  A B, 
maior  quam  B G;&  in  triangulo  B G H, refla  B G,  angulo 
reflo  G H B , oppofita , maior  quam  G H ; c fin  triangulo 
G H I , recta  G H , maior  quam  H I : Atque  ita  deinceps 
erunt  femper  rectae,  que  ipfi  A B,  propiores  funt , maiores  ijs, 
qua  remotiores  funt,  (f  nunquam  finis  erichutus  decrementi 
perpendicularium,  cum  nunquam  pojfit  e/fe finis  /lucendarum 
perpendicularium. Quapropter  recta  AC  ,inG,  minus  d:  fla- 
bit d recta  B D,quam  in  A,  & in  f,  minus , quam  sn  G,  <*r 
in  C, minus,  quam  in  1 , (yc. quandoquidem  perpendiculares 
A B,  G H,  I K,  C D , dfc.  quae  ordmatim  decrcfiunt , vt 
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tfiendimus,  minimae  funt  omnium  d punctu  A . G,  I,  C , tn 
rectam  B D.cadentium.vt  ex  coroll.propos.  I p.  huius  Isb. li- 
quet, ac  proinde  eorundem  punctorum  aiflantias  ab  eadem  re 
cta  B D,  metiuntur.  Conflat  ergo, rectas  A C,B  D,  ad  partes 
C,  D,  productas  continenter  fieri  minus  inter  fe  di  flant  es . 
quod  efi  primum. 

D VCATVR  rurfus « ex  A,  ad  A C , perpendicularis 
A L , qua  angulum  obtufum  B AE,  partietur  in  rectum 
E AL,  fr  acutum  L A B,  hocefl,  cadet  inter  A B.c^  A Ei 
eritfj  angulus  A L B, acutus, cum  ambo  A B L,  A Ll5,h  fint 
duobus  rectis  minores,  atque  A B L,  rectus fit;ac proinde  an- 
gulus ALE,  ob  tufas  erit . Eadem  ratione  perpendicularis 
L M ,ex  L,  ad  B F, ducta  cadet  inter  L A,  L E,facietq;  angu 
Item  L M A,  acutum,  frLM  E,  obtufum:  Item  perpendi  cu- 
ltoris M N.ex  M,  ad  A i., erecta  cadet  inter  M L,M  E,  an- 
gulum j,  M N B, acutum,  & M N F,  obtufum  conflituet.  At- 
que ita  deinceps  in  infimtum.fi ex  U,adB  F,  perpendicularis 
erigatur  N O.fr  ex  O,  ad  AB, perpendicularis  OP.fr  ex  P, 
ad  B Y, perpendicularis  P Eyfr  ex  E, ad  AE,  perpendi  culans 
E F,  fr  e.  dissident  omnes  figiUattm  angulos  obtufos , una  pofi 
aliam  .Quoniam  igitur  in  triangulo  AB  L,  angulus  A B L. 
recisu  efl.fr  A L B,  acutus,  c erit  A L,  recta  maior , quam 
A B,fr  intriagulo  A L M yrecta  L M , angulo  recto  L A M, 
oppofita, maior  quam  A L ; atque  m triangulo  LM  N,  recta 
M N.recto  angulo  M L Nyoppofita,  maior  quam  M L : A tqs 
ita  deinceps  erunt  femperrectae , quae  ab  AB,  longius  ab- 
funt,  maiores  i/s,  qua  propinqui  ores funt, in  infinitum.  Quam- 
obremrectaA  E,  in  M,  magis  d recta  B E,  ds fi  abit,  quam  in 
A.frinO,  magis, quam  in  M,frinE,magis,qudtn  O.frc. 
quandoquidem  perpendiculares  A B,  M L.O  N,E  P,  frc. 
quae  erdmatim  augeri  o fi enfae  fuere,  minimae  funt  omnium 
expunctis  A,M.O,E .inrectam  B E, cadentium,  frc.  Liqui 
do  ergo  conflat, rectas  A C.BD.ad partes  E F,  productas  con 
tini  ter  fieri  magis  inter  fe  difiatesyquod  efl fecunsliim.  Quod 
fi  protentus  qui, 'piam  vellet  contendereyroctam  A L.quae  ad 
A Cyperpendicularis  efly  non  concurrere  cum  D B, producta; 
conflabit  multo  magis  tdy  quod  demonfhandutn  proponitur  . 
Nam  linea  D B , vitra  punctum  B , multis  magis  d recta 
C A,  di  flabit , quam  in  puncto  B ; quandoquidem  AL  y ad 

AC, 


* st. primi. 
brj. primi. 


'tg. primi. 


tfS  1*3  ETC  L ID.  GEOM. 

ACptrpendtcularts  in  infinitum  producta  non  concurrit  cum 
D B,r*w  tamen  G B ,ad  eandem  A Q perpendicularis  cum 
D B,  concurrat  tn  B,  (jc. 

H JE  C cum  ita  fint pullo  negotio  demonflrabtmus,  in  fu- 
penori  figura  angulos  C,  D , e fi  e rectos . N am  fi  angulus  C, 
verbi  gratiapwn  dicatur  ejfe  rectus,  erit  vel  acutus,  vel  obtu 
fus.  Str  primum  acutus  ■ Quoniam  ergo  recta  C A,  in  recta* 

A B,C  D, incidens  efficit  angulum  C A B,r*o/«m,cy  C,  acu 
tum,  minus  fimper  inter  fedifiabunt  rectae  C D , A B,  ad 
partes  D , B , productae , hoc  efi, perpendi  culares  «CD,w 
A B,  itmsffae ordtnatim minores fient , quam  CA,vt  pro- 
xime demonfiratum  efi  . Minor  ergo  e fi  perpendicu- 
laris D B , quam  C A , quod  eSl  abfiurdum , cum  ponatur 
aequalis.  Non  igitur  acutus  efi  angulus  C.  TLademque  ratio- 
ne neque  angulus  D,  acutus  erit,Sit  deinde  angulus  Cpbtu- 
fus.Quta  igitur  recta  C A, in  rectas  C D,  A bfincidens  facit 
anguium  C A B ^rectum,  & C,  obtufum , magis  fiemptr  iattr 
fi  difia  bunt  rectae  CD,A  B,  ad  partes  D,  B, productat , hoc 
efi  perpendiculares  ex  C D,i»  A B.demifide  continenter  au- 
g;buntur,vt  proxime  ofiendimus.  Maior  ergo  efi  perpendicu- 
laris D ]h}quam  C A ,quod  efi  abfiurdum,  cum  aequalis pona 
tur.  No»  igitur  obtu  fus  efi  angulus  C.  E adcmtfi  ratione  neqj 
angulus  "Dpbtufus  erit.  Sed  neque  acutus  efi  ofienfus  . Rectus 
igitur  vterque  efi,  quod  erat  ofiendendum. 

EX  his demonjhratis.facile iam Axioma tg. dtmonfira- 
bimus  hoc  modo . 

V. 

S I in  duas  redas  lineas  altera  re&a  inci- 
dens internos , ad  eafdemque  partes  angulos 
duobus  reidis  minores  faciat,  due  ili*  redx  li- 
ne* in  infinitum  produd*fibi  mutud  incident 
ad  eas  partes, vbi  fiuit  anguli  duobus  redis  mi- 
nores . 

HOC  efi  Axioma  tg.  apud  Euclidem  inuoflris  eom- 
mentarijs  j apud  alios  efi  vndtcimum,  quod  demonstrandum  I 
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fufcepsmus . Incidens  ergo  recta  A B ,m  recta,  AC.BD/o 
ciat  internos  , ai  ea  fidem  jj  partes  angulos  A B D , B A C, 
duobus  rectis  minor  es.D  ico  rectas  A C,  B D,  ad  partes  C,  D, 
productas  coire . S it  enim  primum  alter  angulorum , nempe 
A B D . rectus , fr  alter  B A C , acutus  . Sumpto  tn  recta 
A C, puncto  tfuoltbst  E, » ducatur  ex  eo  ad  rectam  A B,  per- 
pendi cularis  E F,  fr  rectae  AF, 
aequalis  accipiatur  ¥ G , fr 
G H . aequalis ipfi A G.Qf*  H I, 
ipfi  A H.ita  vi  AG, ipfius  A F, 

(JfAH,  tpfsus  AG,^1  AI, 
ipfius  A H, dupla  fit.  htquonia 
fi  rectae  A F,  ab fundatur  c an- 
nui aequales  rectae  «AB, 
aliqua  tandem  pars  vitra  B , 
functum  cadet , quod  finita  re- 
cta AB,  per  contsnuam  ablationfm  uniu}  tiufiemfi,  quanti- 
tatis ab  fumatur  tandem,  quandoquidem  Irnea  A F ,ita  mul- 
tiplicari porefi/quod  fitfumendo  ipfi  in  A B,  continenter  b ar 
tes  aequales)  vt  tandem  aliquando  finita  lineam  A B ./ube- 
ret: Id  quod  Euclides  frequenter  ajjismir  in  Itb.  s.  fr  alijs  fe- 
quenttbus.  vbi  datis  duabus  magnitudinibus  inaequalibus 
proportionem  inter  fe  habentibus,  subet  plerssnque  minorem 
ita  multiplicari,  donec  maiorem  fuperet.  Fit  vt  multo  magis, 
fispfi  A F, aequalis  abficindatur  FGtfr  toti  deinde  A G,  non 
suit  em  fili  A T, aequalis  auferatur  G H:ltem  toti  A H.non 
aut  em  fili  A F,  vel  A Coaequalis  dematur  Hl.fr  fic  dein- 
ceps,cadat  tandem  pars  aliqua  vitra  punctum^  Statuatur 
ergo  punctum  I , terminans  tertiam  duplam  tn  dato  exem- 
plo, exiftere vitra  punctu  B.  Accipiatur  quocj}  in  recta  AC, 
reUa  E K.,  ipfi  A E,  fr  KL,  ipfi  A K,^  LC,  ipfi  A L .equa 
lis-.it a vt  tot  fint  partes  in  recta  A C,  quot  in  recta  A I ; du- 
cantur.-p  rectae  K.  G , L H , C /,  producantur^  vnd  cum 
E FyVt  E M,  K N,  L O,  ipfis  E F,  K G,  X H .fiant  aequa- 
ta,ac  tandem  rectae  iungantur  AI  K,  N 1,0  C.  Itaque  quo 
tuam  duo  latera  K E,E  M,  trianguli  K E AI, duobus  lateri- 
bus A E , E F,  trianguli  A E F , per  confiructson!  aequalia 
fiunt,  vtrumque  vtrique,  b angulos % ad  verticem  E,  continet 
aequales , 4 erit  fr  bafis  M K,  bafi  A F,fr  angulsu  Ai,  angu 
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Io , F , aqualis . Eft  nutem  fr  FG, eidem  AF .aqualis, & **- 
gulusF,  recini,  ex  confirulhone. Igitur  ^ AfK,  FG, 1 aqua- 
les inter  fe  erunt,  & angulus  M,  quoque  rettue  . Quare  eum 
ad  F M,  excitata  fint  dua perpendiculares  aquales  FG.M  K., 
erit  per  antecedens  theorema,  angulus  G.relius . Rurfusergo  . 
quia  duo  latera  LK,KN .trianguli  LK.N, duobus  lateribus 
AK, KG, trianguli  A K G,  aqualia  funt , ex  conjlrticiione , 
b angulos  j,  comprehendunt  aquales  ad  K,  verticem, c erit  fr 
bajis  N L.bafsA  G,  & angulus  N, angulo  G.aqualts.Ejl  au 
tem  cyGH,  ex  conjlrucltone,  eidem  A G,  aqualu,  <£r  angu- 
lus G,  r edus,  vt  proxime  demon 
atum  e/l.Igitur&NL.GH, 
inter  fe  * erunt  aquales,  <y  angu- 
lus N,  quoque  rechu . Quocirca 
}er  prae  edens  theorema, erit  etid 
angulus  H,  redus  . Eadem  ra- 
tione ofiendemus  angulum  l, re- 
tium effe:  atque  ita  deinceps , fi 
plures  ejfent partes  retia  AB -E fi 
autem  fr  angulus  B , per  hypo- 
thcfin  retlus . Igitur  relU  IC.BD,  * paralleli  funt  j ac  pro- 
pter c a B D,  produlia  r ellam  AC,  fecabtt fupra  puncium  C ; 
atque  adeo  in  putillo  illo fictionis  recta  AC,  B D,  coibunt . 
Quod  erat  dtmonfirandum . 

SIT  deinde  neuter  angulorum  ABD,  BAC,  rectus , fed 
ABD,  quidem  acutus,  & BAC,  vel  acutus  etiam,  velobtu - 
fus . Quja  igitur  duo  anguli  ABD , BAC  , duobus  reetit  po- 
nuntur minores ; [ fiunt  autem  duo  anguli  ABD  , DBE,  duo- 
bus rectis  aquales : erunt  hi  duo  illis  duobus  maiores.  Ablato 
. , p ergo  communi  ABD,  maior  erit 

reliquus  DBE,  reliquo  BAC. 

* Cenfiituatur  in  A , ad  rectam 
A B , angulus  B A F , angulo 
DBE,  aqualis : Cadet q,  recta 
A F,  fupra  recta  AC, cum  AF, 
maiorem  angulum  cum  AB, co- 
fiit stat,  quam  A C.  Quia  igitur  externus  angulus  DBE , m- 
tt  rno  B A F,  ex  eadem  par 'e  oppofito  aqualis  oji  , erunt  re- 
cta A F,  B D,  inter  fr parallela . Dimittatur  quoque  ex  A , 
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adBD,  xpcrpen.iicuIarisAG.qtu  ex  eoroU.j.propofs/.  hu- 
ius Itb.adpartes  acuti  anguli  ABD,  cadet:  Er  it  que  angulus 
quoque  GA  F,  refius  .Nam fi  acutus  ejfe  dicatur , efficiet  re- 
fla AG, in  reclas  AT,  BD,  i net  dens  angulum  AGD  .reflum, 
& GAF,  acutum , ac  proinde, vt  proxime  demonfirauimus, 
refla  A F.  BD, ad  portes  F.D,  produfla  coibunt  tddem-.Quod 
e fi  ab  fur  dum  . Ofienfa  enim  funt  parallela  . Si  nutem  angu- 
lus G AF, dicatur  effie  ebtufus.erit  GAH,  acutus . Quare  ex 
proxime  demonfirans,  coibunt  refla  AF,BD,  ad  partes  H,  B, 
produfla.quodesl  abfiurdum.cum parallela  fint  ofienfa . Non 
efi  ergo  angulus  GAF, acutus taut  obtufus . Igitur  rcHus , ac 
proinde  eius  pars  GAC, acutus . Quoniam  igitur  refla  AG. 
in  reflas  AC,  BD,  incidens  facit  angulum  G,  reflum , 
GAC. acutum,  concurrent  refla  AC,  BD , adpartes  C,  D. 
produSe.vt  proximi  demonfirauimus . Si  igitur  refla  A B , 
in  rectas  AG,BD, incidens  faciat  duos  angulos  minores  duo- 
bus rectis, neutrum  tamenangulorum  ABD,  BAC,  rectum, 
ipfa  recta  AG,  BD,  ad  partes  C , D , producta  conuenient . 
Quod  erat  offendendum . 

QVA  MV 1 S autem.concejfo  principio  nofirp,  optime  d 
nobis  demonfiratumfit tertiumdecimum  hoc  Axioma,  fr  d 
Proclo  etiam , fi  eiui  principium  difficilius  quidem , quam 
noftrum  , admittatur,  vt  iure  optimo  inter  theoremata , ey 
non  inter  principia  poffit  connumerari  it  amen  ne  ordinem  Eu- 
clidis in  quoquam  immutemus,  vtemur  eo  in  omnibus  propofi- 
tiombus.quarumdemonftrotionesexipfo  pendent , tanquam 
pronunciato . Sed  iam  ad  ferum  propofitionum  Euclidis  rt- 
uertamur . 

THEOR.  20.  PROPOS,  29. 

1 N parallelas  re&as  lineas  re&a  inci- 
dens linea  j Et  alternatim  angulos  inter 
fc  xquales  efficit;  & externum  interno, 
& oppofito , & ad  eafdera  partes  aequa- 
lem ; & internos,  & ad  eafdem  partes, 
duobus  reftis  equales  facit . 
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IN  parallelas  AB,CD,  reda  incidat  E F.  Dico  pri- 
mum,angulos  alternos  AGH,DHG,intcr  fc  cflc  squa- 
les . Si  enim  non  funt  squales, fit  a Iter, nempe  AGH,ma 
ior.  Quoniam  igitur  angulus  A G H , maior  cft  angulo 
D H G,fi  addatur  communis  angu 
lus  BGH,  ,erut  duo  AGH,BGH, 
maiores  duobus  DHG  , BGH:  At 
duo  AGH  , BGH , u squales  funt 
duobus  redis . Igitur  duo  D H G, 
BGH,  minores  funt  duobus  redis. 
Quare  cum  fint  interni, & ad  cafdem  partes  B,&  D,c  coi 
bunt  lines  AB, CD,  ad  ea  spartes,  quod  cft  abfurdum  , 
cum  ponantur  cflc  parallcls.  Non  cft  igitur  angulus 
A GH,  maior  angulo DHG:Sed neque  minor  .Eadem 
enim  ratione  oftenderctur , redas  coire  ad  partes  A , & 
C.  Igitur  squales  erunt  anguli  alterni  AGH, DHG. 
Eademque  cft  ratio  de  angulis  alternis  BGH , CHG. 

DICO  fecundo , angulum  externum  AGE , squa- 
lem cflc  interno, & ad  caldcm  partes  oppofito  CHG. 
Quonia  enim  angulo  BGH,squalis  cft  alternus  CHG, 
vt  oftcnfum  cft ; & eidem  B G H , i squalis  eft  angulus 
AGE;  Erunt  anguli  A G E,  C H G,  * inter  fc  quoque 
squales . Eodem  modo  dcmonftrabitur, angulum  BGE, 
squalem  cflc  angulo  DHG. 

DICO  tertio,angulos-internos  ad  cafdem  partes , 
AGH, CHG, squales  cflc  duobus  redis.  Quoniam  enim 
oftcnfum  fuit , angulum  externum  AGE , squalem  efle 
angulo  CHG,internojfi  addatur  comujiis  AGH , *crut 
duo  AGE,  A GH, duobus  CHG,  AGH,xqualcs:Sed  duo 
AGE,  AGH,  z squales  Tunt  duobus  redis.  Igitur  & duo 
anguli  CHG  , AGH,  squales  duobus  redis  erunt . Eo- 
dem modo  anguli  BGH , DHG,  duobus  erunt  redis  s- 
qualcs.  In  parallelas  ergo  redas  lineas  reda  incidens  li- 
nea, & altcrnatim  angulos  &c.  Quod  erat  demonftran- 
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THEOR.  21.  PROPOS.  30. 

QV AE  eidem re&ae  lineae  parallel^, 
& inter  fefunt  parallelae. 

SINT  reftat  A B,C  D cm  r cStx  E F,  parallelx  . 

Dico&cipfasA  B,  C D , cilc  inter  fc  parallelas.  Quo- 
niam enim  omnes  hx  line*  in  eodem  ponuntur  efTc  pla- 
no, ( Nam  propof  9.  vndccimi  libri  agetur  de  lineis  in 
diucrfis  planis  ) duda  refta  GH,fccabit  omnes, nimirum 
AB,in  I;  C D,  in  K;&  EF,  in  L . Qma  igitur  A B, poni- 
tur parallela  ipfi  E F,  - erit  angulus  A I L,al:crno  F L I, 
xqualis . Rurfus  quia  CD,  ponitur 
etiam  parallela  ipii  EF,  erit  angu- 
lus D K I, eidem  angulo  FLI,  nem- 
pe internus  externo  , vel  externus 
interno,  xqualis  . Qn^rc  anguli 
AIEjDKI , « xquales  inter  lc  quo- 
que erunt.  Cum  igitur  (int  alterni, 

<1  erunt  re Stx  AB,CD,parallelx  in- 
ter Te.  Qux igitur  eidem  redx  li- 
nex  parallcl®  , & inter  fc  iiint  parallcl®.  Quod  demon- 
ilrandum  erat . ...  , . 

. S C H O L I V M.  ' 

Qjt  O D fi  quis  dicat  jiuas  rectas  AI,  BIy  parallelos  ejje 
recto  C D,&  tamen  ipjas  non  ejfe  parallelas ; Occurrendum 
e fi,  duae  A I,  BJ , non  tf)'e  dtats  lineas  ,f*d  partes  tantum 
imius  linea  . Concipiendum  enim  efi  animo,  quaslibet  paral- 
lelas infinite  ejfe  productas  ,•  Confiat  autem  A I , productam 
coinciiere  cum  BI.  Quamcb  nm propojitto  hac  generalius  ua 
fioterat proponi  . ■ •■■■  1 

QV  AE  eidem  rc&x  linei  parallelae, & inter 
fe  funt  parallela: vel  certe,  quando  inter  fe  coe- 
unt ,vnam  eandem  que  lineam  conftituunt . 

L 2 SINT 
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SINT  enim  due  recte  A B,  A C,  coeuntes  in  A,  paral- 
lele, ipfi D E.  Dico  illas  in  rectum  ejfe  confiirutas . Ex  puncto 
— enim  A,  ducatur  recta  A F.fecans  DE, 

B. -7 — ic  in  p,  utcunque . Quoniam  igitur  A B . 

- x ^ D E,  funt  parallele, , erunt  anguli  al- 

' F terni  BAF,  AFE,  equales . Addito  ergo 

communi  angulo  C A F . b erunt  duo  anguli  ad  A , equales 
duobus  angulis  C AF,  AFE,  Sed  hi  duo ‘ equales  funt  duo- 
bus rectis , cum  fint  interni  inter  duas  parallelas  AC  , DE . 
Igitur  (jr  duo  anguli  ad  A , duobus  erunt  rectis  equales  , ac 
propterea  d in  rectum  erunt  conftitute  ipfe  AB,  AC.  Quod  e fi 
propofitum . 

PROBL.  10.  PROPOS.  31. 

A DATO  pun&o,  datae  redae  linea; 
parallelam  redam  lineam  ducere. 

EX  pundo  A,  ducenda  fit  linea  parallela  lineae  B C. 
Ducatur  ex  A,ad  BC,linea  A D,  vtcumque, faciens  an- 
gulum quemcunque  A D B ;Cui ad  A,t  xqualis  confti- 
b tuatur  E AD.  Dico  redam  EA, cx- 

p — -E  tenfam  ad  F , qnantumlibet , paral- 

N.  lelim  efle  ipfi  B C.  Cum  enim  angu- 

— C li alterni ADB,DAE,  aequales  fint, 
per  conftrudionem , f Erunt  redae 


B 


— — — - # 

B C,  E F,  parallelx.  A dato  igitur  pundo,  dat*  red*  li- 
nei, &c.Qjiod  erat  faciendum . 

SCHOLIVM. 

DEBET  autem  punctum  datum  in  tali  ejfe  loco  /itum 
extra  lineam  datam^t  hec producta  cum  illo  no  conueniat. 
Quod  quidem  aperte  colligitur  ex  ip/d  confiructione proble- 
matis . Nam  ex  puncto  dato  ducenda  efi  linea  foetens  angu- 
lum aliquem  cum  linea  dat  a,  qui  fieri  non  po/J et, fi  punctum 
in  directum  ioceret  cum  ipfa  linea  data.  Quemadmodum  au 
tem  ab  vno,  eodem, j,  puncto  ad  eandem  rectam  no  plures  per- 
pendiculares,quam  vna,  ducuntur, vt  ofiendimus  propof.  17. 

ex 
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ex  Preeloiit a etiam  per  idem  punctum , dati,  recta  pluret  pa- 
rallela, quam  vna, duci  nequeunt.  Si  enim  dua  ducerentur  , 
conuenirent  ipfa  in  puncto  illo  rode , que  d efi  abfurdum,  * cum  * j g. primi. 
fint  parallela  inter  fe, propter  ea  quod  vm  dt  eidem  , cui  pa- 
rallela dicuntur  dua^funt  parallela . 

E X hoc  porro  problemate,  6*  illo, quod propof.  jg.  contine- 
tur, facili  negotio  eofiituemus  parallelogrammum,  cuitu  vnus 
angulorum  aqualu  fit  dato  angulo  retlilineo,  later atjj  angu- 
lum dium  comprehende tia  datis  duabus  rectis  lineis  aqualia. 

SINT  enim  data  recta  A,  B,  operte  at  % confiituerc  pa- 
rallelogrammum habens  angulum  aqualem  dato  angulo  recti 
lineo  arca  illum  angulum  rectis  A » B,  equalia. 

Sumpta  recta  D E > qua  recta  A,  fit  aqua-  r__(J 

lis,  b fiat  angulus  EDF,  angulo  C,  * & re-  V V 

cta  D F,  recta  B,  aqualu . Deinde  per  E , C V\  \ 
a agatur  recta  E G,  ipfi  D F , parallela , dr 
per  F,  recta  F G,  ipfi DE,  parallela  fecans  Ai — g,  *■ 

EG,  in  G.  Quoniam  ergo  dr  latera  D F , B * 

E G,&  DEyFG,  parallela  fiunt,  ex  con- 
ffructione  ,• « parallelogrammum  erit  DEGF . Quod  cum  ex 
confiructione , habeat  angulum  D, angulo  dato  C,  aqualem, 
dr  latera  D E,  D F,  circa  dictum  angulum  D , datu  rectis 
A,B,  (qualia  * factum  erit,  quod  proponitur . 

PARI  ratione  ex  hocproblemate.dr  propof.  jg. ducemus 
i puncto  extra  datam  rectam  lineam  propofito  lineam  recta , 
qua  cum  data  recta  angulum  efficiat  dato  angulo  recti  lineo 
s qualem, vt  ad  propof  2 g .polliciti  fumus  . 

SIT  enim  datum  punctum  A,  extra  rectam  BC,dr  da „ 
tus  angulus  rectihneus  D , opor-  ^ ^ 

teatijf  ex  A, ad  rectam  BC, duce-  A / / -t 

re  lineam  rectam , qua  cum  ea 
angulum  dato  angulo  D , aqua- 
lem comprehendat . Sumpto  quo-  - _ _ 
libet  puncto  E, in  linea  BC/  con-  " 
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fi  nuatur  m eo  angulus  CEF,  angulo  D,  aqualis.  Si  igitur  re- 
cta E F, per  datum  punctum  A)  tranfeat,factum  erit , quod 
iubetur . Si  vero  non  rranfeat  per  A , c ducatur  per  A , recta 
AB, ipfi  EF, parallela  fecans  BC,*»  E.  Dico  angulum  ABC, 
angui»  D,  aqualem  eJfe.Cu  enim  parallela  fint  AB,EF,  k erit 

L 3 angulus 
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ungulus  CE  F,  externus  interno  ABC, ex  e udem  parte  oppofi- 
to  equulis . Cum  ergo  <$>  angulus  D , angulo  E,  per  confiru- 
etimem fit  e qualis  , * aquales  inter  fe  erunt  anguli  ABC,  (5* 
D.  quod  efi  propofitum . 

NON  videtur  autem  alienum  oflenders  hoc  loco , recti 
Euclidem  propof.  26 . vt  dtmonfirarct  cquahtatem  laterum 
in  duobus  triangulis  , ex  aqua  lirat  e duorum  angulorum  , 
fr  vniiu  lateris, pracepijfie , latus  illud  uel  adtatere  debere 
angulis  aqualibus , vel  certe  fubtendere  angulum  aqualem . 
Nam  nift  altera  harum  conditionum  adfir , mhil  colligetur  . 

SII  enim  triangulum  ABCtfintty  latera  A B,  AC,  late- 
re BC,  maiora.  Abfcindatur  B D , f qualis  ip fi  B C,  b duca- 
turijj  D E,  ipfiA  C,  parallela • « erttq. 
angulus  BED .angulo  C, aqualis.  Qua 
re  duo  anguli  B , C , trianguli  A B C, 
duobus  angulis  B,  E,  trianguli  D B E , 
aquales  fiunt,  vterque  vtrique , latusq. 
B C,  lateri  D B , aquale  i cum  tamen 
reliqua  latera  reliquis  lateribus  s qua- 
lia nonfint.lc.fi  enim  B£,  minus, quam 
B C, atque  adeo  neque  lateri  AC,  neq ; 
lateri  AB,  aquale  ejfepotefii  quod  hac 
latera  maiora  ponantur  latere  BC.Caufia  huius  rei  efi, quod 
latus  BC,  in  triangulo  A BC  .adiacet  angulis  dictis , at  latus 
T)B,  in  triangulo  DBE,  opponitur  vni  angulorum  dictorum , 
nimirum  angulo  DEB, qui  angule  C, aqualis  efi. 

SIT  rurfius  triangulum  FGH.fintqj  iterum  latera  F G , 
FH, latere  G¥l, maiora,  fr  FH, matus,  quam  F G.  Abfcin- 
datur H I,  ipfi  F G,  aqualis  fi  ducaturifi  / K ,ipji  F G,taralle- 
la'  * entjj  angulus  HK I,  angulo  G,  aqualis . Sunt  ergo  duo 
anguli  H,G, trianguli  FGH, duobus  angulis  H, K,  triangu- 
li /K  H,  aqual es,  vterque  vtrique , latus  j . FG,  lateri  1 H, 
aquale', cum  tamen  reliqua  latera  reliquis  lateribus  aqualia 
non  fimt.  Efi  en-.m  H K,  minus,  quam  H G , atque  adeo  neq  i 
lat-ri  H G,  neque  lateri  F H , aquale  effie  potefi ; quod  latus 
F H,  maius  etiam  ponitur , a nam  G H . Ratio  huius  rei  efi , 
quod  latus  F G,in  triangulo  FGH,  opponitur  angulo  H,  at 
latus  1 H,  opponitur  angulo  K,in  triangulo  I K H , qui  non 
porisfur  aqualis  angub  H.fied  angulo  G,  efi  aqualis, ( qui  ma- 
ior  efi 
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ior  efi  ungulo  H,  profitere*  quod  latus  F H , matus  fofiuimus 
latere  F G . D tfiulimus  hanc  iemonftrationem  hunc  in  lo~ 
cum  , firofitcr  Irnearum  parallelarum  proprietates  , ex  quibus 
pendet . 

f R A X I S. 


SIT  ducenda  parallela  ipfi  B C,  per  punctum  A.  Duca- 
tur recta  AD.vtcunque  *dBC,& ex 
D.cy  A, ad  idem  interuallum  quodli- 
bet deferibantur  duo  arcus  ad  dtuer- 
fias  partes,  vnus  ad  partes  B , alter  ad 
partes  C : Deinde  beneficio  circini  ar- 
cui EF ,*bj'cindatur  ex  arcu  altero  ar- 
cus GH.tqua/is.  Si  igitur  ex  Ayper  H,  recta  ducatur , a erit 
hec parallela  ipfi  BC.  Nam  anguli  EDF,  HAG,  fiunt  aqua- 
les,vt  confiat  ex  praxi  propofi  J 3 ■ • 

ALIO  modo  ducetur  per  tdem  punctum  A,  datum  linea 
parallela  linei,  data  BC,  hac  arte.  Ex  centro  A,  ad  queduis 
interuallum  deficnbatur  arcus fiecaru  BC,;»  functo  D,-  eo- 

dem interuaUo  ex  D , fumatur  functum  E , in  eadem  recta 
B C;  Deinde  eodem  interuaUo  ex  A » C?  E»  deficnbantur  duo 
arcus fiecates fiefetnF.  Nam  ducta  A.  -JF 

recta  AF , erit  par  allelarect  i B C.  1 

Quoniam  enim  propter  idem  inter-  -p  \ , 

u alium  affiumptum  recta  AF , fqua  JF  /E  ^ 

lis  tfi  recte.  DE,-  & recta  A,  Derecta  E F,y7  ducerentur  ht  Ii 
net,  erit  A F,  oppofitt  DE,  parallela tit  poftea  demonfirabi- 
mut  propofi  s+. 

Qv  O D fi  punctum  A, vicinum  fiuentrectt  BC.commo- 
diusUac  lege  parallela  optata  ducetur.  Ex  A t fumatur  fiun- 
ctum  D,f»  BC,  ad  quoduis  tnterual-  ^ ^X'F 

lum ; Et  ex  quouis puncto  eiufidem  re-  > 1 ■ — < 

ctt  B C,  nempe  E , quod  tamen  ali-  g c 

quantulum  dsfiet  * puncto  D , ( Quo 
enim  maior  fuerit  diftantia  tnter  D,(5*  B^eo  facilius  , 
curatius  parallela  ducetur ) eodem  interuaUo  arcus  deficr.ba- 
tur  ad  partes  A : Deinde  ex  A , interuaUo  DE,  alter  arcus 
deficriptus fiecet  priorem  arcum  in  F. Recta  namq,  ducta  AF , 
erit  parallela  recti  B C,  vt  prius  ,•  quia  recta  A? , equahs 
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ejl  rectt  D E,  ob  idem  i Mentalium;  fr  recta  A D,  recti  EF, 
fi  h a rectt  ducti  effent,&c. 

EX  his  facili  ducemus  ex  puncto  extremo  alituiUs  linet 
perpendicularem  Itneam  ad  ipfam  datam  lineam , etiamfi li- 
nea produci  non  poffit , quod  in  feholio  propof.  1 1 . promifimus. 
Sit  enim  recta  AB, ex  cuius  extremo  puncto  B , educenda  fit 
ad  tam  perpendicularis.  Sumpto  puncto  quorcis  C * abfcin da- 
tur rectt  C B»  p qualis  C A,  CT  ex  A,  E,  ad  quoduis  tnter- 

uallum  duo  arcus  defcribantur  fetantes  fefein  D»  ducatur fy 
recta  DC, qut  ad  AB  perpendicularis  erit,  vt  ad  propof  st. 
fcripfimus. Deinde per  B, ducatur  ipfi CD, parallela,  hoc  mo- 
do fecundum  praxim  huius  31.  propof  proxime  explicatam. 

E x C D,  abfcijfa  recta  quan- 
tacunque CE,  defcribatur  ex  B, 
admteruallum  CE,arcui,quem 
in  F ,fecet  alius  arcus  ex  E , ad 
interuallum  cB.de fcriptsis , du- 
catur f recta  B F.  Hic  namque 
ipfi  C D , parallela  erit , vt  ex 
praxi  huius  propof.  3 1.  liquer.  Igi 
tur  cum  angulus  A C D , 1 aqualis  fit  interno  C B F»  fit 
autem  ACD,  rectus,  erit  & Chf,rectus , ac  proinde  B F , ad 
A B,perpendicularis  erit . 

SIMILITER/s  dat  a fit  recta  AB,& punctum  extra 
ipfam  C,  in  extremo  fer  e plani, in  quo  recta  illa  iacet , duce- 
mus exC.adAB,  perpendicularem,  neque  producta  linea, 
neque  extenfo  plano  infra  rectam  A B,  vt  polliciti  fumus  ad 
propof.  ta. hoc  modo.Sumpto  puncto  D,  vtcunq-,  tn  linea  AB, 

abfeindantur  vtnnque  inter  fe 
aquales  DA, DB.^v*  A,&  B, 
ad  quoduis  interuallum  duo  ar- 
cus defcribantur  fecantes  fefe  in 
E,ducaturque  recta  ED,  qua  ex 
praxiprcpof.tr.  ad  AB, perpendi 
cularis  er  it. Deinde  per  C,  duca- 
tur ipfi  DE, parallela,hoc  modo,  fe cudu  praxim  Imius  propof. 
3t%Exdato  puncto  C,ad  quoduis  interuallum  defcriba- 
tur arcus fecans  rectam  DE,»»  F : eodem  f internatio  ex  D, 
verfusC, altus  arcus  defcribatur, quem  in  G , interfecet  alius 

arcus 


f 
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mrcus  ex  C , ad infernalium  D F , deline atus . Recta  nameij 
ducta  ex  C,  per  Q^fecans  A BytnH,  parallela  erit  recta 
D Eytxpraxi  huius prepof.31.  Quareyut  proxime fcripfimtUy 
G tf  » ad  ABiperpendicttlaris  entyficutt  fr  £ D,  ad  eandem 
perpendicularis  ejl . 

THEORi  22*  PROPOS.  32* 


CVIVSCVNQVE  trianguli  vno  la- 
tere produ&o : Externus  angulus  d uo- 
bus internis3& oppofitis  eft  asqualis.Et 
triaguli  tres  interni  anguli  duobus  funt 
re&is  sequales* 


PRODVCATVR  in  triangulo  ABC, latus  BC, 
ad  D.Dico  prirao, angulum  externum  A C.  D,  squalem 
efle  duobus  internis, & oppofitis  fimul  A,&  B.  t Ducatur 
enim  ex  C, linea  C E,  parallela  redx 
A B.Quoniam  igitur  rc&a  AC,inci- 
dit  in  parallelas  AB,  CE, b erunt  an- 
guli alterni  A,&  ACE,  squales. Rur 
lus,quia  recta  BD , in  caiucm  paral- 
lelas incidit , t erit  angulus  externus  D C E,  squalis  in- 
terno B.  Additis  igitur  squalibus  A C E,  & A,  <*  fiet  to- 
tus A C D , ( qui  ex  duobus  D C E , A C E , componi- 
tur ) duobus  A , & B , fimul  Aqualis  . Qiiod  cft  pro- 
pofitum  . 

DICO  fecundo  , tres  angulo*  internos  eiufdem 
trianguli  A,B,&  ACB,  duobus  efTe  re&itxqualcs.  Cum 
enim  externu*  angulus  A C D,  vt  oftcnfum  fuit.xqualis 
fit  duobus  internis  A,&  B;fi  addatur  communis  ACB, 
« erunt  duo  anguli  A C D,  A C B,  squales  tribus  A , B, 
& A C B:  Sed  duo  A C D,  AC  B , f squales  funt  duo- 
buS  redis . Igitur  8c  tres  interni  A , B , A C B , duobus 
funt  rectis  squales.  Quare  cuiufcunq;  trianguli  vno  la- 
tere produdoj&c,  Qjjod  erat  dcmonllrandum  . 

SC  HO- 
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C V M detnonfiratum  (it  propot,  1 C.  anguium  externum 
cuiusuic  trianguli  maiorem  ejfe  vtroltbet  interno,& oppojito, 
hic  autem,  eundem  externum  ttfdem  internis fimnl  ejfe  equa 
lem.perfpicuum  efi,  alterutrum  inter  nor  u,  oppofitoru  fupe 

rari  ab  externo, reliquo  interno  angulo  oppofito . Vt  m triagulo 
proprfito  angulus  A , internet e fuperatur  ab  angulo  externo 
A C D, angulo  B, interno  : Er  angulus  B,  internus  fuperatur 
ab  eodem  externo  angulo  A C D , angulo  A, interno, quando- 
quidem angulus  A C D, duobus  angulis  A,  CfB,  eji  ojlenfus 
hoc  loco  aqualis . Rurfum,quia  demon  [Iratum  efl  propot.  17. 
duos  angulos  tutus  libet  trianguli  quotnodocunque  fumptos, 
duobus  effe  retiis  minores , hic  vero  omnes  tres  duobus  redis 
aquales  ejfe, mani fefium  efl, duos  a duobus  redis  dejicere,  re- 
liquo angulo  trianguli.  Vt  tn  eodem  triangulo,  duo  anguli  A, 
cifB,.*  duobus  rectu  deficiunt  angulo  A C B.  &c. 

O M N E porro  triangulum  habere  tres  angulos  duobus 
redis  aquales, primi  omniumyvt  refert  Undemus,  Pythagorei 
dcmmfir arunt  hac  ratione . Sit  triangulum  A B C , (j* per 
pundum  A,*  ducatur  reda  B C., parallela  DE  Quoniam  igi 
tur  b anguli  alterni  D A B^^ABC,  aquales funt  i fi  ad- 
ip  A E datur  aquales  EAC.&A  C B ,'funt  enim 
& hi  alterni  ) * erunt  duo  anguli  D A B , 
E AC,  duobus  A BC.AC  B , aquales. 
p Addito  ergo  communi  angulo  A BC /erut 
tres  anguli  D A B,  B A C,  C A E, r qua- 
les rribus  angulis  A B C,B  A C,A  C E.Sed  anguli  D A B, 
B A C,C  A E .aquales funt  duobus  rectis,vt  confiat  ex  pro- 
pos. 13. Igitur  in  triangulo  A B C,  anguli  A B C,  EA  C, 
AC  P .duobus  funt  redis  aquales, quod  e fi  propofitum  E x hoc 
autem  facile  concludemus,  angulum  externum  A C ¥,  fla- 
tus B C ,(it  protradum.aqualem  ejfe  duobus  internis,  fycopo 
/itis  ABC,BAC.  Quontam. n . anguli  ABC.B  A C,A  C B, 
at  quales funt  duobus  redis , vt  eftenfum  fuit  • e Sunt  autem 
Cpangu/i  ACF.AC  li,  duobus  redis  asqualesfErmit  ar.gu 
/'AB  C.BAC,  ACE,  angulis  A C F , A C B , aquales. 
Dempto  igitur  communi  angulo  AC  B,  i remanebit  angulus 
A C Fyduobus  angulis  A B C,  B A C,  aqualis. 

FA- 
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FACILE  etiam  conuertt  potent  prima  pars  propofitio- 
nis  Euclidis:  Hoc  ejl.fi ab  vno  angulo  trianguli  linea  retia  du 
catur.vt  angulus  externus  aqualis  fit  duobus  internis,  /y  op - 
pofin.s  , silam  Irneam  effe  in  direclum  tpfi lateri  conflit  ut  am, .. 
Ex  C.enim  ducatur  CD.recla.fitty  angu  ^ 
lus  ACU, aqualis  duobus  angulis  AB  C,  /n.  /E 
BAC.Dico,reHaa  B C.CD.tn  dtreHum  / \^/ 
tacere. Cum  enim  angulus  AC  D»  aqua-  jj  C D 

lis  fit  angulis  A B C,  B A C i fi  addatur 
communis  angulus  A C B , * erunt  anguli  A C D,  A C B, 
aquales  ai.guiis  A B C,  B A C,  A C B:S></  A B C,B  A C, 
A C B,  b aequales  fiunt  duobus  reciis.  Igttur  & anguli  ACD, 
A C B, duobus  erunt  reHis  aquales.  QuareB  C,C  D,  unam 
Uncam  rectam  confiituunf. 

QVOT  ANGVLIS  RECTIS 
acquiualeant  anguli  omnes  interni 
cuiufcunq;  figura:  redilinear. 

DVOBVS  modis  ex  hac  prope  s.  32.  colligemus,  quot 
nam  rcttis  angulis  aqmualeant  interni  anguli  figura  cuiusli- 
bet rectilineae,quorum  primus  hic  e fi. 

OMNES  anguli  figura  re&ilinea:  cuiufuis 
fiinr  squales  bis  tot  redfis  angulis , quota  ipfa 
eft  inter  figuras  re&ilineas . 

HoC  eft,  omnes  anguli  prima  figura  rcclilinet  aquales 
fiunt  bis  vni  refte,id  eft,  duobus  retiis ; Anguli  vero  fiecunda  fi- 
gurae rectilinea  aquales  fiunt  bis  duobus  rectis , nempe  qua- 
tuor retiis ; Anguli  aurem  tertia  figurarcEUlineat  aequales 
fune  bis  trtbus  rectis ,f ex  uidelicet  rectisfiLrfic  de  reliquis.  Eu 
autemlocum  qualibet  figura  retlihnea  obtinet  inter  figuras 
reEltlineat,  quem  indicat  numerus  laterum,  fitu  angulorum, 
dempto  binario-,  quomam  duc  linea  retia  fupprficiem  »4 H con 
eludunt , vnde  nec  figuram  confiituunt , fied  cum  minimum 
tres  retia  linea  ad figurae  conftitutionem  requiruntur. Ex  quo 
fit  triangulum,  quia  habet  tria  latera , tottdtmque  angulos, 

effit 
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ejfie  primam  inter  rectilinesu  figura*. Nam  bmario  dempto  ex 
tribus,  relinquitur  unum . Ste  erit  figura  habens  xo.  latera 
/eu  angui  os, inter  figurat  retiiltneai  decimaoctaua,cum  bina 
rius  fubtr actus  ex  2 0. relinquat  if.  idem  tuduium  de  alqs  fi- 
guris efi  habendum . Itaque  figura  contenta  20.  lateribus,  cu 
Jit  deamaotiaua,  habebit  20.  angulos  aequiualentes  q 6.  re- 
tiis angulis,  nempe  bis  1 8.  angulis  rectis , vt  ditium  efi.  Ita 
quoque  omnes  1 0 . anguli figurf  1 0. lateribus  contentae,  aequi 
ualebunt  U.  angulis  rectis,  cum  talis  figura  Jit  octaua  inter 
rec/ilineas  figura*. Hoc  aut? hac  ratione  demonJlrabttur.Om 
nis  figura  rectilinea  m tot  triangula  diuiditur,  quota  ipfa  efi 
inter  figurat , ficu  quot  ipfa  habet  angulos  later  ait  e , binaria 
dempto. N ama  quouis angulo  ipjius  ad  omnes  angulos  oppoji 
tos  duci pojjunt  lineae  rectf , folum  ad  duos  propinquos  angu- 
los non  pojfunt  duci.  Quare  in  tot  triangula  dijhibuetur , quot 
ibfa  habet  angulos , demptis  duobus  ih.it  angulis  . Sic  vides, 
triangulum  nonpojfe  diuididn  aha  triangula  ; quadrangu- 
lum  vero  induo 

A AZ  'A?  ® 

fex  angui u in  qua 

tuor,  ite.  Cum  igitur  anguli  horum  triangulorum  conjlitudt 
omnes  angulos  retiilineae  figurae  propojitae,  & omnes  anguli 
cuiuslibet  trianguli  aequales  Jint  duobus  rectis  ; perffitcuum 
ejl  omnes  angulos  figurae  cuiufuis  recttlineae  aequales  ejfe 
bis  tot  rectis,  m quot  triangula  diuiditur , hot  ejl , qu ot a ipfa 
ejl  inter  rectilineas  figuras  .Quod  quidem  manifejle persfitei 
tur  in  propoftis  figuris. 

S EC  V N D KS  modus , quo  fcitur  valor  angulorum 
cuiuslibet  figura  rttiilmet , hic  ejl. 

OMNES  anguli  figurae  re&ilinear  cuiufi* 
uis,xquales  funt  bis  tot  redis  angulis , deptis 
quatuor, quot  ipfa  continet  latera/eu  angulos. 

H O C efi , anguli  cuiuslibet  trianguli  aequales  fiunt  bis 
tribus  rectis,  demptu  quatuor,  nempe  duobus  rectis.  I ta  etiam 
anguli  figura  commentu  20. latera  aequiualebunt  bis  20.  an 
gulis  rectis,  minus  quatuor,  nimirum  3 6.  rectu  angulis,  <yc. 

Demon~  J 
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] Demonfiratio  autem  huius 
rei  talis  ejl.  Si  a quouis  pun- 
go intra  figuram  affiumpto 


f\ 


ad  omnes  angulos  rectae  lineae  ducantur,  efficiemur  tot  trian 
gula, quot  latera,  angulosus  figura  tpfia  continet.  Cum  igirur 
anguli  cuiufcunque  trianguli  , aequales  fint  duobus  rectis , 
erunt  omnes  anguli  illorum  triangulorum  aequales  bis  tot  ro 
gis, quot  latera  figuram  ambiunt.  At  anguli  eorundem  trian 
gulorum  circa  punctum  intra  figuram  ajfumptum  eonfifien- 
tes  non  pertinent  ad  angulos  figurae  rect  t lineae  propofitae , vt 
confiat . Quare  fi  hi  auferantur,  erunt  reliqui  triangulorum 
singuli  confit  ruent  es  angulos  figurf  propofitf,  bis  quoque  tot  re 
ctis  aequales,  demptis  Ulis  circa  punctum  ajfumptum  confiitu 
t is,  quot  later  a, vel  angulos  continet  figura.  S:mt  autem  om- 
nes illi  anguli,  quotquot  fint , circa  dictum  punctum  ex  ifi en- 
tes aequales  4. rectis tatummedo, vt  collegimus  .x  propos.i  s. 
Quamobrem  anguli  cuiufque  figura  bis  tot  rectis  funt  aequa 
les,  ablatis  quatuor,  quot  ipfa  figura  continet  angulos, f eu  late 
r a,  quod  efi  propofitum  . 

EX  hoc  porro  fecunde  mndo  ltquet.fi fingula  latera  figura 
cuiufuss  rectilinea  producantur  ordinat im  verfits  tandem  par 
tem,  omnes  angulos  externos  aquales  effe  quatuor  rectis . Nd 
quilibet  externus  , & illi  deinceps  internus , b aquantur  duo- 
bus rtetisi  atque  adeo  omnes  externi  vna  cum  omnibus  inter 
rus  aquales  erunt  bis  tot  rectis,  quot  latera , angulosae  figura 
continet. Sunt  autem  fili  interni  bis  tot  rectu  aquales, mi- 
nus quatuor , vt  demonfirauimus.S  i igitur  interni  auferan- 
tur, remanebunt  externi  quatuor  tantum  rectis  aquales , qui 
nimirum  defient  internis  angulis,  vt  interni  (J  externi  fimul 
bis  tot  rectos  conficiant , quot  latera  figuram  propofitam  am- 
biunt. Exemplum.  In  trian  • 
gulo  quouis,  anguli  interni  et 
externi  fimul  aquales  funt 
fex  rectis.  Cum  igitur  inter- 
ni t duobus  fint  rectis  aquales,  erunt  folt  externi  aquales  qua- 
tuorduntaxat  re  ctis.  In  quadrilatero  , anguli  externi  & in- 
ternifimul  aquales  funt  octo  rectis.  Cum  igirur  interni  fili 
aquales fint  quatuor  rectis,  vt  oftendimus , erutu  & fili  ex  ter 
ni  quatuor  etiam  rectis  aquales. In  pentagono, fiu  qui nqu an- 
gulo , 
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gulo , anguli  interni  ( tr  externi  funt  aquales  10. rectis . Quo- 
niam vero  interni  adaquantur  fex  rectis , vt  demonfir  assi- 
mus , remanebunt  externi  aquales  quatuor  tantum  rectis . 
Qua  omnia  in  appofitis  figuris  conifiiciuntur.Eademtfi  e fi  ra- 
tio in  altjs  omntbus  figuris . 

• . tv  - • «Ut  i | • - ^ *1  i'  'U'  >\|M  ->  «I  , 

EX  CAMPANO. 

S I pentagoni  fingula  latera  producantur  in 
partem  vtramque , ita  vt  qualibet  duo  extra 
pentagonuin  coeant, efficientur  quinque  angu 
li  ex  lateribus  coeuntibus  aquales  duobus  fo- 
lum  redis. 

/ N pentagono  ^BCDl,  latera  in  vtri 
Q que  partem  produffa  coeant  in  punffis  F,  G . 
H.  1,K.  Dico  quinque  angulos  ¥,G,H,  I,K, 
w.  aquales  tantum  e fi  e duobus  reffis.  In  trtangu 
lo  enim  BHff,  cum  larus  H B,  fit  protraffis 
adT,  * ent  externus  angulus  F B K, 'duobus  internis  , & op- 
pfitis  H,  K, aqualis  Eadem  ratione  tn  triangulo  A I G,  ent 
externus  angulus  F A G, aquatu  duobus  mtrrnis,  froppofitis 
I,  G.  Quare  duo  anguli  F B A,F  A B. aquales  funt  quatuor 
angulss  G,  H,  h K.  Addito  igitur  communi  anguhE,  b erat 
tres  anguli  A,  B,?,  trianguli  AB  F,  aquales  quinque  angu- 
lis FfJ^H.I,  KSed  anguli  A,  B,  F,triangu!i  A B ¥,<aqua 
les funt  duobus  r effis.  Igitur  & quinque  angnh  ¥,G,H,l,K, 
duobus  funt  retiis  aqua!  es. Quod  eff  prepofittim. 

COROLLAE  IV  M I.l  { 

E X hac propos.  j2.collgitur.tr  es  angulis  cuiusli 
bet  trianguli  fimul Jumptos  aquales  ejje  tribus  ungu- 
ite cuiujque  alterius  trianguli  firmd  fitmptis  : Quo- 
niam tum  illi  tres,  quam  hif  aquales  fiat  duobus  an 
gttiis  refhs  . Vtide  fi  duo  anguli  vntus  trianguli  fue- 
rint aquales  duol  iis  angulis  alterius  trianguli , erit 

& rc/t-j 
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reliquus  illitu  reliquo  huius  aqualis , aquiangu- 
Lujj  erunt  ipfa  triangula . 

C 0 R 0 L L A RJ  VM  1 1. 

CONSTAT  etiam , in  omni  triangulo  Jfofce 
le,  cuitu  angultu  lateribus  aquali b tu  comprehenfus 
redus  fuerit,  quemlibet  reliquorum  effe  femir  edum. 
Nam  reliqut  duo  fimul  conficiunt  vnum  rellum , 
1 cum  omnes  tres  fint  aquales  duobiu  redis:  er  tertius 
ille  ponatur  redus . Quare  b cum  duo  reliqui  inter  fe 
fmt  equales^rit  quilibet  eorum  femiretlus . At  vcf> 
ji angulus  aqualibus  lateribus  contentus  fuerit  obtu- 
f tu, quemlibet  aliorum  effe  femir  edo  minorem.  Reli- 
qui enim  duo  fimul  minores  erunt  vno  rello , &c.  Si 
denique  didus  angulus  extiterit  acutus , vtrumque  re- 
liquorum maiorem  effe  femiredo . Quoniam  reliqui 
duo  fimul  maiores  erunt  vno  redo,Q-c. 

*3  2. primi.  ’ 
b i frimi. 

COROLLARIV  M.  III. 

• 

V E RS  P IC  VV  M quoque  efi,  quemuis  angu- 
lum triaguli  aquila  teri  effe  duas  tertias  partes  vmus 
redi , vel  tertiam  partem  duorum  redorum.  Duo 
enim  anguli  redi quibus  aquales  funt  tres  anguli 
trianguli  aqui lateri , diuifi m tres  angulos , faciunt 
duas  tertias  partes  vnius  redi . 

cj  2. primi- 

C O RO  L L ARI  VM.  III L 

L IQVE  T etiam , fi  ab  vno  angulo  trianguli 
aqutlaten  perpendicularis  ad  latus  oppofitum  duca- 
tur,conditui  duo  triangula  fcalcna,  quorum  vnum- 
quodque  habet  vnum  angulum  retium  prope  perpen- 
dicularem ; alium  duas  tertias  partes  vmus  redi , il- 
lum fcilicet , qui  ejl  er  angulus  trianguli  aquilateri ; 

rtli- 
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reliquum  denique  tertiam  partem  vnius  rettt . 

SCHOIIVM- 

PORRO  ex  tertio  corollario  depromi  pote/1  methodue  , 
qua  angulus  rcllus  i»  tres  angulos  aquales  dissidatur . Sit 
— ewm  angulus  rectus  A R C. Super  redam  AB, 
a con/lttuatur  triangulum  acauilaterum  ABZ). 
Et  quia  per  corollarium  3 .angulus  A B P,  fa- 
cit duas  tertias  partes  anguli  relii  ABC,-  erit 
angulus  C B T>, pars  tertia  eiufdem  redi.Diui- 
fo  igitur  angulo  A B D , b bifariam , per  redam  B E , erit 
vttrque  angulus  A B E , E B P , terna  \quoque  pars  redi . 
Quare  rectus  angulus  A P C Adiuifus  e/1 1»  tr:s  angulos  (qua 
les.  Quod  eft  propojitu, 


PROBL.  23,  PROPOS.  33. 

RECTAE  lineae s qua:  aequales,  & 
parallelas  lineas  ad  partes  eafdemcon- 
iungunt  i Et  ipfe  aequales  a & paralle- 
lae funt, 

SINT  rc&x  linex  A B , C P, 
xquales,  Srparallclx;  Ipfas  autem 
conjungant  ad  cafdcm  partes  re- 
di AC,  BP.  Pico  AC,  BP, 
xquales  quoque  ctlc , & parallelas  . Pucatur  enim  reda 
AP.  Quoniam  igitur  A P , incidit  in  parallelas  A B, 
C P, c erunt  anguli  alterni  B A P,C  D A,xqualcs.Qiia 
rc  cum  duo  latera  B A , A P,  trianguli  B A D , xqualia 
fint  duobus  lateribus  C P,P  A,trianguli  C PA?vtrum- 
que  vtrique  , & anguli  quoque  didis  lateribus  incluti 
aquales ; erunt  bales  B P,  A C , xquales , & angulus 
A D B , angulo  D A C , xqualis . Cum  igitur  hi  anguli 
fint  alterni  inter  redas  A C,  B P,c  erunt  A C,  B P,  pa- 
rallclx:  Probatum  autem  iam  fuit,  cafdcm  efle xquales. 

Rcdx 


) 
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Re&x  ergo  linex,qux  xquales,  & parallelas  lineas  , &c. 
Quod  erat  demon/trandum  . 

SCHOLIVM. 

D IX  IT  Euclides , linent  aequales , & parallelas  nd 
eafdem  pnrtes  debere  eomungi , vt  ipft  comungentes  jint  & 
aequales  d?  parallelae . N am  fi  ad  partes  diuerfat  c oni  unge- 
rentur,vt  ad  A,  C f D .Item  ad  B,  CT  C,  neque  comungentes 
linep  ejfent  paralie! { vnquam,fed  perpetuo  fe  mutuo  fecareru, 
neque  ejfent  {quales, nifi  raro  admodumtvt  exfequenti  propo 
fitione  conflabit . 

THEOR.  24.  PROPOS.  34. 

PAR  ALLELOGR  AMMORVM 
fpatiorum  aequalia  funt  inter  fe,  quae  ex 
aduerfo,&  latera, & anguliiatque  illa  bi 
fariam  fecat  diameter  • 


34- 


SIT  parallclogrammum  ABCD, quale definiui- 
mus  definitione  $5.  Dico  latera  oppofita  A B,  D C,  in- 
ter fe  efle  xqualia , ncc  non  latera  oppofita  A D , B C. 
Item  angulos  oppofitos  B,&  D, squales  inter  fe  cflc,ncc 
non  & angulos  oppofitos  DAB.&  DCB:Dcniquc  du&a 
diametro. A C,  parallclogrammum  ipfum  bifariam  fcca 
ri.  Cum  enim  A B,D  C,fint  paralie  Ix,  * erunt  anguli  al- 
terni B A C,D  CA,  xquales . Rurfus 
quia  A D,B  C,  funt  parallclx, b erunt 
& anguli  alterni  B C A,  D A C,  xqua 
les.  Itaque  cum  duo  anguli  BAC, 

B C A , trianguli  A B C,  xquales  fint  duobus  angulis 
DC  A,D  A C, trianguli  A D C.vterque  vtrique;  & la- 
tus A C, dictis  angulis  adiacens,coinmune  vtrique  trian 
gulo ; « erit  reda  A B,xqualis  oppofitx  redx  D C,  & re 
Cta  B C,  oppofitx  refitx  A D.  quod  cft  primum.  Erit  rur 
fus  eadem  de  caufa  angulus  B , angulo  D , squalis . Et 
quia  fi  squalibus  angulis  B A C,DC  A,  addantur  xqua- 

M les 
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le$  anguli  DAC,BCA,toti  quoque  anguli  BAD,BCD9 
1 fiunt xquales-,  conflat  lccundum, angulos  nimirum  op— 
politos  cflc  xquales.  Quoniam  vero  duo  latera  AB,BC9 
trianguli  ABC,xquaLia  funt  duobus  lateribus  CD,DA9 
trianguli  CDA,vtrumq;  vtriq;,&  angulus  B, angulo  D9 
xqualis,  vt  ia  oftendimusj b erunt  triagula  ABC,CDA9 


equalia,idcoq*,  paraliclogrammum  AliCD,diuil'um  erit 
bifaria  a diametro  AC, quod  tertio  loco  proponebatur. 
Parallclogrammorum  igitur  fpatiorum  fqualia  funt  in- 
ter fc,qux  ex  aduerfo  &c.  Quod  oflcndendum  erat . 


SCHOLIVM. 


APPOSITE  dixit  Euclides , {dummodo  parallelo - 
gramma  a diametro  di  nidi  bifariamjion  autem  & angulos  . 
In  Quadrato  enim ,(*r  Rhombo  duntaxat  anguli  etiam  bifa- 
riam diuiduntur  d diametro : At  in  figura  Altera  partt  lon- 
giori, & in  Rhomboide  in  partes  insquales . Qua  omnia  per- 
Jptcua  erunt , fi prius  ofienderimus  , quatuor  hafce  figuras  , 
Quadratum,  Altera  parte  longius , Rhombum,  0*  Rhomboi - 
dem,  ejfe  parallelo  gramma . Hoc  autem  demonfirabimus  tri- 
bus fiquenribus  theorematibus,  quorum  primum  eft . 


OMNE  quadrilaterum  habens  lateraoppo- 
fita  aequalia,  eft  parallelogrammum. 


S I NT  in  quadrilatero  ABC  D , latera  oppofita  A B . 
D C,  aqualia ; Item  oppofita  latera  AD,  BC.DteoABCD, 
A ^ parallelogrammum  i hoc  t fi, line  tu 


A B,  D C,  ejfe  parallelas ; Itemq,  li- 
neas AD,BC  . Tiucla  enim  diame- 
tro A C,  erunt  duo  latera  A B,  B C, 


trianguli  ABC, aqualia  duobus  lateribus  CD,  DA,  trian- 
guli  CD A, vtrnmquc  vtrique.it  bafis  A C, communis.  Igi- 
tur c erit  angulus  B,  angulo  D , squalis.  Rurfus  quia  latera 
A B , B C , aqualia  fiunt  lateribus  C D,  D A , vtrumque 
vtrique , & anguli  B.D,  ofienfi  aquales  i d erit  angulus 
B A C,  angulo  D C A, alterno  aqualis  , & angulus  B C A, 
alterno  angulo  D A C.  Quare  * erunt  A paral- 

lela; Item  A D,  0*  B C,  quod  e fi  propofitum . 

HINC 
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HINC  conflat, Rhombum, (yRhomboidtm  effe parxl- 
lehgramma-,  quoniam  oppofita  eoru  Utera funt  inter  fe  aqua- 
lia, vt  manifeflum  eft  ex  eorv.m  definitionibus . Pari  ratione 
quadrMum.paralielogrammum  er it,  quod  latera  oppofita  ha 
beat  aquali -i . Sunt  enim  omrua  qua  tuor  cius  latera  inter  fe 
aqualia, per  eius  definitionem.  Conuertit  autem  hoc  theorema 
primam  partem  propofitionu  3+.  vt  patet . 

Secundum  theorema  tale  e fi . 

OMNE  quadrilaterum  habens  angulos  op- 
I pofitos  aequales,  eft  parallelogrammum . 

SINT  inquadrilatero  A B C D,  anguli  oppoftt  A , <5* 

C,  f quales;  Item  oppofiti  anguli  B,^  D.D/-  fi  fl 

fJ  ABC  D.ejfe  paraUclogrammum\hoc  eft,  _/ / 

lineas  A B , D C,  effe  parallelas ; Itemfi  /i-  ® “ 

neas  A D,  BC.  Nam  fi  f qualibus  angulis  A,  & Coaddantur 
aquales  angulis  B,  & D,- 1 erunt  duo  anguli  A.fy B, duobus  a j.  primi, 
angulis  D,  & C,  aquales,  & idcirco  anguli  A,  et  B,  dimidiis 
factmt  quatuor  angulorum  A,  B,  C,  & D • Cum  igitur  hi 
quatuor  aquales  fint  qua  tuor  r cbl  is,  vt  ad  prope f.  32.  demon • 

Jlrauimus , erunt  duo  A,&  B,  duobus  reclis  aquales.  Quare 
A D,BC,b  parallela  fiunt.  Eadem  ratione  erunt  A B,  DC,  hjg. primi, 
parallela. Erum  enim  duo  quoq}  anguli  Ay(*r  D,  duobus  an- 
gulis Byfr  C,  aquales,  frc.Quod  eft propofitum . Ex  hoc  etiu 
manifeflum  eft,  Rhomboidem  effe  parallelogrammum  , cum 
eius  anguli  oppofiti  aquales  fint , per  definitionem . stmihter 
quadratum,  0*  altera  parte  longius. Sunt  enim  & eorum  an- 
guli oppofiti  aquales, cum  fint  recti , ex  eorum  definitionibus  . 

HOC  theorema  conuertit  fecundam  partem  proptfitionis 
3 +.vt  conflat.  Tertia  autem  pars  non 
potefi  conuerti.N am  fr  trapezium  ali 
quod  bifariam  fice  an  potefi  a diame- 
tro , (y  tamen  non  efil parallelogram- 
mum. Sit  enim  altera  parte  longius  , 
vel  Rhomboides  ABC  D,  quod  paral- 
lelogrammum effe  oftefum  efiiin  quo, 
ducta  diametro  A C,  cmftituatur  fiu- 
ptr  A C, triangulo  A BC,  aquale  trtangu  um  AEC,  inuerfio 

M 2 ordine. 
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primi. 
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B 


ordine.it»  vt  Utut  C E.  fit  Aquale  lateri  A B.&  A E,  ipfi 
C B,  vt  in  fichoho  propofi.  22.  docuimus  ifiatquc  trapezium 
AEC D. Quoniam  vero  trtUgulum  A BC. .triangulo  ADC, 
Aquale  e fi.  • quod  diameter  A C , bifariam  /icet  parallelo - 
orammum  DB:Erit  & triangulum  AEC, triangulo  ADC. 
Aquale  : Ac  proinde  trapeziam  AEC  D,  btf artam  diuide- 
tur  a diametro  AC. 

0T  O D fi  quadrilaterum  atijuod  dtuidatur  bifartam 
ab  vtraque  diametro.illudparallelogramum  erityvt  oftende- 
mus  ad bropofjt  p.Quodquidrm  in  rutilo  trapezto fieri potefi  . 

Tertium  Theorema  huiufmodi  efi . 

OMNE  quadrilaternm  habens  omnes  an 
gulos  redos,eH:  parallelogrammum  • 

SINT  in  quadrilatero  A BC  D,  om- 
nes qua!  uor  anguli  re  Hi . Tticotpfium  effit 
parallelogrammum  i hoc  efi,  Itneas  A B, 
D C,  efie parallelas\Itemque  A D.  BC. 
Quoniam  enim  duo  anguli  A , & B , 
aquales  fiunt  duobus  retiis, cum  fint  duo  redii  b erunt  A D , 
B C,  parallela.  Eodem  modo  erunt  A B,  D C, paralleUiOt- 
que  adeo  ABC  D,  parallelogrammum.  quod  eflpropofitum. 

HINC  rurfium  confiat,  Quadratum,  & Altera  parte  lon 
gius,  efifie  parallclogramma,  cum  eorum  anguli  omnes  extfiant 
redi,  vt  liquet  ex  eorum  definitionibus  . 

H IS  in  hunc  modum  demonfiratis , Quadratum  ficil icet . 
Altera  parte  longius.  Rhombum  , dr  Rhomboidem , effiepa  ■ 
ralltlogramma  , facile  ofiendtmus  , angulos  Quadrati , & 
Rhombi , bifariam fiecari  a diametro ; Angulos  vero  figura 
Altera  parte  longioris,  Rhomboidis,  n on  bifariam , v t pau- 

lo ante  monuimus  . Sit  enim  Quadratum , vel  Rhombus 
j,  * g ABCD.tn  quo  diameter  AC. Quo- 

niam igitur  duo  latera  B A , A C, 
trianguli  B AC,  aqualia  fiunt  duo - 
J,.  _ bus lateribus  DA,  A C .trianguli 

DAC.vtrumqiie  vtrique,& bafis  BC.bafi DCi  (fiunt  enim 
hi  figura  aquilattru ) c erunt  anguli  BAC,  D AC, aquales. 

Quare 


N£7 
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Quare  angulus  BAD.diuiditur  bifariam. Eodem  modo  de - 
monftr abimus, reliquos  angulos  bifariam  fecan  a diametro.^ 
SIT  rurfiu  Altera  parte  lo  Axr- |B  Ar= 78 
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rtus, vel  Rhoboidcs  A BCD> 

inquodiameter  AC,fitque,  _ 
maius  latus  A B . Quoniam  

*rit  angulus  B C A.  maior  angulo  B A C Ejl  autem  an- 
gulus BCA,  b squalis  angulo  D AC,  alterno-,  qugBC, 
A D, parallele  fint.  (Eft  enim  ABCD, cftenfum  ejfe  paral- 
lelogrammum . ) Igitur  & angulus  D ^C>™aWr  ”*f”~ 
rulo  B A C.  Atque  propter  ea  angulus  B A D , msquahter 
diuiditur  a diametro  A C.  Eadem  eft  ratio  aliorum  angulo- 
rum. Quamobremappofite  Euclide,  in  tntia  pari  e huius  pro- 

po fittnus  dixit, folum  paraUelogramma  bifariam  a diametro 

(lecturi, non  autem  & angulos  . 

EODEM  fere paBo  oftendemus, duas  diametros  tn  Qua- 
drato, & Altera  parte  longiore  squales  eJfaAt  vero  in  Rhom 
bo3£r  Rbomboide  tnaquales,  maio-  ^ -w 

rem  quidem  eam.qus  angulos  acu- 
tos,minor  em  vero  eam,  qus  obtufos 

angulos  differtis. Sit  enim  quadra-  ^ *.  - - 

tum,vel  altera  parte  longius  ABCD,  in  quo 
BD , quas  dico  ejfe  squales.  Cum  enim  duo  latera  Ab.  bL, 
trianguli  ABC,  squali  a fint  duobus  lateribus  A B , A D, 
trianguli  B A D;  vtrumque  vtnque,  & ungulus  .**- 
gulo  BAD,  quia  vterque  reclusi  « erit  bafis  A C , baji  d D, 
squalis : Ac  proinde  diametri  in  quadrato , & figura  altera 
parte  longiore  squales  funt . . 

S JT rurfus  Rhombus , vel Rhomboides,  ABCD,  tnquo 
diametri  AC.BDj  (it<j3  angulus  BAD , maior  i ABC,  minor. 
Non  enim  squales  funt , quia  * " 

alias  vterque  ejfet  r eidus , cum 
smbo  a squales  fint  duobus  re- 
cHtiquod  eft  abfurdum,dy  con-  " — 

tr a definitiones  Rhombi , & Rhomboidis.  Dico  diametrum 
B D, maiorem  ejfe  diametro  A C.  Quoniam  enim  duo  late- 
ra AB,  AD,  trianguli  B AD, squ  aha  funt  duolus  lateribus 
A B,BC,  insmult  ABC,  vtrumqus  vtrique  ,&  riguus 
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BAD,  angulo  ABC,  maior  exijlit  t , erit  bafis  B D,  maior 
bafe  A C . quod  ejl propofitum  Ex  quo  manifejium  ejl,  cur  m 
prope/itione  3 3 .Euclides aJJ. 'eruerit , eat  tantum  lineat,  qua 
coniungunt  parallelas  aquales  ad  eafdem  partes , aquales  ef~ 
fe,vt  ibidem  annotauimtts  . fiam  m Rhcmbo,&  Rhombo  i de 
re  Ha  A C,  B D.intqua/csfunt , licet  coniungunt  parrlUlat 
aquales  A B,  D C • quia  non  ad  eafdem\ partes  ipjdt  coniun- 
gunt, vtperjpicuum  ejl . 

I N omni  tamen  parallelogrammo  diametri  fs  mutuo  btfa 
riam  Jiuidunt  Cum  enim  duo  anguli  EAD  , EDA,  trian- 
guli AED,  b aquales  Jint  alternis  angulis  EC  B,  E B C,tr:an 
guli  B E CyVterque  vtrique  i Cr c latus  A D , aquale  lateri 
B C ,opp?Jito  in  parallelogrammo  A B C D>  quorum  vtrum- 
que  aqualibus  adiacet  angulis  i <*  Erit  0*  A £ , re  fi  a recta 
C E relia  D E,  relia  li  E,  aqualis . Quare  vtraque  dia- 
meter bifariam  diuiditur  in  punclo  E . 

HV IV  S autem  , quod  modo  diximus , conti erfum  etiam 
demonflr abimus, nimirum . 

OMNE  quadrilaterum  ,in  quo  diametri 
fe  mutuo  bifariam  diuidunt,  parallelogram- 
mum  eft  . 

IN  quadri! at  ero  enim  ABC  "D, diametri  A C,  B D , ft 
mutuo  bifariam  dissidat  in  E.  Dico  A BCD,parallelogram- 
mum  efft.  Cum  enim  latera  A E,  E Bytri anguli  A E E,  aqua 
lia (int lateribus  C E, E D,  trianguli  C E D,  & anguli  con- 
tenti ad  verticem  E , e aquales  quo- 
quei f erunt  & bafes  A B , C D,pqua- 
les,  er  angulus  A BE  angulo  alterno 
C D E, aqualis.  8 Quare  relia  A B, 

C D,  parallel  i funt.  Eadem  ratio-  “ 

nt paralleli  ojlendentur  A D,  C B.  Parallelogrammum  er- 
go ejl  A B C D. 

M V C quoque  referri  potejl  hoc  tl eorema, 

RECTA  linea  fecans  diametrum  parallelo- 
grammi bifariam  quomodocunq;,  diuidit  pa- 
rallelogrammum  bifariam  quoque ; & reda  li- 

• nea 
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nca  diuides  parall  elogrammu  m bifariam  quo- 
nis  modo,  fecatquoqae  diametrum  bifariam  • 

1 N paraUelcgrammo  ABCD,  diametrum  AC,  bifaria 
fecet  refla  E F, i»  fundo  G . Dico  parallelogrammum  diui - 
di  btf artam.  (Quoniam  erum  angulus  EA  G,  > aqualis  eft  an- 
gulo alterno  FCG,&  b angulus  EGA, angulo  FGC:  Eft  au- 
tem & latus  AG, lateri  C G,  squale, per  hypothefm,  qut  am- 
bo aqualibus  angulis  AEG  , CFG,  opponatur  i c erunt  & la- 
tera E G,  FG, aqualia-Quare  tum  la- 
tera A G , G £,  tquaha  fint  lateribus 
C G , G F , anguli  quoque  contenti 
aquales;  i erut  triangula  Ag£,CGF, 
aqualia.  Addita  igitur  communi  qua- 
titote B C G E , * erit  triangulum 
AB C.trapezio  BCF E.tqualt : Sed  triangulum  A BC  , (di- 
midii eft  par allelogrammi  A BCD. Igitur  & trapezium  di - 
midiii  erit  eiufdem  parallelpgrammi,idee<jj  reflaEF.paral- 
lelogrammum  bifariam  fetat . 

S EC  ET  iam  E F, parallelogrammum  bifariam  ; Di- 
co fr  diametrum  A C,  bifariam  ftcari  in  G . Si  enim  dia- 
meter A C , non  btf ar iam  diuiditur  in  G,  £ diuidatur  bifa- 
riam in  alio punflo , vt  in  H,  per  quod  ducatur  refla  E H /. 
Erit  ergo.vt  iam  demonftrauimus , E 1 C B , trapezium  di- 
midium parallelegrammi  ABCD,  atque  adeo  aquale  tra- 
pezio E F C B , quod  etiam  dimidium  ponitur  eiufdem  pa- 
r allelogrammi  , pars  totiyquod  eft  abfurdum.  Diuiditur  igi- 
rur  A C,  bifariam  in  G,  dr  non  in  alio punflo^quod  erat pro- 
pofitum  , 

HI  NC  facile  colligitur, fi  in  latere  aliquo  parallelogram- 
mi  cuiufq , punflum  fignetur  , ve! etiam  intra  parallelogram- 
mum,vel  extra  , quod  tamen  non  Jit  in  diametro  , rufi  ipfum 
fecet  diametrum  bifariam } qua  ratione  ab  illo  punflo  Irnea 
duci  debeat  yqua  parallelogrammum  bifariam  fecet.  Si  enim 
diameter  ducatur a punflo  dato  per  medium  punflum  dia 
metri  re  fla  ducatur, faflum  er  tt, quod  proponitur . Vt  fi  pun- 
flum(it  Etin  latere  A B, ducenda  eft  refla  E F , per  G,  pun- 
flum,in  quo  diameter  A C ybi foriam  diuiditur fic  de  ahjt 
punflts. 
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DEMONSTRAT  quoque  hic  T tle tortus  problema 
non  nuucundum . videlicet . 
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INTER  duas  lineas  redas  infinitas  angu- 
lum facientes, lineam  redam  data:  lineae  aequa- 
lem collocare,  quf  cum  alteraillarum  faciat  an 
gulum  cuiuis  angulo  dato  aequalem . Oportet 
autem  hunc  angulum  datum  cum  illo,  qui  li- 
neis datis  continetur , minorem  efle  duobus 
redis* 

DVJE  reti  e infinite  A ByACycontineant  anguli  BAC, 
fit  fi  data  recta  finita  que  cunque  D.fr  angulus  datus  E,hac 
legtyVt  duo  anguli  E,&  B AC,  minores  fint  duobus  retiis . 

Oportet  igitur  mter  retias  ABtACycol- 
locare  retiam  aqualem  quidem  retia 
Dycum  alterutra  vero  illarum , ni  miri 
cum  A C,  facientem  angulum  aquale 
angulo  dato  E.  , Fiat  angulus  CAf, 
aqualis  angulo  E,  producta  F A, ad  G,  fit  A G,  aqualis 
retia  per  G, c ducatur  G B , parallela  tpfi  A Cfifecans 
A B,  mB:  Deinde  per  Byducatur  B Cy  parallela  tpfi  A G, 
fetans  A C, in  C.Dtco  rectam  B C,  collocatam  inter  retias 
AB,  A C,  aqualem  efferetta  D,  angulum  fi  B C A,  angulo 
E.  Cum  enim  parallelogrammumfit , per  confiructunem  , 
A C B G , d erit  retia  B C yretta  G A , aqualis : At  G A , 
aqualis  efi , per  confirufttonem  , retia  D. Igitur  (^BC,  re- 
tta  DyStnualis  erit . Rurfus  quia  t angulus  B C A , argulo 
alterno  CAF,  aqualis  efi (y  eidem  angulo  C AFy  aqua- 
lis efi  , per  confiruttionem  , angulus  E i erunt  anguli  E , 

B C A , aquales.  Quod  efi  propofitum  .Caterum  ex  con- 
fiructione  manifefium  ejfe  cuthbet  potefiycur  duo  anguli  da- 
ti minores  effe  debeant  duobus  retiis . Nam  altas  non  fieret 
triangulum  ABC  y fi  anguli  B AC  y 6*BCA  aquales 
ejfent  duobus  retiis  , vel  maiores , vt  confiat  ex  propof..  /7. 
vel  ji.  v 
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NON  alienum  erit  a noftrt  injlituto  , adijcere  que  Jam 
hoc  loco  ad  line  at  intra  triangulum  conftitutus  pertinentia , 
qu{  d Pappo  Alexandrino  lib.j.  Mathematicarum  collectio- 
num demonftrantur:  quemadmodum  facturos  nes  recepimus 
ad  propos.  jt.  Primum  igitur  in  omni  triangulo,  quod  non fit 
(quilaterum.vel  ifofceles  habens  bafim  latere  minorem , non 
folum  d duobus  punctis  bafis  conftitui  pojfunt  duae  rectae  in- 
tra triangulum, quae fimulfiimptae  maiores  fint  duobus  late 
ribus  fimul jumptis.vt  d Proclo  tn  triangulis  rect angulis,  vel 
obtufangulss  ofienfum  eft  ad  propos.  jr.fed  etiam  aequales. 

SIT  enim  primum  triangulum  ABC,  habens  latus 
A B,  later  e A C, maius,  fit  (fi  B D,  dimidium  vtriufijue  late- 
ris AB  , AC , fimul:  Sumpto  autem  inter  A D , puncto  E, 
vt  cunque,  agatur  E f.ipfiB  C, par  alitia  i 6*  e x[quouis  pun- 
cto G»  lateri  A B .parallela  du 
catur  G H , rectafi  iungatur  A 

G C , Ef  quoniam  E A , A F, 

, maiores  fiunt,  quam  E F : ItZ  A 

C F,F  G, maiores, quam  G C; 

erunt  EA,AC,F  G .fimul  B ^ A 

maiores , quam  E F,  G C ,fi-  * 

mul : ablata  fi  communi  F G , 

erunt  E A ,A  C,, fimul  maiores , quam  EG , G C,  fimul}  ac 
proinde  multo  maiores , quam  G C , fila  . Producatur  ergo 
G C,  fiat  fi  G I ipfis  E A,  A C,  fimul  aequalis. Quia  vero 
B E, maior  e fi,  quam  vtraque  E A,  A C , fimul.quodB  E, 
fuperet  B D,  dimidium  vtriufque  B A , A C, fimul,  at  EA, 
A C,  fimul  deficiant  d dimidio  earundem^nimirum  ab  vtra- 
quo  D A.  AC,  fimul}  erit  quoque  B E,  maior , quam  G/, 
quf  ipfis  E A,  AC,  fimul  eft  (qualis  . Cum  igitur  \,ipfiB  E, 
aequalis  fit  G i/,  tn  parallelogrammo  B £ G H;  erit  quoque 
G H, maior, quam  G 1.  Si  igitur  centro  G,  fr  mteruaUoQl , 
circuitu  deferibatur , fecabit  is  rectam  G H » ac  propterea  <y 
ipfdm  C H , prius  fecabit  in  K . C onnectatur  G K . D ico 
vtramque  G H,G  K, fimul  aequalem  ojfe  vtriq;  A B,  AC, 
fimul . ld quod  ex  conftructione  perspicuum  eft . Nam  G H» 
ipfi  B E yae  qualis  eft,&  G l,hoc  eft  fi  YLytpfis  EA,  AC,  fi- 
mul. 
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mul.  Atque  hoc  in  finitu  modis  fieri potejl , prout  punctum  E , 
remotius  a D , fumptum  fuertt , punctum  G,d  puncto  E; 

hoc  e fi,  prout  tam  A D>  quum  E F .infinitis  in  punctis  Jecur* 
pottfi • 

SIT  deinde lfofccles ABC, 
habens  lu fim  B C,  vtrouis  lu- 
tere maiorem.  Defcripto  ex^cen 
tro  E, per  A,  arat  A D.Jecan - 
te  rectam  B C , in  D,  ducatur 
vt cunque  recta  B F,  fecans  ar 
cum  in  E,  6*  latus  A C ,in  F; 
& in  B F ,per  quoduis  punctum 
G,  ipfi  B C , parallela  agatur 
G H , & per  quodcunque  eius 
punctum  I,  ipfi  H F,  parallela  ducatur  I K,  rectaq.  iungatur 
I C,-  atque  ipfi  E G , aqualis  ubfcindatur  A L.  Erit  igitur 
B G, ipfis  A B ,A  L.fimul  aquulis. at  L C, minor  quam  BE, 
fiue  AB  ,&ob  id  multo  minor.quam  B G Et  quia  ipfi  BG, 
* aqualis  efilK , in  parallelogrammo  B G I K ,•  erit  quoque 
I K .ipfis  A B,  A L.fimul  aqualis,  maior  autem, quam  L C. 
Itaque  b quia  G F.F  H, maiores fitnt.quam  G H ; <y  H C, 
H I, maiores,  quamlG:  eruntG  F,  F C,H  l.Jt  mul  maio- 
res, quam  G H,  I Cj  & ablata  communi  H I,  erunt  reliqua 
GF,F  Cyfimul mniorcs^qunm  G I>I  Cyfimul-, ac proinde ap- 
pofita  communi  B G , fient  B F,  F C}  fimul  maiores , quam 
B G,G  Tjl  Cyfimul. Sed  ipfis  B F,  F C maiores  fiunt  B A, 
A Cyfimul-Ergo  multo  maiores  erunt  BA,A  Cyfimul \quam 
B G,G  I,  I Cyfimul . Cum  ergo  B G yipfis  B A , A h, fimul 
aqualis  fit  yerit  reliqua  L C,  maior , quam  reliqua  G I,  I C, 
fimul \ac proinde  multo  maioryquam  I Cyfola.  Ponatur  I M, 
('producta  I C )ipfi L Cycquahs.  Et  quia  I K,  ofienfii  efi  ma- 
ioryquam L Cyhoc  eftyquam  I Mfit  ex  centro  I,  per  M,arcus 
circuli  defcrtbtuur  y fiecabit  is  rectam  I K y ac  proinde  prius 
tpfiam  C K fiecabit  in  N.  Connectatur  I N.  "Dico  vtramque 
I K,I  Ny  fimul  aqualem  ejfie  vtrique  A B , A C y fimul . Id 
quod  ex  conflructionc patet.  Efi  namque  I K,i^uA  B,  A L. 
fimul  aqualisyfy  I Ny  hoc  efiy  I M,  ipfi  L C,  aqualis . Atque 
hoc  infinitis  modis  fieri  potefi;  cum  B F , infinitis  modis  duci 
pojfiti  f?  tam  E F,  quam  G Hyinfinttis  modis  fccari. 
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C O NS  TA  T autem, fi  intra  idem  triangulum  ABC, 
ducamur  du*  rerts.qus  reflat  H G,G  K.,  in  priori  triangulo , 
vel  fertae  K I,  I xY,  mj  pofleriori  include , eae  maiores  fore 
fimul  fumptas  lateribus  A B,A  C, fimul  fumptis:  quippe  qui 
1 maiores  forent  rertis  H G,GK,i*  priori  triangulo^vtl  rectis 
K I,  ? K,  inpojleriori. 

A T t/frS  i»  triangulo  tquilatero,vel  jfofccle habente ba 
ftm  vtrouu  latere  minorem , non  pojfe  intus  conjlitui  duae  li- 
neas maiores , vel  aquales  fimul  fumptae  duobus  lateribus  fi- 
mul  fumptis, fed  qua/cunque  interiores  tffe  minores, it  a o flendi 
potefi.  In  triangulo  enim  A B'C,  cuius  duo  latera  A B,  AC, 
i qualia  bafis  B C,  nS  maior, b fed  vel 

eqtialisivel  minor  jta  vt  angulus  A,  ma 
lor  non Jit,  quam  angulus  B,  vel  C , fed  (j 

vel  i qualis,  vel  mino: : ccnflituantur  dssa 
recte  D E, E F,  vtcunquc,  quas  dico  mino 
res  ejje  fimul  fumptas  duobus  lateribus 
A B,  A C,  fimul  fumptis . Producatur 
enim  D E,  fecaru  Ictus  A C,«>?  G,  iunga 
turifc  rerta  G B. Quoniam  igitur c duo  an  g 
guli  ABC,c^C,  squales  funt , efltf 
ABC,  maior  angulo  G B C,  e>it  quoque  C , maior  angulo 
G B (l.Efl autem  1 & angulus  G D B, angulo  C, maior, ex- 
ternus iotemo.lgitur  multi  maior  erit  angulus  G D B,  angu 
lo  GBC;e  ae proinde  latus  G B, lasere  G D, maius  erit. Quia 
vero1  angulus  B G A,  maior  cft angulo  C,  externus  interno ; 
angulusijj  C.vel squalis  efi  angulo  A, vel  mai&r . vt  oftendi- 
mus:erir  quoq,  angulus  EG  Xyangnlo  A, maior. Quarti  latus 
A B, latere  Gli, maiut  ent:Std rerta  G B ,oflenfa  ejl  maior 
G Diae  proinde  muhb  maior, quam  D E.  Igitur  latus  A B, 
multo  etiam  maius  erit , quam  D E.E *dcm  ratione  ,Ji F E, 
producatur  fecans  A C,  in  H jungat  urof  rerta  H B .ofiende 
mus  latus  A B , ae  proinde  & A C , maius  tffe , quam  F E . 
Quocirca  latera  A B.  AC , fimul  maiora funt  duabus  rertis 
DE,EF, fimul fumptis.  Quod  fi  F E,  produci  a Jocaret  la- 
tus A B,  demonflr aremus  eodem  modojattu  A C,  maius  effit 
rertaEf. 

/ A M verb , fi  admirabile  videatur  ijt , qtti  Geometris 
ignari  funt,  in  illis,  quo  diximus,  triangulis  duci  poffe  lineas 

inferio - 
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interiens , fimul fumpts  maiores fint,  vel  squales  duobtu 

lateribus  fimul  fumptisiadmirabtlius fani  erit , intra  eadem 
illa  triangula  confiittii  poffe  duas  line  asotiarum fingula  fingu 
lis  lateribus  maiores  (intyvel  squales.  Sint  ergo  primum  con- 
fit’ue  -'i*  fingu 'i  lines  fingults  lateribus  maiores  mtriangu 
lo  AB  C , cuius  latus  A Byminus  non  fit  latere  AC,  at  latus 

B C,  vtrouis  latere  A B , A C, 
A-  maius.  Defcripto  ex  centro  Byar 

TisSv  fW  circuli  A Dy  fumatur  quoduis 

punitum  E fint  er  arcum  A T),fr 
latus  A Cyducaturqi  relta  B Ey 
^ fecans  arcum  in  F i ita  vt  B E , 
maior  fit , quam  B F , hoc  efi  ; 
quam  B A , i ungatur  q3  E C. 
Quia  vero  iBE.E  C, fimul  minores  fiunt, quam  A B,  AC.fi- 


mul,  efiqs  B E,  maior,  quam  AB,  erit  E C , multo  minory 
quam  AC.  Produci  a igitur  E C fiat  E K fipfi  A C,  squalis , 
ac  propter  e a minor,  quam  E B,-  defcribaturq.  ex  E yper  YLy  ar- 
cus circuli, qui  r ellam  E Byficabit,ac  proinde  & ipfam  C B, 
prius  fecabtt  m G.  Sumpto  denique  tuter  B,  & G,  quouis  pun 
ilo  Hfiungatur  relta  E H , fecans  arcum  sn  I:  facium» erit, 
quod  proponitur . Nam  B Ey  maior  efi,  quam  B A , fr  E H, 
maior, quam  E l.hoc  efi, quam  E K,t/*/  A C. 

DEINDE  fint  fingu/ t lines  fingulis  lateribus  squa- 
les confiituends  intra  idem  triangulum:  fiatq;  eadem  confiru 
Hio, dempta  linea  E W.fied  arcus  K G , fecet  rectam  E B,  in 
H . Er  quia  latus  BA,  latere  AC  , ponitur  non  minus , erit 
B E.relia  maior  yquam  A B,’cum  maior  fit, quam  B F , hoc 
efi  , quam  A B.  Sumpta  igitur  E I,  squali  ipfi  A B , cadet 
punitum  I,  inter  B,  & H ,•  quandoquidem  E B , maior  efi , 

quam  AB  y&E  H ,non  maior , 
quam  A B.  Ex  E,  per  /,  dcfcri- 
batur  arcus  circuli  fecans  B C, 
in  L , iunganturtf  rells  E L, 
E G;  faclum%  erit,  quod  propo- 
nitur. Nam  E L,  ipfi  E I,  hoc, 
efi, it  fi  AB,  squalis  efi,  fo  EG, 
ipfi  E K , hoc  efi,  ipfi  AC. 

P R MT  E R hic  demonfirat  Pappus,  intra  eadem,  qui 

diximus , 
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diximus  .triangula  conftitui  pojfeduatreftat  duobus  /at  eri- 
bus motores,  & qua  h abeunt  ad  eadem  latera  proportione  da 
tam, qua  tamen  dupla  proportione  minor  Jit:  quod  incredibile 
cuipiam  vtdtnpoJfit.Qus.  res  hoc  loco  demonfirari  nen  potejl, 
cum  ex  proportionibus  pcndeat . 

IX  PROCLO. 

IN  omni  figura  re&ilinea  latera  habete  nu 
meroparia>fi  quidem  fuerit  aequilatera,  & aequi 
angula:  erunt  duo  quaelibet  latera  oppofita,pa- 
rallda  inter  fefc . 

LATERA  oppofita  dicuntur  illa  duo,  qua  ex  vtraque 
parte  Utera  habent  aqualia  numero  ;vt  in  hexagono  ABC- 
D E F,  latera  oppofita  erunt  A B,  E D ,qwmam  tam  ad  par 
tes  Ayfr  E,  duo  funt  latera,  quam  ad  partes  B , ^ D.  Inofto- 
gono  -vero  ABCDEFGH,  latera  oppofita  erunt  A B , 
F Et  quia  tam  ad  partes 
A , cr¥,  tria  funt  latera, 
quam  ad  partes  B , 0*  E. 

Et  fic  in  alijs  figuris  aqui- 
laterit  pariu  laterum , ex 
viraque  parte  oppofitorum 
laterum  erunt  tot  latera , 
quot  funt  in  dimidio  numero  laterum,  minus  vno.  Vt  in  qua- 
drangulo erit  vnum,  m hexagono  erunt  duo,  in  oftogono  tria, 
in  decagono  quatuor,in  figura  12 -laterum  quinque,  fyc,  Di- 
co  igitur  quilibet  latera  oppofita  ejfe  parallela}  A B , ni  mi  - 
trum  ipfiED,m  hexagono ,•  & AB,  ipfi¥  E, in  oftogono, & fic 
de  caterie  - C onneftaruur  erum  duo  extrema  oppofitorum  late- 
rum ad  eafde  partes  linea  refta,quahs  efi  in  hexagono  B D. 

in  oftogono  B E.  B*  quoniamyVt  ad  g 2-propos.demonfira- 
uimus , fex  anguli  hexagoni  aquales  funt  ofto  reftts , erunt 
tres  anguli  B,  CJD.eiufdem  hexagoni  aquales  quatuor  re  ftisy 
fropterea  quod  omnes  anguli  ponuntur  aquales : Sunt  autem 
anguli  BCD,CB  D,C  D B, trianguli  B C D,  * du.<bus  re 
ftu  aqualts.Reliqui  igitur  anguli  A BD,£  D B,  duobus  re- 

ftis 
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r?«  aquales  erunt. Quare i parallele  erftnt  A B,(yE  D.  R#r 
Jus  quia  otio  anguli  ettegoni  aquales  fnnt  duodectm  reclts, 
trunt  quartior  ctns  anguli  jB,C,D,  JI./cx  reciis  aqualesiSunt 
aurem  quattior  anguli  quadnlateri  BCDE,  aquales  qua - 
tuor  reciis . Igitur  duo  reliqui  angui t A BE.FE  M, duobus 
crist  reciis  aquales,*  at  % adeo  AB.F  L, paralleli  erut.Eode 
morio  dtmcnfirabunr,  in  omnibus  alijs  figuris  huiufmodi.an- 

gulos  duos  ad  lineam  re- 
N.  Ham  extrema  oppojiroru 
|C  laterum  csniungcntemexi 
fient  es , ditobus  efifie  reciis 
® aquales.  Nam  in  decago- 
no  aufert  ea  linea  penta- 
gonum,  cuius  anguli  aqua 
les fiunt  fex  reciis  : At  quinque  anguli  decagom  aquales  fiunt 
ocio  retiis.  A blatis  igitur  fiex^relinquuntur  duo  reti  i.  In  figu- 
ra aquilatera,  & aquidgula  duodecim  laterum  eadem  linea 
abficindet  hexagonum , cuius  anguli  fiunt  ocio  retiis  aquales  : 
At  Jix  anguli  totius  figura  aquales  fiunt  decem  reciis . Dem- 
ptis igitur  oclo.remanent  duo  recti , &c. 

Qjr  A Id  V 1 S autem  omnis  figura  aquiangula  parium 
laterum  habeat  latera  oppofira  parallela , vt  afiendtmus  i ta- 
men fiola  quadrilatera  figura  latera  oppofiita  habens  paralle- 
la , ab  Euclide , & alijs  Geometris  paralLelogrammum  diei 
ca.fueutt , propterfaque  in  definitionibus  . ParalLelo gram- 
inum diximus  efifie  figuram  quadnlateram,  &c, 

THEOR.  25.  PROPOS.  35. 

PARALLELOGRAMMA  fu- 
per  eadem  bafi , & in  eildem  parallelis 
conftituta,inter  fe  fune  aqualia* 

INTER  duas  parallela*  A B,  C D.fupcr  bafi  C D, 
cxiftant  duo  parallclogramina  CDEA,CDBF.  Di- 
cuntur auccin  parallclogramina  incifdeai  cfle  paralle- 
lis, quado  duo  latera  oppofita  partes  funt  parallelarum, 

vtin 
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vt  in  exemplo  propofito  cernitur . Dico  ipfa  parallclo- 
gramroa  inter  fe  cfle  xqualia, non  quoad  angulos  & la- 
tera,fed  quoad  arcam, i*cu  capacitatem. Cadat  enim  pri- 
mo pundum  Fjintcr  A,&  E. Quoniam  igitur  in  parallc- 

lograramo  CDEA,rcda  A E,*  «qua  /y 

lis  cft  redx  C D,oppofitx ; & eidem 

C D xqualis  eft  F B,  in  parallclogta  — - — 

mo  CDBF,  oppofita  ; Erunt  A E,  C D 
F B, b inter  fe  xquales.Dcmpta  igitur  communi  F E,  * re 
manebit  AF,  ipfi  E B,  xqualis: J Eft  autem  &AC,  ipfi 
ED,oppofit£  xqualis  in  parallclogrammo  CDEA;'& 
angulus  B E D,  angulo  F A C,cxternus  interno,  f Quare 
triangulum  F A C, triangulo  B E D,  xqualc erit. Addito 
igitur  communi  trapezio  CDEF,s  fiet  totum  parallc- 
logrammum  C DEA,  toti  parallclogrammo  C D B F , 
xqualc.  Quod  cft  propofitum  . 

CADAT  fecundo  pundum  F,in  pundum  E . Dico 
rurfus,parallelogramma  C D E A,C  D B E,  xqualia  cf- 
fe.  Erunt  enim,  vt  prius,  redx  A E,  E B, 
xquales,ncc  non  & anguli  B E D,E  A C 
atq*,adeo  t,  triagula  E AC.BED, xqualia 
Addito  igitur  comuni  triangulo  CDE_ 

» fient  pafallelogramma  C D E A,C  D B E,  xqualia. 

CADAT  tertio  pundum  F,  vitra  E,  ita  vt  reda 
C Fy  fccct  redam  D E, in  G. Quoniam  igitur, vt  prius, re 
dx  A E,  F B , funt  xquales  ; fi  communis  addatur  E F ; 
k erit  tota  A F,toti  EB,xqualis,  ^ £ 

nec  no  & anguli  B E D,  F A C, 
xquales  erunt;  atque  adeo  : tria 
gulum  FAC,  triangulo  B E D, 
xqualc.  Ablato  ergo  communi 
triangulo  E G F,™  remanebit  trapezium  A E GC,trape- 
Zio  F G D B,  xqualc.  Quocirca  addito  commuryi  trian- 
guloC  D G,  fiet  totum  parallelogrammum  C D E A,to 
ti  parallclogrammo  CDBF,  xqualc.Parallclogramma 
igitur  fuper  eadem  bafi,  & in  cifdcm  parallelis  conftitu- 
ta, inter  fc  funt  xqualia . Quod  erat  demonftrandum. 
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C O N V ER  TE  MVS  fodit  hanc  propofttionem,  hoc 
modo.  * 

Parallelogramma  arqualia  fuper  eandem  ba 
fin,ad  eafdemque  partes  conftituta,  erunt  inter 
eafdem  parallelas. 


s -primi. 
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SINT  duo  parallelogramma  aqualia  A B C D , 

C D E fyfuper  eandem  baftn  C D ,fr  ad  eafdem  partes. Ut- 
co  rectam  A B , productam  in  dtreftum  iacere  ipfi  EF.fr 
E F propterea  ipfa  parallelogramma  i*/*r  | 
eafdem  ejje  parallelas.  A lias.  n.AB.VJ  I 
ducta  vel  cadet  infra  E F . vel  fupra.  ^ 
0 Q 4 Cadat  primo  infra , qualts  eft  A H . 

E rit  igitur  parallelogrammum  CDGH, 1 aquale  par.  11« - 
legrammo  A B C D ; Ponitur  autem  eidem  parallelogram- 
mo  A B C D , «quale parallelogrammum  C D E F.  <fluare 
parallelogramma  C D E F,  C D G H,  b <c qualia  erunt, to- 
tum , fr  pars,quod  ejl  abfurdum . No»  ergo  cadet  A B , in- 
fra EF. 

CADAT  fectmdo  A B .producta  fupra  E 'F.  Cadet  igi- 
tur F E ..protraHa  infra  A B Quare.vt  prius,  erunt  paralle- 
logramma ABCD.CDHG,  «qualia,  totum  fr  pars , 

^ g quod  eft  abfurdum.  Idem  abfurdum  con 

' fequeretur,  fi  C F,  D E , producerentur 

‘ufjue  ad  AB,  protractam  . Eadcm.f. 

— • demonstrat  io  couenict  omnibus  cafrbus, 

J>  qui  occurrere  poffunt,  hoc  eft , fiue pun- 

ctum E.ftt  vitra  B.frue  non, vt  per  f ficuum  eft  . X on  ergo  ca- 
det A B,/?/^r4  E F ifed nec  infra.vt  dcmonjtratum  eft : ergo 
producta  in  directum  iaeet  ipfi  EF  $ ac  proinde  parallelo- 
gramma A B C D,  C D E F,»»  etfdcm  funt parallelis. 
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PARALLELOGRAMMA  fu- 
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g?!  ralklis  conilituta,inter  fefunt  xqualia . 
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SIN  T-.  duo  parallclogramma  ACEF  ^GJiDB , fu- 
pcr  xqualcs  balet  CE,HD,  inter  eifdem  parallelas 
A fi,  C D.  Dico  ea  cflc  xqualia.Conn  edantur  erum  exr 
trema  redarum  C E,G  B,  ad  caf~  v»  j(j  3 
dem  partes  lineis  redis  C Q,  E B.  r ~ JS\y\  ""!■ 
Quoniam  igitur  reda  C E,xqua-  ^ (S\  \ 

lis  ponitur  reda:  H D , &,cidcm  (j  £ H B 
H D,  a aequali*  cftGB,  in  parallclogrammo  G H D B, 
oppoiita  i erunt  C E,  G B,  >>  xquales  inter  ie  : Sunt  au- 
tem & paralld.T,pcr  hvpotlielin  . Quare  & C G,E  B,ip- 
fat  conjungentes , c para llelx  erunt , &;  xquales,  idcoq; 
C E B G,  parallclogrammum  erit , Itaq;  cum  parallclo- 
gramma  ACEF,GCEB,fint inter calctc.m parallelas,  & 
Juper  eandem  bafinCE,dcrit  parailclogrammu  AQEF, 
parallclogrammo  GCEB,  xquale.  Kurfus  quia parallc- 
lograroma  GCEB,GHDB,funt  inter  cafdem  parallelas, 
fciuper  eandem  ba(inGBacerit  quoq;  parallelogram- 
mum  G H D B,  eidem  parallclogrammo  GCEB,  xqua- 
lc. Quare  & parallelogramma  ACEF,  GHI)B^‘inter  fc 
xqualia  crunt.Farallclogramma  igitur  iuper  xqualibus 
bafibus,&.in  cifdcm  parall  alclis  conftituta  , 8rc.  Quod 
oflcndcndbm  erat . 
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CONFERS  VM  huius  theorematis  duplex  ejl , ad 
hunc  modum . 

< P *'  fr  • * £ ' (X  p tr  m v • r 

PARALLELOGRAMMA  xqualia 
fiiper  bafes  aequales , & ad  ealdem  partes  con- 
ftituta, inter  eafdem  fu nt  parallelas  : Et  paral- 
lclogramma aequalia  inter  eafdem  parallelas,!! 
non  eandem  habuerint  bafin,  fuper  xquales  ba 
fes  funt  conftituta. 
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S ItfT  ff  imupt  dutparaU^ograWtApMlit^BCJ), 
E hJ  E F G H , fuper  bafes  aquales  fiO, , 
F G,  & ad  eafdem  p Artes  cinftituta.  • 
Dico  ea  effi  inter  eafdem  parallelas, 
hoc  eft , A D,  prot rallam  coire  in  dt- 
reHum  tum  EH.Nam  altas  tadet  aut 
infra  E Hyaut  /upra.  Quo\pofito  [equitur,  totum  & partem 
effe  aqualid,  quemadmodum  tn  conuerfti  prae  edenti)  propofi- 
ttonu  eft diihun.&flgurdfacUe  commonflrat . lntelligenda 
funt  autem  bafes  squalet  data  in  eadem  linea  refla  BG. 

SINT  fecundo  eadem  pdrallelogramma  aqualia  inter 
iafdern potalMas  A H,  B G.  Dico  bafes  BC,F  G,  effe  aqua 
Its.Si  enim  alter a,nempe  B C,  dicatur  maior , 1 abfeindatur 
A KP  E H B I , aqualis  refht  FG  ducatur 
'pl  '.  ir  lf'  1 K>  parallela  ipfiC  D.  Erit  ergo  pa- 
1 l / 1 rallelogrammum  A BIK,  t aquale pa- 

B 5Cr  <Q  rallelogrammo  E FG  H ;&  ideo  pa- 

ralltlogrammo  ABC  D,pars  toti, quod  ejl  ab  fur  dum. Non  er- 
go BC,  maior  ejl.quam  FG.  Eadem  ratione  neque  minor  ent. 
Quare  bafes  BC,  FG, aquales  fitnt . - 

SEQv-ENS  quoqj  theorema  facile  hinc  demonfirabhur. 

* 0 J * ‘iiio*  • i.»  »*w  1 ^ • t"l  • ' »1*  ? 

S I duo  parallelogramma  inter  eafdem  pa- 
ralle)a$  habeant  bafes . inxquales , illud , cuius 
bafis  maior  eft,  maius  erit.  Et  contra  ii.  duo  pa- 
rallelogramma fint  inaequalia  inter  eafdem  pa- 
rallelas, bafis  maioris  maior  erit; 

S I N T enim  in  pofierior i figura  parallelogramma  B D. 
FH.inter  parallelas  AH,BG,fitcjj  bafis  BC, maior  bafeFG. 
Dico  par allelojgr ammum  BD,para!lelogrdmmo  F H,  maius 
ejfe.*  Aufcrat/tr  enimrcSo  B Ti  ipftt  G.  aqualis  duca- 
tur j,  I K,  tpfiA  B,  parallela. Erunt  ergo  f parallelogramma 
£ K,  FHyfqpra  aquales  bafes  B J,  F,G,  aqualia  . Cum  igi- 
tur BD,  t maius  fit^qudm  B K * erit  idem  B D , maius , 
qudmF  H.‘  ' "* 

SIN  T rurfum parallelogramma  BD.FH»  inaqualia.cr 
BD,  maius.  Dico  bafim  ZC,  maiorem  ejfe  bafe  FG.  Nam  fi 
» . - 
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fnrtt  tcjuatu,  • ejfedt paralltlogrdma  equaiia.quod  eflabjur 
dum,  eum  B D\  pedatur  mauts.  St  autem  ejfet  minar . foret 
parattrlcgVammum  F H , matus . *uam  B D , vt  proxime 
efitndtmttf.quod  multo  magts  eji  abfurdum.ciim  BD , matus 
ponatur, quam  F H.  ha/is  ergo  B.C,  cum  ne  qualis  fit  ipfi 
f G. iit  quem -.Hir,  er  tt  maior, quam  F G,  quod  eft  propoftum. 


THEOR.  27.  PROPOS.  37. 

TRIANGVLA  fuper  eadem  bafi 
confUtuta3  & in  eifdem  parallelis  > inter 
fe  funt  arqualia . 

INTER  parallelas  AB,CD,&’  Tuptr  bafin  CD, 
fint  conftituta  duo  triangula  ACD,  BCD.  Dicitur  au- 
tem triangulurq  inter  duas  c(Te  parallelas  conftitutum  , 
.Ti.TerT*^rcn  _ . npolitus  alteram 

lia.  PcrD , enim 
^ ^ D F,!parallcU  tt* 

BC.^Eruntfeitur  parallelogram- 
nia  A CD  E,‘BCD  F,  squalia.  Sunt 
enim  fuptrtahdem  bafin 'C  D , & in- 
ter cafHein  parallelas.  Sed  horum  di-  C 
midij  funt  triahgiila  ACD,  BCD  j1  cjuod  A D,  B D, 
diametri  bifarfim  fcccnt  parallclogramma  ACDE, 
B C D F ..IgitUr' &.tri4naula  A CD,BC  D, e aequalia 
crunt.TrunguJa  igitur  niper  eadem  bafi, &c,Quoa  erat 
de mon lirandum  . 

CONVERSA  huius  propoftionis  demonflrabitur  ab 
Euclide  frepo fi  9. Rerrotx-hac^repofcicne  fetale  cum  Pro- 
clo demonjhffifinur , Triangula,  querum  duo  latera  unita 
aqualia  fint  duobus  latMb^u  qhertus.vtrumjue  vtrique.fr 
angulus  vuiierflUi  Idr&tbta  ttontentus  metior  angulo  alteriust 
aliquando  efftiqudiia,  fr  aliquando  ui/quaha : Jdquod  ad 
pret>cf.2+.polltcin  fumus . Sint  enim  d:u  triangula  A-B-G', 
N t pEf 
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*3  C-ftims. 
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V1(< 


primi. 
‘3  s .primi. 


e 

'l+primi. 

» /.  pron. 

VlT*  .V  1 
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1 23. primi. 
k 3. primi. 


lt  3. primi. 
rf  3.pron. 
tis. primi. 

t S.  primi. 
1 3 2 primi. 

k y.pron. 
r27.primi. 
k3  7 -primi. 

'*  ’ \ ’ j 

1 +•  primi. 


m j 3. primi 
» 3.  primi. 


DEF,Cr  latera  AB, 
A C,  aqualia  lateri- 
bus DE,  QF,  c 't  an- 
gulus A.  mater  angu- 
lo E D F , fintej,  pri- 
mum bi  duo  anguli 
duobus  r effis  aquales. 
Dica  triangula  ejje  aqualia  Producatur  erum  E D, ad  H,  & 
FD,  ad  1 i ifiatij}  angulus  E D G, aqualis  angulo  A,*>  re- 

ffa D G , rejdf.  D F,  feti  A Ciducanturqj  refla  EG.GF.Qm 
igitur  duo  anguli  A,  & E DF, ponatur  aquales  duobus  r tilia, 
fr  angulus  E D G,  aqualis  fatim  eJianguloA,-  erunt  an- 
guli EDG.EDF, duobus  rectis  aquales  : Sunt  autem  an- 
guli E D G,  GDH,1  duobus  reffis  aquales  : Igitur  anguli 
EDG,.EDF,  angulis  EDG,  GDH,  aquales  erunt.  Quare 
ablato  communi  angulo  £ D G,  d remanebit  angulo  E D F , 
aqualis  angulus  G D H : Ejl  autem  eidem  angulo  E D F , 
« aqualis  angulus  H D I . Igitur  (y  anguli  G D H,  H D /, 
aquales  erunt atque  adeo  susgulus  GDH,  dimidium  erit  to 
tsus  anguli  GDI.  Rurfus  quia  latera  D F,  D Q.funt  aqua- 
lia tn  triangulo  D F G; f erunt  anguli  D F G,  2)GF  , aqua- 
les, qui  eum  i aquales fint  externo  angulo  GDI,  erit  vter  li- 
bet eomm.nempe  DGF,  dimidium _ anguli  G D /.:  Ofien- 
fum  e fi  aut  em,  angulum  GDH.,  dimidium  quoque  tejfe  eiufi- 
dtm  anguli  GDI.1,  Quare  anguli  GDH,  DGF,  aquales 
erunt -Et  quia  fiunt  alterni  inter  E H.F  G, ' erunt  £ H,  F G» 
parallela.  Quamobrem  * triangula  D E G,  D E F,  aqualia 
erunt, cu  habeant  eande  bafin  DE.fintfi  inter  eafidf paralle- 
las D E , F G . Quoniam  vero  triangulum  D E G , 1 aquale 
efi  triangulo  A B C,  propterea  quod  latera  DE,DG,  aqua- 
lia fiunt  lateribus  A R,  AC,  & angulo  A , aqualis  angulus 
E D G,-  erit  Cr  triangulum  A BC,  triangulo  D E F,  aquale  , 
quod  efi  propofiitum . 

SINT  deinde  anguli  A,&  E D F,  duobus  reffis  maio- 
ris . Dico  triangulum  A B C,  quod  maiorem  habet  angulis  K 
minus  effe  triangulo  DEE.  Producatur  enimED,  ad  H , 

F D,aJ  I;  fiat  fi  angulus  EDG,  aqualis  angulo  A,  n( jjr 
reffa  D G ,refU  D E,  fisu  A C,  aqualis , ducanturque  reffa 
EG,  GF . Quoniam  igitur  anguli  A,&  E D E, ponuntur  ma- 
iore 
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ioret  duobus  redis, er  ut 
£*WJ*/iEDG,EDF,  , * 

duobus  re  Bis  mutor  es  : '•••  -'i  A*  * ‘ 

$*f  anguli  EDG. 

GDH , » aquales  duo - ^ • A 

rrflw . /jrtw  «n-  ^ 

£«/i  EDG.EDF , maiores fmnt  angulis  EDG, GDH.  Quare 
ablato  communi  EDG,  remanebit  angulus  EDF,  maior  an- 
gulo GDH.  Quoniam  vero  b angulus  EDF,  angulo  H D /, 
aqualis  eft, erit  quoque  YlDl, maior  quam  GDH;  at q,  adeo 

GDH,  minor , quam  dimidium  anguli  GDI.  Rurfus  quia 
latera  D G,  D F,  aqualia  funt : » erunt  anguli  DFG.DGF, 
aquales:  qui  cum  fint d aquales  externo  GDI,  erit  vt eruis 
eorum , nempe  D G F,  dimidium  anguli  GDI:  O/lenfum 
ejl  autem, angulum  GDH  , minorem  ejfe  dimidio  eiufdem 

GDI.  Quare  DGF  , maior  erit , quam  GDH . A bfeinda- 
tur  ex  angulo  DGF,  angulus  DGK, « aqualis  angulo  alter- 
no GDH . Erit  ergo  GK, ' parallela  ipfil ) E,/ecabstifc  GK, 
rectam  E F.  Ducatur  ex  D ,ad  K,vbt  G K.fecat  rectam  EF , 
recta  D K.  Erit  igitur  triangulum  D E G,  g aquale  triangu- 
lo  DEK.  Quoniam  autem  triangulum  D E G , h aquale  e/t 
triangulo  ABC,  propterea  quod  latera  D E , D G , aqua- 
lia funt  lateribus  AB.AC,^  angulo  A.angulus  E D G, 
aqualis  ierit  triangulum  ABC,  triangulo  DEK,  aqua- 
le . C um  igitur  D E K, 1 minus  Jit  triangulo  D E F;  erit  quo- 
que ABC,  triangulum  trianguloD  E F,  minus  . Quod  ejl 
propofitum . 

SINT  tertio  anguli  A,(J*  , 

EDF, duobut  redis  minoret.  k 
Dico  triangulum  ABC, 
quod  maiorem  habet  angu- 
lum , maius  ejfe  triangulo 

£ U B O E F K 

H , Qr  F D , ad  I ; * f atque 

angulus  EDG,  aqualis  angulo  A , ' <£•  re  lia  D G , reda 
D F tfeu  AC  { ducanturq,  reda  E G,  G F.  Quoniam  igitur 
anguli  A,dr  EDF,  ponuntur  minores  duobut  redis , erunt 
quoque  anguli  EDG.EDF,  duobus  redis  minoret : Sunt 
m autem  anguli  EDG,  GDH,  duobut  redit  squalet.  Jgi- 
N ) sur 
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c s. primi, 
i]  j. primi. 


* j g. primi. 
{ j 7. primi. 

* 3 7 -primi. 
h 4 .primi. 


• fi.fr  on. 


i jj. primi » 
1 3.  primi. 


alj.pr imi. 
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^JI. primi. 


h 2 3. primi. 

e2g.primi. 
d 3 7. primi, 
t +.  primi, 
f J.pron. 
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t 31.  primi. 

* 3 6.  primi. 

'3+.primi. 
k g.pron. 
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tur  £ D G . E D F,  minores  funt , quam  EDG.GDH; 
- ' dl  dempfoq,  communi  EDO. 

remafui>it  E D f , minor, 
x ^ qua  GDH » E Jl  amo  £DF, 

» aqualis  tpfi  UDI.  Quare 
Ng  & H D J, minor  erit, quam 
aC  G D Hi  atque  adeo  GDH, 


F K 


maior  eji  dimidio  anguli 


GDI.  Quoniam  autem  DQT, dimidium  eft  etufdem\angu- 
It  GDI,  vt  tam  fupra  ojlenfum  fuet ierit  G DH,  maior, quam 
DGF.  Fiat  igitur  angulus  DGK,  b squalis  angulo  GDH, 
ducta  retia  G K,  qui  fecabit  retiam  E F,  protrafiam  m K ; 
CT  ducatur  retia  D K.  Erit  ergo , vt  prius,  G K , c parallela 
tpfiD  E,- A triangulum^  DEG, triangulo  DEK.,  squale:  E/i 
autem  iterum  DEG,*  aquale  ipfi  A B C.  Igitur  & ABC, 
aquale  efi  ipfi  DEK.f^woarra  cum  DEK,  r maius  fit, quam 
D E Fi  erit  & A B C , maius, quam  D £ F . Quod  demon - 
ftrandum  erat . 

EX  his  perlpicuum  eft,  cur  Euclides  in  propof.  24.  filum 
collegerit  snaqualitatem  b afusm,  non  autem  triangulorum , 
vt  ibidem  admonuimus . 


THEOR.  28.  PROPOS.  38. 

TRIANGVLA  fuper  a»qualibus 
bafibus  conflituta , & in  cifdem  parallc- 
lisjinter  fe  funt  osqualia . 

INTER  parallela»  AB, CD.&:  fuper  «quales  bafes 
CE,FD,fintconftituta  triangula  ACE,  BFD.  Dico  ipla 
. _ ,,  . . eile xqualia  . g Ducatur  enim  EG  , 

A,— r 4?— j parallela  ipfi  A C,&  D H , ipfi  B F : 

\\\  /\/  Eruntqj  “parallelograma  A C E G, 

\ \ / V - B F D H, «qualia.  Cum  igitur  ho- 

c'  T>  rum 'dimidia  fint  triangula  A C E, 

BFD  ; k erunt  hic  inter  fc  «qualia.  Triangulacrgo  fu- 
per «qualibus  bafibus,  &c.  Quod  erat  oflendemium . 

f CHO- 
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CONVERSA  huitu  ofiendetur  ab  Euclidi  propof.  40. 

CQLLJQ1TVR  autem  ex  hac  propefittoncyfi  a quo- 
uu  angulo  trianguli  dati  linea  reda  duca~ 
tur  dtutdens  latu*  oppofitum  bifariam,  tria-  ' ' 

galum  quoque  bifariam  fecari  - Ducatur 

erum  in  triangulo  A B C,  ex  angulo  A , re-  ,, 

ii  a A D,  dmidens  bifariam  latus  B C , in 
D . Dic*  triangulum  ABC,  bifariam  quoque  fccariAi  enim 
per  A,  ducatur  parallela  ipfi  B C.ertont  duo  triangula  ABD, 
ADC,  inter  eafdem  parallela*-,  & f*pn  aqualft  bafes . 
• QHare  aqualia  erunt . • 


EX  PELETARIQ. 


A 


iru: 


'Y 


~ A pundo  quouis  dato  in  vno  latere  triangu- 
li propofiti  lineam  redam  ducere,que  bifaruAi 
fecet  trianguliim  datum . ^ " , 

SIT  triangulum  ABC  pundum  datum  D , in  fa- 
tere B C • Oportet  igitur  ex  D , redam  lineam  ducere , qua 
bt fartam  diuidat  triangulum  . Quod  fi  punllum  D > diuidat 
latus  B C , bifariam , reda  D A , duda  A 
ad  Ay  dtuidet  triangulum  bifariam , vt  /T^s JF 

efi  oftenfum:  Si  vero  D.non  dsuidit  B C,  / / 

bifariam  , b fecetur  B C , bifariam  in  /1/1)1 

E.  Deinde  ex  D,  ad  angulum  oppofitum  -B  D E C 
A,  ducatur  retia  D A,  & per  E, « parallela  E F , ipfi  D A, 
fecans  A C.inF . St  igitur  ducatur  reda  D F y erit  triangu- 
lum diuifum  bifariam  d linea  D F . Nam  duda  reda  E A , 
d erunt  triangula  E F A , E F D y aqualia , cum  fint  fuper 
eandem  bafin  E F , fr  inter  eafdem  parallelas  EF , A D. 
Addito  igitur  communi  C F E,*  erunt  tota  triangula  A EC , 
C D F,  aqualia  : Efi  autem  A E C, dimidium  totius  ABC, 
vt  iamfutt  ofienfum  . Igitur  &C  D F,  dimidium  efi  eiuf- 
dem  trianguli  Ab  C.  quod  erat  probandum .. 

N * 


•n 

* 3!. primi- 


.WitVV. 

b 10. primi. 
% 

« 3 x. primi. 

* 3 g. primi. 
« Jprcn. 


too 
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i.  primi. 

7. primi . 
* i.pron. 
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6^_r  ODjJ punitum  D. fuerit  in  alte - 
r«  medietate  E C , eodem  modo  proble- 
ma conficiemus  : fed  tunc  triangulum 

__  abfcindetur  ad  partes  B > trapezium  ve- 

B E & ^ ro  ad  partu  C , Vt  figura  prtfens  fatis 
indicat . Demonfiratto  autem  eadem  tfi.fi  m ea  mutetur  /»- 
tera  BfinC, &C,in  B.  Hoc  tamen problema  multonos  vni- 
uerjaltsu  proponemus  ad  finem  fexti  libri. 

THEOR.  29.  PROPOS.  39. 

TRIANGVLA  aqualia fuper ea- 
dem bafi , & ad  cafdem  partes  conftitu- 
taj  & in  eifdcm  funt  parallelis . 

SINT  duo  triangula  iqualia  ABC,DBC,fuper  can- 

_-c  dem  bafin  BC,&r  ad  cafdem  partes- 

A**- Dico  ipfa  efle  inter  cafdem  paral- 

I lelas.conftituta,hoc  cft,  rcdlaro  du- 

diam  AD,  parallelam  efle  ipfi  BC. 

^ Si  enim  non  cft , 1 ducatur  ex  A , 

parallela  ipfi  B C , quae  vel  cadet  lupra  AD,  vel  infra  . 
Cadat  primum  fupra  , qualis  cft  A E , cocatquc  cum 
B D,protradta  in  E ,&  ducatur  redta  E C.  Quoniam  igi- 
tur paralleli  funt  A E,BC,  b erit  triangulo  ABC, trian- 
gulum E B C,  x-quale  : Eft  autem  pcrhypothcfin,trian- 
gulum  quoq;  DBC  , zqualc  eidem  triangulo  ABC. Igi- 
tur « erunt  triangula  DB  C,  E B C,  iqualia,  pars  & to- 
tum , quod  cft  abfurdum . Quod  fi  parallela  dudra  per 
A,  cadat  infra  A D, qualis  cft  A 1- j dudta  redta  1-  C, 
erunt  eadem  ratiocinatione  triangula  BBC, 

B D C,  iqualia, pars  & totum  •,  quod  cft 
abfurdum  . Erit  igitur  A D,  paral- 
lela ipfi  B C.  Quare  triangula 
iqualia  fuper  eadem  ba- 
fi, &c.  Qupd  often- 
dendumerat. 

SCHO - 
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EX  bu  infert  Campanus  f equens  hoc  theoremtu. 

LINEA  reda fecans  duo  trianguli  latera 
bifariam, erit  reliquo  lateri  parallela  • , 

S EC  ET  line  a D E,  lacera  A B,  AC,  trianguli  ABC, 
bifariam  in  D, frE  . Dico  D E,  parallelam ejft lateri  B C. 
Cum  enim  triangula  A D E,  B DE,  A. 

fntfuper  aquales  bafes  AD.DR.fr 
inter  eafdem  parallelas  < (fi per  E,  duc  e 
retur  parallela  ipfi  A BJi  erit  trsan- 
gulam  B D E.triangulo  A DE,  aqua  •»  C 

lc  : Eadem  ratione  erit  triangulum  C E D , eidem  triangulo 
A D E,  aquale, Quod  etiam  conflat  ex  fcholio  pratedentis  pro 
pes.  Refla  enim  E D,  fecabit  triangulum  A t B , bifariam, 
fr  refla  eadem  D E , triangulum  A D C , bifariam  etiam, 
quod  bafes  A B,  AC,  fecla Jint  bifariam  a refla  D E,  txb~ 
potheft Igitur  triangula  D B E,C-  E D,b  aqualia  erunt: Ha- 
bent autem  eandem  bafin  DE,  O*  funt  ad  eafdem  partes  con 
Jlituta,  Quare  c inter  eafdem  erunt  paralie! at , fr  idcirco 
2)  £,B  C, parallela  erunt.  Quod  eft  propoftum» 

I D autem , quod  ad  finem  fecundi  theorematii  in  fcholio 
propos.  polliciti  fumus,  facile  ex  hacpropos . demonftr abi- 

mus . Videlicet. 

OMNE  quadrilaterum,  quod  ab  vtraque 
diametro  bifariam  diuiditur  , parallelogram- 
mum  eft. 

NAM  quadrilatentm  ABC  D.diuidatur  bifariam  ab. 
vtraque  diametro  AC.fi  D.D ico  ipfum  ejfe parxlltlogram- 
mum . Cum  enim  triangula  A D C , B D C , dimidia  fint 
eiufdem  quadri  lateri  A RCD.a  ipfa 
inter fe  aqualia  erunt.  Quar e cum  e an 
dem  habeant  bafin  D C,  ad eafdemq} 
partes  fnt , c ipfa  m oifdem  parallelis  JJ 
erunt ; Atque  idcirco  refla  A B,  D C, 

parallela 
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parnllilt  funt . Non  alifer  «/tendemus  , parallela*  tjfe  AD, 
BX; . Par  allelogr  ammttm  igitur  e/  A B C D Quod  e (i  probo 
j itum . T7  ' • 

THEOR.  30.  PROPOS.  40. 


TRIANGVLA  aequalia  fuper 
aequalibus  bafibus , & ad  cafdcm  partes 
conftituta,  & in  eifdem  funt parallelis. 

SINT  duo  triangula  xqua 
lia  A B C , D E F*fuper  bafes 
xqualcs  B C,EF,(qux  in  eadem 
reda  linei  collocentur , ) &ad 
cafdcm  partes  conftitutl.  Dico' 
ea  cllc  in  cifiicm  parallelis,  hoc 
eil, redam  cx  A,ad  D,Judam  patallclain  cllc  reda:  B F. 
Si  enim  non  cft, cadet  parallela  ipii  B Fjpcr  A,  duda  vel 
fupra  A D,  vel  infra . Cadat  primum  fupra,cocatqj  cum 
. . . . B D.produda  in  G,  & ducatur  reda  G F.  Quoniam  igi- 
tj  .prtms.  tur  parallclx  funt  A G ,B  F,’  erit  triangulum  E f 0 , 
. I tr'an£ul°  A B CjXquale;  Ponitur  autem  & triangulum 
. D E F, eidem  triangulo  A BC,xqua!c.  Igitur1*»  triangdla 
DEF,G"£F,Tqualia  erut,pars&  totu.Quod  cft  abfurdu. 
Quod  fi  parallela  duda  per  A , cadat  infra  A D , qualis 
cft  A H j duda  reda  H F , erunt  eadem  argyrpcqtationc 
triagula  HEF.DEFifqualia^pars  & totu, quod  cft  abfur 
dum.Eftigitur  A D, parallela  ipijB  F.  Qy.ar«  triangula 
xqua  lia  fuper  xqualibus  bafibus,&c.Quod  cratdcmon- 
ftrandum  . , . ..  ^ t 

/ S C H O L T V M . 

R jEC  propc/itio  converrit  vno  modo  propot.  jg.  Alio  a m- 
tem  modo  conuerti  pott/.aurmadmodu/ripropos.jCi  .conuerti- 
j mus  in  eius  fcholio,  nimirum. 

TR  I A N G V.L  A srqualia  inter  eafdem 

\ paralie- 


r ^ » 


b i.pron. 
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parallelas,  fi  non  eandem  habuerint  bafim , fu- 
per  aequales  bafes  erunt  conftituta. 

SINT  triangula  aquali»  ABC,.  j, 

DEf,  inter  parallelas  A D , B F,  K.  " T -K. 
fuper  bajis  BC,EF,  quas  dico  ejfe  pqua  I V\  f \ 

les.  Si  enim  non  funt  aquales  , fit  B C , \ X / A 

maior.*  Mfcijfa  ergo  refla  CG,  aqua-  ^ ^ ® ^ , 

It  ipfi  £ F , CT  duHa  refla  G A ; b erit  triangulum  A GC  , 
triangulo  DEf,  aquale  : Ponitur  autem  & triangulum 
A B C , «i™  triangulo  .DEF,  aquale . Igitur  triangula 
A G C ,A  B C,  c aqualia  erunt , pars  & totum.quod  ejl  ab- 
furdum.  Non ergo  tnaquales  funt  bafes  B C,E  F , fed[cqua- 
Its.  Quod  ejl  propofirit  r , . 

S E ojj'  ENS  etiam  theorema  facili  negotio  demonf ra- 
bitur . 

S I duo  triangula  inter  eafdem  parallelas 
habeant  bafes  inxquales, illud , cuius  bafis  ma- 
ior eft , maius  erit . Et  contra , fi  duo  triangula 
fint  inxqualia  inter  eafdem  parallelas , balis 
maioris  maior  erit. 

SINT  enim  in  proxima  figura  inter  Parallelas  A D , 
B F, triangula  A B C,  D E F,y <itq}  bajis  B C.bafc  E F,  ma- 
ior. D ico  triangulum  ABC,  maius  ejfe  triangulo  DEF.A£/>* 
taenim  refla  CG,d  equili  ipfi  EE,dufla<j  refla  KQ ; , er  ut 
triangula  A G C , D E F , fibra  squales  bafes  G C , E F , 
aqualia . Cum  ergo  * triangulum  ABC,  triangulo  A G C, 
matus /itytrit  idem  trtanguluus  A B C, maius,  quam  DEF. 

SINT  rurfus  triangula  A B C , D E F , inaqualia , (T 
ABC,  maius . Dico  bajin  B C.  baf  E F,  maiorem  ejfe.  Si 
enim  dicatur  aqualis  , e erit  triangulum  ABC,  triangulo 
D E F,  aquale . quod  ejl  abfurdum , cum  manu  ponatur . Si 
vero  credatur  ejfe  minor,  erit  triangulum  DEF, mastu  trian 
•ulo  ABC  ,vt  proxime  ojlendimus  , quod  multo  magis  ejl 
ab  fur  dum, cum  ABC,  ponatur  matus, quam  DEF.  Refla 
igitur  B C,  maior  erit, quam  E F,  cum  neque  aqualis  fit  ojlen 

fa,  neque 
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fa,  neque  minor.  Quod  efi propofitum. 

Qy  JE  porro  h alienus  de  parallelogrammis,  triangulis, 
inter  eafdem  parallelae  confit  ut  is  demonflrata  funt , facit 
quoque  demonfrari  pojjunt  de  trapezqs  inter  eafdem  paralii 
las  de f criptis, eodem  ferine  ordine,  hic  modo. 


I. 

TRAPEZIA  in eifdem parallelis , & fu- 
per  eadem  bafi , quorum  oppofita:  bafes  inter 
fe  aequales  fint,  funt  inter  fe  xqualia : Et  trape- 
zia aequalia  in  eifdem  parallelis, &fuper  eadem 
bafi,  habent  bafes  oppofitas  aequales. 

DICVNTVR  trapezia  in  eifdem  effe  parallelis, quan 
do  latera  duo  oppofita  parallela  funt , partes funt  earundem 
parallelarum. 

INTER  parallelas  igitur  A B,  C D,  fuper  eadem  bafi 
C D,  confit  ut  a fint  duo  trapezia  ACDE,FCDB,  quo- 
rum bafes  oppofita  A E.F  B .aqua 
les  fint . ipfa  tnter  fe  effe 
aqualia.  T) ullis  enim  rellis  E C, 
F D ,lcrunttd  triangula  E C D, 
F C D.fiupcr  eadem  bafi  C D,  & 
in  eifdem  parallelis, inter  fe  aqua 
ha , b quam  triangula  ACE , 
F D B .fuper  aqualibus  br.fibus 
A E.F  B, <y  in  eifdem parallelis.Si  igitur  aqualibus  E C D, 
F C D,  addantur  aqualia  A C E,  F D B,c  erunt  tota  trape- 
zia A~CD  E.F  C D B,  inter  fe  aqualia. 

SINT  iam  trapezia  A C D E , F C D B ytquaha.  Dico 
bafes  oppofitas  A E , F B , aquales  quoque  effe . Lrunt  enim 
rurfius  d triangula  ECD.FC  D,aqua/ia.Si igitur  ex  trape- 
zjjs  aqualibus  auferantur,  « aqualia  erunt  reliqua  triangula 
ACf.FDB.  Quare , vt  in  hoc  fcholto  ofendtmnt > bafes 
A E.F  H, aquales  erunt . 


TRA- 


w 
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1 1. 

TRAPEZIA  in eifdem parallelis , & fu- 
per eadem  baft,  quorum  oppofitar  bafes  lint 
inaequales , inaequalia  ftint , maiusq;  eft  illud , 
cuius  bafis  maior  eft;  Et  trapezia  inaequalia  in 
eifdem  parallelis  ,&  fuper  eadem  baft  > habent 
bafes  oppofttas  inaequales , maiorque  eft  illa  > 
cuius  trapezium  maius  eft. 

VT  in  eadem  figura,  fi  bafis  A E,  dicatur  ejfe  maior  bafe 
T B;  D ico  trapezium  A C D E, maius  ejfe  trapezio  FCDB. 
* Erunt  enim  rurjus  triangula  E C D , FC  D,  aqualia  : At 
triangulum  A C E, triangulo  F D B, maius, vt  tn  hocfcholis 
demonfir auimus . k Totum  ergo  trapezium  A C D E,  toto  tra 
pezio  FC  D B, maius  erit . 

RV  RS  V S fi  trapezium  A C D E,  dicatur  ejfe  maius 
trapezio  F C D B;  Dico  bafin  A E , bafi  F B,  maiorem  ejfe . 
c E r ut. n.rurfus  tria  gula  E C D,F  C D,  aqualia. Quare  reli 
quum  triangulum  K C E,  reliquo  triangulo  F D B , A maius 
erit:  ?c proinde,  vt  in  hoc  fcholio  ojlenfum  eft,  bafis  A E,  ma- 
ior erit  bafe  F,  B .Quod  ofiendendum  erat. 

III. 

TRAPEZIA  in  eifdem  parallelis,  & fn- 
per  aequalibus  bafibus,  quorum  oppofitae  bafes 
lint  aequales, aequalia  funt:  Et  trapezia  aequalia 
in  eifdem  parallelis , & fuper  aequalibus  bafi- 
bas,  habent  bafes  oppofttas  aequales. 

J N TER  parallelas  A B , * 

C D , fuper  aquales  bafis  CE, 

G D,  eonftituta  fint  duo  trapezia 
ACEF.HGDB,  quorum ba- 
fes  oppofita  A F.H  B,  aquales  quo 
que  fint  .Dico  ipfa  trapezia  aqua  Jr 
lia  ejfe . Dufiit  enim  rel.it  F C , 
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HD,*  erunt  tam  triangula  f CE, 
Hx»  D,  fuper  equales  bafis  CE, 

(?  p » JfW”  A v,F,  ispK./i- 

per  bafes  squales  A F,  BH,  »«/«• 
/f  aqualia : *»  T»4  rtgo  trapezia 
C E G D aqualiAtruntr.  !'l  ? •] 

SINT  tam  trapezia  A C E F , H G fafe,  sqttihafin 
per  bafiasquales  CE,GD>  Dico  iafis  BiH,’ 

squales  quoque  e/fe. c Erunt  namque  rurfus  rrrangti/ a kCEa 
H G H,  fuper  aquales  bafes  C E,G  D,  aqualia:  quibus  abla 
tis  ex  trapeztfs  aqualibus, reliqua  triangula.  A £ f,  B DH, 

* aqualia  erunt, ac  proinde,  vt  paulo  ante  <»  hoc  fchoUo  ofien 
dtmus  r bafes  A f,  bH,  squales  erunt.  r ;w 

• Ai\>*A‘*nv>r  «'•>  }!  • 

**,3a3A*  I I I I, 

TRApEZIA  in  eifdem  parallelis  ,&  fu- 
per «qualibus  bafibus,  quorum  oppofitse  bafes 
<int  inaequales  , inaqualia  (unt,  mainsq;  eft il- 
lud, cuius  balis  maior  eft:  Ettrapeziainxcjua- 
liain  cifdem  parallelis, & fuper  arqualibitis  bafi- 
bus,habent  oppofitas  bafes  in«qualcs,maiorqj 
eft  illa,  cuius  trapezium  maius  e^  , A ; ; 

1 9 > ♦"*  f ^ * o ^ * * h | |r  ^ncl  * ^ iff  i ♦ j 

V T in  eadem  figura, f bafs  A F,  dicatur  effit  tnaior  bafe 

H B , erit  trapezium  A C E F , trapezio  H G D b,  maius  . 

1 Erunt  enim  rstrfum.tr i angui a T C E.HG  Dj  fuper  aqua- 
J l*}  bafes  C E,G  D,  aqualia  • At  triangulum  A C F,  matus 
triangulo  B D H,  vt  fupra  ofienfum  eji.qm  d bajis  A F ,ma- 
torfbnmntr  baf  B H.  1 fotum  ergo  trapezium  A CE  F,  to- 
to trapezio  HfiDB,  maius  erit . ■ 

jt  V'R  SVS  fi  trapezium  A C E F,  maius  ponatur  trape 
zto{  H G D b.ent  bafu  A T\bafe B H, maior,  s Erunt  enim 
rurfui  triangula  FCE.HuD,  fuper  i tua/es  bafei  C E , 

; G E),  aqualia: quibus  ablatu  ex  trapezijs  tmequalibus  , reh- 
quum  triangulum  A C F.reJifutr triangulo  ID  H Amaiter- 

trtti 
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triti  ac  proindcyVt  in  hoc  fcholio  oftenfum  fuit,  bafit  A F,  bafe 
B H,  maior  erit. Quod  erat  ofiendendum—j . 

PORRO  non  videtur  hic  omittendum  theorema  fi- 
quens  , per  quod  facili  negotio  lineam  rectam  quam  cunque 
m quotuii  partes  aquales  dtuidemus  : quod  nos  tn  fcholio  pro- 
pos.  jo. huius  lib. facturos  hoc  loco  recepimus  . Quamttis  enim 
idem  confici  poffit , fr  quidem  facilius , per  proportiones  linea- 
rum, vt  lib.  6.  ofiendemus , ineundum  tamen  efi  intelhgere , 
nullo  labore  idem  abfolui  poffe  per  propofitiones  hactenus  J de- 
mouftr at  as, fine  proportionum  adtunento.  Theorema  ergo  efi 
htuufmodi . 

S I in  triangulo  linea  re&a  vni  laterum  pa- 
rallela ducatur:  Re&a  ex  angulo  oppofitodu- 
&a,  diuidensq;  alterutram  parallelarum  bifa- 
riam, diuidit  quoq;  alteram  bifariam . 

/ N triangulo  A B G, equi  di  fi  et  D E,  ipfiE  C , fr  refla 
A Ftfecet  alterutram  B C,  D E,bi fartam  in  E,velG.  D ico 
alteram  quoque  bifariam  fetari . Sint  enim  primum  anguli 
ad  F.Hfti.Quo  pofi'o ,a  fr  anguli  ad  G,  recti  erunt . Si  igitur 
B C.diuidttur  bif oriam, diutdetur  bifa- 
riam quoque  angulus  A , per  ea,  que  in 
fcholio  propos.  26.  huius  lib.  demonffraui - 
mus-,  ac  proinde  refla  A G,ad  bafim  D E, 
trianguli  A Di,  perpendicularis  , dtui- 
densq}  angulum  A, bif  artam,  diuidet  bi - •_ 
foriam  quoque  bafimT)  E » vt  ibidem 
offendimus , quod  efi  propofitum. 

S I vero  D E, ponatur  diuidi  bifaria,  B 
diutdetur  , per  idem  fcholium  propos.  26. 
huius  lib. angulus  quoque  A,bifariam\  aeproinde  refla  A F, 
ad  bafim  B C .perpendiculartsi diuidentq,  ungulum  A,  bifa- 
riam, bafim  quoque  B C , bifariam  fec abit , quod  efi propo- 
fitum. 

SINT  deinde  anguli  ad  E.rumrefti , fed  A EC  , obtu - 
fsts.fr  A F B, acutus. Quopofito,  eritfr  A G E,  obtufus , fr 
A G D, acutus , * cum  his  illi  fint aquales,  externi  internis. 

Si 
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Si  igitur  B Ctdiusdittir  bifariam , * conftituatur  acuto  angu- 
lo  A G D,  aqualis  angulus  A G H , ■<  <£* 
retia  G H , retia  G D , squatis , ducan- 
tur que  retia  A H , H F,  F D,  F E.  Quia 
igitur  tam  triangula  tota  A BF,  ACF,; 
txfcholio  propos.  ?.f.  huius hb.  squaha 
funt , , quam  triangula  ablata  DBF,' 
t C F ,ob  aquales  bafes B F,  C F? J erunt 
quoque  reliqua  triangula  A D F,  A E F, 
aqualia. Hur/us  quoniam  duo  latera  A G. 

G D, trianguli  AGD,  duobus  lateribus  I 
A G,  G H,  aqualia  funt , angulos  qj  comprehendunt  aquales  ,J 
A G D 1 A C H , ex  conftrulitone , * erunt  quoque  triangula 
AGD ,A  G H,  aqualia.  Fari  ratione,  quia  duo  latera  DGt 
G F .duobus  lateribus  H G,  G F,  aquali  a funt , ex  confiru- 
f liene,  angui  os  qs  continent  squales  D G F , H G F , ( cum 
enim  per  co/ifiruelioncm  anguli  AGD,  A G H aquales  fint, 
erunt  quoque  reliqui  duorum  rectorum  D G F,  H G F,  aqua- 
les. 1 funt  enim  rapi  AGD , D G F,  quam  AGH.HG  F, 
duobus  retiis  aquales .)  g erunt  quoque  triangula  D G F , 

H G F , aqualia : h ac  proinde  cy  tota  triangula  AD  F , 
AH  F , aqualia  erunt . Efi  autem  eidem  triangulo  A D F, 
aquale  p/lenfum  triangulum  A E F.  Igitur  & inter  fe  t aqua 
lia  erunt  triangula  A HF,  A E F- ; k at  prepterea  inter  duas 
tafdem  erunt  parallelos . hoc  efi , ducla  retia  E H , erit  bafi 
A F,  communi  parallela. Igitur 1 (y>  triangula  H G F,EGF\ 
inter  tafdem  parallelat , fuper  eadem  bafi  F 6 , aqualia 
inter  fc  ervnt.LJl  aurem  triangulum  H G F.tridgulo  DGF, 
oftenfum  aquale.  Igetur  triangula  quoque  D G F , E G F , 
aqualia  inter  fc  erunt  ,■  proptereaiff  bafis  quoque  D G , bafi 
G E,  aqualis  frit , vt  in  hocfiholio  demonfiratum  efi , quod 
ofl  propnfitum . 

S I vero  D E, ponatur  bifariam  diuidi,m  confii tuatur  sin 
gulo  acuto  A F B, aqualis  angulus  AF  H,  " & retia  F H,r» 
ti«  F B , ducanturejf  retia  AH , H G , G B , GC . Quo-, 
niam  igitur  tam  triangula  AGD,  A G E, ex  fcholio  propet. 

3 f,  huius  Itb.  aqualia  funt, • quam  triangula  D G B,  £ G C, 
ob  a quales  bafes  D.G  er  iit  tota  etiam  triangula  A G B, 

A G C,  aqualia.  Rurfus  quia  duo  latera  A F,  F B , duobus 

lateribus 
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lat  eribus  AF,  FH,  Aqualia  funt , conti- 
nenttjj  angulo i aquales  AFB,  AFH,  ex 
conftniBione  ; » erunt  triangula  quoque 
ArB,AFH yiqualta.Part  ratione, qstiu 
duo  latera  G F , F B , duobus  lateribus 
GF,FH,  Aqualia  funt , Aquales % con- 
tinent angulos  G F B , GFH,ex  conftru- 
B tone  jb  erunt  quoq\  aqualia  triangula 
GFB,  GFH : quibus  demptis  ex  aquali- 
bus AFBjAFH, c (qualia  erunt  reliqua 
triangula  AGB.AGH  : Eft  autem  eidem  triangulo  A G B, 
oftenfum  aquale  triangulum  AGC  .4  Igitur  <&  triangula 
A GC.hCsVi, inter  fe  erunt  aqualia . * Quare  fr  inter  eaf- 
dem  parallelas  eruntyhoc  tft.duBa  reBa  C H , ipfi  A F,  pa- 
rallela erit  i ac  proinde  f aqualia  inter  fe  erunt  triangula 
GHF,GFC.F«tf  autem  oflenfum  triangulum  GHF,  trian- 
gulo GBF , aquale,  g Igitur  & aqualia  inter  fe  erunt  trian- 
gula GFC,GfBiideoq-,vt  in  hoc fcholio  dtmonftr  animus 
bafes  FC,  FB, aquales  erunt.  Quod  eft propofitum. 

ALITER.  D iuifit  fit  pri- 
mum B C,  bifariam  in  F . Dico 
& DEybifartam  ejfe  diui/am  in 
G.  Si  enim  DG,  G E , non  funt 
aquales,  fit  maior  D G,  ducan- 
tur/fi  reBa  FD,  FE . Erit  igitur 

per  ea,qua  in  hoc fcholio  demon-  B F C BHF  C 
firauimuty  tam  triangulum  ADq,  triangulo  AEG,  qukm 
triangulum  F DG,  triangulo  F E G , maius.  wTotum  ergo 
triangulum  ADF,toto  triangulo  AEF,  maius  erit -.quibus  fi 
addantur  triangula  DBF yECF, 1 qua  propter  bafes  aquales 
GF .aqualia  funt,  kfiet  totum  triangulum  A B F , toto 
triangulo  AC  F, maius } ac  proinde  , vt  in  hoc  fcholio  mon- 
ftrausmus , bafis  B F,  bafe  F C,  maior  ent : Sed  & aqualis 
ponitur.  Quod  eft  abfurdum . Bifariam  ergo  feBa  eft  D E, 
in  G.  Quod  eft  propofitum  . 

SIT  tam  D £,  feBa  bifariam  in  G .Dico  fy  B C,  diuidi 
bi  fartam  tnV.Sin  minusy  \ diuidatur  B Cyin  H , bifariam , 
ducaturque  reBa  A H , fecans  T)  E , ini . Quoniam  igitur 
A H, fetat  B C,  bifariam  inH,  fecabit  eadem  ipfam  D E , 
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quoque  bifarium  in  7,  vt  proxime  ofiendimus . Quod  efl  ab- 
furdum.cum  bifariam  fida  ejfe  ponatur  in  G . Sequeretur 
enim  partem  toto  ejfe  maiorem . Nam  fi  D I , aqualis  eft  ipfi 
I E, cum  I Ey  maior  fityquam  G E,  erit  quoque  D I, maior, 
quam  G E,  hoc  efiyqudm  D G.qua  ipfi  G Ecqualis  ponitur. 
Dtuiditur  ergo  B C. bifariam  F.Qucd  erat  demonfirandum. 

H O C ofienfo  theoremate , ad  diuifionem  linea  reda  in 
quotuie  aquales  partes  iam  veniamus . 

DATAM  re&am  lineam  finitam  in  quot- 
libet partes  aequales  fecare.  » 


SIT  data reda  A B.ficand» 
in  quinque  partes  aquales  . P er 
extremum  pundutn  B,  duda  re- 
da B C.vtcttnqj,  dr  ajfumpto  in 
BC.pundo  quocunqi  D,fiue  in- 


fra B ,fiue  /Upra > * ducatur  per 

D»  ipfi 


A N 


ipfi  AB  , parallela  D B , in 
qua  b abfiindantur  quinque  par 
tes  inter  fe aquales  DF,  P G, 
G H,  H I , I E , hac  tamen  le- 
ge.vt  exifiente  punclo  D,i  nra  E, fella  DE.ex  quinque  par- 
tibus aqualibus  compofita  maior  fit,  quam  data  A B , minor 
vero , exifiente  pundo  D , fupra  B ,vt  nimirum  reda  A C, 
p er  alterum  extremum  A,  & per  E,  duda  cum  B D,  concur- 
rere poffit  in  pudo  aliquo , vt  in  G:A  quo  fi  per  pii  da  F,Q,H > 
l.reda  ducantur,  fida  erit  data  reda  A B,  in  quinque  par- 
tes aquales  B K,  KL,  L M,  M NyN  A . Quoniam  enim  in 
triangulo  C B L,  reda  D G*,  ipfi  B L , e fi  parallela , vel  in 
triangulo  C D G,  reda  B L,  tpfiT)  G',fidaque  efi  D G»  bi- 
fariam in  Tyfeda  quoque  erit  bifariam  B L,  in  K,  vt  tn pro- 
ximo theoremate  demonfirauimus  . Eademque  ratione  reda 
K M,tn  L,  fida  erit  bifariam , quemadmodum  fr  F H.  in 
G,  bifariam  fida  efi.  Sunt  ergo  tres  partes  B K , K L,L  M , 
inter  fi  aquales , fituti  tres  DF,  FG  , GH,  atque  ita  de 
eat  eris . 

ALITER.  Ad  extremum  A , linea  A S , fit  and x in 

. • quinque 


LIBER  I.  W 


21 1 


tJi 

Cy 
IN  \ 

A H I 

C L B 

quinque  partes  equa/es  , ccfiitua 
tur  ungulus  reRtlineus  quicunq, 

A.frmreftaA  C,»  abfctndan- 
tur  quinque  partes  quantacunqj 
inter  fe  squales  AD  , D E,  E F, 

FG.GC:  ducltujj  retia  C B , 
b agantur  ei  parallela  G L,  F K, 

E I,  D H.  Dico  retiam  A B , feliam  ejfe  in  quinque  p artes  i 
aquales . c Duci  it  enim  per  G,  V,ipfiA  B , parallelis  G M , j 
F Ni*  qua  mter fe  etiam  parallela  erunt,'  fr  ipfts  B L,L  K, 
squalet  in  par  allelogrammis  G By  FLi{  erunt  tam  anguli 
F G N >GC  M ^externus  fr  internus  in  parallelis  G L , C B, 
quam  anguli  CGM  , GFNt  externus  fjp  internus  in  paral- 
lelis GM.FN , aquales  inter  fe . Quoniam  igitur  duo  anguli 
QyGjrianguli  CGM,  duobus  angulis  Gffytrianguli  GFN , 
aquales fuKt,vterq i vtrique,  lateraque  illis  adiacenliaCG, 
G F,  aqualia  per  confirUlhone",  g erunt  quoque  latera  G M , 
F N, aqualia:  qua  cum  ofierfa  fint aqualia  retfis  BLy  LK, 
erunt  quoque  B L,  L K,  inter  fe  aquales . Eademque  ratio- 
ne ofiendemus  K LyK  I, aquales  ejfeynecnon  IK,HI,df  HI, 
AH,  ac  propter  e a re  Ha  A B , in  quinque  aquales  partes  di- 
usfa  ertt.  Quod  e fi  propofitum . 

A L IT  ER.  Ad  extrema  punEla  A,  B, linea  A B.in 
quinque  partes  aquales  dissidenda  conftituantur  duo  aquales 
angtsli  in  diuerfas  partes  A BC,  B AD.  Et  in  vtraque  linea 
hC,  AD,  h qua  ob  alternos  angulos  aquales  A , B,  parallela 
inter  fe  funty\ fumantur  qua  tuor  partes  inter  fe  omnino  aqua- 
le syior  mmiru,vna  minus , in  quot  partes  linea  fecanda  efi , 
cuiufmodi  fient  B E,  E F,  F G , 

GC,  A H.HI,  IK.KD.iun- 
gawurque  rella  CH,  G I,  FK, 

E D,  k qua  inter  fe  erunt  paral- 
lela , cum  conissngant  extrema 
parallelarum  aqualium  . Dias 
rectam  AB,  in  quinque  par t et 
aquales  feliam  ejfe.  i Dullu  enim  per  E,F,  ipfi  AB,  paralle- 
lis E P,  FQ m qua  inter  fe  quoque  parallela  erunt  ipfis 
KO,MN,  aquales  in  par  allelogrammis  EN.FM:  (Sit  enim 
&GI , F K , inter  fe  parallela , cum  coniungant  extrema 

aqualium 


* j.  primi . 


h 3 1. primi. 

* 31. primi. 
d 30. primi. 

* 3 -f. primi. 
( 29. primi. 


i2Cprimi. 


k 27. primi. 
i 3.  primi. 


*33.prtvsi. 


1 3 sprimi. 
m 30. primi. 
a 3^. primi. 


* ip.fr imi. 


b 2 C. primi. 


cjj-primi. 


* j.  primi. 


* 33. primi 


fj.  primi. 
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Aqualium  F G , K I , ) 1 rr«»/ 
tum  Anguli  EFP,  FGg^  exter- 
nus,  Cr  internus  in  parallelis  FK» 
GI,  quam  anguli  G F fc^FEP, 
externus,  & internus  in  paralle- 
lis QF , P E,  inter  fe  aquales. 
Itaque  quoniam  duo  anguli  G, 
F,  trianguli  F G <3^  duobus  angulis  F,  E,  trianguli  EFP, 
aquales  funt^vterque  vtnque,lateraqj  illis  adiaccntia  F G , 
E F, aqualia, per  confir uti  tonem, \>  erunt  quoque  latera  F Qj 
E P,  inter  fs  aqualia  : qui  cum  oftenfa  Jint  aqualia  retlu 
MN, NO, erunt  etiam  MNtN  Oyinter  fe  aquales  . Eademq{ 
ratione  aquales  inter  fe  erunt  OB,NO,MN,  LM,  AL,  pro - 
ptereaq}  retia  AB,  m quinque  aquales  partes  diuifa  erit . 
Quod  efl  propejitum.  , 

P RAX I S hac  breuius  ita  demonjl rabitur.  e Quoniam 
retia  FD,FK.,Gl,CH,parallela  funt,  quod  coniungant  ex- 
trema aqualium  <3“  parallelarum  i [ccabitur  retia  B L,  in 
quatuor  partes  aquales, nec  non  & retia  AO,vt  in  pr ace  den- 
ti pr  axi  ofiendimus. Omnes  ergo  quinque  partes  A L ,L  M , 
M N,N  0,0  B,  aquales  erunt . 

ALITER.  P aretur  inftrumentum  diuifionibus  linea- 
rum 1 n partes  aquales  accommodatum , hoc  modo . Ducit  s 

duabus  parallelis  fatis  magno 
Ipatto  inter  fe  difi  antibus  C D, 
EF,d  fumantur  m vtraq ; par- 
tes omnino  inter  fe  aquales  quot- 
cunqus , tot  videlicet  in  vna, 
quot  tn  altera , (j*  modicf  quan- 
titatis,pttntiaq,  refpcndtntia  li- 
neis retiu  jungantur , e qua  pa- 
rallela inter  fe  er  ut,  cum  coniun 
gant  extrema  parallelae  ii  aqua 
lium  Si  igitur  beneficio  circini  retia  A B , in  quinque  diui- 
denda partes  aquales  transferatur  ex  quouit  puncto  G , vfq. 
adpwitiuin  H,  ita  vt  quinque  Jpatia  parallelarum  inter  G, 
&H, includantur , diuifa  erit  dutia  G H , ab  illis  parallelis 
in  quinque  partes  aquales,  quibus  partibus  fi  m da'a  A B , 
f fumantur  partes  aquales,  diuifa  quoque  erit  A B,in  quinq. 

aquale s 
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aquales  partes . Sellam  autem  ejfe  G H , in  quinque  par- 
tes  aquales , ita  demon  lirabitur.  D ullis  ex  C ,N  , ipfiCiH, 
parallelis  C I ,N  M,*  qua  inter fe  quoque  parallela  erunt  ; 
fc &tpfisQ  K,  K L,  aquales  in paradelogrammis  G lyKM ; 

* erunt  tam  anguli  C N J,  N O M.  externus  & internus  m 
parallelis  N K,OL,quam  anguli  ONM.NCl .externus  & 
internus  in  parallelis  NM,CIyaquales  inter fe.  Igitur  cit  duo 
anguli  NtC,  triangaliCS /, duobus  angulis  0,Ny  triangu- 
li N O M , aquales  f:nt9  vterque  vtrique , lateraque  illis 
adtacentia  C N.  NO,  aqualia , ex  cond  ruti  tone , d erunt 
quoque  latera  CI.NM,  inter  fe  aqualia : qua  cum  oftenfa 
fine  aqualia  redis  G K,K  L,  erunt  quoque  G K , K L , in- 
ter fe  equales . Eademque  ratione  omnes  partes  reda  G H , 
efiendentur  aquales  s ac  proinde  reda  G H , in  quinque  par- 
tes aquales  erit  diutfa . 

f R A X IS  etiam  hae  brtuius  drmonfirabitur  hoc  mo- 
de . Sumptis  quinque  interuallvs  redah  ¥yab  Eyvfque  ad  P, 
transferatur  recia  A B , beneficio  circini  ex  P , ad  aliquod 
pundum  recia  C E,  vt  ad  Q^Erit  enim  hac  ratione  duci  a 
recia  P diuifa  d parallelis  in  quinque  partes  aquales,  vt 

in  fecunda  praxi  demonfiratum  eft . Quare  fi  partes  reda 
P Sj  7**  thua  reda  A B , aqualis  eft  , ex  confirudione  , 
transferantur  io  datam  redam  \Hydiu:fs  quoque  erit  A B, 
in  quinque  partes  aquaies.Quod  efipropofitum . 


* 30. primi. 
^3^. primi. 
« s 9. primi. 


i2C.primi. 


THEOR.  31.  PROPOS.  41. 


41. 


S I parallelogrammum  cum  triangu- 
lo eandem  bafin  habuerit,  in  eifdemque 
fueritparallelis,  duplum  erit  parallelo- 
grammum ipfius  trianguli . 


INTER  parallela*  AB, CD,& 
fuper  bafin  C D,conftituantur  pa- 
ra llelogrammum  A C D E,  & trian- 
gulum B C D . Dico  parallclogram- 
mum  efle  duplum  trianguli  B C D . 


C 1> 

O 3 Du&a 
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* 3 /.primi, 


h 3 4. primi. 
* 6.  pron , 


Jj  i.  primi. 

•41. primi, 
* 6. pron. 


Ijt, primi. 

*34.primi. 
' i. pron. 

^ 3 f. primi, 


Dufta  enim  diametro  AD,  in  paral- 
lclogrammo,»  erut  triangula  ACD, 
B C D,  xqualia  ; At  parallclograrn- 
mum  A C D E , duplum  eft  triangu- 
li A C D ; h quod  triangula  ACD, 
A D E,  xqualia  quoque  inter  fe  fint. 
Igitur  & trianguli  B C D,  ‘ duplum  erit  idem  parallclo- 
grammum  A C D E . Quamobrem  , fi  parallclogratn- 
mum  cum  tf  iangulo,&c.Quod  erat  demonftrandum . 

SCHOLIVM. 

HINC  [equitur , fi  triangulum  duplam  habuerit  ba~ 
fin , fiuerttqtee  in  tifdtm  paralleli*  cum  parallelogrammo  , 
triangulum  parallelogrammo  aquale  fo- 
re . Nam  fi  bafis  C D , producatur  ad  F, 
vt  fit  D F , aqualis  ipfi  CD,  ducat  urque 
re II a E B , erit  triangulum  B C ¥f  duplum 
trianguli  B C D,  d quod  triangula  BCD, 
B D F,  aqualia  fint : Eft  autem  & paral- 
lelogrammum  AC  DE  , « duplum  eiufdem  trianguli  BCD. 
( Igitur  aqualia  erunt  triangulum  B CF>& parallelogram- 
mum  ACDE, 

IDEM  hoc  theorema  Euclidis  demonfirari  poteft  eo- 
dem modo , fi  parallelogrammum , & triangulum  aquales 
habuerint  b a fies , <5*  non  eandem  .fuerint  que  in  eifidem  pa- 
rallelis , vt  cernis  in  parallelogrammo  A C D E , (J*  trian- 
gulo B F G,  quorum  bafes  C D , F G , 
aquales  fiunt  . Duda  enim  diametro 
AD,  in  parallelogrammo,  £ erunt  trian- 
gula AC  D , B F G , aquaha  . Cum 
igitur  parallelogrammum  ACDE, 
duplum  fit  trianguli  AC  Di  b quod  dia- 
meter A D , fiecet  parallelogrammum 
ACDE,  bifariam  i • erit  quoque  idem  triangul i B F G. 
duplum . Eadem  ratione  fi  bafis  F G , duplicaretur , re- 
da ad  B , duceretur , fieret  triangulum  parallelogrammo 
a quale, quoniam  triangulum  hoc  k effiet  duplum  etiam  trian- 
guli B F G,  ire. 

CON- 
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CON  VER S VM  huius  theorematis  duplex  efi , hoc 

modo . • 

S I trianguli  parallelogrammum  duplum 
foerit , eandemque  habuerint  bafin , vel  squa- 
les , & ad  eafdem  partes  conftituta ; Erunt  ip- 
fa  in  eifdem  parallelis . Et  fi  parallelogram- 
mum duplum  fuerit  trianguli , in  eifdemque 
parallelis  } erunt  bales  aquales  > fi  non  fit 
eadem. 


SIT  parallelogrammum^ 

ABCD,  duplum  tridguh  EBC, 
fiue  eandem  habeant  bafin  ,fiue 
aquales . Dico  rciiam  duflam—t 
A E,  parallelam  ejfe  refla  B C, 

Nam  alias  duci  a parallela  ex  A, 
cadet  aut  Jupra  A E,  aut  infra . Vnde,  vt  in  3 fi, vel  4t,pr0- 
pof.ofiendetttr  pars  aqualis  toti , vt  df  figura  indicat.  * N am 
erit  quoque  parallelogrammum  AB  C D.  trianguli  B F C, 
vel  B G C,  duplum . b Quare  triangula  E B C , F B C,  vel 
triangula  EBC,  GBC,  aqualia  erunt, pars  (j*  totum — > . 
Quod  efi  ab  fur  dum  . 

SIT  deinde  parallelogrammum 
ABCD,  duplum  trianguli  E F G , 
in  eifdemque  parallelis  . Dico  bafes 
BC,FG,  ejfe  aquales . Nam  (i  alte- 
ra,nempe  BC, fit  maior,  abfeijfa  aqua 
liC  H,dT  c dufla  H I , parallela  ipfiA  B,  demonftr abimus 
parallelogramma  AliCD,  IHCD,  ejfe  aqualia , to- 
tum dT  partem  ; ( quia  vtrumque  duplum  efi  trianguli 
E F G i tllud  quidem  per  hypotbefin  , hoc  vero  per  41 . 
propof. ) Quod  efi  abfurdum  . Idem  ofiendemus  , fi  bafis 
F G , maior  dicatur  . Si  enim  abfeindatur  tpfi  B C,  aqua- 
lis F H , ducatur  que  refla  H E , erunt  triangula  EF  H % 
EFG,  aqtutlia tpars <5*  totum  > ( Nam  vtrumque  aimi- 


p,.f: 


•41. primi. 
b C.pron. 


*3t.prrmi . 


O 4 


dium 
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dium  eft  par  alie  logrammt  A BC  D ; Illud  quidem  per  pro- 
pof.+t.hoc  vero  per  hypothefin .)  Quod  eft  abfurdum  . 

E X PROCLO. 

S I triangulum , & trapezium  fuper  eadem 
bafi , & in  eifdem  fuerint  parallelis , maior  au- 
tem linea  parallela  trapezij  fit bafis  trianguli; 
erit  trapezium  minus  duplo  trianguli : Si  vero 
minor  linea  parallela  trapezij  bafis  iit  triangu- 
li, erit  trapezium  maius  duplo  trianguli. 


*3  3 ‘primi, 
primi. 


JL-BF-E 


* 3$. primi, 
primi 


INTER  lineas  parallelos  A E,  BC, 
fmt  eonftituta  trapezium  ABC  D , (3* 
triangulum  E BC , fuper  baflm  B C , 
& q ' eandem  , qui  fit  tamen  maior,  quam  al- 
tera linea  A D , parallela  in  trapezio 
dato . Dico  trapezium  A BC  D , minus  ejfe  duplo  trian- 
guli E BC.  Cum  enim  AD,  minor  ponatur  quam  BC,  fu- 
matur A F , iquahs  ipfi  B Cyfa  ducatur  recta  C F , * que. 
erit  parellela  ipfi  A B atque  adeo  parallelogrammum  erit 
A B C F , •>  quod  duplum  cjl  trianguli  E BC . Quare  tra- 
pezium A B C D , cum  fit  pars  parallelogrammt,  minus  erit 
duplo  esufdem  trianguli  E B C.iquod  tfi  propofitum  . 

AF  DE.  SINT  rurfus  trapezium , <y  trian- 
gulum , vt  prius , fed  bafis  B C ,fit  mi- 
nor, quam  reliqua  linea  parallela  AD, 
B C in  trapezio  dato  . Dico  trapezium _/ 
A B C D , maius  effe  duplo  trianguli  E B C . Cum  enim 
A D , maior  fit , quam  B C,  abfemdatur  D F , squalis  ipfi 
B C,& ducatur  recta  B F,c  que  erit  parallela  ipfi  C D;  atq? 
adeo  parallelogrammum  erit  B C D F : i quod  duplum  eft 
trianguli  EBC.  Quare  totum  trapezium  ABCD , quod  fu- 
per at  parallelogrammum  B C D F,  maius  erit  duplo  eiufdem 
tr  i angui  i E B C .quod  eft  propofitum . 

IDEM  concludetur, fi  trapezium^  triangulum  confli- 
tuta  fuerint  fuper  squales  bafes,  ita  tome  vt  nuc  quide  bafis 
trapezij  fit  maior  latere  oppofito  parallelo,  nunc  vero  minor. 

TRA - 
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TRAPEZIVM  habens  duo  latera  op- 
pofita  parallela, duplutn  eft  trianguli, quod  ba- 
fin  habet  vnum  latus  trapezij  coniungens  duas 
parallelas,  veracem  vero  in  medio  punfco  late- 
ris oppofiti. 

SIT  trapezium  A B C D , cuius 
duo  Utera  oppofita  AB  , D C.fint  pa- 
rallela, & fuper  bafin  B C,confii ti uatur 
triangulum  E B C, verticem  E,  habes 
in  medto  putillo  E , lateris  A D . Dico 
trapcztum  ABC  D, duplum  cffe  trian 
gult  E B C .Producatur  enim  vnum  la 
tus  trianguli  ad  verticem, nempe  B E, donec  coeat  cum  C D, 
protrudo  in  F.E  t quia  parallela  funt  A B,C  F,'  erunt  angu- 
li alterni,  B A E,  F D E , aquales  : *•  Sunt  autem  anguli 
AEB.DEF,  aquales, quippe  qui  ad  verticem  E ; & lutus 
A b,  trianguli  A B E,  lateri  D E,  trianguli  D E F,  aquale, 
per  hypoteftn, « Igitur  fr  reliqua  latera  A B,  B L, reliquis  la- 
teribus, D F , F E,  aqualia  erunt,  vtrumque  vtriqtie,& re- 
liqui anguli  A B E,  D F E,  aquales  : atque  idcirco  triangu- 
la AB  E,D  F E,  ex  coroll.propos.  j C. huius  lib.aqualia  er  iit. 
Quare  additi  communi  triangulo  C D E , d erunt  triangulo 
C E J:, aqualia  triangula  fimul  A B E,  C D E.  * Eft  autem 
& triangulum  B C E,  eidem  triangulo  C E F,  aquale,  quod 
bafes  B E,  E F , ofienfia  fint  aquales , & tpfa  triangula  inter 
tafdem  fint  parallelas , fi  per  C,  duceretur  parallela  ipfi  B F . 
f Igitur  triangulum  C B E , aquale  erit  triangulis  A B E j 
C D E;frproptcrea  C B E, triangulum  dimidium  erit  trape 
tejj  A B C D,  quod  tfi  propofitum. 

PROBL.  11.  PROPOS.  42. 

DATO  triangulo  aequale  parallelo 
grammum  confutuere  in  dato  angulo  re 
dilineo . 

DATVM 


1 1 9.  primi. 
htj. primi. 

« 26. primi . 

d j.pron. 

' 3 g. primi. 

f l.pron. 

42. 
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* / ». primi. 
haj  pruni 


'31,  primi. 


* 41. primi, 
3 f. primi. 

*C%pron. 


DATVM  triangulum  fit  ABC, 
& datus  angulus  redilincus  D . 
Oportet  igitur  coftrucrc  paralle- 
logrammu  xqualc  tridgulo  ABC , 
habens  angulum  a:qualem  angulo 
P.Diuidatur  latus  vnum  trianguli , nempe  B C ,*  bifa- 
riam in  E , & b fiat  angulus  C E F , xqualis  angulo  D , 
prout  libet, hoc  cft,fiue  angulus  C E F,  vergat  ad  partes 
C,fiuc  ad  partes  B, prout  magis  videbitur  expedire.  Du- 
catur item  per  A,c  roda  A F,  parallela  ipfi  B C,  qux  fc- 
cetE  F.inF.Rurius  per  C,vel  B,ducatur  ipfi  EF»  paral 
lcla  C G.occurrcns  reda:  A F,  produdx  in  G . Eritque 
in  apguloC  E F , qui  dato  angulo  redilinco  D , fadus 
eft  xqualis , conftitutum  parallclogrammum  C E F G . 
quod  dico  efle  xqualc  triangulq  ABC.  Dudacnim  re- 
da E A;  quoniam  parallclogrammum  C E F G , * duplu 
eft  trianguli  A E C;  & triangulum  ABC,  duplum  ciuf- 
dem  trianguli  A E C, * quod  triangula  A E C,  A B E, fu 
per  xqu*lcs  bafes  E C,  B E,  & in  cifdcm  parallelis , fiot 
.vqualia:Erunt  parallclogrammum  C E F G,&  triangu- 
lum A B C/ xqualia  inter  fc.Cum  igitur  angulus  C EF» 
fadus  fit  xqualis  angulo  D,conftat  propofitum.  Quocir 
ca  dato  triangulo  xqualc  parallclogrammum  conftitui 
mus  in  dato  angulo  redilinco.  Quod  erat  faciendum. 

SCHOL1VM. 

PR  A X 1 S huius  problematis  facillima  eft  ex  ipfi s ro»N 
Jlruclione. . 

SVBIVKG1T  autem  hoc  loco  P olet arius fubfequens 
problema , quod  huius  propos.conuerfum  tft . 

DATO  p<irallelogrammo  aequale  triapgu 
lum  conftituere,  in  dato  angulo  re&ilineo. 

S /T  datu  parallelogra  mum  AftCD,& datus  angulus  G. 
fia:  angulus  CiiE, angulo  Q,  squalis, fecetq:  reila BEyeffu 
A D.troJucla  in  E:  Extendatur  quoqj  B C,  ad  F *fitqs  C F, 
aqualis  rtcls  B C,  (j?  iiigatur  EF • Dico  triangulam  B E F , 
r haberu 
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habens  angulum  EB  F , angulo  dat»  G, aqualem.  Aquale  ef- 
fe paraUelogrammo  A BC  D . D u T>  T 

Ba  erum  retia  CE , * erit  parallelo-  ^ 
grammum  A B C D,  duplum  trian  \ 

guli  B C E:  Item  trianguli  B E F,  L<T— Ll ^ 

eiufdem  trianguli  B C £ , duplum ; B C F 
k quod  aqualia fint  triangula  E B C,E  C F . Quare c aqua- 
lia inter fe  erunt  parallelogrammum  A BCE) , & triangu- 
lum B E F . Quod  ejl propcfitum. 

P R A X I S quoque  huius  problematis  Peletari/  ex  ipfa 
cenftruBione  perfacilis  ejl . 

THEOR.  32.  PROPOS.  43. 

IN  omni  paraUelogrammo,  comple 
menta  eorum  , qua?  circa  diametrum 
funt,parallelogrammorum3  inter  fe  funt 
aequalia . 


IN  parallelogramo  AB- 
CD,»nt  circa  diametrum 
A C,  parallelogramma  A E- 
G H,C  F G I,&  complcmen 
taDfGH,  E B I G , vtin 
3 6.  defin.diximus.Dico  com 

f dementa  haec  inter  fe  e fle  aequalia.  Cum  enim  d triangu 
1 ABC.CDA  , aequalia  fint 5 Itemquc  triangula 
AEG,GHA;(i  hxc  ab  illis  demantur  , « remanebunt 
trapezia  CBEG,CDHG,  xqualia : ' Sunt  autem  & 
triangula  CG  I»C  G F,  xqualia . Quare  fi  detrahantur 
extrapczijs  , ( remanebunt  xqualia  complementa  D F- 
GH,EB IG.In  omni  igitur paraUelogrammo, comple 
mcnta,&c.  Quod  oflcnaendum  erat. 


SCHOLIVM. 

EODEM  modo  hoc  theorema  demonjhratur  a Proclo , 

etiam 


1 41 -primi, 
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etiam  fi  duo  paraUelogramma  circa 
iB  dum  i trum  non  comungantur  in  pun- 
cti' Gfedvcl  vnum  ab  altero  fit  fumo 
tum  , vel  ambo  fe  mutuo  interfecent. 
-i,  C Si  r enim  pnut  vnum  ab  altero  drfi  as , 
D sta  -1 it  complementa  fint  figura  quin- 

quangula  . Vt  m parxllrlcgrammo  A li  C D , circa  diame- 
trum A C,c'nfifiant  oarallefagr amma  A E F G > C H I K.. 
D ico  complementa  DEFIH.BK/ft/,  eJJe  aqua,  ia  . 
Cum  enim  * triangula  A B C,C  DA.  aqualia  inter  fi  fint  ,• 
Item  fr, angui  a AtF.CHI,  aqualia  trtangulu  AGF, 
C K /}t>  erunt  reliqua  complementa  DliFIH.BKIFG, 

aqualia.  £btpd  tfl  propefiuum . 

S ECE  ST  fi-  iam  mutuo  pa 
^ B rallelogramm * A F.  F G > C H- 
K.  I K , circa  diametrum  confiflen- 
tia  , ita  vt  communem  partem 

— w hab.nnt  ILF  M ■ Dico  adhuc 

**■  comp/ementaD  E L H,BGMK. 

e(fe  aqualia . Cum  enim  * aqualia  fint  triangula  ABC, 
CDAi  Item  triangula  A F G ,A  F Ea  erunt  reliqua  qua- 
drilatera  flCFG.DCFE,  aquaha.Sunt  c autem  rurfus 
aqualia  triangula  1 F M,  1 F L.  Igitur  fi  hac  addantur  di- 
ci is  qvadrilateris , ( erunt  figura  BC  1 M G , D C I L E , 
aquales . Cum  igitur  £ aqualia  fint  triangula  C I K , 
C 1 H\\i  erunt  reliqua  complementa  B G M X,DEL  H, 
etiam  aqualia.  Quod  efi  propofitum. 

C.ON  V ERSV  M quoque  huius  theorematis  cum  Pe- 
letario  demonfrr abimus,  hoc  medo. 

S I parallelogrammum  diuifum  fuerit  in 
quatuor  paraUelogramma,  ita  vt  ex  illis  duo 
aduerfa  fint  xqualia ; confiUent  reliqua  duo  cir 
ca  diametrum. 

nVCTIS  duabus  redis  EF,  G H,  qua fint  parallela 
redis  B C.c  D*  fiufi  fecent  in  1 , diuifum  fit f ar allelcgram- 
tnum  ABC  D,m  quatuor parallclcgrammu,querum  aducr 

fa  duo 
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fiaduo  B E I H,  D F I Q.fint  aqua 
lia.  Dieo  reliqua  duo  A E /G,  C F- 
1H, circa  diametrum  confifierc.fsoc 
efl,  diametrum  a puncto  C,  ad  pun- 
ctum A , ductam  tranfire  per  pun- 
itum I.Si  enim  no  tranfit.fecet  dia 
meter  C K Arrectam  G H,  in  K,  fi  fieri  poteft,& per  K,*  du- 
catur L M , parallela  ipfi  E C . b Erunt  igitur  complementa 
B H K L,  D G K M , t qualia:  Efi c aurem  D G K M, ma- 
ius quam  D G I F.  Quare  fr  maius  erit  BH  KL,  quam 
D G / F . Cum  ergoD  G / F,  squale  ponatur  ipfi  B E I H; 
d erit  etiam  BHKL,  maius  quam  BE1H,  pars  quam  totum. 
Quod  efi  ab  fur  dum.  Non  ergo  diameter  A C,  rectam  GHfin 
K,  fecat,  fed per  punctum  I.tranftt.  Quod  efi propofirum. 

THEOR.  12.  PROPOS.  44, 

AD  datam  redam  lineam,dato  trian 
gulo  aequale  parallelogrammum  appli- 
care , in  dato  angulo  re&ilineo . 

DATA  rc&a  linea  fit  A , datum  triangulum  B,& 
datu?  angulus  rcdilineus  C . Oportet  igitur  conftitucre 
parallelogrammum  squale  triangulo  B, angulum  habes 
squalem  angulo  C,&  vnum  latus  squale  red*  A.Con- 
ftituatur  triangulo  B,«  squale  parallelogrammum  DE- 
F G, habens  angu- 
lum E F G,  angulo 
C, squalem, produ 
caturque  G F ad 
H,vt  b H,fit  xqua 
lis  reda:  A , 8c  per 
H,f  ducatur  H I, parallela  ipfi  F E, occurrens  D E,  prd- 
duttx  in  I.  Extendatur  deinde  ex I, per  F, diameter 
I F, occurrens  reda*  D G,produdx  in  K;&  s per  K,duca 
tur  K L, parallela  ipfi  G H,fccans  I H,protradam  in  L, 
producaturque  E F,  ad  M . Dico  parallelogrammum 

LM- 
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L M F JI,cfie  id, quod  quxritur.  Habet  enim  latus  F H, 
squale  datx  rc&x  A , & anqulum  H F M , angulo  dato 
C,xqualcm , a cum  angulus  H F M , squalis  fit  angulo 
£ F G,qui  fa&us  e fi  squalis  angulo  C : Denique  paralie 
logrammum  LMFH,  squale  cft  triangulo  fi, b cum 
squale  fit  complemento  D £ F G,quod  fadum  efi  squa- 
le triangulo  b . Ad  datam  igitur  redam  lineam  dato 
triangulo,  &c.  Quod  erat  faciendum» 

SCHOLIVM. 

Q?  OD  /i  qu  is  optet, lineam  ipfam  A,datam,effe  vnum 
latus  parallelogratnmi,  non  difficile  erit  tr ans ferre  parallelo- 
grammum FMi  H,ad  redam  A,  ex  ijs , <jua  in fchilio  pro- 
pes. 3 1 .huius  Itb.  docuimus . Si  enim  in  N,  extremitate  red( 
^ A , fiat  angulus  aqualis  angulo  M F H, 

Cr  fumatur  reda  N O , squalis  reda 
F M , compleaturfj  parallelogrammum, 
ceu  in  dicio  fcholio  traditufn  fuit , effe- 
ctum erit,  quod  queritur . 

SED  fortaffismagis  ex  fentcntsa  Euclidis  problema  hoc 
cov fidemus,  fi  fuper  tpfam  redam  datam  confirnamus  paral- 
lelogrammum, non  autem  fuper  squalem,cuiufmodi fuit  re- 
da F H,crc.Sit  ergo  rurfus data  reda  A B ,datitm  triangu- 
lum CDf,^  datus  angulus  F , oporteat  q}  fuper  redam 
A B ,confiituete parallelogrammum  squale  triangulo  CDE, 
in  dato  angulo  F.quod ita  efficiemus.  Sedo  vno  latere  triangu 
li,  vt  D E, bifariam  in  G,dudaq.  reda  C G fecattte  ex  fcho 
Ito  pr0pcs.3S.hums  lib. triangulum  C D E,  bifariam,  produ- 
catur reda  A B ,verftu  eam  partem,  vbi  parallelogrammum 

confiruendum  debet  habere  angu 
lum  dato  angulo  F , squalem,  vt 
hic  verfus  A,  fiat  q,  A H, squalis 
_ — ipfi  £ G , dimidio  lateris  D E . 

*~~p7  //'t  / 's.  Deinde  tn  A , t confiituatur  an 

/ L-  guhis  HA/,  angulo  E.squalts, 

/ 1 i»v  K Ueorfum  quidem , fi  parallelo* 

gr  animum  verfus fuperiorem  partem  fit  confiruendum,  ftor- 
fum  vero,  fi  verfus  inferiorem,  fofita  autem  reda  A l.squa 
/ it  tpfi 
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li  ipfifc  C.iungatur  recta  H I.  Er  quia  duo  Utera  H A,  A I, 
duobus  lateribus  G E,  £ C , aqualia Junty  vtrumque  v triente, 
angulos.}}  continent  squales  i * erunt  triangula  A Hh  EGC » 
aqualia^Pofi hact\,  ducta  peri,  ipfi H &,paralle!a  I K,c  con 
fhtuatur  in  Atverfus  hanc  parallelam  angulus  H A L^angu 
lo  dato  F)*qualisy/ecetq{  A L\teclam  l K,  in  L.&  D ulla  quo 
qsseper  Hj  ipfi  A L, parallela  H M.fecante  I K,i»  M;  c erit 
parallelogrammum  A H M L, trianguli  A H hduplum:EIt 
autem  & triangulum  C D E ..trianguli  E QCyduplum.qtiod 
aqualia  ofienfa  fint  triangula  E GC  , i)  GC  . Igitur  cum 
aqualia fint  dtmonftrata  triangula  A H I,  E GC,r  eri: : aqua 
lia  parallelogrammum  A H Af  L , & triangulam  C D E. 
Iam  verPifumpta  rella  L K .data  reltt  A E,  aqkalt  i duca- 
tur recta  K A,producaturfi, donec  cum  M H,  pro  duci  a coeat 
in  N,&fer  N,  agatur  ipfiH  B,  parallela  N O,  donec  in  O, 
coeat  cum  K B.protralta.ac  tandem  L A,  producatur  vfque 
ad  P,in  rella  N O.  Diro  parallelogrammum  ABO?,  'f* 
id,  quod  quiri tur  . E fi  enim  confistUtumJuper  datam  rectam 
A Uyhabetij}  angulum  B A P.dato  angulo  F, squalem, reum 
aqualis  fit  anguli  H A L,qui  angulo  F , faBits  efi  aqualis . 
1)  em  que  aquale  efi  dato  triangulo  CDE,hcum  aquale  fitpst 
rallthgrammo  A A M L,  quod  triangulo  C D £ , ofienfum 
fuit  aqualcj. 

P R A X IS  vero  huius  problematis  a confirulticneipfa 
non  differt , nifi quod  rella  H duci  non  debet j neque  rella 

CC.Hi  enim  propter  detnonfirationrm  tantum  duffa  funt. 

ADDIT  hic  aliud  problema  Peletarius^hoc  modo . 

I 

AD  datam  redam  lineam , dato patalldo- 
grammo  conftituere  aequale  triangulum,in  da- 
to angulo  redilineo  • 

SIT  data  recta  A B; 
datum  pArallelegrdmutn  jV 
C D E F,  (£•  datus  angu-  ’ * 

lut  L.  Producatur  C D,ad  

CiyVt  D G,  aqualis fit \ ipfi  K I -A. 

C D,  fr  iungatur  G EyreBa-.Eritj}  triangulum  C E G,  pa~ 

rallelo* 
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rallelogrammum  GHIK,  squale  triangulo  B,ha- 
■ns  angulum  G, squalem  angulo  D.  Item  fuper  redam 
&.,parallclogrammum IKLM, squale  triangulo C, 
'ibens  angulum  K,  zqualcm  angulo  D ; Et  fic  deinceps 
rOcedatur,  fi  plura  fuerint  triangula  in  dato  redi  lineo; 
dumcKerit,  quod  iubetur.  Nam  tria  parallelogram- 
a conftruda,  qus  quidem  aqualia  funt  redilineo  da- 
) A B C, conficiunt  totum  vnurri  parallelogrammum  , 
Jod  fic  demonftratur.  Duo  anguli  E F G,  H G K, » in- 
'rfc  funt squales,  cumvterque  squalis  fit  angulo  D. 
ddito  igitur  communi  angulo  F ii  H,erunt  duo  angu- 
E F G,  F G H,  b oui  duobus  redis  zquiualent,  c iqua- 
s duobus  anguUs  H G K,F  G H,ideoq;  hi  anguli  duo- 
as  etiam  redis  squales  erunt. d Quare  F G,  GK,  vnam 
:dam  lineam  efficient . Eadem  ratione  oftendemus , 
H,HI  ,vnam  redam  lineam  efficere,  propterea  quod 
uo  anguli  E H G,  H I K,  squales  inter  fc  lunt , f«cum 
nt  squales  oppofitis  angulis  squalibus  EFG , HGK.  ) 
Se  duo  anguli  H I K,  IHG,  duobus  funt  redis  squa- 
':s , &c.  Cum  igitur  E I,F  K,  fint  para  licis  ; R Itcmque 
—-i  F,  I K,quod  vtraque  parallela  fit  reds  H G $ ParaU 
— tlogrammum  erit  E F K I.  Eodem  modo  demonftrabi- 
ar , parallclogrammum  I K L M,adiundum  parallelo- 
rammo  E F K I , conftituerc  totum  vnum  parallelo» 
rammum  E F L M . Ad  datam  ergo  redam  lineam  EF, 
6 ato  redilineo  ABC,  conilituimus  squale  parallelo» 
rammum  E F L M , habens  angulum  F , squalem  an- 
ulo D, dato  . Quod  erat  efficiendum . 


SCHOLJVM. 


Titient,  propofitif  quotcunq;  retUlineit,  confiitue- 
iZU*  vis  illis  parallelogrammum  i quale , fi  omnia  refoluantur  in 
* riangula,  quibtu  4 quali»  parallelogramma  exhibeantur tfin 
'ulisfingula , perpropofi  ++.  ve/urs  facium  e fi  in  hoc  proble- 
vare.N  am  cum  omnia  hacparallelogramma  efficiant  vnum 
' arallelogrammum , vti  hic  demonftratum  fuk , confiitutum 
rit  parallclogrammum  aquale  reclilincu  propojitis.  Vt  fi  quis 
ntelltgat duo retftlmea propofita  AB  y&C ; Atque  A B , 
^ P refol- 


* t.pron . 
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refluatur  in  triangula  A , & Eyfmgultsj.  triangulis  A,B,C , 
(ingula paraUelogramma  EG,UIylL , /aper  reflas EF,HG, 
1 K,iuxta  artem  huius  problematis  , aqualia  conjhtuantur , 
ex  i>ropof.  ++.  ent  confiruflum  paraUelcgrammum  totum 
E F L M , aquale  duobus  reflilincis  A B , cr  C .Et  fic  de 
pluribus . 

PR  A X IS  autem  huius  problematis  ax  pr  axi  prae  eden- 
tis propof.fapius  repet  i*  a petenda  efi . 

HV  C referri  poterit  probU  ma  vtihjfmum  ex  Peletario  , 
quod  nos  tamen  aha  ratione , breuion  demonfirabimus  , 

m hunc  modum . 


DATIS  duobus  re&ilineis  inaequalibus , 
excdTum  maioris  fupra  minus  inquirere . • 

SINT  data 
refliltnea  A , 
&B,/itijjA, 
D G £ maius . Opor- 
tet igitur  indagare, qua  magnitudine  reciumeum  A.fuperet 
V;. primi,  reflilmeum  B.  Fiat  paraUelcgrammum  C D E F ,m  quo- 
cunq , angulo  D,  aquale  maiori  reflilmeo  A.Etfuperreflam 
C D,  paraUelcgrammum  C D G H , in  eodem  angulo  D , 
aquale  rectihneo  minori  B.  Quoniam  igitur  parallelogram - 
mum  C D E F ,/uperat  parat/elogrammum  CDGH ,paral- 
lelogrammo  EFHG,-  /uf  er  abit  quoque  figura  A y figuram 
Bycodcm  parallelogrammo  EFHG.  Quod  efipropojuum . 

PROBL.  14,  PROPOS.  4 6. 

A D A T A re&a  linea  quadratum 
deferibere . 

SIT  data  re&a  A B , fuperquam  oporteat  quadra- 
b h. trimi,  tum  deferibere  . Ex  A,&  B, “educantur  A D,  B C, per- 
pendiculares ad  ABjfmtquc  ipfi  A B, squales,  & conne- 
Ctatur  rc&a  C D.  Dico  ABCD , elfe  quadratum.  Cum 

enim 
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enim  anguli  A ,&  B,fint  redi, » erut  A D, 

BC,  patallcls : Sunt  autem  6c  squales  , 
quod  vtraque  squalis  fit  ipfi  A B.  Igitur 
b 8c  A B,  D C,  parallela:  funt  & squales: 

8c  ideo  parallelogrammum  eft  ABCD,in 
quo,cum  AD,  DC,  CB,  squales  fint  ipfi  — , 

A B, omnes  quatuor  lines  squales  exiftunt : Sunt  autem 
&r  omnes  quatuor  anguli  redi , cum  C , & D , * squales 
fint  oppofitis  redis  A ,&  B.  Quadratu  igitur  eft  ABCD, 
ex  definitione ; Ac  proinde  a data  reda  linea  quadra- 
tum dcfcripfimus.  Quod  faciendum  erat . 

EX  PROCLO. 

LINEARVM  aequalium  aequalia  fimt 
quadrata  :&  quadratorum  arqualium  aequales 
funt  lineae . 


SINT  primum  reda  Alt,  CD,  aqust- 
les.Dico  earu  quadrata  A BEF,CDGH, 

' aqualia  quoque  ejft.  D {telis  enim  diame- 
tris B F,D  H, erunt  duo  latera  BA,  AF,  . 
trianguli  B A F,  duobus  lateribus  D C , A 
C H,  trianguli  D C H,  aqualia , vtrutnque  vtrique , eum 
ex  definitione  quadrati  redt  A F , C H , aquales' fint  redis 
A B,  C D • Sunt  autem,  & anguli  A , C,  equales,  nempe 
redt.  d Igitur  triangula  BAF,  D C H , aqualia  erunt.  & tu 
e eum  fint  dimidia  quadratorum , erunt  & quadrat  aptota 
aqualia . Quod  eft  propofitum  . 

SINT  dctr.de  quadrata  AUDE.BCFG, 
aqualia.  Dico  lineas  quoque  ipfcrttm  A B , 

B C,  equales  eJfe.Contungantur  enim  qua- 
drata ad  angulum  B,vt  reda  A B,  BC,  in 
dtrelium  conftirttantur.  Et  quoniam  anguli 
ABG,  A BD  , funt  redi , f erunt  & reda 
G B,  B D,  in  dirednm  conftitute.  Ducan- 
tur diametri  AD.CG,  tangantur  que  rede  AG  ,CD.  Quo- 

P a tuam 
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tuum  igitur  quadrata  A BDE  ,BCFG, 
aqualia funt , erunt  & triangula  ABD, 
BCG .eorum  dimidia, aqualia.  Addito  er- 
go communi  triangulo  BCD,fiet  tot  ii  trian 
gulum  ACD , toti  triangulo  GDC,  aqua- 
le . Quare  triangula  ACD.GDC,  cum 
eandi  habeant  bafin  C D yad  eafdemtfifint 


partes, a in  eifde funt  parallelis : ideo  que  parallela  funt  AG, 
CD.Ef  quonid,  vt  in  fcholio  propff.q+.ojlendttnusydiameter 
in  quadrato  fecat  angulos  quadrati  bifariam , erunt  anguli 
D AC,  GCA,  alterni  femirefli.ideoque  aquales . Quamob- 
rem,  b & parallela  funt  A D>C  G.  Igitur  parallelogrammu 
efi  A D C G ,•  a(  propterta  c reBa  A D,  C G,  aquales  . Quo- 
niam ergo  in  triangulis  A B D,  B C G , latera  A D , C G , 
aqualia  funt , <y  anguli , quibus  ea  latera  adiacent,  inter 
fe  etiam  aquales  , cum  fint  femireBi  , vt  tn  fcholio  propof.j+. 
ofienfum  fuit ,• d erunt  reltqualatera  aqualia , nempe  A B , 
ipfi  B C,  &c.  Quod  ejl  propojitum  . 

SCHOLIVM.  - 

POSSENT  hac  omnia  multo  breuius  probari  per  fu- 
perpofetionem  quadrati  vnius  fiuper  aliud  .Nam  fi  linea  fint 
aquales  ,/ivna  alteri fupcrponatur  i congruent  ipfa  inter  fe . 
Cum  ergo  & angui t fint  aquales  , nempe  reBi , conuentent 
quoque  ipfiinterfe,  ideo/  totum  quadratum  toti  quadrato 
congruet . Quod fi  quadrata  fint  aqualia , congruent  ipfa  in- 
ter fe, propter  aqualitatem  angulorum . Igitur  fr  linea; aliae 
vnum  quadratum  alto  maius  ejfet . 

P R A X I S autem  huiut  problematis  perfacilis  «fi  . Si 
namque  ad  datam  reBam  A B,  in  altero  extremorum , vt  in 
A,  erigatur  perpendiculum  A Djipfi  data  reBa  AB, aqualis, 
(3*  ex  B tdr  D>  ad  interuallum  eittfdtm  A B , duo  arcus  de- 
fer ibant  ur fefe  in  C, inter fecantes , iunganturque  reBa  B C , 
DC .conflruBi  erit  quadrati.  Nd  A BCD , cu  ex  ciJtruBio 
ne  fit  figura  aqualia  laterum , atque  adeo  latera  oppofita 
habeat  aqualia , parallelogrammum  erit,  vt  ad  initii  fc ho- 
li» propof  3+.demonfirauimus . Ex  i/i  ente  ergo  angulo  A > re- 
3o ,*  erunt  B,D,reBi,ntcnon  (fooppefitut  angulus  C.&c. 
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THEOR.  33.  PROPOS.  47. 

IN  re&angulistriangulis,quadratu, 
quod  a latere  re&um  angulum  fubten- 
dentedeferibitur,  aequale  eft  eis,  quae 
a lateribus  re&um  angulum  continenti- 
bus deferibuntur , quadratis . 

I N triagulo  ABC» 
angulus  B A C , fit  re- 
dus,*  deferibanturque 
fuper  A B,  A C,  B C, 
quadrata  A B F G, 

ACHI,  BCDE.Dico 

3uadratum  B C D £ , 
eferiptum  fuper  latus 
B C,quod  angulo  redo  opponitur  , xqu  ale  efie  duobus 

3 uadratit  ABFG,ACHI,qux  fuper  alia  duo  latera  funt 
cifcripta,fiuc  hzc  duo  latera  xqualia  fint,  fiue  inaequa- 
lia. Ducatur  enim  reda  A K,u  parallela  ipfi  B E,  vel  ip- 
li  CD,  fecans  BC,in  L,&  iungantur  reds  AD,  AE,  CF, 
BH.  Et  quia  duo  anguli  B AC , BAG,  funt  redi, c eiGt 
redx  G A,  A C,  vna  linea  reda  $ eodemque  modo  IA, 
A B,vna  reda  linea  erunt . Rurfus  quia  anguli  ABF, 
CBE,  funt  aquales, cum  fint  redi , h addatur  communis 
angulus  A B C , « fiet  totus  angulus  C B F , toti  angulo 
A B E)  zqualisjfimilitcrque  totus  angulus  BCH  , toti 
angulo  A C D.  Quoniam  igitur  duo  latera  A B , B E , 
trianguli  ABE,xqualia  ftmt  duobus  lateribus  F B,  B C, 
trianguli  F B C,  vtrumque  vtrique,vt  conftat  ex  defini- 
tione quadrati : Sunt  autem  8c  anguli  ABE,  FBC,  con- 
tenti Kifce  lateribus  squales,  vtoftendiinus  ; * Erunt 
triangula  ABE,FBC,a:qualia.Eft  autem  quadratum, ftu 
parallclogrammum  AB  F G,f  duplum  trianguli  FBC, 
cum  fint  inter  parallelas  BF,CG,  & fuper  eandem  bafin 
B F:  Et  parallelogrammum  B £ K L , duplum  trianguli 
_ P i A E E, 
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ASE,  quod  fint  inter 
parallelas  BE,AK,& 
luper  eandem  bafin 
BE.  Quare  ‘aequalia 
erunt  quadratu  A B- 
FG,&parallelogra- 
mum  BEKL . Eadem 
ratione  oftendetur , 
aequalia  efic  quadratum  A CHIj&rparallelogrammum 
CDKL.  b Erunt  enim  rurfus  triangula  ACD,HCB, 
aequalia, idcoquc eorum  dupla,  parallelograinmum  vi- 
delicet CDK.L,&  quadratum  A C H I , aequalia  erunt  . 
Quamobrcm  totum  quadratum  B C D E,  quod  compo- 
nitur ex  duobus  parallelogrammis  BEKL,CDKL, 
aequale  eft  duobus  quadratis  ABFG»  AC  HI  In  rc- 
Sangulis  ergo  triangulis,quadratum  &c.Quod  licmon- 
ftrandum  erat . 

SCHOL1VM. 


F AC  ILE  ex  theoremate  ifio  quiuis  intelliget, in  triangulo 
ambi,' gonio  qua dratum  lateris  obtufo  angulo  oppofiti  mana 
ejfe  duobus  quadratis  fimul  altorum  duorum  laterum  : 1 n 
quouis  autem  triangulo  quadratum  lateris  uni  acutorum  an 
gulorum  oppojiti  minus  ejfe  duobus  quadratis  fimul  aliorum 
duorum  laterum.  N am fi  angui 'us  cc  arti  aretur  donec  fieret 
r eBus > man e ttbus  ijsdem  lateribus  eum  ambientibus , ettade- 
ret  latus  oppofitum  minus  : St  autem  acutus  angulus  ddata- 
retur, donec  fieret  relitis^  manentibus  qfdem  lateribus  cu  am 
bientibus, fieret  latus  oppofitum  maius , ut  patet . Cum  ergo 
quadratum  lateris  angtdo  relto  oppofiti  aquale  fit  hic  ofien-  , 
fiirn  duobus  quadratis  fimul  aliorum  duorum  laterumsperipi 
cuum  eft .quadratum  lateris  obtufo  angulo  oppofiti  ejfe  matus 
duobus  quadratis  fimul  aliorum  duorum  laterum  : quadra- 
tum vero  lateris  angulo  acuto  oppofiti  ejfe  minus  iiunbus  qua- 
dratu fim  ul  duorum  laterum  reliquorum.  Quanto  autem  il- 
lud maius  fit , fy  quanto  hoc  minus , demonjhabit  Euclides 
lib.x.propcf.t  r.&ig. 

gj'  6 N IAM  vero  theorema  hocpulcherrimum  e fi,  } 
vtshtatcuf  habet  infignes , opera pretiu  iudicaut  tentare,  nu  * 

tiui  : 
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illud  alqs  vijs  demonfiran  pofiit, variat  a aliquantuli!  conftru 
ei  tona  que U Ptltt arista  fine  proportionibus  fieri  pojfe  negauit. 
Stt  ergo  rurfm  tru.  gulis  ABC, 
cuisss  angulus  BA  C,  rectus  fit , 
frcduBufi  lateribus  B Ay  CA, 
ad  partes  anguli  redtyfiat  A D, 

AE.tffis  ACyAB,  aquales  i & 
per  C,D,B,E,ipfis  A B , AC, 
parallela  agatur  coeuntes  in  F , 

G-Et  quia  tn  parallclogrammis 
CD.BE ,? tam  latera  D F,  FC, 

' oppofitis  lateribus  AC , A D , 
quam  latera  E G,  GB  fi  at  eribus  oppofitis  AB , A E,  aqualia 
funt.erit  -vtrumque  parallelegrammum  squilaterum-.Sed (y 
anguli  omnes  recti funt.  b Nam  F,  G,  cppofitis  rectis  D AC  , 
EA  B ysqualesfunt,  tdeeqs  redi:  Anguli  autem  C,  D,B,  E, re 
ctifunt.f  vt  eruis  C,D,  cum  redo  D AC,  & vt  eruis,  B,  E, 
cum  redo  EA  B,c  aqualis  fit  duobus  redis  . Quadrata  ergo 
Jient  CD , BE, laterum  A C,  AB.  Produdu  etiam  lateribus 
F D ,G  E, donec  conueniant  tn  H, erigantur  m B,  C,  ad  BC, 
perpendiculares  BI,C  K.ficantes  GU.FH.inI,  Kyiunga- 
turefireda  1K ■ Et  quia,  fi  d redis  angulis  IBC.S.bG,  au- 
feratur communis  angulus  ABI, reliqui  ABC.CB1,  squa- 
les funt  funt  aut  fr  redi  anguli  BAC,  BGI,  aquales  ierunt 
duo  anguli  A, B, trianguli  ABC, duobus  angueis  G.B.trian 
guli  GBI, squales, vterqj  vtriqj:  Sunt  autem  & latera  AB, 
GBytUis  a diae  entia  squaliayob  quadratum  B E.  a Igitur  & 
tam  latera  BCyBIyqudm  AC,G  I,  squali  a erunt , Crreli- 
qut  anguli  C,  I, squales  No  aliter  in  triigu'is  ABC.FKC, 
aqualia  erunt  tam  Utera  BC,C  K.qudm  AB.FK.  &an- 
guli  B,  K : propter  ea  f duo  anguli  A.C,  trianguli  ABC, duo- 
bus angulis  F ,C, trianguli  F KC, aquales  fiunt. (cum  A.F.re 
dtfint,  <y  duo  anguli  C,  reliqui  duorum  redoru,  dempto  com 
muni  AC KJ& latera  AC, CF, illis  adiaCentia  aqualia , ob 
quadratum  C D. Quare  reda  BI.CK.t  inter  fe  etid  squa- 
les erut.(  Cum  ergofint  quoq,  parallela er  ut  etiam  BC,  l K, 
aquales  fr parallele . Quadratum  igitur  edBCKI , lateris 
BC.cum  quatuor  etus  latera fint  aqualia,  & omnes  anguli  re 
dt,  fc  quid  anguli  lyK,  oppo/uis  redis  C,B,s  quales  fint.  Dico 

E + ergo, 
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L M F H,efle  id, quod  quxritur.  Habet  enim  latus  F H, 
squale  datx  rc&x  A , & angulum  H F M > angulo  dato 
C, squalem , * cum  angulus  HFM,  squalis  fit  angulo 
E F G,qui  fa&us  fcft  squalis  angulo  C : Denique  paralie 
logrammum  LMFH,  squale  cft  triangulo  B,bcum 
squale  fit  complemento  D E F G,quod  fa&um  efl  squa- 
le triangulo  B . Ad  datam  igitur  rettam  lineam  dato 
triangulo,  &c.  Qgod  erat  faciendum» 

15CHOLIVM . 

Qjf  0 t>  /louis  optet , lineam  ipfam  A,datam,ejfe  vnum 
latus  parallelogrammi,  non  difficile  ent  transferre  parallelo- 
grammum F M L H,ad rectam  A,  ex  ijs , que.  tnfcboliopro- 
pcs.g  i .huius  Itb.  docuimus . S»  enim  in  N , extremitate  retlf 
A, fiat  angulus  aqualis  angulo  MFH, 

^ 1 (y  fumatur  recta  N O , squalis  recta 

\ \ F M , compleatur q,  parallelogrammum, 

N A ceu  indicto  fcholto traditnfn  fuit , effe- 

ctum erit,  quod  queritur. 

SED  fortaffis  magis  ex  fent entia  Euclidis  problema  hoc 
conficiemus,/!  fuper  ipfam  retiam  datam  conf ruamus  paral- 
lelogrammum,  non  autem  fuper  aqualem,  cuiufmodi  fuit  re- 
cta F H,c?c.Si>  ergo  rurfas  data  recta  A B, datum  triangu- 
lum CD  E , & datus  angulus  F , oporteat  q3  fuper  rectam 
A B,  conf  it uet e paralleltgrammum  aquale  triangulo  CDE. 
in  dato  angulo  F ,quod ita  effcttmtts.  Secto  vno  latere  triangu 
li,  vt  D h, bifariam  in  G fdiettaq.  retia  C Gfecanteexfcho 
lio propos. 3 S .hw.tts  lib. triangulum  C D E,  bifariam,  produ- 
catur recta  A Byverfus  eam  partem,  vbi  parallelogrammum 
_ q conf  ruendum  debet  habere  angu 

v — y -~V  P ^ lum  dato  angulo  F , aqualem,  vt 

\ /^KTL  ^:c  verfits  aitfiatt/j  A ll.iquahs 

jr  Hi — I B ipfi E G , dimidio  lateris  D E • 

Deinde  in  A,  c confituatnr  an 
gulus  H AI,  angulo  E,  squalis, 

, deorfum  quidem , fi  parallelo * 

grammum  verfus fuperiorem  partem  fit  confirucndum,  ftor- 
I futn  vero , fi  verfus  inferiorem.  Pofita  autem  retia  A l,equa 

I U ipfi 


f g.prcr.. 


L T B E A /. 

UipfiEC.iungatitr  reclaH  I.Et  quiaduo  latera  H A,  A I, 

Wmo£ms  lateribus  G E,  £ C,  aqualia jient,  vtrumque  vtrsque,  tirinti 

angulosii  continent  aqUales i * erunt  triangula  A H /jEGC»  b 1 
aqualia,  Pofi  hac,b  duci  a per  I,  ipfiH  B,parallela  I K,c  con  ^ , , «rimi. 
Jhtuatur  in  A, ver  fas  hanc  parallelam  angulus  H A L,angu  d‘  ^ \nrm 
lo  dato  F, aqualis, /eeetq{  A Lite  clam  l K,  in  £.j  D 7*0  « *,  ’ £ • • 
que  per  H,ipfi  A L.parallelaH  M.fecante  jK.inM;  terit  I ‘ 
parallelogrammum  A H Af  L, trianguli  A H 1 , duplum : E fl 
aUtem  & triangulum  C D E,  trianguli  E QQ, duplum, quod 
aqualia  ojlenfa  fint  triangula  E G C , D G C . rw/;» 

aqualia fint  demonftr at  a triangula  A H /,E  GC,:erli:  aqua 
lia  parallelogrammum  A H M L , & triangulum  C D h. 

Iam  vero,futnpta  relia  L K,  data  rell.t  A B,  aqUal:  t duca- 
tur recla  K A .producatur^  ,dcnec  cum  M H,  producla  coeat 
in  N,  & per  N,  agatur  ip(  H B,  parallela  N O, donec  in  O, 
coeat  cum  K B ,protraHa,ac  tandem  L A,  producatur  vfque 
ad  P,in  relia  N O.Dico parallelogrammum  A B O P , ejfe 
id,  quod  qu.iritur  . E/?  enim  conjlirtitum fupcr  datam  rectam 
A iiyhabetifr  angulum  B A P.dato  angulo  F, aqualem, Teum 
aqualis  /it  anguli  H A L.qui  angulo  F .faHUs  e/l  aqualis . 

Denique  aquale  eji  dato  triangulo  C DE,'1' cum  aquale  fttpit 
rallehgrammo  A H M L, quod  triangulo  C D F,  o/lenfum 
fuit  aquales . 

P R A X I S vero  huius  problematis  a con/lruclicne  iffa 
non  differt , nifi  quod  relia  HI,  duci  non  debet , neque  rtHa 
QG  .Ha  enim  propter  demonflrationem  tantum  duila  funt. 

ADDIT  hic  aliud  problema  Peletarius,hoc  modo . 

4 

AD  datam  redam  lineam,  dato  patallelo- 
grammo  conftituere  aequale  triangulum,in  da- 
to angulo  redilineo  • 


SIT  data  recla  A B;  7* 
datum  pArallelogramum 
C D E F,  fr  datus  angu-  ’ ^ 

lut  L.  Producatur  C D,ad 


b p e 


-5 — Q 


iut  L-rroaucatur  o u,aa  .r  ^ 

Ci,vt  D G,  aqualis Jit.  ipfi  K.  I A _ _ 

C D,  fr  iungatur  G E, recla: Eritfy  triangulum  C E G.  pa- 
rallelo- 
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rnU.elogrM.mmo  C D E FytqualeyVt  drmonftrauimus  fcholi » | 
propox.  4 1. 1 Fiat  tum  fuper  dat»  reda  A B,  parallelorum-  | 
mum  A B Hly  aquale  triangulo  C E G . hoc  efi , parallelo - 
grammo  C D E E, habens  angulum  A, angulo  L,  aqualem; 
& producatur  A I ,ad  K,  vt  fit  I YL.aqualis  ipfi  A /,  iunga- 
turc},  recla  B K.  Dico  triangulum  A B K.  confittntum  fuper 
datam  redam  A H.habcnsq,  angulum  Ay  aqualem  dato  an- 
gulo L,  Aquale  ejfedato  paralielogrammo  C DE  F.  Cum 
enim  triangulum  ABK,  aquale fit  paralltlcgrammo  AB- 
H lytxfcholio propox  +t .qu^d aquale  eft  conflrudum par al- 
ie logrammo  C D E,  F confiat propofirum. 

P R A X 1 S huiufce  problematis  d condrudione  non  dtf 
fert ; difficilisqjnon  e fi, fi  adhibeatur pracedens  praxix , qua 
triangulo  ECG,  par allehgr  animum  A B H l,  fuper  data 
reda  A B ,in  dato  angulo  A,  conft ruatur. 

THEOR.  13.  PROPOS.  45. 

AD  datam  re&am  lineam,  dato  recti - 
lineo  aequale  parallelogrammum  confti 
tuere,in  dato  angulo  re&ilineo. 

Q V A M V I S Euclides  proponat  hoc  problema  ab- 
folutc , nonaftringcndonosad  certam  aliquam  redam 
lineam  datam,vtin  prxcedcntipropos.44.lcccrat,tamc 
quia  in  lcquentibus  frequenter  vfurpatur  in  data  reda 
linea,  placuit  ipfum  proponere  vna  cu  data  reda  linea. 

Sit  ergo  reda  data  E F > redilineum  ABC,&  datus  angu 
Ius  D . Oportet  igitur  conftruere  ad  datam  redam  E F, 
parallelogrammum  xqualc  redilineo  ABC,  quod  ha- 
beat angulum  a;qualcm  angulo  D . Rcfoluatur  redili- 
neu  in  triangula  A,B,&  C.Deindc  triangulo  A.bcquale 

v /_  E H I M parallclogrimmfi 

/ I I / conflituatur  E F- 

l.lil  GH,  fuper  redi 

F G K * E F,  habens  angu 
lum  F , angulo  D , aequalem  . Item  fuper  redam  OII, 

paralie- 


r 


W Jmi  ixf 

Parallelogrammum  G H I K , xqualc  triangulo  B , ha- 
bent angulum  G, squalem  angulo  D.  Item  fuper  retiam 
I K, parallelogrammum  IKLM,  xqualc  triangulo  C, 
habens  anguium  K,  xqualcm  angulo  D ; Et  fic  deinceps 
procedatur,  fi  plura  fuerint  triangula  in  dato  redi  lineo; 
fadumq;  erit,  quod  iubetur . Nam  tria  parallelogram- 
ma  conuruda , qus  quidem  aequalia  funt  redilineo  da- 
to A B C,  conficiunt  totum  vnunt  parallelogrammum , 
quod  fic  demonftratur.  Duo  anguli  E F G,  H G K, 1 in- 
ter Tc  funt  aequales,  CHrpvteraue  aqualis  fit  angulo  D. 
Addito  igitur  communi  angulo  F G H,erunt  duo  angu- 
li E F G,  F G H,  t>  qui  duobus  redis  zquiualent,  c aqua- 
les duobus  angulis  H G K,F  G H,ideoq-,  hi  anguli  duo- 
bus etiam  redis  aequales  erunt. d Quare  F G,  GK,  vnam 
redam  lineam  efficient.  Eadem  ratione  oftendemus, 

E H,  H I,vnam  redam  lineam  efficere,  propterea  quod 
duo  anguli  EHG,HI  K,  squales  inter  fc  iunt , f*cum 
fint  squales  oppofitis  angulis  squalibus  EFG  , HGK.  ) 
f & duo  anguli  H I I H G , duobus  funt  redis  squa- 

les , &c.  Cum  igitur  E I,F  K,  fint  parallclx ; „ Itcmque 
E F,  I K,quod  vtraque  parallela  fit  redx  H G j Paral- 
lelogrammum erit  E F K I.  Eodem  modo  demonflrabi- 
tur , parallclogrammum  I K L M,adiundum  parallelo- 
grammo  E FK.I,  confli tuere  totum  vnum  parallclo- 
grammum EFLM.  Ad  datam  ergo  redam  lineam  EF, 
aato  redilineo  A B C , confli  tui  mus  squale  parallclo- 
grammum EFLM,  habens  angulum  F , squalem  an- 
gulo D,dato  . Quod  erat  efficiendum . 

v SCUOLJVM. 

PARI  ratione,  propofiti}  quotrunq;  re&Uineis,  conftitue- 
mns  illis  parallclogrammum  i quale , fi  omnia  refoluantur  in 
triangula,  quibus  aqualia  parallelo  gramma  exhibeantur, fin 
gulis  fingula , per  propof  ++.  v eluti  facium  ejl  in  hoc  proble- 
mate. Nam  cum  omnia  hacparallelogramma  efficiant  vnum 
parallelogrammum , vti  hic  demonftratum  fuk , conftitutum 
erit  parallelogrammum  aquale  recti  lineis  propofitis.  Vt  fi  quis 
mteHigat duo reifiltnea propofita  AB  , 6* C ; Atque  A B , 

P refol- 
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refoluatur  in  triangula  A,  & Bjmguhsd.  triangulis  A,B,C » 
fingula  parallelogramma  EG,UIy/L,  fuper  redas  EF.HG, 
1 K.iuxta  artem  huius  probi  emotu , aqualia  conftituantur, 
ex  firopof  44.  ent  confrudum  paraUelogrammxm  totum 
EFL  M , aquale  duobus  redilineis  A B > CT  C . Et/ic  de 
pluribus . 

P R A X IS  autem  huius  problematis  ex  praxi  proceden- 
tis tropof.fs.pius  repetita  patenda  efl . 

HVC  referri  poterit  probLma  vtihjfmum  ex  Peletario  , 
quod  nos  tamen  alia  ratione  t & breusort  demonftr abimus  , 
in  hunc  modum . 


DATIS  duobus  redilineis  inaequalibus , 
exccfTum  maioris  fupra  minus  inquirere  • • • 


SINT  data 
recitltnea  A , 
& B,ftij}A, 
maius . Oper- 


ti Q E f 

tet  igitur  indagare, qua  magnitudine  redtlmeum  A,  fuperet 
redtlmeum  b.  a Fiat  paraUelcgrammum  C D EF.i»  quo- 
cunq,  angulo  Dy  aquale  maior  t redtlmeo  A.  Et  fuper  redam 
C D,  parallelogrmmmum  C D G H , in  eodem  angulo  D , 
aquale  redit  meo  minori  B.  Quoniam  igitur  parallelogram - 
mum  C D E ¥,  fuper  at  parai/elogrammum  CDGH.paral- 
lelogrammo  EFHG,  fuper  abu  quoque  figura  A r figuram 
Bytodem  parallelogramma  EFHG.  Quod  efi propojitum . 


PROBL.  14.  PROPOS.  4 6. 


A D A T A reda  linea  quadratum 
deferibere . 


SIT  data  re&a  A B , fuper  quam  oporteat  quadra- 
tum dcfcribcrc . Ex  A ,&  B,  “educantur  A D,  B C, per- 
pendiculares ad  AB,fintquc  ipfi  A B,xqualcs,  & conne- 
Ctatur  rcfta  C D.  Dico  ABCD , elfe  quadratum.  Cum 


enim 


! 


¥ 


& 


f 
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enim  anguli  A,&  B,fint  redi, » erut  AD,  « 

BC  ,patallels : Sunt  autem  & squales,  U 
quod  vtraque  squalis  ltt  ipfi  A B.  Igitur 
k&AB,DC,  parallela:  funt  & squales: 

& ideo  parallclogrammum  eft  ABCD,in 

3uo,cmn  AD,  DC,  CB,  squales  fint  ipfi  _ 

l B,omnes  quatuor  lines  squales  exiftunt : Sun  t autem 
5:  omnes  quatuor  anguli  redi , cum  C , & D , c squales 
fint  oppofitis  redis  A,&  B.  Quadratu  igitur  eft  ABCD, 
ex  definitione ; Ac  proinde  a data  reda  linea  quadra- 
tum dcfcripfiruus.  Quod  faciendum  erat . 

EX  PROCLO. 

LINEARVM  squalium  squalia  funt 
quadrata  ;&  quadratorum  squalium  squales 
funt  linea: . 


SINT  primum  reda  AB,  CD,  ajua- 
les.Dico  taru  quadrata  A BEF,CDGH, 

^ aqualia  quoque  tfft.  Ductis  enim  diame- 
tris B F,  D H, erunt  duc  latera  HA,  AF,  * 
trianguli  B A F,  duobus  lateribus  D C, 


T EH  G 


J5C  D 


C H,  trianguli  D C'  H,  iqualia , vtrumque  v trione , tum 
ex  definitione  quadrati  reda  A F , C H , aquales  ' fint  redis 
A B,  C D • Sum  autem,  fi  anguli  A , fi  C,  aquales,  nempe 
redi.  d Igitur  triangula  BAF,  DC  H , aqualia  erunt. Qua 
« cum  fint  dimidia  quadratorum , erttnt  fi  quadrata  tota 
aqualia  . Quod  eft  propofitum . - • 

SINT  demde  quadrata  AHD  E,  BCFG, 
aqualia.  Dico  lineas  quoque  ip forum  A B , 

B C,  aquales  eJfe.Conutngantur  enim  qua- 
drata ad  angulum  B,vt  retia  A B,  BC,  in 
dtredum  confit  tuantur-  Et  quoniam  anguli 
AEG,  A BD  , funt  redi , f erunt  (fi  reda 
G B,  B D,  in  dire  dum  conflit  ut  a.  Ducan- 
tur diametri  AD,CG .utnganturque  reda  AG , CD . Quo- 
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uiam  igitur  quadrata  A BDE  , B C F G, 
aqualia  funt , erunt  & triangula  A B D > 
BCG , eorum  dimidia, aqualia.  Addito  er- 
go communi  triangulo  BCD , fiet  tot  ii  tria n 
gulum  ACD  , toti  triangulo  G DC,  aqua- 
le . Quare  triangula  ACD.GDC,  cum 
eunde  habeant  bafin  C D,ad  eafdenvffint 
partes,  *in  tifi? funt  parallelis : ideoque parallela  funt  AG, 
CD.  Et  quonia,  vt  in  fcholio  propof  3 4. tfiendimusydiameter 
in  quadrato  fetat  angulos  quadrati  bifariam , erunt  anguli 
D AC,  GC  A,  alterni  femiredi,ideoque  aquales . Quamob - 
rem,  t>  & parallela  funt  A D,C  G.  Igitur  par allelogrammu 
tfi  A D C G;  ac  propterta c reda  A D,  C G, aquales  . Quo- 
niam ergo  in  triangulis  A B D,  B C G , latera  A D , C G , 
aqualia  funt , cr  anguli , quibus  ea  latera  adiacent , inter 
fe  etiam  aquales  , cum  fint  femiredi , -vt  in  fcholio  propof.  3+. 
oflenfum  fuit  ,* d erunt  reliqua  latera  aqualta , nempe  AB, 
ipfi  B C,  c jtc.  Quod  ejl  propofitum  . 

SCHOLIVM. 

POSSENT  hac  omnia  multo  breuius  probari  per  fu~ 
perpofitionem  quadrati  vnius  fuper  aliud  .Nam  fi  linea  fint 
aquales  t/ivna  alteri  fuperponatur  > congruent  ipfa  inter  fe . 
Cum  ergo  fr  anguli  fint  aquales  , nempe  redi , consternent 
quoque  ipfi  inter  fe , ideoifi  totum  quadratum  toti  quadrato 
congruet . Quod fi  quadrata  fint  aqualia , congruent  ipfa  in- 
ter fe, propter  aqualitatem  angulorum . Igitur  & linea; aliae 
vnum  quadratum  alto  maius  effet . 

P R A X 1 S autem  huiue  problematis  perfacilis  efi  . Si 
namque  ad  datam  redam  A b, inaltero  extremorum , vt  in 
A,  erigatur  perpendiculum  A Dtipfi  data  reda  Ab, aqualis, 
cfr  ex  By& D,  ad  interuallum  eiufdem  A B , duo  arcus  de- 
fcribanturfeft  in  G,interfccantes , iunganturque  reda  B C , 
DC ,conftrudi  erit  quadratu.  Nd  A BCD , cu  ex  efjtrudio 
ne  fit  figura  aqualia  laterum , atque  adeo  latera  oppofita 
habeat  aqualia , parallelogrammum  erit,  vt  ad  initii  fcho- 
Hj  propof  3 4. Aimonflr animus . Exiftente  ergo  angulo  A 9 ro- 
do,* erunt  & B,  D,r»di,ntcnon  (fr  oppofitus  angulus  C.frt. 

J THEOR. 


6. 
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THEOR.  33.  PROPOS.  47. 

I N re&angulis  trianguli  $,quadratu , 
quod  a latere  re&um  angulum  iubten- 
dentedeferibitur,  aequale  eft  eis,  quae 
a lateribus  re&um  angulum  continenti- 
bus deferibuntur , quadratis. 

I N trlagulo  ABC, 
angulus  B A C , fit  re- 
dus>*  deferibanturque 
fuper  A B,  A C,  B C, 
quadrata  A B F G, 

ACHI,BCDE.  Dico 

auadratum  B C D E , 
eferiptum  fuper  latus 

B C, quod  angulo  redo oppon Jtur,  xqu ale  efle duobus 

auadrati*  ABFG,ACHI,qux  fuper  alia  duo  latera  fur.t 
cfcripta,fiuc  hxc  duo  latera  aqualia  fint , fiue  insqua- 
lia. Ducatur  enim  reda  A K,  b parallela  ipfi  B E,  vel  ip- 
li  CD,  fecans  BC,in  L,&  iungantur  redae  AD,  AE,  CF, 

BH.  Et  quia  duo  anguli  B AC  , BAG,  funtredi,  ‘ etfit 
reda:  G A,  A C,  vna  linea  reda  \ eoaemque  modo  IA, 

A B,vna  reda  linea  erunt . Rurfus  quia  anguli  A B F , 

CBE,  funt  xqualesjcum  fint  redi , fi  addatur  communis 
angulus  A B C , « fiet  totus'  angulus  C B F, toti  angulo 
A B E,  aequalisjfimiliterquc  totus  angulus  B C H , toti 
angulo  A C D.  Quoniam  igitur  duolatera  A B , B E , 
trianguli  ABE,aequalia  ftnt  duobus  lateribus  F B,  B C, 
trianguli  F B C,  vtrumque  vtrique,vt  confiat  ex  defini- 
tione quadrati : Sunt  autem  Sc  anguli  ABE,  FBC,  con- 
tenti hifce  lateribus  zquales , vt  ofiendiinus  j « Erunt  *4*  primi, 
triangula  ABE,FBC,xqualia.Efi  autem  quadratum, feu 
parallclogrammum  AB  F G,  f duplum  trianguli  FBC,  *+* .primi. 
cum  fint  inter  parallelas  BF,CG,  & fuper  eandem  bafin 
B F:  Et parallelogrammum  B E K L , duplum  trianjull 


bi 1 'primi, 
‘imprimi. 

*j.pron. 


* 6-pron. 


b 4. primi. 


t$o  W EVCL13.  GE OM.  ■>  jU 


H 


ACE,  quod  fint  inter  i 
parallelas  BE,  A K,&  I 
fuper  eandem  baltn  I 
BE.  Quare  «aequalia 
erunt  quadratu  A B 
FG,  & parallelogra- 
mum  BEKL . Eadem 
ratione  oftendetur , 
aequalia  ede  quadratum  A CHIj&rparallelogrammum 
CDKL.  b Erunt  enim  rurfus  triangula  ACD,HCB, 
aequalia,ideoquc eorum  dupla,  parallclogrammum  vi- 
delicet CDKL,& quadratum  ACHI,  aequalia  erunt  . 
Quamobrem  totum  quadratum  B C D E,  quod  compo- 
nitur ex  duobus  parallclogrammis  BEKL, CDKL, 
aequale  cft  duobus  quadratis  ABFG,ACHI.  In  rc- 
&angulisergotriangulis,quadratum  &c.Quod  icmon- 
ftrandum  erat . 

SCHOL1VM. 


FACILE  tx  theoremate  ifio  quiuis  intelligetjn  triangulo 
amblygonio  quadratum  lateris  obtufio  angulo  oppofiti  matus 
tjfe  duobus  quadratis  ftmul  altorum  duorum  laterum  : In 
quouis  autem  triangulo  quadratum  lateris  i ni  acutorum  an 
gularum  oppofiti  minus  ejje  duobus  quadratu  fimul  altorum 
duorum  laterum . N am fi  angulus  coariiarctnr  donec  jieret 
reHtiSymanetibus  ijsdem  lateribus  eum  ambientibus , eitaUe- 
ret  latus  oppojitum  minus  : St  autem  acutus  angulus  dilata- 
retur,donec  jieret  relitu , manentibus  i) fidem  later  situ  cu  am 
bientibus, jieret  latus  oppojitum  maius  , vt patet . Cum  ergo 
quadratum  lateris  angulo  relto  oppojiti  aquale  jit  hic  ojlen-  . 
Jiim  duobus  quadratis (imul  aliorum  duorum  laterumiperlpt 
cuum  efi, quadratum  lateris  obtufo  angulo  oppofiti  cjfe  manu 
duobus  quadratu  fimul  aliorum  duorum  laterum  : quadra- 
tum vero  lateris  angulo  acuto  oppofiti  ejfe  minus  duobus  qua- 
dratis fimul  duorum  laterum  reliquorum. guanto  autem  il- 
lud maius  jit , fy  quanto  hoc  minus , dcmonjbrabst  Euclides 
lib.x.froprfii  r.&jg. 

§ly  6 jy  I AM  vero  theorema  hocpulcherrimum  efi»  ' 
vtditatcujj  habet  infignes,  opera pretia  iudicaui  tentare.nu  - 

idui  . 
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llud  alus  uijs  demonflrari  pojfit, variat  a aliquantula  conftru 
citone,qt*cd  Peletarius fine  proportionibus  fiert  pojfie  negauit. 
Sit  ergo  rurfius  tnagulu  ABC, 
cuius  angulus  BAC,  r telas  fit , 
prosbiduq,  lateribus  B AyC  A, 
ad  partes  anguli  reciiyfiat  A D, 

AEfipfis  AC,AB, aquales  i & 
per  C,D,B,E,tpfis  A B , AC, 
parallela  agatur  coeuntes  tnF , 

G Et  quia  tn  parallelogrammis 
CD,B E,*  tam  latera DF,  FC, 
oppofitis  lateribus  A C , A D , 
quam  latera  E G,G Stateribus  oppofitis  AB , A E,  aqualia 
fiunt, erit  vtrumque  puraUclogrammum  equi! ar  erum :Srd(°r 
anguli  omnes  redi  fiunt. b Nam  F,  G , cfpofitis  retiis  DAC, 
EA  Byiquales fiunt, idtoq.  redi: Anguli  autem  C,  D,B,  E, re 
cli fiunt,  f vt eruis  C,D, cum  redo  I) AC,  & vt eruis,  B,  E, 
cum  redo  EAB,  * aqualis  fit  duobus  redis  . Quadrata  ergo 
fiunt  CD,BE, laterum  A C,  AB.  Produdis  etiam  lateribus 
F D,GE,donec  conueniant  tn  H,  erigantur  tn  B,  C,  ad  B C, 
perpendiculares  BI,C  K.  .fiecantes  GH,FH,in  I,  X,  iunga- 
turtfireda  1K.  Et  quia,  fi  d redis  angulis  l BC.S.hG,  au- 
feratur communis  angulus  ABI, reliqui  ABC.GBI,  squa- 
les fiunt  ifiunt  aut  & redi  anguli  BAC,  BGI,  aquales  ierunt 
duo  anguli  A, B, trianguli  ABC, duabus  angu'is  G,B,trian 
guli  GBI .squales, vterfy  vtriqs:  Sunt  autem  (5  latera  AB, 
GByillis  adiacentia  squali ayob  quadratum  B E.  i Igitur  & 
tam  Utera  BC,B Inquam  A C,G/,  squalia  erunt , & reli- 
qui anguli C,I,squales.No  aliter  intri  zgu'is  ABC.FKC, 
squalia  erunt  tam  Utera  BC,CK,qudm  AB,  F K,  fr  an- 
guli B,  K -.propter ea  ep  duo  anguli  A,C,  trianguli  ABC, duo- 
bus angulis  F ,C,trianguli  F KC, squales  fiunt,  ( cum  A,F,re 
di  fint.ty  duo  anguli  C, reliqui  duorum  r edor  is,  dempto  com 
mum  A C K)&  Utera  AC,CF,  illis  adiacentia  squalia , ob 
quadratum  C D.  Quare  retis  BI,C  K,  * inter  fit  etid  squa- 
les eristS  Cum  ergo  fint  quoqj  parallels,i  er  iit  etiam  BC,  l K , 
squales  & partillele . Quadratum  igitur  ed  BCKI , latens 
BC.cum  quatuor  esus  latera fint  squalia,  fr  omnes  anguli  re 
dt,  fc  quod  anguli  Itk , oppofitis  redu  C ,B,  squales fint.  Dico 
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ergo.  quadratum  C I , duobus 
quadratis  BE,CD, aquale  ejfe. 
Ducta  enim  ex  H.per  A,  reda 
HTAL.ipfisEI.CK, parallela 
erit. Nam  quia  * G E.ipfiB  A, 
aqualis  efi,  & E H,  ipfi  A D, 
hoc  efi,  ipfi  G Itqua  ipfi  A C,  fi- 
me A D , ofienfa  fiat  aqualis , 
erit  fr,  addita  eommuni  E I , 
ttta  H I,  toti  G E,  hoc  efi  4 ipfi 
A B,  aqualis  . Cktn-ergO  H 1 ,A  B ,fim  etiam  parallela  , 
b erunt  quoque  B I,  A H, parallela  & aquales.  Eodemq,  mo- 
do AHiipfi C K .parallela  ofiendetur,  fr  aqualis , Quoniam 
igitur  c tam  quadratum  B E yparallelogrammo  B H , fuper 
eandem  bafin  AB, quam  parallelogrammum  BT y eidem  p a- 
rallelogrammo  BH ,fi*per  eandem  bafin  B I,  aquale  efi  «i  erit 
quoque  quadratum  B E,  p arallel ogrammo  B T,  aquale , Sic 
etiam  quia  tam  * quadratum  C D t parallelogrammo  C H, 
fuper  eandem  bafin  A C,  quam  parallelogrammum  C T , ei- 
dempar allelogrammo  C H, fuper  eandem  bafin  CK,  aquale 
efi,  ferit  quoque  quadratum  C D , parallelogrammo  CT , 
aquale.  Totum  ergo  quadratum  BC  K I,  ex  duobus  pa- 
rallelogrammis BT  ,CT , compefitv.m  , duobus  quadratis 
BE,CD,  aquale  efi.  Quod  erat  demonftrandum  . 

ALIT  ER  . Loco  reda  HT  AL  , iungantttr  dut  reda 
A IyA  K, turper  A,  ipfis  BlyC  Kyparallela  ducatur  T A L. 
Quoniam  ergo  t tam  quadratum  B E , ( ofiendemus  enim  vt 
prius,  B K ,B  E, C D, quadrata  ejfe  laterum  BCt  AB,  AC. ) 
trianguli  ABI , fuper  eandem  bafin  A B , quam  parallelo- 
grammum B T , eiufdem  trianguli  ABI , fuper  eandem  ba- 
fin BI, duplum  efi. h erit  quadratum  B E , parallelogrammo 
BT, aquale. Rari  ratione,  quia ' tam  quadratum  C D,  trian- 
guli AC  K, fuper  eandem  bafin  A C,  quam  parallelogram- 
mum C T , eiufdem  trianguli  AC  K % fuper  eandem  bafin 
C K , duplam  eftt  k erit  quoque  quadratum  C D, parallelo- 
grammo C T, aquale. Quam  ob  rem^vt prtus,totum  quadra- 
tum BCKl,eX  parallelogrammis  duobus  BT,CT,  confla - 
tum.duobtu  quadratis BE,CD,  aquale  eft.Quod erat eften- 
dendums . 

ALI- 
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A LITER.  Loco  reflarum  HT  AL,AI  ,A  K,  dttcan- 
hper  F ,G,ipfis  I JC,  parallel(  FM ,G P.fecantes  AB, 

C K9ir*N,0,Cr  Bl,CE,in  R.S.Eritque BR,ipfi  KOySqua- 
lis  . Quoniam  enim.  anguli O.R,reflt  [unl,&0 K F,  RBG , 
aquales»  quod  vterque  angulo  A BC,fiupra  ofitnfks  fit  aqua- 
lis ierunt  duo  anguli  O,  K,  trianguli  F K O,  duobus  angulis 
R,B,tri anguli  G BR,  squales, vterqUt  vtrique : Sunt  autem 
fy'  latera  F K , BG, illis  adiacentia  aqualia,  quod  vtrumque 
fttpra  fit  oftenfum  tpfi B C,  squale . b Igitur  <$•  latera  K O , 
BR  y aqualia  erunt . Itaqise  quoniam  c tam  parallelogrAmmx 
BCF U ,BCOMyfuper  eundem  bafin  B C , quam  parallele - 
gramma  BCS  G,  BC  P R, fiuper  eandem  bafin  B C,  aqualia 
fiunt , efiqite parallelcgrammUm  B C £ Ryparallelogrammo 
I K ORI,  aquale, ob  refla*  BR,  K Q,o(knfixs  squales  i (N am 
hinc  fit,  Vt  fivnum  alteri  fuperponatur,fibi  mutuo  congruant, 
propter  laterum , angulorumque  squalitatem ) erunt  ambo 
parallelogramma  BCFN.BCSG,  toti  quadrato  BC  KI,  ex 
duobus  parallelogrammis  BCOhf,! ROM,  comtofiro  aqua- 
lia. i Cum  ergo  tam  quadratum  C D ■,  pnntlielagrammo 
BC  F N,  fiuper  eandem  bafin  C F,  quam  quadratum  B E, 
parallelogramma  BC  S G * fiuper  eandem  bafin  B G,  aquale 
fit  i erunt  quoque  ambo  quadrati  C D,  B E,  eidem  quadra - 
toB  C K I , aqualia . Quod damotlfirandum  erat . 

A T Qjt  E in  hunc  modum  alia  demonflrationes  ex  cogi- 
tari poterunt . Video  demenfirationem  Euclidis  (implt  florem 
ejfe.fr  magis  expeditam,  fed  non  tniueundum  tamen  eft  in- 
telligere  , Vstrj/s  demonfirattonibu*  eandem  veritatem  poffie 
confirmari. 

INVENTI  O porro  admirabilis  , atque  pulcherrimi 
huius  theorematis  ad  Pythagoram  refertisr.qui.vt  ficribit  Vi 
truuius  hb.p.hoflias  Mufis  tmmolauit,qnod  fe  in  tamprscla 
ro  inuento  adiuuermt . Sunt  qui putetit , tum  immolaffe  cen- 
tum boues:  fi  tamen  Proclo  credendum  cfiyvnum  tantummo- 
do obtulit.  Fort affie  Autem  Vythagerartvt  nonnulli  volunt %tx 
numeris  occafionem  fumpfit ; vt  theorema  hoc  mite  fligar et. 
Cum  enim  hos  tres  numeros  3.4*  s. diligenter  effiet  contempla 
tus , vidijfetqj  quadratum  numerum  maioris  aqUalemeJfe 
quadratis  numeris  reltqkotum , compofiuit  triangulum  [calo- 
num , cuius  maximum  latu*  dimfium  erat  in  /.portes  aqua- 
...  lot. 


mSmrSmOl 


g$4  EVCLID.  GEOAf. 

les, minimum  in  3.  tiufdem  magnitudinis,  & reliquum  in  4. 
Quo  facio, confiderauir  angulum  fub  his  duobus  lateribus  con 
tentum, tnucnitijj  eum  ejfe  r ellum jld.fi  in  quamplunmis  altjs 
numeris,  ut  in  C.  8 c 10.  9.  u.i s.  frc  obferuautt  Quare 

inquirendum  ejfe  iudicauit.num  in  omni  triangulo  reft angu- 
lo quadrarum  lateri* , quod  re  ito  angulo  opponitur  , reliquo- 
rum laterum  quadratu  aquale  ejjet , quandoquidem  tmnia 
triangula , quorum  latera  habebant  magnitudtntm  fecun- 
dum dtclos  numeros,  continebat  vnum  angulum  retium: At - 
que  ita  tandem  mirabile  hoe  theorema  maxima  animi  volu 
ptate  adinuenit,firm.vfi  ratione  dcmonjlrauit . Quod  tamen 
Euclides  mirandum  in  modum  amplificauit  hb,  S.propos.  3 / . 
Vbt  demon flrauit , non  filum  quadratum  lateris,  quod  reclo 
angulo  opponitur,  aquale  e fi  e quadratu  reliquorum  duo- 
rum laterum  ; Verum  etiam  figuram  quamlibet  reclilineam 
fiuper  latus  reclo  angulo  oppofitum  confiruetam , fiue  ea  fit 
triangulum,  fiue  quadrangulum  , fjc. aqualem  ejfe  duabus 
figaris,  qua  fiuper  reliqua  latera  defer  ib  untur,  dummodo  prio 
\ rijint  JimilesfiimiiiterqsdeJcripta,ut  tbidem  ofiendemus. 

C JF.  T Z R V AI  quoniam  mentionem  fecimus  trium  nu 
merorit,  quorum  maximt  quadratum  aquale  e fi  quadratis  re 
liquorum , non  abs  re  fuent , paucis  explicare , quonam  paeto 
huiufinodi  nkmeri  inueniantur.  H abitu  igitur  his  tribus  nu- 
meris 3, 4,  s.  fi  duplicentur,  habebuntur  alq  tres,  6. 8.  to.fi 
i) dem  triplicent ur, exurgent  alij  tres  9,1 2.  frfi quadru- 

plicentur ^ intiententur  hi  tres  1 2.  tC.  20.  Atque  ita  repenen-  , 
tur  quot  cunque  alij,fi primi  illi  tres  per  quemcunqne  multipli 
centur  numerum.  T raduntur  tamen  a Proclo  dtt  t regula, qui 
bus  inueniuntur  pr  a dicit  numert,nulla  habita  ratione  illorum 
trium. Prima  afrribitur  Pythagora efi  huiufmodt.  Suma- 
tur pro  minimo  quicunque  numerus  impar  ,vt  s.  ex  quo  it  a 
alios  reperies.Ex  quadrato  numeri  accepti,  ut  hic  cx  sf.reif- 
ce  unitatem  . Nam  reliqui  numeri  dimidium , videlicet  u. 
erit  alter  numerus,cui fi  addatur  unit  as, exurget  tertius  nu  - I 
merus  1 3. Huius  igitur  quadratum  aquale  efi  quadratis  alio 
rum . Quod fi  numerus  impar  acceptus  fuifitt  3-eJfent  reliqui 
duo  trusent  i per  hanc  regulam  4.  CT  S.  Secunda  regula  tribui 
tur  Viat  antiqua  talis  efi.  Accipiatur  numerus  qui  c ii  que  par, 
nempe  C.  E.v  huius  dimidij  quadrato , nimirum  9.  detrahe 
' vnum , t 
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vnumyetdemqs  nide  vnumyhabebtsq.  reliquos  duos  muneret 
f-O 'io.  primus  autem  eft  6.  nimirum  numerus  par  acce- 
ptus . Hac  regula  fi  accipiatur  par  io.  reperientur  altj  duo 
a-t&sf- 

COLLIGVNTVR  est  celeberrimo  hoc  Pythagora 
inuento  plurima  fcitu  non  iniucunda  tam  theoremata,  quam 
problemata , e quibus  vifum  eft  ea  duntaxat  tn  mediam  pr»  - 
ferre  , que.  'utilitatem  magnam  rebus  Geometricis  allatura 
creduntur , initium  hinc fument  et, 

l 

SI  in  quadrato  quou  is  diameter  ducatur, 
quadratum  a diametro  deferiptum  duplum  erit 
prxdi&i  quadrati. 

1 N quadrato  A B C 13 , ducatur  diameter  A C.  Dico 
quadratum  AC,  duplum  effit  quadrati  A B C D.Cum  enim 
tn  triangulo  A B C,  angulus  B,  reefus fit  M erit 
quadratum  lateris  A C , aquale  duobus  qua- 
dratis laterum  A J5,  B C.  C um  igitur  quadra 
ta  Irnearum  A B,  B C,  equa! ia  fint,  quod  li- 
nee. A B,B  C fint  squales  ,•  erit  quadratum  li- 
nea A C,  duplum  cuiuslibet  t Herum , vt  quadrati  linpa  A B, 
hoc efi.quadrati  ABC  D.Qjtod eft propofitum, 

II. 

QV  A DR  ATVM  diametri  figurae  altera 
parte  longioris  aequale  eft  duobus  quadratis  La- 
terum inaequalium  • 


I N altera  parte  longiori  ABC  Dy  du- 
catur diameter  A C,-  (y  quia  tn  triangulo 
A B Cy  angulus  Bycfi  rectus ,b  erit  quadra- 
tum lateris  A C,  aquale  duobus  quadratis 
laterum  inaqualium  A B,  B C . Quod  e fi 
propofitum . 


B 


U 


,4?.  primi. 


primi. 


'47 primi, 
k i .pron. 


\tq.fron. 
iC. primi. 
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iii. 

S I fuerint  duo  triangula  redangula , quo- 
rum latera  redis  angulis  oppofita  fint  aequalia» 
erunt  duo  quadrata  reliquorum  duorum  late- 
rum vnius  trianguli  aequalia  duobus  quadratis 
reliquorum  duorum  laterum  alterius » 

TRIANGVLORv  M ABC.DEF,  unguli  A, 
^ d D,fint  rettiy  lateraq.  oppe/ita  B C, 

/\  E F,  Aqualia.  Dico  duo  quadrata  late 

^ ^ rttm  A B,  A C,  fimul fiumpt a tqua.lt a 

CE  F ejfe  duobus  quadratis  laterum  D E, 
D F , fimul fumptis.  N*j»  quadrata  linearum  B C , E F, 
tqualta  inter  fi  junt , cum  & tpfi.  inter fi  ponantur  aquales : 
Quadrato  autem  linee.  B C,1  aqualia  funt  quadrata  linea- 
rtim  AB,  A C ; E*  quadrato  linea  E F , aqualia funt  qua- 
drata linearum  D E,  D F.b  Quadrata  ergo  retiarum  A B, 
A C,  quadratis  redi  arum  D E,  D F,  aqualia funt  t<Duod  efi 
propofitum . 

I I I I. 

D V O B V S quadratis  inaequalibus  propo 
fitis,  inuenire  alia  duo  quadrata , qux  & aequa- 
lia fint inter  fe,&  fimul  futnpta  aqualia  duobus 
inaequalibus  propofitis  fimul  fumptis  < 

SINT  A,  <5*B  , latera  duorum  quadratorum  inaqua - 
Itum . F iat  angulus  reBus  D C £ %fitq,  D C , rcBa  aqualis 
rcBa  B,  & reBa  C E , rtBa  A . D uBa  deinde  retia 

» D £ , coniungente  duopunBa  D , E , confit- 

-Q — - _ tuantur  fuper  ipfarn  duo  anguli  fimireBi 

D E F,  E D F, « coeantq \ reBa  D F,  E F,  in 
F.  Quoniam  igitur  in  triangulo  F D E,  angit 

[)  5 /iFDE.F  E T),  aqUales  funt  ii  erunt  la- 

tera D F,  E F,  aqualia , ideeef.  & quadrata 
eorundem  laterum  aqualia . Dico  tam  » eadem  quadrata  le- 
ntarum 


liber  t,  w 
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marum  D F,E  F,  Aqualia  ejfe  quadratis  linearum  A,  & B, 
boe  efi quadratis  linearum  C E,  fr  C D.  Nam  cum  in  trian 
fulo  DE  Fyanguh  FDE,T  E D,  faciant  vnu  reduxerit  reli 
quus  angulus  F.redue. k Quamobre  erunt  quadrata  lineari 
D F,  E F,  aqualia  quadrato  linea  D E:t  Sed  eidem  quadra 
to  linea  D E,  aqualia  funt  quoque  quadrata  C D.  C E.  Igi- 
tur quadrata  linearum  D F,£  F .ianualia  funt  quadratis 
linearum  Z)  C , E C.Quod  ejlpropofitum.  ' ? 

V. 

PROPOSITIS  duabus  lineis  inaequali 
bus,  inuenircid,  quo  plus  poteft  maior , quam 
minor  • 

POTENTIA  linea  red(  dicitur  eius  quadratum . 
Tantum  enim  quauis  reda  linea  pojfe  dicitur  , quantum  ejl 
eius  quadratum-S  int  ergo  duflinef  inaquales  A,  B,  opor- 
teat^ cognofcere  , quanto  maius  fit  quadratum  motoris  Irnea 
A , quam  minoris  B . Ex  quauis  linea  reda  C D,  fumatur 
C E yaqualis  reda  A,  tjp  E F,  aqualis  re- 
da B.D *inde  centro  interuallo  EC, 

femtcir  culus  deferibatur  C GD  ifrex  F, 
ducatur  F G perpendicularis  adCD.  Di 
co  quadratum  reda  A, hoc  efi,  reda  CE, 

(ibi  aqualis  , maius  ejfe , quam  quadra- 
tum reda  B,  hoc  efi , reda  E F yfibi  aqua- 
lis , quadrato  reda  F G . Duda  enim  reda  E G,  e erit  eius 
quadratum  aquale  quadratis  redarum  E F , F G , hoc  efi, 
quadratum  reda  E C»  iUi  aequale,  fuper abit  quadratum  re- 
dae EF, quadrato  redae  F G.  Quod  efi propofitum . 

VI. 

PROPOSITIS  quotcunque quadratis, 
due  aequalibus,  fiue  insqualibus>iuuenire  qua» 
dratum  omnibus  illis  squale . 

SINT 


A 

B 


CA 


E F D 


1 j 2. primi. 
b*7- primi, 
‘47- primi, 

di.pron. 


‘47. primi. 


>4?. primi. 

r 

>>47. primi. 
'47,  primi. 
d 47. primi. 
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SINT  latera  quinque  quadratorum  ^ , B , C , D , E. 
■ Oporteatq.  inutmre  quadratu  aquale  omnibus  illis  quinque . 

,L  Fiat  angulus  rellus  FGH.Jitq^ 

reda  F G , aequalis  redi  A , 
©•  re  It  a G H,  rectae  B.  Duci  a 
deinde  re  It  a H F , fiat  angulus 
reltusFH  I , fit  q.  H I , aequa- 
lis  rectae  G.  Ducta  rurfus  retia 
ABC  I)  £ IF  • fi**  angulus  rectus  F 1 K, 
Jit  que  I K , aequalis  redae  D. 
Ducta  denique  reda  K F , jiat  angulus  rectus  F K L.Jitque 
K L , aqualis  redae  E , ducatur  jj  reda  F L.  Dico  quadra- 
tum reda  F L , aequale  effe  quinque  quadratis  propojitis . 
Quadratum  enim  redae  F H ,*  aequale  efl  quadratis  reda- 
rum F G,  G H ^hoc  efl, quadratis  redarum  A,  & B.  Rurfus 
quadratum  redae  Fl,  b aequale  ejl  quadratis  redarum 
fH,  H /,  (y  idcirco  quadratis  redarum  A,  B,  C.  Irem 
quadratum  redae  FK aequale  ejl  quadratis  redarum  Fi, 

1 K,ideoq}  quadrans  redarum  A,  B.C.CT  D. Denique  qua 
dratum  rectae  F L , «<  aequale  efl  quadratis  redarum  F K, 
L , ac  propter  ea  quq  Iratis  redarum  A , B,  C,  D , & E. 
Quod  efl  propoftum . 

VII. 

PROPOSITIS  duobus  quadratis qui- 
bufeunque , alteri  illorum  adiungere  figuram , 
quae  reliquo  quadrato  fit  aequalis,  ita  vt  tota  fi- 
gura compofita  fit  etiam  quadrata . 

SINT  due  quadrata  A BC  D,E  F G H .propoftumq, 
fit  quadrato  ABC  D ,, apponere figuram  .que fit  aqualis  qua 

drato  E F G H,  &c.  Sumatur  re- 
da B I , squalis  reda  F G , lateri 
quadrati  E F G U.  Duci  a autem 
reda  A I , (°r  produda reda  B A, 
ad  partes  A, accipiemur  B K.tqua 
lis  rede.  A I ,perfictaturqs  quadra 
tum  BKLM.  Dico  figuram  AD- 
C M L K , quadrato  A BC  D,  ad:undum , aqualem  effe 

quadrato 


K L_,  - 

E CDlF  Gt 
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quadrato  EF  G H . Quoniam  enim  quadratum  retia  A /, 
hoc  tft,  quadratum  E K L M , 1 aquale  elt  quadratu  recta - 
uum  A B,B  I , hoc  eft, quadratu  A BC  D,E  F G H:  (iauft 
ratur  commune  quadratum  A BC  D , b remancb  t figura 
A D C U L K, aqualis  quadrato  E FG  H-Quod  efipropo- 
Jitum » . 

VIII. 

COGNITIS  duobus  lateribus  quibuf- 
cunque  trianguli  reftanguli , in  cognitionem 
reliqui  lateris  pemenire . 


SIT  angulus  A,  rectus  in  triangulo  ABC  ,fir.tq}  pri- 
mum cognita  latera  A B,  A C, circa  angulum  retium,  quo- 
rum A B,  ponatur  C. palmorum, & A C,  8.  Quoniam  igitur 
quadrata  retiarum  A B,  A C, nempe  quadrati  palmi  36. & 
6+.  c aqualia  funt  quadrat  curetl. i BC  /i  illa  ctniungantur 
Jimul. efficietur  hoc  quadratoru  palmor uioo,  Latus  ergo  BC, 
cotinebit  t e.palmos.T  dtu  em  me  fi  latus,  A 

feu  radix  quadrata  t oo.  palmorum , vt  <j- 
perfftcuum  ejlapud  Arithmeticos  .Sint 
demde  cognita  latera  A B , B C , fit  que 
A B ,6.  palmorum , & BC  , io.  Quo- 
niam igitur  quadrata  retiarum  A B , A C,d  aqualia  fisn * 
quadrato  retia  BC',fi quadratum  recla  A B,  quod  continet 
palmos  3<I.  detrahatur  ex  quadrato  retia  B C,  quod  efl  pal- 
morum t oo.  remanebit  quadratum  retia  AC,  6+.  palmo- 
rum.Latus  ergo  A C, continebit  t. palmes. Tanta  enim  efl  ra 
dix  quadrata , feu  latus  6+.  palmorum.  Quod  efl propofirum. 
C at  erum  non  fiemper  hac  arte  inuenientur  numeri  rationa- 
les, quia  non  omnis  numerus  habet  latus,radicemve  quadra- 
tam.vt  notum  tft  apud  Arithmeticos  . Vnde  latus  munitum 
fape  numero  exprimt  nequit , ni  fi per  radicuft furdsun,)quam 
uocant  i Sed  de  hu  altas. 

IX. 

S I ex  angulo  a duobus  lateribus  inarquali- 
bus  trianguli  comprehenfo  ad  bafin  perpendi- 
cularis ducatur  cadens  intra  triangulum,  fe ca- 
bi tur 


a4 /.primi. 
b j . pren. 


c+7.primi. 


i47.primi. 


primi. 


primi. 


140  W E rCLID;  GEOM.  w 

bitur  bafis  in  partes  inaequales , maiorque  pars 
iuxta  maius  latus  erit.  Et  contra, fi  bafis  aper- 
pendiculari  fecetur  non  bifariam,  erunt  duo  la- 
tera inaequalia,  maiusq;  illud  erit,  quod  maio- 
ri bafis  fegmento  adiacet  • 

CADAT  primum  in  tri£ 
iulo  ABC,  tuitu  latus  A B , 
maitu  fit  latere  A Q,  perpendi- 
cularis A D,  ad  B C , demiffa 
intra  triangulum,  quod  sum  de- 
mum continget , quando  vtertjj 
angulus  B,  C,  acutus  e fi,  vt  ex 
coroU.f.prepos.17.  ccnfiat.  Dico  figmentum  # D,  ejfit  maius 
fegmento  C D . Quoniam  enim  1 tam  quadratum  ex  A B , 
quadratis  ex  A D,  B D, quam  Quadratum  ex  A C.quadra 
tisex  A D,  C D , aquale  efi  : Efi  autem  quadratum  ex 
A B, maius  quadrato  ex  AC , quod  latus  A B.lattre  A C, 
ponatur  maius  j erunt  quoque  duo  quadrata  ex  A D , B D, 
maiora  ductus  quadratis  ex  A D,C  D : Et  ablato  commu- 
ni quadrato  reda  A D , reliquum  quadratum  ex  B D,  reli- 
quo quadrate  ex  C D, maius  erit. Quare  reda  B D , ma- 
ior frit,  quam  recta  C D ■ quod  efi  primum  . 

FACIAT  deinde  perpendicularis  A D , figmentum 
B D,  maius  fegmento  C D.  Dico  latus  A B,  maius  eff 1 lato 
re  A C . Erit  enim  quadratum  ex  B D , quadrato  ex,  C D, 
maius:  Addit oth  quadrato  communi  ex  A D;  duo  quadrata 
ex  B D,  AD, duobus  quadratu  ex  CD,A  D, maiora  erut. 
Cum  ergo  b tam  quadratum  ex  A B , quadratis  ex  B D , 
A D,quam  quadratum  ex  A C , quadratis  exC  D,  A D, 
aquale  fit  ierit  quoque  quadratum  ex  A B , quadrato  ex 
A C , maius  iproptereajj  & Intus  A B , latere  A C , maius 
erit . Quod  efi  propfiium. 

A T Qy  E tn  hunc  modum  plurima  alia  ex  muento  hoc 
Pythagora  colligi  t»jf<nt,  qua  confulto  , ne  Icdort  molffti  fi- 
mus,hic  omittenda  c tn  fuimus, & in  alium  locum  differenda. 

THEOREMATE  porro  hoc  Pythagoreo  multo  vni 
ut  rf altus  efi  illud,  quod  a Pappe  dtmonfiratur  in  omni  trian- 
gulo 
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gulo.fiue  illud  recl  angulum  fit  ,fiue  non  , & de  quibufcunque 
parallelogrammis  fitper  Ituera  Trianguli  confirutfis  tam  re- 
'ttanguhs , qiiamnon  reti  angulis  1 etiamfinon  (intimer  fit 
iquittngUla.Quidnos  in  formam  theorematis  redigentes,  eia 
fius  hoc  modo  tropo  fuimus.  & meo  iudicio  generalius  adhuc, 
quam  Pappus. 

1 've  *H.4.  ■ V*  • c\  i .*  * 4i« . \ »1  *. ' 


, I N omni  triangulo,  parallelogramma  quj- 
iainque  fuper  duobus  lateribus  defcripta,  aequa 
;liaiiint  paralldogrammo  fuperreliquo  latere 
•conftituto, cuius  alterum  latus  zqii ale  fit,  & pa 
;rallelum  reftae  du&ae  ab  angulo , quem  duo  illa 
latera  comprehendunt , ad  pun&um , in  quo 
conueniunr  latera  paraftelogrammorum  lateri 
bus  trianguli  oppofita*  fi  ad  partes  anguli  illius 
producantur. 


ST-T-  triangulum  quodcunqne  A BC.confii tuantur  q,  fu- 
Per  latera  A B,A£,pxralle!ogramma  quacunque  ABDE, 
AC  F G.quorum  fittira  DE.FG,  qua  lateribus  A B.AC, 
ijfumptis  in  triangulo  opponuntur, pro- 
Iuli  a adfartfs  anguli  A, di&it  lateri i- 
ius  ABgAC?,  ccmprebe>)fi,tortncAiant 
n H .ducatur que  re li a A H.Dicopa- 
tlUiPJWrP.twA&.AF,  aqualia  tfft 
arallelogrammo  fuper  latus  B‘C , de - 
fcfcto  Alterum  latus  squale  fit , ’ 

Tipsanillelum  ttiU.A  H s Affduttq 

Vftft I 4,  ifnr  *• 

. agaptur  EI.tK,  parallela  tpfi 
{H  [litiqatidrqUe-  re  da/  K . Quoniam  igitur  'parallelo- 
•amma  fiunt  B I H A ,C  K HA  ,•  J erit  vtraque  B I,G  K, 

(i  AH,  aqualis  i atque  adeo  fr  inter  fe  aquales  erunt  B I , 
b ‘‘ 

net 


tu4  cumfirn  etiatp  ppr/tllelq.quod  e (dem  A H,  pa- 
'lleli  fint , < erunt  diitque  B C , I K , parallela  , & *V<a- 
r • imitare  parallehgr.it, imum  efi  BCKl , fuper  latus  BC, 
xbens  alterum  latus  B I , reti  i AH,  aquale, ^r> paralUht : 


t' 


..Rt 


‘3  f .primi, 

y 3 o. primi. 
33-primi. 
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Cui  quidem  equuli»  ofiendenda fient  parullelogrammu  AD, 
A F.  * Qui*  ergo  equuli»  fiunt  parullelogrammu  A D , 
A B I H,  quod  eundem  hubeant  bufin  AB,  in  eifidemque 
fint  purullelis  AB,HDi b Efl  autem  ABIH.parallelogrum 
mo  I L,  equule , quod  illud  cum  hoc  etium  eundem  huheut 
bufin  BI , in  eifidemq \ fit  purullelis  B f , L H : Erit  quoque 
A D,  eidem  I L,  equule . Non  aliter  oftendemus , A f , ipfi 
K L,  effie  equule  . Quare  purullelogrammu  A D,  A F,  p» - 
rullelogrammo  B K,  equuli» fiUnt . Quod  efipropofitum  . 

P A F P V S confit uit 
figurnm  ulittr . Num—> 
fiumit reciut  AC , A Ei 
fr  A B ,AG  ,in  dire- 
ctum pofitas,  itu  x it  pu- 
rullelegrdma  AD,  AF, 
fint  equiungula,  haben- 
f tiu  angulos  A E D,AGF, 
ungulo  B A C,c  internos 
externo  f quales  , ceu  h{c 
eius  figura  in  dicat , Sed 


nosvnmerfialiucrempropofiuimus,  vt  mumfiefium  efi 


THEOR.  34.  PROPOS.48. 

S I quadratum,  quod  ab  vno  laterum 
trianguli  deferibitur , aequale  fit  eis,qu$ 
a reliquis  trianguli  lateribus  deferibun- 
tur  3 quadratis : Angulus  comprehenfus 
fub  reliquis  duobus  trianguli  lateribus 
re&us  eft. 

^ . ..  ■ ' • V. . • • - * •-  ••  ■ - - t- 

D E T VR  triangulum  ABC,  fitque  quadratura  la- 
teris A C, atquale quadratis  reliquorum  laterumBA, 
B C.  Dico  angulum  A B C,eflc  reclum . Ducatur  nam- 
que B D,  perpendicularis  ad  B A,  & a;qualis  redas  BC, 

COO- 


W L 1 B ER  /■  • fct»  14,' 


^onnedatprqucreda  A E).  Quoniam  igitur  in  triangU' 
‘o  .A  B D,  angulus  ABD.rcdus  eft  v * erit 

Wk 


quadratum  redx  AD,  xqualc  quadratis 
■reftarum  B A,BD:  Eft  autem  quadratum 
xc€kx  BD,  quadrato  redx  B C , xquale 
ob  linearum  squalitatem  . Quare  qua-  ^ 

.‘draturn  redae  AD,  quadratis  redarum,,. 

1 ' B A,  B C,  aequale  erit.  Cum  ergo  quadratum  redae  AC, 
cifdom  quadratis  redarum  B A,  B C,  xqualc  ponatur ; 
b erunt  quadrata  -rodarum  A D,  A C,  inter  fc  aequalia  , 
•ac  propterea  & redx  ipfa  A D,  A C,.Tquales . Quoniam 
igitpr  latera  B A , B D , trianguli  A8D,  ajqualia  funt 
‘lateribus  B A,  B C,  trianguli  A BC-,  & bafis  AD,often- 
fa  cftxqualisbafi  AC  ; ‘erunt  anguli  ABD,  ABC, 
aequales  t Eft  autem  angulus  A B D,cx  conftrudionc  re- 
dos  .Igitur  A angulus  A B C,rcdus  crit.Si  igitur  qua- 
draturn, quod  ab  vno  laterum  trianguli  dcfcrjbitur, &c, 
Quod  demenftrandum  erat . 


: l 

P 'i 


SCMOLIVM 


CONVERSVM  eft  nutem  theorema  hac  prioedtntit 
theorematii  Pythagorici , vt  perjpicuum  eft . 

I triangvlorvm 

Comparationes* 

NOVEM  modis  duo  triangula  inter  fe 
comparauit  Euclides  hoc  libro  .Primum  quan- 
do duo  latera  duobus  lateribus  xqualia  funt , 
ivtrumque  vtrique. , conrinentque  angulum  an-» 
gulo  gqualem , d collegit  aequalitatem  bafium , 
.reliquorum  angulorum,  atque  adeo  totorum 
! triangulorum . , \ 

•B  E I N D E,  quando  duo  latera  duobus  la- 
teribus jequalia  lunt , vtrumque  vtriquc,bafif- 
que  bafi  apqualis , c intulit  squalitatem  angu- 

2 lorum 


l4/.primi. 


1 t.pron. 


e t. primi. 


4, primi. 


* S. primi. 
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* 14. primi. 

j * 

I • 


lorym  illis  lateribus  comprehenfbrum.Vbi  nos 
conclnfimus  etiam  aequalitatem  reliquorum 
;angulorum,tqtaque  triangula  probauimus  efi- 
fe  aequalia . 

TEHTjf  O^camriuo  latera  duobus  lateri- 
bus fu  nt  aequalia,  vtrumqu  e vtrique , compre-. 
'hendunt  autem  angulos  inaequales  , i offendat 
bafim  maiori  angulo  oppofitum  eite  maiorena 
:bafe  minori  angulo  oppoftta . — ^ - ... 

j QV  ART  O , cum  dito  latera  duobus  la- 
teribus £qualiafiint>vtrumque  vtriq; , at  bales. 
^js. primi,  inxquales  , b demouffrauit  angulum  maiori. 
,bali  oppofitum  effe  maiorem  angulo  minori 
'baftoppofito.  .io  - , , 

QVINTO,  quando  duo  angui?  duobus 
:angulis  aequales  funt,  vterque  vtrique, & vnum 
latus  vni  lateri  xquale , fiue  quod  aequalibus 
angulis  adkcet,  fiue  quodvfti  aeqli.ilintn  anT 
>26. primi.  :gulorum [opponitur  ,cprobauit  reliqua  latera 
vnids  reliqtrislateribus  altanus  effe  aequalia;  & 
reliquum  angulum  reliquo  angulo.  Vbinosdo 
cuimus.fequi  etiam,  tota  triangulaefle,equalia. 

SEXTO  d demopffrauit,  duo  triaugulafu 
per  eandem  bafin,  & inter  eafdenap^lfeW*. 
conftituta,  efle  xqualia.. 

SEPTIMO  c offendit,  duo  triangula  fujv 
per  aeqnales  bafes , & inter  eafdem  parallelas 
conftituta , aequalia  effe . 

OCTAVO  1 docuit , duo  triangula  xqua- 
lia  fuper  eandem  bafim , & verfus  eandem  par- . 
tem  conftimti,  effe  inter  eafdem  parallelas . 

I «5/  7 NONO 


*3  7 -primi, 


*jS.primi , 


{jj>. primi, 
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-»  NP  NQ  denique3  probauit,duo  triangula 
aqualia  fuper  aequales  baTes  in  eadem  linea,  in 
eandcmqj  partem  conftituta , eile  inter  jeafdem 
parallelas. 

V l ,<n«  - ► 

I * wis,.  V4*  4 **  ••  « -»■  ■ •'i  • I 

A T Qff E his  modis  argumentandi  in  duobus 
triangulis  propofitis  vhiuerfa  feri  Geometria  niti 


Wo  -primi. 


videtur  r vt  prohterea  dili 


memori*  mandan- 


di fint .Quetrtaamodum  autem  d propof.  16.  in  Jiho- : 
lio  propoj.j  i .exclufimus  dudt  comparationes,  quan- 


angulorum  opponitur  in  vtroque  triangulo ; fed 
quod  in  vno  quidem  angulis  aqualibus  adiacct > in 
altero  vero  vni  aqualium  angulorum  opponitur  : 
vel  quod  in  vno  opponitur  vni  aqualium  angulorum, 
th  altero  vero  alteri  aqualium  angulorum:  Quem- 
admodum , inquam , duas  hafce  comparationes  ex- 
edit fi  mus  , quod  ex  ijs  non  fequatur  reliquorum  late- 
rum dqualitas  y vt  in  fcholto  propof.  3 1 . demor, §ha- 
itimus : Ita  quoque  a propof.  4.  excludenda  funttres 
comparationes , ex  quibus  nullo  mddp  inferri poteft  I 
bafium  aquali  tas  i ' 

PR1M  V M enim  quando  duo  latera  duobus 
lateribus  aqualia  funt , vtrumque  Vtrique , & vniis 
afigulus  vnt  angulo  , qui  vni  'aqualium  laterum  op- 
ponitur, bafes  aquales  efje  nequeunt ; ni  fi  quando 
angulus  tn  vtroque  triangulo  ait  trilateri  dquali  op- 
pofitus , Vel  efi  mtnor  reflo  , vel  non  minor  reflo  . 

SIT  enim  Ifof celes  DF  G, 
habens  latera  DF,DG,  aqua 
Ita , (fr  ptodulta  bafe  G F , * 
vfque  ad  E , iungatur  refla  » 

E D , (fr  triangulo  D E G , 


ili  .1* 


/ 

/ 


*S.  primi. 
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* /j. primi. 


d s. primi. 

1 17. primi 
* 13.  primi. 
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aquale  triangulum  confirua- 
tur  ABC,  cuius  latera  AB, 
A C , lateribus  D E , D G, 
aqualia  fint , & bafis  B C , 
FG  bafi  £ v . Sunt  igitur  duo  la- 
tera A B,  A C,  duobus  lateribus  D E , D F , aqua- 
lia,vtrumque  vtrique , angulique B,E,  aqualibus 
lateribus  A C , D F . oppojiti  aquales } & tamen 
bafis  B C,  maior  efl  baje  E F ; quod  B C , ipfiEG, 
aqualis  fit . Ratio  efl , quod  angulus  C , Acutus  efl , 
atDFE , obtufus . Nam  cum  a anguli  DFG,  fr 
G,  aquales  fint  ; b gr  fimul  fumpti  minoret  duobus 
retiis  ; erit  Uterque  minor  rello , ac proirtde  D F E, 
retlo  maior:quandoquidem  c duo  anguli  ad  F , aqua- 
les funt  duobus  retiis . Quod  fi  duo  latera  AB , 
AC,  duobus  lateribus  DE,  D G , fint  aqualia,  an- 
gulusque B , angulo  E ,&  vterquc  angulus  C , G , 
vel  minor  retlo , vel  non  minor ; tum  demum  fequi- 
t.ur>  bafes  B C , EG,  aquales  effe , ere.  Nam  fi 
bafis  B C , minor  effet , quam  EG;  fi  AB , ipfi 
D E,  fuperponeretur , congrueret  quidem  B C , ipfi 
E G,  propter  aqua  litat  em  angulorum  B , E , fed 
puntlum  C , citra  G , caderet , vt  in  F . Quia  igitur 
latera  D F , D G , aqualia  funt , quodD  F,  idem 
fit,  quod  AC,  ipfi  f)  G,  aquale;  d erunt  anguli 
D F G,Cr  G , actuales , ac  propterea  vterque  mi- 
nor retlo;  c quod  ambo  minores  fint  duobus  retiis . 
C um  igitur , ( duo  anguli  ad  JF,  fint  duobus  retiis 
aquales , erit  D F E,  hoc  efl , C , qui  aDF  E,  non 
differt , retlo  maior . N on  ergo  vterque  angulus  C , 
& nfffl0r.  efl 3 aut  mator  retlo , fed  G,  quidem  acu- 

tus,  & C , obtufus,  quod  efl  contra  hypothefn . Eo- 
dem modo  , ip  bafis  B C , dicatur  effe  maior  bafi 
EF,  ( pofitis  lateribus  AB  , AC , aqualibus  ipfls 
D E,  DF,&  angulo  B , aquali  ipfi  E, & vtroque 

angulo 
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Angulo  C,&  F,vel minore  reflo , vel  maiore  .)  ca- 
det punflumC, vitra  F,  vi  in  G ferttque  rurfus  an- 
gulus quidem CJjoc eft, G, acutus , & DF E,  obtu- 
jus. quod  efl  contra  kypothcfin. 

DEINDE,  quando  duo  latera  duobus  lateri- 
bus aqualia  funt,vtrumqut  Vtrique , & vnus  angu- 
lus vni  angulo,  ita  vt  vnuivfn  aqualium  laterum , 
& alter  alteri  oppoiiatur , nihil  etiam  colligi  potcjl . 
Nam  fit  triangulum  A BC,  cuius  latus  A B,  matus 
Jit  latere  AC » Erit  i ergo 
angulus  ACB,  maior  angu 
lo  A B C . Fiat  angulus 
ACD, angulo  ABC, aqua- 
lis f cadetque  C D % Jupra 
C E , Defcnbatut  quoque 
ex  A , per  B , arcus  circuli 
fecans  CD,  in  D,  iiingaturque  refla  A D.  Sun  figi- 
tur duo  latera  AB  * AC , duobus  lateribus  AD, 
AC, aqualutiVtrumque vtrique,  & angulus  ABC, 
lateri  A Cy  oppofitus,  aqualis  angulo  AC  D,  lateri 
A D , oppoftto : Et  tamen  bafes  BC,DC,  aquales 
non  funt . Si  enim  aquales  effent , effent  tam  dua  re- 
fla AB , AD,  quam  dua  C B ,CD , aquales , 
b quod  eFl  ab  fur  dum . 

POST  REM  O >,  quando  duo  latera  duobus 
lateribus  aqualia  funt,vtrumque  vtrique , (fr  angu- 
lus in  vno  triangulo  tilia  lateribus  comprehenju s , 
aqualis  angulo , qui  inaltero  triangulo  opponitur  vni 
illorum  lateru , nihil  etiam  a 

pote Jl inferri.  Sit  namque  ** 

triangulum  ABC , cuius 
vtrumque  latus  AC,  CB, 
maius  fit  latere  A B ; & 

BC  t maius,  quam  AC . J 
Erit  c ergo  angulus  B AC  $ ** 


2 1 8. frimi. 


primi. 


'st. primi. 


maior 
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il. 


1 7.  primi* 


** maior  'angulo  ABC.  Si  igi 
/Nk  tur  fiat  onQulus  AB D , an 

1 VV  guloVAC.tqualis.t.xi', 

;"v  BD. "infra  JiC.  Difcfiba- 
r'  tur  quoque  arcus  circuli  ex 
A,perC,‘qtu  fnfra  B C, 
* cadet  ,fe  cabi  tdue  B D,  in 
D.Iunfla  igituY  refla  AD;  crioitctuo  latera'  AB  , 
'A  C,  duobus  Idtcribm  AB  ' AFDK  xqudlia,  vfruru- 
que  vtrique , angulusqutBAC , m 
A C,  comprchenfus,  aqttatifjhgfifbA  BD^quDa- 
teri  A D , oppomturfi  Er  taWeti  }>afesRC ; .fi.D , 


aquales  non  funt . Aliaftafri  re  fla  AC,  /lD,'qa'am 
BC,  B Dt  aquales. e]] eht . a quodef  abtUrduni . 

RECTE igitdr Euclides propof.4.  prxcepif' an- 
gulum illis  lateribus  comprchedfunun  vno  triangulo 
debere  ef}e  aqual  em  angUlo  alterius  trianguli, qui  il- 
lis  quoque  lateribus  comprehenditur!  quandoquidem 
fine  hac  conditione  nihil  colligere  licet , vt  dernon- 
sbauiMus . 

. J i<W.  r.vev.s, \±  : -*•  - • A'.t. 
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DEFINITIONE  S. 

I. 

parallelogrammum  re<5hn- 
guium  contineri  dicitur  fubrc&is  dua- 
bus lineis , quae  re&um  comprehendunt 
angulum . 

GIT  Euclides  fecundo  hoc  libro  de 
potentiji  linearum  reti  arum, inquiren 
do,  quanta  fint  & quadrata  partium 
auiusurs  linei  retia  dituft,  & paralie 
logramma  retiangula  fui  partibus 
eiufdcm  linet  diuift  comprehenfa , 
tam  inter  fe  , quam  comparata  cum 
quadrato  totius  linea  , crr,  Quod  vt 
commode  exequatur, explicat  pnus  duabus  definitionibus  duo 
ad  ea,qut  demonfiranda  funt,  reti  e intelhg  enda  maxime  ne- 
cejfaria. 

PRIORI  definitione  exponit ,fub  quibus  retiis  linei t 
contineri  dicatur  parallelogrammum  quodcunque  retiangu- 
lum:Et  quid  fit,  parallelogrammum  contineri  fub  duabus  li- 
neis retiis  . Quodvt  mtclligatur , explicandum  primum  e fi . 
- — ~ — Paralie- 
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Parallelogrammum  illud  dici  redangulum , cuius  omnes  an- 
guis funt  redi.  Cuius  quidem  duo  tantum  funt  genera.  Qua- 
draram k & A Itera  parte  longius . Ia  his  enim  orhnet  anguli 
funt  redi,  vt  perspicuum  ejl  ex  eorum  definitionibus . In  omni 
porro  parallelogrammo  , fi  vnus  angulus  duntaxat  detur  re- 
dus,  erunt  <y  reliqui  tres  neceffario  recli. Sit  enim  in  paralle- 
logrammo A 3 C D,  angulus  A , re  cius.  Dico  reliquos  tres  an- 
gulos By  C»  D,  redos  quoque  ejfe . Nam  cum  parallela  fint 
A D.B  C,*  erunt  anguli  A, Qrhyintemi 
duobus  redis  aquales:  At  angulus  A,re- 
dus  efi,  ex hypothefi.  Igitur  cr  B , redus 
erit , Quoniam  vero  b quilibet  fuo  oppofito 
efi  aqualis , Vt  angulus  A , angulo  C,  & 
angulus  B,  angulo  D terunt  fr  angu!tC,£r  D,  redi. 

DlClT  itaque Euclislei, quodlsbet parallelogratnmum 
red angulum  tonlineri  fub  duabus  redis  lineis  , qua  vmm 
eius  angulum  redum  continent . Vt  parallelogrammum  re- 
d angulum  A B C D),  contineri  dicitur  fub  duabus  lineis  re- 
dis A B ,A  Divelfub  A -D.D  C-,velfub  D C,C  H,vel  de- 
nique fub  A B,  B C:  quoniam  qualibet  huiufinodi dux  linea 
exprimunt  totam parallelogrammi  magnitudinem,  vna  qui- 
dem ,vt  AB,  vel  D C t eius  longitudinem , altera  vero,  vt 
A D, Vel  B Q,eiuslatitudinem.VndtexpreJJts  duabus  lineis , 
j qua  angulum  redum  continent  in  parallelogrammi  ftdanpt 
lo.fiatim  tota  eius  quantitas  concipitur,  intelligiturque,  le ngi 
lusio  nimirum, atque  latitudo . Accedit  etiam,  quod  ex  motu 
imaginario  vnius  linea  in  alterat»  huiufinodi  parallelogram 
mum  conficitur . Si  namque  animo  concipiatur  reda  AB, 
ieorfum  fecundum  redam  A D , moneri  intranfuerfum,  sta 
vt  fimper  angulum  redum  cum  A D , confis tuat,  donec  pttn- 
dum  Ayadpundum  D,&pundum  B, ad  punctum  C,  perue 
niat , deferiptum  erit  totum  parallelogrammum  A B C D . 
I dem  fiet,  fi  AD,  ponatur  mouesri  in  tranfuerfum fecundum 
redam  A B , &c.  Quamobrem  ture  optimo  fub  talibus  dua- 
bus lineu  redu  contineri  dicitur  parallelogrammum  redan- 
gulum . 

ITA  Qv  E parallelogrammum  red  angulum , quod 
fub  duabus  redis  lineis  contineri  dicitur , erit  illud,  cuius  diso 
latera  circa  vnum  angulum  redum  aqualia  funt  duabus  il- 
li* 


> 


P 
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& rtclts  lineis, vtrumq ne  vtrique.  Vtparalleleggammum  re • 

B Angulum fubrcBu  E, &F> contentu,  '£ 

mf  ide\quodparalltlogre.mu  ABCD:  F >■  ■■  « » < 

quonia  Intus  A B,  squale  e/i  re  cie  E,  & latus  A D,  retia  F: 

FERSP1CVVM  aute  e/lex ditttt,  parallelogrammii  rt 
B Angulum  contentu  fub  duabus  lineis  squalibus  effe  quadra 
tum. Cum  enim  qualibet  illaru  linearum  squalium  . aqualis 
fit  linea  oppofita,  erunt  omnia  quatuor  parallelogtammi  rtBa 
guli  latera  aqua  liat  Quare  tu  definitione  quadrati, quadra- 
tum erit.  i 

IT  E M manifefttlm  e/l.Ji dua  rtBa  linea  alijs  duabus  re 
Bit  lineis  aquales  fuerint,  vtraque  vtrique,  rtBangulum  pa- 
radtlogrammum  fub  prioribus  duabus  comprehenfum,  aqua- 
le ejft  ei,  quod fub  duabus  pofterioribus  comprehenditur, par al 
lelogrammo  reBangulo:  quoniam  d?  anguli,  latera  unius 
aqualia  fisnt  & angulis,  lateribus  alterius . Quod  tamen 
facile  hae  etiam  ratione  demonftrari  potefl . Sint  rtBa  A B, 
B C, aquales reBit  D E, ET, vtraque vtri-  ^ 
que.  Dico  parallelogrammum  r triangulum  _ 

ABC  G,  contentum  fub  A B,B  C, aquale  " 
e/ft  parallelogrammo  reBangulo  D E F H,  ® 
contento  fub  D E,  E F.  DuBis  etenim  dia-  E 
metris  AC,DF\  cum  latera  A B , B G , trianguli  ABC, 
aqualia  fint  lateribus  D E, E F, trianguli  D ET,  & anguli 
B,& E , aquales,  nempe  reBis  • erunt  triangula  ABC,  D E Ft 
aqualia . Eadem  ratione  aqualia  erunt  triangula  AGC , 
D H F.  Quare  tota  paralUloframma  ABCG , D EF  H, 
aqualia  erunt . 

HABET  Auteib  comprthenfio  hic  puraUclogrammi  te 
B anguli  fub  duabus  reBis  lineis  angulum  reBum  continenti- 
bus, magnam  affinitatem  curri  multiplicatione  vnius  numeri 
in  alterum.  Sicut  enim  ex  multiplicatione  j.  in  ^.producitur 

numenu  t i.quiin  formam  „ * 

parauelogrammt  conflit  ut-  | l|i  1 

tur,  vnde  fr  contineri  Aci-  3 ? “ ? - 


r 

? J 

9 B 

i 

a 

4 

1 

pardUelogrammii  A BCD, 
comprehenfum  fub  duabus  reBis  A B , B Coquarum  illa  fit 
j. palmorum, hsc  autem*,  confiat  te,  palmis  quadratis,  qui 


'jprimh 
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quidem  ex  dutUt  linei,  ABij.  palmorum  m lineam  BC.+ 
palmorum  producuntur,  vt  figitrd  indicat  ,notitrtujj  ejl  Arith- 
meticis, at  que  Geometris, derrtonftraturqt  a loan.Rcgiamont. 
liba.de triangulis , proposa C.Hsnc fit,vt  nonnulli  dicant, p» 
raUelogrammum  retlangulum  gigni  ex  duciu  duarum  linea- 
rum circa  angulum  retium  vntus  in  alteram.  Vt  proxime  an- 
tecedens parnUelogrammum  ex.  dutlu  linea  A B , m lineam 
B C, vel (quod  idem  ejl J eX  duciu  linei  B C,  m lineam  A B. 
idem  enim  paralie togrammum  procreatur  .fiue  minor  Irnea 
in  maiorem,  fiue  maior  in  minorem  ducatur  i quemadmodum 
etiam  tdem  producitur  numerks.fiue  minor  numerus  tn  maio 
rem,  fiue  maior  in  minerem  ducatur , vt  ab  Euclide  demon- 
flratur  hb./.propos.  i C. Tam  enim  ex  multsplscatune  j.tn  +. 
quam  ex  4 in  3 .producitur  hic  numerus  u.  . 

OBITER  quoque  monendus  mihi  lector  videtur, Eucli 
dem  tn  hoc  fecundo  libro,  fr  in.alijs,  qui  fequuntur.parallelo- 
grammum  reti  angulum  appellare  fimpheiter  retlangulum ; 
quod  etiam  catni  Geometra  obferUkntt  ita  vt  nomine  retlan 
gult  perpetuo  inrelligendum  fit  parallelogrammum  retlangie- 

\ B lum  . Rurfus,  ne  toties  eidem  Utera  repet an- 

tur.folent  Geometra  exprimere parallelogra- 

D»— 'C  mum  tam  retlangulum,  quam  non  retlangu- 

lum  duabus  dUntaxat  literis  i qua  per  diametrum  opponun- 
tur.Vt  appefirum parallclogrammu  appellant  A C,vtl B D* 

' * - . j ‘ * ■* 


„ I W omni  parallelogrammo  fpatio , 
vnumquodlibet  eorum , qua:  Circa  dia-r 
metrum  illius  funt*  parallelogrammo- 
rum*  cum  duobus  complementis  * Gno- 
mon vocetur.  ^ - 

{./  r>*.  . *.  j i'  ',*i 

i N Parallelogrammo  A B C D,  fiue  retlangulum  illud 
fit.fiUe  non,  ducatur  diameter  A C,  ex  cuius  puntlo  quolibet 
G,  ducantur  re3a  E F ,H  I .parallela  lateribus parallelo- 

gramrni, 


«pCoogk 
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gramt,  ita  vt  parollefogramum  diuifUm  fit  in  quot  nor  paral  I 


H 


iD  A 


H 


D 


c FV^ 


I c 


B 


lel ograma, qttoru  duo  E H,IF, 
dicitur  cffe  circa  diametrurh  , ^ 
alta  vero  duo  BG.  GD,  co>lt~  X 
tneta,  vt  mamftftrtefl  ex  viti  jj 
ma  definitione  primi  itb.  I(a  j} 
figura  compofita  ex  paraJlelogrammo  vtrelibtt  citra  diam* 
irum,  vtex  I F,  vna  cum  dnolus  complementis  B G ,G  D, 
qualis  efl figura  EBCDHGE,  quam  complectitur  circun 
ferentia  K L M , dicitur  Gnomon . Eadem  ratione  figura 
F D A BlGfy  compofita  tx  paral lelcgr  atomo  E H , circa 
diametrum,  f?  duobus  complementis  B G,G  D,  Gnomon  ap 
pe  liabitur , 

: SEP  iqtn  qf  tproppfitfenft  fecundi  huius  lib.  veniamus^ 

'in  quibus  Jane  opere  prettumfuerit^multum  laboris  in  eisex- 
qbifiti  tntelltgendu  ponere , propter  multiplicem  earum  vfum 
cum  tn  rebus  Geonretritis.fumin  humanis  commercijs.  Nam 
ex  nonnullis  harum prpppfitiowm  demonflramur  regule  ille 
■admirabiles  Algebrt , quibus  vix  credo  in  difcjplmis  huma- 
tos prf flant  tus  aliquid  repertri,  quippe  cum  miracula  que- 
•dam  numerorum  (vt  ita  dicam  ) eruant  tam  abftrufa,  ac  re- 
condita , vt  f, 'dciilt  as  illa  omnem  captum  humanum  fuperare 
videatur , tanta  nihilominus  facilitate,  atque  voluptate,  vt 
facilius  videatur  effr  nihil . Ex  alijs  deinde  pr optftiontbus 
'jsutUs  Itb.  eliciuntur  demonflrationes, quibus  inter  fe  addun- 
pur.fubtrahuntur,  multiplicantur , atque  dtuiduniur  numeri 
fur  di , (quos  difuntj  hpc  ejl,qui  nullo  modo  exprimi  poffunt ; 
futufmodi  funt  radices  numerorum  non  quadratorum  , aut 
pbn  cubicorum , que  neque  per  Diuinam potentiam  in  nume- 
'orts  poffunt  exhiberi , quod  haeret  ccntradtchonem  implieet, 
j vt  Philofophi, atque  T hetlogi  loquuntur. Quo  quid adm trabi 
jius  ? Quis  enim  credat , per  demonfh-ationem  fcirupoffe,  quid 
producatur  ex  radtee  quadrata  numeri  X.  ad  radicem  qua- 
dratam  numeri  it.  ad  teli  a > cum  vtraq,  radix  incognita  fit, 
'&  nulla  ratione  exprimi  queat,  quod  illa  paulo  minor  fit , 
quam  q hec  vero  paulo  maior  quam  + 1 Et  tamen  fumma  , 
■que  ex  vtraquefit,  colligitur  ex  vi  pr.pofitioms  +,  htuus  Itb, 
gadix  quadrata  numeri  so.  que  paulo  maior  cft , quam  7: 
P retere a ex  propot.  id.&tj.  eihfdcm  htuus  lib.  arta  , fr 
■ quantitas 


u 
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quantitas  cuiusvis  trianguli  exquifitifftme  cognofcitur, ex  qua 
cognitione  rurfus  dimenfio  omnium  magnitudinum  fluit,  atq, 
dimanat . Poftremo  vltima  propos. huius  lib.  omnem figuram 
rediltntam  irregularem  > vel  etiam  plttrcs » ad  quadratum 
tauale  mira  facilitate  reducit . Vt  veri  aureus  dici  mereatur 
hic  liber,  cum  mole  quidem  fit  perexiguus. utilitates  verocenti 
neat  prope  infinita*, 

PROBL,  i.  PROPOS,  i. 

SI  fuerint  dux  reto  lineXjfecetur^; 
ipfarum  altera  in  quotcunque  fegmen- 
tarRetongulum  comprehcnfum  fub  il- 
lis duabus  redis  lineis, xquale  efteis, 
quxfub  infeda , & quolibet  Tegmento- 
rum couiprehenduntur,redanguIis. 

SINT  dua: rea* A,&BC, quarum  B C , fecetur. 
quomodocunquc  in  quotlibet  Tegmenta  B D,D  E,  E C 
Dico  redangulum  fub  A,&  B C,  comprehcnfum «qua- 
le efle  omnibus  rcaangulis  fimul  fumptis,  qu*  fub  linea 
indiuifa  A,&  quolibet  Tegmento  c 6 prehenduntur joctn 
pc  rc&angulo  fub  A»  & B D>  Item  Tuo  A , & D E $ Item, 
fub  A,  &"E  Cjcomprchenfo, 

Rcaangulum  enim  B F , compre- 
hendatur fub  A ,&  B C,hoc  eft,  reda 
G B , aqualis  fit  rea*  A . Q^od  qui- 
dem fict,fi  erigantur  ad  B C,du$  per- 
pendiculares B G,C  F,  aquales  rea* 
A , ducaturquc  rcaa  F G.  Nam  rea* 
B G,C  F,»  parallela  erunt , ob  rcaos  angulos  B,  C : Sed 


<x H 


B 

A‘ 


4^0 


& >>  aquales  inter  fc  funt.quod  vtraauc  rea*  A,  «qualis 
ponatur.Igitur  c erunt  quoqj  GF,BC,parallcla&  aqua 
les  inter  fciac  proinde  rcaangulum  erit  B F,contcntum 
fub  A,  fiuc  G B,  & B C,ex  debn,  i.  huius  lib.  Deinde  ex 


J 


D,&  fc, ducantur  re$*  P Ha  E I>  parallela  ipfi  B G,  vql 

vF* 
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C F.Itaque  D H , E I,  cum  parallelx  fint  ipfi  B G , , in- 
ter fc  quoque  parallelx  erunt.Rurfus  e?dcm,cum  cx  co-  • , p.primi. 
ftru&ionc  parallclogramma  fint  B H,B  !,<>  xqualcs  crut  *L./>riWi. 
reflx  B G , ac  propterea  reSa:  A.  Qijoniam  igitur  rc&a  r 
'B  G,  iqualis  cft  re&x  A,  erit  rc&angulum  B H , cora- 
prehenfum  fub  infe&a  linea  A,&  Tegmento  B D.Eadcm 
ratione  erit  re&angulura  D I , comprchcnium  fub  A,& 

Tegmento  D E.Item  re&angulum  E F.fub  A,&  Tegmen- 
to E C.  Quare  cum  re&angula  B H , D I,  E F , xqualia 
.fint  toti  rcSangulo  B F ; perfpicuum  cft,  re&angulum 
jcomprehcnfum  Tub  A,  &BC,  xquale  efle  re&angulis 
iomnibus,  qux  fub  A,  & Tegmentis  B D,  D E,  E C,  com- 
prehenduntur. Si  ergo  fuerint  dux  re&x  bnex,fccc- 
turqi  ipfarum  altcra^&c.  Quod  erat  oftcndendum. 

:!  \S  C H O L l v M, 

avo  N I A M lib.  y.propos. 14.  decem  prioratheorema  I 
t*  fecundi  huius  librt , que  Euclides  lineis  accommodat , in 
‘ numeris  etiam  demonftr abimus,  fi dtut dantur , vt  linee. ; non 
abs  re  fuerit, breuit  er  numeris  applicare  ea,  que  pluribus  ver 
j bis  de  lineis  hic  demoujlrantur,  prefertim  cum  multiplicatio 
' numeri  vnius  in  alterum  refiondeat  duElui  imius  linee  in  al- 
teram , vt  fupra  diximus . Itaque  propofitis  duobus  numeris 
qutbufiunq,  vt6.fr  I o.diuidatur  poftertor  in  tres  partes  s.j. 
fr  Dsto  6 0.  numerum  produclum  ex  6Jn  / 0.  equalem  cffe 
tnbus numeris  jp.it.fr  1 2. qui  ex  multiplicatione  6. in  s.fr 
S-frs  .gignuntur  :td  quod  per  ficuum  efi. 

■i  DEMQUSTRAT  hoc  loco  Federicus  Commandi - 
sues  duo  alia  theoremata,  que  iam  fiquuntur. 

I /i:'.:". ';t 

S I fuerint  du$  redae  lineae, fecenturque  am- 
bae in  quotcunque  Tegmenta  : Re&angulum 
comprehenfum  Tub  illis  duabus  redis  lineis, 
arquale  eft  eis  , quae  fub  fingtilis  Tegmentis 
vnius, & quolibet  fegmentorum  alterius  conti- 
nentur tcdangulis  • 

t SINT 
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SINT  dut  retli  A B.A  C, retium  angulum  A, conti-  ‘ 
nentes , fecenturin partes  A D , D 'E,  EF,  F R > AG, 
GH,  H C.  Dico  reti  angulum  fub  reclis  A B.A  C,  compre- 
henfum  aquale  effer  etl  angulis , qui  fub  A D , A GiA  D, 
GHiAD.HCfDB.ACiXDE. 

G H\  D E.  H C:EF'.  A G; 'E  F.G  Hi 
EF.  H C:  F B,  A G;FB,  G PitB, 

H C,  continentur.  Compleatur  retlangu 
lum  A I,  ducant  urq}  t)  K,  E L.  F M, 
paralleli  ipfi  A B.  vel  B I:  Item  H N, 

G O, paralleli  ipfi  A C.velB  liqui  fe- 
tent priores  in  P.Q^R.S.T.  V.  Quoniam  igitur  tetlarigU-' 
lum  A S,  continetur  fub  A D.A  G;  &G  P.fub  A f).  GHi 
fr  H K,fnb  A D,H  C/'quodretii  G S, H P .ipfi  A D.fint 
iquales: ) Item  rettangula  D T,  S §1>  P L,  ronti  nentur  fub 
DE,  A GiDE.G  Hi  D E.H  C;  ( b quod  D S,  S P.P  K. 
ipfis  A G,  G H,  H C,  iqqalesfmt,  & S~T  , P Q,  ipfi  D E) 
Et  eadem  ratione  re&angula  E F ,TR,  QM , oontmentur 
fub  E F,  A Gi  E F ,G  H;  E F.HC  : Nec  non  reQmgula 
YO.VN.Rl.fubF  B.A  G,  F B.G  Hi  F$,H  C.perjfrt- 
uuum  eR. reti  angulum  fub  A B,  A C.iqualceffv  reti  angulis 
fub  fingults  partibus  A D.  DE.  E F.F  B+Cr.qitoUbetfeg- 
mentorum  AQ.GH.HC.  comprehenfis . Quod  efi  propo- 
fitum — > . • * •**  ‘ - 1 ■ 

S I fint  duae  re&ac  lineae , fecenturque  ambae 
vtcunque:Re£cangulum  comprehenfum  fub  il- 
lis duabus  reftis  lineis  , vnacum  re&angulo 
fub  vna  parte  vriius , & vna  parte  alterius  com- 
prehenlb, aequale  eft  eis,  quae  fub  totis  lineis,  &. 
didtis  partibus  mutuo  continentur  ,redangu- 
lis , vna  cum  re&angulo  fub  reliq&ir  pdrtSbus 
comprehenfo  . : «nsx::  .■  ?:jpn;nioyp  ni  xd ! 

. • L"  i .-brimm 

i/NT  dut  retli  AB,  AC.  anguluefs-contijntnHpre- 
Rum  A. qui  fecenturvtcunque  in  D,  & E-  Pi™  rc& *?£**-. 
lum  comprehenfum  fub  A B.A  C i vna  cumfetlangt  />  com- 

. . *->~p>rch'enfo 
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prehenfo  fub partibus  AD,  EC  , aquali ejfe recf angulis con 
tentis  fuit  AB.ECiAC.ADivna  cum  re-  C G c 
d angulo  fub  DB,  A E.comprehenfo.  Com- 
plemur,  n.  red angulis  AF,  agatur,  fi  per  D,  J 
reda  DG,ipfi  AC,  vel  BF,  parallela ; nec 
non  per  E , reda  E H , f.  carn  D G ,in  l , /i,  D 


K 


HIP  BL 

parallela  ipfi  AB,  vel CF ■ Quoniam  igitur  redanguium  A F, 
Aquale  efi  red angulis  E F,D  H , A lifi addatur  commune 
EG,  erunt  redangulaAF  ,EG, nempe  fub  totis  AE.AC.& 
partibus  A D,  EC,  comprehenfa , aqualia  redangulis  E F , 
AG,  DH,  fub  AB,  ECi  AC,  A Di  DB,  A E,  comprchtnfis 
aquaha.Quod  eji propofitum . 

i N numeris  etiam  hac  eadem  ptrjpicua  funt . Propofitis 
enim  duobus  hifce  numeris  i o.& g .quorum  prior  in  tres  par- 
tes, a.  j.s.pofltrtor  vero  in  duas,  j.  s.  diuidatur ; perspicuum 
eil,S  o. numerum  produd  um  ex  / o.in  ft.  aqualem  ejfe  fex  nu 
meris  C.to.g.  i s.t s.jj.qui  producuntur  ex  fingulu  partibus 
a.j.  j.  in  quamlibet  parttum  3 . s .vfficiuntqs  funul  additi  So. 
vt  volebat  theorema  i . Fc der  ici. 

RVR&V  S.fi  ij  dem  numeri fecentur  vt  cunque, prior  qui- 
dem in  J.  7.  pojlertor  autem  in  2. 6.  manifeflum  quoque  efl 
S 0.  numerum produdum  ex  1 0.  in  S.  vna  cum  iS.  numero 
produdo  ex  3. in  6 . aqualem  ejfe  tribus  numeris  C 0.  24.  14. 
qui  producuntur  ex  1 o.in  f.frexS-ip  3.  & ex  reliqua  parte 
7.inreliquam  partem  2.  cum  vtrobique  efficiantur  gS.vt 
theorema  2.  Fedenci  optabat . 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 

S I refta  linea fe&a  fitvtcunquc.-Re- 
ftanguia , quae  fub  tota,  & quolibet  Teg- 
mentorum comprehenduntur,  scqtialia 
funt  ei,  quod  a tota  fit,  quadrato,  j 

. . v » r | • t ■ ' ••  • \ • * y'  • 

RECTA  linea  A B,  diuidatur  vtcunque  in  C,duas 
in  partes . Dico  duo  redangula  comprehenfa  ful>  tota 
A B,&  Tegmentis  A C,  C B,  (imul  fumpta  , xqualia  cQc 
i • R quadrato 
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, t ficti  di. 


£ 


quadrato  totius  linea;  A B . Defcriba- 
tur  enim  A D , quadratum  linex  A B, 
& ex  C , ducatur  C F , parallela  rede 
A E, vel  B D , qux  * xqualis  erit  redae 
A E, hoc  eft.redx  A B,  cui  xqualis  cft 
reda  AE, ex  definitione  quadrati.Quo 
niam  igitur  reda  AE,  xqualis  eft  reCi£ 

AB,  erit  rcdangulum  A F,  comprehcnfum  fub  tota  AB, 
& fegmeto  AC.Similitcr  erit  redangulu  CD.coprehc- 
fum  fub  tota  A B , & fegmento  C B . Qiytre  cum  re- 
dangula  A F , C D.xqualia  fint  quadrato  AD,  perfpi- 
cuum  eft.rcdangula  comprehcnfa  fub  AB,  & fegment»* 

AC, CB,xqualia  e fl'c  quadrato  linex  AB. Si  igitur  reda 
linea  feda  ht  vtcunquc.&c.Quod  demon  ftrandum  era®. 

ALITER.  Sumatur  recta  D , xqualis  redx  A B . 

C Quoniam  igitur  AB,  dkiifa  cft  in 

A»  ■>■■■!&  C,erit  redangulum  eomprehen- 

Ut— . fumfubinfedaDv&^eda  AB, 

hoc  ^ft, quadratum  red^  AB,*1  xquale  duobus  redangu- 
lis.qux  comprchfduntur  fub  D.infeda.hoc  eft, fub  AB, 
& fingulis  fegmentis  AC,CB.quodcft  propofitum  . 

SCHOLIVM. 

Cfiv  a U Qv  A M Euclides  fecundum  hoc  theorema 
P proponat  de  linea  reda  dsuifa  in  duas tan- 

‘F  tummodo  partes  vtcunqu»  , idem  tamen 

ei  fidem  mtdijs  demonfirabitur,  fi  linea  di- 
uidatur  in  auotcunqjpartes.vt  ex  bit  figu- 
ris mamfefium  efi . In  numeris,  vero  idem 
per  fi  icitur  hoc  modo.S  umerus  j o.  dsuifu* 
fit  m duas  partes  7.fr  3 -Dtco  numeros  70. 
C p ■£  fr  3 0. qui  producuntur  ex  multiplica 

1 1 t t £ tione  1 0-in7.fr  3-  squales  ejfe  1 0.9. 

t quadrato  ipfius  numeri  t o.vt  mani- 


At 


fefium  efi. Simili  modo.fi  numerus  1 o.diutdatur  inplures  par 
tes  3.i.+.fr  t •'  erunt  numeri  30.20.  40.  fr  io.genitiex  1 0 . 
in  3.2.4-fr  t. squales  1 00. quadrato  ipfius  numeri  1 0. 

SIMILI  modo  demonfirat  hoc  loco  Fedcrinu  Cos 
mandinus  hoc  theorema . 

SI 
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S I linea  re&afecetur  in  quotcunq;  Tegmen- 
ta : Quadratum , quod  a tota  fit, aequale  eft  eis , 
qua  fub  lingulis  Tegmentis,  & quolibet  Tegmen 
to  comprehenduntur,  re&angulis . 

SIT  refta  A B\,  diuifa  in  partes  ^ 

quotcunq;  AC,CD,  D B.  Dico  qua - 

dratum  ex  A B,  defcriptum , squale 

ejje  reEt  angulis, qua  fub  fingulis  par - — — 

tibus  ACyCD,  DB,& quolibet  feg-  . 

mentorum  A C , C D , D B , compre-  ^ c D S 
henduntnr ; hoc  eft , reSanguhs  fub  ^ ^ ^ J* 
AC.AC;  AC,CD-,AC,DB:  CD, 

AC}CD,CD,CDi  DB:DB,AC^DBtCD;DB,DB,eS- 
prehenfis.SEpta  enim  recta  EFyqua  aqualis  fit  ipfiAB , diui- 
faqj  tu  partes  EG,GH,HF, par tibus  AC,  CD,  DB,  squa- 
les; Erit  ex  ift.qua  adpropofit.  huius  libri  demonftrauimus  , 
reci  angulum  fub  A B,  E F,  hoc  eft,  quadratum  ipfius  A B , 
aquale  reftangulisjub  AC.EG;  ACyGH;  AC.HF  : CD, 
EG;CD,GH;CD.HF:DB,EG,DB.GH;DB.HF.Cum 
igitur  partes  AC,  CD.DB, partibus  EG,GH,HF,fint  f qua- 
les; erti  quoque  quadratum  ex  AB  , aquale  reltanguhs  fub 
AC,  AC;  AC,  CD\AG,  DBtCD.AC;  CD,CD‘,CD, 
DB:DB,ACiDB,CD;  DByDB.  Quod  e SI propofitum. 

I N numeris  idem  eft  mamfeflum  . Si  enim  numerus  / o, 
dissidatur  in  j.q.^.erit  / ep.  quadratus  totius  aqualis  his  no - 
uem  numeris  +.C.I 0.6.9. ss.ta.tj.  as.  qui  ex  fingulis  parti- 
bus j.q.j.in  quamlibet partiutn  1,3 . s. procreantur , vtper- 
fincuum  eft . 

THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

S I retta  linea  fe<fta  fit  vtcunq; : Re- 
dtangulum  fub  tota  3 & vno  fegmentoru 
f omprehcnfum,  «quale  eft  & illi , quod 
fub  fegmentis  comprehenditur , re&an- 

R 2 gulo 


3- 
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gulo , & illi , quod  a praedi&o  Tegmento 
deferibitur, quadrato . 


LINEA  reda  AB,  diui 
Tafitvtcunq;  inpundo  C. 
Dico  redangulum  comprc 
henfum  fub  tota  A B , & 


l. ficu  di. 


vtrouis  Tegmento,  vt  A C, 
('fiue  h6c  Tegmentum  maius  fit,  fiuc  minus ) aequale  efle 
redangulo  lub  Tegmentis  AC,CB,comprehcfo,  & qua- 
drato prioris  Tegmenti  aftumpti  AC.Conftituatur  cniin 
quadratum  didi  Tegmenti  AC,quod  fit  AD:  &■  ex  B,cdu 
catur  BFjparallda  ipfi  AE, donec  coeat  cum  E D , pro- 
trada  in  F Quoniam  igitur  AE,rcda  redi  AC,  xqua- 
lis  eft,ex  quadrati  dchnitioncjcrit  redangulum  AF,  co- 
prehenTum  Tub  tota  AB,&  Tegmento  A C.  KurTus,  quia 
reda  C D,cadcm  ratione  xqualis  cft  redx  AC ; erit  re- 
dangulum  C F , comprehcnTumafub  Tegmentis  A C , & 
C B.  Cum  igitur  redangulum  A F , iqualc  fit  quadrato 
AD.&  redangulo  CF;  liquido  confiat, redangulum  Tub 
AB,  tota,&  Tegmento  AC,comprchenfum , cite  iqualc 
redangulo  comprehcnfo  Tub  Tegmentis  A C , C B , & 
quadrato  prxdiCii  Tegmenti  AC.Itaquc  fi  reda  linea  Tc- 
da  fit  vtcunq; , & c.  Q^pd  erat  oftenaendum  . 

ALITER.  Accipiatur  reda  D,  xqualis  Tegmento 
A £ AC.  Qin  igitur  reda  ABidiuiTa 

Ai  ■ i <B  cft  in  C»  erit  redangulum  com- 

33'  1 "*  prehenTura  fub  D,&  AB,hoceft, 

Tub  AB,  & AC,  .iqualc  redan- 
gulo  Tub  D,&  C B,  hoc  cfi,Tub  A C,  C B , & redangulo 
Tub  D.&  A C,hoc  cft, quadrato  Tegmenti  A C.Qyod  cft 
propofitum . 

SC  HOLIVM. 

• . , • I.  . 

VT  hoc  theorema  numeris  accommodetur  y fit  numerus 
i o.dtuifits  in  7 j . Dico  numerum  70.  productum  ex  to.  tn 

7. aqualem  ejfe  numero  jt.qm  ex 7. in  3, producitur Kvna cum 

+9.qua- 
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+2 . quadrato  prioris  partis  7.  Id  quod  res  ipfa  indic ut . Puri 
ratione  erit  numerus  3 0. procreatus  ex  1 o.in  3.  equulis  nutne-  j 
ro  21. prcducio  ex  3.tn  y.fimul cum  9.  quadrato pr edidi  nu- 
meri 3. 

THEOR.  4.  PROPOS.  4. 

S I recta  linea  fe<5ta  fit  vtcunq; : Qua- 
dratum , quod  a tota  deferibitur , aqua- 
le eft  & illis,  qua  a Tegmentis  deferibun 
tur,quadratis,&  ei3quod  bis  Tub  Tegmen 
tis  comprehenditur,redangulo. 

RECTA  linea  AB,diuiTa  fitvtcuq; 
in  C.Dico  quadratu  totius  rede  A B , 
xqualc  cfTe  quadratis  lcgmcntorutn 
A C,  CB,  & rcdangulo  comprchcnTo 
bis  Tub  Tegmentis  A C,C  B.  Delcriba- 
tur  .n  Tuper  A B, quadratu  AD,  duca- 
turque  diameter  BE.Dcindc  ex  C, agatur  C F,  parallela 
redx  B D.Tccans  diametrum  in  G pundo.per  quod  rur 
Tus  ducatur  H I, parallela  redx  AB, Eritquc  quadratum 
A D , diuiTum  in  quatuor  parallelogramma . Quoniam 
igitur  trianguli  A B E , duo  latera  A B , A E , aqualia 
iunt  j*  erunt  duo  anguli  A B E,  A E B , asquales : Atqui 
b tres  anguli  ABE,  AEB,  BAE,  trianguli  A BE.duobus 
redis  Tunt  xqualcs,&  BAE.rcduseft . Reliqui  ergo  duo 
anguli  ABE,  AEB.Temiredi  crunt.Eadcm  ratione  often 
des  angulos  DBE.DEB.Temiredos  efle.Quod  etiam  con 
ftatcxijs.qux  ad  34.propof.lib  i.demonftrauimus. Na, 
vtibi  oftcnTumcAjdia meter  B E , diuidit angulos redos 
A B D , A E D , bifariam. Quia  ergo  anguli  quoque  tres 
trianguli  E F G, c xquales  Tunt  duobus  redis, & angulus 
E F G , redus  c A,  * cum  fit  aequalis  redo  D.extcrnus  in- 
temojnec  non  F £ G , oftcnTus  Temiredus ; erit  & reli- 
. quus  E G F,  Tcmiredus  j idcoque  aequalis  angulo  F E G. 

, R 3 Quare 
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Quare*  xqualia  erunt  latera  E F , 
F G : qux  cum  fint  b xqualia  oppofitis 
lateribus  GH,  HE,  erit  parallelo- 
grammumF  H,  quadratum,  cum  om- 
nia cius  latera  fint  xqualia, &: omnes 
anguli  redi ; propterea  quod  exiftente 
vno  angulo  rcdo.ncmpc  F E H,  vel  F,in  parallclogram 
mo  F H,  omnes  quatuor  redi  iunt , vt  ad  detin.  i.  huius 
lib.monftrauimus . Eadem  ratione  quadratum  erit  C I. 
Quamobrem  C I,F  H,quadrata  funt  Tegmentorum  AC, 
CB.quod  latus  H G,  e xqualc  fit  redx  A C . Redangu- 
la  quoque  AG , DG,  comprchenTa  erunt  fub  Tegmentis 
AC,CB,propterca  quod CG.GI.^qualcs  Tunt  rcd$  CB, 
ob  quadratum  C Ij  & F G.xqualic  redx  G H , ob  qua- 
dratum F H,  hoc  eft.  d redx  AC.Quocirca  cum  quadra- 
tum A D,  xqualc  fit  quadratis  C I , F H , & rcdangulis 
A G,  D G,-  conftat  quadratum  A D,  totius  linex  A B , 
xqualc  cfTe  quadratis  Tegmentorum  AC,  CB,  Brredan- 
gulo  comprehcnTo  Tub  ciTdcm  Tegmentis  A C , C B,  bis 
Tumpto . I"itur  fi  reda  linea  Teda  fit  vteunque,  quadra- 
tum , quoaa  tota  dcTcnbitur , &c»  Qupd  dcmonftran- 
dum  erat. 

ALITER . Quoniam  reda  AB,  diuiTa  eft  in  C, « erit 
quadratum  totius  A B,  xqualc  rcdangulis,  qux  Tub  tota 
q AB,&  Tegmentis  AC, CB,comprc 

4 _ •»>  henduntur  : Redangulum  autem 

j 1 * 1 Tub  AB,  A C,  comprchcnTum , 

xquale  eft  redangulo  comprehcnTo  Tub  A C , C B , & 
quadrato  Tegmenti  AC:  Item  redangulum  Tub  AB.CB, 
comprchcnium, xquale eft  redangulo flib  CB,AC,  com 
prchcnTo,&  quadrato  legmenti  C B . Igitur  quadratum 
redj  AB,  aquale  etiam  eft  quadratis  Tegmentorum  AC, 
CB,&  rcdangulis  Tub  AC.CB,  & Tub  CB,  AC.  Q^od  eft 
propofitum . 

COROLLARIAM.  L 

HINC  manifolium  cjl , parallelogramma  cir- 
ca diametrum  quadrati  ejfe  quadrata . 

C O N- 
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CONSTAT  hvc  ex  priori  huius  theorematis  demon- 
ftrationef.nqua  ofienfium  ejl,  reflangula  C I,F  Ht  qua  fiunt 
circa  diametrum  B E,  ejfe  quadrata . In  omnibus  enim  aliji 
quadratu  eadem  erit  demonfiratio  .E fi  tamen  corollarium 
tfiud  mtelligendum  de  illii  parallelogrammis  circa  diame- 
trum quadrati , qua  communem  aliquem  angulum  habent 
cum  toto  quadrato  , cuiufmodt  fiunt  di  fla  parallelogramma 
CI.FH  llludenim  angulum  habet  AB D,  communem  cum 
quadrato^hoc  vero  angulum  AED.  Idem  nihilominus  veru 
rfit  de  quibuficunqi  parallelogrammis  circa  diametrum  qua- 
drati, etiam  protractam,  quamuis  non  habeant  cum  quadra- 
to angulum  aliquem  corftmunem,dummodo  eorum  latcrapa- 
rallela  fint  quadrati  lateribus.  Circa  enim  diametrum  ACt 
quadrati  BDtcofifiat  parallelogrd- 
mum  EU, fime  intra  quadratum,  fi- 
ue  extra , quod  tamen  habeat  late- 
ra lateribus  quadrati  B D paralle- 
la. Dico  E H , ejfie  quadratum.  Cum 
erum  paralleli  fint  AB,EF , * erunt 
anguli  BAC,FEG,equales,  inter - 
rms , d?  externus ; atque  eadem  ra- 
tione anguli  BC  A^FG E .aquales  erunt : Sunt  autem  anguli 
B AC, BC  A, fiemir e fli,vt  ofienfium  iam  fuit.  Igitur  & an- 
guli F E G i E G E,  fiemir  eclt  erunt  • b proptereaque  latera 
E F ,E  G,  illis  oppofita , aqualia  angulus  E , relhts . 

Quare  cum  EEtfG, later  a*  aqualia  fint  oppofitis  lateribus 
G H,  H Ei  aquilaterum  erit  paraUelogrammum  E H : Sed 

re  A angulum  e fi, ex  i/s,  quaaddefin.  7.  hutushb.  ofitndi- 
mus.propterea  quod  angulus  vnus  F,  reflui  efl  demcnflratus. 
Igitur  E H, quadratum  erit. Quod  ejl  propofitum  . 

COROLLARIAM.  IT. 

S EQVIT  V R etiam  ex  demonftratioue  huius 
propofdfidiahtetrlsm  cuiufiuis  quadrati  diuidere  eius 
angulos  bifariam.  Probatum  enim  fuit  , angulos 
AEB,DEB,  ejfie  fcmiretlos , &c.  Id  quod  etiam  ad 
propof.34.Mbet.  demonfirauimus  i 
SCHOLIVM. 

I N nutheris  ita  theorema  hoc  quartum  exercebitur.  Sit 
. tt  4 numerus 
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numerus  / a diuifut  vtauHfatn  7-fr  3.  Fides  tuitur  100.  qua 
dratum  tortu*  numen  equule  ejfe  49  & 9.  quadratu perna 
7-&  3-vna  eum  numero  jt.qeu  ex  j.tn  3 procreetur, bis fum 
pte.Nam+9.9.  ji.& 2t.  effictunt  too. 

PER  FA  C ILE  mu  em  erit  ex  hoc  theoremate  +.  de- 
monfirore  hoc  eltud  theorema  . 

SI  linea  re&a  fuerit  dupla  linex  re<%  quadra- 
tum ex  illa  defcriptu,quadruplu  eft  quadrati  ex 
haedeferipti.  Et  fi  quadratu  quadruplum  fuerit 
quadrati,  latus  illius  duplum  eft  lateris  huius . 

SIT  enim prrmu  Itnea  A B, dupla  linee  K. 
Dico  quadrarum  reda  A B, quadruplum  efft 
t quadrati  recta  K.N am  dtutfi  A B,  bifaria 
\|  fiat  conftruciio,  vt  in  ■9. hoc  theorema- 

te, erunt  quatuor parallelogramma  AGyC  I, 
IF,FH,  quadrua,  atqs  inter  fe  aqualia,  cum 
omn  -.a  eorum  latera  fint  aqualta,omnestj}  anguli  recti,  vt  fa- 
cile demmflrari  potefl  ex  propo f.  34 dib.t.  Quare  cu  quadratu 
AD,aqua!eJit  quatuor  quadratu  AG.CI  yl  F,F  H.ertt  qua 
dratu  linea  A B, quadrupli  quadrati  Itnea  AC  fiso  e e fi, Ime  a 
K.qua  aqualis  efi  tp fi AC.E/l  n.  vtraq{ dimidii  linea  AB. 

BR  EFI  FS. , Quadratu  recta  A B,  aquale  efi  quadratit 
retiarum  A C , C B , & reti  angulo  fub  reda  lineis  AC» 
C ft,bis  comprehmfo.  Cum  igitur  quadrata  re3 arum  aqua- 
lium A C ,C  B , aqualia  fint ; @r  reSangulum  fub  aquali- 
bus AC ,CB, quadratum  quo c^ fit,  arq.  aquale  quadrato  re- 
tia AC,Ccnfiar  quadratu  retia  ABy  quadruplum  ejfe  qua- 
drati recl  a A Ci  cum  aquale  fit  quatuor  quadratu yquorum 
vnumqucdq,  quadrato  retia  A C,  aquale  efi. 

SIT  deinde  quadratu  retia  A B,  quadruplum  quadrati 
retli  K.Dto  latus  A B,  duplii  effe  lateris  K.  Piam  dmifa 
retia  AB,  bifariam  in  C,vt  AB, dupla  fit  ipfius  AC,erit,vt 
iam  demonfiratu  efi,  quadrat  it  retia  A B , quadrupli  qua- 
drati refla  A CiPenitur  autem  (y  quadrupli quadratt rtdp 
K. Igitur  aqualia  fient  quadrata  retiarum  K AC,&tP- 

ftpropterea  refla  K,& AC,  aquales: Efi  aut  AB, ex  cofiru- 
ttione,tpfiut  AC,  dupla.  Dupla  igitur  et  id  erit  tpfius  K.  Hac 

tamen 


tamen  omnia  aliter  demonfirabimus  adpropof.  20 . Iit.  <S. 

C ALT  E RV  M ex  hac  propos.4.  colligi  potefi  m duc  in - 
uemcndi  numerum  quadratum,  cum  quo  datui  quiuii  nume- 
rus quadratum  quoque  numerum  eonftituat . Si  namque  ex 
dato  numero  auferatur  / . erit  quadratus  numerus  ex  reliqui 
numeri  dimidio  in  fe  multiplicato  produlfus , is  qui  queritur. 
Vt  fi  datus  fit  numerus  / s.  inuenienduscfr  numerus  quadra- 
tus, cum  quo  datus  numerus  1 s . factat  numerum  item  qua- 
dratum i detrahemus  /.ex  //.  (y  reliqui  numeri  /4.  dimi- 
dium 7. accipiemus.  Nam  numerus  quadratus  49. eX  eo  dtmi 
dio  in/e  multiplicato  productus  eritis,  cum  quo  datus  nume- 
rus I s.confiituit  C4.  quadratum  numerum.cutus  latus  efi  S. 
nempe  numerus  vna  vnitate  maior,  quam  7.  latus  quadrati 
inuenti . Ratio  husus  rei  hec  efi.  Quoniam  quadratum  A D, 
recie  A S,1  aquale  efi  duobus  quadratis  F HyC  /,  partium 
AC,C  B , vna  cum  rettangulo  bis  comprehcnfo  fub  A C, 
C B i fi gnome nem  H B F,qui  cum  quadrato  F H,  conflit utt 
totum  quadratum  A D, ponamus  ij  . quantus  nimirum  efl  da 
tus  numerus : quadratum  autem  C I , flat uamus  1.  atque 
adeo  latus  quoque  eius  C B,  t.  erit  vtrumuis  rtRangulortim 
A G,D  G,  7.  ac  proinde  fegmmtum  A C,7.  vt  nimirum  ex 
A C.in  C B, qua  efl  t. fiant  7. Quadratum  ergo  FHycrit  49. 
Totum  autem  latus  A Byeritfi.  nempe  vna  vnitnfe  matus , 
quam  A C , latus  quadrati  F H.  Hac  ergo  efl  caufa , cur  ex 
dato  numero,  hoc  efl, ex  gnomone  H B F , detrahamus  s .fy  re 
liqui  numeri  dimidtu  flatu amus  latus  quadrati  FH.quafiti . 

V T autem  numeri  fir.Ri  vitentur , datus  numerus  debet 
effe  impar  , vt  nimirum  ablata  t.  reliquus  numerus  dtutdi 
po/fit  bifariam . Regula  nihilominus  vera  e fl,qut cunque  nu- 
merus datus  fit . 

V1CISSIM  rrperitmus  numerum  quadratum,  k quo 
datus  quiuis  numerus  fubt  ratius  relinquat  numerum  quoque 
quadratum  . Nam  fi  ex  numero  dato  dematur  t . <fy  reliqui 
rusmen  dimidio  adtjctatur  /.conficietur  latus  quadrati qu efi 
ti.  Vt fi  rurfum  datus  fit  numerus  / s.  Detra&a /.erit  reliqui 
numeri  /4.dtmiJiu  7. cui  addita  s.fiet  latus  quadrati quefi 
tt  t.  Si  enim  ex  eius  quadrato  C 4. detrahat  1 /.remanet  qua- 
dratus numerus  49.  cuuu  latus  efi  7:  quod  perpetuo  efl  vna 
vnitate  mmus , quam  larus  quadrati  ir.uentt . Ratio  etiam 

huius 
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huius  reguU  /ac  ilis  tfi  ex  eadem  figura  huius  propos  4.  Nam 
fi gnomonem  H B F,  qui  ex  quadrato  A D , fubtr  artus  reli- 
quum factt  quadratum  F H, ponamus  s s.  quantus  nimirum 
tfi  numerus  Jntks: Quadratum  vero  C 1 tfl  atuarr.ut  t. atque 
adeo  friatus  eius  C B,  s.trit  v.rumhbtt  red angulorum 
A G,  D Gt7-ac  fromde  fr  figmentum  A C,/.  vtjupradi- 
dum  tfiy  fr  tota  linea  A B , t.  frc. 

THEOR*  .5  PROPOS*  5. 

SI  reda  linea fecctur in aequalia 
non  aequalia : Re&anguluni  fub  inaequa- 
libus Tegmentis  totius  comprehcnfum , 
Vna  cum  quadrato , quod  ab  intermedia 
fe&ionum,  aequale  eftei,  quod  a dimi- 
dia deferibitur , quadrato  4 


l Y 


C 
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DIVIDAT  VR  reda  A B j bifariam  inC,&pcr 
inxqualia  ihD , vt  ftdionum  intermedia  Iit  rcftiCD, 
qua  nimirum  dimidia  C B, minus  fcg  nentum  D B,fupc- 
rat,vel  qua  maius  Tegmentum  A D, dimidium  A C^exce 
dit.  Dico  redanguluin  fub  Tegmentis  inxqualibus  A D, 
D BjComprchcnTum,  vna  cum  quadrato  redz  C D,  qui 
Ii  G ^ inter  dtias  cft  fcdiones  , xqualeefle 
quadrato  dimidii  C B Defcribatur 
enim  CF,  quadratum  fuper  dimidia 
C B 5 & duda  diametro  B E,  ducatur 
ex  D,  reda  D G, parallela  redi  B f, 
fccans  diametrum  B E , in  lT,  pundo , per  quod  ducatur 
redi  B C, parallela  I K;  Item  ex  A,  redi  C E, parallela 
A L, lccans  I K,  produdam  in  L.  Erunt  igitur  per  corol 
larium  i.prxcedcntis propos.D I,K.G,quadrata,idcoq$ 
D H , reda  redi  DB,  xqualis:  > Eft  autem  & K H , ipfi 
C D,  xqualis . Quare  redangulum  A H,  comprehende- 
tur fub  AD,DB;&KG,  erit  quadratum  redi  C D. 
Probandam  itaque  eft,rcdangulum  A H,  vna  cum  qua- 
drato 
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drato  KG , xquale  cfle  quadrato  C F.  Quoniam  ergo 
* complementa  C H,FH,xqualia  funtjfi  addatur  com- 
mune quadratum  D I,crit  parallelogrammum  D F , pj- 
rallclogrammo C I,  xquale : b Eft  autem  &AK,  eidem 
C r,  xquale, quod  & bales  A C,C  li, aequales  lint.  Igitur 
D F,  A K , xqualia  ctiain  inter  Te  erunt : quibus  fi  com- 
mune apponatur  C H,erit  gnomon  M N O,  rc&angulo 
AH,  xqualis . Quocirca  cum  gnomon  M N 0>  & qua- 
. dra tum  K G , xqualia  fint  quadrato  C F ; erit  & reCtan- 

fulum  A H,  vna  cum  quadrato  K G , xquale  eidem  qua 
rato  C F.  Si  rc&a  ergo  linea  fccctur  in  xqualia,  & non 
xqualia, &c.Qi^od  ortendendum  erat. 

S C H O L I V M. 

A LIT  ER  boc  theorema  eum  ^ ^ 

Tranctfco  Af  aurolyco  dtmonfirabi-  Ai  - 
mus  , eo  rmdcy  quo  idem  in  numeris 
dcmonftratur  d Barlaam  monacho,  quod  etiam  cudi  eidem 
M aurolyco  tn  fequentibus  propofirtombus  vfque  ad  / t.exelufi 
ue  faciemus.  Dtmonftrationes  autem  has  numeris  accommo- 
datas reperiet  ad  propot.i+.lib.p.Ita  ergopropofitum  exeque- 
mur . ®uta  quadratum  exC  B ,<  aquale  efl  quadratis  ex 
C D,D  B,vna  cumreit angulo  bisjub  D B,C  D;  Rtffanni 
lo  autem  fub  D B,C  D,  vna  cum  quadrato  tx  D B, aquale 
eft  reB  angulum  fub  DB.CB;  Erit  quadratum  ex  C B,  Aequa 
le  reliquo  quadrato  ex  C D,  vna  cum  reliquo  reti  angulo  fub 
DB.C  D.frrf&angufo  fub  D B,  C B,  vel  fub  D B,  A C. 
Atqui  rea angulis fkbD  E,  A C,fr  fub  D B,C  D,  * aquale 
ejl  rea  angulum’  fub  D B , tota  ,*Y  T).  1 git  ur  quadratum 

ex  C B.  aquale  erit  quadrato  «CD,  vna  cum  reaangulo 
fub  DE,  A Dj  hoc  efl , rea  angulum  fubAD.DE,  vna 
cum  quadrato  «CD^  aquale  erit  quadrato  ex  C B.  ^uod 
erat  demonflrandum . 

J DEM  in  numeris  efl  manifeflum . DiUidafttr  enim 
numerus  io,aquahterin  j.fr  s.  Item  maqualtter  in 7.  &S-  I 
sta  vt  medms  numerus  inter featones  fit  2. quo  videlicet  dimi 
dtus  numerus  s fuperot  minorem  partem  ;.&c.  Videt  igitur, 
numerum  2 i.ex g.mj  .produclum,  vna  cum  ^.quadrato  in- 
. , termedij 


•jq. primi» 
fffrimi. 
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tiifecXdi 


ttrmedij  numeri  J.aqualem  effit  as.  quadrato  dtmidij  nu- 
meri i.  . ' 

£ X propos.  S . inueniemus  alto  modo  numerum 

quadratum, cum  quo  datus  qmuis  numerus  quadratum  quo- 
que conficiat  numerum. Nam  fi  dato  numero  adqciatur  i.  CF 
a reliqui  numeri  dimidio  detrahatur  j .reliquum  fiet  latus 
quadrati  quafiti.  Vt fi  datus  numerus  fit  is.  A ddita  i .fit  16.» 
cuiusdsmtdioS.fi  dematur  i.  manet  flatus  quadrati +9. 
cum  quo  datus  numerus  ts.  componit  numerum  quadratum 
C 4.  cuius  latus  efi  S.  quod  perpetuo  tfi  vna  -unitate  matus  la- 
tire  7. quadrati  inuenti.  Ratio  huius  reguli  ex  demonfirat to- 
ne proprs.  S.  difficilis  non  efi. Cum  enim  reii  angulum  A H , 
cum  quadrato  K G, » aquale  fit  quadrato  C F ifiretlangu- 

E G k'  'lum  AH,  ponatur  is.ficut  numerus  da- 

. 1 tus  ; at  vero  quadratum  D I,fiatualur 

L % *'*c proinde  lutus  D B , quoque  i.entre 

| cfa  A D yis.  vt  ntmirttm  ex  A D , m 

A.  C P B £)  Hygignarur  ts . reit angulum  videlicet 
jl  H.A  ddita  ergo  1.  erit  tota  linea  AB.if.a  cuius  dimidio  S . 
dempta  1.  relinquetur  C D»  7.  latus  nimirum  quadrati  KG. 

HIC  qucque.fi fi  ali  1 numeri  vitarah  fi/tt , debet  nume- 
rus datus  ejfe  impar  yVt  videlicet, addita ».  dtutdi  psjfit  bifa- 
riam—j . ' 

E contrario  reperiemus  numerum  quadratum,  a quoji  aa 
tus  qututs  numerus  /uberabatur, reliquus  fiat  numerus  quoq} 
quadratus. Nam fi  ad  datum  numerum  aduciaturt.  erit  di- 
midium compefiti  numerilatus  quadrati  quafiti . Vtfirur- 
fum  numerus  is. datus  fit  Addita  i.erit  compefiti  numen  di- 
midium S.  latus  quadrati  64-.  quafiti. Si  enim  demat  datum 
numeri  ts. reliquus  fiet  quadratus  numerus  49. cuius  latus  7 
berpetuo  minus  efi  vna  vmtate,  quam  latus  quadrati  inuen- 
•i. Ratio  huius  rei  perspicua  quofy  efi  ex  cade  figura  huius  pro 
bos  s.  Nam  fi  reB  angulum  AH,  quod  ex  quadrato  C F, 
ablatum  relinquit  quadratum  K G,fiatuatur  is.ficut  datus 
numerus  >•  CP  quadratum  DI,  ponatur  1.  atque  adeo  fip 
D B , e tus  latus  s.  erit  tota  A B , 1<T.  & tMti  dimidium 
C B,  S.  &c. 


THEOR 


W LIBERTI,  gjfe?  i 69 
THEOR.  6.  PROPOS.  6.  I 6. 

% 

S I redta  linea  bifariam  fecetur,&  il- 
li re&a  quaedam  linea  in  rc&um  adiicia- 
tur:  Re&angulum  comprchenfum  fub 
tota  cum  adietta,&  adie&a,  vna  cum 
quadrato  a dimidia  , aequale  eft  quadra- 
to a linea , quae  tum  ex  dimidia , tum  ex 
adiedta  componitur,  tanquam  ab  vna, 
defcripto . 


S E C E T V R reda  A B,  bifariam  in  C , &ei  in  rc- 
ftum  addatur  B D.  Dico  rcdangulum  comprchenfum 
fub  tota  compoiTta  AD,  & D B,  adieda,  vna  cum  qua- 
drato dimidix  C B,xqualc  efle  quadrato  linei  C D.qu^ 
ex  dimidia  Cfi,&  adieda  B D, componitur.  Defcriba- 
tur  namque  CE,  quadratum  fuper 
C D,&duda diametro  D F,duca- 
turex  B,  reda  B G , parallela  redx 
DE , (ccans  diametrum  D F,  in  H, 
pundo,  per  quod  agatur  I K,paral-  [ 
lela  redx  C D:  Item  cx  A,ducatur  ^ 
redx  CF,parallela  A L, fccans  IK, 
productam  in  L.Erunt  igitur  per  corollarium  1 .propos. 
4 huius  lib.B  I,  KG, quadrata, idcoquc  reda  DI,  reda: 
D B , «qualis  : > Eli  autem  & K H , redx  C B , xqualis. 
Quare rcdangulum  A I,  comprchfdctur  fub  redis  A D, 
D iJ*,&  K G,crit  quadratum  redx  C B.Probandum  ita- 
que eft, redangulum  A I, vna  cum  quadrato  KG,  «qua- 
le efle  quadrato  C E . Qupniam  ergo  parallflogrammti 
AK,t>xqualc  eft  parallclogrammo  C H.quod  bafes 
A C,C  B,xquilcs  Unt:c  Eft  autem  & parallcloerammum 
H E,cidcn  CH,xqualc, complementum  complemento* 
erunt  A K,H  E,  xqualia  inter  fc.  Addito  ergo  commu- 
ni C I,erit  rcdangulum  A I,  gnomoni  M N O,  «quale. 
Quocir- 
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Quocirca  gnomon  MNO,&  quadratum  KG, 
quadrato  CE,(int  xqualiajcrit  & rcdanguIum'A  I,  vna 
cum  eodem  quadrato  KG^cidem  quadrato  C E r aequa- 
le . Itaque  fi  reda  linea  bifariam  fccctur,&illi  reda  qu^ 
dam  linea  in  redum  adijeiatur  , &rc.  Quod  erat  demon- 
Arandum  . 


S CH  G L l V M. 


Ah 


c 

— *- 


B 


. ALITER ■ Quia  quadra 
1 ttmexC  ZV  aquale  e ft  quadra 

tu  ex  C B,  B D.vna  cum  recta» 
gulo  Itu  fub  D E,C  B.  hoc  eft,  quadratu  ex  C B,  B D,  vna 
cum  reti  an  gulis  fub  B DyC  B,  &fub  D B,  A C : (fnmpta 
A Cyfemel pro  C B,  qua  illi  aqualis  pomtur.)  Ejl  autem  re- 
ti angulis  fub  D B,  A C-,D  B,C  B\(yfub  D B,  D B , (quod 
efi  quadratum  ex  D £,)  b aquale  reif  angulum  fub  D B, 
tct.t  A D.  Icitur  quadratum  exC  D , aquale  ejl  reliquo  qua 
drato  ex  C B,  vna  cum  reti  angulo  fub  D B,  A D:  Hoc  ejl, re 
tl angulum  fub  A D,D  B,vna  cum  quadrato  ex  C B, aqua- 
le eft  quadrato  ex  C D.  Quod  demonftrandum  erat. 

C A.T  E R V M fi  rem  attentius  confiderare  velimus, 
compotiemus  propofitionem  hanc  6.  per  pra  ce  dente  $ facilli- 
me poffe  d cmonftrari:  idqutd  etiam  eruditus  vir,  & in  ornat 
dothinarum  genere  exercitatifiimus  , Mauricius  Brcfctus 
Gratianopolitanus  , Regius  clim  M athemattearum  dsjcipli- 
narum  in  Academia  P arifienfi prof  eft  or , animaduertit.  Sit 
enim  retia  A B.feila  in  C,  bifariam,  & ei  addita  recta  qua 

tacunque  B D . Dico  reclangu- 
E A C B I>  lum  coprehenfum  fubtota  AD, 

> • » ■ ' | — - t — i cempofita,  & adietta  B D,  vna 

eis  quadrato  dimidia  C B,  aqua 
le  ejfe  quadrato  recta  CD  , ex  dimidia , cr  adietla  compofi- 
ta . Addita  namque  reda  A D , ex  alter aparte  retia  A E, 
aut  adiret  t B D,  aqualis  fit, erit  tota  E Dfetlain  C,  aqua 
liter,  fr  in  B,inaqualiteryquodEA,AC,tpfts  Dli.BC, aqua 
les  fint.  Reda  quoq}  E B, retia  A D, aqualis  erit, quod  E Ai 
tpfi  D B.fit  aqualis,  & A B,  vtrtque  communis. <Retl angu- 
lum igitur  fub  partibsss  inaqua! ibus  E B , B D , vna  cum 

quadrato 
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quadrato  intermedia  JeBioms  C B,  hoc  tft,  re&angulum  fub 
A D.B  D.vnd  cum  quadrato  dimidia  C B, aquale  erit  qua 
drato  dimidia  C Dyhoc  ejl,  quadratorecla  ex  dimidia  C B, 
data  reda  A B , fr  x adiefht  B D.compofita.  Quod  ejl  pro-  I 
pofitum . 

S E C ET  V R iam  numerus  t o.  bifariam  , (vtfr  hoc 
theorema  numeris  accommodemus. )in  s.fr  s.  addarurque  ei 
numerus  2yVides  igitur  numerum  14.  qui  producitur  ex  roto 
numero  ccpojito  1 a.tnadieSum  2.  vna  cum  2 s.  quadrato  di 
mtdq  numeri,  aqualem  ejfe  +9. quadrato  huius  numeri  7. 
qui  ex  dimidio  s.fradteclo  2. componitur. 

E X hoc  porro  theoremate  colligitur  proprietas  in/ignis 
Arithmetica  proportionalis atts,  qua  confijht  in  eodem  femper 
excejfu  quantitatum  proportionalium . Cum  enim  A D.fitpt 
ret  C D , magnitudine  A C,  hoc  eft,  CIS.-^CD,  fuperet 
B D,  eade  magnitudine  C Yr.habebunt  tres  linea  A D.CD, 

B D,  proportionalitate  Arithmeticam quandoqutde  prima 
AD.fuperat  fecundam  C I> . eodem  excejfu  A C,fiue  C B. 
quo  fecunda  C D, tertiam  B D,fuper  at. Quare  cum  oflenfim 
JityreH  angulum  fub  extremis  A b,  B D,  vna  cum  quadra  - 
to  esfcejjus  C B,  aquate  ejfe  quadrato  linea  media  C Dj  per- 
Jpicue  colligitur, in  omni  proportionalitate  Arithmetica  trium 
linearum , reB  angulum  fub  extremis  contentum  , vna  cum 
quadrato  exeejfuiytquale  ejfe  quadrato  linea  media.  Semptr 
enim  tres  linea  Arithmetice  proportionales  itu  inter  fe  conii* 
fi  poterunt  yvt  efficiant  vnam  Irneam  li foriam  diuifam,  (f*f 
nimirum  aqualis  fit  excejfui  inter  primam  fr  tertiam)  cui  ter 
tia.fiue  minor  addita  fit  in  r ellum,  mediaque  compofita  fit  ex 
dimidio  exeeffn  inter  primam  fr  tertiam , fr  *x  tertia  * Vt 
patetyfi tres  retia  fint  data  A D,CD,  B D.S/  namque  ex  pru 
ma  A D.abfctndntur  D C, aqualis  media,  frex  media  hac 
D Cytut  feratur  tertia  D B,  erit  A B,  (excejfus  inter  primam 
et  tertiam)fe£la  bifariam  in  C.eujj  addita  tertia  B D .Cum 
enim  C B , excejfus fit  inter  mediam  C D , tertiam  B D, 

qui  aqualis  ejfe  debet,  ob  proportionalitatem  Arithmeticam  , 
ipfi  A Cyoemje  excejfui  interprimam  AD.fr  mediam  QDi 
ertt  neccffario  A B ,JcBa  in  C,  bifariam.  Eademqj  ratio  ejl • 
in  alijs . Quod  idem  in  numeris  cernitur , qui  eundem  habent 
cxtejftm.lv  numeris  enim  +.7. 1 a.  eundem  excejfum  j.h.t- 
ir  . ' b entibus, 


f 
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bentibus,  numerus  4o.produclus  ab  extremis  4.  t o.  vna  curn 
p. quadrato  excejfus  3.  aqualis  eft  quadrato  numero  +p.  qut 
ex  medio  numero  7. procreatur . 

EX  bac  etiam  propos.6  .reperiemus,  vt  ex  4.propos.nume 
rum  quadratum,tum  quo  datu*  quiuis  numerus  quadratum 
quoque  numerum  componat . Nam  fi  ex  dato  numero  dema- 
tur s-&  reltquut  numerus  bifaria  feretur, erit  quadratus  hu 
itu  dimtdij  istqui  queritur . Vt fi  datus  numerus  fit  is.Dern 
pta  t.  relinquitur  14. cuius  dimidium 7'  dabit  numerum  qua 
d ratum  49-  qusfitum  . NamiS.  cum  47.  facit  quadratum 
numera  C 4. cuius  latus  /.vna  vnitate  matus  eft  latere  7.  qua 
drati  inuenti.  Huius  rei  ratio  mamfelia  efi  ex  bac  C,  propos. 
Cum  enim  reti  angulum  A 1,  cum  quadrato  GJC,'  aquale 
fit  quadrato  C hi  fi  re*  ungulum  A T fatuatur  1 i. at  qua- 
dratu B 1, 1 .ideo  fi  & latus  B D. terit  tota  linea  A Dyis  .vt 
nimirum  multiplicatam  B D.x. producat reciangulum  A 1, 
is.  Abitit  a igitur  /.B  D-  remanet  A B,  1 4.  cuius  dimidium 
7 ‘dabit  C b, latus  quadrati  K G.qusfitt. 

N EC  ESSE  autem  etiam  hic  efi.datum  numerum  ej- 
fe  impar  e, vt  fra&i  numeri  vitentur  ,vt  videlicet  demptai.be 

fariam  pojit  dtuidi,  , _ > 

VERSA  vice  tmeniemus  numerum  quadratum.a  quo 
datus  numerus  detradus  quadratum  etiam  numerum  relin- 
quat.Si  enim  ex  dato  numero  tollatur  t.& reliqui  numeri  di- 
midio adijciauir  rurfus  t.  conficietur  latus  quadrati  quajitt . 
Vt  fi  datus  fit  numerus  13.  Dempta  /.  erit  7.  dimidium  reli- 
qui numen  14 ■ addit  a fi  i.fiet  latus  quadrati  quafitt  /.Nqm 
fi  ex  eius  quadrato  Q+fubdutas  datum  numerum  is.  reli- 
quus erit  quadratus  numerus  49-  cuius  latus  7.fimpervna 
vnitate  minus  esi  latere  mutato  S.  Ratio  efi, quia  fi  reclangu 

Ium  A I, quod  ex  quadrato  CE.fubtraciumrclmqutt  qua- 
dratum K G,  Jiatuatur  1$.  at  quadratum  B l , ideoque  ty 
B D, eius  latus  'terit  tota  linea  A D.t^.vt  dsclum  efi. Dem  - 
pta ergo  t.B  D,erit  A B,  14  eutus  dimidio  C Byqmdtfi7.fi 
rurfus  apponaturt. fiet  latui  G D,/ .quod  queritur,  C fc. 
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THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

S Irefta  linea Teceturvtcuque;  Quod 
a tota,  quodque  ab  vno  Tegmentorum, 
vtraque  fimul  quadrata,  a?qualiafunt& 
illi,quod  bis  fub  tora,  & di&o  Tegmento 
CQmpreheditur,re<5tangulo,&  illi,  quod 
a reliquo  Tegmento  fit, quadrato , 
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SECETVR  reda  AB, 
vtcunquc  in  C.Dico  quadra- 
tum totius  AB,  & quadratum 
fcgmati  Huc  maioris,  fiuc  mi- 
noris AC,xqualia  cfle  redan- 
gulo  bis  comprchcnfo  fub  to- 
ta A B,&  dido  fcgmcnto  AC,vna  cum  quadrato  reliqui 
fegmenti  C B.  Dcfcribatur  enim  fuper  A B,  quadratum 
AlD;&  duda  diametro  BE, ducatur  cx  C,  reda  C F,  pa- 
rallela redae  A E , fecans  diametrum  in  pundo  G , per 
quod  agatur  HI, parallela  red^  AB.Erunt  igitur  per  co 
rollarium  i.propof.4. huius  lib.  C I , H F , quadrata  :& 

3uia  reda  G H,  * xqualis  cft  redx  AC,  erit  H F , qua- 
ratum  fegmenti  AC.  Rurfus  quia  A E , xqualis  cft  ipfi 
AB,  erit  redangulum  AF,comprchenfum  fub  tota  AB, 
& fcgmcnto  A C.Eadcm  ratione  redangulum  HD,  co- 
prehenfum  erit  fub  cifdem  redis  A B,  AC,  quod  red* 
DE,EH,xqualcs  fint  redis  AB,  AC,  ob  quadrata  AD, 
FH. Quoniam  igitur  rcdangulis  AT, FI,  vna  cum  qua- 
drato C I,hoc  cft,  gnomoni  KLM,  vna  cum  quadrato 
CI,  xqualc  cft  quadratum  ADjfi  apponatur  commune 
quadratum  H F,  erunt  quadrata  A D , H F,  xqualia  re- 
dangulis  AF,DH,  ( quorum  quodlibct  comprehenditur 
fub  tota  AB,&  fcgmcnto  A Ct)  vna  cum  C I,  quadrato 
reliqui  fegmenti  CB.Si  igitur  reda  linea  fecetur  vtcun- 
quc,&c. Quod  erat  dcmonftrandum , 
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ALITE  R.Quia  quadratum  ex  AB, * aquale  ejl qua- 
dratu ex  AC,  CB.vna  cum  reB  angulo  bit  fub  A C,  C B } fi 
_ t>  addatur  comunt  quadratu  ex  AC,  erit 
A ^ ~~  quadrata  ex  A B,AC,  aqualia  quadra- 
1 /tf  ex  AC, bis, & quadrato  ex  CB.una  cm 
reclagulo  bu  fub  AC,CB.  Sedreciagulo 


fub  AC, CB.vna  cum  quadrato  ex  AC,  b aquale  ejl  reB* 
gulum  fub  AB,  AC  i Et  proinde  reBanguJo  bis  fub  AC.CB, 

■ i, na  cum  quadrato  ex  A C,  bis , aquale  ejl  reBanpslumfub 
AB,  AC, bis.  Igitur  quadrata  ex  AB,  A C^aqualiafunt  reli- 
quo quadrato  ex  CB.vna  cum  reB  angulo  btsfub  AB,  AC. 
g^uod dtmonjhandum  erat. 

1 N numeris  autem-  dmidatur  numerus  1 0.  vt  cunque  in 
d-&  4-  Igitur  1 00  quadratus  numerus  totius  numeri  le.  & 
3 C. quadratus  numerus  partis  C . aquales  funt  numero  uo. 
qui  jit  bis  ex  toto  1 o.in  partem  6.  vna  cum  1 6,  quadrato  nu- 
mero alterius  partis  4- vt  conjlat . Sic  etiam  1 00.  quadrat  tu 
numerus  totius  numeri  10.&  16.  quadratus  numerus  partis 
4.aquales  funt  numero  t o.qtu  bis  jit  ex  toto  1 0.  in  partem  4. 
•vna  cum  36.  quadrato  numero  alterius  partis  6 . 

EX  FEDERICO  COMMANDINO. 

SI  reda  linea  in  partes  inaequales  fecetur: 
Earum  partium  quadrata  aqualia  funt  re&an- 
gulo,  quod  bis  didis  partibus  continetur , vna 
cum  quadrato  eius  linea:, qua  maior  pars  fupe- 
rat  minorem  • 

SEC  ET VR  reBa  A B,rn portet inaquales  AC,C B, 
fit  que  maior  pars  ACsponatur  autem  minori  parti  C B, aqua- 
lis linea  A D,vt  D C,fit  excejfus,  quo  pars  A C fuperatpar 
ttm  C B.  Dico  quadrat  a partium  AC,  C B,  aqualia  ejfcre- 
Bangulo,  quod  bis  continetur  fub  A C, CB.vna  cum  quadra- 
to linea  DC.  Conjittuaruur. n.quadrata  A E,CH,CT  agatur 

D i» 
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D I jipfi  C E,  parallela, producatur- 
que  H G , ad  K . Itaque  quoniam 
AD,tpjsCB,ejl  aqualis, addita  com- 
muni D C,  erit  tota  A C , hoc  ejlt 
C E,  toti  D B , aqnalts  : Ejl  autem 
&CG,ipfiC  B,  aqualis,  quod  qua- 
dratum jit  C H.  Igitur  fy  reliqua 
G E , reliqua  D C,  aqualis  erit- Ac  proinde , a cum  & I E, 
ipji  D C.fit  aqualis , erunt  GE.I  E, aquales, ideoq;  1G, qua- 
dratum erit  ab  excejfu  D C,  defcriptum  . Quoniam  vero  re- 
ti angui  a A I,  D H,  continentur fub  partibus  AC,CB  ,(Ejl 
erum  A C,  vtrique  linea  A F,  D B,  C B,  vtrique  A D, 
B Hjaqualis  ) manifejlum  e /l,  quadrat  a A E, C H, partium 
A C , C B , aqualia  ejfe retlangulu  A I,D  H,qua  continen 
fur  fub  partibus  A C,  C B,  vna  cum  quadrato  I G,excejfus 
D C.  Quod  ejl  propojitum.  \* 


S C H O L 1 V M. 


I N numeris  . Seretur  numerus  I o.  in.iqu aliter  in  4-  & 
6.itavt  mahrpars  fuper et  minorem  numero  2.  Vides  igitur 
numeros  16. q C.  quadratos  parttum  , qui  efficiunt  32 . aquales 
ejfe  numero  24.  qui  ex  4.  in  6.  fit , bis  fumpto , vna  cum  4, 
quadrato exctjfus  j.  vt volebat  theorema. 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 


S I redta  linea  fccetur  vtcunqj:  Re&a 
gulum  quater  comprehenfum  fub  tota  , 
& vno  Tegmentorum, cum  eo, quod  a re- 
liquo Tegmento  fit,quadrato,  aquale  eft 
ei, quod  atota,&di&o  Tegmeto,  tanqua 
ab  vna  linea  deTcribitur , quadrato. 

SIT  rc&a  A B,  in  C,  diuifa  vteunque.  Dico  rc£hn- 

S x culum 
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gulum  quater  compre- 
nenfum  Tub  AB,  & Teg- 
mento Huc  maiore,  fiuc 
minore  C B , vna  cum 
quadrato  reliqui  fegme 
tl  A C,  xquale  ede  qua- 
drato linex,qux  ex  reda  A B , & dido  Tegmento  C B , 
componitur.Producaturcnim  A B.vcrTusai&u  Tegmen- 
tum C B,  ad  D,fitquc  B D,  rcita  squalis  Tegmento  C B; 
& Tuper  tota  AD,  quadratum  deferibatur  A E.  Duda 
autem  diametro  D F,  ducantur  B G,  C I , parallclx  ipfi 
D E,  Tccantcs  diamettum  in  H,  K.,  pundis  , per  qux  du- 
cantur L M , O P,  parallclx  ipfi  A D,  qux  Tecent  prio- 
res parallelas  in  N , Q_^Erunt  igitur  per  corollarium  1. 
propoT.4.  huius  lib.  O I , N BM,LG,CP,  circa 
diametrum  DF,  quadrata.  Et  quia  O K.,»  squalis  cft  re- 
dx AC,  erit  Ol,  quadratum  Tegmenti  A C . RurTus 
b quia  N H,  xqualis  cft  redx  CB,crit  N Q.  quadratum 
Cegmenti  CB,ideoquc  quadrato  BM,xqualc,cum  redx 
C B,B  D,  squales  lint.Quarc  redx  B H,  H Q^,  squales 
fiint  Tegmento  C B ; atque  adeo  duo  rcdangula  AH, 
L QjComprcbenTa  erunt  fub  AB,  & Tegmento  CB,  < cti 
L H,  fit  squalis  redx  AB.  Eadem  ratione  erunt  duorc- 
dangula  N G , H E , comprchenTa  fub  A B,&  C B,  cum 
N H,  H M,  redx d xquales  fint  redis  C B,  B D;  & redx 
G H,  E M,redx  F L , hoc  e ft , redx  L H,  hoc  cft,red^ 
A B.  Et  quia  quadrata  N Q^B  M , xqualia  Tunt ; fi  ad- 
datur commune  K.  G, erunt  B M,KG,  fimul  squali^  rc- 
dangulo  N G . Quapropter  quinque  rcdangula  AH, 
L H E,  B M,&  K G, gnomonem  R S T,  componen- 
tia,xqualia  Tunt  rcdangulo  quater  comprehenTo  fub  re 
da  A B,&  Tegmento  C B . Cum  igitur  gnomon  R S T , 
& quadratum  O I , xqualia  fint  quadrato  AEj  erit  rc- 
dangulum  quater  comprehenfum  Tub  data  reda  A B,& 
Tegmento  CB,  vna  cum  quadrato  reliqui  Tegmenti  A C, 
xquale  quadrato  linex  A D , compones  ex  AB,&  dido 
Tegmento  C B.Quamobrcm,  fi  reda  linea  fccctur  vtcuo- 
que,  &c.  Quod  dcmonftrandum  erat. 

SCHO. 
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jLtTER.  Quia  quadratum  ex  AD»  aquale  ejl  qua - 
dratis  eX  A B,  B D , vna  cum  reflangulo  fub  AB,  BD , &/, 
hoc  efl,quadratis ex  AB.bC.vna 

cum  reflangulo  bis  fub  AB,BC:&-  C B D 

yfr  quadrata  ex  A B,BC,b  aqua-  * Ii. 

/14  funt  rtfldgulo  bu  fub  A B^BC, 

Vna  cum  quadrato  ex  A C;  f r/>  quadratum  ex  A D,  aqua 
le  r e3 angulo  quater  fub  A B,  fl  C , vna  cum  quadrato  ex 
AC.  Quod  demtnftr andum  erat. 

S EC  ET  V R iam  numerus  1 0.  vt  cunque  in  6.  fr  4. 
Numerus  igitur  240.  qui  quater  fit  ex  toto  l o.  in  partem  6. 
vna  cum  I C.  quadrato  numero  alterius  partis  4.  hoc  ejl , nu- 
merus j s 6 . aqualis  ejl  numero  quadrato  huius  numeri  1 C. 
qut  componitur  ex  dato  numero  lo.fr  di3a parte  C.vt  con- 
Jlat . Eodem  modo  , numerus  160.  qui  fit  quater  ex  1 0.  toto> 
tn  partem  4.vna  cum  3 6.  quadrato  numero  alterius  partis  6. 
hot  ejl, numerus  1 96. aqualis  ejl  quadrato  numero  huius  nu- 
meri 14-qui  componitur  ex  1 o.fr4.vtperiptcuum  ejl. 

POTEST  propofitie  hac  i. ita  etiam  proponi . 

S I linea  reda  fecetur  vtcunque,eique  in  re- 
dum  adijciatur  alia  reda  vni  Tegmentorum  ae- 
qualis .*  Quadratum  totius  lineae  compcfitae 
aequale  eft  rcdangulo  quater  coir  prehenTo  fub 
data  linea,  & adieda  fiue  dido  Tegmento , vna 
cum  quadrato  alterius  Tegmenti. 

NAM  refla  A B , fecla  ejlin  C , vt  cunque,  eique  ad- 
dita B D , figmento  C B , aqualis  , demon  jit  atumque  ejl , 
quadratum  totisss  A D , aquale  tjfe  re  fl  angulo  quater  com- 
prehenfo  fub  data  linea  AB.fr  adiefla  B D , fiue  di  flo 
figmento  C B , vnd  cum  quadrato  alterius  figmenti  A C. 

Item  fic  . 

S I iinea  reda  fecetur  bifariam , eiquein  re- 

S 3 . ftum 
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dum  adi  jciatur  reda  alia  quantaamque:Qua-- 
dratuni  totius  compofirar  linea:  a:quale  eft  re-  * 
dangulo  quater  comprehenfo  fub  linea  com- 
pofita  ex  dimidia>&  adieda,&  fub  dimidia, vna 
cum  quadrato  adieda: . 

NAM  refla  D C,  fici  a eft  bifariam  in  B,  eique  addita 
O A,  prebarumque  fuit, quadrarum  totius  AD,  squale  ef- 
fe  red  angulo  quater  comprehenfo  fub  A B,  compofita  ex  BC,  ' 
dimidia  , t£r  adieda  AC,&  fub  dimidia  CB, vna  cum  qua- 
drato aduct d A C . 

I A M vero  ex  hac  quoque  propofj.  inueniemus  alia  ra- 
tione,numera  quadratu  , cu  quo  datus  quilibet  numerut  ron 
fiet  at  numeru  ftmiltter  quadratum . Nam  fi  ex  quarta  parte 
numeri  dati  dematur  I.  reliquum  erif  latus  quadrati  quifi- 
ti.  Vt  fi  datus  numerus  fit  q e-  T oilatur  i . ex  eius  quarta  par- 
te 8.  Reliquus  enim  numerus  7. dabit  quadratu  +9. cum  qus> 
datus  numerus  jj.e/ficit  quadratis  8 i X2utUs  latus 9. eft  fem- 
per  vna  vnttate  matus  quarta  parte  dari  numeri . Fai  itu  eft 
huiufce  res  ratio  . Quoniam  entm  rect angulum  A H,  quater 

fumptum , cum  quadrato 
Ol , ■*  aquale  eft  quadra- 
to A E t fi  redangulum 
A H » ponatur  8.  nempe 
quarta  pars  dati  numeri, 
atvrro  quadratum  CH, 
'adetque,(y  C B,  eius  latus , t.  erit  linea  A B ,8.  Vt  duci  a 
in  C B,  1 . faciat  8.  Ablata  ergo  I . reliquum  erit  AC,  la- 
tus quadrati  O 1, 7.  quod  queritur . 

• V T autem  frafhonet  vitentur,  necejf  r eft , datum  nu  meru 
diutii  pojfe  m quatuor  partes  aquales,  it  a vt  h+.  nume- 
retur , 

CONTRA , inueniemus  quoque  numeru  quadratum, 
a quo  datus  numerus  fubtra&us  relinquat  numeru  ttta  qua- 
dratum ■ Si  namque  ad  quarta  partem  numeri  datt  addatur 
l.  conflabitur  latus  quadrati  quafiti . Vt  fi  datus  rurfum  fit 
numerus  q\.fiad quarta  etfts  partem  8.adtjciatur  1 fiet  la- 
nis'9.  a cuius  quadrato  8l.fi detrahatur  datus  tuAnerUi  ‘q  2. 

* remanebit 
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remanebit  quadr/utu  numerus  49 . cuius  latus  7-fem$  eft  vna 
vtistate  minus  quarta  farte  dati  numeri . Ratio  tjl , quia fi  1 
quarta  pars  gnomonis  R ST,  qui  ex  quadrato  A E, fu  b latus 
relinquit  quadratum  O I,  hoc  eft , fi reti  angulum  A H.quod 
gnomonis  R S T,  quartam  partem  ejfe  demonftrauimus , Mu- 
tuatur S.  quarta  pars  dati  numeri  32.  at  quadratum  B M , 
tdeoque  friatus  eius  BD,  I .erit  Imea  AB.  S.  ut  ditium  eft, 
ac  proinde  totum  latus  A D,  9.  ex  cuius  quadrato  A E, quod 
eft,  Si.fi  auferatur  gnomon  R S T , quem  pofuimtts  ejfe  32. 
reliquum  fiet  quadratum  01,4-9.  cuius  latus  AC,  eft  7. 
quandoquidem  A B,  erat  S.fr  CB,  hoc  eft,  BD,  illi  aqua- 
lis, I.  quod  quidem  latus  A C , perpetuo  vna  vnitate  minus 
eft  quarta  parte  numeri  dati  32.  vt  ditium  eft . 

THEOR.  9.  PROPOS.  9. 

SI  re&a  linea  feceturin  aequalia, & 
non  aequaliarQuadrata,  quae  ab  inaequa- 
libus totius  Tegmentis  fiunt,Tmul  dupli- 
cia funt  & eius, quod  a dimidia , & eius , 
quod  ab  intermedia  fc&ionum  fit,  qua- 
drati* 

S E C E T V R retta  A B,  bifariam  in  C,  8e  non  bifa- 
fariam  in  D.  Dico,  quadrata  fegmento-  g 
rum  inaequalium  A D , D B , fimul  dupla 
ellc  quadratorum  fimul,qux  fiunt  cx  di- 
midia A C ,&  cx  intermedia  lectionum 
C D.  Educatur  enim  ex  C , ad  A B , per- 
pendicularis CE,  quae  fitxqua  lis  dimidiae  A C,  vel  CB, 
ducanturque  rc&ae  E A,  EB.Deinde  cx  D.ducatur  quo- 
que ad  A B. perpendicularis  D F.fccans  EB,in  pun&o  F, 
per  quod  ducatur  F G,  parallela  ipfi  A B,  fecans  C E,  in 
G,ducaturquc  tandem  A F.Quoniara  igitur  in  triahgu- 
lo  A C E,  latera  C A,  C E,  xqualia  fuqt  j»  erunt  anguli  * jr.  primi. 
C A E,  CEA,xqualcs : Eft  autem  angulus  ACE.redtus; 
l.-C-t _•  S 4.  Reliqui 


Jk 

A.  CD  B 


2. primi. 

bjp.primi. 
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Reliqui  igitur  » anguli  alium  redum  conficient,  ideo- 

2uc  A E C,  femiredus  erit  . Eadem  ratione  angulus 
EC,  femiredus  erit;  ac  proptcrca  totus  AEB,  redus. 
Rurfus,quia  trianguli  FGE,angulus  EGF , h xquaiis  cft 
£ redo  ECB,  externus  interno ; c erunt 
reliqui  duo  anguli  vni  redo  xquales : 
//  Oftcnfum  autem  cft,  angulum  FEG. 

— Jr|:  cllc  lemiredum  . Igitur  & E FG,  femi- 

redus  erit , proptercaquc  anguli  E F G , 
FEG,  xquales  erunt,  a idcoquc  & latera  EG.GF,  xqua 
lia  inter  fc. Eodem  modo  oftendetur,  in  triangulo  BDF, 
latera  BD,DF,  efle  xqualia  . Nam  angulus  FDB,  cft  re- 
dus,&  B,fcmircdus,&c. Itaque  cum  in  triangulo  ACE, 
angulus  C, redus  fit,  «erit  quadratum  lateris  AE.xqua- 
le  duobus  quadratis  laterum  A C * C E : Atqui  Iixc  duo 
quadrata  inter  fc  iunt  xqua  lia,  quod  & linex  A C,  C E, 
xquales  fint . Igitur  quadratum  lateris  A E , duplum 
erit  quadrati  lateris  AC.Rurfus,  quia  in  triangulo 
EGF,  angulus  G,  redus  cft , ferit  quadratum  lateris 
E F,  xquale  duobus  quadratis  laterum  E G,G  FrAtduo 
hxc  quadrata  inter  fc  xqualia  funt , ob  squalitatem  li- 
nearum E G,  G F.  Igitur  quadratum  lateris  E F , duplu 
erit  quadrati  lateris  FG.hoc  cft, quadrati  linex  C D.Lft 
enim  C D,  8 reda  redx  FG.xqualis.cum  C F,  fit  paral- 
lelogrammum . Quare  duo  quadrata  redarum  A E,  EF, 
dupla  funt  duorum  quadratorum  linearum  redarum 
AQCD:  Sunt  autem  duo  quadrata  redarum  A E , E F, 
*>  xqualia  quadrato  redx  A F ; & quadratum  redx 
A F , xquale  duobus  quadratis  redarum  AD,  D F.  Igi- 
tur & duo  quadrata  redarum  AD,  DF,  dupla  funt  duo- 
rum quadratorum  redarum  AC, CD:  Atqui  quadratum 
red$  D F , xquale  cft  quadrato  redx  D B.  Oftcnfum 
enim  cft , redas  DF,  DB,  efle  xquales . Quare  duo  quo- 
que quadrata  redarum  AD,  D B , fegmentorum  in^- 
qualium , dupla  funt  quadratorum  redarum  A C,  C D, 
dimidi£  linc^,&  intcrmcdlf  fcdionum  , Si  ergo  reda  li- 
nea fccetur  in  aqualia,-  Se  non  ^qualia  & c.  Quod  erat 
demonftrandura . 
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ALITER.  QufSS  quadratum  rx  line a recta  A D,de- 
fcriptum  , squale  eft  quadratis  defcrtptu  ex  AC,Cu,vna  cu 
parallelogrammo  reti  angui»  bis  fiubreHis  A C,C  D , compre- 
htnfii  fi  commane  apponatur  quadratum  ex  D B,  erunt  duo 
quadrata  ex  A D,  D By  aqua 
Ita  tribui  quadrat  ii  ex  A C , « C 

C Dy  D By  vna  cum  reitangu-  i* ' 1 

lo  bU  fiubACy  CDy  vel  Jub 

B C,C  Di  Atqui  quadraro  ex  D B,  vna  cum  reftangulo  bis 
fub  B Cy  C £>,  k equalta  fiunt  quadrata  ex  B Cyfeu  AC,  fr 
exC  D Quadrata  igitur  ex  A D, DB, aqualia  funt  bis  qua 
dratisexA  CyC  Di  Ac propterea  quadrata  exAD,  D B, 
dupla  fiunt  quadratorum  ex  AC  ,C  D.  Quodoftendendum 
erat. 

ALITER  ex  Tederico  Commandino.  Quoniam  A Cy 
ipfi C B, aqualis efty  & Juperat  C Bytpfam  C D,  recta  D B ; 
fuperabit  quoque  A C.ipjam  C D,  eadem  retia  D B.  Qua- 
re, vt  ad  7.  propos.huiue  lib.  demonfirauimtu,  quadrata  re - 
t, larum  A C,CD,  iqualta  fitnt  reti  angulo  fub  AC,  C D, 
bis,  vna  cum  quadrato  recta  D B;  Ac  propterea  qu  tdrata  re 
Harum  AC,C  D,(yYctt  angulum fiub  A C.CD.bu.vna  cu 
quadrato  retta  DB, dupla  fiunt  quadrat  orti  ex  AG,CD:Sed 
quadratis  reliarum  AC  » CDy  vna  cum  reHangulo  fub 
AC,C  Dybis*  eft  aquale  quadratum  retia  A D. Igitur  CT 
quadrata  retiarum  A D,  D By  duplajunt  quadratorum  ex 
AC,  CD. 

I A M vero  rttrfius  numerus  1 0.  dtuidalur  eqUaliter  in 
S.  <*T  s.  I*em  inaqualiter  in  7.  & 3.  vt  fit  intermedia  fiiho 
numerus  i.ceu  inpropos.s.  eft  ditium.  Quadrati  numeriigi - 
tur  4 fi.  et  fi. parttu  inaqua  Itum  7.(7  3.  duplt  fiunt  quadrato- 
rum as.  (7  4.  dimidtj  numeri  s.  (7  numen  s.  inter  duas  fe- 
ti tones,  vt  maniftfium  eft . 

O D fi  lubeatydemonfirabitku» • ^7  hani  fi  .propcs.  ex 
ipfia  confiruchone ,vt pr (cedent es  , hoc  modo  . Deficripto  qua- 
drato A E,  totius  linea  A B.  duttaq,  diametro  JB  F,  ducan- 
tur per  C,  Dt  lateribus  A FyB  E,  parallela  C6,  D H , fe- 
tantes diametris  BFfin punctu  I,  K ,per  qua  lateribus  A B, 

FE. 
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j.  F E t parallela  agantur  L M , 
N O.jecantesC  G,  DHyin Q, 
i*.  Quoniam  igitur  ex  coroil.  1. 
propos.  +.  huius  lib.  quadrata 
M funtLG.Qj.DO.CM.NH. 
. tjlcjj  L I.  tpfi  A C.fr QjZ.tffi 
C D,  fr  N K,  tpfi  A D.tqua- 
^ lis  i erunt  N H,  D O,  quadrata 
t, . partium  insquahum  A D,  DB. 
frLG.QjP,  quadrata  dimidia- 
ta linea  AC , fr  intermedia  fechonu  G D . Dico  lUa  ho- 
rum efje  dupla.  Quoniam  enim  quadrata  N H,  D O.fuperxt 
quadrata  L G,  Qj,  quadrato  DO.fr  reci angulis  NI.IH ; 
Sunt  autem  quadratum  D Oyfrreitangula  N 1,1  H, aqua- 
li a quadratis  L G. Qj.pt  mox  dtmonftr abituri  liquido  con 
ftntyquadrataN  H.D  O, quadratorum  L G,  QjPi  e (fe du- 
pla. cum  hac  bu  m illis  commeantur . Quod  autem  tna  hac 
redangula  D O.N  1,1  H, aqualia fint quadratis  L G.QP, 
ita  r, fundetur  . Red  angulum  N I yb  aquale  efi  red  angule 
QMi  quod  reda  N Q^Qp, c aquales  fint  aqualibus  A C, 
C B.  Igitur  N 1 y comploditur  quadratum  Qj  i fr  mfuper 
K M.  Si  ergo  K M , D 0, 1 H , aqualia  fint  quadrato  L G, 
erunt  neceffario  D O.N  1, 1 H , aquaha  dutbus  quadratis 
L G.Effe  autem  K.M,  D 0,1  H,  aqualia  quadrato  L Gjic 
demenjl rabimus . d Rcclangula  K M , D O,  fimul  aqualia 
funt  tpfi  P E , quod  reda  B M,  M E, aquales  fintycnm  B M, 
aqualis  fit  tpfi  C B,  ob  quadratum  C A/,c  fr  M £,  ipfi  F L. 
hotefl.ipfiL  l.ob  quadratum  L G,  hoc  efi 1 tpfi  A C.  Addito 
ergo  communi  1 H,  erunt  K MyD  0,1  H,  aqualia  tpfi  1 E, 
hoc  efl.qitadrato  LGit  quodl  E,  LG, aquaha fint  i ob  rechu 
L 1,1  M, 11  qud  aqualibus  A C,C  B, aquales  funt.  Quod  efi 
propofitum . 

THEOft.  10.  PROPOS.  10. 

S I re£a  liriea  fecetur  bifariam,adij- 
ciatur  autem  ei  in  re&um  quepiain  retia 

...  . linea: 
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linca.-Quod  a tota  cum  adiu&a  , & quod 
nbadiuntta,vtraque  fimul  quadrata,  du 
pliciafunt  &eius,  quod  a dimidia,  & 
eius,  quod  a compofita  ex  dimidia  & 
adiun&a , tanquam  ab  vna,defcriptum 
iit,  quadrati. 

SECET  VR  reda  A B,  bifariam  in  C,  & ci  in  re- 
dum  addatur  B D . Dico  duo  quadrata  rectarum  A D, 
BD,  fimul  dupla  efie  quadratorum  fimul , quae  cx  redis 
A C,C  D,defcribuntur.  Super  A B,  enim  ex  C,  erigatur 
perpendicularis  CE,  quae  fit  xqualis  dimidi.it  A C \ vel 
C iungantur  redas  A E,  E B.  Per  D,  deinde  educa- 
tur D F,  ipTiC  E,parallcla,occurrcns  redae  E B,protra- 
dxin  G;&  per  E,ducatur  redx  C£>,  x 
parallela  E F,fccans  D F,in  F,iunga-  /K.'""  "fF 
turque  reda  A G>  Oflcndctur  iam,an 
gulum  A E B,eilc  redum,vt  in  prree 
denti  propos.  & C E B , femiredum; 

* idcoquc  cius  alternum  E G F,fcmircdum  quoqueib  Eft 
autem  angulus  F,  redus,  cum  in  parallelogrammo  C F , 
rc£to  angulo  C, opponatur.*  Igitur  & reliquus  F EG,  fc 
miredus  erit,&  propterea  ipfi  E G F,.rquaiis. Quare  * re 
dat  E F,  F G,  angulis  FEG,F.  GF,  oppofitx  , aequales 
quoque  erunt.  Eadem  arte  oftendes, redas  B D,D  G,  efle 
aequales,  propterea  quod  angulus  B D G , fit  redus , & 
B G D,  fcmiredus,&r.  Qtjnniam  igitur  quadratum  rc- 
dx  A E,*  xqualc  eft quadratis xqttaiibus  redarum  nequa 
lium  A C,C  E jerit quadratum  redas  A E , duplum  qua- 
drati redxAC.  Rurfus  quia  qeidrltum  reda*  EG, 
* quadratis  aequalibus  redarum  xqualium  E"F,F  G,xt)ua 
lc  eftjcrit  quoque  quddratum  redx  E G,  dupltirti  quadra 
ti  redx  E F,hoc  eft,redx  C D,?  cum  C D,  reda  xqualis 
fit  r*d^  E F.Duo  igitur  quadrata  redarum  A E,  E G’ , du 
pia  funt  quadratorum  cx  redis  A C , C D , deferipto- 
rum.  Atqui  duobus  quadratis  redarum  A E, E G , x-qua- 

le  eft 
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le  eft*  quadratum  redi  lines  A G; 
& quaarato  redi  A G , squa— 
lia  funt  duo  quadrata  ,qux  ex  dua- 
bus lineis  rettis  A D , D G , deferi- 
buntur  . Quadrata  ergo  redarum 
A D,D  G,  dupla  funt  quadratorum  ex  redis  A G,  C D, 
dclcriptorum.  Cum  igitur  quadratum  red*  D G,  iqua 
le  fit  quadrato  redi  B D;  erunt  quoque  quadrata  reda- 
rum AD)DB,  dupla  quadratorum,  qu*  ex  redis  A G, 
C D , deferibuntur . Itaque  fi  reda  linea  fecetur  bifa- 
riam,&c.Qupd  oftendendumerat. 

SCHOLlVMi 

ALITER.  Quia  quadratum  ex  A D , *>  aquale  eft 
quadrat  ii  ex  A C , C D,  vna  cum  re  il  angulo  bis  jitb  AC, 
C D,  vel  fub  B C , C D ,•  fi  com- 
~ mune  addatur  quadratum  ex  BD, 

erunt  duo  quadrata  ex  AD,  B D, 


Ah 


c 


aqualia  tribus  quadratis  ex  A C , C D , B D , vna  cum 
rtflangulo  bis  fub  B C , C D.  * Sed  quadrato  ex  B D , vna 
cum  reflangulo  bis  fub  B C , C D , aqualia  funt  quadrata 
ex  C D,B  C,hocefi, quadrat  a ex  A C,C  D.I git  ur  quadra- 
ta ex  A D,B  D,  aqualia  funt  quadratis  ex  AC,  C D,  bis-. 
Ac  proinde  quadrata  ex  A D,  B D i dupla  funt  quadrato- 
rum ex  AC,C  Dj  Quod  erat  demonfirandum,- 

ALITER  ex  Federico  Commandmo.  Quoniam  A C, 
ipfi CB.efi aqualis, (y fuperat  C D ittfam  C B, refla  B D,fu 
ptr abit  quoque  C D.tpfam  A Cfeadem  refla  BD.Quare.vt 
ad  g.propos, huius  lib.  cfiendimus  , quadrata  ex  A C , C D, 
aqualia  funt  reflangulo  fub  AC.CD,  bis,  vna  cum  quadra 
to  refla  B D',  Ac  propterea  quadrata  reflarUm  A C , C D, 
fy  re  flati gu  !um fub  A C,C  D,  bis,  vna  cum  quadrato  refla 
B D ,dnpla  funt  quadratorum  ex  AC, C Dj  Atqui  quadra- 
tis reflarum  A C,C  D,  vna  cum  reflangulajub  A C,C  D, 
bis, ''aquale  efi  quadratum  refla  A D. Igitur  & quadrata  re 
Harum  AD,  j D,  dupla  funt  quadratorum  ex  AC,  C D. 

N V M E R V S io.  bifariam  fecetur  in  S-  fy  s-  cui  ad- 
datur numerus  quiuis  j . vt  totus  numerus  comi  ofitus  fit  i g. 

Quadrati 


i 
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Quadrati  igitur  numeri  I C p.fa  9.  horum  numerorum  1 
3.  dupli  funt  numerorum  quadratorum  js.  (rCg.  qui  exim 
numeris  s.&S. gignuntur,  vt  per fpicttum  eji. 

SED  &kxc  propos.  1 0.  facile  ex  pr secedente  9.  demon- 
Jlrabitury quemadmodum  fupra  demonflrata  fuit  6. ex  s.  Sit 
enim  refla  A B, feci  a bifariam  in  C.ettf  addita  refla  quan- 
tacunque B D.  Dico  duo  quadrata  rectarum  A D,  B D,fi- 
mul  dupla  ejfe  duorum  quadrato 

rum  rectarum  AC,  CD.fimu!.  E A C B 2> 

Addita  namque  recte.  A D , ad  1 1 I ■ I 1 I 

partes  A,  refla  A E,  qua  adiefU 

B D,  aqualis  fit  i erit  tota  E D,  fe  3 a in  C , bifariam , fy  in 
B ,non  bifariam.quod  E A,  A C,i pfis  D B,B  C, aquales fint. 
Refla  quoque  E B , refla  AD . aqualis  erit, quod  EA  , tpfi 
D B,/J/  aqualis,  fy  A B.ajtrique  communis .»  Quadrata  igi 
tur  rectarum  E B,  B D,  hoc  eft, rectarum  A D,  B D.  dupla 
erunt  quadratorum  rellarum  E C , C B , hoc  eft  , reflarum 
C D,  A C quod  eflpropefttum—>. 

QVOD  fi  lubeat  eandem  hanc  propos.  \o.  demonflrare 
ex  ipfa  confiruflione,  quemadmodum  pracedentem  9.  ojlendi 
mus, fiet  id  hoc  modo.  Produci  a A D,ad  E,vt  D E ,fit  adie- 
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fla  linet  B D .equalu .defert ptoqs 
quadrate  A F,  tetius  linea  A E, 
ducantur  per  C,  B,  D,  lateriltis 
A G,  E F > parallela  C H,  B I, 

D K.fecantes ductam  diametri 
E G.in  L.M ,N , punctis, per  qua 
lateribus  A E ,GF, parallela  agd 
tur  O P.QR.S  T , fecantes prio- 
res in  F,X,  T,  Z,  a, b. Quoniam 
igitur  ex  coroll.  I . propos  4.  huius 
hb. omntare flant  ula  circa  diametrum  E G,  quadrat  a funt, 
k eflcjj  S N,  tpfi  A D,  aquatu,  fyO  L,ipfi  AC  ,(yaNy  ipfi 
C D ierit  S K,  quadratum  refta  A D.fyDT,  quadratum 
refla  D E./iue  B D.fy  O H,a  X,  quadrata  reflarum  A C, 
C D.D/V*  quadrata  S K,DT,  ftmul  dupla  effe  quadrator  n 
O H,  a X.fimul  Quoniam  enim  quadrata  S K , DTy  fupe- 
rant  quadrata  O H,a  X, quadrato  D T, <y  re fl angulis  S L, 
L K : Sunt  autem  quadratum  DT,fy  r octangula  S L,LK, 

aqualta 


'fi.fei&!U 
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aquali  t i quadratis  OH,  a X,  vr  mox  demmfirabitur  ,•  hqui  I 
do  confiat  quadrat  a SA',Dr,  quadrator  u O H,a  X,  dupla  [ 
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p tjfie , cum  hac  tn  illis  contmean - 
* tur  bis.  Quod  aurem  tria  hac  re- 
ti angui  a DT,S  L,L  K,  quadra 
p tisO  HyaX,  aqualia  fint,  ita  pa 
tebir.  Red  angulum  QL,  * aqua- 
tj  lc  tfi  quadrato  O H , ob  lineas 
Q0>0  Gtqua  aquales /uru  fi  pro 
T pterea  quod  QjJ,  ipfi  Y Lyaqua- 
p.  lis  efi,  & Y i,  tpfi  O Gj  ob  aqua 
lia  quadrata  T V ,0  H , aqua- 
lium laterum  O LtL  V. Item  c S Yytpfi a M, (fi  L 1,  t pfiiY  V , 
& V Jf,  ipfi  y Z.firD  T.tpfi  b Z.  Igitur  quinque  reti  angui  a 
§fiL,  S Yy  L /,  V K , D T,  hoc  eftytna  reftangula  D T,S  L, 
L K,  aqualia  fiunt  quinque  rell  angulis  O H,a  AI,  T V,V  Z, 
b Z y hoc  efi , duobus  quadratu  O H , a X ■ Quod  tfi  frofo- 

fitum  t 

PROBL.  i.  PROPOS.  ii. 

DATAM  redam  lineam  fecare,  vt 
comprehcnfum  fub  tota,&  altero feg- 
mentcrum  redangulum,  a:qualc  fit  ei, 
quod  a reliquo  fegmento  fit , quadrato , 

DATA  fit  rc&a  A B , quam  fecare  oportet  in  duas 
partes, ita  vt  rcdangulum  comprchenfum  fub  tota  A B, 
& altero  cius  fegmento , nempe  minori , aequale  fit  qua- 
drato reliqui  fcgmenfrt , nimirum  maioris . Dcfcribatur 
ex  A B, quadratum  A C,&  diuifo  latere  A D,  quod  cum 
linea  data  A B , angulum  rectum  efficit,  bifariam  in  £ , 
iunqjtur  retia  £ B , cui  ex  £ A ,produCta  aqualis  fuma 
tur  EF;&  ipfi  A F,abfcindatur  cx  reda  AB, data  xqualis 
A G Elt.n.A  B,  maior  quam  AF.Na  cum  EB,fit  xqualis 
ipfi  EF,cx  conftru  dtionejlint autem  latera  AE,AB,ma- 

iora  , 


t 
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;ior*  latere  E B;erunt  quoque  red*  E A,  A B, maiores  re 
da  E F : ac  proinde  ablata  communi  A E , reliqua  A B, 
maior  erit,  quam  reliqua  A F.  Dico  redam  A B,  fedam 
cfleinG  , ita  vt redangulum  comprehenfum  fub  AB , 

B G,x*quale  fit  quadrato  reda:  A G.adco  vt  A G.fit  ma- 
ius Tegmentum, & BG,  minus.  Ducatur  enim  per  G,  reda 
H I .parallela  reda  D F.  fccans  C D,  in  I;Ac  per  F.du- 
catur  ipfi  A G, parallela  F H,  fccans  H I,in  H.  Erit  igi- 
tur parallelogrammum  A H, quadratum  iegmenti  A G. 
i cum  omnia  eius  quatuor  latera  fint  aqualia, quippe  cum 
1 F H,  G H,  aqualia  fint  oppofitis  A G,  A F.aequalibus;  < 
omnesq*,  anguli  ciufdem  redi,  ob  redum  A,  vt  ad  defin. 

I. huius  lib.oftcndimus.  Redangulum  quoque  C G,com 
prehenfuin  erit  fub  A B,&  Tegmento  BG;  d 
quod  A B, aqualis  fit  ipfi  B C. Itaque  pro 
bandum  cft, redangulum  C G,&  quadra-  5 
tum  A H, aqualia  cfle.Quoniam  igitur  re  » 
da  D A,  diuiCa  eft  bifariam  in  E,  & ei  ad-  "" 
dita  in  redum  AFj  berit  redangulum  Tub  - 
D F,F  A, hoc  cft.redangulum  £>  H,(cum 
F H,  fit  aqualis  ipfi  F A ; ) vna  cum  quadrato  dimidia 
A E, aquale  quadrato  reda  E F.hoc  cil,  quadrato  reda 
E B,qua  reda  E F,  aqualis  efttEft  autem  quadratum  re- 
da E B/  aquale  quadratis  redarum  AE,A  B.Qu^rfc  rc- 
dangulum  DH,  vna  cum  quadrato  reda  AE,  aquale 
quoque  eft  quadratis  redarum  AE,  AB.  Dempto  ergo 
cotnm&ni  quadrato  redf  A E , remanebit  redangulum 
D H,*quqle  quadrato  reda  A B.hoc  cft, quadrato  AC. 
Ablato.igitur  rurfus  communi  rcdangulo  A I,  remane- 
bunt redangulum  CG,& quadratum  A H, inter  Te  equa 
lia.  Qup4  eft  propofitum.  Datam  igitur  redam  A B,  fe- 
cuimus,  &c.Qupd  erat  faciendum. 

SCHOLIVM. 

HOC  theorema  nulla  ratione  accommodari  poteji  nttmt 
ris.  Non  tnim  numerus  vllus  in  duos  poteji  numeros  dnddi.-Vt 
numerus  produFtus  ex  toto  in  alterum  partem  atjt ualtsf:  ana 
drato  alterius partis.vt  demonjlr abimus  ad propos.  14.  hl.p. 
. vbt 
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Vbi  etiam  decem  theoremata  antecedentia  huius  lib.in  nume 
ris  demonfhabunus.  Clarius  autem  idem  ojlendcmus  ad  pro- 
pos.  2 p.eiufdcm  lib.p. 

P R A X I S autem  huiufce  problematis  non  ejl  difficilis. 
Sam  ad  extremum  A,  vbi  terminari  debeat  maius  figmen- 
tum Ima  data  A B,  excitata  perpendiculari  A H.ipfidata 
linet  A B, aquali,  eaejjfeila  inE,  bifariam  i fi  ad  inter u al- 
ium E B,  refeceturE  A.produltam  F,  erit  A Fxmaiort feg- 
mento  A G,  aqualis,  vt  dcmonflratum  cfl. 

THEOR,  u,  PROPQS.  12, 

I N amblygonljs  triangulis,  quadra- 
tijm,quod  fit  a latere  angulum  obtufum 
fubtendente,  maius  eft quadratis,  qua: 
fiunt  a lateribus  obtufum  angulum  com 
prehendentibus,  rc&angulo  bis  com— 
prehenfo  & ab  vno  laterum , qua:  funt 
circa  obtufum  angulum,  in  quod , cum 
protractum  fuerit,  cadit  perpendicula- 
ris^ ab  affump^a  exterius  linea  fub  per- 
pendiculari prope  angulum  obtufum . 


TRIANGVLVM  AB  C,habcat  angulum  ABC, 
obtufum  , & ex  A , in  latus  C B,  ad  partes  anguli  ohjtufi 
protradum  cadat  perpendicularis  A D . Dico  quadra- 
tum lateris  A C,  quod  obtuli»  angulo  opponitur,  maius 
£ efle  quadratis  lateru  A B , B C, 
rc&angulo  bis  comprchcnfo  fub 
C B,B  D,hoc  cfl, quadratum  la- 
teris A C , a-qualc  efle  duobus 
quadratis  laterum  A B>B  C,vna 
cum  rettangulo  fub  C B,BD,bis 
comprchcfo.Cu  «14111  re&a  C D,diuifa  fit  in  B,vtcunqj, 

erit 


v 
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» erit  quadratum  rcdc  CD,xqualc  duobus  quadratis  rc-  * 4. frudi 
darum  CB,BD,&  rcdangulo  comprchenfo  bis  fub  CB, 

BD.  Addito  igitur  communi  quadrato  reda-  A D,  erunt 
duo  quadrata  redarum  CD,DA,  xqualia  tribus  qua- 
dratis redarum  CB,BD,DA,&:  rcdangulo  comprehen- 
fo  bis  fub  C B,  B D:  Eft  autem  quadratis  redarum  C D, 

DA  > b xqualc  quadratum  redx  A C.  Quare  & quadra-  ^ar.prisni. 
tum  redx  A Coaequale  erit  tribus  quadratis  redarum 
CB,  B D,  DA,  & rcdangulo  comprchenfo  bis  fub  C B, 

B D.  Cum  igitur  quadratis  redarum  BD,  DA,  c xqualc  'jr.primi. 
(it  quadrarum  redx  A B 5 erit  quadratum  reda:  AC>  * 
xqualc  quadratis  redarum  CB,B  A,  & rcdangulo  eo  m» 
prchenfo  bis  fub  C B,BD.  Quod  eft  propolitum  , In 
amblygonijs  ergo  triangulis  , quadratum,  quod  fit,  &c. 

Quod  erat  oftendendum . 


1 AM  hoc  loco  dtmonflrauit  Euclides,  quanto  maius  fit  in 
triangulo  amblyeonio  quadratum  lateris  anculo  obtufo  oppo- 
fit,  .quadratis  aliorum  duorum  laterum  : In  fequenti  autem 
propof.t  p.  oftendet,  quanto  quadratum  lateris  acuto  angulo 
oppofiti  minus  fit  quadratis  reliquorum  duorum  laterum  , vt 
ad  mitium  fcholij propof.47.hb.  1 .monuimus , 

Qv  O N l A M vero  ajfumpfit  Euclides , perpendiculare 
dulla  ex  Accadere  in  latus  C B,  ad  partes  anguli  oltufi  pro- 
tr aliu, ideo  paucis  id dtmonflr abimus.  Sit  in  tridgulo  ABCy 
angulus  ABC, obtufus.CP  latus  CB, ad  par  . 


A u.  bt  enim  caneret  intra  trtangtt/um , FC  £ JJ 
qualis  efl  relta  A E.effent  duo  anguli  A B E, 

AEB,  duobus  rectis  maiores,  cum  ille fit  obtufui.hic  vero  re- 
litu.Quod  efl  contra propofi /7.  lib.  1 , Sivero  caderet  extra 
triangu/sim  in  latus  B C , productum  ad  partes  C,  qualis  efl 
rella  A Fycffent  rurfus  in  triangulo  ABF  , duo  anguli  ABF, 
AFB, maiores  duobus  reciitycutn  ille fit  obtufus  > hic  vero  re- 
ctus , Quod  efl  abfurdum . 

S E I)  & hoc  theorema  verum  efl , 
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S I in  triangulo  quadratum  vnius  lateris  ma 
ius  fit  duobus  quadratis  duorum  laterum  reli- 
quorum: Angulus  illi  lateri  oppofitus , obtu- 
fus  erit . 


I N triangulo  A B C, quadratum  l*~ 
Uris  AC  y maius  fit  quadratis  laterum 
AByBC,  Dico  angulum  B,  quem  latus 
ACyfubtendit.effe  obtufium . Ducatur 
enim  ex  B,ad  AByperpendiculunsBD , 
linet.  B C , tqualis , iungatscrque  retia 
A D.  Quoniam  igitur  quadratum  ex 
Ad , 1 aquale  eft  quadratis  ex  A B y B D,  hoc  efi , ex  AB, 
B C:  Pomtur  autem  quadratum  ex  AC,  maius  quadratu 
exAB.BCi  Erit  quadratum  ex  A D , minus  quadrato  ex 
A C,  cif  idcirco  recta  A D,  minor  quam  reclaA  C.  Itaque 
quia  latera  A B,BC, trianguli  ABC,  aqualia  funt  lateribus 
AB  B D ytr i angult  AB  D,  vtrumque  vtnquty  6*  bafiu  A C, 
maior  efi  bafe  A D i,' Erit  angulus  ABC.  maior  angulo 
AB  D : Sed  A B D,re3us  efi.  Igitur  ABC,  re3o  maior, 

Cr  obtufusent.  Quod  efi  fropofitum. 

/ N etiam  conuerfum  huius propofi t j.  aemonfirabt- 

mus : nimirum  • 


S I in  triangulo  quadratum  vnius  lateris  ma 
ius  fit  quadratis  reliquorum  duorum  laterum , 
redangulo  bis  comprehenfo  fub  alterutro  ho- 
rum laterum , & fub  exteriore  linea  , quam  ex 
illo  latere  produdo  reda  linea  ab  oppofito  an- 
gulo demilTa  abfeindit : Demifla  haec  linea  ad 
latus  produdum  perpendicularis  critj  & angu- 
lus propofiti  trianguli  prion  illi  lateri  oppofi- 
tus , obtufus . 


/ N triangulo  ABC,  ad  latus  C B , pretraflum  demit- 
tatur ex  oppofito  angulo  A , recla  A D /fitque  quadratum 
11  lateris 
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Luerit  AC  .maius  quam  quadrata  laterii  A B,  BC.  rect an- 
gulo fub  C B,  B D » bis  compre- 
henfo . Dico  AD  , ad  C D,  ejfe 
perpendicularem  , (y  angulum 
ABC,  obtufum.  Si  enim  A D, 
perpendicularis  non  efit  ducatur 
ex  A, ad  C B , perpendicularis , 
quam  dico  cadere  necejfario  in 
C B,  produci am  ad  partes  B.  Cadat  enim, (i fieri  pote fi,  in  B, 
ita  vtAB,  fit  adC  B , perpendicularis . Erit  igitur  * qua- 
dratum ex  A C,  aquale  quadratis  ex  A B,  BC,  quod  efi  ab- 
furdum  , cum  maius  ponatur . Non  cadit  ergo  perpendicula- 
ris ex  A, in  C B , demtjfa,  in  punitum  B. 

CADAT  deinde,  fi  fieri  potefi,  perpendicularis  ex  A , 
demtjfa.in  latus  B C, qualis  ejlAF.  Erit  icitur  b quadra  • 
tumexKC,  aquale  quadratu  cx  A F,F  C:  Ponitur  autem 
quadratum  ex  AC,  maius  quadratis  «AB.BC. 

& quadrata  ex  A F,  F C,  maiora  erunt  quadratu  ex  A B , 
B C,  quod  efi  abfurdum . Sunt  enim  quadrata  ex  AB,  BC, 
maiora  quadratu  ex  A F , F C , quod reda  A B,  recto  angu- 
lo AF  B , cppofita 1 maior  fit  quam  A F,  & B C,  tota  ma- 
ior parte  F C .P  erpendicularu  ergo  ex  A . demtjfa  non  cadit 
inC  B. 

CADAT  tertto.fi  fieri  potefi  perpendicularis  ex  A, 
ad  latus  B C, demtjfa.in  C.ita  vt  AC  yfit  perpendicularis . 
Ertt  igitur  quadratum  cx  A B,'*  aquale  quadratis  ex  A C, 
C B,  ac  proinde  quadratum  ex  AC , minus  erit  quadrato 
exAB,  dy  propter  ea  multo  minus  quadratu  ex  A B,  BC , 
quod  efi  abfurdum,  cum  ponatur  maius..  Perpendicularis  er- 
go ex  A, ai  B C,  demtjfa  non  cadit  in  C. 

C A D A T quarto  ,fi  fieri  potefiyptrpemlicularis  ex  A, 
in  B C,  protractum  ad  partes  C , qualis  efi  A G.  Quoniam 
igitur  duo  anguli  ,AGCyA  C G , * minora  funt  duobus 
reths,  efiq}  AGC,  rectus  i ertt  ACG,  minor  redo , ac  proinde 
AC  By  obtufus . Reda  ergo  A Ey 1 maior  eril  quam  AC,C* 
propterea  quadratum  ex  AC,  minus  erit  quadrato  ex  A Bi 
ac  proinde  multo  minus  quadratis, ex  A B,  B C ; ftdfy  ma- 
ius ponitur, quod  efi  abfurdum . Cum  ergo  perpendicularis  ex 
•A.  demtjfa  adC  B,  non  cadat  in  B,  neque  inter  C,  B,  neque 
V v T a tn 
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in  C,  neque  extra  C,  «rfr*  B,  qualis  eft  A D,  vtde- 
monft rabitur . Quare  angulus  ABE, a acutus  erit , & ABC, 
ob tufas  . quod  fecundo  loco  proponitur  dtmonftrandum  . 

O D autem  A D ,fit  ad 
CB,  perpendicularis, ita  demon - 
flr  abimus  . S*  ejl , ducatur 
A E , «</  C B , perpendicularis 
cadens  vitra  B , o/r  cftendimus . 
Quoniam  igitur  angulus  ABC* 
cftenfus  ejl  obtufus , 6 m> 
drarum  reda  A C,  matus  quam  quadrata  retiarum  AB, 
B C jeci  angulo  bis  comprehenfo  fub  C B , B E : /id  fjy  qua- 
dratum etufdem  retia  A C , matus  ponitur  quam  quadrata 
earundem  retiarum  A B , B C , retiangulo  bis  comprehenfo 
fub  C B,  B D.  Igitur  quadrata  «AB,BC,  vna  cum  re- 
ti angulo  bis  fub  Cii, bD, comprehenfo  aqualia  erunt  quadra 
tis  ex  AB,BC,  vna  cum reclangulo fub  CB,  B E , com- 

prehenfo : (jr  ablatis  quadratis  communibus  reti  arum  A B, 
B C,  red  angulum  bis  fub  C B , B E,  comprthenfum  aquale 
erit  red  angulo  bis  comprehenfo  fub  CB,BD,«  proiride  & 
redangulum  fub  C B,  BE,  femel  comprehenfum  aquale  erit 
red  angulo  femel fub  C B,  B D, comprehenfo , fyreda  B E , 
reda  B D,  aqualis , pars  toti , vel  totum  partt . quod  e/i  ah- 
furdum . Ejl  ergo  AD  ,/iiCD,  perpendicularis  , <£•  nulla 
alia . quod  eft  propofitum . 

JAM  vero, quoniam  neque  hoc  duodecimum  theorema  , 
neque fequens  i g.  per  numeros, quando  hbet,exphcari  potefl, 
quod  pofito  vno  latere  tridguli  quot  libet  partium  aqualium, 
aha  latera  , eorumque partes  d perpendicularibus  lineis  fa- 
da plerumque  numeris  exprimi  nequeant  ,fed  fint  linea  il/ i 
lateri  mcommen fur  abiles  : quod  inpracedentibus  propofitiom- 
bus  non  accidebat, quippe  cum,  pofita  diuifa  reda  linea  quot- 
hbet  partium  aqualium,  tistt  partes  flatui  pofftnt  pro  libtto  ei 
commenfur abiles, vt  in  exemplis  numer orum  adhibitis  fodis 
eft-.trafcnbemus  regulas  quasdam,  quibus  G eometnei  trian- 
gula ambly gonia , atque  oxygotisa  ( quotquot  quis  optauerit) 
confli  tuantur  eiufmodi , vt  omnia  latera , partesque  eorum 
a lineis  perpendicularibus  foda  fint  linea  commenfur  abiles  : 
atque  adeo  veritas  vtriufque theorematis  in  numeris  quoque 

apparent 
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appareat  i Hic  autem  de  amblygonijs  triangulis  agemus , 
Cr  in  feholto  fetjuentis  propojitionis  de  Oxygonijs . Quoniam 
autem  amblygonium  triangulum  efl  vel  lfofceles , in  quo 
tertium  latus  femper  ■ maius  efl , quod  obtufi  angulo  oppo- 
natur , vel  fcalenum , ( aquilaterum  enim  ejfe  non  poteft , 
vr  ad  definitionem  27.  Itb . X.  diximus , ) & in  fcaleno  li- 
nea perpendicularis  cadit  vel  in  minimum  latus  prodtt- 
Hum , vel  in  medium  , proponemus  tres  regulas  . Prima 
exhibebimus  triangulum  amblygonium  lfofceles  laterum 
commenfurabilium  , in  quo  etiam  fegmentum  vtriuslibet  la- 
terum aqualium  produlli  inter  perpendicularem , & angu- 
lum obtufum  eifdem  lateribus  commenfurabile  fit . Secun- 
da eonftituemus  triangulum' amblygonium  fcalenum  late- 
rum etiam  commer^srabilium , & in  quo  fegmentum  mini- 
mi lateris  producit  inter  perpendicularem , <^r  angulum  ob- 
tufum lateribus  et fdtm fit  commenfurabile.  Tertia  denique 
triangulum  amblygonium  fcalenum  proponemus  commen - 
fnrabilium  laterum , (7  in  quo  fegmentum  lateris  medi)  pro- 
ducit inter  lineam  perpendicularem , & obtufum  angulum 
eifdem  lateribus  commenfurabile  exijiat . 

R E G V L A 1. 

A D confiruendum  triangulum  amblygonium  lfofceles. 
laterum  commenfurabilium , in  quo  fegmentum  exterius  al- 
terius laterum  aqualium producti  inter  perpendicul arem  li- 
neam , & angulum  obtufum  , eifdem  lateribus  quoque  Jit 
commenfurabile  i fatuatur  fegmentum  exterius  tot  par- 
tium aqualium, vt  tarum  nume- 
rus d 7. numeretur, vt  7.  vel  l+. 
vel  ttaiel 28 .dre.  Deinde  vtru - 
uis  laterum  aqualium  ponatur 
didi fegmenti  duplum  fuperqua- 
druparttens  ftptimat , maximis 
autem  obtufo  angulo  oppofitum 
etufdem  fegmenti  quadruplum  fuperbipasrtitnt  feptimas  . Vt 
in  triangulo  ABC,  angulus  A , Jit  obtufus , dudaque  fit 
C D , ad  B A , latus  productum perpendicularis . Si  igitur 
AD, cBjlituatur partium 7, erit  vtrumuis  laterum  AB,  AC, 

T 3 partium 
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partium  l Jt.  qui  numerus  habe- 
tur , fi  dupltcatteris  7.  addi  der  1 fi- 
que  tpfita . Latus  hero  BC, 
erit  partium  30. quem  numerum 
habebis  , fi  quadrupli  canens  7 . 
adiunxerisque  . tpfius . lnhoe 
triangulo  quadratu  lateris  B C, 


efl  900.  cui  tqualia  fiunt  quadrata  laterum  AB,  AC,  nem- 
pe 3 2 +.3  24-  VHM  cum  reti  angule  bts  comprehenfio  fiub  AB, 
A D , hoc  efl  , cum  t si.  1 26.  H«r  enim  conficiunt  quoque 
fummam  900-  Quam  obrem,  vt  in  hoc  fichaito  oficndimus  , 
erit  duci  a CD  , ad  BD,  perpendicularis  , C?  angulus  BAC, 
obtufius  . Quod  fi  fingulos  numeros  huuts  trianguli  per 
quemlibet  numerum  multiplices procreabis  alias  lineas 
trianguli  commenfiurabiles , prioribus  ta me»  proportionales « 
Vtfi  inuentos  numeros  duplices  , efficies  AD,  i*,  (j* tam 
A V>tquam  A C,  36.  at  B C ,6 0.  Propofitum  quoque  trian- 
gulum reperies , flatuendo  figmentum  exterius  AD,  quot- 
cunque  parttum  > ctiamfid  7.  non  numerentur : fied  tunc  la- 
tera erunt  numeri  integrt  cum  frati tortibus . idem  denique  I 
triangulum  offendes , flatuendo  latus  quodcunque , a quo  I 
incipere  uis , quotlibet  partium  , dummodo  maximum  fiat 
figmenti  AD,  quadruplum fiuperbipartiensfipttmas.vtrum- 
tus  autem  aqualium  fit  eiufidem figmenti  duplum  Jupcrqua- 
drupartiens  fieptimas . 


V T efficiatur  triangulum  amblygonium  Scalenum  la- 
terum commcnfurabtltum , in  quo  perpendicularis  cadens  m 
minimum  latus  produci  um  faciat  figmentum  exterius  ccm- 
menfiurabile  etiam  lateribus : fatuatur  exterius  figmen- 
tum quot  mu  partium  aqualium  a,  s.  numeratarum , vt  t. 
vel  1 0.  vel  I s.  vel  so.fyc.  §futbui  fi  addas  habebis  mi- 

nimum latus . Si  vero  eafidem  partes  di&i  figmenti  triplices , 
adiafique  vel fi  partes  minimi  latens  inuentos  duplices, 

effi  cies  medium  latus.  Si  denique  partes  eafidem  dtlli  figmen- 
ti quadruplices , reponet  larus  maximum . Vt  fi  tn  appofito 
triangulo  figmentum  AD , confit  ruatur  10.  erit  K B.  itf. 


R E G V L A 1 J. 


AC, 
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A C,  32.  & B Q.,40.  Vbi  etiam 
vides  , quadrato  lateris  B C, 
quod ejl  16 00.  iqualia  ejfe  qua- 
drata laterum  A B,  A C,  nimi- 
rum asC.  1024,  vnd  cum  re- 
clangulo  bisjitb  A B,A  D,  com- 
prchcnfo , id  eft , cum  160.  1 do. 

Ex  quo  fit , C D,  ejfe  ad  B D , perpendicularem  , & angu- 
lum BAC,  obtufum , vtfuprain  hoc  fcholio  oftendtmus  . 
lamfifingulos  numeros  inuentos  multiplices  perquemuis  nu- 
merum , gignentur  alij  numeri  iUis  proportionales  , qui  idem 
prdfiabunt.  Vtfi cos  duplices, erit  latus  A B,  32.  AC,  G4-& 

B C,  8 o.qut  quidem  numeri  reperientur  eadem  arte,fe  exte- 
riusfegmentum  A D,  fiat  uas  parttum  ao.qu*  duplam  quo- 
que proportionem  habent  ad  priores  partes  1 0.  Sic  fi  eo/dem 
numeros  triplices,  efficies  fegmentum  exterius  A D,  partium 
3 o./atus  AB,48,AC,fd,EC,  120.  CT fic deinceps. 

R E G V L A 1 11. 


PRO  triangulo  ambly gonio  Scaleno  commenfurabilium 
laterum , in  quo  perpendicularis  linea  in  medium  latus-  pro- 
ductum cadens  efficiat  quoque  figmentum  lateribus  trian- 
guli commenfurabile ; accipiatur  rtirfum  exterius  figmen- 
tum quot  libet  parttum  d numeratarum  , vt  in  prae  edent  i 

regula . Quas  fi  triplices , addasque  produces  minimum 

latus  : St  vero  eafidem  multiplices  per  d.  adiungasque  -f-.  ha 
bebts  latus  medium : St  denique  taf dem  per  8.  multiplices  , 
protjuces  maximum  latus . Vtfi 
in  triangulo  propofito  figmentum 
A D , fiat  partium  s.  erit  A B , 

■td.  A C, 32.  (jpB  C,  40, Atque 
ita  quadrato  lateris  B C , nimi- 
rum id 00. aqualia  exifient qua- 
drata laterum  AB.ACj  nem- 
pe 2 sd.  1 024.  vnd  cum  relian- 

guld  bis  comprehenfio  fub  A C,  A t)  , hoc  eft,  cum  I do.  I do. 
Ke  proinde  B D,  ad  C D,  erit  perpendicularis , angulufjUe 
BAC,  obtufus , vt  tn  hoc  fenolio  fupra  demonftrauimus . 

2T  4 Quod 


* 
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Quod  fi  nuijicros  timent  os  per  quemuis  numerum  multipli- 
ces,inuenies  altes  numeros  laterum  illis  proportionales  jn  qui- 
bus eadem  hac  proptsf. s 2 . examinabitur.  Vt ficos  quadrupli- 
ces,efficies  fegmentum  exterius  A D, partium  2 0.  latus  A B , 
tr+.AC.raf.fy  BC.iCo.Si  vero  eofidem  illos  priores  nume- 
ros per  1 0. multiplices , erit  figmentum  exterius  AD,  <,0. 
latus  A B,  160.  AC, 320. &BC,  400.  Atque  itatn  in- 
finitums . - •>.  •{ 

CAVE  antem , exifiimes,  pofito  latere  aliquo  trian- 
guli amblygonij , vel  figmento  exteriori,  quoslibet  partium 
aqualium , alia  latera  cum  illo  firuarc  neccfidrio  propor- 
tiones illas , quas  in  regulis  pr&diclis  explic animas : adeo  vt 
cognito  vno , reliqua  etiam  cognofcantur . Hoc  enim  falfitm 
efi , cum  illa  variari  poffint  mille  modis,  & alias  atque  alias 
proportiones  habere  . Itaque  ex  tribus  prefiriptis  regulis  fi- 
lum colligendum  erit , ex  lineis  redis  , qtu  didas  proportio- 
nes feruent,  confiitui  poffe  triangulum  amblygoninm  , vnd 
eum  figmento  exteriore  , in  quo  veritas  profofitionis  \2.p0f- 
fit  examinari . . - - ■ • • 


THEOR.  12.  PROPOS.  13. 


IN  oxygonijs  triangulis, quadratum 
a latere  angulum  acutum  fiibtendcnte 
minus  eft  quadratis  , qua;  fiunt  a late- 
i ribus  acutum  angulum  comprehenden- 
tibus, re&angulo  bis  comprehenfo , & 
ab  vno  laterum  , quae  funt  circa  acu- 
tum angulum,  in  quod  perpendicula- 
ris cadit,  & ab^fTumpta  interius  linea 
fub  perpendiculari  prope  acutum  an- 
gulum. 


SINT 


l r t z' k it; 


SINT  omnes  anguli  trianguli  A B C, acuti, & ex  A» 
perpendicularis  AD,  deraifla  cadat  in  latus  B C.  DiCO 
quadratum  lateris  A B,quod  acuto  angulo  A C B,  oppb 
nitur,minus  cfle  quadratis  laterum  A C,  C B,  circa  an- 
gulum acutum  diixum,  redangulo  biscomprclicnfo  fub 
B C,  C D,  hoc  cft , quadratum  lateris  A B,  vna  cum  rc- 
dangulo  bis  comprehcnfo  fub  B C , C D ,xqualc  cfie 
duobus  quadratis  laterum  A C , C B . Cum  enim  reda 
B C,  diuifa  fit  in  D,  vtcunque,  erunt  quadrata  redarum 
B C,CD,\cqua-  j 

lia  rcdaguloco- 
prchcnro  bis  fub 


BC,  CD.&qua 
drato  reda;  B D. 

Addito  ergo  co- 

muni  quadrato  redx  D Aberunt  tria  quadrata  redarum 
B C,C£>,D  A,  xqualia  redangulo  bis  comprehcnfo  lub 
B C,CD,& duobus  quadratis  redarum  B D,D  A:  Duo- 
bus autem  quadratis  redarum  C D,  D A,  bx  quale  cft 
quadratum  redx  C A . Duo  igitur  quadrata  redarum 
B C,C  A,  xqualia  funt  redangulo  bis  comprehcnfo  fub 
B C,CD,&  duobus  quadratis  redarum  B D,D  A.  Cum 
ergo  duobus  quadratis  redarum  B D , D A,  * xqualc  ftt 

2uadratum  rcd$  A B;  erunt  duo  quadrata  redaru  B C, 

) A, xqualia  redangulo  bis  comprehcnfo  fub  B C,CD, 
& quadrato  redx  A B.quod  cft  propofitum.Eodem  mo- 
do oftendetur,  quadrata  redarum  A B,  B C,  xqualia  cfie 
redangulo  bis  comprehcnfo  fub  C B,B  D , & quadrato 
redx  A C,  hoc  cft,  quadratum  lateris  AC,  minus  ede 
quadratis  laterum  A B , B C , redangulo  comprehcnfo 
bis  fub  C B,  B D.In  oxvgonijs  ergo  triangulis , quadra-* 
tum  a latere, &c.  Quod  acmonftrandum  erat. 

SCHOI/KA*. 

1 TA  §pv  E ex  tribus  propofitionilus,  nemPe  47»  * • 

<3*  / 1,  at  que  i j.  huius  Hb.cogni [cimus,  quantum  Jit  quadra- 
tum cnvufuis  lateris  trianguli  cum  quadratis  aliorum  duo- 
rum latorum  comparatum , nempe  an  [it  illis  aquale , an 

maius. 
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■^S^irciro.  beqm_  TtT 

aut  Acutus.  F n W^ffiterit  relitu,  vdobtufus 

! f ^ theorema  hoc  proponat 

habent  acutos  i Ide  tam,  ^ ~ ' 9^/cdtcet  cmnes  ancults 
l“>&*mblygonijs.vt  confl’7* “‘a  ^ m tr ‘angulis redo  eu 

f«*  *«  «%£  fJZ  .z.  “*•*•*■<* 

, •MiMVOm  vJs  Jc  rfdZ,  /7  ; ^ B C,  ^ C J>, 
i « perpendicularem  ex  A , demi  (Tam  °c.  t,fMS,*cut’4sve-  Di~ 
lum . Si  enim  caderet  extra  tn  QB  vrcZ‘7  imr*tr,*n&"- 
I cumfmodt  etl  relia  A v .IT  * • * PrDtraclam  ad partes  B 

•/<r'Prmt,j  tortor  A BC. acutus  'maior  Angulus  ex- 

j VeedeJl  abfurdum.Si-vero  caderTextaBcTfJ  **' 

I partes  C . qualis  efi  reda  A F in  /f  l ■ C/  Produd«”>  ad 
I dum.vt manifeftum  ejl.  ’ dem  ,nc‘deremus  ab/ur- 

I /angulis ^LrfratTeTnZ  °btH 

I pendi  cularis A D.non  cadat  in  latus  ITcTd  fTf** 
qua  latus  A B.vt  in  reculis  Zlrf,.’  VeUademJit. 

I fit  reftusi & eZ angulo  ^Zcutoad B C t’  CU‘“S*nSutu*  B. 

I turA  n‘7«*eadrm  erit,fiu  /atus  A B £rZZ*C*/*7‘iMra 

acutum  anfulZ C~ 

— cularis 
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culans  c adit,  & fub  linea  C D.  qua  mtenjcitur  inter  perpen- 
dicularem A D,  & acutum  angulum  C. 

Cum  erum  quadrat*  ex  AB, C B,a  aqua 
lia  fint  quadrato  ex  A C;  addito  commu 
ni  tjuadrato  ex  C B,  erunt  tria  quadrata, 
nempe  quod  ex  A B,  & duplum  eius,  quod 
tx  C B , aqualia  duobus  quadratu  ex 
A C.C  B:  At  quadratum  ex  C B,  idem 
efl, quod  reclangulum  fub  C B,  C D . Igitur  (j*  quadratum 
tx  A B , vna  cum  rthangulo  bis  fub  C B ,C  D , aquale  e/i 
quadratis  ex  A C.C  B ; Ac  proinde  quadratum  ex  A B,mi- 
nus  eft.quatn  quadrata  tx  A C,C  B, red  angulo  bis  fub  CB, 
CD-  Quod  eft  probo  fit  nm—j . 

RVRSVS  (it  triangulum  obtufangulum  ABC  , cuius 
angulus  B,obtufus)&  ex  angulo  acuto  A.adB  C.perpendicu 
laris  ducatur  A D,  extra  triangulum  cadent.  Duo  quadra- 
tum lauris.  A B, acutum  angulum  C .fubtcndentis  minus  ef 
/e,  quam  quadrata  laterum  AC  ,C  B,  red  angulo  compre- 
benfo  bufisb  C B,&  C DQuomam  erum  quadrataex  AD, 
C D,  b aqualia  Junt  quadrato  ex  AC; 
addito  quadrato  ex  CB, communi, erus 
tria  quadrataex  A D,C  Z>,C  B.aqua 
lia  duobus  quadratis  ex  A C,  C B:  At 
quadratum  ex  C D,  ‘ aquale  efl  qua- 
dratu exC  B,B  D,Cr  red  angulo  bis 
fub  C B,  B D . Igitur  & duo  quadra- 
taex A D , C B , vna  cum  quadratis  ^ 
ex  C B,  B D,  & red  angulo  bis  fub  C B,  B D,  aqualia funt 
quadratis  ex  A C , C B : Sunt  autem  quadrata  ex  A D, 
B D,d  aqualia  quadrato  ex  A £. Quare  quadratum  quoque 
ex  AB , fy  duplum  quadrati  «CB,  vna  eum  red  angulo 
bis  fub  C B,B  D,  aqualia  funt  quadratis  ex  AC,CB.  At. 
qui  quadrato  «CB  , vna  cumredanguls  fub  CB,  BD, 
* aquale  efl  reHangulum  fub  C D,  C Bj  Ac  propter  ea  duplo 
quadrati  ex  C B ,vna  cum  red  angulo  bis  fub  CB.B  Dtaqua 
le  eft  redangulum  bis  fub  C D , C B Igitur  & quadratum 
ex  A B,  vna  cum  red  angulo  bis fub  C B , C D , aquale  eft 
quadratis  ex  A C.C  Hi  Ac  proinde  quadratum  ex  A li,  mi- 
nus eft,  qua  quadrata  ex  AC,  C B,  redangstlo  bis  fub  C B, 
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C D.  Qriod  efi  propofitum. 

ALIT  E Ry  (2T  br  cuius.  Quoniam  quadratum  ex  aC, 
* maius  efi, quam  quadrata  ex  A B.  B C,  rtdangulo  bis  fub 
C B,  B D,  comprehenfo.hoc  efi, quadratum  ex  A C,  aquale 
efi  quadratis  ex  A B . B D , vnd  cum  red  angulo  fub  C B , 
B D,  bis  comprehenfoitrit  quadratum  ex  A b, minus, quam 
quadratum  ex  A C, quadrato  ex  B C,(jfrecidgulo  fub  C B, 
B D,  bis:  Ac  proinde  fi  quadrato  ex  A C., addatur  quadra- 
tum ex  B C,erit  quadratum  ex  A B,  minus  quam  quadra- 
ta ex  A C,  B C, quadrato  ex  B C ,bis  fu  rapto,  (fretiangtilo 
bu  fub  C B.B  D.comprebenfo . Cum  ergo  quadrato  ex  B C, 
pna  cum  reit  angulo  fub  C B,  B D,  contento , b aquale fit  re- 
di angulum  fub  CB.CD,  contentum  ; erit  quoque  quadra- 
tum ex  A Bymmus  quam  quadrata  ex  A C,C  B.rect angu- 
lo comprehenfo  bis  fub  C B,C  D.  Quod  efi  propofitum. 

1 N fcholto  quodam  antiquo  demonflratur  fequens  theort 
majnftar  tlhus,  quod  nos  in  fcholio  procedentis  propos. fecundo 
loco  demonfirauirnus . Videlicet. 

S I in  triangulo  auadratum  vnius  lateris  mi 
nus  fit  duobus  quadratis  duorum  laterum  reli 
quoru:  Angulus  illi  lateri oppofitus,acutus  erit. 

I N triangulo  A B C, quadratum  lateris  A B, minus  fit , 
quam  quadrata  laterum  A C,C  B.  Dico  angulum  C .quem 
dtttum  latus  fubtendit,  ejfe  acutum.  Ducatur  enim  ex  C,  ad 

A C, perpendicula 
ris  CD, linet  C B. 
aquali ty  iitgatnr - 
que  rttta,  A D . 
Quonid  igitur  qua 
dratum  ex  A D ,t  aquale  efi  quadratis  ex  A C,  C D , hoc 
esi, ex  A C,  C B .-Ponitur  autem  quadratum, e x A B , mi- 
nus quadratis  ex  A C,C  B;  Erit  quadratum  ex  A D,  ma- 
tus quadrato  ex  A B,-  frideo  reda  A D » mater  quam  retia 
A B.  Itaque  quia  duo  latera  AC,  C D , trianguli  AC  D, 
aqualia  funt  duobus  lateribus  A C , C B , trianguli  AC  B, 
utcumque  vtrique ,■  & bafis  A Domator  bafe  A BjJ  Erit  an- 
gulus A C D,  m aior 'angulo  A C B:  $ed  A C D,  rctius  efi , 
ex  conflrudione.Ergo  AC  B,  rtHo  minor acutus  erit. 

SED 
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S E D fr  ccuerfum  huius  propos.t  j.  o flende  mus, nimiru . 

S I in  triangulo  quadratum  vnius  Lateris 
minus  lit  quadratis  reliquorum  duorum  late- 
rum,reftangulo  bis  comprehendo  fub  alterutro 
horum  laterum  ,&  fub  reda  linea  inter  angu- 
lum priori  lateri  oppofitum , & redam  lineam 
ab  angulo  alteri  illi  lateri  oppofito  demiflam : 
Linea  haec  demiffa  ad  alterum  illud  latus  per- 
pendicularis erit,&  angulus  propofiti  triangu- 
li priori  illi  lateri  oppofitus , acutus. 

1 N triangulo  A B C,  ad  latus  B C,  demittatur  ex  angu 
lo  oppofito  A.refta  A D;  fit  (fi  quadratum  lateri*  A B, minus 
quam  quadrata  laterum  A C ,C  B,  r e ct  angulo  fub  B C, 

C D , bis  cemprehenfo  . Dico  A D ytjft  perpendicularem  ad 
B C.fr  angulum  A C B,aeutum.  Si  namque  A D.perpemh 
cularis  non  eftyducatur  ex  A ,ad  B C,  perpendtculariSy  quam 
dico  neceffario  cadere  citra  pu- 
ffum  C.iierfiu  B,  hoc  eftyvel  in 
latui  B C , vel  in  punctum  B , 

•vel  m latus  B Cyverfiu  B,  pro - 
duftum.  Cadat  enim,  fi  fieri  po 
teft.in  C,ita  vtAC.fitadBCy 
perpendicularis.Erit  igitur, qua 
dratum  ex  A B,  aquale  qua - 
dr  at  is  ex  AC,C  B.qtsodeft  ab- 
furdumyCitm  minus  tonatur. N I E F C i. 

cadit  ergo  perpedtcularis  ex  A , de  ducta  ad  BC.in  putlu  C. 

C A D AT  deinde  ,fi fieri  potefl,  perpendicularis  ex  A, 
demiffa  vitra  C , in  2 , qualis  efl  A E. Erit  igitur  b quadra- 
tum ex  A B,  squale  quadratis  ex  A E,  E B:  Ponitur  autem 
quadratum  ex  A B,  minus  quadratis  ex  A C , C B.  Igitur 
CT  quadrata  ex  A E,  E B,  minora  erunt  quadratis  ex  A C, 
C B . Cum  ergo  quadratumex  A C, £ squale  fit  quadratis 
ex  AE,  E C i erunt  quoque  quadrata  ex  A E,  E B,  minora 
quadratis  ex  A E,  E C,  C B:  Et  ablate  communi  quadrato 
xeRs  A E , erit  reliquum  quadratum  ex  E B,  minus  quoque 

quadra- 
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quadratis  ex  E C,C  B.  quod  efi  abfurdum.Cum  enim  qua- 
dratum ex  E B,*  aquale  fit  qua 
dratis  ex  E C , C B,  vnd  cum 
reti  angulo  bis  comprchenfo  fub 
£ C,  C B,  maius  erit  quadra- 
tum ex  E \iyquadratis  ex  E C, 
C B.  Non  ergo  perpendicularis 
cadit  vitra  C : Sed  neque  inC , 
cadit, vt  ofiendimus.  Igitur  ca- 
L2C-U — > r.  in  atra  punctum  C > qualis  e fi 

FBF  CEF-DFJFCE  a d?v( icnonfirnbituryacpro- 
±17. primi,  pterea  b angulus  A C B , acutus  erit.  Quod  fecundo  locopropo 
mtur  dcmonfirandttm — / . - ■ 

Qy  O D autem  A D , fit  ad  BC  , perpendicularis  > ita 
offendemus.  Sino n e fi,  fit  A F, ad  V>  C,  perpendicularis  , ca- 
dens citra  pteniium  C , vt  probatum  e fi , vbteunque  loc  con- 
tingat , fiue  intra  triangulum  ,fiue  in  punctum  B,fiue  extra 
triangulum,  (in  fecundo  tantum  triangulo  non  dicet  aduerfia 
reus, perpedicu! arem  cadere  inBiquia  eadem  ej[ettqut  A D. 
quod  ilis  negat)  Quia  ergo  angultu  A C B yofienftts  fuit  acu- 
'tt.fiecddi.  tuj^c  crtt  quadratu  ex  AB, mtnus,quarn  quadrata  ex  A C, 
C Byretlangulo  bis  comprehcnfo fub  B C,C  F,  hoc  e fi , qua- 
dratum «AB,  vnd  cum  reti  angulo  comprchenfo  bis  fub 
B C,  C F , squale  efi  quadratis  ex  A C,  C B : Vonitur  au- 
tem quadratum  idem  ex  A B,  minui  quoque, quam  quadra- 
ta ex  A C,  C B,  reti  angulo  bis  coviprehcnfifub  BC,  C D, 
hoc  c fi, quadratum  idem  ex  A Byvnd  cum  reslangulo  bis  con 
tento  fub  B C,C  D, squale  ponitur  quadratis  ex  A C,  C B. 
Igtrur  quadratum  «AB,  vnd  cum  rcll  angulo  bis  comprs- 
henfi  fub  BC,C  D, squale  erit  quadrato  eidem  ex  AB ,vna 
Cum  reA  angulo  comprehcnfo  bis  fub  BC,C  F ; Et  ablato  com 
muni  tuadraro  reti*  AB  yrecl  angulum  fub  B C,C  D,bts  co- 
prehenfum  aquale  erit  reti  angulo  bis  fub  B C,  C F.compre- 
[ hen/b ; ac  proinde  & rt  It  angulum  Jirnel  comprehenfum  fub 
B C , C D , squale  erit  reci  angulo  fctntl  comprehcnfo  fub  BC, 

' C Fyidooifr  & retis  C D,C  F,  squala  erum  t pars  (y  totum. 
Quod  efi  skfurdtsm.Efi  igitur  AD, ad  B CyperpendiculariSy 
ry  non  alia. Quod  efi prrpcfitum. 

Qy  E M A D MO  DV  M autem  in  fcholio  fisperioris 

'prope- 
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propofitiohis  triangula  ambly gonia  confiruximus  laterum ,& 
linearum  commenfurabilmm , /»  quibus  per  numeros  veritas 
propofitionis  t i.  examinari  pojfit , ita  hoc  loco  oxygonia  trian- 
gula cdnfistuemtu  laterum , atque  linearum  commenfurabi - 
liumjn  quibus  huius  s j.propos.  veritas  explicetur. Quia  vero 
triangulum  oxygonium  efl  vel  iquilaterum.vel  Ifofctles,vel 
Scalenum  > comple  liemur  totam  hanc  doctrinam  fiptem  re- 
gulis. Prima  de  triangulo  aquilatero  oxygonio  aget.  Secunda 
de  ifofcele , in  quo  perpendicularis  cadit  in  tertium  latus  ina 
quale, fine  mauu  illud fit, fine  minus  vtrouis  aqualia.  Tertia 
de  Ifofcele, cusus  tertium  latus  matus  efijterpendicularisque 
in  alterutrum  aqualium  laterum  cadit : Quarta  da  ifofcele, 
cuius  latus  tertium  minus  e fi,  & perpendicularis  rurfus  in  al- 
terutrum laterum  aqualium  cadit : Quinta  de  Scaleno  , in 
quo  perpendicularis  cadit  in  minimum  latus  : Sexta  de  Sca- 
leno,in  quo  perpendicularis  in  medium  latus  demittitur : Se- 
ptima denique  de  Scaleno,  in  quo  ad  maximum  latus  perpen- 
dicularis ducitur.  Loquor  autem  hic  de  illis  etiam  triangulis, 
in  quibus  perpendicularis  Unca  cadit  intra  triangulum  , ac 
•proinde  duo  anguli  fupra  bafin  funt  acuti.fiue  oppofitus  angu- 
Ijts  acutus  etiam  fit , fiue  non . De  his  enim  propofitso  etiam 
in  t diligenda  efl.vt  diximus . Quo  poclo  autem  triangula , in 
quibus  linea  perpendicularis  cadit  vel  extra  ipfa , vel  cum 
vno  laterum  coinctdit,  numeris  quoque pojfint  accommodari, 
docebimus  ad  finem  regularum  . 

R E a V L A.  I . 


SI  quodlibet  latus  trianguli 
tquilatert  fiatuatur  quotuit  par 
tium  aqualium  , numero  tamen 
parium  , vt  fi att tones  vitentur , 
erunt  omma  latera  fr  inter  fe , 
& figmentis  d linea  perpendictt 
lari  fallis  commenfurabilia,  Vt 
in  triangulo  aquilatero  ABC, 
diuidet  perpendiculMrts  A D ,op- 
pofirum  latus  B C,  bifariam,vt 
tn fcholio  propot.  jC.ltb.t.  demon 


A 


firauimu* 
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B 


fir  nuimus  . Quam  ob  rem  pojito 
quolibet  latere  $.  erunt  figmen- 
ta  BD,CD,  +.+. vbi  vides  qua 
iratum  lateris  A B,  angulo  acu 
to  Q,oppoftti,  ( omnes  enim  anpt 
h in  triangulo  equi' at  ero  acuti 
funt.cx  cercii.  3 .propos.  s j.lib.  I . 
hoc  cjly  C+.  vnd  cum  reci  angulo 
bis  contento  fubb-Q  ,CD,jV 
efi.cum  12.3  j. efficere  12$. quan 
tum  videlicet  conficiunt  duo  qua 


V 

V 
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irata  laterum  A C,CB .nempe  6+.  C+. 

R E G V L A 11. 

S I vtrumque  laterum  aqualium  trianguli  lfofielis  fi L 
tuatur  quo:  cunque  partium  aqualium,  tertium  autem  qvetli 
bct  partium  numero  parium,  vt  fi  acliones  vitentur,  fiue  pau- 
ciores partes  in  hoc  latera  ponantur,  quam  in  vtroltbet  tqtik- 

luto  ,fiui  pltires , dummodo  tot 
non  fint , quot  in  vtroque  fimul 
aut  plurcsiquia  fic  non  poffiet fie- 
ri triangulum  , propter  ea  quod 
duo  latera  aqualia  non  effient 
maiora  tertio  latere , fed  vel  a- 
qualia,vel  minora , quod  propoji 
tioni  2o.lib.i.repugnat.Si  tnqud 
latera  hos  modo  numeris  expo- 
nsmtur,erunt  omnes  linea  trian- 
guli itu  er  fi  corvmer.  fur  abii ts.  Vt fi  in  priori  horum  ifofcdtum 
vtrumuis  latus  A B,  A C .fiatuatur  j.&  B C,^.  Inpoficrto 
ri  autem  vtrumhbct  A B,A  C,J-& B C,  6.  Q-um  ergo  per- 
pendicularis A diuidas  bafim  B C , bifariam , ex  fiholio 
propos.  26.  lib.  s . erunt  figmenta  B D,  C D,  tn  priori  quidem 
triangulo  2.  2.  inpofieriori  vero  3.  3.  Vbiettam  perlptcuum 
ejl,  quadratum  lateris  A b,  angulo  acuto  C,  oppofiti,(vteri y 
tn;m  angulus  B,  C,  acutus  sfi,  ex  torolL3.propos.tj.  lib.j.J 
vrta  cum  recl angulo  bis  comprchenfi  fub  B C , C D 3 aquale 
'effio  quadrans  fimul  laterum  A C,  C' 


T 
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R.E  G V L A III. 

I N triangulo  Ififcele.in  quo  tertium  lati xs  maius  tjl , 
perptnd  cularis  in  alterum  aqualium  laterum  cadit, eritfig- 
mentum  f rope  maius  latus  terttum^maius,  vt  ad  prop.f 4.7. 
lib.  l.dcmonfir nuimus . Si  igitur  minus  figmentum  fiatuas 
quotuis  partium  feasjj  per  Jf . multiplices , habebis  figmentum 
matus  : Si  veroeafdem  ducas  in  / j.  efficies  tertium  latus  : 


R E G V L A I I I I . 

IN  triangulo  I fi fcele,cuius  tertium  latus  minus  eft  , & 
perpendicularis  rurfum  in  alterum  aqualium  laterum  cadit, 
erit  figmentum  prope  mmus  latus  tertium, minus,  vt  ad  pro- 
p0f.g7.hb.  1 .oftenfum  ejl.&uodfigmetu  fi  fiatuas  quotuu  par 
tiu  numero  pariti,  vt  fractiones  fugiantur,  easqjper  _?•  mu^~ 
tiplicts.CT  producto  earundem  medietatem  adqcias,  vel  earx 

V medie- 
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medietatem  per  7.  multiplices, pro 
duces  maius  fegmentum : Si  vero 
tafdem  partes  minoris  J egmenti 
multiplices  per  3.  efficies  tertium 
latus  minus  , Vtrumque  denique 
aqualium  laterum  componetur 
ex  duobus  figmentis:  quod  etiam 
ex  multiplicatione  medietatis  mi 
noris  figmenti  per  9. producetur.  Vt fi  in  Ififcele  ABCymtnus 
fegmentum  C D, ponatur  6. erit  matus  BD,ji&  latus  AC, 
1 8. atque  tam  A B.quam  BC,  a/.  Quadratum  ergo  lateris 
A B,  angulo  acuto  C , oppofiti , nimirum  729.  vnd  cum  eo  , 
quod  fit  bis  ex  BC,mCD,id  efi,cttm  162.  162.  efficit  1 os  3. 
qui  numerus  etiam  componitur  ex  quadratis  laterum  AC  $ 
CB, nempe  ex  324.729. &c. 

7 R E G V L A V. 


2.7 


IN  Scaleno  triangulo, in  quo  perpedicularis  in  minimi t la 
tus  demittitur, erit  figmenta  bojis  iuxta  medii  latus, minus, 
vt  ad  propof.47.hb.!  .demonjlratu  e fi, Quod  figmentu  fi  con- 
flit uatur  tot  parttum  ( qualium , 
vt  070.  numerentur  , nimirum 
partii  70. vel  l+o.vtl 210.&C. 
eisjj  addantur  earum  . con- 
fectum erit  figmentum  matus  , 
(y-  ex  additione  partium  horum 
figmentorum  gignetur  mtmmi 
latus. Si  vero  partes  minoris  fig- 
menti duplicentur , & produrto 
adqciantur  . hoc  efi,  - j-.  eo- 

rundem partium, procreabitur  medium  latus.Si  denique  par- 
tes e tu  filem  minoris  f egmenti  duplicentur , producloqs  ~ . id 
efi,  -yj. . eorundem  addantur , componetur  latus  maximum  . 
Vt  in  fcaleno  ABC, fi  minus  fegmentum  B D , ponatur  70 , 
erit  maiusCD,  99. CT totum  mimmumlatus  BC,i<>9.  Me- 
dium autem  latus  AB,  182. (y  maximum  AC,  19S.  Qua- 
dratum ergo  lateris  A B , acuto  angulo  C,  oppofiti , hoc  efi , 
331 24.  vnd  cum  numero , qui  bis  fit  ex  B C , in  C D id  efi, 

cum 


I 
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cum  1673 1.16731. conficit  numerum  66 st 6. Aqualem  duo- 
bus fimui  quadratis  3S oas.at s6 t. laterum  ACtCB,  frc. 

R E G V L A VI. 

I N triangulo  Scaleno  .quando  perpendicularis  in  medium 
latuf  cadit, erit  ex  ijs.q  ad propof.47.ltb.  l.ojlendimus.mmus 
fegment  u minimo  lateri  adiaccns.Quod fgmitu fi fatuatur 
tot  aquali  u partium,  vt  d s.  nu- 
meretur,vt  s.vel  to.vtl  is.frc. 
eisque  addantur—,  con felium 
erit  fegmentum  matus,  fr  partes 
horum  fegmentorum  in  vnam 
fummam  collecta  component  me 
dium  latus . St  autem  partibus 
minor  is fegment  i duplicatis  adji- 
ciantur earundem  produce- 
tur minimum  latus  . Triplum 
denique  earundem  partium  minoris  fegmenti  dabit  latus  ma 
ximum.Vt  in  Scaleno  A BC.fi  minus  fegmentum  B D , fiat 
s. erit  fegmentum  maius  CDyti.fr  totum  latus  BC,  medium, 
14.  Minimum  vero  AB,  I3.fr  maximum  AC,ls.  fre, 

R E G V L A VII. 

1 N Scaleno  denique  triangulo,  vli  perpendicularis  ad  ma 
ximum  latus  deducitur , ern  minus  fegmentum  iuxta  latus 
minimum,  ex  ijsflua  adpropef.47.lib.s.fcripfimus.  Si  ergo  pro 
minori  fegment 0 fumantur  33. 
vel quiuis  alius  numerus  d 33. 
numeratus.vt  66.  vel  •>•>.  frc. 
eiqj  addantur  . hoc  e fi,  -|j  . 
fiet  maius  fegmentum  • qua  duo 
ftgmenta  fimul  compofita  ma- 
ximum latus  offerent.  Si  vero 
numero  minoris  fegmenti  dupli- 
cato adijeiantur  ^ . produce- 
tur medium  latus.  St  deniq\  ei- 
dem numero  lateris  maximi  app;  nantur  .exhibebitur  mi» 

V j ntmum 
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nimum  latus.Vt  fi tn  Scaleno  A BC, minus  fegmentum  C D» 
fit  $3'Crir  maiut  [egmmtum  BD.+a.  totumque  latus  maxi- 
mum BC./S.& medium  A B.70.&  minimum  AC,6 s.fac. 

€JV  O D fi fingulot  numeros  harum  regularum  per  eun- 
detp  numerum  aliquem, qut  cunque  ts  fit, multiplices, procrea- 
bis alios  numeros  lateribus  triangulorum  tribuendos . lidem 
etiam  numen  reperientur.fi minus  figmentum  , vel  maius , 
vel  quodcunque  latus  fiatuatttr  quot  libet  partium  , fi  modo 
proportiones/eruentur, quas  fupradiciis  regulis  exprtjfimus . 

HIC  quoque  fidendum  eft , non  tn  omni  triangulo  oxygo- 
nio proportiones  prificriptai  reperiri  inter  lasera , cum  mille 
modis  pojfint  var  iari  eorum  proportiones . Neque  vero  hoc  re- 
guli illi  docent,  fed  vfi/s  earum in  eo  filum  ccnfifitt , vt  / 'er- 
uatis illis  proportionibus, quas  explicauimusytnangula  oxy go- 
nia formari  pojfint, in  quibus propefitio  i 3 . huius  hb.a *ad  nu- 
meros accommodentur . 

I A M vero  fi  perpendicularis  eoincidat  cum  illo  later  e, 
cuius  quadratum  probandum  eft  minus  tfie  duobus  quadra- 
tis aliorum  duorum  laterum,  (yc.  Ita  vt  triangulum  propofi- 

tum  fit  re  ft  angulum  , quirendi 
fiunt  tres  numen  pro  lateribus , 
ex  ijs,  qui  in  ficholux  propofi.  +7. 
hb.  I .ficnpfimus.  Vt  in  figura  re- 
guli 6.  fi  tn  triangulo  A B D,mi 
nimum  latus  B D , ponatur  3. 
erit  A D,  it.&A  B,  l j.Vbi 
cernis  quadratum  latens  AD, 
acuto  angulo  B,  oppofiti , nempe 
lU*voa  cum  eo,  quod  Jit  bis  ex 
BD,in  B D.hoc  efi,cum  2 3. 2 3. efficere  1 9+.  quantum  vide- 
licet conjiciunt  duo  quadrata  fimul  ex  A B , B D,  nimimm 
\C 9. 23.  Eadem  ratione,  fi miaimum  latus  B D , Jlatuatssr 
partium  G.trtt  AD.S-CT  AB,  1 0.  Vbi  etiam  videstquadra- 
tum  lateris  A D , acuto  angulo  B , fiub:enfi,nimirum  6+. 
una  cum  eo,quod Jit  ex  BD,i»  B D,  bis, hoc  efil,  cunuqd.  3 C. 
conjicere  136-  quem  numerum  etiam  conjiciunt  duo  numeri 
quadrati  laterum  A B,  B D,  nimirum  1 00. 36 . Ita  quoque 
cernis  .quadratum  numerum  lateris  B D , acuto  angulo  A , 
oppofiti, hoc  ejlt  3<!.vna  cum  eo.quod Jit  ex  A D,  in  AD,  bis, 

id  e fi. 
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id.  efi,  cum  6+  64,  efficere  16+.  quantum  fctlicet  conficiunt 
duo  numeri  quadrati  Jimul  laterum  AB,  AD,  nimirum 
\oo.  dr  64.  Denique  fi  in  alio  triangulo  A C D , minimum 
latus  C D , ponas  7.  reperirs  exijs.qus  adpropofi  */•  lib.  I. 
fcripfimus  , A D , 40.  & A C,*I . Vbi  tnanifefium  </?>?«*- 
dratum  numerum  lateris  AD,  angulo  acuto  oppofiti,  nimi- 
rum I Coo.  vnd  cum  numero, qtts  jit  ex  C D , in  C D , bis  ; 
idefi  rcum  8 1.8  l.  facere  1762.  qui  numerus  aqualis  efi 
quadratis  numeris  duorum  laterum  AC,  C D .hoc  efi,  duo- 
bus numeris  1 C 8/.  8 1 . Hi  enim  conficiunt  quoque  fummam 
1 762.  Quod  fi  minimum  latus  CD  .facias  7.  compertes 
A D,  J4-  crAC.JS.  in  quibus  numeris  idem  experieris. 
Nam  quadratus  numerus  lateris  CD  , angulo  acuto  A, 
fubtenfi , idefi  ,+9.  vna  cum  numero , qui  bis  producitur  ex 
AD,  tnAD.hoc  efi,  tum  $76.276.  facere  12  o\.  quan- 
tum fcilicet  efficiunt  duo  quadrati  numeri  laterum  AC, 
A D.  hoc  efi,  C js.  t7<> » 

A T fi  perpendicularis  cadat  extra  triangulum , ita  vt 
triangulum  fit  obtufangtolum , querendum  erit  fegmentum 
exterius,  vna  cum  lateribus,  vt  tn  tribus  regulis  fcholq  prace- 
dentis propofitionss  docuimus. Segmentis  namque  exteritis  cum 
Utere  producio.dabit  totum  figmentum  inter  acutum  angu- 
lum affiumptum  <*J*  perpendicularem  . Vt  in  figura  regula  j. 
fibolij  antecedentis  propofitionu,  erit  fegmentum  totum  C D , 
inter  angulum  acutum  C,t^  per- 
pendicularem B D , cadentem 
extra  triangulum,  3 7.  Vbiperffii  & 

cuum  efi  quadratum  later is  AB, 
angulo  C , acuto  oppofiti , hoc  efi  , j/** 

xsC.  vna  cum  rect  angulo  fub  40  C 

AC,C  D,  comprehenfi  bis  , id 
efi , cum  1184. 1 1 84.  componere 

numerum  26  24.  qui  squalis  efi  duobus  quadratis  fimul  la- 
terum BC,  AC , nsmtrum  aggregato  quadratorum  numero- 
rum iC 00.1024.  &c. 

N E E vero  alienum  ptstaui  hoc  loco  ex  Pappo  Ale- 

xandrino Jequens  etiam  theorema  demonilrare . 
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S I in  triangulo  a quouis  angulo  reda  linea 
ducatur, diu idens latus  oppofitum  bifariam  , 
erunt  duo  quadrata  laterum  eum  angulum 
ambientium  fimul  dupla  duorum  quadrato- 
rum fimul  fumptorum , quorum  vnum  ex  li- 
nea duda,alteium  vero  ex  dimidiato  latere  de- 
feribitur. 


‘4.7.  primi. 


^47 -primi. 
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B 
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1 N triangulo  A BC,  rei}»  A D,  fecet  latus  B C,  bifa- 
riam  in  D.  Dico  quadrat»,  ex  A B , 
A Ci  dupla ejfe quadratorum  ex  AD, 
• BD.  Demittatur  enim  ex  A,  ad  B C , 
, perpendicularis, qui  pnmu  redi  AD, 

' congruat  , ac  proinde  triangulum 
ABC,  iquilaterum  fit , vel  I fof ce- 
les ,vt  ad  propofi.  iG.hb.l.  demonjlra - 
uimus. , Quoniam  igitur  tam  quadra- 
tum ex  A B , aquale  eft  quadratis  ex 
A D,DB,  quam  quadratum  ex  AC , 
quadratis  ex  A D,  D Ci  erunt  duo  quadrata  ex  A ByAC, 
aqualia  quadrato  ex  A D,  bis  fumpto,  vnd  cum  quadratis 
ex  D B , D C.  Cum  ergo  quadrata  ex  D B , D C , aquali» 
fint^fi auferantur  duo  quadrat»  ex  A D,  D C , ablatum — > 
ent  dimidium  quatujr  quadratorum  , nimirum  quadrati  ex 
A D ,bis  fumpti  , & quadratorum  ex  D B,  D C . Qua- 
re duo  quadrata  ex  A B,  AC,  dupla  funt  duorum  quadrato- 
rum ex  A DyD  B . quod  eft  propofuum  . Quod  clarius  ita 
oflendetur. b Quoniam  quadratum  ex  A B, ancius  quadratis 
ex  AD,  D By  squale  efitSunt  autem  duo  quadrata  ex  A By 
AC,  quadrari  ex  A B , dupla,  ob  squalitatem  line  artis 
A B,  AC  ierunt  quoque  quadrata  ex  AB.AC.duplaquadra 
torum  ex  A D,  DB.  Quod  demon firandum  trat . 

CONOR  V A T deinde  perpendicularis  AC , lateri 
AC . Et  qui»  quadratum  ex  BC , quadruplum  esi  tam 
quadrati  ex  B D,  quam  quadrati  ex  D-C  , vt  in  fiholio  pro- 
pe fi +.  huius  lib.ofiendimus ; orit  idem  quadratum  ex  B C , 
duplum  duorum  quadratorum  ex  DB,  D C . Sunt  autem 

duo 
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duo  quadrat*  ex  AC  ,C  D,  bisfumpta.dup/ d quoque  qua- 
drati ex  A D ; quod  * quadrat*  tx  A C,  C D , femtl  fum- 
pt*  aqualia  fint  quadrati  ex  A D . Igitur  quadratum 
ex  B C , vnd  cum  quadrati!  ex  A C ,C  D,  bis  fumptis, du- 
plum erit  quadratorum  ex  D B > DC  , A D . Cum  ergo 
fr  quadratum  exC  D , bisfumptum,  duplum  fit  quadrati 
ex  C D i b erit  reliquum  quadratum  ex  B C,  vnd  cum  qua- 
drato ex  AC , bisfumpto  , duplum  quoque  reliquorum  qua- 
dratorum ex  D B , A D . Sunt  autem c quadrata  ex  B C , 
A C,  aqualia  quadrato  ex  A B . Igitur  quadrata  ex  A B , 
A C ,(  qua  aqualia  funt  quadrato  ex  B C , vnd  cum  qua- 
drato tx  AC  , bis  fumpto ) dubia  quoque  funt  quadratorum 
ex  A D,D  B.  Quod  efi  propofttum  . 

T E RT  T O cadat  perpendicularia  A E , intra  triangu- 
lum inter puncla  D , C.  Quia  igitur  d quadrata  ex  B E , 
E C , dupla  funt  quadratorum  ex  B D,D  E:  Item  quadra- 
ta tX  A E,  D E,  bis  fumpta , dupla  funt  quadrati  tx  AD  i 
quod  - quadrata  ex  A E y E D ,fimel  fumpta  quadrato  tX 
A D t aqualia  fint i erunt  quadrata  ex 
BE,  EC,  vna  cum  quadratis  ex  A E,  K 

D E , bis  fumptis  , dupla  quoque  qua- 
dratorum ex  B D , D E , AD.  Cum 
ergo  cr  quadratum  ex  DE , bis  fump- 
tum  , duplum  fit  quadrati  ex  D E t 
( erunt  reliqua  quadrata  ex  B E,  E C, 
vna  cum  quadrato  tx  A E , bis  fump- 
to , dupla  quoque  reliquorum  quadra- 
torum ex  D B , A D . Quare  cum 
quadratis  ex  B E , AE,I  squale  fit 
quadratum  ex  A B ; quadratis 
ex  E C , A E,  quadratum  ex  A C ; erunt  quoque  qua- 
drata ex  k B , A Cydupla  quadratorum  ex  A D , DB. 
Quod  efi  propofitum • . 

P O ST  R EMO  cadat  perpendicularis  A E , in  latus 
B C , produftum — > . Quoniam  igitur 11  quadrata  tx  B E , 
CE,  dupla  funt  quadratorum  tx  B D , D E : Item  qua- 
drata ex  A E y D E , bis  fumpta , dupla  funt  quadrati  tx 
A D i quod  1 quadrata  ex  A Ey  DE,  fimel  fumpta , aqua- 
lia fint  quadrato  «AD,-  erunt  quadrata  ex  B E,C  E,  vna 
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cum  quadratu  ex  A E,  DE,  bu  fumptu.iiuj.la  qucque  qua- 
dratorum «BD,DE,AD.  Cum  ergo  (y  quadratum  ex 
DE  ,bu  fumptum , duplum  fit  quadrati  «DE;*  erunt  re- 
liqua quadrata  ex  B E , C E,  vnd  cum  quadrato  ex  A E , 
bis  fumpto  , dupla  qtteque  reliquorum  quadratorum  ex 
B D » A D . Quare  cum  quadratis  ex  B E,  A E , b aqua- 
le fit  quadratum  a AB;  & quadratis  ex  C E , AE, 
quadratum  ex  A C ; erunt  quoque  quadrata  a A B, 
A C , dupla  quadratorum  ex  A D,  D B.  Quod  erat  ofi in- 
dendum— i . 

N O N te  moueat  autem , quod  ad  huius  theorematis 
demonfirationtm  adhibuerimus  pronuntiatum  ao.quodvni- 
tterfaluer  in  omm  genere  multiplicium  ab  Euclide  demon- 
firaturlib.  s • prope f j.  quoniam  m dupla  proportione  facile 
concedi  potefi  fine  demonfiratione , ut  tn  expi fit  tau  eius  prin-  i 
cipu  diximus  : Velpropofitto  s.lib.s.  ante  hoc  theorema  de- 

monflrari  potefi  : Vel  certe  theorema  ipfium  pcfi  librum / 

i.  demonfirari i ita  vt  circulus  in  demonfirando  nulla  ra- 
tione committatur  , ctiamfi  principium  illud  demonfire- 
tur  libro  j.  quia  propofitso  $.  Itb.  s,  ex  hoc  theoremate  ntn 
pendetj . 

EX  his  autem, qua  proximis  duobus  theorematibus  , ©• 
propof.4j.ltb  1.  demonflrata fiunt , arcam  cuiufque  trianguli 
latera  habentis  nota  intseniemus  , vt  recle  hoc  loco  monet 
Campanus,  (y  FeJericus  Ccmmandmus 
. demonjlrat  , hac  fere  ratione , Sit  pri- 
mo triangulam  re£l angulum  A B C, cu- 
ius latera  n-.ta fint,  nempe  AB,  1 0.  pal- 
morum i A C , S.  B C , C.  Diuifo  late- 
re B C , bifariam  in  D , ut  fint  C D > 
B D , 3.  palmorum,  perficiatur  rectan- 
gulum  A C D E,  quod  /.quale  efi  trian- 
gulo ABC,  vt  tn  fi  holi  q propjfi  41 . 
Itb.  I . offendimus  . Quia  vero  ex  duclu 
C D , trium  palmorum  tn  C A,  f.  pal- 
morum producitur  area  recl  anguli  CE,  24.  palmorum  qua- 
dratorum , vt  ad  initium  huius  lib. docuimus  ,•  Totidem  pal- 
mos quadratos  continebit  triangulum  ABC,  rtciangulo 
C IL)  aquale.  Quod  efi propofitwn—j  . 

SIT 

■ ---  ■ - — ■ - ■ r 


i. 

71 

J 

3 


LIBER  It.  31 5 

SIT  dande  triagtilum  obttsfangu- 
lum  A B C,  cuius  latera  fini  cognita ; 

AB, ao.palmoru, AC,  ig.bC.tt.Pri 
mu  igitur  invenienda,  ejl  quantitas  fer 
fendicularis  lines  AD,  ex  A, in  latus 
B C , protractum  demilfs,  hoc  modo  . 

Quenid  quadratum  lateris  AB,-1  ma- 
tus eft^qua  quadrata  latcrii  AC }BC, 
rellagulo  bis  cdprehenfo  fub  BC.CD  ; 
fi  quadrata  lateru  A C >B  C,  nempe  1 <Tj.  /j/.  que  efficiunt 
2 s 0. detrahantur  ex  +oo.qttadrato  lateris  A B , remanebunt 
ito.  pro  reclangulo  bis  cdprehenfo  fub  B C,C  D .cultu  tiume 
ri  dimidii  ss.  dabit  reti  angulum  fiib  B C , C D . «Si  igitur 
ss.  r ect angulum [ub  B C,  C D,  diuidatur  per  11.  latus  no- 
tum B C,  exibit  reliquum  latus  C D,  s.  falmoru  , vt  I osn. 
Regioni,  demonjlrat  propos.  /7.  Itb.i  .de triangulis , & ^ tio- 
bis  demonftratu  eft  in  libro  dc  menfuratienibus  omnium  qua 
j iratum.  Qui*  vero  quadrata  laterum  A D , C D, b squa- 
li a funt  quadrato  lateris  A C ; fi  quadratum  2}. palmorum, 
nempe  lateris  C D,  s. palmorum  nuper  inuenti,  auferatur  ex 
t6s>.  quadrato  lateris  AC, remanebunt  1+4.  palmi  pro  qua 
drato  lateris  A D.  Quare  latus  A D , erit  U.  palmorum  , 
cum  radix  quadrata  huius  numeri  144.  fit  u.  Jam  vero  di- 
uifo  latere  B C , bifaria  in  E , educantur  ex  C,  E,  ad  B D, 
perpendiculares  C F . £ G , occurrentes  retis  A G , qut  fer 
Ayipfi  B D , parallela  ducitur , infimetis  E,  G ■ Quibus  per- 
actis ,fi  E C , palmorum  quinque  cum  drnidio  , ducatur  in 
CF,ia.  palmorum  ,(Ejl(  enim  C F,  ipfi  A D,  squalis, ) 
exurget  arc n recf anguli  C G,6d -pal merum: quod  cum  squa 
It fit  triangulo  A B C ,ex  fcholto  propcs.4t.l1l.*.  ifunt  enim 
reciangalum  C G,&  triangulum  ABC,  in  ei [dem  paralle- 
lis crc.yi  Erit  quoque  area  trianguli  ABC,  palmorum  qua- 
dratorum 66.  quod  eft  prefofitum. 

SIT  po fremo  triangulum  acutangulum  A B C,  later a 
habens  nota;  A B,  1 g. palmorum-,  A C,  u.B  C ,t4.Primum 
igitur  hic  quoque  referienda  eft  quantitas  perpendicularis 
A Dyex  A, ad  B C fdemiffs,  hacratione.  Quoniam  quadra 
tum  lateris  A B, d minus  eft,  quam  quadrata  laterum  A C, 
B C,  redi  angulo  comprehenfo  bis  fub  B C,C  D ,fi  quadra- 
tum 
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lateris  A’  Vt,nimirum  16 9.  detrahatur  ex  quadratis  la- 
terum A C,  E C , hoc ift , ex  as. 196. 
qus.  efficiunt  +21 . remanebunt  jsj.  pro 
reti  angulo  comprehenfo  bis  fub  BC.CD, 
cuius  numeri  dimidium  utf.  dabit  reti  an 
gulum  fub  BC.CD.  S/  igitur  1 2C. re- 
ti angulum  fub  B C,  C D,  dividatur  per 
B C fatus  notum,  vtpet  1+  j exibit  reli- 
quum eius  latus  C D . palmorum  9.  vt 
confiat  ex  loan.Regsom.hb.  / . detriangu 
lis  prepes.  17  nobis  demonftratum  efi  in  lib.  de  men fuca- 

tionibus omnium  quantitatum  > ffUfoniam  autem  quadrata 
«AD.CD,*  aqualta  funt  quadrato  ex  A C,-  fi  quadra- 
tum Si  palmorum,  netnpe  lateris  C T), 9. palmorum  nuper  in- 
nent i , auferatur  ex  22  s.  quadrato  lateris  A C;  remanebunt 
t++.pa  Imi  pro  quadrato  lateris  A D .Quare  cum  radix  qua- 
drata huius  numen  i++fit  it  ierit  latus  A D,  12.  palmorum, 
lam  vero  diuifo  latere  B C , bifariam  in  E,  educantur  ex  C, 
E.ndUC,  perpendiculares  C FyE  G,  occurrentes  redit  A F, 
qitt  per  A,  i f fi  B C , parallela  ducitur, in  J unciis  G , F.  Quibus 
Per  a His, fi  G E>7.  palmorum  ducatur  tn  E G,  12.  palmorum; 
(efi  enim  E (1, reila  tpfi  A T),  spuatis)  exurget  area  reciangu 
li  E f .palmorum  S +.  Quod  cum  triangulo  A B C.fit  iqua- 
/e,ex  fcholto  propos.+idtb.t.  ( funt  enim  reciangu 'um  E F,  <gr 
triangulum  ABC  , tn  ei  flem' parallelis , &C.)  erit  quoque 
area  trianguli  A B C,.f +.pa!momm.  Quod  efi  p roto  litum- 
ITA  Qjf  E tn  vniutrftim , area  cutttfcunque  trianguli 
produntur  eo:  dimidio  bnfts  in  perpendicularem,  qui  a verti- 
ce ad  bafim  demittitur,  vt  in  exemplis  datis  efi  manifefium. 
Sed  plura  hac  de  re  tn  libro  de  tn  en  fucationibus  omnium 
quantitatum,  quem  prot t diem , Deo  tuuante,  in  lucem  ede- 
n.  tu . Quo  pacto  autem , duobus  lateribus,  cum  vno  angulo, 
cogniti s,  vel  duobus  angulis,  cum  vno  latere,  reliqui  anguli, 
& latera  ccgnofcantur , demon firauimus  iu  nofiru  triangulis 
relliiuuis . 
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PROBL.  2.  PROPOS.  14. 

DATO  re&ilineo  aequale  quadra- 
tum conftituere . 

SIT  datum  redilincum  A , cui  quadratum  xqualc 
conftitucndum  cft  . 1 Conftituatur  parallclograminuin 
B C D E,  xqualc  redilineo  A,  habens  angulum  redum, 
cuius  vnum  latus,vt  D C, producatur  ad  F,fitque  C F,rc 
da  cqualis  red$  BC. 

Diuidat  quoque  DF, 
bifariam  in  pudo  G, 
quod  cadet  aut  in  pu 
Ctum  C , aut  non . Si 
cadit  in  pundum  C , 
erit  reda  B C ,(cum 
aequalis  ponatur  redx  C F)  redx  CD  , xqualis  . Quare 
rcdargulum  B D,  erit  quadratum,  cum  latera  D E,E  B, 
b xqualia  fint  oppofitis  lateribus  B C , C D iatque  adeo 
conftitutum  erit  quadratum  xqualc  redilineo  A . Si  ve* 
ro  pundum  G,non  cadit  in  C*,fado  G,ccntro,dcfcriba- 
‘tur  intcruallo  G D,vcl  G F,fcmicirculus  F H D,produ- 
caturq;  B C,doncc  circunfercntiam  fccet  in  H.Dico  igi 
tur, quadratum  redx  C H,cflc  .rqualc  redilineo  A.Du- 
da  enim  reda  GH;  quia  reda  D F ,diuiditur  bifariam 
in  G,&  non  bifariam  in  Cjcrit  rcdangulum  comprchcn 
fum  fubD  C,  C F , hoc  cft,  rcdangulum  BD,  vnacum 
quadrato  rcdxG  C , 'xqualc quadrato  redx  G F , hoc 
eft,quadrato  rcdxG  H;cum  redx  G F,  G H,  fint  xqua 
les ; At  quadratum  redx  G II xqualc  cft  quadrati* 
redarum  G C , C H.  Igitur  rcdangulumB  D , vna  cum 
quadrato  redx  G C , xqualc  quoque  erit  quadratis 
redarum  G C , G H . Quam  ob  rem  dempto  communi 
quadrato  redx  G C,  remanebit  redangulum  B D,  hoc 
cft,  rcdilincum  A , quadrato  redx  C H , xqualc . Dato 
ergo  redilineo  xqualc  quadratum  confli tuimus  ^Qupd 
facere  oportebat . 

SCHO- 
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V ER  V M quia  laboriofum  e ft, re  fi  angulum  dato  re  Sili 
mo  multorum  angulorum  confiruert  aquale,  quod f aptus  fu- 
per  d.rtarn  rectam  confiituendumfit,  ex  propos.44.  lib.i.  re- 
St  angulum  aquale  triangulo  , facilius  fortaffe  defcnbemus 
quadratum  dato  rtdiltneo  aquale , fi  datam  figuram  rebhli- 
neasn  in  triangula  refolnatnus,  & cuilibet  triangulo  quadra 
tum  aquale  efficiamus , hoc  e fi , latus  quadrati^  quedtuiuis 
triangulo  aquali  fitffiiuefiigemtis:  quodfallu  facillimum  tft , 
vt  mox  o/iendcmus . Nam  fi  fer  ea,  qua  in  fcholio  propos.  47. 
Itb.  1 :fcrip fimus,  inutniamus  latus  alterius  quadrati,  quod  (it 
omnium  t nuent  orum  laterum  quadratis  aquale ffiablumerit^ 
quod  proponitur . 

VT  fi  datum  fit  recitlineum  A B C D E F , r e fo  luemus 


ita  rebba  O L,  excitabimus  Uli  perpendicularem  OP,/  at  eri 
K,  aqualem,  iungemuscf  rebfam  P L.  Atque  hoc  modo  pro- 
grediemur, donec  vltimo  lateri  /umpt  a fit  perpendicularis  li- 
nea aqualis, qualis  hic  fuit  perpendicularis  O P^vltimo  late 
ri  K, aqualis. Nam  quadratum  rebia  P L , pofhemo  loco  du- 
bia aquale  erit  omnibus  quadratis  laterum  G,H,l)K.vs  ad 
propos  47. lib.j  .demonFrautmus,  atque  adeo  omnibus  trian- 
gulis A B FyF  B C,CF  D,  DE  F,‘hoc  cfi,  data  figura,  re- 
bltlinea  ABCDTLF- 

P R A X IS  aurem , qua  euiuis  triangulo  quadratum 
aquale  inueniatur,  facilis  cfi. Sit  enim  inueniendum  quadra- 
tum aquale  quarto  triangulo  D E F,  dati  rccltlinea.  figura. 
Diuidatur  quodcunque  latus , mmpe  D E,  bifariam  m A w 
producatur quitum  libet.  Dubia  deinde per  angulum  po- 


illud  in  tria  gula  A BF,F  BC , 


\itutn 
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jS/jw»  F,  /tfin  Z>  E,  parallela  F B,  Juratur ptr  E,  ;*</  Z>  //, 
perpendicularis  H E B.fecvss  F B,iis  B.fitq.  E H , ipfi  A E, 
t Lmtdio  lateris  D E , iqualit,  Pcfiremo  , dtuifa  tota  linea 
B H, bifariam  in  G,  de  fer  ibat  ur  ex  G , ndinteruc.llum  G H, 
vel  G B,  arm:  f cans  /afus  D E,  produStum  in  I.  Dico  qnor 
elratum  latens  E I, aquale  ejje  triangulo  D E F.  Si  namque 
compleatur rcR angulum  A B C>& fimseirculus  B H,\duca- 
turq,  recta  G I,  oflendcmus.vt  tn  hac propos.14.  quadratum 
ex  E 1 , reti  angulo  A B,  aquale  ejfe.  Cum  ergo  re  R angulum 
A By triangulo  D E F,///  squale, cx Jcbolio propcs.41 . hb.  1 . 
quodbafis  D Eyfit  dupla  bafis  A E,  conflat  propoftum . 

€fy  O N I A M vero  fecundo  hoc  libro  Euclides  mul 
ta  de  reR angulis  parallelogrammis,  atque  quadratis  disputa 
uit;  recte  inferi  hic  poterit  fl  qtiens  problema  de  quadrato  non 
iniucundum,  ad  hunc  modum . 

DATO  cxceflu  diametri  alicuius  quadra- 
ti fupra  latus  eiufdem  ; Inuenirc  latus  ipfius 
quadrati . 

EX  C E DAT  diameter  alicuius  quadrati  latus  eiuf- 
dem reR  a A B .inuemendumf  fit  latus  illius  quadrati . Ex 
recta  A B , deferibatur  quadratum  ACyCuius  diameter  du- 
RaB  V), producatur  ad  E,vt  JitD  E,rctiareRi  A D,tqu* 
lis . Dico  reRam  E B.eJJe  latus 
illius  quadrati,  cuius  diame- 
ter excedit  ipfum  latus  BE  , 
exceffu  dato  A B . Ducatur 
enim  EF  , perpendicularis  ad 
B E , qui  reRam  B A , produ- 
t tam  fecet  in  F . Quoniam  igi- 
tur tn  triangulo  B E F,  angulus 
F E ByreRus efl,  dyE  B Fyfe- 
mirectus , ex  coroll. ».  propofi  4. 
huius  ltb.x  erit  & B F E,ferr.irtRus^  Quare  reRi  B E.FE, 
aquales  fient.  Si  igitur  ex  F, ducatur  F G , parallela  ipfi  B E ; 
(f?  ex  B,  reRa  B G,  parallela  ipfi  E F,  occurrens  priori  in  Gi 
conflit utum  erit  quadratum  rtRi  B E . Quod  fi  ducatur  re- 
da 


1 
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ctaA  E,  erunt  anguli  AED, 
E A D,  aqualibus  lineis  D E, 
D A,  oppcfiti  aquales . Quare 
fi  demantur  ex  retiis  angulis 
D E F , D A F , remanebunt 
anguli  A E¥  tE  A F , aqua- 
les i b tdtoej.  reila  E F > A F, 
aquales  erunt  . Quoniam  ve- 
_ rotdiameter  B F , retiam  A 

ruperat  data  retia  A B ; fuperabit  eadem  diameter  B F , 
latus  quadrati  EF,  eadem  recta  A B , quod  efi  prope- 
fitum—>  • 


* FINIS  ELEMENTI  SEC VN D I . 
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, i.  •* 


i EVCLI- 


EVCL1DIS 

ELEMENTVM 

T E R T I V M 
DEFINITIONES. 

I. 

AEQVALES  circuli  funt, quoru 
diametri  funt  aequales;  vel  quorum,  qu$ 
ex  centris,  re&ae  lineae  funt  aequales. 

V O N I A M Euclides  hoc  3.  lih. 
varix*  circuli  proprietates  demoflrat, 
idcirco  explicat  prius  terminos  quof- 
dam , quorum  frequens  m eo  fu*urus 
efi  vfus.  Primum  itaque  doce*, eos  cir- 
culos effe  aquales , quorum  diametri, 
vel  femidtametn  aquales  funt . Cum 
enim  circulus  deferibatur  ex  circum- 
uolutione  femidtametri  circa  alterum  extremum  fixum , & 
immobile , vt  hb.  J . diximus,  perfpicuum  <■_/?,  eos  circulos  ef- 
fe aquales  t quorum  femidiametri , feu  reda  ex  centris  duday 
funt  aquales ; vel  etiam  quo-  v-s 

ru  tota  diametri  aquales  sut , f jy 

Vt  fi  diametri  AB,  B C,  vel  ^ 
recla  D F , E G,  e centris  D,  , 

Cp  Eyduda  fint  aquales, aqua 
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les  erunt  circuli  A F B^&BGC. 
q Sic  etiam  e contrario , fi  circuli 
fint  aquales,  erunt  diametri,  vel 
reda  e centrisdud a,  aquales. Ex 
iis  liquet  circules , quorum  dia- 
metri , vel  rcEU  duci  a ex  centris  fiunt  in  t quales , tnaquales 
ejfe  i atque  adeo  illum  , cuius  diameter , vel  fiemidtameter 
maior,  maiorem . Et  contra,  circulorum  inaqualmm  diame- 
tros, fimi  diam  et  rosu  e inaquales  ejfie , maioris  quidem  maio- 
remi'3'  minor  is  minorem. 

II. 

RECTA  linea  circulum  tangere  di 
citur,quie  cum  circulum  tangat,fi  produ 
catur , circulum  non  fecat. 

V T reda  AB.fi  ita  circulum  B F D , tangat  in  B,  vt 
producla  ad  C, nulla  ratione  circulum 
fiecet,  fid  tota  iaceat  extra  ipfium,  di- 
cetur tangere  circulum.  At  vero  rccla 
E F , quia  ita  eundem  circulum  tan- 
git in  F .vtproduda  ad  G, fiecet  circu- 
lum, cadat  fi  intra  ipfium , non  dicetur 
circulum  tangere, fild fiecartj. 

I I I. 

CIRCVLI  fefe  mutuo  tangere  di 
cuntur , qui  fe  fe  mutuo  tangentes , fe  fe 
mutuo  non  fecant. 

EODEM  modo  duo  circuli 
A C,B  C^fie  mutuo  dicuntur  tan- 
gere in  cfifi  ita  fit  fe  contingant  in 
C,  vt  neuter  alterum  fiecet.  Efi  au 
tem  hic  contallus  circulorum  du- 
plex ■ Atit  enim  exterius  fiefie  cir- 
culi tangunt,  vt  quando  vnus  ex- 
tfa  alterum  efi  pofitust  aut  infe- 
rtus , quando  vnus  intra  alterum 

conjli - 


I 
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eonfiituttur.  Qnod  fi  duo  etr.cuh  ita  fit  mutuo  tangant , ve 
unus  alterum  quoque ficet,  dicentur  circuli  illi fi  mutuo  fica- 
re,ty  non  tangere . l . 


IIII. 


c; 


I N circulo  aequaliter  diftarc  a centro  re 
6tx lineae  dicuntur, cum  perpendicula- 
res, quae  a centro  in  ipfas  ducuntur,  funt 
aequales.  Longius  autem abeflfe  illa  di- 
citur , in  quam  maior  perpendicularis 
•cadit  • .Mi.  .ico 

§ly  O a IA  M inter  omnet  /ineat  relitu,  qua  ab  aliquo 
puncto  ad  quamlibet  Irneam  rectam  ducuntUr,  breusfiim a tfi 
perpendicularis,^  fimper  eadem  -, alta  vero  tnfinit/s  modis  va 
riari  poffunt  pretia  diflantia  tlltuspundt  a linea  illa  re  lia  ac- 
cipitur penes  lineam  perpendicularem.  Vtdt  '•  Jifi 
flantia  puniti  A,  a relta  B C , dicitur  effe 
perpendicularis  A D , non  autem  A E , vel  £ . // 

A T3  vel  alta  quauis,  qua  non  perpendicula  • 

-rts  eftiquia  A D, omnibus  e/i  breusor.ex  coroH  propos.  / 9.  Ub. 
l.lmmo  non  folurn  A E,  A F,  maiores  funt,  quam  A D ,fid 
etiam  ipfa  wter  fe  inaquales  funt.  E fi  enim  A F, * maior, qua 
A E ,cum  angulus  A £ E, fit  obtufus,  & A F E,  acutus,& fic: 
de  alifs  lineis  non  perpendicularibus.  Quod  enim  A F Exacu- 
tus fit , confiat  ex  eo^  quod  in  triangulo  A D F . duo  anguli 
A D F,A  F D , b mtnoresfunt  duobus  redis.  Hinc  enim  fit , 
cum  A D F,  reUus  fit , angulum  A F D , reito  effe  minorem. 
Eadem  ratione  angulus  A E D , ofiendetur  at  urus  , prOpte- 
rea  quod  in  triangulo  A D E , ‘ duo  anguli  A D E , AED, 
minores funt  duohis.  regis , &AD  E,  reltus  eft.)  ac  proin- 
' de,  cum  ambo  A E D , A ET  ,d  aquales fine  duobus  r edis, 
frit  A E F , obtufus . Hinc  f alium  e fi , vt  Euclides  aqua- 
lem dtflarutam  redarum  tn  circulo  ab  ipfius  centro  definie- 
rit per  aquales  perptndsculartt,  inaqualem  difiantiamper 
■ X inaquales. 
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fuerit  perpendiculari  E K 


inaqualts  • Vt  due  reBe.  A B > C D,  in 
circule  ABCD  , equaliter  dicentur  di - 
flare  d centro  E,  fi  perpendiculares  E F , 
EG  .aquales  fuerint.  At  line m C D,  <Vn- 
gius  avejfi  diceiur  a centro  E,  quum  li- 
ne* H It  fi  per  pendi  culat  u E G , maicr 


V. 


SEGMENTVM  circuli eft figura, 
qu<j  fub  re&a  linea, & circuli  peripkeria 
comprehenditur. 


VT  j i ducatur  m cirtufo  ABC  D %reUa 
B D,  vt cunque , dicetur  tam  figura  BA  D, 
contenta  circumferentia  B A D , & refla 
B D ; quam  figura  BC  D , comprehenf*  re- 
fla B D , <}r  circumferentia  BC  D , circuli 
figmentum  . Ex  his  colligitur  triplex  circuli 
figmentum , Semicirculus , quando  rcB*  B Dy  per  etntruup 
E,  incedit  i Segmentum  fimictrculo  matus  , quando  refla 
B D > non  tranfit per  centrum.tn  ipfi  tamen  centrum  exifttt , 
quale  efi  figmentum  B A D i Et  Segmentum  fimi  circulo 
minus , extra  quod  centrum  circuli  conflituirur  » tuiufinodi 
efi  figmentum  BC  D.  Id  quod  ad  defin. ! f Jih.  i .demonftra- 
nimus . Vocatur  a plerifipte  Geometris  refla  B D , chor  day& 
circumferentia  BAD,  volBCD.  arcus . 

V I. 

• ^ ••  ’ H \ . * O * • • i ••  « » * • * 

SEGMENTI  autem  angulus  eft, 
qui  fub  re&a  linea,  & circuli  peripheria 
comprehenditur . 

DEFINIT  iam  Euclides  tria  genera  angulorum,qu* 
in  circulis  confiderantur  . Brimo  loco  angulum  figmenti,  di- 
1 . K cens3 
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cens , angulum  mixtum  B AC,  vel  B 
B C A , contentum  fub  reda  lima  f 
A C ,&  circumferentia  ABC,  ap-  ( ..  .„...1 
fellari  angulum  fomenti. Que, i fi  feg-  k C 

mentum  circuli  fuerit  femtcir culus, 
dicetur  angultu  fimicirculi:  Si  vero  fcgmentum  maius  femi- 
circulo  extiterityvocabitur  angultu  fegmenti  maioru  : Si  de- 
nique fcgmentum  minus  futnt Jemicirculo,  angulus  fegmenti 
minoris  nuncupabitur . 

V I I. 

[ • \u  ^ - -r  r • ' j!  V -,  •{;  «iy, 

I N Tegmento  autem  angulus  eft,cum 
in  Tegmenti  peripheria  Tumptum  fuerit 
quodpiam  puqdum  , & ab  illo  in  termi- 
nos redae  eius  lineae,  quae  Tegmenti  bafis 
eft , adiundaeTuerint  redae  lineae : Is  in- 
quam, angulus  ab  adiundis  illis  lineis 
ComprehenTus  • 


SIT  fegmentum  circuli  quodeunq;  ABC, 
cuius  bafs  reda  AC . Ex fufeepte  quolibet p ti- 
tio B,  in  circumferentia  , ducamur  ad  funda 
A,  &C.  extrema  bafis,  reda  linea BA , BC . A C 
Angulus  igitur  rettilineut  ABC,  dicitur  exijler»  in  fegmen- 
te  ABC. 


VIII. 

C V M vero  comprehendentes  an- 
gulum reda:  lineae  aliquam  alfumunt 
peripheriam , illi  angulus  infiflere  di- 
citur. 


X 9 


EX 


«•C** 
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A . £.X  punBo  A,  quolibet  fufiepto  in  circum- 

/f\\  ferentia  circuli  ARGU,  ducantur  re8* 
Jf  -du a linee  A B,  A D,  ad  duo  extrema  B,& 

ys  D , circumferenti*  B C D,  cuiufque , quam 
C quidem  d»*  relis  A B,  AD,  affumunt.  A n- 

gultss  itaque  reffilineus  BA  Dftnfiftere  dicitur  circumferen- 
tia BC  D.  Perfpicuum  autem  efi , hunc  angulum  d prsce- 
denti  non  differte  , nifi  voce  tenus  , Idem  enim  angulus  re- 
Htlineus  B A D.iuxtaprscedenrem  quidem  definitionem  di- 
citur effe  tn figmento  B A D,  fi recia  B D , bafis  duceretur  j 
ex  hac  vero  infifiere  circumferenti*  SlC  D.  Non  tamen  con- 
fundendus efi  ang  ulus  tn figmento  aliquo , cum  angulo , qui 
circumferenti*  tnfijht , quamuis  ynus  & idem  fit;  ad  diuer- 
fa  fiquidem  'referuntur . A ngulus  enim  in  figmento  figmen-  .• 
tum,  in  quo  exifiit,  angulus  autem  infifiens  circumferentis, , 
circumferentiam  , qua  bafis  efi  ip fiiu  anguli , reifiett.  Vnde 
fi  fumatur Jrgmetu  aliquod  circuli  BCD, 
//\\  in  circulo  A BCD  ,non  erit  idem  angulus 

(/  M in  hoc  figmento  exifiens,  eius  etreumfe-  '■ 

7/-Q.  rentis.  infifiens . Angulus  enim  ineo  exi- 

flens, erit  B C D ; at  eius  circumferentis. 

C BCD,  infifiens , erit  angulus  B A D , qui 

multum  ab  eo  differt  .Qua  in  re  mirum  in  modum  hallucina- 
ti funt  Orptitius,P  eletantis.fy  alif  interpretes  nonnulli,  §fuod 
autem  angulus  in.  figmento , CT  angulus  circumferentis  cui- 
piam infifiens , ad  diuerfis  arcus  referantur,  luce  clarius 
patebit  ex  ultima  propof  libA . qus  filum  conucntre potejl  cir - 
cumfercntijs  circulorum,  quibus  anguli  tnfifiunt, non  autem, 
in  quibus  exifiunt  i vt  eo  tn  loco  ofiendemus . Idem  quoque 
facile  confiat  ex  verbo  grsco  /Jt/Sijxira*  , quod  afcendtffe 
fignificat , Afiendit  emm  angulus  DAB,  fiupra  circum- 
ferentiam BCD , 

P RAZT  E R tres  dtclos  angelos  confideratur  etiam  d 
Geometris  angulus  contingentis  , que  continetur  line  a recia 
tangente  circulum,  circumferentia  circuli ; vel  certe  dua- 
bus circumferentias /e  mutuo  tangentibus , fiue  hoc  exterius 
fi  at, fisi  e interitis  . Exemplum  .Si  re  Ei  a A B,  tangat  circu- 
lum CD  E , in  C;  angulus  mixtus  AC  D,  vel  B C E,  dice- 
tur angulus  contingenti t ,fiue  contaiitss : Rurfus  ,fi  circulus  I 
I CED, 
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C E £>,  tangat  circulum  EF  G , C T%  T* 

exterius  in  E > Item  cir  cultis  H FI,  /* 

circulum  E FG,  snterids  in F ; af> - ,Vjj,  ■rUr» 

v fellabitur  td  angulus  (urutlineui  l 

CE  F,  quam  E F H,  vel  G F I , 

angulus  contaftus  ,ftu  contingen-  < 

tia.  Sunt  itaque  tvt  vides,  tres  anguli  contingentia  , vnut 
quidem  mixtus , reliqui  vero  duo,  curuilmei . 

■■■  * 

• 

i 

i 

IX. 

SECTOR  autem  circuli  eft,  cum 
ad  ipfius  circuli  centrum  conftitutus  fue 
rit  angulus,  compreheufa  nimirum  figu 
ra  & a redis  lineis  angulum  continenti- 
bus, & a peripheria  ab  illis  alTumpta  * 

S I itt  circulo  A B C t),  cUius  centrum  E,  £ 

reff{  AE,CE,  conjhtuant  angulum  AEC,ad  /"  \ 

centrum  E:  nominabitur figura  AECDscon-  f E ) 
tenta  redis  A F , EC , & circumferentia 
A D Ci  quam  pradtda  linea  ajfumunt , Se-  ^ ' 

Hbr  circuli . Ex  hoc  autem  perjfiicue  etiam 
colligitur , angulum  , qui  definitione  <f . explicatur,referri  ad 
circumferentiam  , qtu  ipfius  bafis  efi)  non  aUtem  ad  eam , in 
quaeiciftit  ,vt  multi  interpretes  exifiimarunt . Nam  ficut 
in  hat  definitioni  Euclides  intelligit  circumferentiam  A DC, 
qua  bafis  e fi  anguli  ad  centrum  confiituti , quando  mentio- 
nem facit  peripheria  a r telis  A E j C £ , affumptclta  quo- 
que tn  illa  tntcllexijfe  eum  necejfe  e fi  nomine  peripheria  , qua 
reda  linea  ajfumunt,  tam^  qUa  bafis  efi  anguli  ad  circumfe- 
rentiam confiuuti  i quandoquidem  in  vtraque  definitione 
vfut  efi  eodem  verbo graco  dtnKanfiitm . 

X. 

SIMILIA  circuli  Tegmenta  funt* 

x $ *»** 

i 

% 
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qua  angulos  capiunt  aquales : Aut  ih< 
quibus  anguli  inter  fe  funt  aquales . 

SEGMENTA,  feti  circumferen- 
ti* ABDF  , D C A E , eiufdem  circuli 
A E C D E F,  qua  capiunt  hos  duos  an- 
gulos A B F,  DC  £,  aquales  :vel, quod 
idem  efifin  quibus  ifdem  anguli  aquales 
exijiuns , iuscta  7.  definitionem , fimiles 
dicuntur. 

EODEM  modo  figmenta  dmer forum  circulorum  tam 
aqualium , quam  inaqual/um  , a Geometris  dicuntur  fimi- 
lia,  que  vel  fufeipiunt  xquales  angulos;  vel  in  quibus  aquales 
anguli  exi  fiunt.  Vt  fi  in  circulis  ABC  K,  DEFL,  GHIM , 
anguli  A BCyDEF.G HI,  fuerint  aquales, dicentur figmen- 
ta  , [eu  circumfert  ni  i e ABClDEF,  GHI , que  dides  angu- 
losfufeipiunt , vel  in  quibus  pr edidi  anguli  exifiunt,fimiles. 

“pc  jlj  Confifiit  aut  htc 

B /^yp\  figmentorum  ydr- 

f~7\\  ( / \ \ f / \ \ cumferentiaruue 

( / \ ) f / Y I ( / \ ) fimilttudo  in  eo 

y j \ J V / \J  quod  qualis  pars 

K tfivna  circum  fe- 

L M rentia  totius  fua 

circumferentia,  talss  quoque  fit  altera  circumferentia , que 
dicitur  huic  fimilis,  totius  fue  circunfrrenriutta  vt  qualis,  & 
quanta  pars  efi  circumferentia  ABC,  totius  circumferen- 
tia A B C A,  talii  C?  tanta  quoque  pars  fit  circumferentia 
D E F,  totius  circumferentia  D E F D > Item  talis,  & tan- 
ta circumferentia GH/,  totius  circumferentia  G HI  G.  Vel 
portus  fegmentorum  fimihtudo  in  hoc  confifitt , qued figmen- 
ta ; fu  circumfrentia  fimiles.  ad  totas  circumferentias  fuas 
eandem  habeant  proportionem.  Quod  autem  figmenta  , qua 
vel  aquales  fufeipiunt  angulos,  vel  in  quibus  exifinnt  aqua- 
les anguli , fint  hitufimodi,demonf.r abimus  propofitione  vlti- 
ma  lib.C. Nunc  fatis fitytalia  figmenta  circulorum, ue!  etiam 
arcus, circunf  ren/iasue,  appellari  fimiles . , t 
'.EADEM  r at  tene  dicuntur  ornis . velcircumf rrntu 

■■  ‘jg  i j 
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fsmiles, quibus  squales  unguli , mxta  dtfin.S.  infijlunt . Vtfi 
in  isdem  circulis  anguis  ABC  ,DEF squales, 
dicentur  arcus  , circumfersntisve  A X C , D L F , G MI, 
quibus  infiftunt , fisuiles . Immo  fi  anguli  ad  centra  tuftftcn- 
tes  arcubus  AKC,  D LF.U  MI,  finr  squales,  erunt 
adhuc  tp(i  arcus  fsmiles.  Id  quod  a nobit  infchohopropcf.jj. 
huius  lib.detnonjlrabitur . 

, -PROBL.  x.  PROPOS.  x. 
DATI  circuli  centrum  reperire. 


S I Ttirculus  datus  ABCD,cuius  cen- 
trum oportet  inucnirc.  Ducatur  ineo 
linea  vtcunquc  AC  , ‘quae bifariam di- 
uidatur  in  E , & per  E,  ad  A C,  perpen- 
dicularis agatur  11  D,  vtrinque  in  peri- 
pheria  terminata  in  pundisB  , D.Hac 
igitur  bifariam  feda  in  Fjdico  F,efTe  cen 
trum  Circuli  propoliti.In  ipfa  enim  reda  BD,  aliud  pun- 
dum  ,pfxtcr  F,  non  erit  centrum,cum  omne  aliud  pun- 
dum  ipfam diuidat  inaequaliter,  quandoquidem  in  F, 
diuifa  fuit  aequaliter  «Si  igitur  F,  non  eft  centrum,  fit 
pundum  G , extra  redam  B D , centrum , i quo  ducan- 
tur linex  G A , G E , G C . Quoniam  ergo  latera  A E , 
E G , trianguli  AEG,  xqualia  funt  lateribus  CE^G, 
trianguli  C E G i & bafis  A G,  bafi  C G;  (i  centro  enim 
ducuntur ) b erunt  anguli  A E G,  C E G,  xqualcs,ideo- 

3'uc  redi : Erat  autem  8c  angulus  A E F,  reaus  ex  con- 
irudionc . Igitur  redi  A E F,  A E G,  xquales  funt,pars 
& totum . quod  eft  abfurdum . Non  eft  ergo  pundum 
G,  centrum ; eademque  eft  ratio  de  omni  alio.Quare  F, 
centrum  erit.  Itaque  dati  circuli  centrum  repetimus. 
Qilpderat  faciendum . 

C OROLLARIVM. 

H IN  C mamfejlum  cit  ,fiim  circulo  rtEU  sli- 

X + 
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* it. primi.] 
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qua  linea  aliquam  retiam  lineam  bifariam  , & 
ad  angulos  re  flos  fecet  , in  ftcante  ejfe  eentrum 
‘ circuli  . Nam  ex  eo  , quod  B~D , retia  retiam 
A C , bifariam  fecat  in  E , & ad  angulos  retlos , 
oflenfum  fuit,  puntlum  eius  medium  F , necejfario 
ejfe  circuli  centrum . 

.THEOR.M.  PROPOS.  2. 

SI  in  circuli  peripheria  duo  quaeli- 
bet pun&a  accepta  fucrjnt  j Retta  linea, 
qua:  ad  ipfa  pun&aadiungitur,  intra  cir- 
culum cadet. 

IN  circulo  A B C*  fumantur  quaelibet  duo 
punda  A»  & C,  in  eius  circumferentia . Di- 
co redam  cx  A , in  C , dudam  cadere  intra 
circulum,ita  vt  ipfum  fccet.  Si  enim  non  ca- 
dit intra , cadat  extra, qualis  cft  linea  ADC, 
reda  , vt  vult  aduerfarius . Inuento a igitur 
Centro  E , ducantur  abeoadpunda  aflumpta  A , & C, 
nccnon  ad  quoduis  pundum  D , in  reda  ADC,  line* 
feda:  EA,  E C , £ D , fccctquc  E D , circumferentiam 
in  B.  Quoniam  ergo  duo  latera  E A , E C , trianguli  , 
cuius  bafis ponitur  reda  ADC,  xqualia  funt , ( c cen- 
tro enim  ducuntur ) b erunt  anguli  EAD  , ECD,  squa- 
les : Eli  autem  angulus  EDA,'  angulo  ECD,  maior, 
externus  interno  oppofito  , cum  latus  C D , in  triangu- 
lo E C,D  , fit  produdum  ad  A . Igitur  & angulo  EAD, 
tiiaior  erit  idem  angulus  EDA.  Quare  reda  EA,  ma- 
iori angulo  ADE,  oppofita  , hoc  eft , reda  E B , fibi 
xqualis  . d maior  erit,  quam  reda  ED , minori  angulo 
D A E , oppofita  , pars  quam  tptum  . Qupd  cft  abVur- 
dum . Non  igitur  reda  cx  A , inC,duda  extra  circu- 
lum cadet , lcd  Jntra  , Eodem  enim  modo  demonftrabi- 

tur. 
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tur , reparo  du&am  ex  A,  in  C , non  poflc  cadere  Aipet* 
arcum  A B C , ita  vt  eadem  fit  , quae  circumferentia 
ABC.  Eftct  enim  rc&a  E A,  maior,  quam  reda  E B. 
Quod  etiam  ex  definitione  rcd$  linc*patct,cum  ABC, 
arcus  fit  linea  curua , non  autem  reda  . Itaque  fi  in  cir- 
culi peripheria  duo  quaelibet  puncta , &c.  Quod  erat 
oftendendum  . 

S C H O L 1 f At- 

IDEM  hoc  theorema  demonftrari  poterit  affirmative  , 
hoc  modo  . Recta  A B , coniungot  duo  punita  A,  & B,in  ctr- 
cunfcrcntia  Circuit  A B , cuius  centrum  C. 

Dico  retiam  A B,  intra  circulum  cadere  jr a 
vt  omnia  eius  puncta  media  intra  circulum 
exiftant . AJfumatur  enim  quodcunque  eius 
punctum  intermedium  D , /ytx  centro  edu- 
cantur reda  C A , C B , C D . Quoniam  igitur  duo  latera 
C A,  C B,  trianguli  C AB  , aqualia  funt , * erunt  anguli 
C A B , C B A , aquales : EJl  autem  angulus  C D Atb  an- 
gulo C B A . maior , externus  interno . Igitur  idem  angulus 
C DA  i angulo  C A D , maior  erit , fr  eb  id  latus  C A , 
« latere  C D , matus  erit . Quare  cum  CA t /it  dulta  a cen- 
tro ad  circumferentiam  vfque , non  perueniet  reda  C D , 
ad  circumferentiam  , idcoque  punitum  Dt  intra  circulum 
cadet  4 Idem  oflendetur  de  quolibet  alto  punito  affumpto . 
Tota  igitur  recta  A B j intra  circulum  cadit  « Quod  eft 
propo/itum > $ 

COROLLARJVM. 

H INC  ejf  mdnifejlum,  lineam  r etiam, eptu  ctY- 
culum  tangit,  sta  vt  eum  non fccet,in  vno  tdtumpun 
lio  ipfum  tangere . Si  eriim  in  duobui  punflts  cum 
tangeret , d caderet pars  refla  inter  ea  duo  punfld 
pojita , intra  circulum  . Quare  circulum  fecaret  s 
quod  ejl  contra  bypothejin « 

* 'jt  f » I • . »•*»•’  a •-  •»  r ey  < 
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THEOR.  2.  PROPOS;  3. 

S I in  circulo  re«5hi  quaedam  linea  per 
centrum  extenfa  quandam  non  per  cen- 
trum extenfam  bifariam  fecet > & ad  an- 
gulos re&os  ipfam  fccabir.  Et  fi  ad  angu- 
los re&os  eam  fecet , bifariam  quoque 
eam  fecabit.  * 

PER  centrum  A, circuli  B C D,  refla  C E,  extenfa 
diuidatrcflam  B D,  non  per  centrum  extenfam,  bifa- 
riam in  F . Dico  reflam  A F , eile  ad  angulos  reflos  ipfi 
B D . Duitis  enim  reflis  AB,AD,  erunt 
duo  latera  A F,I:  B,  trianguli  A F B, duo- 
bus A F,FD,  trianguli  A FD,  aequalia;  & 
bafes  A B,AD,  aquales. 4 Igitur  anguli 
A F B,  A F D, aequa  les  crunt.hoc  cft,  refli. 
Quod  erat  primo  propofitum. 

SIT  iam  A F , ad  angulos  reflos  Ipfi  B D . Dico  re- 
flam B D, bifariam  fecari  in  F,  a refla  C E.  Duflis  enim 
iterum  reflis  A B,  A D ; cum  latera  A B,  A D . trianguli 
A B D,fint  aequalia, b erunt  anguli  A B D,A  DB,xqua- 
les . Quoniam  igitur  duo  anguli  A F B,  A B F,  trianguli 
A B F, aquales  iunt  duobus  anguLis  A F D,A  D F,  trian 
-guli  A D F;&  latera  A B,  A D,quae  reflis  angulis  xqua- 
libus  opponuntur,  aqualia  quoque  : « erunt  latera  F B , 
F D.xqualia  . Quod  fecundoproponebatur.  Si  igitur  in 
circulo  refla  quaedam  linea  per  centrum  extenfa, &c. 
Quod  dcmonftranduin  erat . 

FACI  L E quoque  dcmonftrari  poterat  fecunda 
haec  par*,qnx  quidcin  conucrfa  eft  primx  partis, hac  ra- 
tione. Si  ennn  A F,  perpendicularis  cft  ad  B D,  erit  tam 
quadratum  reflx  AB/  xqualc  quadratis  rcftarum  A‘F, 
F B , quam  quadratum  reflx  A D , quadratis  reflarum 
A F,  F D.  Cum  igitur  quadratum  reflx  A B , xqualc  fit 
quadrato  reflx  A D,- erunt  & quadrata  reflarum  A F , 

F B, 
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F B,a:qualia  quadratis  rc&arum  A F.FD.Qu^rc  dempto 
communi  quadrato  re&x  A F,re<nancbunt  quadrata  re- 
ctarum F B,F  D,xqualiijatque  idcirco  & rcctx  F B>FD, 
xquales  erunt. 


CORO  L L AIR  IV  M> 


E X hac  dcmonflrationc  facile  inferemus, in  quo 
uis  triangulo  duorum  laterum  aqualium,  fine  aquila 
tcrum  illud  fit,  fine  Ifofcelcs,  lineam,  jua  bafim  bifa 
riam  fecet,  pcrpcndiculdrem  ejje  ad  bafim : Et  con- 
tra, lineam,  qua  ad  bafim  fit  perpendicularis,  bafim 
fecare  bifariam . Nam  in  triangulo  AB  D , cuius 
duo  latera  AB,  AD,  aqualiajunt,ex  eo,  quod  re- 
cta A F , fecat  bafim  B D,  bifariam,  oftenfum  cfl, 
angulos  ad  F,  effe  rectos:  Et  ex  eo, quod  anguli  ad  F, 
reth  fiunt , demonftratum  efl , bafim  BD  ,d  retia 
A F,  bifariam  fiecari . Sed  hoc  etiam  demonstraui- 
mm  ad propos.26.  lib . /.  c f quidem  vniucrf altus . 


SCHOLIVM. 


CE  NSEMVS  quoque , demon (Irandum  effe  hoc  loco 
fequent  theorema,  ad  ea , qua  fequuntur  , non  inutile  j vide- 
licet . 

D V O B V S circulis  ex  eodem  centro  de- 
(criptisjfiab  aliquo  pun&o  circunferentiae  ex- 
terioris reda  ducatur  interioris  circunfercn- 
tiam  fecans:  erunt  eius  Tegmenta  inter  vtramq; 
circunferentiam  pofita>inter  fe  aequalia. 

DVO  circuli A BC.D  E F C, habeant 
idem  centrum  H,  & ex  funllo  A,  ducatur pri 
mum  per  centrum  H , retia  A C , fecans  cir- 
cunferentiam interiorem  in  D , G.  Dico  re- 
da f A D,C  G,  aquales  effe.  Nam  fi  ex  HA, 

H C , qua 1 aquales  fiunt , demantur  H D , 

H G.qut  eadem  ratione  aquales  f.mt, % erunt 


* ts.defi, \ 
*3  .pro». 
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*J  3-primi. 
' j.  tertij. 

* j.  pron. 


d /.  tertij. 


*].  tertij. 


reti  a A DjC  G,  Aquales. 

DEINDE  ex  eodem punclo  A, duc* 
tut  retia  A B,  non  per  cenrrum^fecans  inte- 
riorem nrcun ferentium  in  Et  F . Dicorur- 
fus,  relitu  A E,  B E,  ejfe  Aquales . * Duci  a 
enim  tXtentro  H , ad  A B , perpendiculari 
H /,  b fetabit  hac  tam  relld  A B>in  circulo 
ABC.qud  reda  EF,  in  circulo  DEFGi  bi- 
fariam . Ablatis  igitur  aqualibus  I E , I F . ex  aqualibus 
I A ,1  £yc  remanebunt  A E.  B F,  aquales . quod  ejl  prepo- 
fitum . 

THEOR.  3.  PROPOS,  4, 

S I in  circulo  duae  redae  lineae  fe  fe 
mutuo  fecent  non  per  centrum  extenfae* 
fe  fe  mutuo  bifariam  non  fecabunt « 

DVA£  redx  A B,C  D.fctnutuo  in  E,fcccnt  in  cir- 
culo A C B D.non  per  centrum  cxtcnlz.  Dico  fieri  nor» 
polle,  vt  mutuo  fefe  bifariam  feccnt . Si  enim  vna  earum 
per  centrum  tranfifjccrtum  fcft  , eam  bifariam  non  feca- 
ri : folum  enim  in  centro , per  quod  altera  ponitur  non 
tranfirc, bifariam  diuiditur : Si  vero  neutra  per  centrum 
cxtenditur.quamuis  vna  carum  nonnunqua  bifariam  ab 
altera  diuidatur»  tamen  altera  minime  Iccabitur  bifa- 
riam. Diuifa  enim  fit  & A B,  & C D,  fi  fieri  potcft.bifa-* 
riam  in  E « d Inucrito  igitur  centro  circuli  F , ducatur  ab 
eo  ad  E, redta  F E.Quortiam  ergo  F £, po- 
nitur fcCare  redam  A B.*  bifariamin  E, 

* fecabit  jpfam  ad  angulos  redos.  Eadem 
ratione  fccabitur  C D 4 ad  angulos  re- 
dos , cum  ponatur  bifariam  diuidi  in  E . 
Quare  reduS  angulus  F E D,  redo  artgulo  F E B»  fcqua- 
Iit  cfl. pars  toti , quod  eft  abfurdum . Itaque  fi  in  circulo 
dux  redx  linea;  fc  fe  mutuo  fccent  * &c.  Quod  erat  dc- 
tnonftrandum,.  • , , • 

’ v TfiEOR, 
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THEOR.  4.  PROPOS.  5. 

SI  duo  circuli  fefe  mutuo  feccntj  no 
erit  illorum  idem  centrum, 

D V O Circuli  A B D,E  B D , fc  mu, 
tuo  fcccnt  in  B,&'  D.Dico  ipfos  non  ha- 
bere idem  cetrum, Sit  enim, Ii  fieri  poteft, 
idem  centrum  vtriulquc,C,a  quo  dux  rc 
ducantur  ; C B,quidcm  ad  fcdioncm 
B;  C A', vero  locans  vtramque  circunfe- 
rcntiain  in  A , & £ . Qupniam  igitur  C , 
centrum  ponitur  circuli  EBD,  erit  rcdaEC,  redx 
B C,  squalis . Rurfus  quia  C , centrum  quoque  ponitur 
circuli  A B D,  erit  Si  reda  A C. eidem  redx  B C,xqua- 
lis.  Quaic  redi  £C,AC,J  xquales  inter  fe  erunt,par$, 

& totum  , quod  eft  abfurdum  , Si  igitur  duo  circuli  fc  fe 
piutuo  fecent,  -&C.  Qupd  oftendendum  erat, 

THEOR.  5.  PROPOS,  6 , 

SI  duodrculi  fefe  mutuo  interius 
tangantjeorum  non  erit  idem  centrum. 

D V O circuli  A B,B  C,fc  interius  tan 
gant  in  B,  Dico  eos  non  habere  idem  cen- 
trum . Habeant  enim  > fi  fieri  potcfl , idem 
Centrum  D,»  quo  dux  redx  ducantur* 

D B,  quidem  ad  tadum  B;  At  D C,  fecans 
vtramque cjrcunfercntiam  in  A, Si  C.Quo  e" 
niam  igitur  D,  ponitur  centrum  circuli 
A B,erit  reda  A D,redx  B D,  squalis . Rurfus  qui*  D, 
ponitur  centrum  circuli  B C.crit  reda  C D, eidem  redx 
BD.Squalis.Quprc  red$  AD,R'CD.b  inter  fc  crutxqua 
les, pars  &totu, quod  cft  abfurdu.Si  igitur  duo  circuli  fc 
fe  mutuo  interius  tangat, Scc.Quod  demonftrandu  erat. 

..  SCMQ k. 
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T.VCLTDES  propcfuit  theorema  hoc  de  nrttdis  fe  fe 
internet  tangentibus  dnntax  at  quoniam  arcularum  exterius 
fe  fe  tan gentium , cum  vntu  jit  extra  alutm , non  pojfe  ejfe 
idem  centrum, mxntf  e (Ium  eft. 

THEOR.  6.  PROPOS.  7.  , 

tSI  in  diametro  circuli  quodpiam  fu- 
matur pun&um,  quod  circuli  centrum 
non  fit, ab  eoq;  pun&o  in  circulum  qux-  , 
damre&x  lineas  cadant;  Maxima  qui- 
dem erit  ea,  in  qua  centrum,minima  ve- 
ro reliqua;  aliarum  vero  propinquior  il- 
li , quas  per  centrum  ducitur , remotiore 
femper  maior  eft : Duce  autem  folum  re- 
dae lineas  aequales  ab  eodem  pun&o  in 
circulum  cadunt,  ad  vtrafque  partes  mi- 
nimx,  vel  maximae.  , ‘ 


I N diametro  A B, circuli  A C D E B.cuius  centrum 

F, pundum  aflumaturquodcunqucG , prxtcr  centrum, 
& ex  G, cadant  in  circulum  quotcunquc  linex  GC.GD, 
G E.Dico  omnium , qux  cx  G,  adcircunfcrcntiam  du- 
cuntur, maximam  eflcG  A,in  qua  efteetrum,  minimam 
varo  reliquam  G B,qux  diametrum  perficit:  Deinde  re- 
dam G C , qux  reda:  G A , per  centrum  dudx  propin- 
quior eft  > maiorem  reda  GD>  qux  ab  eadem  G A, plus 
oiftat  "y  & eadem  ratione  G D,  maiorem  reda  G E » atqj 
ita  de  alijs  lincis.fi  ducerentur, in  infinltum.Dcniquc  ex 

G, ad  vtrafqjpartcs  minimx  Iinc$  GB,vel  maximx  GA, 
duci  pofle  tantumododua»  lineas  inter  fe  xqualcs.  Du- 
cantur 
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cantur  c centro  F,  ad  C , D , & E , reda 
line*  FC,FD,FE.  Quoniam  igitur 
duo  latera  G F , F C , trianguli  G F C , 

* maiora  funt  latere  G C ^Suqt  autem 
rectae  G F,F  C,  squales  redis  Li  F,  F A/ 
hoc  cft , toti  reda  G A j erit  &GA,  _ „ 

maior  quam  G C . Eadem  ratione  maior  erit  refia  G A , 
quam  G D,  & quam  G E . Qijare  G A,  maxima  cft  om- 
nium , que  ex  G , in  circulum  cadunt.  r. 

DEINDE,  quoniam  in  triangulo  E F G.Iatus  EF, 
b minuseft  duobus  lateribus  F G,G  £;Eft  autem  E F.ipfi 
F B, squalis;  erit  &:  F B,  minor  duabus  redis  F G . G E. 
Dempta  ergo  communi  reda  FG,  remanebit  ad  huc  G B, 
minor.quamGE  Eadem  ratione  minor  erit  G B,  quam 

Dj&:  quam  G C.  Quare  G B , minima  cft  omnium,  qua 
ex  G,  in  circuli  circunferentiam  cadunt . 

R V R S V S.quia  duo  latera  G F,F  C, trianguli  gFC, 
aqualia  funt  duobus  lateribus  G F,  F D, trianguli  GFDj 
& angulus  totus  GFC,  maior  cft  angulo  G F D ,’*  erit 
baiis  G C , maior  bafc  G D . Eadem  ratione  maior  erit 
G C,quam  G E:Item  maior  erit  G D,quam  G E,  Q^are 
linea  propinquior  ei,  quae  per  centrum  ducitur  , maior 
cft  ca,qux  remotior . ; 

FIAT  iam  angulo  B F E , ex  altera  p*rte  aquali* 
angulus  B F H,&  ducatur  reda  G H. Quoniam  igitur  U 
E f > » trianguli  E F G,  aqualia  funt  lateribus 

H F,F  G, trianguli  H F G,&  anguli  liis  lateribus  contcn 
ti  E F G,H  F G, aqualis  ;<*  erunt  redx-G  E,G  H.ex  vtra- 
que  parte  ipfius  linea  minima  G B , vel  maxima  G A , 
xquales  inter  fe.  Qupd  autem  nulla  alia  his  duabus  pof- 
Ct  efle  aqualis,  conftat.Nam  fi  cx  G,ducatur  alia,que  ca 
dat  fupra  pundum  H,crit  ca.  cum  fit  ei, qua  per  centrum 
ducitur  , propinquior , maior  quam  G H : fi  veiocadat 
infra  H,eritca,cum  fit  remotior  ab  eadem  G A,per  cen 
trum  duda,minor  quam  G H,vt  oftenfum  fuit.  Dua  iqi 
tur  duntaxat  reda  lines  aquales  ad  vtrafque partes  mi- 
nima GB.  vel  maxima  G A,  cadunt . Itaque  hin  diame- 
tro circuli  quodpiam fumatur  pundum,  &c.  Quod  erat 
dcmonftrandum . * 
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SCHOLIVM. 

§1}’A  M $J’A  M aurem  Euclides  folum  demonftra- 
ucrti,  tineam  , que  propinquior  eft  reda  per  centrum  duda . 
remotiore  ejfe  motorem,  fi  ambi  linee  ex  eadem  parte  diarpe- 
A tn  A B,  exiftant : idem  tamen  verum  otio 

eft,  fi  ad  dtuerfiu  partes  duci  e fint.  Vt  fi  qms 
dicar ,reclam  G D,  propinquiorem  effe  reda 
G A, quam  redam  G H l dico  Q& » maio- 
rem effe, quam  G H St  namqtle ipfiG  H » 
„ ex  altera  parte  aqualis  ducatur  Q E , vt 
dsdum  eft  , nempe  fi  fiat  angulo  G F Ji  y aqualis  angulus 
QFE  , &(•  cadet pundum  E , inter  D , & B ; quod  G H , 
GE,  aqualiter  d G A , difient , ob  aqualitatem  angulo- 
rumGFHtGF  Es&G  D > ponatur  magis  di  fi  are, quam 
G H,ac proinde  magis,  quam  G E • Cum' ergo  G D,  maior 
fit, quam  G £ , maior  quoque  erit  eadem  G D , quam  G H. 
i fi  4 KC  porra  propofit tonem  normuUt  conuertunt  , hoc 

(j  5-1  (intra  circulum  punSum  fumatur,  ab 
:eoq;  pun&o  in  circulum  rettarum  linearum  ca 
dentium,  yna quidem  maxima  fit,  vna  vero  mi- 
inimai  8i  reliquarum  alia fint  inaequales, alia? 
aequales*  Maxima  quidem  per  centrum  tranfi- 
bit , minima  vero  erit  reliqua  pars  diametri ; & 
; aliarum  maiores  quidem  erunt  maximaivel  mi 
ftima:  propinquiores,  aquales  autem  ab  eadem 
, tnaxi  ma, vel  minima  aqualiter  diftabunt. 
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/ N circulo  ABC,  pundum fiumatur  D . 
d quo  reda  quot  cunque  D A,DC,D  E,DF, 
n B,  cadant  m circumferentiam, quarum  om 
m nium  maxima  fit  D A.mimma  vero  D Cyp- 
/ furum  vero  D E,D  F, maior  fit  D Ej  denique 

D E XD  B , fint  aquales. Dico  D Ay  per  cen- 
trum tranfire,  & DC  , reliquam  partem  ejfie  diametn , hoc 
rfty  D C,  etfi  D A,  effe  m diredum  I tem  D E , qtu.  maior 
p-mitur  quam  D F,  propinquiorem  effe  maxima  D /<,$**/» 
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D T. Denique  DE  ,DB,equaliter  ab  eadem  DA,vel  DC, 
abcffc.  Primum  enim  fi  D A,  non  tranfit  per  centrum}  duci* 
ex  D,per  centrum  recta  quapiam  linea  , , erit  ea  omnium  ex 
D, cadentium  maxima  Quod  efi  ab  fur  dum;  cum  DA,  ma- 
xima ponatur.  T r an  fit  ergo  D A , per  centrum  . 

DEINDE  fi  D C,  non  efi  in  dtreftum  tpfi  DA}  pro- 
trafia  A D,  indireftiim , * erit  alia  recte,  quam  DC,ex  D, 
cxdensftempe pars  ipfius  A D,  prctraHe,  omnium  minima  ; 
Quod  efi  ab  fur  dum  ; cum  D C , minima  ponatur . Efi  ergo 
D C , reliqua  pars  dsametri . 

RV  RS  V S fi  DE,  non  efi  vicinior  maxima  DA  ,quam 
DE}  aut  tqnahter  difiabuntab  ea, aut  D E,  longius  ab  ea 
aberit :Si  aqualttervtrinque  a D A,  dicantur  difiare , c ipfa 
erunt  tquales  ; quod  efi  abfurdum . Ponitur  enim  D E,  ma- 
ior. Si ttero  equaliter  ex  eadem  parte  a DA, difiare  dicantur, 
erunt  DEtDF  ,vna  tadcmejj  linea ; atque  adeo  D E,  maior 
non  erit,  au  am  DF.quod  efi  contra  hypoth.fim.  Quod  fi  DF, 
dicatur  eff e propinquior  maxima  DA,*  ipfa  erit  maior  , 
quam  D E.  Quod  magis  efi  abfurdum  . 

POSTREMO  fi  D E,  D B , non  equaliter  di  fiant 
d D A,  vel  D C,  ‘erit  ea, au  e magi s difiat,  reliqua  minop . 
Quod  efi  ab fnrdum. Ponuntur  enim  equales  DE,  DB, 

THEOR.  7.  PROPOS.  8. 

SI  extra  circulum  fumatur pundum 
quodpiam , ab  eoq;  pundo  ad  circulum 
deducantur  redas  quasdam  lineas,  qua- 
rum vna  quidem  per  centrum  protenda- 
tur,reliquas vero vt libet:  In  cauam  pe- 
ripheriam  cadentium  redarum  linea- 
rum maxima  quidem  eft  illa,  qux  per 
centrum  ducitutfaliarum  autem  propin 
quior  ei, quas  per  centrum  tranfit,  rem  o- 

r tiore 
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tiorc  femper  maior  eftjln  conuexam  ve- 
ro peripheriam  cadentium  reftarum  li- 
nearum minima  quidem  eft  illa,  quae  in- 
tei;  punftum , & diametrum  interponi- 
turjaliarum  autem  ea,  qua?  propinquior 
eft  minimae  , remotiore  femper  minor 
eft  .Duae  autem  tantum  reitae  lineae  ae- 
quales ab  eo  punito  in  ipfum  circulum 
cadunt , ad  vtrafque  partes  minim^ , vel 
maximae. 

E X pundo  A,cxtra  circulum  BCDE,  cuius  centrum 
JC,lincx  lccantcs  circulum  ducantur , quarum  A I , per 

centrum  tranfcat , alix  vero 
AH,AG,AF,  vtcunquc.Di 
co  omnium  cfle  maximam  AI» 
qux  per  centrum  incedit:  De- 
inde redam  A H , qux  redx 
A I,qux  per  centrum  ducitur, 
propinquior  exiftit,  maiorem 
reda  A G , qux  remotior  eft 
ab  eadem  AI:  Et  eadem  ratio- 
ne A G,  maiorem  qu  jm  A F , 
E contrario  autem,  redam  A B,omnium,qux  extra  cir- 
culum funt, minimam  effoDeindercdam  AC,  qux  vici- 
nior eft  minimx  A B,  minorem  efle  reda  AD,  remotio- 
re; Et  eadem  rationc.ipfam  A D,  minorem  , quam  A E . 
Denique  ex  A, ad  vtralquc  partes  minimx  lincx  AB,  vel 
maximx  A X,  duci  poflc  tantummodo  duas  lineas  redas 
inter  fcxquales . Ducantur  ex  centro  K , ad  punda  C , 
D,E,F,G,H,  redx KC,KD,KE,KF,KG,KH.  Quoniam 
igitur  duo  latera  A K,  K H , trianguli  A K H . 4 maiora 
funt  reda  A H ; Sunt  autem  redx  A K , K H,  xquales 
redis  A K,  K I,  lioc  eft , toti  redx  A I j erit  & A I,  ma- 
ior 
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ior.quam  A H . Eadem  ratione  erit  A I , maior , quam 
A G,  & quam  A F .Quare  AI , e A omnium  , qux  ex  A, 
in  circulum  cadunt , maxima  . -r 

DEINDE, quoniam  latera  AK,KH,  trianguli 
AKH,  aequalia  funt  lateribus  AK,KG,  trianguli  AKGj 
Et  angulus  totus  AKH,  maior  cft  angulo  A K.  G>  * erit 
bafis  A H,  bafc  A G,  maior . Eadem  ratione  maior  erit 
A H,quam  A F:  Item  A G,  maior, quam  A F . Quare  li- 
nea propinquior  ei,  quae  per  centrum  ducitur , maior  cft 
linea  remotiore . 

R V RS  V S , quia  in  triangulo  ACK.rcda  AK,h  mi- 
nor cft  duabus  A C , C K ; ii  auferantur  aequales  BK, 

C K : remanebit  adhuc  AB,  minor,quam  AC. Simi  li  ra- 
tione erit  A B,  minor , quam  A D,  & quam  A £,  Quare 
A B,  omnium  linearum  extra  circulum,  qux  ex  A , du- 
cuntur,minima  cft. 

R V R S V S,cum  intra  triangulum  ADK, cadant  du$, 
redi  A C , C K , ab  extremitatibus  lateris  A K vc  erunt 
A C . C K , minores , quam  A D , D K . Sublatis  igitur 
aequalibus  CK,  DK,  remanebit  adhuc  AC,  minor, quam 
A D . Pari  ratione  erit  A C , minor  , quam  A E ; Item 
A D,  minor,quam  A E.  Quare  linea  propinquior  mini- 
ma: linei  A B,  minor  cft.quauvrcmotior  ab  eadem  . 

POSTREMO  fiat  angulo  A K,  C.angulus  AKL, 
aequalis, &•  ducatur  rcftaAL.  Quoniam  igitur  latera 
A K,  K C,  trianguli  A K C,  xqualia  funt  lateribus  AK, 
K-L, trianguli  AKL  Sunt  autem  &:  anguli  AKC,  AKL,. 
diftis  lateribus  contenti  xqualcs;'1  erunt  redi  AC.AL, 
ex  vtraque  parte  minimx  A B. vel  maximi  A I,  inter  fe 
xquales . Quod  autem  nulla  alia  his  pofsit  efie  xqualis. 
Conflat  .Namfi  ex  A,ducaturrcda  cadens  vitra  L,  erit 
ipfa,cum  fit  remotior  a minima, maior  quam  A L.Quod 
fi  cadat  inter  B,  & L,  erit  ea  , cum  fit-  minimi  propin- 
quior, minor  quam  A L,  vt  oftcnfum  cft.  Dux  igitur  fo- 
lum  redi  linei  xquales  ad  vtrafque  partes  minimi, vel 
maximi  cadunt , Si  igitur  extra  circulum  fumatur  pun- 
dum  quodpiam, ab  coque  punda  ad  circulum  deducan- 
tur redi  quidam  linei , quarum  vna  quidem  per  cen- 
trum protendatur, &c.Qupderat  dcmooftrandum, 
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SCH0L1VM. 

"EADEM  ratione  ab  A,  inperipheriem  concauam  itu 
tantum  /met  aquales  cadent  , ad  vtrstfque  partes  maxi- 
ma A l. 

"FIAT  enim  angulo  A KH,  aqualis  angulus  A K M. 
iungaturqtte  reda  A M . Quia  igrur  latera  A K,  K Ht 
aqualia  fum  lateribus  A K,  K M ; funt  au- 
tem & anguli  AKHyAK M. aquales:  • erunt 
bafes  A H,  A Af,  aquales . Seque  ver»  vlla 
alta  bis  duabus  aqualis  exhiberi  potefl . Nam 
qu  t cunque  ex  A , ducatur  ad  partes  H;ea  vel 
maior  erit,  vel  minor,  quam  A H , prout  citra 
vel  vitra  redam  A H.Jucla  fuerit, vt  muni- 
ferum efi  ex  demonflrationc  theorematis . 

H JEC  propojitio  vera  etiam  ejl , quando  vna  linearum 
ex  A,  cadentium  circulum  tangit.  Hae  enim  quia  longius  a 
linea  per  centrum  duda  abefl,  miner  erit  omnibus  alijs  tn  ca- 
uam  peripheriam  cadentibus , qualis  ejl  reda  A Af,  in  priori 
figura.  Nam  duda  reda  K M , tx  centro  ad  contactum  , 
erunt  duo  latera  A K,  K F, trianguli  A K F , aqualia  duo- 
bus lateribus  A K , K Af,  trianguli  A K M , angulus  vero 
A K F , angulo  A K Af , maior . Igitur  *>  bafis  A F , bafe 
A Af , maior  erit . Eadem  ratione  maior  erit  quacunque  aha 
in  cauam  peripheriam  cadens  ^quam  reda  A M . 

PAR  / ratione  eadem  linea  tangens  A M, maior  erit  om- 
nibus alijs  in  connexam  peripheriam  cadentibus . Nam  cum 
duo  latera  A E,  E K,  « minora  fint  duobus  lateribus  A Af  , 
Af  K;  fi  auferantur  aquales  reda  K E , K Af  , erit  reliqusa 
A £ , minor  quam  reliqua  A M , Eademque  ratio  ejl  de 
ctteris . 

QjP  A M Qy  A M vero  Euclides  filum  dtmonfiraue- 
rit, /ineam  propinquiorem  ei , qua  per  centrum  ducitur , ma- 
iorem ejfc  remotiore  : Item  Irneam  propinquiorem  minima 
minorem  ejfe  remotior  efi  ambi,  linea  ex  eadem  parte  maxi- 
ma,vel  minima  exifianv.idem  tamen  verum  etiam  efij  fi  ad 
diuerfas  partes  duda  fint . Quod  non  aliter  dcmonfirabitttr  , 
quam  idem  in  febolio  prae  edent  is  propo fit  tonis  de  dssabut  li- 
neis ad  diuerfas  partes  dudis  demonjiratum  fuit  - 

THEOR. 
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THEOR.  8.  PROPOS. 

S I in  circulo  acceptum  fuerit  pun- 
<5tum  aliquod , & ab  eo  pun<5fco  ad  circu- 
lum cadant  plurcs,quamdu2e,  re&s  li- 
nea: squales  i acceptum  pun&um  cen- 
trum cftipfiuscirculi;v  ■ 

. A pundo  aftumpto  A,in  circulo  BCD , cadant  plurcf 
redx.quam  dux,  A B,  A C,  A D,  inter  fc  aquales.  Dico 
A , pundum  e(Te  centrum  circuli.  Connedantur  enim 
punda  B,C,D,  redis  B C,  C D;  quibus  diuifis  bifariam 
in  E,  & F, ducantur  ex  A.red*  AE.  AF, 

Quoniam  igitur  latera  AE.EB,'  trianguli 
A E B,  xqualia  funt  lateribus  AE.EC, 
trianguli  A E C j & bafes  A B , A C,  po- 

nuntur etiam  aquales;  ■‘erut anguli  AEB,  *t.prh»i, 

AEC,  aequales,  ideoque  rcCci. Eodem  mo-.  i 

do  oftcndcmus.angulosad  F,cfle  redos . Quare  cum  re- 
dxAE,  AT, diuidant redas  B G,CD, bifariam,  &ad 
angulos  redos, tranfibit  vtraque  produda  per  centrum 
circuli,pcr  corollarium  propof.l. huius  lib.  Pundum  igi 
tur  A,  in  quo  fc  mutuo  fecant,  centrum  erit  circuli.  §i 
enim  eflet  aliud  pundum  centrum,  non  tranfiret  vtra- 
que per  centrum . Si  itaque  in  circulo  acceptum  fuerit 
pundum, &c.  Quod  demonftrandum  erat . 

ALITER.  Si  pundum  A,non  cfl  centrum  circuli, 
k fit  centrum  inuentumE.cx  quo  per  A, 
agatur  diameter  F G . Quoniam  igitur 
in  di  ametro  F G , prxter  centrum  acce- 
ptum eft  pundum  A,  a quo  in  circumfe- 
rentiam cadunt  redx  ADjACj1  erit  re- 
da A D.qux  propinquior  eft  red$  AG, 
per  centrum  E,dudx  maior,quam  reda  AC,  remotior 
ab  A G.  quod  eft  abfurdum . Pofitx  funt  enim  xquales 
I redx  AD,  A C.  Idem  abfurdum  fcquetur, fi  aliud  pun- 
1 dum  prxter  A , centrum  ponatur . 
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Qy.  O D fi  quando  reda  perrentrum  E , & pundhun 
A,  duda  coincidat  cum  vna  trium  squalium  datarum  , 
•vt  fi  dicantur  squales  tres  AB,  AF,AC,  ybi  EA,  coinci- 
dit  cum  AFj  * erit  A F,  omnium  a pundo  A, cadentium 
'minima, atque  adeo  minor,  qudm  A B , & AC.  quod  cft 
abfurdum. Ponitur  enim  vtrique  squalis . 

THEOR.  9.  PROPOS.  io. 

• ^ ; • M I J i i 

CIRCVLVS  circulum  in  pluri- 
.bu$,quam  duobus,pun£tis  non  fecat. 

SEGfcT  enim,fi  fieri  poteft.circulus  A B CDF.F, 
G circulum  A G B D H E,  in  pluribus , 

quam  duobus, pundis  A, B,  &D,qus 
iungantur  redtis  AB,  BD: quibus k bi- 
fariam diuifis  in  I,&  K,f  educantur  ex 
I,&  K,»d  A Bj  & B D , perpendieula- 
rcs-I  L , K L . Quoniam  igitur  redi* 
I L,K,L  yfccantrcdas  -AB^BD, in  circulo  AGBDHE  , 
bifariam  , & ad  angulos  rcdfos*,  tranfibit  vtraquc,ex  eo* 
rollario  propof.  i.  huiuS  lib.per  centrum  ipfius . Quare 
pundum  L,in  quo  fe  di  uidunt,  erit  centrum  didi  circu- 
li. Eodem  mododemonftrabimus.  punChim  L,  cflc  cen- 
trum circuli  ABCDEF.  Duo  igitur  circuli  fe  mutuo 
fccantcs  idem  pofsideht  centrum  , dquod  cfl  abfurdum. 
Circulus  ergo  circulum  iO  pluribus,  quam  duobus.pun- 
dis  lioiviicat.Quod  erat  demotiftrandum . 

A Lfl  TER,  Secent  fe  i jdem  duo  circuli , fi  fieri  po- 
teft,in  tribus  pundtis  A,B,  & D.«Inucntum  autem  fit  I, 
G centrQ  circuli  AGBDHE, a quo  addida 
*ria  punda  ducantur  redx  IA,I  B,  I D, 
j(|  Pcr  dcfin.circuli  aquales  erunt  inter 

“'iKs— ic  . Quoniim  igitur  intra  cirCulum 
JR  ABCD  EF,  aflump  tum  eft  pundum 
I,  a quo  cadunt  in  circumferentiam  plures , quam  dus , 
red*  squales , f erit  I,  centrum  circuli  ABCDEF.  Erat 
C vjj  k "■  autem 
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autem  idem  pundum  I, centrum  circuli  AGBDHE. 
i Duo  ergo  circuli  ie  mutuo  fccantes  habent  idem  cen- 
trum . * Quod  eft  abfurdum . 

THEOR.  10.  PROPOS.  n. 

S I duo  circuli  fe  fe  intus  contingant, 
atque  accepta  fuerint  eorum  cenrra ; ad 
eorum  centra  adiunda reda  linea,&  pro 
duda,in  contadum  circulorum  cadet . 


TANGAT  circulus  ABC, circulum  ADE,  intus 
ih  A,  & fitF.ccntrum  circuli  ABC.&  G,ccntrum  circu 
li  ADE.quodneceflarioabillodiucrfum  erit»  cum  duo 
circuli  interius  fe  tangentes,  b non  poftint  idem  centru 
habere.Dico  redam  extenfam  per  G,&  F.cadcre  in  con 
tadum  A»  Si  enim  non  cadit,  fecet  vtrumque  circulum 
in  pundis  D»B,C,E»&  ex  contadu  A, ad  A 

centra F, G»  redx ducantur  A F , A G. 

Quoniam  igitur  in  triangulo  AFG,  duo  "S  f 

latera  GF,F A» « maiora  lunt  latere GAj  *"/  J 

Eft  antem  GA*  reda  redx  GDjXqualis* 

(quOdG,  pofitum  fit  centrum  cirOuli 
ADE^crunt&GF,FA,  redx  maiores  reda  GD.Dcm- 
pta  igitur  communi  G F,  remanebit  F A , maior , quam 
F D.Quaretum  FA,  aqualis  iitipfi  F Bj  ( quod  F , pofi- 
tUtn  fuerit  centrUm  circuli  ABCj  erit  F B , maior. 

^uamFD»pars  quam  totum, quod  eft  abfurdum1. 

QV  O D fi  quis  velit  cohtendcrc  F»  tfle  centrum  cir- 
culi A DE,  & G,  centrum  circuli  ABC,  inftituetur  argu- 
mentatio hac  ratione  . In  triangulo  A F G , duo  lateri 
F Gj^J  A ,^maiora  funt  lattre  F A : Eft  autem  reda 
FA.redc  F E»xqualis . ( cum  F, ponatur  ccptium£ircu~ 
Fi  A D E ^ Igitur  redx  FG.GA.maiorfcs  iuht  r*da  F E. 
Dempta  ergo  communi  F G » retpapebit  ,G  A , maior » 
quam  G E.  Quia  igitur  G A,xqualis  eft  ipfi  G C;  ( pro* 
pterea  quod  G, ponatur  efie  centrum  circulr  ABC»vfcrit 

1*  4 quoque 
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quoque  G C maior , quam  G E,  pars  quam  totum, quod 
eft  abfurdum . Idem  abfurdum  fcquetur,  fi  centrum  ma- 
ioris circuli  extra  minorem  ponatur.  Non  ergo  reda 
F G,  extenia  vtrumque  circulum  fccabit , fcd  in  conta- 
dum  A,  cadet.  Quare  fi  duo  circuli  fe  (e  intus  contin- 
gant,&c.  Quod  erat  demonftrandum. 

THEOR.  ii.  PROPOS.  12. 

S I duo  circuli  fefc  exterius  contin- 
gant , linea  re&a5  qua;  ad  centra  eorum 
adiungitur, per  contaftum tranfibit* 

C I R C V L I duo  ABC,  DBE, tangant  fe  exterius  in 
B,&  centrum  circuli  AB  C,fitF  , circuli  vero  I)  B E, 
centrum  fit  G.  Dico  redam  extenfam  per  F,&  G, trar.fi- 
rc  per  contactum  B.Si  cnim-non  tranfit,  fqpct  circumfe- 
rentiasin  C,  & E.ducanturquea  ccn- 
p tr‘s  f t G,  ad  B,  contadum  redi  F B, 

l ) G B . Quoniam  igitur  in  triangulo 

F B G,  latera  duo  B F,  B G ,a  maiora 
funt  latere  F G : Eft  autem  reda  B F,  redi  F C,xqualis; 
(quod  F, ponatu,r  centrum  circuli  ABC.J&  reda  G B, 
reda?  G L,.vqua!is  ,•  (quod  G , ponatur  centrum  circuli 
DBE  ) erunt  & redi  FC,GE,  maiores  quam  reda  F G, 
pars  quam  totum,  f cum  FG,  contineat  priter  FC, 
G E^rcdafn  auhuc  CE,y  quod  eft  abfurdum  ..Si  igi- 
tur duo  circuli  fefe  exterius  contjngant,  &c.  Qupd  erat 
demonfirandum , 

THEOR.  12.  PROPOS.  13. 

CIRCVLVS  circulum  non  tangit 
in  pluribus  pun&is,quamvno,fiue  in- 
tus, fine  extra  tangat . 

TAN- 
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TANGANT  fcfe  circuli  ADCD,  AECF , intui, 
fi  fieri  potcft,  in  pluribus  pundis.quam  vno,  A,S-'  C:  Af- 
fumantur  autem  centra  horum  circuiof  um  G , H,  * qux 
diucrfa erunt ; per  qux  reda  G H,  ia  vtramque  partem 
extendatur, quam  nccellc  cftb  cadere  in  contadus  A , Se 
C.Itaquc  cum  G.fit  cen- 
tru, & reda  AGHC,  dia 
metcr.diuidct  AGHC, 
bifariam  in  pundo  G. Si- 
mili ratione  diuidetur 
eadem  AC,  bifariam  in 
H.quodcft  abfurdum . Vna  enim  reda  in  vnoduntaxat 
pundo  diuiditur  bifariam . Si  namque  G C,  cft  dimidiu 
totius  A C,  erit  ncccflario  H C,  dimidio  minor,  cum  fit 
pars  dimidij  G C. 

Q^V  OD  fi  quis  dicat  redam  GH.cxtcnfam  ad  par- 
tes quidem  G.cadcre  in  contadum  A ; At  vero  ad  par- 
tes H , minime  pertinere  ad  contadum  C , fcd  lccarc 
vtrumque  circulum  in  I,  & K , vt  in  fecunda  figura  per- 
fpicuum  cft:  (Dicere  enim  quis  pollct.iq  praecedenti  pro 
pof.oftcnfumcfic,redam  perduo  centra  circulorum  lc- 
fe  intus  tangentium  dudatn  cadere  in  vnum  duntaxat 
contadum, non  autem  in  altcrum,quod  tamen  nemo  re- 
de  affirmare  poterit  , cum  demonftritio  prxccdcntis 
propof.vtriquc  contadui  conucniat.  Sedquicquid  dicat 
aliquis^oftcndemus  abfurdum  illud  cfie.)ducendx  erunt 
ex  centris  G,H.ad  contadum  C,red®  G C,HC.  Pona- 
tur igitur  primo  G,  centrum  circuli  ABC  D,&H,ccn 
trum  circuli  AECF.Bt quia  in  triangulo  G H C,  duo 
latera  GH,  HC, c maiora  lunt  latere  G C ; Sunt  autem 
rcdxG  H,  HC,xqualesipfi  GKif quod  HC,  HK,  ex 
centro  H,fint  xqualcs,&  GH,  communis ) &'  reda  GC, 
red*  G I } ( q^iod  fint  ex  G , centro ) erit  quoque  reda 
-G  K,  maior  quam  G I,  pars  quam  totum  . quoa  cft  ab- 
furdum . Ponatur  fecundo  G.centrum  circuli  AECF;8c 
H, centrum  circuli  ABCD.  Quoniam  igitur  redx  H G, 
G C,  * maiores  funt  reda  HC  j Eft  autem  H C,  xqualis 
redx  HAj  (cum  vtraque  duda  fit  ex  centro  H ,)  erunt 
quoque  H G , G C , maiores  reda  HA . Quare  dempta 
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communi  HG.crit  GC,maior,quam  G A . quod  cft  ab- 
furdum,cum  vtraquc  cx  centro  G,  ducatur . Non  igitur 
circuli  intus  fc  tangent  in  pluribus  pandis,  quam  vno. 

TANGANT  fe  iim  circuli  A B,CB, exterius  in 
pluribus  pundis,quara  vno  prope  F. Ducatur  cx  D,  cen- 
tro circuli  A B,ad  E,ccntruin  circu- 
li C B , reda  DE,»  qux  per  conta- 
dumFj  ncceflario  tranfibit.Si  igi- 
tur etiam  in  alio  pundo  prxtcr  F,  lc 
Ungunt, tangant  fefc  In  B.  Dudis  igi 
tur  redis  D B,EB,  crUnt  redx  D B , E B , xquales  redis 
D F,  E F,  hoC  cft  fplt  DE: b Sunt  autem  & maiores.quod 
cftabfurdum-.  Non  ergo  lc  tangent  circuli  exterius  ia 
pluribus  pundis, quam  vno. 

A L I T E R.  Si  circuli  A B,  C B,  exterius  lc  tangant 
in  duobus  pundis  B,&  F;duda  reda  B F , cadet  ipla  in- 
tra vhum  circulorum  > per  i.  propof.  huius  tertij  lib.  & 
ideo  extra  alium,  quod  cft  contra  eandem  propoEQua- 
t e circulus  circulum  non  lartgit.&c.  Quod  erat  demon- 
lirandum.  -• 

$ C H O L I V AI* 

^ I re  cie  confderetur  Eu  elidit  demonftrcttio  * quaproba* 
uifjcinulum  a circulo  intus  non  poffe  tangi  in  pluribus  pun- 
itis,quam  vno, videtur  ea  potijfimum  concludere,  circnlkm 
non  poffe  tangi  d circulo  in  duobus  s velplurtbus  punitis  % qua 
longo  tnteruallo  a fe  diffideanl.non  autem  eundem  contaBum 
plurapunBa  habere  non  pojft  ,■  quamuis  facile  hoC  ipfum  eo- 
dem argumento  fere  demonjlrar:  peffit.^Uare  vt  omni  ex  par 
te  confirmatum  relinquatur , circulum  non  fojfe  tangere  csr - 
iulum  in  pluribus  pmBis  * quam  vno  * o fundemus  brettiter  t 
in  vno  eodem/fa  tontaclu  non  pbffe  effe  plura^pttncla , quam 
vnum . T angat  enim  circulus  A B C,  circulum  ABD.  pre- 
pe  As  & per  eorum  centra  E,  F, « qua  diucrfa  funt  * recta 
ducatur  E E , A qua  ad  coni  ali km  periienitt  neccffarto\Vt  ad 
punlium  A . Dico  igitur , hot  circulet  fofe  duntaxat  tangere 
in punBo  A.Si.n.fe  tangant  in  alto  etia  punclo,  vt  in  B i dsir 
Eu  exB  , ad  centra  E,  & F . rectis  B L t B rcBa 

* ■ ■■  . * ' £ F. 
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iF.FJ,  maiores  reda  EB  i E /7  autem  re- 
da E B, aqualis  red*  E A,  cum  vtraque  fit 
ex  centro  E,  Igitur  & reda  £E,  F B,  maio- 
res erunt  reda  E A • Quare  dempta  com- 
muni E F, rem  anebit  FB,  maior, quam  F A. 
quod  e fi  abfurdum,cUm  FB,  FA,  cadant  e 
centro  F , ad  circumferentiam , idebqueex 
circuli  defin, aquales  exi  fiant, In  filo  ergo piindo  A^yfe mu- 
tuo tangent  circuli  A BC,  ABD,  & non  in  alte, 

NON  videtur  etiam  omittendum  hoc  locO  Jequtnsthcb - 
remay  videlicet , 


$ I in  femidiametro  circuli  produ&a  pun* 
dum  vitra  centrum  fumatur , circulus  ex  eo 
pundo  > vt  centro , per  cxtremtfm  femidiamc- 
tri  pundum  deferiptus  tanget  priorem  circu- 
lum in  dido  pundo  extremo  femidiametri,  to- 
tusque  extra  eundem  cadet. 

S IT  circulus  A B C , cuius 
centrum  D,fy  in  femidiametro 
A D , preduda  futhatur  pUr.- 
dum  qubdeunque  E , ex  qUo  ad 
mteruallum  E A , circulus  de- 
fer ibat  ur  A F , quem  dico  circu- 
lum A B d , in  filo  pundo  A * 
tangere.  Aut rmmpundUm  E, 
efi intra  circulum  ABC,  aut 
extra , Si  intra,  quoniam  A E j 
maior  efi, quam  A D,hoc  efiyqudm  t)C,  hoc  efi y d fortiori , 
qUam  F C ( erit  qUoqUt  EF.qua  ipfi  A E,  aqualis  efi  , maior 
[ quam  E C : ac  proinde  pundum  F , extra  circulum  A BC , 
extfiet, circulus  f AF , extra  eundem  circulum  A BCy  prope 
pundum  F,  exi  fiet  ■.  Multo  magis  pundum  F , extra  orcu- 
~lum  ABC,  cadet,  fi  E,  extra  eundem  ctrculum  ABC,  exi- 
fiet , S i igitur  eircUlut  A F , non  torus  extra  circulum  A BC , 
cadat, ita  -Ut  eum  tn  filo  pundo  A , tangat ; feeet , i -el  tangat 
Circulus  A Fi  circulum  ABC,  in  alto  pundo  B,  fi  fieri  pdtrfi, 

. duco- 
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ducaturq,  refla  D B.  Quoniam  ' 
igitur  in  diametro  circuli  A F . 
fumi  tum  efi  punflum  D,  frater 
centrum  £,*  m/  DA. omnium 
retiarum  ex  D, cadentium  mi- 
nima. Minor  eft  ergo  D A , qua 
D B.  quod  e fi  ab  fur  dum . Sunt 
enim  aquales  refla  DA.  DB, 
cadentes  ex  centro  Dfin  circum 
fer  etiam  eiufdem  circuli  ABC. 
Non  ergo  circulus  A Fi  circulum  A B C,  ftcat  aut  tangit  in 
alio  / unflo , quam  in  A,  fid totus  extra  illum  eadst . Quod 
e fi  pro  tofi  tum — > . 

Qv  O D fi  in  fmidiametro  non  frodufla  ftmflum  fu- 
matur citra  centrum , circttlus  ex  eo  funflo.vt  centro,  fer  ex- 
tremum femtdiametrt  punflum  defiriftus  tanget  quoqi  prio- 
rem circulum  in  dtflo  puncto  extremo  fmtdtametri . totusq, 
intra  eundem  cadet  .Vtfiin  femidiametro  A E,  circuli  A F, 
fumatur  punflum  D,ex  quo  ad  interuallum  D A , circulus 
defcrilatur  A B C,\adet  hic  totus  intra  tUum,tangetq}  eum 
in  folo  f unflo  A.  Cum  enim  ofienfum  proxime  Jit , circulum 
A F,  cadere  totum  extra  circulum  ABC.  cadet  viciffim  to 
lut  hic  Intra  illum  , ita  vt  fe  mutuo  in  folo  punflo  A , con- 
ttngant-i . 

THEOR.  13.  PROPOS.  14. 

IN  circule  aequales  redae  lineae  aequa 
liter  diftant  a centro.  Et  quae  aequaliter 
diftant  a centro,aequalesfunt  inter  fc. 

SINT  In  circulo  ABC  D, cuius  cen- 
trum E,  dux  red*  jtquales  AB,CD.Dico 
iplas  a qualiter  diftare  a centro  E.  Du- 
cantur enim  ex  E,  centro  ad  redas  AB, 
CD,  duae  perpendiculares  EF,EG,& 
coniun"antuxrcd*EA,£D.  b Secabunt 

redae 
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redx  EF,  EG,rc das  AB,CD,bifariam.Quare  cum  totx 
AB,Ci.),  xqualcs  ponantur,erunt  & dimidia  carum,  re- 
da» videlicet  AF,DG, aqualia.  Quoniam  igitur  quadra- 
. ta  redarum  E A,ED,xqualium , inter  fc  funt  aqualia  ; 
Quadratum  autem  reda:  E A,  * aquale  tft  quadratis  re-  t+y. trimi. 
d arum  A F,FE  $&  quadratum  reda?  E D,  quadratis 
redatum  DQ,GE:  Erunt  quoque  quadrata  redarum 
A F,I  E, aequalia  quadratis  redarum  D G,  G E . Ablatis 
ergo  quadratis  aequalibus  xqualium  redarum  AF,  DG, 
remanebunt  quaarata  redarum  FE,QE,  aequalia,  idcoq*, 

&rcdx  E F,  E G,  aequales  erunt , Diftant  igitur  per  4, 
defin. huius  lib.redx  A B,  C D , xqualircr  a centro  E . 

R V R S V S diftent  redx  A B,  C D,  xqualiter  a cen- 
tro E.Dico  eas  inter  fe  cflc  xquales.Ducantur  enim  ite- 
rum ex  centro  E,ad  AB,CD, perpendiculares  E f , E G, 
qux  per  4-dcfin.  huius  lib.xqualcs|  erunt  jbdiuidcntquc  u j, terti/. 
redas  A B,  C D,  bifariam. Dudis  igitur  redis  E A,  ED, 
erunt  earum  quadrata  cqualia:Eft  autem  quadratum  rc- 
dx  EA/  xquale  quadratis  redarum  A F,  F E ; & qua-  c4/.frim. 
dratum  redx  E D, xquale  quadratis  redarum  DG,  GE. 

Igitur  & quadrata  redarum  A F,  F E.  xqualia  funt  qua- 
dratis redarum  DG,G£; idcoquc  ablatis  xqualibus 

auadratis  xqualium  redarum  EF,EG,  remanebunt  qua- 
rata  redarum  AF,DG,xqualia;atqucadco  redx  A F, 

D G , ac  propter/ea  carum  duplx  AB,CD,  xqualcs  quo- 
que erunt . Itaque  in  circulo  squales  redx  linex  xqua- 
litcr  didant  a centro , &c.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

THEOR.  14,  PROPOS,  15,  14. 

IN  circulo  maxima  quidem  linea  eft 
diameter;  aliarum  autem  propinquior 
centro?remotiore  femper  maior „ 

IN  circulo  AB  CDEF,cuius centrum  G,  diame- 
ter fit  A F ; & reda  ei  propinquior  H I,  remotior  autem 
C D.Dico  omnium  ede  maximam  A F;&  HI,  maiorem, 

quam 
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quam  CD.  Ducantur  enim  et  G,ccn 
tro  rc£b;  G K,  G L,  perpendiculares 
ad  CD,HI.£t  quia  remotior  cft  CD, 
a centro, quam  H I,  erit  G K , maior 
quam  GL.pcr  ^.defin.  huius  lib.  Ab-. 
fcindaturexGX,rc&a  GM.ipUGL, 
.-squalis, atq;  per  M,  educatur  BM£, 
perpendicularis  ad  G K,&  conncchntur  tcQx  GB,GC, 
GD,GE.  Quoniam  igitur  rc&a?  perpendiculares  GM, 
G L,  aequales  funt , aequaliter  diftabunt  rc&*  B E,  HI, 
a centro,  per  4,dc6n.hujus  lib.  *&:  ideo  inter  fc  aequales 
erunt . Rui  Ius  quia  re&x  G E , G E ,b  maiores  quidem 
funt  retia  B E,  aequales  autem  diametro  A Fjerit  & dia- 
meter A F, maior,  quam  B E.  Eadem  ratione  oftendetur 
A F,  maior  omnibus  alijs  lineis, Deinde  quia  latera  GB, 
G E,  trianguli  B G E,  aequalia  funt  lateribus  G C,GD. 
trianguli  angulus  B G E , maior  cft  angulo 

CGDj'  erit  rc&aB  E , maior  quam  C D 5 atque  adeo 
HI  ,qux  aequalis  olicnfa  fuit  ipfi  B E , maior  quoque 
crit,'quam  C D . In  circulo  igitur  maxima  quidem  linea 
cft  diameter, &c,  Quod  erat  dcmonftrandum  , 

$ C H O E f Y Af, 

EO  D EM  tnodo  demonflrabitur  theorcma.fi ab  vno, 

todem f,  circumfcrentii  punclo  plurinu  linei  cadant . 

C A D Aid  2*  enim  d punlio  A. pleres  linei  A B , A C, 
■jj  A D,  jn.tr  u AD, per  centrum  E>tranfiat. 
Dieo  A D.ejfe  omnium  maximam, (y  AC, 
A maiorem  remotiore  A B , Dtiflti  enim  re* 

ihs  BE.CEiCumin  triangula  AEC,  late- 

raAE^EC,6  maiurafint  latere  ACifnt- 

que  recti  A E.ECiiquales  retiis  A E , E D rhcc eft , recli 
A D i maior  erit  A £>,  miam  A C . Eadcmqtie  rattone  ma- 
1 ior  eri:, quam  A B s-& pe  de  citeris . Maxima  ergo  omnium 

\eftAD , . , 

• DEINDE,  quia  duo  latera  A E , E C , tnangun 
A E C,  equalia  funt  duobus  lateribus  A E,  E £ , trianguli 
A E E i&  angulus  A E C,  tot  tu  mator.eji  angulo  A E B i 

erit 
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» erit  Ia  fis  A C , maior  bafe  A B . Eodemque  argumento 
erit  AC , maior  quacunque  alia  linea , qua  a centro  remo- 
tior eft . 

C ALT  ER  V M fr  hic  dua  tantum  aquales  linea  duci 
pojfunt  a punllo  A , ad  vtrafque  partes  maxima  A D .St 
namque  angulo  AEC , aqualis  fiat  angulus  A E F,  tungaf- 
tur querella  A Fi  cum  latera  A E,  E C»  aqualia  fint  late- 
ribus A E,  E Fy&  anguli  contenti  quoque  A E C , A E F, 
aquales  i b erunt  bafes  A C,  A F,  aquales  . N eque  vero  vl- 
la  aha  his  duabus  aqualis  poteft  exhiberi.  Quacunque  emm 
ducatur  ex  A ,/iipra  AC,  ea  minor  erit  quam  A Cifivero  in- 
fra A C,  ea  maior  erit,vt  tam  demonfiratum  eft. 

§ly  O F)  fi  A B,AF , ad  dtner fas  partes  diametri  A D, 
ducta  fint , cr  dicatur  A F,  propinquior  centro , quam  A B , 
demonfirabituryVt  in fcholio propof.7.  huius lib.  A F , maio- 
rem e jf  e,  quam  A B.  Si  namque,  vt  proxime  oflenjum  fuit , 
ducatur  tpfi  A F,  aqualis  A C , ex  altera  parte,  nempe  fi fiat 
angulo  A E F,  aqualis  angulus  A E C , &c.  cadet  punitum 
C, inter  B,&  D,qubdAF,  AC  ,*  aqualiter  difient  ab  AD, 
ob  earum  squalitatem ^aut  certe  ob  aquales  angulos  A E F , 
A E C . Hinc  enim  fit, cum  A F , ponatur  propinquior  centro, 
quam  A B,vr  AC.tpfi  AF,  aqualis  , propinquior  fit  cen- 
tro,quam  A B , ac  proinde  punctum  C.fit  inter  B,  & D.Cum 
ergo  AC, maior  fit , quam  A B,  vt  in  hoc  fcbolso  demon  f ra- 
tum eft, maior  erit  quoque  AF , quam  A B , 


U 4, primi. 


b primi. 
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QV AE  ab  extremitate  diametri  cu- 
iufq;  circuli  ad  angulos  re&os  ducitur, 
extra  ipfum  circulum  cadet;  & in  locum 
inter  ipfam  re&am  lineam, & peripheria 
comprchenfum,  altera  re&a  linea  non 
cadet :&  femicirculi  quidem  angulus, 
quouis  angulo  acuto  re&ilineo  maior 
efl;rcliquus autem  minor. 
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dcmonftratum  cft.erit  angulus  rc&ilineus  acutus  CAB, 
minor  angulo  fcmicirculi  contento  fub  diametro  A C , 
& circumferentia  ABC,  cum  ille  huius  fit  pars  : Angu 
lue  vero  contingenti*  contentus  fub  tangente  linea 
A E,  & circumferentia  ABC,  minof  angulo  re&ilineo 
acuto  B A E,  quod  ille  huius  pars  fit , Eademque  ratio 
eft  de  omnibus  alijs  angulis  acutis  rcdftineis , cum  om- 
nes contineantur  a diametro  AC, vel  tangente  AE,  & re 
dis  ex  A, fub  A E , du&is,  qux  omnes  intra  circulum  ca- 
dent,vt  demonftrauimus.  Angulus  igitur  fcmicirculi  ma 
ior  eft  omni  acuto  angulo  re&ilinco.rcliquus  autem  an- 
gulus contingenti*,  minor.  Itaque  qu$  ab  extremitate 
diametri  cuiulque  circuli  ad  angulos  re&os  ducitur, &c. 
Quod  erat  oftendendum. 

COROLLARIAM,  ' 

HINC  manifeftum  eft,  retiam  a diametri  cir 
culi  extremitate  ad  angulos  rellos  duclam , ipfum 
circulum  tangere.  Oftenfum  enim  eft , ipfam  cadere 
extra  circulum . Quare  folum  in  puncto  illo  diame- 
tri extremo  circulum  attingit . 

QVARE  jiiubeamur  per  datum  D A.  T. 
puntlum  A,  tn  circumferentia  circuli 
AB,  retiam  lineam  ducere, ejua  circu  f | A 
lum  tangat  in  A,  ducemus  ex  A , ad  V C 
centrum  C,  retiam  AC , & ad  eam 
excitabimus  perpendicularem  D AE.  Hac  enim 
circulum  tanget  in  A , vt  demonftratum  eft . 

<X  0 R O N T I O. 

POTEST  hoc  idem  theorema  demonjlrari  ojlenfiue  hae 
ratitne.Sit  diameter  AC,  in  circulo  ABC,  cuius  fentrum  D. 
Ducatur**  A, ad  A C,  perpendicularis  AE,  quam  dico  ex- 
tra circulum  cadere . Sumatur  enim  in  ea  quoduis  punflum 
G,  & contundatur  refla  Q D.  Quoniam  icitur  in  triangulo 

Z adg. 

} 

i 
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G E A D G,  duo  anguli  D A G,  D G -A, 
* minores  funt  duobus  redis,  fr  DA  G, 
•H  faci  ut  eft  re  cius ; erit  DGA,redo  mi- 
nor, jusere  b maior  erit  reda  DG^qisd 
L D A itdeoque punctum  G, extra  arcu 
Ium  erit.  Eademque  eft  ratio  de  omni- 
bus a/i/s  p undis  reda  A E.  Cadet  ergo 
tota  A E,  extra  circulum  . Ducatur 
iam  ex  A,infraAE,reda  AH, quam 
dico  ntteffario  fecare  circulum  . Fiat  enim  angulus  ADI , 
aqualis  angulo  EA H.  Addito  igitur  comunt  angulo  DAH, 
erunt  duo  anguli  A D t , D A H,  aquales  toti  angulo  redo 
DAE.ideoque  minores  duobus  redis:  Quare  c coibunt  reda 
AH, DI, in  aliquo  pundo,vt  in  I.  D ico  igitur  pundum  I ,ef- 
ft  intra  circulum  . Quoniam  enim  tres  anguli  in  triangulo 
D A I ,d  aquales  funt  duobus  redist  & duo  anguli  D A l , 
ADIy  oftenfi funt  aquales  redo  DAE erit  reliquus  AID  , 
redstSyatque  adeo  maior,quam  DAI , acutus . Quare  reda 
DA , * maior  eft , quam  D I.  Non  igitur  DI,  ad  circumfe- 
rentiam perueniet  \proptereaquepundum  I , intra  circulssm 
exiftetiatque  adeo  reda  AH, circulum  ficabtt . Reliqua  par- 
tes theorematis  oftendentur , vt prius . 

SCHOLPVM» 

EXISTIMAT  Peletarius  , angulum  contingentia  , 
quem  Euclsdes  hic  probauit  minorem  ejfe  omni  acuto  angui 'o 
redilineo, nihil  ejfe,  atque  adeo  ex  illo  contadu  linea  reda.fr 
circum ferenti t^non  effici  angulum  vllum.Vt autem  feru entia 
illius  plantor  fiaty  afferemus  in  medium  digreffionem  illam  , 
quam  ipfe  hoc  loco  inftituit . Sic  igitur  inquit  : 

C V M huius  theorematis  caput  poftremum  attentius  con- 
(iderarem , mihi  fane  m mentem ftsbijt prima  ffiecie>  Geome- 
triam non  fatis  fibi  conflare  i immo  adeo  repugnantiam  in 
fe  admittere . 

P R I M V M enim  extra  inteUigeruiam  eft  , vt  inter 
quantitates  minima  daripoffit  5 qualem  hoc  loco  angulum  , 
quem  dicunt  contingentia,  feu  r t dius,  contadus, minor  em  om- 
ni acuto  pofuimus.  Nihila  magis  eonuenityVt  maxima  quan- 
titas 
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tituf  detur, qualis  hic  angui  ut  femicirculi  omni  acuto  redi- 
linco  maior  ponitur.  Quantitas  enim  eo  nomine  quantis  as  eft, 
quod  partibus  confletor  fecundum  eam  aquale , c T inaquate 
dicatur . Quantitatis  etiam  continua  in  infinitum  fcciio  eft . 
Atque  adeo  cum  in  primam  propefitionem  decimi  mcidijfem, 
tum  magis  anxie  expendere  cepi , quonam  pacto  conciliari 
poffet  tam  apertant  apparebat,  repugnantia . Sic  enim  habet 
prima  decimi  • 

Sia  maiori  duarum  quantitatum  au- 
feratur maius , quam  dimidium  > ac  rur- 
fus  ex  reliquo  maius , quam  dimidi  um , 
idque  continuo  fiat ; relinquetur  tan- 
dem magnitudo  minormagnitudine  mi 

nore  polita, 

VERBI  caufa  ,fint  duo  anguli  A, quidem  refiilineus , 
BC  D,  angulus  (fi  modo  fit  angulus)  ccntaclus  : Vult  prima 
decimi,  fi auferatur  ab  angulo  A,  maius,  quam  dimidium, 
ac  rurfus  a reliqua  parte  maius,  quam  dimidium  .fi eque  con- 
tinuo ex  refiduts  partibus  maius, quam  dimidium ; tandem  re 
linqui  minorem  angulum, quam  BCD.  Cuius  demonftratto- 
nemhienon  apponoy  cum  ex  fequentibtss  pendeat . Nulla  ta- 
men  tn  tota  Geometria propofitio  eft,qus(vt  -S-  .3* 

ftc  dicam ) magis  naturaliter  ver  a fit.  Quod  A f \ 

ex  numerii  (in  quibus  rerum  omnium  ima-  I U JD 
gines ) luce  clarius  enadit . Quis  enim  non  l » v — -/ 
videt, prepofitis  duobus  numeris  X.&  a. cum  ab  octonario  mx  - 
itu  quam  sUmidtum  abftuleris,vt  quinarium  i tum  a terna- 
rio refiducymaius  quam  dimidium ,vt  binarium •, relinqui  vni 
tat  em  pofito  binario  minor  em?  N eque  vero  ad  rem  facit, quod 
Campanus  illic  excipitypropofitionis  fententiam  de  quantita- 
tibus etufdem generis  ejfe  mtelLigendam  Hec  quippe  concilia- 
tio nulla  eft\quin  etiam  menti  Euclidis  contrarix,yt  notycum 
illuc  ventum  eritymanifefium  faciemus.  Jmmo  & ipfcCam- 
fssms  fecum  pugnat 3cum  in  fecunda  duodecimi  demonfi 


• A - 
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^/trumque  effle  tdem  punctum  ; fed  line  tu  fe  tantum  inter  fe 
ve  luti  lambere,  quin  altem  alteram  penitus, omni  que  puncto 
refugiti  vt  contraria  conttapofita  fiant  manifefiiora  ,•  Id 
vero  fenfus  non  rettpit  .Duo  enim  ctreuli  fefe  exterius  tan- 
gentes , r ellam  limam  intermediam  illibatam  relinquerent . 
Scilicet, fi intelltgcremut  circulum, qui  in  pu  Alio  A,  tangeret 
ipfum  ABC,  circulum  exterius : quod  non  patitur  linea- 
rum natam . Sed  demus  id  fieri  poffe  i vt  nihil  in  cogitatio- 
nerA  cadat-,  quod  fi  mei  vlbiam  Geometria  non  reprsfentet . 
lUud tamen  minime  vrgebit Immo  tanto  minus  contatlus 
linearum  trit  angulus  i Hiabit  enrm  vtrinque  tpfarum  con- 
‘curfus . Sed  nos  hac  Geometricis  rationibus  confirmemus  per 
theoremata. 

CONTACTVS  duorum  circulorum  in- 
terior , quantitas  non  eft » 

SIT  enim  circulus  A FBA , cuius  centrum  C , diameter 
Vero  A B.per  cuius  extremitatem  A .ducatur  linea  DE,  ad 
angulot  reilos . Et  confiat , ex  confeflario  huius  dectmtfex- 
nt, lineam  DE.cSttngrre ipfum  AFBA, 
circulum  \ ac  propter  ea  DAF,  ejfc  mino- 
rem omni  angulo  acuto , ex  ipfa  Euclidis 
fenteittiafciUcet  per  vlttmam  parte  hu- 
'tufet  decimefextt.lam  vero  inter  punita 
C.&  ByfufcipiatUr  in  diametro  ABycen 
trum  G,  & fpatio  GA,  de firibatur  alter 
maior  circulus  AH K A . Dico  FAH,  no 
ejfc  quantitatem  . Confiat  quippe  circu- 
lum AH  K A,  irafire  inter  reRam  DA  , 

& diruam  A F , ckm  fit  femidiameter 
G A, maior  femidiametro  C A.  MatufefiUm  quoque  eft  , li- 
neam DEy  tangere  ipfum  AHKA,  circii  tum,  rX  eodem  hu- 
iufie  decimejexti  confiHano  : acpropterea  DAH}  effe  omni 
acuto  minorem.  Dtfcribatur  tertio, fecundum  maius  jjatium 
L A,  circulus  AMNA;  Et  erit  ex  eodem  confeHario,  DAM, 
omni  acuto  mmor.Siej \ in  infinitum , erunt  omnes  contaHus » 
quot  ejficiet  linea  D E,  cum  circulis  duitis  per  A , putillum , 
...  2 g quorum 
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quorum  centra  in  AB, line  a, minor u om 
ni  acuto  reUihneo  : ac  Jtc  omnes  aqua- 
les y fi  modo  squalitas  inter  non  quanta 
dtct  pojfit.Quapropter  cont alius  DAM, 
erit  aqualis. cont aclui  DAF  :Fietqut  vt 
M A F , cont  alius  interior  circulcrum 
neque  augeat , neque  minuat  contactum 
D A M.  Igitur  M A F,  quantitas  non 
eJl.Qupd  erat  demonflrandum . 

SED  cr  probabimus,  cont  alium  in- 
teriorem circulorum  quantitatem  non 
efifie,  in  hunc  modum . Fi empe  cum  omnes  circuli fint  fimiles  , 
erunt  CT  femicirculi  fimiles . Quapropter  anguli , qui  fiunt  a 
diametro  & peripheria , in  omnibus  circulis  fiunt  aquales, per 
conuerfiam  definitionis  fimilitim  fieUionum . (Nam  ab  hac 
aqualitate  angulorum  non  excludentur  anguli  mixti .)  Erit 
igitur  angulus  B A F,  aqualis  vtrique  angulorum  K A H , 

N A M : A cpropterea  cont  alius  F A M , nihil  addit  ad 
angulum  B A F . Quare  F A M , quantitas  non  e fi.  Quod 
fiuit  dcmonftrandum . Hinc /equitur  alterum . 

GONTACTVS  linea: reda: cum circu- 
Io,quantitas  non  eft  • 

MANENTE  enim  eadem  conftrttllicnefi  DAF,  fif 
quantitas  ,•  tpfia  vtique  dtuidettir  per  lineam  reUam , aut  per 
obliquam.  Non  per  lineam  reUam  , repugnante  ultima  par- 
te huius  decimsfiexta  : neque  per  obliquam , it  per  lineam 
A M . Efifiet  enim  F A M,  pars  ipfius  DAF:  Atqui  FAM, 
quantitas  non  e fi, ut  modo  probauimus.N  on  eft  igitur  FAM, 
pars  ipfius  DA  F. Igitur  DA  F,  neque  per  lineam  r ellam, ne - 
que  per  obliquam  dtuidi  potejl  Quare  DAF , quantitas  non 
eft:  quod  erat  probandum  . Hinc  exurgit  tertium  , 

C O NT  A C T V S duorum  circulorum  ex 
tcrior , quantitas  non  eft  • 

/ N eadem  conftrtsUione,  protrahatur  B A y diameter  ad 
punHum 
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punclum  P.  Tum  centro  P, intervallo  autem  PA.defcribatur 
circulus  A QR  A,  tangens  circulum  A BF  A,  extersus  in 
pttnlio  A.  Dsco  contaElum  P A Qj  non  efiequantitatem.ld 
vero  mani  fefium  efi  ex  pofteriori  demonftrarione.N  am  neque 
fer  lineam  obliquam  diuiditur , cum  FAM > non  fit  qkanti- 
tasper  primam  harum  intfy  per  reilam , cum  neqs  DAF.fit 
quantitas, per  fecundam  eorundeineqj  DAQ,  quantitas  per 
tandem. Quare  cum  F A Q> partes  nullas  habeat, quantitas 
non  erit:  quod  erat  probandum . 

E X his  emerget  hoc pronunciatum.quod in  Geometria  ne- 
mo h alienus  admittendum  tjfe  cogitauit . 

ANGVLI,quifiunta  diametro , & peri* 
pheria,fiue  intra, fiue  extra  circulum  , re&i 
funtj&rcftis  re&ilineis  squales  • 

V T in  pofteriori  figura,  angulus  B A F,  aqualis  efi  angu- 
lo BAD  i cum  ipfi  nihil  attrefeat  ob  contachsm  ToAF  , qui 
quantitas  non  tftrifcr  ob  id  QfilP  , rellus  efi , & septalis  ipfi 
DAPjttem  DAQ^Uihil addat quod  erat  probandum . 

HJEG  Peletarius  hoc  tn  loco.jn  epiftola  autem, quam  ad 
Cardannm  fcribit , affert  aliam  demonflrationcm.quam  ipfit 
ait  pleniorem  ejfe . Hanc  igitur  hic  fubjjcereftatui.  In  primis 
autem  promittit  hoc  theorema . 


IN  circulis  anguli , qui  fiunt  a diametro  & 
peripheria , funt  squales ♦ 


SINT  enimfitper  centro  A ,du$ 
circuli  BCDB,cy  EFGE , quorum 
diametri  BD,&  EG,  tyfecet  E G, 
ambos  circulos  in punitis  E,  B,D,fr 
G.  Aio  duos  angulos  CBDifr  FED, 
efi e aquales. Nam  fi fit  FE  D, maior 
ipfi)  CEDffneqi  enim  cotra,  CBD> 
masor  vdopoHo  erit  tpfoF  E D)  ac 
defer ibontur  p/ures  circuli  fisper  eo- 
dem centro  Aequorum  vnus  hoc  loco 
fatis  fuerit  H K LH: fiet  tandem  ex  continuo  augmento , 

Z 4 angulus 
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H angulus  a diametro  jy  peripheria , 

verbi  gratia,  angulus  KHL , maior 
reflo: quod  eft  contra  ipjius  Euclidis 
fententiam , qui  eos  omnes  angulos 
ponit  reflo  minores . Sunt  igitur  an- 
guli interiores, qui  ad  B,  & E,  inter 
fe  aquales: quod  fuit  o/lendendum  < 
l dem  de  exterioribus  iudtcium.Ne- 
que  in  hac  demonjhandi  ratione  vl 
Ut f eft  par  alogi fmus.  Licet  enim  nhl- 
la  fit  comparatio  angulorum , quos  vocant , contattus,  ad  an- 
gulos rettilineos : attamen  ent  angulorum , qui  fiunt  ex  fe- 
Ihonc  refla  linea  , & peripheria , aliqua  collatio  ad  ipfos  re- 
ftilineos  \ Eiufinodi  enim  anguli \qui  mixti  dicuntur , tnani- 
fefte  maiores , & minores fiunt . 

HIS  ad  hunc  modum  demonftratis,  aio  contactum  circu- 
lorum interiorem t non  ejfe  quantitatem . Super  centro  M , in 
eadem  Itnea  H L , pofito,  deferibatur  circulus  BFKB  stanto 
inter  uado, quanto  eft  circulus  E F G Ei  pofita  fcilicet  M B , 
femidiametn  aquali  ipfi  A Ei  oui  circulus  tangat  BCDB  > 
circulum  in  punito  B.  Et  mansfeftum  e fis  angulum  F B D , 
aqualem  ejfe  angulo  F E D, propter  squalitatem  peripheria - 
rum  jy  diametrorum.  Quapropter  jy  idem  ipfe  F B D,  erit  an 
gulo  C B Diiqualis . Igitur  C BF  , contactus  nihil  addit  ad 
tpfum  CBD, angulum . Quare  C BF  .quantitas  non  eft:  quod 
fuit  probandum . Atque  hinc  procedit  dcmonftratio  eorum  j 
qua  in  tertio  libro  adduximus , theorematum  . 

H JEC  igitur  eft  Peletarj  fententia  de  angulo  contattus, 
qua  omnino  Euclidi  eft  contraria. Si  enim  Euclides  fenfiffet  $ 
angulum  contactus  nihil prorfus  ejfe,  fr  angulum  femichru- 
li  aqUalem  reflo  rectUineo:  Quid,  obfecro, tantopere  de  fu  da f- 
fet , vt  demonftraret > angulum  contactus  ejfe  minorem  omni 
acuto  reflilmeo , angulum  vero  femicirruli  maiorem  7 Quid 
enim  clarius,  qUam  nihil, cutufmedi  eft  angulus  crntaffus.ex 
Pelctanj  fententia  , minus  ejfe  quocunque  angulo  f Quid  q uo- 
que  magis  pcrjfiicuum  , quam  angulum  refium , qualem  po- 
nit Peletarius  angulum  femitircuh  , maiorem  ejfe  quolibet 
acuto 'Quapropter  angulum  eonraftus  vere  ejfe  angulum , ac 
quantitatem , affirmamus  f atque  adeo  angulum  /imi circuli 
* ' • '•  * refto 
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rodo  red  timeo  minorem.  Vnde  dtffeluenda  fiunt  a nobis  om- 
ni'a  Peletahf  fophifmata,  tpu  in  huc  dtgrefftone  adduxit , ad 
confirmandum,  singulum  contadus  nihil  effit . 

P R I M V M igitur  extra  tntelligentiam  effit  fatemur  t 
vt  inter  quantitates  minima  dari  poffit : fed  infici amur , nos 
afferet  e,  angulum  contadus  effie  mtnsmam  quantitatem : Im 
mo  ve rv  dffeueramus , quemuis  Ungulum  contadus , etfi  ab 
Euclide  minot  oftenfius  eft  omni  acuto  redii  ineo , diuidi  pofje 
in  partes  infinitas, non  quidem  per  lineam  redam , vt  Eucli- 
des demonjhauit,  & optime;  fed  per  linea  circularem.  Vt  pro - 
pofito  angulo  contadus  C AB, fi  per  At 
defcrtbatur  circulus  A EH,  maior  cir- 
culo A BG  st  angens  redam  C D>  tn  At 
fiet  angulus  conradus  C A E , minor 
angulo  contadus  CA  B.Quod  fi  adhuc 
maior  circulus  AFI,  defcrtbatur , erit 
multo  minor  angulus  contadus  CAF, 
eodem  angulo  contadus  CAB.  Atque 
tta  fine  fine  femper  minorem  angulum  contadus  efficiemus . 
Repetitur  igitur  intqualitas  inter  angulos  cStaduum,quam- 
uis  quilibet  eorum  minor  fit  acuto  redilineo  quocunque . 
Qjtemadmodum  quinis  angulus  acutus  mi-  jL 
nor  ejl  redo , tamen  quolibet  acuto  dato , 
minor  dari  poterit , cum  dtuidt  poffit  infinite . 

Vt  angulus  acutus  B AC  , minor  eft  redo 
BA  P,  & tamen  fi  ducatur  reda  A D,  inter1 
AC, A Bfiet  acutus  minor  B A D . Quod fi 
alia  reda  A E,  tnter  A B,  A D,  ducatur,  erit  multo  toinor 
acutus  B A E, nec  vnquam  finis  erit  huitts  decrementi. 

PARI  ratione  afferimus,  angulum  contadus  augeri  fio f- 
fe  infinite, ita  vt  quottis  angulo  contadus propofitoydentUr  alij 
maiores  fine  numero.  Vt  tn  fuperiori  figura  circulari , angulo 
contadus  CAF  maior  eft  angulus  cdntadus  CAE,  fj  mul- 
to maior  angulus  contadks  CAB;Atqs  ita  deinceps,  fi  mino- 
ret femper  circuli, quam  ABGydefcribantur,  tangentes  redi 
CD,m  A , augebitur  perpetuo  angulus  contadus  ; femper  ta- 
men minor  exiflet  quouis  redilmeo  acuto . Quemadmodum 
quouis  angulo  acuto  dato , dantur  alij  sUuti  innumeri  maio- 
res . Vt  in  proxima  figura , angulo  acuto  B A E , maior  eft 

acutus 
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mutus  BA  D%&  multo  adhuc  maior  acutus  B A C . Quod fi 
altar  dia  ducatur  inter  perpendicularem  AF,  jj  reclam 
A C i fiet  adhuc  maior  angulus  acutus  t nec  vnquam  finis 
erit  huius  incrementi*  Sicut  igitur  in  huwfmcdi  incremento  * » 
nunquam  pervenimus  ad  aliquem  angulum  acutum , qui  fit  * 
squalis  angulo  re£iotvel  maior  rdio , ni  fi  acutus  angulus  mu- 
tetur  tn  reclum.  Vel  obtufumjedfemper  recto , velobtufo  mi- 
nor efi  angulus  acutus  ; Ita  quoque  in  accretione  anguli  con- 
taclut  nunquam  deuenimus  ad  aliquem  angulum  contadus, 
qui  squalis  fit  acuto  angulo  rectilineo  propofito,  vel  maior  acu 
to.mf!  qngulus  contactus  mutetur  in  alium  angulum  mixtis  , 

( qui  quidem  efficitur  d duabus  lineu  fefite antibus  ,•  cuiufmo- 
di  efi  angulus  figmenti .)  fed  angultss  contactus  acuto  fem- 
per  minor  efi . 

EODEM  modo  negamus, nos  ponere  angulum  f emi  cir- 
culi maximam  quantitatem . Immo  afferimus,  quolib  et  an- 
gulo femicirculi  propofito, quamuis  ojlenfus  fit  ab  Euclide  ma- 
ior omni  acuto  angulo  rdtilinco>  infinitos  dart  poff e maiores . 

Vt  in  eadem  figura  fuperiori  circulari , angulo  femicirculi 
£ A G,  maior  e(l  angulus  femicirculi  EAH,fy  multo  ad- 
huc maior  angulus  femicirculi  F A I : Atque  ita  deinceps.fi 
maiores femper  circuli  dejcribantur,  quam  AF  J,  tangentes 
rectam  C D,  in  A,  augebitur  perpetuo  angulus  femicirculi  , 
fimper  tamen  minor  exifiet  angulo  rdio  C AI.  E contrario 
vero  t angulo  femicirculi  F AI , minor  efi  angulus  femicircu- 
li EAH  , & multo  adhuc  minor  angulus  femicirculi  BAG  » 
nec  vnquam  finis  erit  huius  decrementi , <y  tamen  quilibet 
maior  efi  queuis  angulo  acuto  retttlinco , licet  infinite  dimi- 
nuatur ,yt  Euclides  demonfirautt . Quemadmodum  quouis 
acuto  angulo  dato.inucmuntur  ahj  quidem  maiores , alq  Vero 
minores  innumerabiles . 

Hj/  o D autem  anguli  cont alius fint  intquales  inter fe^ 

& non  omnes  tqtsalety  vtvult  P eUt arius .fimihter  & angu- 
li fimi  circulorum , ex  eo  manifeftum  e fi,  quod  angulus  quili- 
bet confifiit  in  vnteo  puncto , <$»  linearum  inclinatione  , qua 
non  in  JirdlUm  iaccnt.iit  confiat  ex  anguli  plani  definitione , 
Hinc  eram  fit , vt  squalitas  angulorum  eiufdem  generis  re- 
quirat e and:  ni  inclinationem  linearum , ita  vt  linet  vmus 
tonucnian* omnino  limis  alterius, fi vnus alteri  fuperponatun 
...  ' Ea 
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Ea  enim  aqualia  fiunt , qua  fibi  mutuo  congruunt , iuxta  #. 
pronuntiatam  . Cum  igitur  tn  angulis  contactus , nec  non  m 
angulis  femictrculorum , nequaquam  reperiatur  fiemper  ea- 
■ dem  tnclinatio,quod  ( vno  fiuperpofito  alteri ) linea  eorutn  non 
fibi  respondeant , fedprorfus  inter  fe  dijfideant , vt  ex  figu- 
ris /uperionbus  perjptcuum  e fi  # Non  erunt  omnes  anguli  hu- 
iufcemodi  interfis  aquales . Immo  quilibet  angulus  contactus 
augeri , (jr  dtuidi  poterit  infinite  per  lineam  curuam , litet  per 
rectam  fiecari  nequeat yvtrelie  ofiendit  Euclides. Cuius  etiam 
rei  hac  afferri potefi  caufia . Si  enim  linea  contingens  circu- 
lum concipiatur  moueri  circa  punitum  contactus  immobile , 
continuo  circulum  fiecabit , donec  iterum  ipfium  contingat : 
Tunc  enim  primum  fiecare  defimet  circulum.  Quare  fi  vel  mi- 
rume  inclinari  inteliigatur  fiuper  punito  illo  contactus  fixo,  fie- 
cabit circulum  , cum  in  vno  tantum  punito  linea  relta  circu- 
lum pojfit  tangere, vt  ex  a.propofi.huius  lib.colltgimus. 

SO  LV  M igitur  illi  anguli  cont altus,  pariterqi  illi  dun- 
taxat  anguli fitmtcirculorum  aquales  inter  /e  erunt , qut  effi - 
cistntur  a peripherijs  aqualibus  : lu  his  enim  tantummodo  li- 
nea fibi  congruunt  mutuo . Anguli  vero  cont  altus , qui  effi- 
ciuntur a peripherijs  minoribus , maiores  erunt ; Et  qut  d pe- 
ripherijs maioribus  ^minores.  Anguli  denique fiemicirculorum 
matorum  maiores,  minorum  autem  minores  erunt,  vt  non  ob- 
ficwre  intelligi  potefi  ex  fiuperioribus  figuris.  N equa  enim  line{ 
talium  angulorum  fibi  mutuo  conucmunt . 

CONSTAT  ergo.quemuis  angulum  contactus  habe- 
re parte fy  vnum  alteri  pofft  aqualem  exhiberi , ac  rurfius 

inaqualem, nempe  maiorem , vel  minorem : quemadmodum 
CT  in  reliquis  angulis  omnibus  fieri  cernimus . Quod  etiam 
de  quocunque  angulo  fiemicirculi  dici  potefi . No»  igitur  relte 
intellexit  P eletanus,  angulum  cont  altus  minimam  e fit  quan 
tu  at  tm,  angulum  vero fiemicirculi, maximam. 

DEINDE  non  efl,  quod  anxium  reddat  Peletarium 
prima  propofitio  decimi  libri . Ea  enim  intelligenda  efi  tam 
de  quantitatibus  etufidem generis , quam  diuerfi , dummodo 
vt  ranis  multiplicata  alteram  excedere  pofiit  i euiufmodt  non 
fiunt  angulus  cont  alitis,  & angulus  acutus  recti  lineus . Nam 
angulus  quilibet  contallusfiue  bisfiumatUrtfiue  teryquattruet 
fiue  denique  quoties  libuerit , fiemptr  minor  efi  angulo  acuto 

rtUt • 


514  W EFCLTD.  GEOM.  W 


a/  /.primi. 
b ifi.fr imi. 


« 13  pron 
d 3 j. primi. 
%\p.pritm. 


G E A D G,  duo  anguli  D A G,  D G A, 
1 minoret  funt  duobus  reUis,  (y  DA  G, 
■H  / 'alius  eft  rectus ; erit  DGA,refto  mi- 
nor. Quare  b maior  erit  recta  DG,qud 
L D A itdeoque punctum  G, extra  ctrcu 
Ium  erit.  Eadetnque  ejl  ratio  de  omni- 
bus alijs  punitis  relts.  A E.  Cadet  ergo 
tota  A E,  extra  circulum  . Ducatur 
iam  ex  A , infra  A E,  re  Ita  AH, quam 
dico  necejfario  (icar e circulum . Fiat  enim  angulus  ADI , 
aqualis  angulo  E AH.  Addito  igitur  comuni  angulo  DAH, 
erunt  duo  anguli  A D / , D A H,  aquales  toti  angssto  reUo 
D AE.ideoque  minoret  duobus  re&is:  Quare  * coibunt  relta 
AH, DI, in  aliquo  punito,  vt  in  I.  Dico  igitur  punctum  I,ef- 
fe  intra  circulum  . Quoniam  enim  tret  anguli  in  triangulo 
D AI ,d  aquales  funt  duobus  reltis , & duo  anguli  D A I , 
ADIy  oflenfi funt  aquales  relto  DAE ; erit  reliquus  AID  , 
re  eluscat  que  adeo  maior  ,quam  D AI , acutus , Quare  relta 
DA , * maior  efl , quam  D I.  Non  igitur  DI,  ad  circumfe- 
rentiam perueniet  iproptereaque punitum  I , intra  circulum 
exiftetiatque  adeo  relta  AH, circulum  ficabtt * Reliqua  par- 
tes theorematis  ojlendentur , vt prius , 

SCHOLIVM. 

EXI  ST  I Id  AT  Pilet  arius  , angulum  contingentia  , 
quem  Euclides  hic  probauit  minorem  ejfe  omni  acuto  angulo 
rectilineo,nihil  ejfe,  at  que  adeo  ex  illo  contactu  Itnea  reiia.tjr 
circumfer  entia, non  effici  angulum  vllum.Vt  autem  fententia 
illius  planior  fiat,  afferemus  in  medium  digreffooem  illam , 
quam  tffe  hoc  loco  infiituit . Sic  igitur  inquit  : 

C V M huius  theorematis  caput  poftremum  attentius  cen- 
fiderarem , mihi  fane  m mentem  fubijt  prima  (fiecie , Geome- 
triam non  fatis  fibi  conflare  i immo  adeo  repugnantiam  in 
fe  admittere . 

PR  I M V M enim  extra  inttlligentiam  efl  , vt  inter 
quantitates  minima  dari poflit  j qualem  hoc  loco  angulum, 
quem  dicunt  contingentia,  feu  relitus, contaBus  .minorem  om- 
ni acuto  pofuimus.  Nihila  magis  eonuenit,vt  maxima  quan- 
titas 
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Ut m detur,  qualis  hic  angulus  fimicirculi  omni  acuto  reiti- 
linco  maior  ponitur.  Quantitas  enim  eo  nomine  quantitai  tfl, 
quod  partibus  confletor  fecundum  eam  aquale , (y  iruquale 
dicatur . Quantitatis  etiam  continua  in  infinitum  fitfic  eft . 
Atque  adeo  cum  in  primam  propcfirionem  decimi  incidijfem, 
tum  magis  anxie  expendere  cepi , quonam  pacto  conciliari 
pojfet  tam  apertant  apparebat, repugnantia . Sic  enim  habet 
prima  decimi. 

Sia  maiori  duarum  quantitatum  au- 
feratur maius , quam  dimidium ; ac  rur- 
fus  ex  reliquo  maius  > quam  dimidium , 
idque  continuo  fiat  j relinquetur  tan- 
dem magnitudo  minor  magnitudine  mi 
nore  polita. 


VERBI  caufa  ,/int  duo  anguli  A, quidem  reEUlintus , 
BCD, angulus  ( (i  modo  fit  angulus ) ccntaclus : Vult  prima 
decimi,  fi  auferatur  ab  angulo  A,  maius,  quam  dimidium, 
ac  rurfus  a reliqua  parte  maius,  quam  dimidium,  ficque  con- 
tinuo ex  rtfidsus  partibus  maius,  quam  dimidium  i tandem  re 
hnqut  minorem  angulum ^quam  BCD.  Cuius  dtmonfiratio- 
nem  hic  non  appono,  cum  ex  fequentibus  pendeat . Nuda  ta- 
men in  tota  Geometria propofitto  efi,qua(vt  Jx 1» 

fic  dicam ) magis  naturaliter  vera  fit. Quod 
ex  numeris  (in  quibus  rerum  omnium  ima- 
gines ) luee  clarius  euadit . Quis  enim  non  

videt, prcptfitis  duobus  numcrts  f.&  j.cum  ab  octonario  ma  - 
ius  quam  dimidium  abfiuleris,vt  quinarium  ; tum  a terna- 
rio refidue, maius  quam  dimidium.vt  binarium irelinqui  vni 
tat  em  pofito  binario  minoremiNeque  vero  ad  rem  facit  ,quod 
Campanus  illic  exctpit,propofitionis  fententtam  de  quantita- 
tibus etufdem generis  effe  intedigendam  H.se  quippe,  concilia^ 
tio  nuda  efl\qum  etiam  menti  Euclidis  contraria, vt  nos, cum 
idue  ventum  erit,manifefium  faciemus.  Immo  (y  ipfc  Cam- 
panusficum  pugnat, cum  in fecunda  duodecim  demonfiraia, 
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alijsque  propofitionibpu  nonnullis  fihdorum  , a turuo  r ellum 
auferat. 

NOS  ivjtur  hanc  dubitationem  fic  expediemus  j vt  dica - 
mus,  lineam  rcflam.que.  circulum  tangit, cum  pertpheria  an- 
gulum non  efficere ; fciltcet  B C D,  nullo  modo  angulum  di- 
ci debere  Omnis  enim  angulus  m feflione  confifiit,  non  in  con- 
tactu Et  vbi  reffat  fictio, ceffat  quoque  anguli  forma.  Atque 
vt  vno  verbo  dicam,  in  decuffatione  (Decuffatipnem  hoc  lo- 
co,& feclionem fine  dsferimme  accipio) 
omnes  angulorum  species  perficiuntur . 
Duabus  enim  lineis  AB,  &C  D ,fi 
fcindentibus  in  punllo  E . *d  angulos 
re  flos , int illigatur  C D,  fic  moueri in 
orbem, fciltcet  fuper  puncto  E , ,fixo , vt 
ex  C D,  fiat  F Q i hinc  fane  ex  reflo  • 
^ angulo  AECjfiet  obtufius  A E F:  Inde 

ex  reflo  BEC,  fiet  acutus  B EF.  Cum- 
que facta  fuerit  H K , hinc  quid e angulis  obtufior fiet  HEA, 
tnde  vero  acutior  B E Hificqut  continuo , donec  peruenerit  ad 
A B,fy  intra  eo  filem  terminos  concludatur  cum  ea.T  u enim 
immerfa  » vt  fic  dicam, linea  C D , in  lineam  AB, euanefeet 
angulus, Neque  dmer/a  ratio  efl  in  curuo . Sit  enim  tn  circulo 
ABCA.cuiut  centrum  D, linea  DE  frater  iens  peripheriam , 
p*  fecans  tpfarn  in  A,  puncto  fixo , fuper  quod  cirafnducatur 
ipfa  D E^per  (unda  F,G,H.  Tum  fient  anguli  continuo  va- 
ri) cum  periphena  s in  ipfi  puncto  A » donec 
c effiant  e decuffatione , Une  a E D.,  faci  a fit 
E K,& tangat  circulum.  Ac  tum  linea  DE*, 
non  tam  inclinata  mt edtgitur , fed  immtrfa 
in  Irneam  BAC,  quantum  ad  angulum  at- 
tinet :non  aliter  quam  fiB  AH , efftt  line sa 
recta  ,•  neque  contra  facity  quod  deducantur 
linea,  faciant  if  fi  anum  C A K.  Nam  id  fila  ACjinea  ef- 
ficit, qua  rectam  refugit ; fid  eam  tamen  in  puncto  A,  ample- 
flitur.  Cum  igitur  omnis  angulus  m pluribus  punctis  non  con- 
fifiut.quarn  vno ; fit,  vt  punflum  A , tam  fit  ineptum  angulo 
confiitucndo^quam  modo  erat  punflum  feflionis  E, linearum 
redarum.  Fortaffe dices , punflum  A %/inea  refla  manere 
in  fiso  rec}.'ypstr\cliimqufi  A > periphena  infiso  rotundo  i neque 
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Vtrumjue  ejfe  idem  punctum  ; fed  Irneas  fe  tantum  inter  fi 
veluti  lambere, quia  altera  alteram pmstus,omnique punlio 
refugiti  vt  contraria  conttapofita  fiant  manifefiiora  ,•  Id 
-vero  fenfus  non  rettpit  . Duo  enim  Circuit  fefe  exterius  tan- 
gentes , r ellam  Irneam  intermediam  illibatam  relinquerent . 
Scilicet, fi  inteUtgcrhnut  circulum, qui  inpunBo  A,  tangeret 
ipfum  ABC,  ctrculum  exterius : quod  non  patitur  linea- 
rum natttra . Sed  demus  id  fieri  poffe  i vt  nihil  in  cogitatio - 
nerti  cadat-,  qucdftmelvsbiam  Geometria  non  reprefentet . 
Illud  tamen  minime  vrgebit  i Immo  tanto  minus  contalius 
linearum  trit  angulus  i Hiabit  entm  vttinque  tp furum  con- 
‘curfus . Sed  nos  hac  Geometricis  rationibus  confirmemus  per 
theoremata . 

CONTACTVS  duoruirt  circulorum  in- 
terior > quantitas  non  efl » 

SIT  entm  circulus  A FBA  , cuius  centrum  C , diameter 
vero  A B.per  cuius  extremitatem  A , ducatur  linea  DE,  ad 
angulos  rettos . Et  confiat , ex  confeflario  huius  deermafex- 
tn, lineam  DE.cotmgere ipfum  AFBA, 
circulum  \ acpropterea  DAF.eJfc  mino- 
rem omni  angulo  acuto , ex  ipfa  Euclidis 
fenteraia-.fcilicet per  vltimam  parti-  hu- 
iufce  decimafexta.Iam  vero  inter  puntta 
C,&  ByfufctpiatUr  in  diametro  A Btcen 
trum  G,  drlpatio  GA,  de  fer  ibatur  alter 
maior  circulus  AH K A - Dico  FAH,  no 
ejfe  quantitatem  . Confiat  quippe  circu- 
lum AH  K A, trafire  inter  rettam  DA  > 

curuam  A F , ckm  fit  femidiameter 
G A, maior  femidiametro  C A.  ManifeftUm  quoque  efiy  li- 
neam DEy  tangere  ipfum  AH  K A , circulum  ,ex  eodem  hu- 
iufet  decima/exta  con feli  arto  : acpropterea  DAH,  ejfe  omni 
acuto  minorem.  Defcribatur  tertio,fecundum  maius  jfi alium 
LA,  circulus  AMN  A;  Et  erit  ex  eodem  confeliario,  DA M, 
omni  acuto  minor. Sicifi  in  infinitum , erunt  omnes  contalius , 
quos  efficiet  linea  DE, cum  circulis  duitis  per  A , punit Um  > 
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quorum  centra  in  A B, line  a, minoret  om 
ni  acuto  rechlmeo  : ac  fu  omnes  aqua- 
les yfi  modo  tquaht  as  inter  non  quanta 
dici  pojfit. Quapropter  contalim  DAM, 
erit  squalis. contactui  DAF:Fietque  vt 
M A F , contactus  interior  circulorum 
neque  augeoty  neque  minuat  contactum 
DAM.  Igitur  M A F,  quantitas  non 
eJl.Quod  erat  demonfirandum . 

S E D & probabimus,  cont  altum  in- 
teriorem circulorum  quantitatem  non 
effie,  in  hunc  modum . N empe  cum  omnes  circuli fnt fimiles  > 
erunt  (y  fcmicircult  f miles . Quapropter  anguli , qui  fiunt  a 
diametro  fr  perit  hena , in  omnibus  circulis  fiunt  squa/esyt>cr 
conuerfam  definitionis  fimilitim  feci  tornem . ( Nam  ab  hac 
squalitate  angulorum  non  excludentur  anguli  mixti .)  Erit 
igitur  angulus  B A F,  squalis  vtrique  angulorum  K A H , 
(y  N A M : Acpropterea  confactus  F A M , nihil  addit  ad 
angulum  B A F . Quare  F A M , quantitas  non  efi . Quod 
fuit  demtnftrandum . Hmcfiequitur  alterum . 

CONTACTVS  linex re&x cum circu- 
Io,quantitas  non  eft  • 

MANENTE  enim  eadem  conflntBionefit  D AF,  fit 
quantitas ; ipfia  vtique  dtuidetur  per  lineam  rectam  , aut  per 
obliquam.  Non  per  lineam  rectam  , repugnante  ultima  par- 
te huius  dccimsficxts : neque  per  obliquam . vt  per  lineam 
A M . Effiet  enim  F A M,  pars  tpfitu  DA  F:  Atqui  FAM, 
quantitas  non  efi.vt  modo  prcbauimus.Non  efi  igitur  FAM, 
pars  ipfius  DA  F. Igitur  DA Fyneque per  lineam  r ellam, ne- 
que per  obliquam  duiidi  potefi  Quare  D A F y quantitas  non 
efi:  quod  erat  probandum  . Hinc  exurgit  tertium  , 

CONTACTVS  duorum  circulorum  ex 
tcrior , quantitas  noi^dl . 

7 N eadem  canfiruRime,  protrahatur  B A , diameter  ad 
punitum 
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functum  P.  T um  centro  P,interuaUo  tutem  P A, defer  ibat  ur  ; 
circulus  A QJR.  A,  tangens  circulum  A BF  A , extersus  in 
punito  A.  Fisco  contuitum  F A Qj  non  ejfe quantitatem. I d 
vero  manifejlum  eftex  pojieriori  demonfiratione.N  am  neque 
fer  lineam  obliquam  dsutditur,cum  F AM  > non  fitqUanti- 
ta*  fer  primam  harum  intqj  per  r ellam , cum  nefy  DAF.fit 
quantst  as, per  fecundam  earundeineft  D A quatit  itas  per 

eandem.Quare  cum  F A GJ,  partes  nullas  habeat,  quantst  as 
non  erit:  qued  erat  probandum  . 

E X his  emerget  hoc  pronunciatum,  quod  in  Geometria  ne» 
m:  h alienus  admittendum  ejfe  cogit auit . 

A N G V L I , qui  fiunt  a diametro , & peti*  ! 
pheria,fiue  intra, fiue  extra  circulum  , rc&l 
funt,&  reftis  re&ilineis  squales  • 

VTm pofi eriorifig tsra, angulus B A F,  aqualis e fi angu- 
lo BAD  { cnmipfi  nihil  attrefeat  ob  contactum  DAF  , qui 
quantitas  non  eftifr  ob  id  Q^tP  , reUus  eft , ^ aqUalss  ipfi 
DAPyCttm  DAQj  nihil  addat : quod  erat  probandum . 

H AEG  Peltt  artus  hoc  tn  loco.in  epiftola  aut  em, quam  ad 
Car  dantem fxribit , affert  aliam  demonftrationcm.quam  ipfe 
ait  pleniorem  ejfe . Hanc  tgstur  hic  fubijcerefiatui.  In  primis 
autem  promittit  hoc  theorema . 

IN  circulis  anguli , qui  fiunt  a diametro  & 
peripheria , fiint  squales « 

SINT  enimfitper  centro  A ,du$ 
circuli  BCDBi&EFGE , quorum 
diametri BD.ty  £G,  frfecet  E G, 
ambos  circulos  in punitis  E,  B,Dt& 

G.  Aio  duos  angulos  CBD^fr  FED 
ejfe  aquales. Nam  fi fit  FED, maior 
ipfoC£Di(neqi  emmeotra,  CBDt 
motor  vilo  polio  erit  tpfoF  E D J ac 
defer sbantur  plures  circuli  fuper  eo - 
dem  centro  Aequorum  vmu  hoc  loco 
fatis  fuerit  ti  K LH : Jiet  tandem  ex  continuo  augmento , 
j Z 4 angulus 
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angulus  a diametro  (y  peripheria # 
i jerbi  gratia, angulus  KHL , maior 
redo:  quod  efl  contra  ipfius  Euclidis 
ftntentiam  , qui  eos  omnes  angulos 
ponit  redo  minores . Sunt  igitur  an- 
guli interiores, qui  ad  B,  fr  E,  inter 
fe  squales: quod  fuit  ojlendendum  , 
I dem  de  exterioribus  iudicium.Ne- 
que  in  hac  dcmonftrandi  ratione  vl 
Ut*  eft  par  alogi fmus.  Licet  erum  nUl- 
la  fit  comparatio  angulorum , quos  vocant,  contadus,  ad  an- 
gulos redtlineos : attamen  erit  angulorum , qui  fiunt  ex  fe- 
tltonc  reda  linee. , fy  peripheris , aliqUa  collatio  ad  ipfos  re- 
cti l meos  ; Eiu/modi  enim  anguli \qui  mixti  dicuntur , mani - 
fefle  maiores,  fr  minores fiunt . 

HIS  tui  hunc  modum  demonflr  otis,  aio  tomaclum  cirtu- 
lorum  interiorem , non  effe  quantitatem . Super  centro  M , in 
eadem  hnea  H L , pofito,  defcnbatur  circulus  BFHB  i tanto 
inter  uallo, quanto  efl  circulus  E F C £>■  pofua  fcihcet  M B, 
femidiametrj  equali  ipfi  A Et  qui  circulus  tangat  BCDB  , 
circulum  in  pundo  B.  Et  mamfeflum  efl,  a ngulum  F B D, 
aqualem  effe  angulo  F E D, propter  squalitatem  penpheria - 
rum  & diametrorum. Quapropter  (y  idem  ipfe  F BD,eri t an 
.gulo  CBD^qualis . Igitur  C BF  , contactus  nihil  addit  ad 
ipfum  CBD, angulum . Quare  C BF , quantitas  noncfl-.quod 
fuit  probandum . Atque  hinc  prOcedit  demonflr atio  eorum  4 
qua  m tertio  libro  adduximus , theorematum . 

H JE  C igitur  efl  Peletarif  fententia  de  angulo  contadus, 
que  omnino  Euclidi  ejl  contraria. Si  enim  Euclides  fenfiffet  f 
angulum  contadus  nihil prorfus  effe,  fy  angulum  femictreu- 
li  aqualem  redoredtiineo:  Quid,  obfecro, tantopere  de fudaf- 
fet , vt  demonfltaret , anguium  contactus  effe  minofem  omni 
acuto  redilineo , angulum  Vero  femicirculi  maiorem  I Quid 
enim  clarius, qUam  nihil, cutufmodt  efl  angulus  contadus, ex 
'Peletanj  fententia , minus  effe  quocunque  angulo  t Quid  q uo- 
que  magis  pcrfricuum  , quam  angulum  reltum  * qualem  po- 
nit Peletarius  angulum  femicirculi , maiorem  effe  quolibet 
acuto  f Quapropter  angulum  contuitus  vere  effe  angulum , ac 
quantitatem , affirmamus  s atque  adeo  angulum  femicirculi 
v - redo. 
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retto  rettilineo  minorem.  Vnde  dtfjoluenda  funt  d nobis  om- 
ni* Peletarij  fophifmata,  qua  in  hac  digreffione  adduxit  t ad 
confirmandum,  angulum  contattus  nihil  ejfe . 

P R I M V M igitur  extr*  intelligentiam  ejfe  fatemur  t 
vt  inter  quantitates  minima  dari  poffit : ftd  inficiamur , nos 
ajferere,  angulum  contattus  ejfe  minimam  quantitatem:  tm 
mo  vero  djfeueramus , quemuis  angulum  contattus , etfi  ab 
Euclide  mino*  oftenfus  eft  omni  acuto  rettilinto , diuidi  pojje 
in  partes  infinitas, non  quidem  per  lineam  rettam , vt  Eucli * 
des  demonftrauit,  & opttmeifed  per  linea  circularem.  Vt  pro - 
pofito  angulo  contattus  C AB , fi  per  Ay 
defcribatur  circulus  AEH,  maior  cir- 
culo A BG,  tangens  rettam  C D»  tn  Ai 
fiet  angulus  contattus  C A E , minor 
angulo  contattus  CAB.  Quod  fi  adhuc 
maior  circulus  AFI,  defenbatur , erit 
multo  minor  angulus  contattus  CAF, 
eodem  angulo  contattus  CAB.  Atque 
st  a fine fine  femper  minorem  angulum  contattus  efficiemus . 
Repentur  igitur  imqualstxt  inter  angulos  cotattuum.quam - 
uis  quilibet  eorum  minor  fit  acuto  rettilineo  quocunque . 
Qjtemadmodum  quinis  angulus  acutus  mi-  jy 
nor  efiretto , cj)*  tamen  quolibet  acuto  dato , 
minor  dari  poterit , cum  diuidi  poffit  infinite . 

Vt  angulus  acutus  B AC , minor  eft  retto 
B’  A Fi  dr  tamen  fi  ducatur  retta  A D, inter 
AC, A Bfiet  acutus  minor  B A D . Quod fi 
alia  retta  A E , inter  A B,  A D,  ducatur,  erit  multo  minor 
acutus  B A E, nec  vnquam  finis  erit  huius  decrementi, 

PARI  ratione  afferimus,  angulum  contattus  augeri  pof- 
fe  infinite,  ita  vt  quotiis  angulo  contattus  propofitofientur  alij 
maiores  fine  numero.  Vt  tn  fuperiori  figura  circulari , angui» 
contattus  CAF  maior  eft  angulus  contattus  CAE,  (3*  mul- 
to maior  angulus  contattus  CA  B;Atqs  ita  deinceps,  fi  mino- 
res femper  circuli, quam  ABGyJeJcribantur,  tangentes  retti 
CD,m  Adaugebitur  perpetuo  angulus  contattus  i femper  ta- 
men minor  exiftet  quouu  rettilineo  acuto . Quemadmodum 
quouis  angulo  acuto  dato , dantur  alij  Xtuti  innumeri  maio- 
res . Vt  in  proxima  figura , angulo  acuto  B A E,  maior  eft 

acutus 
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acutus  BA  Dtfr  multo  adhuc  maior  acutu*  B AC . Quod fi 
alia  reti  a ducatur  inter  perpendicularem  A F,  & rectam 
A C , fiet  adhuc  maior  angulus  acutus  t nec  vnquam  finis 
erit  huius  incrementi*  Sicut  igitur  in  huiufmcdi  incremento 
nunquam  peruenimus  ad  aliquem  angulum  acutum , qui  fit 
squali*  angulo  retio,vel  maior  reilo,  rufi  acutus  angulus  mu- 
tetur tn  rectum,  vel  obtufum, fed femper  recto,  vel  obtufo  mi- 
nor (fi  angulus  acutus  : Ita  quoque  in  accretione  anguli  con~ 
t a cius  nunquam  dtuenimus  ad  aliquem  angulum  cont  altus, 
qui  squalis  fit  acuto  angulo  reclilineo  propofito,vel  maior  acu 
to.mfi  angulus  contattus  mutetur  in  alium  angulum  mixtu  , 
( qui  quidem  efficitur  d duabus  linet*  fefecaruibus  ,•  cuiufmo- 
di  efi  angulus  figmenti .)  fed  angulus  contactus  acuto  fem- 
per minor  efi . 

EODEM  modo  negamus,  nos  ponere  angulum  fimichr- 
culi  maximam  quantitatem . Immo  afferimus,  quolib  et  an- 
gulo fimi  circuli  propofito,  quamuis  ofienfus  fit  ab  Euclide  ma- 
dor omni  acuto  angulo  rettilineo,  infinitos  dart  poffe  maiores . 
Vt  in  eadem  figura  fupcriort  circulari , angulo  femictrcuU 
£ A G,  maior  efi  angulus  femicirculi  EAH,&  multo  ad- 
huc maior  angulus  femicirculi  F A I : Atque  ita  deinceps,  fi 
maiores  femper  circuli  dejcrilantur , quam  A F I,  tangentes 
rectam  C D,  in  A,  augebitur  perpetuo  angulus  femicirculi  , 
fimper  rumen  minor  exifiet  angulo  reilo  C A I.  E contrario 
vero  | angnlo  femicirculi  F AI , minor  efi  angulus  fimicir  cu- 
li EA  H , & multo  adhuc  minor  angulus  femicirculi  BAG  > 
nec  vnquam  finis  erit  huius  decrementi , & tamen  quilibet 
maior  efi  queuis  angulo  acuto  reltilinco , licet  infinite  dimi- 
nuatur , vt  Euclides  demonfirautt . Quemadmodum  quoui* 
acuto  angulo  dato.inucniiintur  alij quidetn  maiores,  alif  Vero 
minores  innumerabile* . 

Qj'  O D autem  anguli  contafltufint  iniquales  inter  fi, 
(3*  non  omnes  squales , vt  vult  Peletarius,fimihter  & angu- 
li fimicirculorum , ex  eo  maniftfium  efi,  quod  angulus  quili- 
bet confifiit  in  vmco  puncto , & linearum  inclinatione , qua 
non  in  UirellUm  tacent, ut  confiat  ex  anguli  plani  definitione . 
Hinc  eram  fit  ,vt  squalitas  angui  orum  eiufdem  generi*  re- 
quirat eandent  inclinationem  linearum , ita  vt  linet,  vntus 
consternari*  omnino  hnds  ait  eruis, fi  vnus  alteri  fuperponaturi 
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Ea  enim  aqualia  funt , qua  fibi  mutuo  congruunt , iuxta  <P. 
pronuntiatum  . Cum  igitur  tn  angulis  contactus  , nec  non  in 
angulis  femicir culorum , nequaquam  reperiatur  femper  en- 
■ dem  inclinatio, quod  ( vno  fuperpofito  alteri ) linea  eorum  non 
fibi  respondeant , fedprorfus  inter  fe  dijfideant , vt  ex  figu- 
ris {apertoribus  perfpicuum  efi  t Non  erunt  omnes  anguli  hn- 
iufcemodi  mterfe  aquales . Immo  quilibet  angulus  contactus 
augeri , (jr  diuidt  poterit  infinite  per  hneam  curuam , licet  per 
reltam  fecari  nequeat ,vt  reRe  oflendif  Euclides. Cuius  etiam 
rei  hac  afferri potefi  caufa . Si  enim  linea  contingens  circu- 
lum concipiatur  moueri  circa  punitum  contactus  immobile , 
continuo  circulum  fecabit , donec  iterum  ipfum  contingat : 
Tunc  enim  primum  fecare  definet  circulum.  Quare  fi  vel  mi- 
nime inclinari  mteUigatur  fuper  puncto  illo  contacius  fixo,  fe- 
tabit circulum  , cum  in  vno  tantum  punito  linea  reita  circu- 
lum pofifit  t angere, vt  ex  a.propofihuius  lib.  collegimus. 

SOLV  M igitur  illi  anguli  contaRus,  paritcrqi  illi  dun- 
taxat  anguli femicir  culorum  aquales  inter  fe  erunt , qm  effi- 
ciuntur a periphcrijs  aqualibus  : In  bis  enim  tantummodo  li- 
neafibi  congruunt  mutuo . Anguli  vero  contacius , qui  tffi- 
ciuntnr  a peripherqs  minoribus , maiores  erunt ; Et  qui  dpe- 
ripherijs  maioribus, minoret.  Anguli  denique femicir  culorum 
matorum  maiores,mmorum  autem  minores  erunt,  vt  non  ob- 
fcure  intelligi  potefi  ex  fuper ioribus  figuris.  Neque  enim  line( 
talium  angulorum  fibi  mutuo  conucnsstnt  . 

CONSTAT  ergo.quemuis  angulum  centaRiu  habe- 
repnrtetyCrvnum  alteri pojfe  aqualem  exhiberi , ac  rurfiu 
inaqualem, nempe  maiorem , vel  minorem  : quemadmodum 
C y in  reliquis  angulis  omnibus  fiert  cernimus  ■ Quod  etiam 
de  quocunque  angulo  femicirculi  dici  potefi . Non  igitur  reRe 
intellexit  Pelet  anus,  angulum  contactus  minimam  efi  e quan 
tuatem, angulum  vero  femicirculi, maximam. 

DEINDE  non  efi,  quod  anxium  reddat  Pelet arium 
prima  propofitio  decimi  libri . Ea  enim  inrelligenda  efi  tam 
de  quantitatibus  eiufdem  generi* , quam  dtuerfi,  dummodo 
vtrauss  multiplicata  alteram  excedere  pofiit  t cuiufmodi  ntn 
funt  angulus  contacius,  & angulus  acutus  reRilintus . Nam 
angulus  quilibet  contaRusfiue  bis  fumatur, fiu e ter,quaterue, 
fiue  denique  quoties  libuerit , femper  minor  efi  angulo  acuto 
rtUt~ 
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rellilineo . 5/  namque  quotcumque  anguli  contactus  , vf  £?»- 
tum, inter  fe  squales  angulum  acutum  re  fit  lineum  excede- 
rent , vel  (e  illis  equarent ; quoque  vnus  illorum  maior  \ 

vel  equa'u  illi  angulo  acuto  refttlineoy  qui  ejl  centefima pars 
propofiti  anguli  acuti  reclilinei;quod  eft  ab  fur  dum  , cum  qui- 
libet angulus  contafhts  minor  [it  quocunque  angulo  acuto  re- 
■Silinco  ■,  vehit  ab  Euclide  fuit  demonflratum . Quare  nullo 
modo  ex  ida  propofitione  colligere  licebit , [i  ab  angulo  acutis 
maius , quam  dimidium  auferatur, ac  rurfus  ex  reliquo  ma- 
iits\quam  dimidium , idq;  continuo  fiat, relinqui  tandem  an- 
gulum acutum  minorem  angulo  contaHus  propofiro , quoniam 
angulus  contaHus.vt  diclum  e fb,  per  quem  cunque  etiam  nus- 
merum  multiplicatus , fiue  quantumkis  aulius , femper  mi- 
nor exi/lit  angulo  acuto  ,■  necvnquam  ipfum  fuperare  poteft  i 
quod  tamen  neceffario  requiritur  ad  demonjlratioAem  tllim 
propofit tonis . Vtenim  demonfiretur .multiplicanda  tft  mi- 
nor quantitas propofita  toties,  donec  excedat  maiorem , vt 
videre  licet  apud  omnes  interpretes  Euclidis . Vnde  Campa- 
nus s vel pdtilss  ipfe  Euclides  per  Campanum , quando  in  Ste- 
reometriA  a curuo  retium  aufert,  vel  contra,  vt  vult  pri* 
tna  propof  lib.  i o . ajfumit  femper  tales  magnitudines , qua- 
rum alterutra  multiplicata  alseram  excedere  poteft . 

1 A M vero  nulla  ratione  concedamus  Pe/etario,  angulum 
j tantummodo  effici  d duabus  lineis  fe  fe cotibus.  Sufficit  emm± 
vt  angulus  efficiatur,  duas  lineas  m plano  ad  muicem  inclina- 
ri, ita  tamen,  vt  non  in  direclum  taceant , vt  conflat  ex  an- 
guli plani  deferiptione  tradita  ab  kuclidi-yquanquam  fe  mu- 
tuo non  ferent  ,fi  producantur ; cttiufmods  funt  penpberia.fr 
linea  refla  illam  Tangens,  vel  etiam  diu  peripberra  fe  tangen- 
tes-Quare  vere  angulum  efficiunt,  vt  antea  diximus . 

PORRO  thmonftratio  Peletarif.qua  conatur  oflendere^ 
contactum  interiorem  no  ejfe  quantitatem , nullius  efl  momen 
it . Quamuis  enim  omnes  angUli  contactus  » qui  efficiuntur 
a linea  t angent  peripheria  , minores  fint  quolibet  angulo 

acuto  i non  tamen  propter  ea  inter  fe  omnes  squales  ejfe  necef- 
fe  efl.fed  poteft  alio  alius  maior  ejfe , & minor  * vt  diximus : 
quemadmodum  etiam  omnes  anguli  acuti  minores  funt  an- 
gulo reQo.fy  tamenipfi  inter  fenon  funt  omnes  squales . Sit 
etiam  omnes  formtcsfvt  ex  rebus  quoque  naturalibus  exem- 
plum 
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piam  afferamus , ) minores  funt  homme , vel  monte,  ctftn  ta- 
menipft  inter  fe  valde  fint  intquales.  Quare  non  reBc  con- 
cludit Peletarius,  contaBum  interiorem  nthtl  effe. 

■N  E G A M V S deinde,  angulos  figmentorum  /imi Itum 
aquales  effe  ,/icut  tpfe  affumit  tn  fequentt  demonfiratione : ' 
N equa  enim  hoc  Euclides  fignificauit  invlttma  definitione 
huius  terti]  libri  i Sed  docuit  ea  fegmcnta  effe  fimilia,  in  qui- 
bus anguli  reBiltnti funt  aquales,  vel  qui  angulos  reiltltneos 
capiunt  aquales;non  autem  quorum  anguli  aquales  exi  fiunt. 

I mmo  magnum  difcrimen  efi  inter  angulos  m figmentis , fy 
angulos fegmeruorum.vt  aperte  conflabit  ex  propofttione  ji. 
huius  libri . 

E X his  facile  reficientur  reliqua  Peletarfi  demonfiratio- 
nes.  Angulus  enim  contaBus,  qui  efficitur  a linea  tangente  , 

Ct  peripheria  , diuiditur  per  lineam  circularem  , ita  vt  con- 
taBus interior  fit  vere  pars  eius , cum  contrarium  nullo  modo 
oftenderit . Eodem  patio  angulus  comatius, quem  confiituunt 
duo  circuli  fe  exterius  tangemes,  diuiditur  fy  per  lineam  cir- 
cularem,  & per  reBam , qua  vtrunque  tangit . Pan  ratione 
theorema  illud  refellitur , quo  afferutt . angulum  ftmicircult 
aqualem  effe  angulo  reBo  reBiltneo . Excedit  namque  reBus 
angulus  angulum  ftmicirculiyangulo  illo  contaBus , quem  ef-  > 
, fitit  linea  tangens , (jy peripheria . Pofiremo  h allue  matus  efi 
quoth  Pdetanus  in  illa  demonflrationeyquam  adCardanum 
mtfitsEtfi  enim  angulus  femidr culi  in  maiori  ctr culo  maior 
efi  angulo  femteir culi  tn  circulo  minori : non  tamen  propterea 
efficitur,  vt  aliquis  angulus  femtttrculi  maior  fit  angulo  re- 
Bo . Semper  enim  reBus  angulus  fuperabit  quemuii  angulum 
femi circuli  , angulo  illo  tomaclus,  qui  efficitur  a peripheria  , 

& lineat angente. Quemadmodum  etiam  quouisangulo  acu- 
to propofito  , dari  poffunt  alfi  maiores  ,•  nunquam  tamen  ali- 
qqts  acutus  rectum  excedet,  vt  in  pracedetui  figura  cernere 
licet.  Confiat  igitur  ex  his,  angulum  contaBus  vere  effe  an- 
gulum , dtiponfirationes  autem  Peletarfi  fophtfticas  effe , ac 
nullius  momenti , hominecfi  Geometra  prorfus  indignas. 

H JEC  porro  mea  de  angulo  contactus  difputatio  adeo 
Peletarium  commouit , atqueperturbauit,  vtlafam  effe  om- 
mno  , atque  offenfam  exifiimationem  putauerit  fuam . Qua- 
re annis  fere  quinque  pofi  mei  in  Euclidem  commtTtarfi 
______________________  editicntif! 
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ditionem  , hoc  e fi,  anno  s s 79.  pro  fui  defenfione  Apologiam 
in  me  confcripfit-in  qua  tamen  neq^  at/fus  e fi foluttonei  meus 
hoc  loco  adductas  infringere > aut  impugnare, neque  opinionem 
fuam  , nouarn  illam  quidem  , (7  inauditam , nouis  rationi - 
bus  ( fcilicet  nullas  habebat ) confirmare  ,fcd  verbis  dunta- 
xat.fr  comatus fe  defendere  conatur , vt facile  ij  , qui  eam 
perlegerint , indicabunt . Huic  ego  Apologit  iam  pridem  non 
tam  met  purgandi,  quam  ventatis  tuenda  gratia  rejpondif- 
fcm.ntfime  ab  hoc  tonftlio grautfftma  erudit tjfimonim  homi- 
num aiiti oritas,  qm  eam  refponfo  omnino  indignam  indica- 
bant,reuoeajfet  . Nunc  vero  quoniam  locus  hic  d me  pofiula- 
re  videtur, vt  in  fecunda  hac  editione  patrocinium  veritatis 
iterum  fu fcipiam, non  alienum  tffe  duxiybreuiter  calumnias, 
atque  iniurtas,  quibus  frequenter  me  in  ea  Apologia  afficit , 
quanta  potero  modtfiia.dcpellcre.Quamuis  enim  hoc  dmefa 
£1  um  iam  fit  anno  ssSG.in  meis  triangulis  ffih  tricis,  vbi  ne- 
ceffario  de  re  it</a,eiufq;  Apologia  mentio  facienda  fuitiquia 
tamen  ftrtaffis  ucn  omnes  librum  illum  meum  vidorunt,  ope- 
ra pretium  arbitratus  fum  mt  faflurum  ,fi  totam  illam  re- 
ffionfionem  hityvbi proprius  eius  locus  efi.intcrfiram.vt  beni- 
gnus lector  inttUtgatyfme  caufa  eum  tanto  animi  dolore , fr 
iracundia, quantam  prt  fe  fert, contra  me  txarfijfe , falfoque 
milti  impcfutjfe multam:  autem  e contrario  nullum  verbum 
ir.iuriofum  m illum  tffudiffe , aut  conuitium,  quod frufira  in 
epifiola  nuncupatori  a criminatur  y vbi  me  d tonuit  q s non  ab- 
fimert,  aperte  tefiatur.  Atque  in  illa  Apologia  nihil  adeo  me 
offendit, quam  quod  me  f ciet  artus  nonfynccre,  fcd  animofe, 
atque  adeo  imudsofe  fcetjft  infimulat , vt  tum  tn  meis  com- 
mentaris vslreprehendtrtm , vel  laudarem  : qua  Jane  vitia 
pu filii  femper  animi  tffe  duxi,  fr  ab  homine  liber  aliter yChri- 
fitaneq,  educate  altcntffima . Verum  ea  qudm  longe  abfint 
tum  d nofira  Secietatis  difcsplsnaytum  d mea  confuetudine , 
nemo  omnino, qui  nos  at  nofira  nority  ignorat . H:s  vero  , qui 
nofira  minime  nerunt,  hic  ipfs  liber  fide  faciet, fi/ncere  omnia 
dici,  nihil  inuidtofe, nihil  animofe:  plane  vt  veritatem  qui.fi- 
tam.non  cuiujq;  auctoritatem  contemptam  tffe  appareat 1* . 
Neque  enim  mihi  tantum  derogo , ( etfi  nihil  arrego)  vt  mi- 
hi vni  intcrdittum  tutemju.fi  quid  in  alienis  feriptis  falfum 
videatur, occafionc  oblata , cur  id  mihi  minus probesurtofien  - 
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dam ; motio  ( quod  pudentium,  ac  bene  moratorum  hominum 
confisetudo  poftulat ) id  fine  conmtto , atque  irri fient  factam  i 
Hoc  autem  Uber  ip/e.quiin  medio  efl , ita  4 me  facium  effc 
clamat . Etenim  vt  totum  hunclibrum  peruolutes  , ne  ver- 
bum quidem  vnum  repertas,  quod  vel  speciem  m ait  dici  i ha- 
beat, atque  conuitif.  Nd  in  fchotio  hoc  de  angulo  ccntatius  ju- 
rare liquido  poffcm , nihil  me  minus  cogttaffe , quam  vt  Pe- 
lerarium  obtre&andi  animo  oppugnarem ; fed  illud  habuiffe 
propofitum,  (fi  modo  confequipojfem)  vt  fusu  effet  veritati 
locus . Quod  quidem  eo  liberius  feci,  quod  P ciet  arto  ipfo  non 
modo  mum , fed  etiam  libenti  exifttmaui  me  effe  faci  urum , 
quod  vt I ipfo  auftor  e facerem:  qut  non  d Car  dano  folumy  at- 
que Campano,  fed  etiam  a ProcloyT heone,  Apollonio,  Eratof- 
thene.  Pappo,  Ptolemio,  Hippocrate  Chtoy  Geometria  lumini- , 
busyab  ipfo  denique  omnium  magijlro  Euclide  difjentire  non 
dubitauit.  Nimirum  quia.vt  ab  eodem  in  Apologia  vere  di- 
tium eftytn  omni  dotlrina,pr*fertim  vero  in  Geometria  , non 
auctoritas  ejl  fpettanda,  fed  veritas  : quanquam  non  video , 
qui  amicus  veritatis  fit  is , apud  quem  veritas  odium  partt  ; 
mfi  forte  aut  decipi  fe  non  pofft  arbitratur , qui  columina  illa 
Geometria  erraffe  interdum pr edicat,  aut  veritatem  in  alie- 
nis rebus  amat,  ac  quarit  potius , quam  in  fui* . Equidem  fi 
quis  me  in  re  quapiam  ( quod  pro  humani  ingenij  imbre  illita 
te  fieri  pojfe  video  j erraffe  offenderit , na  ego  maximam  illi 
gratiam  habuero , qui  errantem  in  viam  veritatis  reduxe- 
rit , At  erum  probat  fiuiium  veritatis  P ciet  artus  y comitia 
ferre  non  poteft: qua  tandem  conuitia  l rogas  f D emenfiratio- 
nes  meas  appellas  fophifmata.Nunc  demum yqua  conuitia  di- 
cat, intelltgo.  Na  aha  rutila  in  meo  hoc  libro  effe  certi  fcioiab 
his  (fi conuitia  funt)  fateor  me  non  abflinere . At  ego  homo 
fimplex,  ignarus  verborum y conuitia  cfjc  nunquam  duxi, 
cum  vere  dicerentur.  Neque  enim,  quo  alio  vocabulo  demon- 
flrationes plane  fattaces,(y  adulterinas  appellarem, habeba : 
neque  vere  philofophorum , ac  Mathematicorum  confisetudo 
loquendi  magis  appofitum  mihi  verbum  fu ppe ditabat.  A tce- 
dityquod  cum  a Peletarto, homine  in  Icquendo  confiderariffi- 
mo, germanas  Campam , Cardanique  demonfirationts  pa- 
r alogi fmos  appellari  viderem  , exifttmaui  in  f olfis  eiusde- 
monftrationibus  refellendis  impunius  perfimili  me  vocabulo 
vfurum. 


--  - - - — ■ 


jgs  w ErCLID,  GEOM, 

Iv furum.  Quod  fi  fophifma  contumeltofius  verbHm  eft  ,.quam 
paralog/ fimus ,tn  Gallia  , ignofcat  confue  tudinis  eius  ignaro  , 
atque  exi ftimet,  me  paralogtfmos  dicere  voluijfe . Atque  vt 
plane  intelligat  P elet  artus,  me  non  contradicendi  studio  ilia 
fcnpfffe.mecumvnd  confideret , quantam  mihi  materiam 
fui  refellendi  dederit, fi  hominem  refellere  potius, quam  rem , 
qua  tum  agebatur, explanare  in  animo fuijfcC.quanquam  oc- 
cafionem  eius  reprehendendi  m fimum  delatam  fitpius  omifi , 
ne  illum  mihi  detrgiffe  viderer, in  quem potifjimum  incurre- 
rem. Quam prtclara  enim  occafio  fuit  in propof.  +.  fy  8.  lib. 
i .atque  tn  prcpof.s+Jib.  q.quamtpfe  j 3. facit  t In  his  enim  ' 
omnibus  reqcit  demonfirationes  antiquijfimas  Euclidis,  tam- 
quam non  Geometricas-, quippe  in  quibus  figuram  vnam  al- 
teri fuperponi  concipere  animo  oporteat : quod  tp/e  a Geome- 
tris dignitate  putat  e jf e alienum  , hacfolum  indultus  ratio- 
ne, quid fuperpofitiomm  illam  mechanicum  quideffe  arbi- 
tretur, & quod  cmnes  fere  propo fit  torus  hoc  modo.vt  ait , pof- 
fint  demonftrari,  etiam  problemata,in  quibus  aliquid  propo- 
nitur conjlruendum  : atque  m huius  rei  exemplum  adducit 
propof. s-cr  j.lib.l.  qui  problemata  funt . Hic  certe  Peieta- 
. rium  ture  carpere  potuiJfcm.fi  id  mihi  fuiffet  propofitum  , vt 
falfo  criminatur  .maxime  in  ec,quod eadem  ratione  vfuifore 
exiflimauit  fuperpofinonem  in  demofirandis  problematibus , 
ac  theorematibus , Namnon  fatis  intellcxiffe  videtur, quo  pa 
Ito  Geometri  fuperpofinonem  illam  vfiurpent . Neque  enim 
volunt, re  ipfa faciendam  ejfe  figurarum  fuperpofinonem, (hoc 
enim  mechanicum  quid  ejfetjfied cogitatione  tantum. ac  men 
te,  quod  opus  e fi  rationis  atque  intellectus . Itaque  in  theore- 
matibus quidem  locum  habebit  genus  hoc  argumentandi , tn 
problematibus  vero  non.  Namque  in  theorematibus  , propter 
magnitudinum  squalitatem , iniquahtatemve , qui.vt  no- 
ta, ponitur, facile  intellectus  cuiufuis fine  vlla  htfitatione  com 
prehendit,  vnam  vel  non  excedere  alteram  , vel  excedere  ,fi 
animo  concipiatur  vna  alteri  ejfe fiuperpofita,quamuis  re  ipfa 
pon  fiat  illa  fuperptfitio,  vt  in  propof +, lib.  / .faflurn  efi:/lt  m 
problematibus,  in  quibus  magnitudinem  quis  alteri  t qualem 
confiruere  tubetur , hcet  mente  cogitet  magnitudinem  propo- 
fitam  transferri  tn  alium  locum  , non  tamen  propter  ea  quic- 
quam  efficiet, rutu  re  ipfa  translatio  nulla  fsUiaJit-.Vt  mirum 
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fit  Pelet  anum  fibi  per  fit  odere  potuijfe,propcf.2.&  j.lib.t.  & 
alias  pene  omnes  per  fiuperpofittenem  .fiue  translationem  linea 
rum.fi per arumue  pojfe  demonftrari.fi hoc  modo  argumenta n 
dt  in  G eo  metri  a vtt  It  ceret.  Et  cerre  hoc  in  re  non  filum  Eu- 
clidem in  crimen  vocat  Pelet arius  , verum  etiam  Archime- 
dem.quo  , omnium  iutkcio, acutior  indtmoHflrando.fr  fubti 
lior  fuit  nemo,  emfque  commentatorem  grauiffimum.tumque 
dochjfimum  Eutoctum  A fcalonitam , qui  eodem  argumen- 
tandi genae  vtuntur  in  aqueponderantibsss , immo  vero  & 
omnes  G eometras  redarguat  necejfe  e fi.  qui  non  raro  hoc  argu 
menti  genu*  adhibent . Sed  videamus , quo  tandem  egregius 
hic  nofta  Geometro, qui  omnes  alios  Geometras  reprehendit , 
fit  deuolutus.Vidaat  Peletarius . (neque  enim  rem  adeo  ma 
nififtam  videre  non  poterat ) (i  hunc  modum  argumentandi  e 
medio  tollat,  vniuerfam  fe  Geometriam  funditus  euertae , 
cum  plurimo  , coque procipuo  propofitiones  in  Geometria  de- 
monjftrentur  expropofi+.fj  %.ltb.\.(y  ex  24.  hb.  3.  quo  qui- 
dem alio  modo  demonjirari  nequeunt , quam  pa  illam  fi- 
gurarum fuperpofitionem.non  quidem  re  tpfa  exiftentem , fed 
cogitatione  duntaxat.vt  dtxi.comprehenfam  . igitur  fe 
verteret  t quid agaet  t Excogitauit  Jane  rem  magis  d Geo- 
metria alieno  , quam  ejl  fuperpofttio  illo  figur orum. Co aci us 
enim  eft  afierere, propofitionem  4.  hb.  I . e fit  definitionem  an- 
gulorum aqualium , ( (?  quis  vtujuom  talem  oudiuit  defini- 
tionem t ) atque  adeo  concedendam  eam  effe fine  demonthra- 
tione:pripofitionem  vero  /.  eiufdem  lib.  principium  effe  per  fe 
quoque  notum.  Quod  vt  credibile  magis  efficiat,  ita  fer  ibit  in 
propofitionem  4.  hb.  s.  /'Etenim  nulla  cuidcntiori  fpccic 
«qualitas  figurarum  dignofeitur,  quam  ex  laterum  $qua 
litate  . ) I demej.  quafi confirmat , (j* repetit  in  propofitionem 
S. eiufdem  hb.  dum  ita  loquitur  • ( Quis  enim  ncgaucrit  * 
duas  fupcrficics efle  ^quales.  quarum  latera  & quanti- 
tate , & numero  funt  aqualia  1 Hoc  Peletarius , vt  dicto 
prepofitiones  Euclidis  fine  demonfiratione  admittantur,  com- 
mentatus tfi.fsd qui  omnino  falfa fisnf.vt magnopere  miran 
sium  fit, potuifie  eum  propofitiones  d Geometria  prorfus  alie- 
nas tam  inconfiderate proferre. Scilicet  verum  tfi,  quodphilo- 
Jopht  afferunt Dato  vno  abfurdo,  cetero  confiquuntur.  Af- 
fumpfirat  enim  Peletarius prepef*4.(y  g.lib.t.  pro prinnpi/s: 
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quod  quidem  falfum  e fi,  atque  abjurdum  . Vnde  ad  eas  ab- 
furditates  necejfario  deuenit.quas  etiam  illi  > qui  vix  adhuc 
principia  Geometria  attigerunt, vel  facile  vitare  potuiffens . 
Nam  quis  non  videt.  Rhombum, & Quadratum,  etiamfi la- 
tera habeam  6*  quantitate,^ numero  aqualia , pojfe  tamen 
inter  fe  valde  efie  inaquahaf  Jd  quod  tn  Pentagonis  quoque 
aqutlateris,  in  alijs  figuris  plurium  laterum  aqualium  cer- 

ni potefi  : quod  non  e fi  huius  loci  pluribus  verbis  expiscare  «. 
Cum  ergo  in  omnibus  figuris  multilateris  iruquahtas  repertu 
ttirfiicet  latera  habeant  & quantitate , c3*  numero  aqualia  , 
demonfirandum  fuit  necejfario  Euclidi , squalitatem  trian- 
gulorum colligi  ex  laterum  aqualitate^quandoquidem  in  alijs 
figuris  ea  non  colligitur . Quare  neque  propofitio  4,  Definitio, 
neque  propofitio  g .principium  erit  i ac  proinde  omnes  propoji- 
t tones  yqus  illis  nititur,  qua  innumerabiles  propemodum  fune , 
corruant  necejfe  efi,mji  demonstrationes  Euclidis  recipiantur 
in  illis  propojitiontbus.cum  alio  modo  demonfirari  nonpojfint . 
Demonfiraho  enim  noua  propof.  4.  quam  Peletarius  conjin t 
xit , nihil  aliud  efi,quam  ( vt  cum  Logtcis  loquamur  ) petitio 
principij  - Id  quodperjfiicuum  erit  cuilibet  y qui  eam  diligen- 
tius confiderare  voluerit.  Nam  tn  ea  (olum  confiruitur  vnum 
triangulum  pofieriori  ex  duobus  datis  aquale,  tmmo  idem,  at- 
que hoc  ipfum  quidem  ineptijfime,  cum  ad  id  prafiandutn  ctr 
culos  defcribat  Peletarius , quibus  tamen  in  demonfiration * 
non  vtitur,quod  vir  tofum  omnino  e fi  in  Geometria ; Deinde 
infert,  triangulum  hec  confirudum,  quod  a pofieriori  ex  duo- 
bus propofitts  non  differt, priori  effe  aquale , fine  vlla  demon- 
firationei  certum  autem  efi,  hoc  ab  initio  propofitum  fuiffe,  vt 
demonfir aretur, Quocirca  manifefie  principium  petit,  cum  ea 
dem  facilitate  fiatim  in  principio  concludere  potuiff •t^ttiamft 
nullam  adhibuiffet  conftruihonem , triangula  propofita  effe 
aqualia, quippe  cum  confirullio  tUa  ad  rem  non  faciat. Idem 
dico  de  demonfiratione  prepof.  24-.  lib.  3 . quam  etiam  nouasft 
confinxit: quod  eorum  iudtcio , ad  quorum  manus  eius  com- 
mentari) peruenerunt, relinquo . Pr ater eo  alia  loca  innume- 
r abtlt a, tn  quibui  abutitur  propefitienibus  Euclidis  in  demon 
firandi.vt  quod  blerunqi  fecundam  propof.  hb.t.  infcitepro 
tertia  affumaty£rc. Neque  enim  mihi  in  animo  nunc  efi  , eius 
commi tarios  examinare,  ftdfolum  calumnias, quas  frcquen- 
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tes  in  fu»  Apologi»  adhibuit ,a  me  depellere. Qu»  cu  itafint  , 
quod  ille  falso  dc  me, ver  e ego  de  illo  dicere  ppjjcm,rubere  me, 
(vt  eius  verbis  vtar)  Euclidi  interpretem  contigiffe , qui  no» 
tam  Theonem,  aut  Campanum  emendet , fed  ipfum  Euclide 
fine  caufa  reprehendat } quippe  cum  ego  Euclidem  (vtipar 
e fi)  » calumnijs  ipfius  defendam,  omnefque  infidi  at,  ac  falla- 
cias ,qusu  contra  eum  infiruxerat,  detegam  ac  refellam . Li- 
quet igitur,  me  ea  mente  nonfuiffe,  vt  Pelet artum  redargue- 
rem , cum  tot  ac  tantos  errores  diffimulauerim  : quos  ego  ne 
nunc  quidem  in  lucem  protuli (fem,  nifi  vellem  omnes  intel 

liger e,  quantum  Pelerarius  a me  , de  quo  tam  acerbe  queri- 
tur,rum  beneficium  acceperit , fit  ex  breui  hac  diffitstationt 
frudus  aliquid, vtilitatifque  percipere . Nunc  vt.quam  dtjfia 
ri  sile  animo  in  me  fuerit,  appareat , eius  calumnias  breui/ er 
exponam , atque  ita  refellam  ac  diluam,  vt  omnes  oculis  vi- 
deant,eas  efft  calumnias : In  quo  tamen  eiufmodt  a me  mo- 
deratio adhibebitur , vt  modefiia , qua  hominem  rehgiofum 
decet,  minime  obHuifcar , N eque  enim  illi  7 vts prouocautt , 
refpondebo  , 

PRIMVM  itaque  mihi  obijcit  Peletarius,qubd  in  eius 
demonflrationibus  citandis  ita  me  gefferim,  vt  fi  quo  modo  no 
me»  ipfius  fupprimere potuiffem,id  me  o flendam  libenter  fuij- 
fe  farturum.  Quod  quam  fit  falfum,  facile  indicabunt  ij,  qui 
meos  commentarios  legerint  icum  vbique  eum  honorifice  ap- 
ptUrm,etqs  plurimas  dcmonftrattones  afcribam,  t unquam  pro 
priat, quas  tamen  alit  er, quam  ipfe.fj  multo  breuius  demon- 
ftro,  & interdum  etiam  ( quod  matus  tft  ) vmuerfal ius,  vt  li- 
quido conflat  ex  ijs,qua  tum  adpropofjf  .tum  adpropof.  +s. 
hb.  I . ex  Pelsrario  demonflraui,vt  aha  interim  taceam:qua 
Uon  iniuria  mihi  venditare  potsdff em : vt  mirer , quid  iUi  tn 
mentem  venerit , id  a me  parum  fyncere , atq;  adeo  inutdiofc 
fartum  exiftimare,quod  ego  verebar,  ne  rumis  ambitio fe  fa- 
rtum quifpiam  indicaret  ♦ Quod  vero  propof  i C.lib • <5 ’ 

prioribus  duabus  definitionibus  hb.  s.vt  tpfe  obijcit,  antmofe  , 
vt  ego  fateor  fliber e. quid  de  eius  demonflrationibus  fenttrem» 
expofiii,id feci.vt  iam  ante  dixi, non  cuiufquam  Udendt  cau- 
fa.fed  querenda  veritatis . Ea  enim  eft  natura , conditio 
eorum,  qui  hberalibus  artibus  dant  operam  , vt  et  iam  fi  alter 
alterius  interdum  fententiam  impugnet , non  tamen  idcirco 
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ySrw  ili  a ver*  non  tffet , aut  nufquam  demonftratajdemptc 
catum  committit  Peletaritu  in  omnibus  propofitionibus  lib.  4. 
in  quibus  vel  infra  figuram  rtcitltneam , vel  tirt a eandem 
circulus  defcnbenslsu  eft  . Quod  fi  ideo  fum  reprehend.ndus  , 
quod propofihonem  vnam  > multo  aliter  a me,  (y  breuius  de - 
monftratam.ei  non  afcrtpftrim  > non  video , quo  pallo  in  idem 
ipfe  vitium  non  incitrrat,  cum  problema  hoc  (PropoGtis  dua 
bus  lineis  inequalibus,  potentiam  maioris  fupra  mino- 
rem cognolccrc.  ) multis  foculis  ante  tpfum  a T heone  dt- 
monjlratum  fibi  arroget,  hac  filum  de  c*uf*,vt  arbitror , 
quod  tllud  alta  ratione , longiore  tamen,  demonftrauit.  Mitto 
hoc  aliud  problema  t ( Dato  angulo  rc&ilinco  {qualem 
angulum  curuilineum  conftitucrc.)  quod  tn  Apologi  a fui 
proprium  appellat , tdcmefi  h alienus  defideratum  e fi  e gloria- 
tur  i cum  tamen  illud  tpfum  ego  ex  Proclo  » qui  multis  ante 
eu)tt  fecultt floruit  > in  defirusdib.  s. multo  breuius, CJ*  clarius 
dtmonfirauerim . Nam.vt  eo  tn  foco  oftendi.fi  retis  linea  do- 
tum angulnmreflilineum  continentes  ponantur  aquales,  CT 
circa  ipfae  duo  femictrcuh  ( qui  aquales  erunt  ) verfus  eaf- 
dem  partes  defcribaruur.ilhco  confit  tutus  erit  angulus  curui • 
lineus  dato  angulo  reililtneo  aqualis  : Neque  opus  efi  tot  am- 
bagibus vti , quot  Peletaritu  ad  eam  rem  demonftrandam 
adhibet ; quamuis  robur  demonfir  at  tonis  tpfius  idem fit,  quod 
me*. Et  quod  magis  mirandum  eft, fate  tur  Peletanusyfe  mea 
dtmonftrationcm  vtdijfc,&  eam  nihilominus  fibi  audet  ^tan- 
quam  propriam,  arrogare . En  cur  Peletarius  clamet , me  non 
paucas  demonftrafiones parum  honeftt,vt mihi  venditem, fi- 
bi fubducerc  conatum  . Quis  autem  non  videt , id  eum  in  al- 
tero vituperare.quod  ipfe  fibi glorto fum  putat  t Itaque  multo 
verius, ac  iufttus  eodem  dium  crimine  ego,  quam  ille  me,  con- 
demnare poffum  i cum  nunquam  prcpo/itionum  illarum  inuen 
torem  me  appellauerim.vt  tffi.fid filum  cius  nomen , ob  na- 
tiones a me  exptfitastreticuerim . 

DEINDE  angulum  contaclus,  fr  acutum  rrfoilrmu 
siufdem  generis  e Jf e ^contra  me  ptkribus  verbis  conatur  oftett- 
dtre.Sed  nefeio  quo  modo  aberrat, quod  dicitur,  nfcepo. Solum 
enim  probat , vtrumqUe  angulum  eodem  genere  quantitatis 
continm.Uc  eft,  vtrumque  angulum  planum  tffti  quod  acu- 
tus angulus  rt&tlinem , \>tl  etiam  rettus  conflaro  pojfit  ex 
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Angulo  contadus,&  alto  ungulo  mixto  : quod  neque  ego  , ne- 
que vllus  vnquam  Geometra  negauit . Ego  angulos  tUos  eusf- 
dern  e [fe generis  negaui  hacfolum  de  caufa.quod  angulus  cm 
talius  auantUmuis  multiplicatus  angulum  acutum  vedili - 
neum  fuperare  neque  at  ^vt  tn  fchoho  huius  prope/,  t C • eutden- 
ter  ojlendi . Hinc  enim  fit , vt  alter  ad  alterum  proportionem 
Uon  habeat , atque  adeo  quodammodo  diuerji  generis  fint  : 
quemadmodum  eadem  de  caufa  Une  a reda  finita,  & infinita 
non  eenfcntur  effe  eiufdtm  generis , cum  altera  ad  alteram— j 
proportionem  non  habeat ; quamuit  fub  eodem  genere  magni- 
tudsnts',  nimirum  fub  linea  reda,  comprehendantur.  Hoc  ita- 
que fenat.vt  colltmaffe  videatur : quamquam  vt  omnia  fa- 
tiatycolltmabit  nunquam ; ita  longe  abtfl , quod  ejl  propofe- 
tum  . Magnitudines  autem , quarum  altera  multiplicata  al- 
teram /sperare  nequit , non  cen/ert  esufdem  generis,  ( quod  ad 
proportionem  attinet  ) licet  fub  eodem  genere  quantitatis,  hoc 
e fi, fub  longitudine, aut  latitudine,  aut  profunditate , aut  nu- 
tnero  , collocentur  jiquido  conflat  ex  dtfin.s.lib.  s.vbi  Eucli- 
des fatis  perffiicue  explicat , eutufmodt  debeant  effe  magnitu- 
dines eiufdtm  generis , inter  quas  proportio  reperi/ur . Quare 
viderint  altj , Pelet artus  homo  confideratus  quam  cogitate  me 
incogitantem  hominem  appellar  it ; qua  fi  non  rette  intellexe- 
rim, qua  magnitudines  fint  eiufdtm  generis,  qua  non fint.  Nu- 
quam  enim  dixi  (td  quod  mihi  affinxit, vt  Carperef)duarum 
magnitudinum,  qua  fub  diuer fis  quantitatis  generibus  collo- 
taruur, quales  fusu  linea,  fuperficies, corpus,  ac  numerus, alte- 
rutram ita  poffemultiplicari,vt  alterum  fispetet : tn  quo, ne 
nune  reludante , frujha  fefe  fatigat,  Vt  doceat , id  fieri  non 
poffe/td  de  illis  duntax.it  magnitudinibus  fium  locutus , qua 
cum  trseodem  genere  quantitatis  verfentur.dsutrfi  tamen  ge- 
neris cenferi  poffunt : quales funt  fuperficies  redii  mea,  & cur 
Mtlinea/tue  mixta  : Itemque  linea  reda,  (y  curua . Ha  ete- 
nim ita  differre  inter  fe  videntur,  Vt  Arifloteles  liquido  affir- 
mor it  , vnam  alteri  aqualem  effe  tton  poffe:  quod  tamen(pace 
Ariftotelti  didis  fit)  veru  vfquequatf,  non  efh  cum  Archime- 
des tn  ltb.de  Uneu  jfiiraltbus  demonftr  au  erit, quanam  linea  re 
da  aqualis  poffit  effe  circu fer  i tia  cuiufisis  circuli  dati.tdemtjf 
nos  m quadratura  circuli  ofiedcrimussNon  igti  negare  potent 
Pelet  artus, ab  E uclide  defin.  s.hb.s.  aliquot  qudtitates  a pro- 
portionis 
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portionis  definitione  exci udi,  dtuerfiq;  proptere a tjje  qwdam- 
modo  generis,  quod  ad  proportionem  attinet, liret  in  eode  ma- 
gnitudinis gener  t ponantUr  : quales  funt  angulus  contaftus , 

CT  angulus  retlilmeus  i Linea  item  refla  finita  , & infinita  : 
hi ult eu  item  magnitudines  comprehendi  in  eadem  de finitio- 
ne proportionis , quas  pleri  que  excludebant  i cuiufmodt  funt 
curuiltnea  futerjictes  , & reehlinea  $ necnon  linea  circulans, 
recla,  vt  paulo  ante  diximus,  latiufq;  in  defin.  s . lib.  s . ex- 
ponemus-. VerUm  Pelet artui, ne  Opinionem  illam fiiam,quam 
de  angulo  confaHusfemel  imbiberat , defer  er  e cogeretur , no- 
luit hanc  eXpofit tonem  qutntt  defin Jib.s .recipere ,•  immoeam 
vt  oppugner,  omnes  videtur  in  Apologia  imendtffe  neruos,obli 
rulfui.qUi  fere  eodem  modo  illam  defin. in  s.lib.  olim  expofue 
tat $ trUfi  quod  non  recte  inde  colligit , angulum  contaftus  non 
effe  quantitatem , propter  ea  quod  multiplicatus  nullam  ma- 
gnitudmem.vt  dicit, pojfit  excedere  . Hoc  enim  ( pace  tiul  di- 
xerim ) fatfum  eft.  Nam  licet  angulus  contaftus  multiplica- 
tus angulum  rtfhlmeum  non  peffit  excedtrc , excedet  tamen 
alium  angulum  contaftus , Quare  ex  illa  defin.  folum  refte 
tofligitur  > angulum  contaftus  ad  angulum  reftilmeum  non 
haberi  ptoporttOnem  vlUm  ; ad  angulum  vero  alium  conta- 
ftus qUtmcunqUi  proportionem  habere.  Sed fiue  ita  intellexe- 
rit eam  defin.vt  tx  cdmntentarift  eius  in  lib.  s.  colligi  potcjl  , 
fiue  fictis, vt  in  Apologia  indicare  videtur , non  multum  la- 
boro: Certe  ita  illam  ejje  intelligeridtm.vt  expofui,nctno,qui 
verba  Euclidis  diligenter  expenderit , negabit . Verum  enim 
vero, fi  mihi  fidem  habere  non  vult  Pelet  arius, habebit  certe, 

(rufi arrogans  haberi  isolet ) aut  Proclo  gramjjimd  feriptori , 
qui  lib.  t . in  lib.  t.  EUcl.  ad  definitionem  anguli  plani  eodem 
niodo  definitionem  illam  intellexit , aut  Petro  NOnio  Lufita- 
nofquetn  tanti  fdtit.fjfp  mento  id  quidem  t fuit  enim  acerri- 
mo vir  irtgenioidpnullo  hac  nofira  atate  in  Mathematicis  in- 
feror ) vt  eum  vnum  pro  multis  mtllibui  tefiem  citet, & fua- 
rum  demnftrationum  approbatorem,  qui  dtfertijfimts  verbis 
tum  tn  libro  de  Erratis  Oronttj.tu  in  Algebra  fua  , ili  ani  de- 
finitionem explicat, vt  a me  efi  eXpofit  a:  quinetiam  tbidctrtxJ 
ajfertt.ex  ea  defin.  colligi,  angulum  contaftus  ad  anguium  rt- 
fUlineum  , frltntam  finitam  ad  infinitam  nullam  habere 
proportionem  i vt  Petrus  Nonius, qUft  e fiem  produxerat  pro  fit 
^ A a + Pelet  artus, 

\ 

* j * 

, . Drgitfeod 


^ Ere  L ID.  CEOM. 

Peltt artus,  tam  pro  me  tefitmOmum  dicat . Atque  ex  htfce 
duobus  locis  Petri  Soni/  facile  quinis  intelligft , quam  fine  r a 
none, quanto  contradicendi  /ludio  mihi  mfultet  Pcletaritts , 
cum  fiemel  atque  iterum  odiofie  percontatur , vndenam potue- 
rim lih  lineam  infinitam  deportare.  Jn  idem  enim  trimen^fi 
crimen  e (i, lineam  infinitam  exempli  caufa  nominare  ) vocat 
etiam  Petrum  Nomum  ttflem  fuum , atque  adeo  omnes phi- 
lofophrs,  quorum  efi  illa  vox  nemini  inaudita , prtterquam 
Peietai  io , finiti  ad  infinitum  nullam  e/fe  proportionem ■ Defi- 
nat  igitur  a me  fcifcitan , vnde  Imeam  infinitam  deportaue- 
r.m  : inde  enim  rslpondebo.vnde  eam  Petrus  Nonius , vnde 
phtlofophi  omnes  deportarunt . Quid  t nonne  fophifma  illud 
P ciet  ari/ , ftmper  tn  hoc  errotd  emonfl  ratio  illa /volui  dicere  , 
C5*  quidem  palmant, qua  conatur  ofiendere , propojit tonem  /. 
libi  o.cum  prepo/.  iC.hbj.  flare  non  poffe , fi  angulus  conta- 
ctus concedatur  e/fe  quantitas td  Petro  Nonio  Velet arij  cogni- 
tore eadem  prorfus  ratione, qua  a m e ipfo,  confutatur  i Que  fi 
germana  demonfir atio  efl , miror  quid  fit , cur  eam  Nomus 
Geometria  fetent  t/fimus/demque  P olet  arij  approbator,  minus 
probant  > Cur  nihilo  magis  demonfirationes  ctufdem , quibus 
planum  facit , (vt  putat ) angulum  cont altus  quantitatem 
non  c/ft , eunde  milium  Nomum  nihil  admodum  mouerinct 
l d enim  £ nifi fallor  ) illa  Nonq  verba  ( Si  quis  fentontiam 
Pclctarij  dc  angulo  conta&us  amplc&i  velit.  ) decla- 
rant.Nam  fi  demonfir ationes  exifiimafitt,  profecto  Peletarq 
df Urinam  m eo  retinendam  e/Je  dtxi/Jet , Geometrica  enim 
demonfir  alienes  eiu f modi  fusu,  vt  a/fenfum  extorqueant , ac 
dubitationem  omnem  excludant , nulloque  modo  quempiam 
finant  am  ipiti  opinione  difirahi  fic,vt  tum  ajfmtiatur,  fi  ve- 
lit,tum, fi  nolit , di/fentiat . En  cur  Peletarius  Nonq  teiitmo- 
nio  aliorum  indicta  contemnat , en  pr aciarum  tefttmomum  , 
quod  Petrus  Nonius  eius  demonfir  ationibus  dedit  :qu'o  aquio- 
re  animo  ferat , eat  a me  mhilo  magis , quam  ab  silo  fiso  api- 
probato)  e,  demon firatien  a putari . . -.-.y  >,  >\-.vn 

T E H.  T J Q,  quod  cxijiimare  dixi Ptlet serium, angulum 
coni  ingenti  t nihil  effc.falfum  e/fe,  clamat  i Nufquam  enim 
dixl/fe fe,nikileffe,fedquantitatem  runtffe.  Ita  nevero  tat 
mpradicamento  Quantitatis, quod  neque  eft  punctum,  ( quis 
enim  'inclinationem  illam  punctum  e/fe  dixcnti  ) neqt  quan- 
titas' 
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citas,  quo  alio  nomine  voctturyquam  Nihili  Sed  vt  vt  dixit, 
profetio  non  modo  mirabile  tfl  ,fed  monfin  in  Geometria  fi- 
mile, putare  angulum  comatius  non  effie  quantitatem, qui  po- 
Jlea  addi  tue  alijs  angulis  efficiat  cur  ut  lineum  angulum  retii- 
lineo  aqualem . Quis  enim  vnquam  Geometrarum  id,  quod 
quantitas  non  eft , magnitudini  adiunxit , vt  aqualem  eam 
alteri  efficeret  t Prattreo,quod figura  trilatera  curuihnea  in- 
tra tres  circulos  fe  mutuo  tangentes  conclufa  milium  haberet 
angulum  ex  Peletarij fentemta  < quia  tres  illi  comatius , an- 
guli non  fum : cum  tamen  tribus  diuerfis  lineis  commeatur  < 
quod  omnino  nouum  eft  y(y  inauditu  apud  Geometras  . Item- 
que , fi  quatuor,  aut  plures  circuli  fe  mutuo  tangerent,  vt  fie- 
retfigura  curuilmta  quadri  later  a , vel  plurium  laterum,  il  - 
la  nullum  angulum  haberet . Atque  etiam  y fidus,  linea  retia 
angulum  continentei,vnum  eundemque  circulum  tangerem , 
trilatera  illa  figura  habens  tertium  latus  curuum  .vnictim 
tomum  haberet  angulum . Que  omnia fi  fum  abfurda,confen 
tanea  non  efi  opinio  Peletarij. Sed  nimii  foriaffie  multa  ad  Si 
hil  illud  Peletarij  tuertendum , ad  quod  tuendum  ille  ruhil 
afferat . Quoniam  vero,neprO  Nihilo  fiso  nihil  agere  videa- 
tur,quando  res  ni poteftymea  verba  carpit,  verba  defendam  t 
que  quidem  ille  nefeio  quibut  prtftigijs  ita  deprauatyvt  dicere 
videar  , Nihil  efi  e minus  quo  cunque  angulo:  atque  ( vtftm- 
piicem,crtdoyhominetn  irretiar  ) quarti  ex  me,  quod  tandem 
genus  fermonis  fit  illud . Viderit  ts,  cuius  ex  officina  prodijt . 

Ncqj  enim  ego  eiufmodi  firmo  nem  agno fcoyqui.  Nihil  effe  mi 
nus  quacunque  angulo , nufquam  dixerim  , nifi  ex  fimtmia 
Peletarij. Sed  videlicet  homo  vehemensy  vtfuum  illud  Nihil 
vici f ceretur. aliud  mihi  Nihil  affinxit , quo  tu  impune  pugna 
rei:  At  quam  paUfirice pugnat  t quamfibi  placa  hoc  loco , 
dum nieiim  illud  argumentum,  quo  petitus  fuerat , in  me  tp- 
fum  mira  vemifiate  conuertit  i Sic  enim  argumentatur  , 

( Angulus  conta&us  nihil  eft:  Angulus  conta&us  angu- 
lo conta&us  maior  eft.  Angulus  igitur  maior  nihilo  eft: 

Atqui  Clauius  eundem  ponit  minorem  nihilo  < Eft  igi- 
tur angulus  contadus  nihilo  maior  » & idem  nihilo  mi- 
nor Mox  quafi  Nihil  illud  ab  fe  efficiam  iugnlaffet , ex- 

clamat .(En Clauij  argumenta , qu^  vtru mUndcm Pc- 
letarij  lophifmata  lunt.an  Clauij  .potius  figmenta  , cura 

ipio 
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ipfe  fuum  angulum  cortta&us  nihil cflc dicat, non  egt>?  ) 
Virum  vt  hominem  f Ancum  , atque  adumbratum  neqtiic- 
quam  petere  definat, virum  oftendam^qui  cum , fi -velit , cer- 
tare cum  laude poffit.  Ego  vt  oflenderem,  angulum  contactus, 
ex  Eudtdis  fententia  , vere  effe  angulum,  & angulum  femi- 
circuli  angulo  recto  reRtlineo  minorem , ita  fum  argumenta- 
tus. Si  Euclides  fenfijfet,  angulum  conratfus  nihil prorfits  efi 
fr,(hoc  ejf,vt  Pe/et  artus  inttlhgit  ,non  effe  angulum,  vel  no» 
effe  quantitatem  ) & angulum  femicirculi  aqualem  reSlo  re- 
ctilinco ; qutd,obfecro,tantopere  defudaffet,  vt  dem mfir aret. 
Angulum  contaclus  effe  minorem  omni  acuto  reti  i lineo,  angu- 
lum vero  femicirculi  maiorem  iQuid  enim  clarius , quam 
nihil,  cuiufrrtodi  eft  angulus  contaclus , ex  Petetarij  fenten- 
tia, hoc  efi,  quam  id,  quid  quantitas  non  eft,  nHriui  effe  quo- 
cunque angulo ? §luid  rurfut  magis  perfpicttum,quxm  angu- 
lum reclum , qualem  ponit  Pelet  artus  angulum  femicirculi  i 
masdrem  effe  quolibet  acuto  t Agnofcat  itaque  Pelttanus , 
Nihil  illud  fuurri  male  d nobis  adeptum , idque  ita  vl ei  fa- 
tur , vtmeum  hoc  argumentum  refellat : in  qui  ego  fi  angu- 
lum coruaSus  dixi  effonthil,  & non  potius  eum  rishil  efft  af- 
fer ui  ex  feruentia  Peletarij, libenter  manus  dabo.  Videtur  Pe 
Ut  artus  aut  non  intellexiffe  meum  argumentum , aut  xntellt- 
gere  noluiffe-.nifi  eum  quis  dic  at,  de  dita  cipera  verba  mea  vo- 
luiffe  Catuliar  ii  quod  <y  pl erisque  alift  in  Ibeii facere  videtur. 
Nunquam  enim  dixi^angulum  contaRus  minorem  effe , aut 
maiorem  nihilo: Solum  affirmant,  angulum  coritaffus  qttem- 
eunque  minorem  effe,  aut  maiorem  aliquo  alio  artgulo  conta - 
ftus,quem  no n ego  dixi  nihil  effe,  fed  Petet arius  $ etriidemque 
Euclide l minorent  qUolibet  acuto  rectiHneo  refte  dethonfbra- 
uit  . Vt  autem  infclligat  Peletarius, me, qtiod ipfe  nrgat,  di - 
diciffe  Dialett  icam, illum  tofum  tam  lepidum , tttqs  acu  funi 
fylhgifmum,  qteo  Nihil  illud  ab  fe  confiflUm  mira  venufiate 
confidit, paultfper  confidet  abimus ; vtffudm  fuoture  Diale - 
Sia  ignaros  alioi  voret , appareat . Nam  mihi  quidem  ni  Alo 
tornatus  tUe  ipfe  fyllogifmus  videtur , incudi  que  reddendus  i 
Etenim  c i verfetur  in  tertia  figura,  in  eo  maior  extremitas  i 
(itt  Dialettici  loquuntur)  qiu  efi, Nihil,  de  miriori  extremi- 
tate, qtU  eft, angulo  contactus  maior,  in  fcEto  prodi  cari  debe- 
ret , hocpalio  .•  Angulus  contstlhts  nihil  tft:  Angulus  tonta- 

cius 
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itus  angqlo  contactus jnator  cfi.  Igitur  aliquid , quod  angulo 
contuitus  maitts  (fi , «/£»7  ejl.  Que  quidem  conclufio  reile fe- 
quit  ur  ex  premtjfis,quaru  prior  Velet  ari)  efi.no  mea.pofieriot 
nutem  mea,  & Proclifimmo  & Euclidis.  Coclufio  autem  illa 
Peletanj  , Angulus  t git  Ut  maior  nihilo  e fi , nulla  ratione  ex 
prnnufiis  inferri  potefi.N am  fi,  angulum  cum  dicit,  mtelligU 
Pelet artus  angulum  contailus,  affumttur  medius  terminus , 
qui  in  vtraque  prsmtfja  fukijcitur  -.quod nefas  ejfe , Ariftote- 
les  tn  prioribus  A nal.  cr  Dialectici  omnes  clamant  • Si  au- 
tem alium  angulum  intelligit , ajfumitur  in  tonclufione  ter- 
minus,cuius  nulla  faita  e fi  mentio  tn  pnmtJftS  : quod  nihilo 
magis  licere  , nemo  tft  tam  plumbeus  in  Dialecticis , qui  ne- 
fciat.tieqj  contendat  Pelet anusi  mentione  faitd  effe  anguli 
in  minore  extremitate,  vbi  dictu  tft,  angui  it  cot  actus  angulo 
cot  actus  maiore  ejfe. id  a angulus  in  minore  extremitate  poji- 
tus  eftin  db/iquo, qui  in  conclufiom  fubijtitur  in  recto ! quod , 
vt  auctore  Anftotcle  docent  omnes  Logici,  fine  peccato  fieri 
nonpotelt . Quod  vt  planum  fiat , \ itemur  tapaUfira,quam 
• ab  illo  didicimus  .St  quifpiam  ita  argnmentelur ; Angulus 
in  femicirculo  rectus  tft  ? Angulus  in  f emicirculo  angulo  Acu- 
to maiot  e fi . Angulus  igitur  acutus  maior  rtiio  eftt quis,  mo- 
do fit  tmbutus  D tale: tuis  , eiufmodt  argumentationem  pro- 
bet,cum  pnmijft  vera  fint,  conclufio  autem  fnlfa  t Talis  ille 
fyllogifmus  ejl  Peletanj, qui  apud  imperitam  multitudinem 
alter  Chryfippus  videri  voluit.  Conclufio, qua  reSte  ex  pramif- 
Jis  inferretur, hac  ejfet. Igitur  aliquis  angulus, qui  acuto  ma- 
tor  ejl  stilus  e fi. Sed  tamen  ei  veniam  dandam  puto , quod fe 
Geometricum  Dialecticum , ex  alio  quvdam  Dialetiicorum 
genere,profitetur, cuius  ego  me  Dialelhca  , fi  Ab  Aetfiotehca 
abhorret, plane  fateor  ignarum. Fatetur  deinde  Pelet  anus,  fe 
non  intelligere,quo  pacto  dtCere  pojfim,  angulum  reiiilineum 
minimum  dan  non  poffe,  & tamen  angulum  contailus  effe 
omni  acuto  recUlmeo  mtnorem,(ipfi,vt  aliquid  addat  de  fuc, 
dicit, omni  minimo  acuto  rectilineo  minorem-, cum  tamen  -Ver- 
bum illud, minimo , ego  non  addiderim ) cupit qut  fcirt , quid 
aliud fit,  angulum  cotailus  minorem  ejfe  Omni  rectilineo  acu 
to,qudm  angulum  contailus  effe  acutorum  rechltneorum  mi 
mmum . Qua  in  re  morem  geram  homini  non  grouat  e , etfi  i 
fchoho  huius  propof.  iC.  potuit  id,  quod  cupit , cognofcere  . 
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Nenipt  ea  ratione  me  illud potutffe  dieert,  qua  dicimus,  angu 
tum  obtufum  rtftihneum  minimum  dari  non  poffeyfj  tamen 
angulum  rech/ineum  acutum  effe  omni obtufo  rekilineo  mi- 
nor em.  Item  quemadmodum  aliud  ejl , angulum  relhhneum 
Aturum  minorem  effe  omni  reblt  lineo  obtufo , quam  angulum 
rethlmeum  acutum  effe  obtu forum  reclthneerum  minimum  : 
propterea  quod  angulus  acutus  non  cfl  obtu fusyficut  nec  an*U~ 
lui  contudus  rePhltncHs  e fi,  aut  acutus . Id  quod  etiam  c la- 
ri0i me  decet  P rodus  hb.j.  tn  primum  Euclidis  addefin.  an- 
gult  recit,  obtu  fi , & acuti . S ed  hac  puerilia  funt,&  que  magis 
ai  Grammaticos /pellent, quam  ad  Geometras,  Quod  et  i*  y 
ne  librum  meum  tarum  fpiffum  viderer  fttiffe  y fuas  demon - 
fi rationes  ad  verbum  me  recitaffe  queritur,  id  in  me  reprehen 
dir,  quod  ego  iri  t fio  de/idero,  Id  enim  eo  a me  confilio  facium 
efl,  vt  omnes  plane  viderent  fiyncere  me , ac  fideliter  eius  opi- 
nionem retuliffeynul1  umq\  omnino  verbum  immutaffe.Quod 
vtinem  in  mees  verbis  recitandis  ipfe  facere  in  animum  in - 
dux  ifi  et.  Multo  enim  minus fpiffam  Apologiam  fuam  fatere 
po‘utffet . Nam  ego , quid  erat,  cur  laborarem  meum  librum 
Pe  letari/  verbis  magis fpiffum  efficere  f Qui  enim  parum fipifi 
jinn  iudicarem  librum  eum, qui  nec  raras, nec  inanes  in  libros 
omnes  Euclidis  commentationes  contineret , cum  Peletarius 
Jitum  librum,  qui  fex  priorum  duntaxat  librorum  demon - 
firaiions  complectitur , fatis  fpiffum  [it  arbitratus*  Sed  eo  fum 
ir/utor  Pe! er  arto, quod  ex  fe  alios  indicar.  Nam  in  Apologi s 
/ aytte  inanit  rerum  videretur,  tres  demonjlrattones  nihil  pe- 
ratus ad  '*m  pertinentes  inferfit  t quarum  priorem  immeritis  * 
/ 'tam  propriam  facit ,vt  fupra  dixi : pofleriorem  vero  y quam 
mirum  m modum  gloriatur  fe  clariorem  fttiffe . ego  (fjt  longi 
breuius,  (T  dilucidius  ( ni  fi  meorum  me  amor  fallat)  iampri- 
d m d monfiraui,  vt  mox , Deo  adsuuantc , ex  libello  meo  iU 
d menfimibus  magnitudinum  apparebit, Sed  licuerit  Peleta- 
rto  fu  >.  ApologigyNt:  incomitata  prodiret,  nouo  more  comites  me 
pedtffequa*  adiungerr.mihi  cur  non  liceat, quod  omnibus  fem- 
Per  licuit, alsorum fn‘tnttas  totas  meis  [criptis  intexere?  A ut 
tgt'ur  omnes  reprehendat , atque  tn  primis  Petrum  Nonium 
'auditorem  /itum,  qui  idem  fecit  in  refliindts  parahgtfmis 
Oronti/ , aut  fine  caufa  idfemihiuitio  dedijfe  fateatur. Quod 
fi . pofiquam  tam  fideliter  eius  verba  propofui  , Peletarius 
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criminatur,  me  eius  fententiam  perperam  tffe  interpretatum, 
quid fadurus  fuiffet, fi  alienis  verbis  eius  opinionem  tn  me- 
dium adduxifjem  t Equidem  fattle fibi per fuadeb aquis, nul- 
lum eum  verbum  rtlidurum  fuiffe,quod  nen  repr-hcr.d  jftt . 

Sj'  AKTO  vt  leniora  hae  omittat , illud  putat  palma- 
rt.quod  me  laborare  oflcndtr,  vt  probem , angulos  corUaclus 
stlios  alifs  effe  in  aquales : propter  ea  quod fcrtpfi,aquahtatem 
angulorum  eiufdem  generis  requirere  eandem  inclinationem 
linfarum, itavt  lineavnius  conueniant  omnino  lineis  alte- 
rius, fi  alter  alteri  fuperponatur.iuxta  cclauum  pronunciatit. 
§1"*  rt  dupliciter  me  peccare  a it.  Primum  quod  dicam,ad 
aquahtatem  angulorum  eiufdcm  generis  requiri  eandem  li- 
nearum inclinationem ; cum  tamen  angulus  reblil meus  often 
fus  fit  a me  aqualis  curutlineo  , atque  adeo  eiufdem  generis 
cum  1U0,  licet  non  fit  tn  vtroque  eadem  linearum  inclinatio  . 
Deinde  quod  putem  augulos  eontadus  ideo  inter  fe  inaqua  les 
eff  ecquod  fibt  mutuo  non  congruant . Equidem  fi  quid  in  eo  a 
me  peccatum  ejfe  intelkgerem.fr  peccatumfquod  efl  ingenuo , 
fr  liber  aliter  educato  homine  dignum ) agnefetrem^fr  Pelc- 
tario  corredoriyfr  emendatori  meo( quo  cunque  id  antmo  fece- 
rit) gratias  agerem. Nunc  vere,cum,tota  re  etiam  atqs  etiam 
t onfider at a,nihil  omnino  vitij  tneff e videam, it  a, qua  obijciun 
tur , diluam, vt  tamen  gratiam  habeam  Peletario , qui  occa- 
fionem  dedit  eius  loti  diligentius  explicandi.  Ego  tgttur  eo 
loco  intellexi  angulos  eiufdem  generis  idos , qui  vnam  lineam 
habent  rectam.fr  alteram  circularem,  quales  funt  anguli 
eontadus,  frfemicirculerum.de  quibus  tunc  agebamus. a 
rt  asm  linea  reda  vnius  congruat  linea  reda  alterius,  circu- 
laris vero  circulari  non  item, mfi circuli  ponantur  aquales,ef- 
ficitur , angulos  illos  tffe  inaqttalts  inter  ft , quippe  cum  alter 
alterum  ex  ce  dat . Eadem  ratione,  fi  dentur  duo  anguli  cur- 
utltnti  aqualium  circulorum  aquales,ntceffe  efl, lineas  vmus 
lineis  alterius  congruere, fi  alter  alteri  fuptrponatur . Quod  fi 
Pelet artus  hanc  dodrinam  oppugnat  Jc tat, fe  iam  bellum  mo- 
nere non  mihi,  fed Proclo , quihb.  j.  in  primum  Euclidis  ad 
propof.+.idem prorfus  docet,quod  ego  . Ait  erum  ( Angulo- 
rum autem  aequalitatem  Tumemus  iuxta  conucnicntiam 
laterum  in  redilincis  sin  exterisque  omnibus,  qui  ciufJ 
dem  funt  fpecicj,vt  in  Lunaribus, in  Syftroidibus,  atque 
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in  vtrinque  conuexi  s,& e.)  Et  infr a-  (Quas  iqualia  data 
funt  fibi  inuiccm  congruunt . Hoc  autem  non  in  om- 
nibus verum  cft , fed  in  ijs,  quae  fpecie  fimilia  funt.  Spe- 
cie autem  fimilia  hic  di  eo,  vt  retta  linea  re&*  line*  , 8c 
circumferentia  circumferenti*  circuli  ciufdcm,&  angu 
li,qui  a fimilibus  fimiliter  iaccntibus  lineis  comprehen- 
fifunt.Horuin  autem  dico, quod  qu*  iqualia  data 
luerint , libi  inuiccm  congruunt  • ) Nonne  luce  clarius  ex 
his  colligitur,  Proclum  tUos  filum  angulos  contaflus  concede- 
re aquales, quoru  refla  hnca.fy  curua  fibi  mutuo  congruunt f 
Temere  igitur  Pelct  artus  mihi  obifdt  angulum  rechlineum  , 
(y*  curuthneum,  triangulum  & quadratum  , atque  alia  hu- 
tufmcdi.de  quibus  eo  loco  fermo  non  erat ; quippe  qui  nonfint 
eiufdem  fit  cici,  at  que  adeo  iqualitatcm  tueantur,  etiamfi  al 
terum  alteri  non  congruat . Vt  iam  vereri  incipiam , ne  P de- 
tortus no  fi  er  contentioni*  fit  cupidior, quam  veritatis . 

POSTREMO,  vi  nihil  intactum  relinquat , me  non 
modo  Geometria  ignarum  vocat , fed  etiam  Logices  :propte- 
reaquodhb  s .dtxi.nonreile  d qutbufdam diuids  Proportio- 
nem rationalem  in  proportionem  aqu  alit  otis,  at  que  maquali- 
tatis  i quod  multa  proportiones  inaqualttatis  fint  etiam  irra- 
tionales . Ego  vero  (et fi  non  ixfum , qui  mihi  qutequam  vllo 
in  genere  arrogem ) tamen  irthtfce  fludqs,in  quibus  mediocri- 
ter ver  fatus fum, plane  rudem  norrtjfe , pra  me  fimper  tuli . 
Quantulum  autem  fit  id, quod  in  vtroquepojfim  , cateri  me- 
lius,qui  vacant  amore, & odio,  tuditabunt ; Pdetano  quide 
ipfi ita  me  adhuc  refiondiffe  arbitror , vsiam  minus  fortaff* 
ignarus  Geometria, ac  Dialectica  videar , qudmputarat. 
Sunc.vt  perfiiciat,neq;  me  pertinacem  effe,  neque  illa , qua 
exagitat,  a Dialecticorum praceptis  abhorrere , libenter  ei 
concedo , diutfionem  illam  , quam  d me  reprehenfam  crimi- 
natur,probam  effe.it  a tamen  fi  in  quolibet  dtuifienis  membro 
Diuifum  intelhgarur", neque  vero  hoc  vnquam  negaut , tum 
altbi fimtles  diuifiones  vfitrpem.Solum  id  eo  loci  contendi,  re- 
thus  meo  iudicicydiuidt  Proportionem  in  vniutrfum  duplici 
diuifione, priori  quidem  in  proportionem  rationalem,  CT  irra- 
tionalem ipofieruri  vero  in  proportionem  aqualitatis , atque 
inaqualttatis , ( quod  ver ifiimum  effe , neminem  negaturum 
cmfio , qui  rem  diligentius  expenderit)  cum  tam  priora  duo 
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membra  diuidentia,quam pofieriora  fotum  Diuifum  (vt  Lo- 
gici loquuntur  ) exhauriant ; quam  fi  prius  membrum  priori* 
diuifionis  ,hoc  efi, proportio  rationalis, fecetur  in  proportionem 
xqualit atts,  & inaqualitatis,  cum  hac  membra  diuidentia  Ia 
tius  pateant  f quam  piuifium.nifi in  Ulis  Diuifum  mt elida- 
tur . Atque  eo  magis  duplex  illa  dtuifio  mihi  probatur , quod 
non  defint.qui  primum  partiantur  Vroport tonem  in  pro}  o rt to- 
nem aqualttatis,(y  inaquahtatis;pofieriorem  deinde  hanc  in 
proportionem  rationalem.fr  irrationalem  : contrario  fcilicet 
modo , quam,  priores . Vt  igitur  hanc  ctntrouerfiam  dirime- 
rem tac  dubitationem, vtri  relitus  faciant , priores  ne,  an  po- 
fterioresytollerem,  fi  at  ut  duabus  diuificmbus  fetandam  ejft 
Proportionem, quarum  vtraque  abfoluttftma  efi.ac  per  felit f- 
fima.  Kon  aliter  arbitror.omnes magis  eJfeprobaturoi.fi cor 
pus  duplici  diuifione  fecetur, primum  quidem  in  viucns,&  non 
viuens  ; deinde  vero  in  album,ntgrum,  ac  mixto  colore  a fe- 
lium: quam  fi  corpus  viuens  diuidatur  in  album,  nigrum , ac 
mixto  colore  a felium ; ob  caufam  iam  diUam:  licet  htcfub- 
diuifio  bona  fit,fi  Diuifum  femper  intelligatur.  Husufmodi  di 
uifiones  fexcenta*  adducere pof em: fcd fatis  efi , meprudenti 
leti  ori  mftitutum  meum  indiuifione  Proportionis  expofuife , 
CT  cur  duplicem  illam  diuifionem  ftibdiuifioni  aliorum  pratu- 
lerim.Quod  fi  tam  acres,  & fiueri  tudtees  fingulort*m  verbo- 
rum aut  improprietatum , qua  per  incogitantiam  interdum 
excidunt, ef e velimus , na  feriptorum  nullus  altquo  vitio  ca-  ‘ 
rebit, neque  ipfe  quidem  P elet artus, vtpartim  ex  ijs , qua  di- 
tia funt,  confiat, partim  etiam  ex  altjs  eius  demonfirationi- 
bus  apparere  pot efi:  quas  fi  liberet  ad  certam  illam  DialeUi- 
corum  normam  exquirere  profeci  o reprehendendi  materia  no 
deefet . Verum  non  efi  hoc  nofiri  confihj, refellendi  IJudto  vi- 
tia aliena  ferat  an  fcd  vbi  fefe  occafio  obtulerit , meam(qua- 
b f cunque  efi)  de  altorum  [ent  entij tfent  erutam  exponere:  So- 
Jum  ab  eo  peto,  ( quoniam  fe  tam  acutum  Dialecticum  ta- 
li at,  vt  sdios  contemnere  videatur  ,•  quanquam  ex  [apertore 
fyllegifmo , quem  in  me  conuerttt , liquido  coriliat,  quam  fit 
DialeUica  peritus  ) ex  qua  Logica  hanc  argumentationem 
hauferit Omnes  anguli  contalius  funt  minores  quolibet  an- 
gulo acuto  reUilitieo.ergo  omnes  inter  fe  funt  aquales.  It  ernei, 
hanc  i Anguli  femicir culorum  yquo  a maioribus  circulis 
fiunt , 
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fiunt  , f » y«/X  maior ts  : igitur  tandem  ad  aliquem  peruenie- 
mui.qui  recio  reftilinco  maior  fit j in  qua  quidem  ad  Carda - 
num  ficribit,  nullum  ejfie  par  alogi  fimum  . E/o  fano  vehemen- 
ter miror,  qua  ratione  tn  tam  apertat  hallucinationes,  &r  vi- 
ro Geometra  omnino  indignas  , incidere  potuerit . Sed  argu- 
mentationes eiufimodi  fiatis fiupenfi  in  fchelto  huius  propofi  1 C. 
a me  fiunt  confutate , adduci  is  contra  ipfias  euidentijfimis  tn- 
fiantijs.  Deinde  quod  me  perfirtngit , quafi parum  intellexe- 
rim,que  fit  proportio  rationalis^  que  irrationalis,  nonmul-  I 
tum  laboro . Confiat  enim,  eum  fiudio  mihi  detrahendi  id  di-  I 
xiffci  cum  has  proportiones  vbiqj  ex  fiententia  grausffimorum 
ficriptorum  definierim  : neq~  vero  ipfie , ullum  peccatum  a me 
ea  in  rt  effio  commtfjum,  poterit  oflenderc . Certe  commenta- 
rius m us  in  hb,  1 0.  Euclidis  abunde  declarat , num  illas  in- 
tellexerim,nec  ne.  Dentq \ quod  criminatur, me  in  definitioni- 
bus Ub.  s .proportionis  nomen  confundere  cum  Rationis  nomi- 
ne,nullo  modo  verum  efi.Perfpicuis  enim  verbis  docui  m dejL 
4. Itb.s.me  in  commentario  comparationem  duarum  quanti- 
tatum Proportionem  cum  pluribus  Geometris  appellaturum  , 
habuuiiincty  autem  proportionum  , Proportiena/itatem;  licet 
in  textu  cum  interprete  illam  dicam  Rationem , hanc  vero  , 
Proportionem  . Keq3  enim  quicquam  m textu  Euclidis  vo- 
lui immutare . itaque  nulla  in  meis  verbis  poteft  tffie  am- 
biguitas . 

EX  his,  qua  diximus , fictis  ( vt  opinior  ) apparet , do- 
ffifiimos  illos  viros , de  quibus  initio  memini , non  fine  caufiso 
Apologiam  Peletarij  inanem , ac  refponfionis  indignam  ist- 
dicajje . Ego  tamen, ne  contemnere  hominem  viderer , quem 
fihmper  laudandum  efife  duxi , oecafione  inui totus  refporuLn- 
dum  amice  putavi.  Exifiimet  ille , angulum  contactus  quan- 
titatem non  efife,  atque  adeo  angulum  /emtchcuh  reflo  refti - 
lineo  ejfie  squalem  • ego  certe  contrariam  fiententiam  tuebor  , 
donec  aliud  mihi  dtmonfiratum  ab  aliquo  fuerit : rationes, 
enim  Pilet  ari)  fallaces  fiunt, mhtlque  continent  in  fic  probabi- 
litatis,vtsn  ficho/io  huius  propofi,  s 6 .0 flendi ,vbi  omnes  dijfiol- 
ui- neque  meis  ipfie  fioluticmbus  vel  vnum  verbum  ( exceptu 
ijs.qus  fiupra  ex  Hb.  1 0.  adduxi ) refponditi  quod  tamen  ma- 
xime ad  Apologiam  pertinebat : Vt  non  fine  caufia  permulti 
axifitmauennt , eum  non  veritatis  fiudio  t^m  Apologiam—» 
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firipfiffeffedne  veritati  ceffiffe  videre'ur.Nec  vero  qutfijuam 
putet, me  vnum  exifiimare,  angulum  contaclus  vere  effe  an - 
gu'um  . fr  angulum  fcmicircult  retto  rechlineo  minorem _ < . 
Multet  enim  eius  rei  auctores,  eofque grauijfimos  laudare pof- 
/um,Theonem, Campanum, Petrum  Nomum.fr  (vt  Nomus 
refert)  Archimedem  , atque  lerdanum : quin  et  tam  ( ejuod 
plurimi  facio  ) Eurlidem  ipfum,  eiufjue  commenteuonm  ce- 
leberrimum Proclum  { vt  taceam  ex  Gallis  prtflanttffimos  , 
atque erudmjfmos  vires  non  paucos,  e quorum  numero  in 
primis  efi  Francifius  Candalla  ex  illuftrijfma  Flujfatumfa 
milta  oriundus,  qui  tnftgnt  volumen  in  elementa  Gecmetrica 
Euclidis  edi  Jit,  vb  i adpropofihanc  iC,  af-rtiff me  decet,  an- 
gulos contingentia  vere  ejfe  angulos,  ex  definitione  anguli  pia 
ntyaltcsqj  aliis  ejfe  maiores, aquales, ac  minores:  Eo  autem , 
qui  aliter  fentiunt , ( Pelet  artum  procul  dubio  intelligit.Preter 
tum  enim  ad  hunc  diem  nemo  hac  de  re  fcnpfit)abj'urde  mul 
ta  ex  f olfis fuppo/it is  concludere  affirmat.  Huc  accedat  etiam 
Hernicus  Monantholius  Mathematicarum  artium  profejfor 
regius, qui,cum  Apologiam  Pelet  ari/  in  me  conferiptam  vi- 
dijfet , opufculum  eruditum  aduerfiu  Pelet  artum  de  angulo 
comatius  e didit, Vt  autem  Jludiofus  It  (der  vide  at, quid  in  hoc 
negotio  fentiat  Prcclus , afferam  in  medium  tauca  quodam 
ex  ettst  commem arijs  in  hb.l  Euclidis, qua  obiter  nctaui,  fr 
ex  quibus  liquido  confl  abit,  eius  fintentiam  effe  Pelet  ari)  co- 
memoprorfus  contrariam.  Primum  itaque  ita  ferilit  lib.j.i » 
primum  Euc/tdis.ad d: finitionem  anguli  plani . (Dua:  nam- 
que circumferentia:  fc  inuiccm  fccando,vcl  fefe  contin- 
gendo, angulos  efficiunt.  Quinctiam  a rcfta  linea,  & 
conucxd  circumferentia  angulus  continetur , vt  Corni- 
cularis  ) Imelhgit  autem  nomine  Corniculans  anguli  an- 
gulum contafius  mixtum . Paulo  enim  ante  dixerat , angu- 
lum Comi  cularem  effe  omni  re  flihneo  minorem  : quod  jb/ius 
anguli  contaflru  proprium  efi. Deinde  in  eodem  lib. ad  defini- 
tionem anguli  redii, obtuji,  fr  acuti  ita  habet.  ( Corni  cula- 
ris namq;  angulus  omni  re&o  cft  minor,  quandoquidem 
& acuto*  nec  tamen  acutus  cft  : Semicircularis  itidem 
quocunquc  rc&o  eft  minor, acutus  tamen  non  cft.)  Quid 
clarius, quam  Proclum  hic  affer  ere,  angulum  femictrculi  mi-  I 
nortm  ejfe  reclo  l Rurfus  lib. g. ai propcf.+.  lib. i . Euclidis  ita  I 
, Bb  fcnbitt  I 
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fer  ibit.  ( Adducemus  enim , quod  angulus  Cornicularii 
acuto  femper  inaequalis  cft,&  nunquam  aequalis ; Et  fc- 
micircularis  fimilitcr,traniitusq;  a maiori  ad  minus  non 
omnino  per  xqualc  fit.)  En  quam  aperte  docet , angulum 
femi  circuli  aqualem  effe  non  pojfe  angulo  rechltneo  , tranfi- 
tumqi  propter  ea  fieri  a maiori  ad  mmus  nen  per  e quale:  quo- 
rum vtrumque  P elatantis  negat,  audetqiie  pofterius  appella- 
re par  alogi fmum . Denique  eodem  hb.  j.  adpropofi  23.  hac 
verba  habentur . (Cum  autem  nullus  angulus  mixtus  rc- 
ttilinco  xqualis  c(Tc  pofsit.&c.  ) Et  Peletanus  tamen  non 
dubitat  angulum  fnntctr culi, qui  mixtus  eft,  angulo  redo  rt- 
cl  timeo  facere  aqualem, contra  rrocli  fententram . Ex  his  li- 
quere arbitror, vt  de  t iteris  taceam,  idem  ftntire  Proclum  de 
angulo  contactus,  0 fimicircuh,  quod  ego  contra  Peletarium 
fer  tp fi  i quis  autem  neget, maiorem  effe  aud  ornat  em  f meliora 
argumenta  Procis, quam  Pe/etarq  f 

OBIT  ER  quoque  hoc  loco  monendum  Ultorem  cenfeo , 
id, quod  de  angulo  contadus,  qui  fit  tn  circulis , ex  fenrentia 
Euclidis Prodi  docui,verum  etiam  effe  de  angulo  eonta- 
dus,qui  tn  conicis  fidiombus  efficitur, nimirum  in  Parabola, 
Hyperbola,fr  Elltpfi.  Vt  enim  Apollonius  Pergeus  demon- 
flrat  hb.  l .propof. 3 2 in  locum,  qui  inter  coni  feitionem,  0 re- 
dam lineam  tangentem  interijcitur , altera  reda  linea  non 
cadi' i atque  adeo  angulus  ille  contadus  minor  etiam  e fi  om- 
ni acuto  redii  ineo  , 0 reliquus  angulus  ex  redo  ( fi  nimirum 
ex  pundo  contadus  ad  lineam  tangentem  excitetur  perpendi- 
cularis ) omni  acuto  redthneo  maior , Si  igitur , vt  opinatur 
Peletartus,  angulus  contadus  quantitas  non  eft,  ( eadem  enim 
hic  eft  ratio,  qua  tn  circulo ) erunt  omnes  anguis  contadus  in- 
ter fe  aquales, hoc  e/lfvt  tpfe  vult,  non  tnaquales , & reliquo- 
rum angulorum  finrult  redo  redilineo  aquales.  Vbi  fani  ma- 
ior ab fwr ditas  apparet, quo  ad  feni  is, in  ea  Ellipfi.qua  perexi- 
guam habeat  latitudinem, et  in  ea  Hyperbola,qua  fere  linea 
reda  ejfe  videatur  . Valde  enim  inaquales  cernuntur  anguli 
ad  vertice  tUius  EUtpfis,  0 Hyperbola  coftitutii  vt  incredibile 
omnino fi',mfi  firma  ratione  demonjtretur , angulos  illos  con- 
tadus ad  vertices  fictionum  conftitutos  inter ft,&  reliquos  ex 
redis  snt  er  fe  quoque  effe  equa  lesi  propter  ea  quod  in  ea  Elltpfi 
linea  tangens  magis  recedere  perjfiiciatur  a circumferentia 
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EUipfis.quam  m circulo ; in  illa  vero  Hyperbola  minus . Sei 
hsLC  alto  tempore  examinanda  relinquamus : nunc  ad  nuer- 
ruptam  expofitionem  Euclidis  reuertamur . 

' EX  CARDANO. 

A LI Q^V  A quantitas  poteft  continue , & 
infinite  augeri , altera  vero  infinite  minui;&  ta- 
men augmentum  illius, quantumcunque  lit, 
minus  femper  erit  decremento  huius . 

PROPONANTVR  enim  j 
angulus  conratlus  BA E,fr  acu - 
tus  HGl.  Si  igitur  de  fer  ibant  ur  /f( 
ali/,  circuli  minores  A C,  A D,  ( I \ 
tangentes  r ellam  E F,  in  A , au-  \ \1 
gcbttur  continue  anguhts  conto-  ^ ^ 
iiusjVt  ditium  efi . Sirur/us  in- 
ter retias  GH,GI,alie  reelt  cadant  G K ,GLy  diminuetur 
continue  angulus  acutus  : Et  tamen  femper  angulus  conta- 
Sus  , quantumlibet  augeatur,  minor  ejl  angulo  acuto,  quan- 
tumuu  diminuatur . 

EX  CAMPANQ. 

C MT  ERV  M ex  hac  propojitione  1 6.  pertjicuum  ejl , 
vitiofam  iffe  argumentationem  hanc , qua  vfus  ejl  Erifon  m 
quadranti»  circulo,  vt  auctor  ejl  A rijloteles.  V t de  licet . 

TRANSITyR  a minori  ad  maius , vel 
contra , & per  omnia  media ; ergo  per  arquale . 
V el,contingit  reperirc  mai us  hoc , & minus  co- 
demjergo  contingit  reperire  aequale . 

D E S C R I B AT  V R enim  circulus  A BC,  cuius  dia- 
meter A C , moueri  intelligatur  circa  extremum  Junctum 
A, fixum. per  Junii  a D , E,  F , donec  circulum  confingat  in 

Bb  j A. Hoc 
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^ . Hoc  concefj ■ , mnntfeftum  ejl , 
quamdiu  recla  A C.fecat  circulum  , 
jieri  ungulum  acutum  minerem  angu- 
le femicirculi ; quam}  rimum  vero  Je- 
core oejfar^ejfict  angulum  rectum  ma- 
iorem eodem  angulo  femicirculi.  Cum 
igitur  f a clui  Jit  tranfitui  per  omnes  angulcs  reetshnees  inter- 
medios at  et  vitium  prioris  argumentationis  . Similiter  quia 
nullus  angulus  re&ilineus  aqualis  referitur  angulo femictr- 
eulii  (Keihts entm.vtlobtufms, maior  eftifr  acucus,  minery) 
confiat  quoque  vitiofam  ejjefojltrtortm  confequenttam . 

PROBL»  2.  PROPQS.  17. 

ADATO,  pun&o  rc&am  lineam  du 
cere  > quae  datum  tangat  circulum  • 

EX  pundo  A, ducenda  fit  linea, qu; 
tangat  circulum  B C, cuius  centrum 
P.Ducatur  reda  A D,  fecans  circu- 
lum B C,in  B.  Deinde  centro  D,in- 
tcruallo  autem  DA,defcribatur  cir- 
culus A E,&  ex  B, educatur  B E,pcr- 
pcndicularis  ad  A D , fccans  circulu 
A E,  in  E.Duda  deniq;  reda  EDife- 
Cante  circulum  B C,  in  C,  conncdatur  reda  A C:  quam 
dico  tangere  circulum  B C,  in  C.  Cum  enim  duo  latera 
DE,DB,  trianguli  B D E,  xqualia  fint  duobus  lateribus 
DA,  DC,  trianguli  CDA.vtrumque  vtriquc,vt  confiat 
ex  circuli  dcfinitionejangulufque  D,  contentus  didis  la 
tcribus,fitcommunis;Erunt»  & bafts  BE,  CA>&  angu- 
li DBE.DCA.fupcr  ipfas,  xquales  . Eft  autem  DBE,  rc- 
dus  ex  confirudionc . Igitur  & DCA,  redus  crit.  Itaq; 
CA.cum  fit  perpendicularis  duda  ad  C,  extremum  femi 
diatnetri-C  L>,  tanget  circulum,pcr  corollatium  prxee- 
dctispropofitionis.A  dato  ergo  pundo  A, duda  eft  AC, 
reda  tangens  cuculum  BC,  in  C,quod  faciendum  erat. 

SCHO- 
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P R A 'X I S huius problematis  ex  ipfa  dcntonfiraticsse  fa 
eile  elicitur. F auhtrem tamen praxtm  , adprvpof,  i|.  huiut 
hb.issutntes  , 

S E D 0>  fcquens  problema  cum  Car  dane  ab  [cluemus . 

PROPOSITIS  duobus circulis , quo- 
rum neuter  alterum  includat;  redam  lineam 
ducere , qua:  vtrumque  tangat  circulum » 

S/NT  pri- 
mum duo  pr t- 
pofiti  circuli 

aquales  AB  s 

C D, quorum 
centra  £ , (jj* 

F , retia  tuss- 
iantur E 
ad  quam  dis- 
cantur perpendiculares  EA.  F C,  fec antes  circumferentias  i» 
putsdis  A.QtC.  Dico  redam  per  A,  & C,  eductam  vtrusnqt 
circulum  tangere  v Cum  erum  EAy  F C,  JimiJiametri  circu- 
lorum aqualium  fisu  aquales,  * & parallela)  quod  anguli  £, 
CT  Fy  r teli  fisu  i !>  Frunt  quoque  £ F , A C , aquales  & pa- 
rallelas J deoque  < & anguli  Ay&C,  redi . Quare , per  co- 
rr[l.propefii  C . huius  Itb.rtda  A C,  vtrumque  circulum  tan- 
get , cum  re  dos  angulos  confutuat  in  extremitatibus  [emi - 
diametrorum— s . 

S f N T deinde  duo  Circuit' propofiri  inaquales  AB,  CD, 
quorum  rurfius  centra  E,&  Fyiungantur  reda  E F,  ad  cuius 
infernalium  ex  E,  centro  maioris  cirtuli  circulus  defittbatur 
F H,  fi  maior  non  tranfeat  per  Centrum  missoris.  Deinde  du- 
ci* ad  E,F , perpendiculari  E A , abfcisrdatter  ex  ea  portio 
A G)  femtd  ametro  missoris  circuli  C D\  squalis ; (jycxG, 
ipfi  E Ay  perpendicularis  ducatur  G H \ vfique  ad  circumfe- 
rentiam circuli  F H , proxime  defcrspts . Duda  autem  reda 
H Ejfiat  angsslo  H E A,  angulus  F EI,  aqualis  sot  que  per  F, 

_ Bb  3 agatur 
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*j.primi. 


*j  3. primi, 
a p.primi 
* ay -primi. 


Agatur  ipfi  E I,  parallela  recta  F C.  Dico  retiam  per  punda 
/,(5*  C.dudam  'utrumque circulum  A B,C  D,  contingere . 
A bfit  udatur  enim  ex  I E , retia  I K,  ipfi  A G , velfemtdia- 
metro  FC, minoris  circuli, aqualis,vt /int relique,  E G,  E K, 
equales  quoque , ducaturque  reda  K F . Quoniam  icitur 
latera  H E , E G » trianguli  U E G , aqualia  funt  lateribus 
FE,  E K , & anguli  ipfis  contenti  aquales , ex  eonftrudione : 
» Erunt  anguli  H G E,  F K E » aquales  s Ac  proinde, cum-j 
H G E,  redus  Jit, ex  confirudiont,  erit  (y  F K E, netus.  Rur- 
fks  quia  C F,IK,  aquales  funt, <£r parallela , ex  conjlruil to- 
ne , b erunt  quoque  I C , K F , aquales  parallela ; Atque 
propterea  anguus  EIC  > c cum  aqualis  Jit  externo  F K E.re- 
ilus  erit  i d 1 deoque  &ICF,  recites  exijlet . Quocirca , per 
coroll propof.  1 6. huius  lib.recta  IC,  vtrumque  circulum  con- 
tinget, cum  rtdos  angulos  efficiat  in  extremitatibus  fimsdia- 
metrorum  . Quod  erat  propojitum . 

SATIS  autem  conflat , (i  circuli  propojiti  aquales  fue- 
rint , id  quin.jj  modis  pojfe  Jieri.  Aut  enim  alius  extra  altum 
cadit , aut  fit  mutuo  contingunt , aut  fle  tnuicem  per  centra 
fecant,aut  nonflta  tamen,  vt  vel  centra  conjiflant  in  commu- 
ni cOrum  fermento , vel  certe  extra  illud . 

IT  E M fi  circuli  propojiti  fuerint  inaquales , id  continge- 
re pojfe  fcpt em  modis . Aut  en<m  minor  totus  extra  piaiorem 
cadit , aut  ipfum  t angit, aur  itfum  fecat , ita  vt  vel  centrum 
eius  fit  in  circumferentia  maioris, vel  intra  ipfum  circulum  , 
hac  famen  lege , vt  circumferentia  mtnoru  cura  ctntrums 

maioris  tranfeat , vel  centrum  minoris  fit  extra  circulum > 

ma:o- 


09  L I * E R JJL  Q9  !9t 

maiorem , vel  i feram  ita  intra , vt  circumferentia  minoris 
fer  maioris  centrum  intedat  t vel  denique  ita  intra , vt  cir- 
cumferentia mintris  includat  centrum  maioris . 

QVON  IAM.  vertt 
cir  cutis  tn  squalibus  txifl  en- 
tibus, mitium  ron/lruitionis 
fumpfimtu  femfer  a maiori » 
fi qms  maluerit  d minori  in- 
cipere t id  efficiet  eadem  ctn * 
firuclione^demcnflratione 
mfi  quod  recta  A E, /E,  pro- 
trahendi funt  ad  G , & K , 
vt  AG,  JK,  squales  J in t fcmidiametro  EC, maioris  circuli  j 
Addito injitper, angulos  H E G , F E K , contentos  lateribus 
HE.EGiFE,EK , idcirco  squales  effe, quod HEA,FEl, re- 
liqui duori*  rodorum, squales  fint  ex  conflruiiione . Denique 
angulum  ElC,effe  re  dum,  ex  j g .propof lib.t.  quod  & EKF, 
f nttr  parallelae  IC,  K F.redus  fit  ofienfus , 

Qy  1 A Vero  &p*r  punitum  in  circumferentia  circuli 
datum  t & pet  punitum  extra  tirculum  exifieru  lineam  re- 
dam , qua  circulum  tangat  i ex  ijs , qua  demonfirata  funt , 
ductr e po fumus, ■, per  punctum  quidem  in  circuli  circumferen- 
ti appfitum  , ex  coroU . propof  16,  per  punctum  vero  extra  cir- 
culum,  eu  hac  prope  f.  1 7.  It  em  ofienfum  e fi  hoc  fcholio,  rectam 
duci  po  fe.qus  duos  circules  tangat,  dummodo  alter  eorum  in 
ahtro  non  totus  inc/udaturinon  alienum  tru  hoc  loco  demen- 
ftrare  * quo  paito  per  datum  punitum  circulus  alium  datum 
circulum  tangens  yfiut  interius , fiue  exterius  * defertbendus 

fi** 

S I T ergo  primum  in  cir- 
culo A B,  cutus  centrum  Cyda- 
rum punitum  A,  in  circumfe- 
rentia » per  quod  deferibendut 
(it  circulus  circulum  A B,  tan- 
gens in  A.  Duita  ex  A, per  ced 
rumC.rtciaAC,  fumatur  in 
ea  quoduis pictum  D , ex  qu6 
idmteruaUum  D A,  circulus 
Itfcrtbatur  AE%  qui  circulum 

ABy 


birCoogk 
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A B,  in  A, tanget ; Et  fi  qiet- 
dem  punitum  D,  fuerit  vitra 
tetrum  C,  cadet  circulus  A E\ 
totus  extra  circulum  A Bi  in- 
tra vero  fi  pundum  D , tn  fi- 
mi diametro  A C,exriterst,  vt 
fi  holto  propofi  1 3 .huius  lih.  de - 
monfirauimus  * 

DEINDE  extra  eundem 
circulum  A B,  datum  fit  pun- 
itum G,f>er  quod  defiribendut  fit  circulus  circulum  A Btt an- 
gens . Dullx  ex  G.per  centrum  Caelia  G C A ^ coque  fida 
bifariam  in  D ydeficribatttr  ex  D.per  Aydrculus  AE,qutper 
datum  punitum  G.tranfibit^angetq,  circulum  AB.inA  ,per 
ea,  que  tn  fchclio propofi  l 3.  huius  hi.  demenftrausmus . 

A L IT  ER.  Sit  datum  rttrfus  punitum  E,  extra  circu- 
lum A B.  Ducta  relia  E A,  vteunepue  ex  punito  dato  E,  qua 
circulum  fiecet , y non  per  centrum  tr  an fiat,  ducatur  ex  A % 
per  centrum  C, recta  ACyCrtt  jj  nngtllus  E A C y acutus  cum 
pars fit  anguli  fimicitculi , qui  relto  minor  e fi . Angulo  ergo 
E AC,  i.iE  , aqualis  conflituatur  A E D:  coibitque  reda 
E D,  cum  A C,  in  D,cb  duos  angulos  D A E,  DEA,  duo- 
bus reltis  minores . Quantam  igitur  anguli  DAE,  DEA  » 
aquales  funt , ■ erunt  y latera  D A,  D E,  aqualia ■ Circu- 
lus ergo  ex  D.per  A.defiiriptsts  per  datum pundum  E,  tran- 
fibit .tanget  j,  circulum  A B,tn  A , tx  ijs , qua  in  fiupradsfto 
ficholio  propof.  1 3 . huius  Itb.demflnfirausmu/ . • 

TERTIO  datum  fit  punitum  F,  intra  circulum  A E . 
Dulta  ex  F,ptr  centrum  D.reda  F A,  ea.js  filia  bifariam 
in  Cfiefcribalur  ex  C,per  A,tircn!us  A B , qui  per  datum 
pundum  F , tranfibit , tangetque  tx  dtdofiMiO  circulum 
A E yin  A. 

ALITER.  Sit  datum  rUrfus  pundum  B , intra  circu- 
lum A E,  cutus  centrum  D.  Duda  relia  quacunque  A D, 
per  centrum  Dj&ton  ter  l.itUm  ptmfhtoo  B.tranfiunie.qsu 
cumreda  coniunlta  A B,  faciet  angulum  acutum  BADiVt- 
pote  minorem  angulo fimictrculi.qui  redo  trrnor  e fi.  Angulo 
ergo  BA  Dym  B,  aqualis  fiat  A B C:  coibttef  reda  BC.cum 
A D,  in  C,  ob  duos angu 'us  BA  G , A BC , duobus  rectis 

minores. 
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minores . Quoniam  igitur  anguli  B A C , A BC  , squales 
funt , 1 erunt  <y  latera  C A,  C B , t quali  a.  Circulus  ergo 
ex  C,fer  A,  d fert  f tus  per  datum  functum  B,  tranfibit,  tan- 
gettg  circulum  AE.tn  A,  fer  ea  , qUi  4 nobis  fcbolto  frofo/, 
-huius  ltb.de/nonfirata  funt . 

Qv  O D fi  fer  functum  N , extra 
circulum  §fA  R , elatum  dtfcribcndus 
fit  circulus  tangens  circulum  QA  R,  ex- 
terius, it  a vt  neuter  intra  altum  cadat , 
ducatur  ex  N , functo  dato  ad  centrum 
P , circuli  QA R , recta  N P , fecans  cir- 
cumferentiam circuli  tn  A.  Diuifa  de- 
inde relia  U Ambifariam  tn  L.dcfcriba- 
tur  ex  LtferA , circulus,  qui  fer  datum 
fundum  N,  tranfibit , tangetej-  circuli 
QAR.in  A,  frofterea  quod  vterqt  cir- 
culus reifam  DEtftta  fer  A, ducitur  ad  N P,  ferfeniltula- • 
ris\  tangit  tn  A , ex  coroU . frofo  f.  / 6.  huius  l*b . 

EODEM  modo.fi  tn  circumferentia  circuli  QARfia- 
tum  fit  fundi  AyA:fcribetnus  circulumsqui  circulum  QAR, 
exterius  tangat  in  A,  D uda  enim  ex  centro  P treda  PAC > 
fer  datum  fundum  A , fi  ex  quolibet  fundo  huius  redi , fer 
A,  circulus  de feribatur, nimirum  AMNfix  cenito  L,!  Anget 
hic  circulum  QAR  , vt  didum.  efi , in  A. 

! E X his  liquet, fer  idem  fundum  datum  f lleres  pojft  circu- 
los deftnbi  alium  datum  circulum  t agent esy  ( fi  nimirum  tx 
datis  fundu  E , B , in  friori  figura  ducantur  alti  reda  , 
qua  a redis  E A , B A , differant ; Item  ex  fundis  datis 
F,  G , emittantur  alia  linea  non  fer  centra  C . D , tran- 
feunres , fed  circulos  fec  antes  r ac  tandem  in  reda  AG  % 
iikfdem  figura , vel  in  PAC.fofierioris  figura , quando  fUn- 
cium  A,tn  circumferentia  datur, alta  centra  h centris  C,  Dt 
L > ditterf*  a (fumantur ) cum  tamen  fer  fundum  datum  ex- 
tra circulum  vna  fila  linea  ad  e.ifdem  f artes  duci  foffit  cir- 
tulum  tangens . Quo  fado  autem  circulus  dtios  circulos  tan- 
gens deferibendus  Jit  ^ ad  finem  huius  lib.  trademus  » 

EX  PE LETARIO. 
r LINEAE  rc&ae,  quae  circulum  iccet, li- 
nei m 

...  -■  ....  .. 
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heam  parallelam  ducere, quae  eundem  circu* 
lum  tangat* 

t?  h <1  CTRCVLVhA  enim  AB  d,  euius  centra 

' D ,fecet  recta  B C,  tui  ducenda  efi  parallela 

7 Ie  y tangens  circulum  A BC.  Dktatkr  ex  cen- 

( D J tro  D , refla  D E , perpendicularis  adBC , 

\.  J extendo.: ternae  ad ' unctum  At  in  Circumfe- 

rentiam i<y  ex  A,  ducatur  E Q , perpendi- 
cularis  ad  A D. 1 Erit  igitur  F G , parallela  H>ft  B C , tata- 
getcjue  circulum  in  A % per  corcliartum  propof.  1 6 . quod  erat 
faciendum—).  )•  . •.  v ,'tvj  1 

'1- 

THEOR.  16.  PROPOS.  18. 

SI  circulum  tangat  rc«fla  quipiam 
iiea,a  centro  autem  ad  conra&um  adiutf 
gatur retid  quidam  linea:  qui  adiun&l 
fuerit)  ad  ipfam contingentem  perpen- 
dicularis erit* 

ii 

I ’ 17. primi. 
c / 9. primi. 

RECTA  linea  AB, tangat  in  C,cirCulun\CP,cu- 
A.  C T ft  ius  centrum  E,&  ex  E,adC,rc<ft4 ducatur 
’ E C . Dico  RG,  perpendicularem  cfle  ?d 
f {/]  A B * Si  enim  non  cft, ducatur  EF,pcrpcn- 
l E / diculqrisad  A B,  iccans  Circumferentiam 
^ ( in  D Quoniam  igitur  in  trianguIo.C  E F, 

*■  duo  anguli  ECF.EFC  , minores  funt  duobus  rc&is  ; Et 
cft  EFC.rc&us , ex  c,onftru&ionc:crit  ECF.minor.Qua-? 
rc c maior  erit  rc&a  EC  ,lioc  cft,ED,qUae>  EF,par*  qua 
totum  * auod  cft  abiurdum  *Eft  igitur  E C* perpendicu- 
larisad  A B.  Quare  ficirculum  tangat  rccU  quapiam 
Iinc_a,&:c.Qgpd..dcnjoqftraTidumcrat»  i 

A L I T E R . Si  EC,non  cft  perpendicularis  a<3  A B, 
erit  alter  angMJbfatn  ad  C,  6btuius,&  altUr  acutus  . Sit 
ergo  ECB,  acutus, qui  cum  maior  fit  Jngulo  fcmicfirCuli 

■ . *■  E C D . 
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£ C D > erit  angulus  fcmicirculi  minor  angulo  aliquo 
acuto  :quod  cft  abfurdum.  Omnis  fiquidem  angulus  lc-* 
micirculi  * maior  cft  omni  acuto  • 

f - * ' * *'  * jt  !l  kf*'  '*i  'I< 

SCHOL1VM. 


HINC  licebit  demOnflrare  fequens  theorema  ad  ia.  qui 
fequuntur,non  inutil e : V idelicet . 

D V 6 B V S circulis  ex  eodem  centro  de  - 
fcriptis;erunt  omnes  reda:  linea:  interiorem  cir- 
culum tangentes , & vfque  ad  circumferentiam 
exterioris  circuli  extenuc , inter  fe  aequales , bi- 
fariamque  in  pundis  contaduum  Iccabuntur . 

SINT  duo  circuli  ABCD.EF,  eX  eo- 
d:m  centro  G , deferiptt , quot  tangant  retia 
AC.BD.inpunlhsE , F.  Dicoretl.it  A C, 

BDi  ejje aquales^: fari. imj; fecart  in  E.F. 

Ducantur  enim  ex  centro  G,a.l  punita  con-> 
taflttum  £,  F.rtci.t  GE.GF,  b qua  ad  AC, 

BD, perpendiculare*  erunt ; ac  proinde,  per 
defin.  4. huius  Itb.reJd  AC,£D,  tqualiter  a centro  G,  in  cir- 
culo ABC  D,  df.  alunt, cum  perpendiculares  GE.GF, aqua- 
les (int . Igitur t recta  A C,  B D,  aquales  funt . Diuiduntur 
11  autem  S'  bifariam  in  E,  F,  a perpendicularibus  G E,  G F. 
Conflat  ergo  id,quod propofitum  efl , 

THEOR.  17.  P ROPOS.  19. 

SI  circulum  tetigerit  reda  quaepiam 
linea, a contadu  autem  reda  linea  ad  ari 
gulosredos  ipfi  tangenti  excitetur  i Irt 
excitata  erit  centrum  circuli  • 

TANGAT  reda  A b , circulum  C b E , io  C j & 

* t 


i F i terti/. 


^it.leltij, 


c ij.terti/, 
d j. terti/. 


12* 


• t t.tertij 


ip. 


b s. primi. 
'32. primi 


d}2  Prim  i. 
c s. primi. 
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ex  C. ducatur  CE, perpendicularis  ad  AB. 
Dicoin  C E ede  centrum  circuli.  Si  enim 
cft  extra  C E,  fit  F,  centrum , a quo  ad  C, 
ducatur  reda  FC,’quar  perpendicularis 
erit  ad  A B Quare  redus  angulus  FCB, 
redo  angulo  LCB,  .equa lis  erit,  pars  to- 
tiiquod  ell  abfurdum  . Non  igitur  extra  C E , cchtrum 
circuli exiftet. Itaque  fi  circulum  tetigerit  reda  qux- 
piam  linea,  &c.  Quod  erat  dcmonilrandum . 

THEOR*  18»  PROPOS.  io. 

IN  circulo,  angulus  ad  centrum  du^ 
p!ex  cft  anguli  ad  peripheriam,cum  fue 
rit  eadem  penpheria  bafis  angulorum  • 

I N circulo  ABC,  cutu»  centrUm  D.  ftiper  bafiri  BC, 
Conilituatur  angulus  B DC,  ad  centrum  \ & Aaper  ean- 
dem bafin  angulus  B AC,  ad  peripheriam. 
Dico  anguem  B D C,  duplum  efle  anguli 
B A C.  includant  enim  primum  duas  AB, 
AC.duas  DB,D  Q & perCentrum  D,  re- 
di extendatur  A E Qyoniam  igitur  rcfi{ 
D A , D B . xqualeS  funt , b erunt  anguli 
T'  A B , D B A , equalcs  i Eft  autem  externus  angulus 
B D E,  • xquaLs  duobus  angulis  internis  DAB,  DBA. 
Qu^rc  BDE,  duplus  "erit  alterius  eorum,  vt  anguli 
D A B . Eodem  modo  duplus  oftendetur  angulus  CDE, 
anguli  DAC.Quaproprer  totus  BD  C,  duplus  erit  to- 
tius B AC.  QuaJo.n  duae  magnitudines  duarum  funtdu 
pia.-,  fingula:  lingularum  ; cft  quoque  aggregatum  ex  il,- 
is  aggrega  ei  ex  his  duplum . Conflat  ergo  propofitum. 

DEINDE  non  includant  redje  A B’, 
AC.rcdasDB,  DC,  fcd  AB,  per  centrum 
extendatur  . Quoniam  igitur  externus  an- 
gulus BDC,  squalis  cft  duobus  inter- 
nis DAC , DCA  : Hi  autem  duo 1 inter  it 

funt 
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(unt  aequales, quod  latera  D A,DC,  lint  ecqualia jcrit  an- 
gulus BDC, duplus  alterius  eorum,  nempe  anguli  B AC,, 
Quod  cft  propolitum  . 

TER  f I Q reda  A B , fccct  redam 
DC,  & per  centrum  D,  extendatur  re- 
da A E.  Quoniam  igitur  angulus  EDC* 
adcent,rum,&angulusEAC,adpcriphc-  >r 

riam  , habent  eandem  balin  E C,  & retia  ' ** 

A E,  extenditur  per  centrum  • erit  angulus  E D C , du- 
plus aaguli  E A C,vt  oftenfum  eft  in  fecunda  parte.  Si- 
mili modo  erit  angulus  EOB  , duplus  anguli  E A B;  ha- 
bentenim  hi  anguli  eandem  bafin  E B*  Reliquus- igitur 
angulus  B EXC  , duplus  erit  reliqui  anguli  B A C . •*  Qn  a 20. 
enim  totum  totius  cft  duplum  , & ablatum  ablati ; cft  St 
reliquum  reliqui  duplum . In  circulo  igitur  angulusad 
centrum  duplex  eft,&x.Quod  erat  dcmonftrandiun  . 

SCBOIIYM. 

AD  primam  partem  huius  propofdcmenflraniam  a/fum- 
ptume/l hoc  principium.  (Si  duae  magnitudines  duarum 
magnitudinum  lint  duplae, lingulae  lingularumjcrit  quo- 
que aggregatum  ex  illis  aggregati  ex  his  duplum  ) In  ter 
tu  vero  partit  demonftrattonehcc  aliud,  principium  adhibi- 
tum  eft.  ("Si  totam  totius  cft duplum  , & ablatum  abla- 
ti ; erit  Se  reliquum  reliqui  duplum .)  Quorum  vtrumque 
ab  Euclide  vniuerfaliter  demonjtratur  in  omni  genere  mul- 
tiplicium, CT  de  quot  cunque  magnitudinibus, libro  s pxopof  t. 

C ir  r on  tamen  propterea  demnnfiratio  huius  prepof.  cenfen- 

da  tji  vitiofa , qua  fi  affumaz  ea,  que  nondum funt  demonfira 
ta  : qma  er  duo  illa  principia  lumine  naturali  ita  cognita 
funt  in  duplts  magnitudinibus , vt  facili  d quouts  fijie  vlla 
demonflrattone  concedantur  & vtraque  illa  pzopofitio  lib.  s. 
demonflrart  pote/i  ante  tertium  hunc  librum,  cum  ex  eo  nen 
pendeant:  adeo  vt  duo  iUa  principia  i ure  optime  adhiberi  pof 
fint  hoc  loco,tanquamdcm,'nflratn . atque  vero  hac  tn  re  cir 
cultu  ab  Euclide  committiturycum  duo  tila  principia, per  que 
propof.  20. huius  lib.  dem*'nflratur,  hac  eadem  propc/itione  nen 
nitantur , aut  alijt  propofitionibusyque  ex  hac  2 0 pendent. 

VEKVM, 


pron. 
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• /,  primi, 


b3  2. primi. 


(j  2, primi 


4 q.pron. 


'■  f.  primi 


(jt. primi 

«Ai  . 

; f .primi 

> s. primi 
' ( s .primi 


V E R V M , fi  placet , demonfirabimus  primam  panem 
huius  propof.  fine  priore  iU»  principio , & tertiam  fine  pejltrto- 
re,  ( fecunda  enim  pars  neutro  eorum  indiget)  ha$  ratione . 

Repetatur  prima  figura,  Et  quoniam  • tam 
angui  i D AD.  DBA  . inter  f*  aquales  Junt , 
quam  anguli  DAC.  DCAi  erit  totus  angu- 
lus B AC. duobus  angulis  B.  C.  ftmul  fumptts 
aqualis,  ac  proinde  tret  anguli  BAC.B.Qf  C, 
fimul  fumpti  duplt  erunt  anguli  BAC  • Quia 
vero  angulus  BDC, aqualis  ejl  tjsdem  tribus  angulss  BA  C, 
B.dr  C,- (Nam  b cum  BDE.duobus  inttrnis,B,fj  DAB,<y 
C DE,  duobus  internis  C,  & D A C , aqualssfst , erit  totus 
B DC,  omnibus  quatuor,  hoc  efi,  tribus  B AC,  B.&C,  aqua- 
lis .)  erit  angulus  quoque  BDC,  duplus  anguli  BAC.  quod 
efi  prop.fi tum . 

ALITE  R. Quoniam  tfex  anguli  triangulorum  ABD. 
ACD,  funt  aquales  quatuor  retiis , fiunt  autem  6*  tres  an- 
guli BDC.CD  A,  A DB.quasuor  reilit  a quales, ex  coroll.  J. 
propof.  is.lsb.l.  erunt  ht  tres  illi  fex  aquales  : ablatisq.  com- 
munibus ADB,ADC,  ■'  reliquus  B DC.  reliquis  BAC , B. 
& c,  aqualis  erit . Quare  vr  prius,  erit  BDC,  ipfius  BA  C, 

duplus  • ' 

REPE  TA  T V R quoque  tertia  figura,  vbi  refla  DC. 

reflam  A B,fscat,vt  in  E.  Quoniam  ergo, 
dufla  refla  AD , * duo  anguli  DAC , 
DC  A, aquales  fiunt,  eftefi  angui ms  DAC, 
angulo  E AC, maior,  erit  quoque  angulus 
D C A,  ecdem  angulo  EAC , maior . Si 
igitur  fiat  angulus  A C F,  angulo  EAC, 
aqualis,  fetabit  CF,  reflam  A E,  vtmpunflo  F,‘  anguluf- 
que  EFC , aqualis  erit  internis  angulis  FAC,  FCA  , ac  pro- 
inde anguli  BAC, duplus. Quia  vero  t anguli  DAC,  DCA, 
aquales  funt , (5*  ablati  quoque  F AC, FCA  terunt  (j*  reliqui 
DAB,ECF, aquales.  Cum h ergo  DAB.ipfi DBA  . aqualis 
fit  t erit  quoque  ECF,  eidem  DBE.equalisiSunt  autem,  • & 
anguli  DEB,FF.C,ad  vertice  E,aquales . Igitur  6* rtltqta 
anguli  BDE,EFC, aquales  trut, ex  coroll. I .propof  jj.ltb.l. 
C!i  ergo  angulus  EFC.  ofienfus fit  anguli  BAC,  duplus  terit 
quo^,  angulus  £DC,anguh  BAC,  duplus. quod  efi  propcfitu. 
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2y  O D firetti.  BD,CD,  in 
centro  angulum  non  confli  ruat  ad 
lartes  bafis  BC^quid  tum  demum 
it,  quando  fegmtntum  BAC , efl  ^ 

vel  femictr culus , vel  figmentum  £■  fi 

minui , n hilominus  Spatium  illud  ad  centrum  duplum  erit 
anguli  ad  circumferentiam, qut  tandem  habeat  bafin, quam 
Spatium  illud.  Dulfa  enim  retia  AB, per  centrum , erit  tam 
angulus  BDE,ad  centrum  duplus  anguli  BAE  , ad  circum- 
ferentiam,quam  angulus  CDE.ad  centrum, anguli  CAE , 
ad  circumferentiam  , vt  oftenfam  e fl, Spatium  igi fur  ad  cen- 
trum D , bafin  habens  B EC , conflanfijue  ex  duobus  angu- 
lis B D E.C  D E , duplum  efl  totius  anguli  BAC.  Quod 
tfl  propofltum . 

THEOR,  i9.  PROPOS.  2i« 

IN  circulo,  qui  in  eodem  Tegmento 
funt,anguli,funt  inter  Te  aequales , 

I N circulo  A BCD,  cuius  centrum  E , cxiftant  an-, 
guji  A,  & B,in  fegmento  DABC.Dico  eos  efle  aquales , 
Sit  enim  fegir.cntumD  ABC,  primum  fc-  . 
micirculo  maius ; Se  ducantur  rcdiDE, 

CE,  ad  centrum  E.Quoniam  igitur  angu-  /7/v'u 

lus  DEC,  ad  Centrum,»  duplus  cft  tam 
anguli  DAC,  quam  DBC,  ad  peripheria,  ^ 

cum  omnes  habeant  eandem  bafin  D C;  erunt  anguli  A 
& B, dimidiatae  partes  anguli  E.  b Quare  inter  fc  xquales 
erunt.  Eadcmquc  ratione  omnes  alij anguli cxiftcntcs 
in  fegmento  DAJJC,  oilendcntjr  cfle  aquales , 

SIT  deinde  Tegmentum 
DABC,  vel  fcmicirculus , vel 
fcmicireulo  minus . Ducantur 
per  centrfi  E,rc6be  AF,  BCi,& 
in  fegmento  minori  conncttan 
tur  redx  D £,  C E . Quoniam 
igitur  angulus  D E F , ai  centi  im , * duplus  cft  anguli 
D AF, 


20, 


xto.tertij. 
k7-  pron. 


, to.trrtij. 
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V 7.  fn». 


cjjpr:mi. 


.1  ts.f  ritui 
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D A F , ad  pcriphcriam:  Simi- 
liter angulus  C E F , anguli 
C A F j & funt  anguli  D E G, 
G E F,  «quales  angulo  D E F : 
erunt  tres  anguli  DEG,  GEF, 
FEC.fimul  dupli  anguliDAC. 
Eadem  ratione  erunt  ijdem  tres  anguli  dupli  anguli 
DEC,»  Quare  «quales  erunt  anguli  DAC,DBC. 

ALITER.  Quoniam, vt  in  fcholiopropof.  prxee- 
dentis  dcmonftrauimus , fpatium  ad  centrum  E ,cuiu* 
balts  DGFC.duplum  cft  vtriufquc  angnli  DAC,D  E C, 
ad  circumferentiam  s 0 Erunt  ipfi  anguli  D A C,  D B C% 
inter  fc  «quales . 

ALII  ER.  Sccent  fefe  redae  AC.B  D,m  F.&  con- 
nedatur  reda  A B Quoniam  ig/tur  tres  anguli  trian- 
guli AFD,.xqualcs  funt  tribus  angulis  trianguli  B F C 1 

quoniam  tam  ilti,quam  hi  cx- 
qualcs  funt  duobus  redis  : Si 
auforanturanguli  AFD.BFC, 
1C  «qui  xqualcs funt*, erunt  reli- 
qui ADF,  DAF.rcliquis  BCF, 
CBF,xqualcs.  Atqui  & anguli 
A D F . B C F , xquales  funt  ollcnfi  in  fegmento  maio- 
i A D C B • Ergo  & anguli  reliqui  D A C , D B C, 

ALITER.  Dudi* 
redis  D F,CF,  ad  pun- 
dum  in  circumferentia 
quoduis  F,  includenti- 
bus centrum  E, ita  vt 
tam  DA  BCF,  quam 
FDABC,  fit  fegmen- 
tum  maius  •,  iunganturquoq;  reda;  AF,Br,Quia  igitur 
anguUDAF,DBF,in  eodem  fegmento  maiori  DAfiCF, 
xquales  funt } nec  non  & anguli  FAC,  FBC,  in  fegmen- 
to etiam  maiori  FDABC,  exiftentes : fi  hi  illis  addarv- 
tur^fict  totus  angulus  D A C,  toti  angulo  DBC,  aqua- 
lis . Itaque  in  circulo, qui  in  eodem  fegmento  funt , &C« 
Quod  cratoficndcndum. 

SC  HO~ 


LT3ER  4Q, 


-*nJ  Z.  / y,*W.  r. 

i t VA  iT3icIi-:h^up^d  \").'/\\  • v . ._  x 

T‘A  C TEE  quoque 1 theorema  ijlud  cmuertttmu  hoc 
ttodo^  - ' 


V — V 

S I a duobus  pun&is  quatuorre&x  line* 
ducantur, ex  fibulis  binae, quae  ad  eafdempar- 
tes  contineant  angulos  duos  aquales:  circu- 
lus per  duo  illa  piindra  ,!&  alterutrum  illorum 
- —x loru  in  deferip turper  alterum  quoque  aa- 


n rtabfibit  * '.v;:: 

CiVo^d 


,EX  duobus  ertimpunUit  B , 
C,  tducawur  quatitor  rett  a li- 
net. BAy  CA,  BD,CD,  bina 
exfmgftltf%confti(itmres  ad  eaf* ' 
deni  partes  duOs  aquales  angu- 


p-oitud  uiii 

ItypflMijjoVa 

nu'  a ?.udt‘iA 

A 

ii 

• # % 1 * • • 0 

c\ 

yB 

V 

y 

• 2*  > ii  ii/ 

O^.#* 

■ .tranfibit  vel  vitra  A,  vel 
citra  [ectins  redam  A B,  in  E.  Duila  ergo  recta  C E,  • er  ut 
anguli  E,  Dt  eqUd/es . tiknrergo  &an\dhisA , angulo  D. 
ponatur  aqualis  i erunt  anguli  CAB,  CEB,  aquales,  exter- 
nus, & internus,  quod  ejfnbfurdttm , b Externus  Misti  inter- 
no maior  eft.TranJit  ergo  circulutper  A. quod  tfipropofihtm. 

THEOR.  40.  PROPOS. 

- • 

QlV  AD  RIL  ATERORV  M in 
cirettlisdefcriptorum  anguli5qui  ex  ad- 
uWfoiduobus  rfc&is  funt  aequales. 


Jltpl 

‘r 


u 1 1:  l 


IN  circulo, cuius  centrum  E , inferiptum  lit  quadrl- 
iatefum  A B C D.  Dico  duos  angulos  oppofitos  ABC, 
C D A:  Item  B C D,"D  A B,  squales  effe  duobus  redis. 
C c Dudis 


'iM  .i\* 


*•  A , 


raviat  »_b 


* 21. terti'» 

0 

bl  6. primi. 

ai. 


JKi 


digitizacn^ 
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tertij J 


* 3 *. primi. 


« ai.  tertij. 


* 3 2. primi. 


• ir 


_ ,’.B\  i i ( -DludiJ.  o.  diametris  dua- 
kC  byquadrilatcri  AC,  BD, 

ttuntAuq  anguli*  ABD, 
7.  i ACD, in  eodem  fegni^tp 
ABCD.  aequans.  Simili- 


10»;jJiTTp  cl .» ttfrcrfoduoangufiCBD, 
cb.dc  &gn>co  tQ  OB  A Dfc  tr  q^jfe  r «fduo  4? 


i^iW|*'%s4HgulP  ACOuOApXEW^m  hitres 
equales  funt  duobus  redis  . Igitur  4r.&i9i  Afi&airfcfa 
luobus  erurtt  redis  xquales.  Eodem  modooflcndemus» 


duobus  erurit  redis  xquales 

angulos  BCD , DAB  , duobus  oile  tcdis  xquales . Narn 
rui  lUs  - dsToTK^uJi^VBDjACD^tunt  xqualvi:  It.crn  duo 
BCJSl,  UBA;  a^propferca  totus  angulus  BCD,  duobus 

oopn- 


■ ^,:.'iap<iua 
hi  tres  .funt 


mi  angui 

---  tri bus  a nguli s^LBi),  BDA  , r.-- 

xquales  dtiobus  redis . Igitur  &.duo  BCD , DAB,  duo- 
bus redis  xquales  erunt . C^yadril ittrorft m igitur  in  cir 
culi iptotum;<Sc C-C^^detequAr erat,  * 


. * T> »'wVty>'i . 

,(I  , V.  - §..CH  0 Lf.X-J'  M • 

m i tilun 


•TWtl  tttjWV'  ' •••..*  •>  .V,-..  . . 

,QO  N VER  S V M quoque  huius  theorematii  demon  - 


firanjotefi , hocmodo , 


SI  -inquadnlitero  angutt , qui  ex  adlitrfo , 
duobus  redis  lint  aequales  ; circulus  , qui  per 
fffcs  l^d<ciuiijh«eins;a»iguic>s  dcfcribitnr^tran- 
fibh  etiam  p<y;  reliqutim  quamunian^uros 
Atque  aj^eo  circa  ipfum  qu^ilatery^(^kcu- 
lus  deferibi  poteft . 


•Jtafcccpift  tttuirii 


— • •••  • • i j . + • / \ > • 

. J UquAdrtlatero  tnimABCDifint  anguli  tppofiti B,’& 
D9itni*s  rt8u  aquata, & p:r  angulos  /i,B, C,  circulus  de~ 

feribaruri 


F 

L W 


. ' /iribpur  ®tio  modo  AHtmM' fieri  pejfir,  u 

sd  is^r'opofi.hui>  Jiblfr  ai  i/quartt  hb.cfile 

& 

W' 

X 


detur  ,)  quem  duo  tranfirc  etiam  per  D,  Si 
enem  non , tranfilhu  vel  vitree  fi  /vel  citra . q 
fiufantur  er  io  r*cla  CE,AEt  adcircumfe-  >P| 

/ep/tetm,  itu  vt  npflfevnt,recljis  tT  fiyA&yQypptfei  **St 
unguli  B,  & £,  eqwdet  dfcp.hu  rettis  > Erunt  autem  Q&n- 
4*k  D,  duoitft  rgc\u  aquales . Igitur  duo  anguli  B,  E, 

squala furtt  duobus angulis  ft.fi.QuocircaabUse  communi 
B, remanebunt  anguli  V.(fi  E.  aquales:  quod  tfil  alfiurdum  . 
Ducluenim. rc&nAC^berujviguJHS  fi , maiar.euignQ. 

liujgn  pumilum  fi  l^Mdefilrcpofitum,-  . y ?,  - ~ -r 

£ A T 1 S autem eft  f [umere  duos  tantum  anguhicppofii- 
toj  aquales  duobus  reHU,vt  theorema  hoc  verum  fi i : quid  fi 
dty  oppofiti  fiunt  aqu alet, duobus  rectu j etunt  jie^ariojp  re) 
Uquiduo  oppofisti  duobus  rectu  aquales  , cum  orntus  qun/uor 
fiat  quot uorreku  aquales , \t  ad Jropofi  fij.  hi,.  , . dcmon- 
ftrautmus,  . 

E X hac  etiam  propo fi  fiacsle  demonftr abimus  theorema 
hoc  infiequeniy  quod frequenter  vfiurpari  fio!et,tanqudmprin- 
fipiurn , a Mathematicis  -.finliut  . 

«KIH  «iu»’.- . L-.U.U* i aSivt *jr\ ugft 

S I cx  femicirculis,  aut  circulis  fegmenta-fi- 
milia  detrahantur;  reliqua  quoquefegmenta  fi- 
milia  erunt . a - ; , o o. u 

ravit  mi>  «tv** 

ST  NT  primum  in  eirtulis 
ABCDEF UHJ  KEM  , ar- 
cus fiimiles  CDE  , 1 KL,\  .fiic.O. . 

& reliquos  arcus  E F A B C , 

IMG  H I yffdiilerefe . Sum- 
ptis eium  in  didte  arttibwsypun-  > r 
fifis  vttumque  fiyBtfi^H,  jifn-  ® 


gantur  recla  E>  C . D E,  .fi.Cs  . . 

BEyKI.K  L‘,Hr,Hti£ulk  igitur  arcus  CfiE,I  K tyjimt- 
les  funtyeru  Ttt.-rirtkjm:  fifim  e torum  fimilium,  anguli  CfiEy 
f KL,  aquales.  Cum  ergo  duo  anguli  CDE , C B E,  duobus 

Ce  a angulis 


* ii. terti/. 


h tl. primi. 


«\'n* 


Digiliz 


* 22. terti/. 
b 3. pro*. 


>’.i'  A \\  iv*- 


* 2 2.  terti/. 


* 22.  ttrtij. 


***  &&  £P'c£t&  &e'om.J4& 


* 

i»! 


ddgstlis iXZ,  1HL,  fint  aqua-’ 
r es ; quod  Tam  illi  .quam  Ai; 
,’r'  fint  aquales  duobus  r effis  :b  er  St 
K*&rcliqtj  angit li  CBE , IRE, 
J tydales  s dtpropterca.ex  defin. 
' \o. huius  hb.arcHsEBC.LHI, 

fimtles  enint . 

1 ' D'  HY  HDEin  femhhrm- 


lis  A EC.Gf.  I JimUcsfint  'ateUs  EC.LT.  Dico  frreBqWar 
cus  'A^/GlfitWefimilcs  .Sumptis  rrnmpitntus  D,  F,K,M, 
'vtcunqut^di qs:ttfcubin  .htttgahiur  rtcla-CD.DE,  C£;EF, : 
TA.AE-.  T K,  X£,  IL.  LM.WG,  GL.Itaque  qaiaarcas 
E C,  L J.fimilcs  fu  r.:,  'erunt,  eu  dcfn.angnhC  D E,  IX  L, 
aquales  . Cum  'ergo  tfr  ditti  dngttlt  ChE  . EAC,  dsedbuf an- 
gulis I KL.LGI,  equaliiffat  i,  teptbd  tumidi , quam  hi  fint 
duobus  r effis  aquales  : erunt  & reliqui  anguli  EAC,  LOI, 
aquales  . SiM  atucm  &'$ngUli  AEC.GLly  mftmiarntUs. 
hoCefi,  i A ftgMtntisfimilibds  AEG,  GUI  .aquales,  ex  defini- 
tione figme  torum  fimiliurp.  lgitftr_  in  triangulis  A EC,  OLI, 
reliqui  anguli  ACE,  G 11.,  ex  coroll.  i .trope/,  j 2.  hb.  i . 
aquales  erunt. Gum  ergo  duo  anguli  ACE,EPA,  duobus  an 
gulis  GIL.LMG, aquales fint;  i quodtam  tUt.quam  ht duo- 
bus fint  reffis  aquales  ,•  erunt  quoque  anguli  reliqui  E F A , 
£M  &,  aquales  s aq  proipdoj-e#  defin.  fiwliur»  fe&njnto- 
nn.tumAli,  G L. 

Quod  erat  ofitndtndum . * 

QV  A N D O autem  de  figmentis  fimslibtts  ferino  hic 
incidit, nen  videntur  omittenda  hoc  loco  tria  theoremata  tum 
Qtonmricit  rebsu.tumfrafertisn  Afiromomicis  perneccjfj&ia, 
quon/m pr/nsusJ  fit  hoc,  quod  nos  ad  dtfip.ieJjutscshb.de- 
mmflrandum  recepimus  : videliett.'  ?-’*.•  .“o* 

ANG  VLI  ipfifteiltes  arcubus  circulorum 
/irtrtJibuafii^  ad  centra  , Cue  ad  circumferens 
tias,Amt  inter  fe  arquates’ . Er  contra, arcus, qui- 
bus anguli  aquales  fiue  ad  centra , fiue  ad  cir- 
cumferentias infiftunt , fimiles  fimt . 

S TU  T in  circulis  ABC  D,  EFGH, quorum  centra  I3K , 

~ primum 


W L J B.  ER  III.  ,40; 


Hlt  .l  * 


frimum  arcus  fimihsJBC  D, 

F G Hy  quibus  ad  centra  infir 
fiant  anguli  1,K,  ad  cir(umfa 
rtntsat  vero  anguli  A,  E.  Di- 
co tam  illos , quam  hes  inter fis 
aquales  effe.Confii  tuatur  enim 
t*  iBu  m cubus  anguli  C,G,qui  . 

ex  defin-figmerucrum  fimihunt,  Aquales  erunt.  * Sunt  autem 
tam  duo  atjguli  C,  A, quam  duo  G, E,  duobus  redit  aquales,  j 
A blati*  igitur  aqualibus  C,  G,  erurrrquoqUe  reliqui  A , E , | 
aquales.  Quorum  i>  cum  dupli  fine  anguli  I , K , * erunt  bi\  a. terti/ 
quoque  aquales.  Quod eft  propqfitum  . ^ - i • yn 

DEINDE  fint  tam  angulil^JC,  quam  A,  E,  infifien 
tes  arcubus  BCD,  FGH > interfis  aquales. Dico  arcu*  BCD, 

FGH,  ejfefimiles . NarnfiA,&  E, fint  aquales : finti  au- 
tem tam  duo  anguli  A,C,qu4m  duo  E, G, duobus  redis  aqua 
les. erunt  & reliqui  C,G,  aquales  ,•  acfropterea.ex  dtfin  fi. 
milium  fegment  orum, arcus  B C D ,F  GH , quibus  anguli 
aquales  A, E,  ad  circumferentias  infijiunt , fimtUs  .Sivero  | 
anguli  I,  K^ad  centra fint  aquales,  ' erunt  quoque  eorUm  di- ; 
tntdia  aqualia  hoc  eft  j ttngtdvA i£.  Quare  ‘vt  prius,  Uretis  j 
BCD  , FGH , fundes  fiunt . Quod  erat  oftendendum . 

S E C V N D V M autem  , quod  nos  etiam  in  jfbata  ud  ‘ 
finem  primi  cap.demonjh nuimus,  kuiufmodtfit. 

, -JJ*-  I • ■ TLlU*  *.*4*‘^  «J  lll+J*'»* 

S I duo  autplures  circuli  ex  -eodem  centro  2 
deferibantur , atque  ex  centro  duae  aut  plures 
rc&c  lineae  ducantur;  erunt  arcus  intet  quaf- 
cunque  duas  linea»  intercepti , fmiiles  .\  - 

\ 

pro  circuli  A B C»  p.EF  ,qx  eodem  Centro  G , df- 
Jcriptifint  > 0r  ix  centro  t*,  diti  redoedutantur  Q £,  G i C. 

Dico  arcus  EF,BC,  effis fimiles  . Produci  a enim  B G,  ad 
A.itytgantur  reda  AC,  DF  , Item  futnptis  fundis  H , I, 
vttUnque,  ducantur  reda  BH,CH,  EI,  Fi.  Quoniam  iri- 
tur  angulus  G,ad  centrum  arcubus  EF\B  C,  mfifttns-  tfa  tjoAertij. 
plus  eft  tam  anguli  EDF,  quam  anguli  BAC;&  erunt  an-  V>.  pron. 
guli  EDF i BAC,  aquales Sunt  autem  duo  anguli  EDF  , 

Cc  g EIFf  * * 


• C.  pron. 
e isdtrtij. 


e 7‘  pron. 


G E OM. , 


.OVift  .S  - ; 

* 7. 

d jo.ttrtij* 


GW^  .T 


<Jt 


t ;.p'Or* 


E I P,  duobus  angulis  B A Gs 
$HC , iquales;quod  *lafn  il- 
li, quam  hi  duobus  rettii firiS 
aquales . Ablatu  igitur  aqua- 
libus angulis  E DF  ;B~A C/, 
^rehqkt  EIF,  BHG,  iqkales 
tttsnt  : ac  proinde  fegmenta 
:us*  * E F ,B  C,  in  quibus  funt.fimi- 
r fi  ■ lia  erunt  ,-  est  defin.  /imilium 

' figmentorum. Quod eracofien- 

’ W .xA  •* 


£ 

;b 

, A*.V.-.-.;wr  *•  indutu  . 

B R EV 1 V S fic.Quonlam  * anguli  A ,p  .tqUales fiunt, 
'efiibd -vtrtu/que  <*  duplus  fit  angulus  G , ad' ceturum  ; erunt 
per-antecedens  theorema , arcus  PC,  EF,  quibus  ad  circum- 
ferentiis infiflUnt , fimtles  . Quod  efi  propofitum . 

-■"T  ERTI  V M dehique  , quod  aliter  quoque  in  nofiro 
Afirolabit  oftendimus , hoc  fit,  " 

S I duo,'  aut  plures  circuli  fe  mutuo  tangant 
interius  in  vno  pundo , a quo  du$  , aut  ^plurcs 
re&je  educantur  j erunt  & arcus  inter  quafcunv 
que  duas  lineas  intercepti, & arcus  inter  ejuam- 
cunque  lineam , & pundum  cbntadus  inter- 
ccptijlimilcs. . . r ! , I-’ 

A,  - < ‘1.* 1 1 y T AH  GA  irt  rfi  mAtub 
- - . inferius  duo , circuli  A B,  C , 

T ' Yett*  educantur  AB , Ac.  Dtct 
ta  arcus  DEt  BC,  quam  A D, 
' ~ AB,XT  AED  ,ACB , fihnlts 
ejfe  .Sumptis  enim  dudbutptM* 
’ His  vt cunque  F ; G itingaitrur 
- reHrBP,  CF.  DG,  £<* 

• 1 ntam  igitur  duo  anguli  D A E, 
fiGE,  duobus  angulis  BAC,  B PtT, squales  fnnt cquld  * ta  rh 
itti,quam  hi fine  duobus  veHis  squales *r  ablato  comtqtmi  an* 
gulo  B'A  C , * erunt  reliqui  anguli  £>GE;BFC,equales;  at 

■ 


r 


frotnde  arctis  D'E,BCtfimtles  eruru,  ix  defiru  fermentorum 
fimilium  •*>'«’ - •••'  \ i.i  ..jpxni  f/f\ 

EREVtV  S /ic*  Quoniam  angulus  A,tommunisvtri- 
que  arcui  D E,  BGs  ad  arcum ferenttUs  infifiitj  mmrytx 
demon  frietis  unte  proxime  antecedetis  thiotrtmafarcus  D E, 
BC^quihts  fimlet . Quodefipropofitum 
- &V-TA  -vero  y fi  per  circulorum  centra  duttatogiteftir 
retia  AC > j htc  in  contuitum  Accadit,  fiattd.  «celem  paSo 
atcus  DE,  BC,finitles,ft, vt  hifce jtfnildms ablatu  **  frtni 
drtulis  ftmiltbus , reit  qUt  arcus  A D yA-  «fi,  fimtles  queq?  fmt: 
atqtte  his  dbldtie  e Sc  tolis  circumferentes  jimthbus  fitrules 
qmqutftnt  reliqui  nitui  A&D,AC£,ixpauie  ante dtmon- 
(Irauimus.  Quod eft  propofitum . i-  J 

H V C etiam  referri  potejl  hot  thebrema  * 

.\if'  \ O \l  O z 

S'  I vnum  latus  quadrilateri  in  circulo  defcri 
£>ti  producatur,  erit  angulus  externus-angulo, 
qui  angulo  ei  deinceps  opponitur  >3eqnalis 

y N circulo  ABC  D,  defcribtumfit  " ' 

)uadrilaterum  quodcunqut  ABCD,  f 

■usus  latus  A D , producatur  ad  E » g 

D fctf dngulu  E DC,  angulo  B,  iqtta- 
'em  ejfe . Cum  enim  duttangult  ad 
E>V  b aquales  fint  duobus  rellis : Item  « \ T^C 
duo  irt  quadri  Ut  ero ; «rtsnt  . >]  O Ci  , 

'uo  tui  his  duobiss  aquales  \ Ablato  trgb  communi  angulo 
f )D  Ci  reliquus  E DC  , externus  teUqu • «fi,  dqtcaltrerit  * 
]uod  e]lp>HpofitUm\~’  * <*•*-**— /.  Y j 
* * .i 1 jts»  n.u :ciij  j ! i j 55 : 1 1 m 

THEOR.  ii. 

S V P E R tadem  re&a  fi  nea^duo  feg- 
lentaeirculoriim  fimilia,  inaequalia,, 

on  conftituentur  ad  eafdenl  partes. 

SI  enim  fieri  J>oteft,fupfcr  refta  A B , conftituant vr 
^ — ct  4 _ i L 


* ttitertij, 

r.T:X'c\.ib  ',4 


bI primi. 
* 


22. 


408  W ErCLtTD.  GEOM. 


•j  e. terti/ 


i adeaTdcp*-parte$  duqficement*fimihi,  & 
inxqualia  ACB,  ADB . Perfpicuun*  c(t  au^ 


tern  > quod  Tc  folum  inttfrTtoent  in  puqftis 
A ,8c  Bj  'Circulus  cuim  circulum  non  Tccat 


■ ..  I .i  « «'«•  **>  "V..  »VV., 

{V.  in  pluribus  pun&is , quam  duobus  . V*dc 

pcripheria  vnius  Tegmenti  tota  erit  extra  perip herbam 
alterius.  Ducatur  igitut-reSa  AD,  TecaiucitcumTccen- 
tiasinC,  &D,&  connc&antur  rc&e.CB,D B.  Quo, 
niam  igitur  legmenta  ponuntur  fimilia , erit’  per  io.,de- 


vtVsI 

** 


fin.  huius  lib.  angulus  A C B,  zqualisangulo.ADB^cx- 

rds 


primi»  ternus  interno : b quodeft  abTurdum.  Non  igitur  Teg- 
menta funt  Gmilia : Quare  Cupcr  eadem  rc&a  linea,  &.C. 
Quod  erat  de monftrandum.  ..v 

, '.rr.v..c  'AVO.’..  • , rara  j'l  ii ' 

SCHOLIVM. 

irr>H?h  ohoib  r " r*f.;  ♦ •;  e>vid  rrnrrv  i > 

E A D E M rationejicyue  ad  dixerfaf. par- 
ies fuper  eadem  retta  linea  duo  fitgmenta  cir - 
culorum  fimilia , & tniqUalia  tonfiituentur . 
Nam  fi  alterum  eorum  inulligatur  moueri 
circa  lineam  A B,  vt  iam  ambo  fint  adeafi 
dem  partes , in  idem  ab  fur  dum  incidemus,  vt 
figura  indicat , quoniam  alterum  alteri  non 
conpruet  y.  propter  inequalitatem , 


THEOR.  2 2«  PROPOS.  24. 


.v.  sypER  «qualibus  re&is  lineis 3 (i- 
milia  circulorum  fegmentafunt  iAter  fe 


aequalia  iv  ci  O ii  C1 


7 n 

• /4  C/ 


- , 2 ■ " iSVPBifc,  rc&i*  linti^xqualiln/s  i^B  , 

s — v C D,  conftituta  fint  Tegmenta  fimilia 

«f  j ( ) AEli.CFD.  Dico  ca  inter  Y&  c(Tc 

’A~ Ic j>  ;iincxcnip)^B;rfeD,?»»n 

fint  squalcs.congrucnt  inter  Te , fi  al- 
tera alteri  Tufcrp enatur  . Dicoigiuu:  &-fc§metu  AEB, 

• Tegmento 


— • 


V & JXE  * A t f T. 

fegmf  at°  CTty  coqgfuerc,  , 

Si  cnhn  non  congruit,  cadet  * 


aut  crtra,aut  intra, aut par- 
tira  catcra.partiro  ititra  /'J 
fi  extra  cadat, iMItintta;,  ^ | JH 

ftituentur  Tuper  eadem  reda  C 15  , duo  icgmcnta  AEB , 
AFIi,iimilia,&'  inxqualia  j quod  eil  abfurdum. a Demon 
ftraca-n  enim  cft'  contrarium  . Quod  (i  parti  m extra  ca- 
dat, parti  m intra,fcCabut  fefc  in  pluribus  pun&is,  quam 
duobus  avintimm in  A,B,G.  Quod  eft  abfurdum  . 1 Cir- 
culi cnrronon  Te  fccant  in  pluribus  pun<3is , quam  duo- 
bus.Congruct igitur  iegmentuin  AEB,fcgmpnto  CFD, 
atque  odeo  ipfa  inter  Te  xqualia  erunt . Quocirca  fuper 
aequalibus  redis  lineis, &c.Quod  erat  dcmonftrandum. 


>UiJ. 


S C H O li  V M ••  'i  w 

jTi , ; : tnlflf#  ■ luitfioq  tnu) . 

NON  folstm  in  hacprepofitio^e  ofiendttur, fegmenta  fimi 
lia  AEB,  CFJ),  ejfe aqualia, fuper  aquales  bafesAB,  CD; 
verum  etiam  ipfiu  periphtrias,  e»  quoJ,vt  detUonfiratum  efi y 
fibi  mutuo  congruant,"..  .-<:.■■■■  <■  ■ ! 

C ON  V E RS  V M quoque  /mi tu  propof  frpraeeden- 
tie.facile  demonfirabitur  .Nimirum , fegmenta  circulorum 
aqualia  fuper  aquales  lineas , vel  fuper  eandem  conftituta , 
effe  fimilia.  Nam  propter  squalitatem,  alterum  alteri  con- 
gruet squar  e fimilia  erunt’,  cum  hac  ratione  omnes  anguli  in 
ipfis  anfiitsiti  aquales  fint-Quod fi  quis  dicat,  non  fibi  mutuo 
congruere  fegmehidficabit  ncceffarto  vna  circumferentia  al- 
teram . V na  erum  extra  alteram  nen  cadet.  Inequalia  nam- 
que forent  fegmenta, quod  » fi  contra  hypathefin-Sint  ergo  fer- 
menta A FB,  A GB,  aqualia  fuper  eandem  reSam  A B ,Je- 
centque fe  muttio  inG.  Igitur  circuli  A F B,  AG  B , fccant 
fefe  inpttnftisA,G,  B,pluribus  quam  duobus . quod  tfi  ab- 
fitrdssm.  * Circuli  enim  nen  fc  inter  fetant  m pluribus  punHis 
quam  duobus.  Eodem  medo  rei  demonfirabstur  , fi aquofiX 
fegmenta  fuper  aquales  retias  fint  confiituta:  fi  nimirum  sd- 
tera alteri  fuperponatnr ,frc*  - i . 

**•:  - 1 ! n;  -f.X T ■ j >i cujxc , 1 1 ,J\  tl  xu 

j' , . uf) . mtiictid  jii  ioup 


1 1].  terti/. 


k io  terti/. 


« tt. terti/ , 

A • • 
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D A F , ad  pcriphcriam:  Simi- 
liter angulus  CEF  , anguli 
C A F ; & funt  anguli  DEG, 
G E F,  squales  angulo  D E F : 
erunt  tres  anguli  DEG,  GEF, 
FEC.fimul  dupli  anguliDAC, 
Eadem  ratione  erunt  ijdcm  tres  anguli  dupli  anguli 
7iPrt  *•  DEC,»  Quare  xquales  erunt  anguli  D AC,  DBC. 

ALIT  ):R.  Quoniam, vt  in  lcholio  propof.  prxee- 
dentis  dcmonftrauimus , fpatium  ad  centrum  E , cuius 
bafis  DGFC, duplum  tft  vtriufquc  angnli  D AC,D  Ii  C, 
k/,  frt;).  ad  circumferentiam  : 0 Erunt  ipH  anguli  DA  C,  DB  C, 
inter  fc  xquales . 

ALIT  ER.  Scccnt  fefe  redx  AC,B  D,in  F,&  con- 
nedaturreda  A B.  Quoniam  igitur  tres  anguli  trian- 
guli AFD.xquales  funt  tribus  angulis  trianguli  B F C j 
cjjfr:mi.  quoniam  tam  illi, quam  hi  (x- 

~ quales  funt  duobus  redis  .-Si 
auforanturanguli  AFD.BFC, 

* qui  xquales  funt  j erunt  reli- 
qui ADF,  DAF.reliquisBCF, 
CBF,xquales.  Atqui  & anguli 
A D F , B C F , xquales  funt  oflcnfi  in  fegmento  tnaici- 
i A D C B . Ergo  & anguli  reliqui  DAC,DBC, 

ALITER,  Dudis 
redis  D F,CF,  ad  pun- 
dum  in  circumferentia 
quoduis  F,  includenti- 
bus centrum  E, ita  vt 
tam  D A B C F , quam 
FDABC,  fit  fegmen- 
tum  maius  ; iungantur  quoq;  reda:  AF,BF\Quia'igitur 
anguUDAF,DBF,in  eodem  fegmento  maiori  DABCF, 
xquales  funt  5 nec  non  & anguli  FAC,  FBC,  in  fegmen- 
to etiam  maiori  FDABC,  exiftentes  : fi  hi  illis  addan- 
tur^ fiet  totus  angulus  D A C,  toti  angulo  DBC,  squa- 
lis . Itaque  in  circulo,qui  in  eodem  fegmento  funt  , &C, 
Quod  cratoficndcndum. 

SCHO- 


*l  isfritfji 


4o| 


W b^e  x \r>m 


S C>  U O L I V.M, 


0 


fug*d 

T-AC  ILt  E quoqnt  > / W**  e/W  conum  ama  hoc 

rKodo. 

-Tl  t(j.;aA  v v Ja'.  \ / 

.S  I.  a duobus  pun&is  quatuor  refla:  linea 
ducantur, ex  fJ^uiitfbitutjquaad  eaiderapar- 
tes  contfneant  angulos  duos  arquales : circu- 
.lus  perduo  illa  puftaa  3 & alterutrum  illorum 
alorum  defcripd^psr  altsnujvquoqueaa- 

"li  drabfiblc  V VUi^l  • j iuix 

- - "y-oCu'..i;  .,iv',r,T  . rrsiiijonr.d-j  ,'ucJi* 

E X duohusenim furiati B,  1 > ' f •-  --.-i  , . 

C,  educantur  quatUOf  itita  fi-  A “ -*rr 
Jiet.  BAy  CA,  B Dy  Ct),  bma 
•xfnguIiMonftituenres  ad  eaf* ' 

deni  pdttes duos  aquales  angu-  ~f  n 

hs  A , D . Dico  circulum  fer  " '*  Jr'  *-‘l 
furia»  £ , C:3&  anguluTTf  D , • ^ 

dtfcrifiumyttanfire  quoqnifur  aio  izl  »- 

»ngVHto  A.  Si  enim  hbniranfit  j tranfibitvel  vitra1  A,  vel 
citra  fecans  rcSam^  A B.  in  E.  Duiia  ergo  rccla  C E,  • er  ut 
anguli  E,  Dy  aqUales  .tshrrergo  fr/ir^silusA , angulo  D, 
fonatur  aqualis  ; erunt  anguli  CAB,  CEB,  aquales,  exter- 
nus, & tntemus,  quod  ejf  abfurdum , b Externus  trtim  infer- 
no maior  eft.Tranfa  ergo  circulusfer  A.qsiod  tftfropofititm. 

< TfHjBO?R*  .fcowfiP  RQ  POS*i.ae< 

^ci  * * t[ ' «'  20»  ».  JiM  >•  1 »>" 

C^VAD  RILATERORVM  in 
circttlisdcfo-iptoram  anguli3qui  cx  ad- 
uerfo3rfuobus  redis  funt  aequales* 

' *'*  * u.nvbbitti 

I N circulo, cuia*  centrum  E,  infcriptiun  fitquadri- 
iaterum  A B C D.  Dico  duos  angulos  oppofitos  ABC, 

C D A:  Itun  B C D,"D  A B,  aequales  cfle  duobus  redis. 

C e Ducus 


\'T'\  . ? \ ; 

'■*  1>\  .1  •_  * 

- i* 

* ji. terti'* 

* tC.fr imi. 

21* 


2jl.  tertij i 


40X  W fDrG'E  QAf,  && 

% 

A 


‘ h3*-primi 


« H. tertij 


Aj  2, primi 


Anst^b  V* 


,:r 


A i Duitis.  n.  diametris  dua- 
Q bv  quadrilatcri  AC,  BD, 
M erunt  4ug  arr^ulrA-BD, 
ACft, in  eodem  fegsnctp 
" ABCD.  *qual?s.  Simili- 


it  nnrnSTTp  ai£  'ttfff cfrduoangu SGBD, 


xquales  funi  duo&us  rcSis . Igitur  4tA>^ 

duobus  crurit  re&is  xquales.  Eodem  modooitcndcmu  j 


OUOOU»  Cl  Ulli  I VWU  *vjua»v-i  •i”— _•  . VT  . 

angulos  BCD , DAB  , duobus  oik  ixCtu.xqu>]c^  ^m 


BCji,  JJDAj  afpropfcrca  totus  angulus  BCI?,dMobus 

angulis  A P>,Wy,  xqualts  cut.AddUo  eam- 

pu8t  «m* 


muni  anguini  AD  t>  erunt  duo  ; 

idSSSfessas^s!? 

bus  reftis  xquales  erunt . Cii^drilitCrprtim  icitur  in  ctr 
C uju «.dgfcri p totum; & c. Qjfcxid e MO qurauduoi  erat. 


v.vri  * .?  aV.i . 

v.f.v 

,11Ti 


v.t  A \ 


->>Vui»l 


m.  ...  . 


V 

C Q N V E R S V M quoque  huius  theorematis  demon ~ 


firanpot$'lJxcmodo_ 


Slia^iiaHrilWeroiingtm , quicx  adbttfa , 
duobus  redis  fint  xquales  i circulus  , qui  per 
ftfcs  i^ndfoih^ieiusaiigidds  deferibitur^tran- 
fibit  etiam  p^r  reliquum  quamuu.an^irmi 
Atque  aj^eo  circa  ipfum. 
lus  defer  ibi  poteft . 

_J,«  l • ’tJl 

, J ~Kqu*drtlateru  tnimABCtoyfat  anguUoppoJitiB,  & 
JD,  i*>h*sn&u  stjuuJcs,&ptr  ungufot 


£ c/ 1*  fefefr  ^ 


! ffnb&ttr  j £S&  auttmfsoc  fieri pojjit,  c 
td  tsjropof.hui 9 lio-fa  ad  s.quart  i bb.ojle 
detur .)  queps  duo  tranfirc  .etiam  per DsSi 
enem  non  f tfanjibu  vel  vitra  P Jvel  citra . £ 
dHcafUHr  e?go  refla  CE>A.Ey«d drcumfe- 
pemiam,  it a vt  non/cjntjcclps  tT  P^Ap.fyyofaHo'.  *JPut 

Mgnfi  B.fr  E,  tqi&lei  tmk"f  redis  lirant  totum  &&»- 

juls$,&  D,  duobus  rfi tfii  f qsfales  . Igitur  duo  anguli  B,  E, 


*d  ctnsrarangu/usiE, maior  ah&foP.Tranfit  igitur  circu- 
leigerpunilum  D .^uod  efl  fro/o/tum . 

SATIS  autem  e/i  , fumertduos  tantum  anguloioppo/- 
4U  squales  duobus  r*tiu,vt  theorema  ht/c verum  Jit  ■ qui  tiji 
imoppofiti /usu  AquuLudMh*  ri&is* cturu 
lupi  ino  oppofit i duabus  re ciu  aquales  ; eum  omnes  qssatmr 
fiiu  quatuor  re/i  is  aquales.  >;  yt  a4,  propof,  32^. 

Jtrauimns , 

. EX  hac  etiqm  propof.  facile,  demon/lr abimus  theOrema 
hoc  infequensy  quod frequenter  tfurparifolct,  tOnquampritl- 

utum , dJuattmMW*  :fiWm  • .v;j  . *•. 

. V.  1 r «i*u \ . » u.*.u'  S« 

S I ex  feimicirculis,  aut  circulis  fegmcnta'.^ 
ihffia  detrahantur;  reliqua  quoque  fegmenta  fr 
milia  erunt  . ••'  . . ... 

SINT  primum  in  circulis  j.  A 
dBCDEF  ..  GHJJCLM.>.ar-  « rw' 
cuifimiles  CDE  , I KEk .Piffi. J 
£ reliquos  arcus  £F  A BC , 
t Af  G H I y jitdrlerejfe  v Sum- 
pUetum  in.  dides  artubus#**-  '■ 
dMvtvumque  DyBtKijH, in*-  ® ^ 

X4WWT454  X>C*J0.P,^R,Q, 

K,  K /,  KL,Hr,Ht.£Hlk  igitur  arcus CPE,T  K tyjitnt- 
Us (Hntycruitt&rdefcrr.  famimum Jimiliutn,  angui*  C PE, 
f i L,  aquales.  Cum  ergo  duo  anguli  CDE,  C BE,  duobus 

hC  e 2 angulis 


ijrrrt.tt 

* 12. terti/. 


h 21. primi. 


V\TV  t •.  * 


,bti‘ 


— 


*c<4  JfWJTO 


* 2 2. terti/. 
b g.froa. 


.«mui1 


»Us\>A^  iV 


* 2 2.  terti/. 


4 j 2.  terti/. 


*p  A 


.1  *w.< 


lHL,Jihriqutt~\ 
G "'■  ' 'et-i'  quod  tam  illi  , quini  hi  j 
: /&»/  aquales  duobus  retiis  :b  eriit ' 
('&reliqtJ  anguli  CEE , IHE,\ 
eqttnles  jdcpropterea.ex  defin.  j 
\ o.huius  ltb. areusEB C.LHI,  ‘ 


,X  A 


Jimilts  erunt . 

DEI  H A E 'tnfemicireu-  J 


'vtciirique  'Sij/s 'odcubas.Tungamisr  rrdi<?i>,Z>£,  CEtEfc, ! 
FA,AE;  TK,  Kl,  rL.  ZM,  M<T,  GL.  Itaque  quia  areas 
E C,L  J.fimilcs  fnr.:,  erunt,  ex.  defin. anguli C D E,  I k L, 

“i  Ima  ^ /\P  V i/P  rlenstJtUa 


aquales  . Cum  b-go  &dud anguli  C&E  ; EAC,  dmbu/an- : 
gu'is  I KL.  LG1,  aquales  fiat <■  7«-^/  fumtHt , ywam  Ai  ftnt 
lisschus  reXs  aquales  r ftmtl^Tliqifi^t^ifi  -EvfC,  £<?>,  j 


aquales  . Sunt  MU  em  &' i^nguli  AEC.GLly  in fimictrcuHs,  : 
SoCefl.ht  figMtiUisfimilibUs  A EG.GZI, aquales,  ex  defini-  ; 


//«®r fegmetorujn fimilturp. Igitfsrjn  triangulis  AEC,  QLl,  | 
ty/tlifiii  anguli  A C E , G / 1.,  ex  ceroti,  t .profipf.gtM.t.  j 


aiptales  erunt iGum  ergo  duo  anguis  ACE,EPA,  duobus  an 
gulis  GIL.LMG. aquales Jmt;  <*  qulAtam  tBt.qudm  ht duo- 
bus fint  retiis  aquales  ,■  quoque  anguli  reliqui  E F A , 

£ M G,  aquale r » aq  proipde  '■dffinfJfmUiitm  feffttftsto- 


A N D O autem  de  figmentis  fimilibus  ftrmo  hic  , 
mcidtt.non  videntur  omittenda  hoc  loco  tria  theoremata  tum 
Geo^gjricif  rebus.  Itu  ny/rafeHim  Ajlyonomicispemerefiifria , 
quonirhpr/rmisffit  hoc,  quod  nos- ad  defin.  xo.huuishb^de- 
mmfirandum  recepimus  : videlicet  C.’.'»  . 


A N G V L I ipfiftcdtes  arcubus  circulorum 
firtulibuafiqe  ad  centra  , fiuC  ad  circumferens 
tias,  Aint  inter  fe  aquales . Et  contra, arcus, qui- 
bus anguli  aquales  fiue  ad  centra , fiue  ad  cir- 
cumferentias infiftunt , fimiles  fiint . 


S 1 N T iilcirculis  ABC D.EFGH, quorum  centra  /,  A", 

primum 


ai 


^ L I B E £11.  fefe?  -40; 

primum  arcui  fimiUsBC  Z> , 

F G Hy  quibus  ad  centra  infi- 
fiant  unguli  I,  K , ad  circum  f e 
rmtuci  vero  anguli  A,  E.  Di- 
co tam  illos , quam  hosinterft 
squales  effe.Conftttiedtur  enim 
tu  illic  m cubus  anguli  C3G,quf  . 

ex  defin-Jegmesuorum  fimtluwt3  Aquales  erunt.  • Sunt  autem 
tam  duo  anguli  C,  A, quam  duo  G, E,  duobus  redis  aquales . 
Ablatis  ivitur  Aqualibus  C,  G,  erurrrquoqtte  reliqui  A , E , I 
aquales  .Quorum  b cum  dupli  fint  anguli  I , K , e erunt  hi ' 
quoque  aquales.  Quod efi propofisum . ^ . v \ v ~ ? * 

DEINDE  /insum anguli /lA , quam  A, E,  irfifie» 
tes  arcubus  BCDt  FGH,  inter  fe  squales. Dico  arcus  ECD,  , 
FGH,  e/fefimiles . Nar»fiA,Cr  E>fint  squales : fint  <*  au- 
tem rasu  duo  anguli  A.C.quAm  duo  E >G>  duobus  redis  equa 
Its  ierunt  & reliqui  C3G3  aquales » ac  fropterea.ex  defin  fi- 
mtltstm  Jegmentorum3arcus B CD  , F GH,  quibus  anguli 
aqusdes  A, E,  ad circumferentias  iufijhint , fimiles  .Sivero 
anguli  I,  Kyad  centra  fint  squales,  * erunt  quoque  eorum  di- 
rmdia  aqualia  tue  efi  ; angul  i A \ 't.Quare  ‘vtpfns.  Ardis 
BCD  m FGH  > /undes  fusu . Quod  erat  oftcttdendum . 

S E C V N DV  M aurem , quod  nos  etiam  in  fiber  a ad 
fi**1?***” cap.^emonfirasumus,  httiufmodifit.  ■ ,,  ....  \ 

• • - ' ■ 

SI  duoautplures  circuli  ex  -eodem  centro 
dcfaibanmr  i atque  ex  centro  duae  aut  plure* 
re&c  linea:  ducantur;  erunt  arcus  iptet  quaf- 
cunque  duas  lineas  intercepti , fimiles  X - \ 

in  v'  -jA,  V :*•  J \ \ C ' \ 

DVQ  circuli  A B C,  D EF ,qx  eodem  Centro  G , d:- 
feriptifint  i Ctex  centro  G,  Jiu  redOedutantur  G B,  b C. 
Dico  arcus  E F,BC,effa fimiles  . Prodncla  enim  B G,  ad 
A.iungatstur  reda  AC.  DF  i Item  futnpiis  fundis  H , I. 
vttunque,  ducantur  reti*  BH,  CH.  EI,  FI.  Quoniam  ivi- 
tur  angulus  G,ad  centrum  arcubus  £ F^BCy  uifijlent  [ju- 
flus  efi  tam  anguli  EDF,  quam  anguli  B AC?  t erunt  an- 
guli EDF.  B AC,  squales : Sunt  autem  duo  anguli  EDF  , 

...  ' "*  Cc  ; 'EIF,- 


A JjJerti/. 


1 7.  pron. 


fao-tertij, 
*>.  pron. 

L-.VA.tl 


m 


4o(?  EFCL/D.  GEOM. 


1 i2Jcrt[% 


* j.pron. 


.0  1 
* 7.  prori. 
d ao-ttrtq. 


«ttM* 


e j/ttsrff, 
f r.p'0r, 


EfP,  duobus  angulis  B A Ci 
BHC , aquales quod  * la/ri  il-  ' 
It,  quam  hi  duobus  reflit fini 
aequales  . Ablatis  igitur  aqua- 
libus angulis  E D F ,"B~A  C , | 
^ rtltqiti  EIF,  BHC,  iqtiales 
erunt  : ae  proinde  Jegmenta 
E F,B  C,  in quibus  funt,fimi- 
rWt*-  • lia  erunt,-  ex  defin.  fim ilium 
*•  fegrri entorum . Quod  et  ure  fi  en- 
y-OKt»’  , Am?  dendurn  . 

B R E V I V S Jic: Quoniam  * anguli  A,p, aquales fiint, 
qubdvtriu/que  a duplus  fit  angulus  G , ad'eentru'm  ; erunt 
per-ttntebedens  theorema , arcus  $C,  EF,  quibus  adctrcum- 
ferenliOs  in/ijhmt , /imites  . Quod  ejt  propo/itum . 

' T ER  T I V M deHique  , quod  aliter  quoque  in  no/lro 
A/troiabi»  oftendimus , hoc  fit . - 


.\N 


$1  duo/aut|>lnre$  circuli  fe  muttio  fingant 
interius  in  vno  puntto , a quo  du« , aut  piares 
re&ge  educantur ; crunf  & arcus  inter  quafcunv 
que  duas  lineas  interapti, & arcus  inter  quam- 
cunque lineam , & pun&um  contafcliS  inter- 
cepti , limiles . . 

A,  - ’ ‘ % T AK GAM-t  r/i:muts^ 


r,  au fi  C * 


'4  P E> 

Utantur  AB,  Au.  Dico 


YettX  educantur . 
td  arctes  DE,  BC,  quamAD, 
- AB,  cr  AED  , ACB  , Jihstlts 
ejje  . Sumptis  enim  dudbut piiri- 
flisvt cunque  F ; G , iungatitttf 
• refla: BF,  CF,  AOi‘W>  Quo- 
niam igitur  duo  anguli  D A E\ 
tfG  E,  duobus  angulis  B AC,  B FC, aquales  ft<nriquld'tam 
illi, quam  hi  /int  ditobus  ve  Ais  aquales  1 ablato  comtntini  an- 
gulo B A C-i ( erunt  reliqui  anguli  DG  E, 'BFC,  aquales;  ac 

- 


t ErXTJl 

proinde  ares*  LfB  , BCffiiniles  trunt,  Sx  defi «.  /egmefUorum 
fimilium  • ' :•'•  •'  * ■ 

B R BVTY  8 fic i ^uontamangulni  A,iommUnisvtri- 
que  Arcui  D B,  BC,  aii  circumferent  iUi  infiflitj  trunt , tx 
demonfitueisaruefroiitme  anteciAstit  thttttma^arcus  D E, 
BCi^uthus  tnftfttt  s fimles . ®uodeftp*tpifitum ; ; ; r ; 

fojjT'  /Jf  wtf  , fi  per  tinniatur*  centra  duffa  Cogitetur 
re&aAC %*  hse  incontatum  Accudit,  funtdiodem  paffe 
artus  DE,  BC,fimsles,fit,vt  hifcefipsildms ablatis  tx  fetni- 
rirfmlit  fumltbm , teit qUs  urens  A £>>A  E,  fimtlesquecft  fint: 
attfue  his  abi  At  is  eU'  rotis  cereum  ferentes  firmii&m  fifimdss 
quoque fint  reliqui  artus  A&£>,  AC  B.vtf ossis  usus  denun- 
firauimsss.  Quod  efi  propdfirkth . < 

HVC  etiam  referri  pottft  hot  thetrema « 

. \\  \ o u d z 

S I vnum  latus  quadrilateri  in  circulo  defcri 
J>ti  producatur,  erit  an  gu  lus  externus-angulo, 
qui  angulo  ei  deinceps  opponitur , se^njiiis  > 

I IZ  citculoABCD,  de  ferinum  fit  ' ' ' - ' 

quodrilaterum  qtsodcunqu:  A BCD,  ^ •'  P 

tuitu  latus  A D i producatur  ad  E . C 

Dsco  angulii  EDC,  angulo  B,  squa- 
lem ejfe . Cum  enim  duer  anguli  ad  - w"\ 

D\ b squales  fint  duobus  redis  : Itent  ^ 

* dus  BP&  D,  in  quadrildteto ; <rt*t  . >[  O 
doto  stls  his  duobks  aquales  \ Ablato  trgb  cctnmuni  ttiigulo 
AD C* rellqHus  E DC  * externus  teliqu» d&> iqttahsxrit , 


\ - 


} mpofitum , 


'jol  mmoiu  jii^  silirn 


THEOR.  »i.  EROPOS^^ 

SV PER  fcademrc£dKnea,duo Teg- 
menta circulorum  fimilia, it  inaequalia,, 
non  conftituentur  ad  eafdem  partes . 

’ SI  enim  fieri  J>oteft , (uffcr  refta  A B , ebhftltuantflf 

...J * ad 


\ 1 


i tl,tertij: 


•w»,  » « • y • 


bl  j. primi. 
* 
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408  w Erci*iD.  geom.*%& 


•j  e. terti/. 


t.r 


hid. primi. 


T>  ad  eafdcrorpartej  dwqfiegment»fimilia,  8e 
ACB,  ADB.Pc 


inxqualia  ACB,  ADB . PcrTpicuura  eft  ai*iT 
vj  tem  , quod  lc  foJum  iotCrfccent  in  pui^ftis 
— ^ A,5c  Bj  -Circulus  enim  circulum  non  Tccat 
rvr!-.  - in  pluribus  pundis,  quam  duobus,;,  \fadc 


peripheria  vnius  iegmenti  tota  erit  extra  peripher^iam 
akerius.  Ducatur  igitur  reda  AD,  Tecani  circumferen- 
tias in C,  & D,&  cOnnedantur  rcdx.C B ,D B . Qtjo^ 
niam  igitur  Tegmenta  ponuntur  fimilia  v.crit’ per  io.,de- 
iin.  huius  lib.  angulus  A C B,  xqualisangulo.ADBjCX- 
ternus  interno ; b quod  eft  abTurdum . Non  igitur  Teg- 
menta funt  Coii  lia.:, Quare  Tuper  eadem  reda  linea,  $if% 
Quod  erat  dcmonftrandum.  v- 


, . - 


J N ir 


SCHOLIVM. 

fchohpm  f»J  ' i"  v; ; i .d  <nm:I  rrrmv  f '/  # 

, -fi  AH  E M rationeyneque  ttd  diuerpts par- 
tes fuper  eadem  re  eia  linea  duofegmenta  rxr» 
culorum  fimilia , <$•  miqUAlid  tonfiituentur . 
Nam  fi  alterum  eorum  inulligatur  moneri 
circa  lineam  A B,  vt  iam  ambo  fint  adeafi 
dem  partes , in  idem  abfurdum  incidemus , vt 
figura  indicat , quoniam  altorum  alteri  non 
congruet  y propter  inaqualitatem . 

_ ~y  ^ • ti 

THEOR.  22.  PROPOS.  24. 


*v'  S VPER  «qualibus  re&is  lineis,  fi- 
milia circulorum  fegmentafunt  inter  fe 
«qualiai^  "i  OH  4 . r . . fl  D ' l T T 


j*  ' I!  bji  n 3VPBR-,  redis  Irwri^qbaHlw  , 
s — X , — v . C D , conftituta  (Tnt  Tegmenta  fimilia 

J T \ AEB.CFD.  Dico  ea  inter -Te-  efle- 

’aTTbc — i*  i^.incxcniiijABirfeDjCum 

fint  xquales.congruent  inter  Te , fi  al- 
tera alteri  fup crponatur . Dico  igitur  $:  Tcgmccu  AEB, 
, ^ ' Tegmento 


;z  I jr  E X a f i /. 
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fegmf  al°  Cf C0qgru*re>  r - 
Si  cnhn  non  congruit,  cadet  /Gs^ 

aut  cxtra,aut  intra, aut  j>ar-  / r 

tim  extra .partiro  intra  . Qd  Y £ 

fi  extrq  cadat, au t intra  , co*-  % ^VB1* 

ftitucntur  Tupcr  eadem  rc£h  C D , <3uo  fegmenta  AEB , 
AFB,iitnilia,6r  inx-qualia  j quod  cft  abfurdum.  * Demon 
ftracum  enim  cft:  contrarium  . Quod  ii  'parti  m extra  ca- 
dat, parti  m intra, feti abut  fefe  in  pluribus  pundtis  , quam 
duobus  aumiram in  A,B,G.  Quod  eftabfurdum..  L Cir- 
cuit enrmnon  fe  fccant  in  pluribus  pun&is , quam  duo- 
bus.^ Congruet  igitur  Tegmentum  AEB, fcgmpnto  CtD, 
atque  adeo  ipfa  inter  fe  aequalia  erunt . Quocirca  fuper 
«qualibus  redis  lincis.&c.Quod  erat  demonftrandum. 

..4  'j  j **  • • . , 1 t « “)  •••»»/.  4 .<  *i  t>  aiJ  * - * * ' * A 

SCH  OKI  r 1 U 


iiltJU 


NON  filum  in  haepeepofitiobe  ofienditur, figmenta  fimi 
lis  AEB „ CFD,  ejfe  equati*,  fuper  squales  bafisAB,  CD; 
verum  etiam  iqfiu  periphtrias,  et  quoJ,vt  dentonfiratum  cft  , 
fibi mutue congruant. ~ 1 k *.  f 

C O N V ERS  V M quoque  huius  propof.  prlteden- 
tit,  f 'suile  demonfirabstur . Nimirum , figmenta  circulorum 
aquali*  fuper  aquale* lineas , vel fuper  tandem  confiituta , 
ejfe  fimilta . Nam  propter  aqualitatem , alterum  alteri  con- 
gruet; quare  fimilia  erunt',  cum  hac  ratione  omnes  anguli  in 
tpfis  cfnftituti  aquales  fint.Qftod fi  quit  dicat , non  fibi  mutuo 
congruere  [cgmcnttificabit  Aecejfario  vna  circumferentia  al- 
teram . Vna  enim  extra  alteram  nen  cadet.  Inequalia  nam- 
que forent  figmenta, quod  tfi  contra  hypethefin.Smt  ergo  fig- 
menta A FB,  AGB,  aqualia  fuper  eandem  raBam  A B ,Je- 
centque  fi  mutu<J  inG.  Igitur  circuli  A F B,  A G B , ficant 
fefi  mpunUisA^G,  B,phtribus  quam  duobus . quod  efi  ab- 
furdum. « Circuit  enim  non  fi  inter  ficant  mpluribus  punUis 
quam  duobus.  Eodem  modo  r et  demonfimbitur  ? fi  aquali  A 
figmenta  fuper  aquales  reQ as  firit  cenjhtuta; fi  nimirum  td- 
tera alteri  fiuperfonatur ,j?c.  ,.:i  . - :t 

:vv  1 • «rxlfc MT  Jtru i j si  cupes »«id  ./.Gxjj 
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•PROBL.tJ.  PRO P O Si  i j, 

■i  C I R C V L I il-gmcn  to  dato  > dcfciU 
beredrculurfl.  culus  eft  fegtnentutn . j 

. il~.'3T:v£'"  o:ir  t (•  > t t'  ."•>  '•‘jifm  ••  . 


1 )w 


f f.  primi 
1 6.  prtmi. 


- SIT  fcgmenturtacirciiti  ABG,  quod  perficere  opor- 
teat . Subtendatur  Itda:  AG,  qux  bifariam  tecctnr  in  D, 
pundo.,  per  quodperpendicuLiris  ducatur  DB  , connci. 
daturque  A 15. 'Angui a» Igitur  D fi  A ,’vcl  maior  eft ana 
gulo  DAB,  vpl  xqualiS  , vel  minot;  Sit  primum  maior  v 
h (quod  quidem  continget  ; quando  fcgtnen- 

'1  tum  ABC, minus  iiicr/t  icfniclrculo!  Tunc 
, enim, quia  BD,  tranfir  per  centrum,  ex  co- 
G rollattp  propof.  n li&iiis  Ifb.quod  cft  extra 
fegmentum  , cum  ponatur  efle  minus ; erit 
D A ) maior»quam  DB.  cum  DiL.pcjficitnsddfttaftfUm, 

* fit  omnium  minima , qux  ex  puncto  D.iftcittumferen- 
ti  am  cadunt  u Qfia  re  angulus  D ii  A <Jk  maior,  critangu- 
lo  D A B. ) fiatque  angulus  B AE.xqualrs  angulo  DBA, 
& feccrrcda'A-E,'  redam  B Dyproductamin  E.Dico  E* 
ede  centrum  circuli  4 cuius  fegmentum  AB-C-  Ducta 
enim  reda  E C , ccunt  latera  AD,  Dii,  trianguli  ADE* 
xqualia  lateribus  CD»DE*ttianguliGDfc,A-  anguli  eo* 
tenti,  reCti. ‘Qtyj re bafes EA, JE.C,®qualcs erant; i Eft. 
tutem  & EA,zquali$  ip(i  EB,quod  anguli  E AB  . EBA  4 
«quales  lint.Igitur.trcs  linei  E A jEB,LC,  xqualcs  crut; 

• ac  propterea  E* Centrum  crk  circuli  A B-G».  quando- 

quidem ex  E,  plures  quam  dux  redae  xquales  cadunt  iit 
circumferentiam  »•  sr..«  .-  . . i’-'  ■”  'a 

3AT.V  SlT  deinde  angulus  DBA  jingulo  DAB  j 
aequalis;  fQgod  dfcmum  continget,  qUan- 
do  fegmentum  ABC,-  femicirculus  fuCriti 
D C Tutae  en  i ita  trit  A.Cj  dtamcttr.&Djcen^ 
tfUWV-itqu^idroreddeD  A , Dfis‘*qt»alcy  y qUarc^iSc 
anguli  DABjDBA,  xqualct.*runt»i  s £rqnt  igitur  rfc* 
dx  D A,  DB,  aquales  : Erat  aUtem  & D C , xqullis  ipfi 
DA.quod  reda  AC,feda  fit  bifariam . Qjjaproptcr  cum 
l . tres 


W t-r ■»■£■*  nj.  t*»  4i » 


tres  red*  D A,  D B,D  C,  cadant  et  D,in  circlunfcrcn-  I 


tiam  * > erit  D 4 fccntrum * 


1 


SiT  tertio  angiilus  JDBAjaftgulo  DAB,minor,^cjuod 
quidem  euenict,  ii  Tegmentum  ABC,  icmicirtitlo  ma- 
ius ex  ti terit . Tunc  enim.quoniam HD,  tranlit  per  c<«"- 
trum,  ex  corollario  propof.  t. huius  lib.qdbd  quidem  in- 
tra lcgmentum  , cum  maius  efle  ponatur,  cxillit  \ »,  erit 


Dfi»  omnium,  quae  cx\D,in  CircUmfercntiam 
cadut,maxima^maior  igitur  erit  quamD  A , 
«Jdcoqj  angulus  D AB, maior  anguloDBA.J 
fiatque  angulus  B AE,  aequalis  angulo  DBA, 


' jr  t. primi. 


&■  fccct  reda  AE, redam  B D , in  E,  pundq,  u 

quod  oftcndctUr  efle  centrum  eodem  modo,quo  idipfiim 
oftendimui  r quando  angulus  D B A,  maior  erat  angu- 
lo DAB , vt  conflat , fi  reda  ducatur  E C Circuli  igi- 
tur Tegmento  dato, dcfcripfimus  coculum,  cuius  eft  Teg- 
mentum . Qjiod  Tacere  oportebat . . i>«. 


S C H O t>  I V \t . 


, SED  fortajfis  htc  demonjhatio  Euclidis*  qua  per  omnia 
tri a circuli  figmenta  progrrditur,ita  facthus  inftituetur.Di- 
utfa  re&a  AC  fit  far  tam  in  D,  ere  3 aq}  perpendiculari  D B* 
CT  duila  ABiout  DB, minor  eft>qudm  DA, aut  aqualis, aut 
maior. Sl  minor,  * erit  angulut  DBA  > maior  angulo  BAD, 
Gonjlituto  igitur  angtllo  BAE,  aquali  ip/i/L  B D ,•  o/lende - 
mtu,  vt  prius.  E,  centrum  ejjesAtque  boc  cutnir , quando  fig- 
mentum tft  fimicirculo  minue . • 

S I Vero  DB*  aqualis  eft  ipfi  D A\  erunt  omnes  tres.  DA » 
D B.  D C,  aquales  f * at  protude-D  > c ernam  . Qua  ratio 

hatm  habet  iri femicir culo*  •..'Vi r •• 

5 1 denique  D B , maior  eft , qukm  D A i t erit  Angulut 
DBA,  minor  Angulo  DAB *■  Conftitttto  ergo  angulo  BAB* 
Aquali  ipfiABE  j oftendetstr  E, eft  centrum, Vri  prius  % Hoc 
autem  maiori  figmento  accidit.  . i > .3- A’ 

- A L /T  E R idem  problema  hae  modo  abfiluetur.  Pofiris 
ijfdem,quA  prius, fi  at  angulo  DBA,  aqualis  angulus  E AB. 
Et  ft  quidem  reita  AE,  cadit  infra  AC,  erit  figmentum 
fimicirculo  minete , vt  in  prima  figura  * Si  vero  A E > radit 

f»P* 


xj.tertij\ 


\ 


b f.tertij. 
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,9'tertij. 


(il>prtmi. 
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* 8.J  primi. 

■ 
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b 4.  primi . 


fupra  AC, erit  fomentum  ftmicircalo  maius, vt ht  tertia  fi- 
gura : femptr  autem  Ey  centrum  erit , vt  devtonftratum  eft . 
Si  dentq,  refra  efficiens  ci  AB, in  A ,angulu  squalem  angu- 
le ABD,\ceincidit  cum  A C , erit  fomentum  fcmtcircuhu  , 
puuclumque  D,  centrum  erit , vt  infecunda  figunt  1 ’ ' n mi 
BREVI  V S tamen  itmenietur  centrum  figmenti  propo» 
fiti  cuiuslibet , fiue  illud fimicirculo  minus  /it  >fiue  e quale , 
fiue  maius,  hae  ratione.  Ajjiimantur  in  peripberia  figmenti 
• tria panUa  vtcunq ; A,B,  & C,qua  dua - 
q bmrechs eoniungantur  AB,£C  .quabifa 


riam  fccenttir  in  D,(f  E . Deinde  ex  D , 
{{j • E, educantur  ad  AB,  BC,  perpendicu- 
lares D F,  E F . Quoniam  igitur  per  co- 
rollarium propof,  1 .huius  lib.tam  D F,qua 
EF  fine  edit  per  centrum  circuli,  cuius  ABC,  eft  fomenuun , 
coibunt  amba  in  ceiurojut  in  F iduare  centrum  eft  mutatum. 
Quod  eft  prrpofitum.  . #•  'iw"  : . • lo.-U  . 

A L IT  ER,  vt  Mechanici  filent . Accipiantur  in  cir- 
cumferentia duo  pimila  vtcunque  A ,&B,  e quibus  deferi- 
bantur  duo  arcus  ad  idem  interuallum  quodct/nqne,qui  fi  in- 
ter fetent  tnEydy  F.  Foftea  ex  altjs  duobus  punihi  C , & D , 
alif  arcus  fi  ficantes  in  Q,cr  H,  de- 
finiantur ad  quoduis  interuallum 
fiue  idem  quod  prius , fiue  dmerfum . 
Si  igitur  agantur  reUa  E F , G Hr 
traufibunt  amba  per  centrum.  Qua- 
- ' . re  punilum  Ifin  quo  coeunt, erit  cen- 

trum . Quod  autem  linee  E F,G  H,  per  centrum  tranfiant , 
ira  demonfirabitstr.  Ducantur  refla  A E * A F , B E , BF  , 
que  inter  fi  aquales  erunt, ob  tqualitatetn  circulorum  . Quo- 
niam igitur  latera  A E,E  F,  trianguli  A EF , aqualia  funt 
lateribuy  B E,  E F.  trianguli  £ E F f frbnfit  quoque  A Fy 
BF,  tqiiales : » Erunt  anguli  A EF,  B EF  , equalee.Rur * 
fies  ducta  reUa  A B ,qua  ficet  E F,  in  K 1 quoniam  latera 
A E,  E K,  trianguli  A E K 1 aqualia  funt  lateribus  B E.,. 
E K, -trianguli  fi-E  Kt&anguh  AER,  BEK,  oftertfi quo- 
que aquales } b erUnl  £?  bafit  A K,  B K,  cr  anguli  A K E, 
B K Ey  aquales , ulertfi  refli . Quare  cum  E F,  diuidat  re - 
Stam  AB  y in  drrulo  bifariam,  & ad  angulos  rtiioistranfiblt 

per 


W z / g f.  k Iir,  4,, 


p*r  centrum , txeOrVttario  propof.i  .huius  Ub.  Eadem  ratione 
ofiendetur  G H,  tranfire  per  centrum . Debent  autem  qua- 
tuor pancta  A , B , t,D,  intah fitu attthir, wteii^EF,  GH, 
non m dirtitum fibioccurrant , fei  vt  fe mutuo  ftcent.  Quod 
fi  quando  contingat  pecl  as  EF  , <3  H , in  diretlum  ejfe  cor.jh- 
tuttu,  diuidendaerit  reSa  intra  > circumferentiam  somprt- 
henfdjbifaritutt - Punitum  enim  di uifionts  erit  centrum  cir- 
culi-.propttrta  qubdtUnc  refla  ulstefi  diameter  cirtuli.quan- 
doquidtm per  centrmruranfit, tx  toroil.p ropof.  i. huius  Ub. 
*••*<!»».  'i  i • , ')  si:  s>’ • ^(I  , D A «ri 

THEOR.  *3.  PRO  P OS,  *<5. 

»33  riiirsiCc  iwdfcil  12 . liiftaux 

I N equilibus  circulis , aequales  an. 
guli  aequalibus  peripherijs  infiftunt,fiue 
ad  centra*  fiue  adperipherias  coniiitu- 
tiinfiflant. 

> \ltairf4  V\«  cJ . ~ t\  * 

* .) « , r 1 *■**-  — *■ 

I N circulis  aequalibus  ABC» 
DEF,qnorumcentraG,H,con- 
ftitutifint  primum  ad  centra  at* 
guli  aequales  AGC , DHF„  Di- 
co peripherias  AC  yDF,  quibus- 
iniiftunt»  fiuc  fuperquas  afccn-  ,{.  . . . , . . 

deront  ,-efic  aequales  . Sumantur  ^nirf,  -in:  peripherijs 
ABC  jOE  F,  duopuu&a  B,E,  ad  qua-rc&je  ducantur 
AB,CB,DE,FE,conneftanturquc  reda:  AC,l>F.Qu.o- 
niam  igitur  * anguliB,&  E,dimidij  fhnt  dfcqmtliura  an- 
gulorum G,&  H;erunt  & ipfi  aequales  inter  fc.Qyarc  ca 
dcfoutionfc>fegfncnt!i  ABC,DEF,  fimi  Lia  crunr.  Et  quix 
latera  AG,  GC,  iriauguli.AGC,xqualia  funt  lateribus 
DH,  H F,  trfa-ngu  li  DHF,proptcr  circulorum  xqualin- 
tcm,-& anguli, quos  continent  G,  H , xqualcs.cx  hypo- 
thcfi  i b erunt  bafes  A C,  D F,  squatos.  Cum  igitur  feg- 
menta  fimilia  ABC,DEF,  fint  fuper  lineas  aequales  AC, 
D F,  * erunt  ipfa  inter  fe  xqualia . Quare  fi  a circulis  ec- 
qualibus deraan tur, remanebunt  & fegrn  enta  A C , DF , 

inter 


* j o.  terti/. 
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»jo. tertif 
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« * fi^ 


• V4^. 


inter  fe  aequalia;atquc*dco  peripherix  AC,  J)Jh Quod  j 
cft  propofitum  . 

SINT  deinde  ad  peripherias  conftituci  dgo  anguli 
' — aequales  B,& E ; Dico  rurfus, , 

™ — peripherias  AC,  DE,  iuper : 

quasafi.cnderunt,c(Ic  aequales . * 
Erunt  enim,  vt  prius,  fcgmcnr  . 
ta  A B C , D E E«fm>ilia-*.4Curo  . 

igitur,  fintiupet  xquals*  Ur  ; 

neas  AC.DF  : Vcum  enim  anguli  G , H , aequales 
Gnv  quod  fit*  dupli  angulorum  fc^ijorut,  . 

vt  prius , fcftiAC.TTF,  aquales  )»<Wtipfa  inter  fe 
xqualia , Si  igitur  a circulis  aequalibus  detrahantur,  re- 
manebunt &;ipgm<^ta , A C 

Vus itaque cjtxiuiS;,  xquales  anijuu > «rcQOJxTerjtt de- 

r.*i  jfcoiump*  U5-3 

,9  C H O I.  J V M •'  • 

H JEC  fecunda  pars~breuitcs  ita  demonftr alitur . St- 
ruam anguli  G.H, « dupli  funt  angulorum  aefkdMmX-T&l 
erunt  tpfi  inter  fe  aquales . Qu*re  vt  °ftenfHm  eft  prius , pen- 
phertt  AC,  D F^fiiperquat  afienderunt,aqkaloi  erunt . 

§&<l  D fi  didi  anguli  fuerint  ituqualn , maior  in/i/tet 
maiortpcri: bcrii,  quam  minor,  l *>  ckcuhs  etwn  cqUaltbuc 
fe  A BC,  DXF  , fu  angulus 
V.  -yr7A\  A QC,  Ad  tentrum  maior  an 

gulo  J?HP,*d  centrum:  Item 
. angulus' ABC,  ad  circumfer 
/■e  rcntiatn,OMiibr  angulo  DBF, 
,r,  _Tci  ,.^rv  . ad  circumferentiam  • Dico 

■rriJenam A C,  maiorem  eft  pcrlphcrtaD  F.  St  enim  fiat 

anmlui  CGl, angulo  DHF.CT  angulus CBI, angulo  DBF, 
aqualis  i erunt , vtofienfum  eSl .peripheria  QJ,DE,:  aqua- 
les i Acpropterea  AC, maior, quam  D.  F*  tD*  D/ 

PORRO  \r  ope  fit  io  hac  cum  tribus  proxime  fcquenttlu* 
int  elinenda  etiam  funt  in  eodem  ctrgtth . Hoc qfi, in  Afdm 
anulo  aquales  anguh  aqualibus ptfiflorijs  mfifiuW,  &f>Vt 
rx  demonfirattone  huim  propof&fiqucrtcmmfrtum  liquido 
cbftat.  Eadem. nfemper  dcmonjiratio,qua  auobus.plunbusut 
circulis  accommodatur . locum  habet  tu  vno 


t 
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, i . * •-  ■ 

I N squalibus  circulis  anguli,  qui 
sqUalibus  pejipheri  j^infiflun  c , funt  in- 
>exTe:«qu»lo$,,fiue  i^cerura^  fiue  ad 
peripjierias confticuti  infiftaiK.* 

. IN  ciroulis  «qualibus  A 8<fi  . ^-v.v  . * 1 

Dtl.  ^uoryrn criuw  G s\ 
ftant  primum  anguli  ad  centra 
AQGj&  DHE/  Scmfalibus  peri- 
^iCRi  js  A C,  D F.  Dico  angulos, 

-A.Q  C , &i  D H F , xquales  cf- 
.fe  . Si-cnim  noa/unt  aquales , fit  angulus  G,  maior , 
fra^guetmgylus  AGI,atqualis.anguloDHF.  ‘fcrunt  igi- 
jpr  pexipherix  AI,  D F,  asqu.al.es , Cwm  igitur  periphe- 1 
xia-AC.x^ualis  ponatur  peripherix  DF,cri>nt  periphe- 1 
r i a:,  A Ij  AC.  inter  fc  xqUales, pars^&totumiquod  C*Ub- 
dard^tni  .Suntergo  anguli  AGC,  DHF.csqualcs  , 
lNSIST  ANl_  dcind®  -ci/depi  periphprijs  xqua-j 
iibus  AC,-PFvanguli  Bj&  E*ou  poriphcri*s;quosrm;ius ' 
squales  ©flc;Nam  li altcr.vt  A B u,ji  pr  cft  j fot 

angiHo  fc, «qualis  angulus  ABi..  b «untqup , peripherice 
A I J>F,ar<}ual.9i.  ,Qili»rCjvt  prius,  cr.upt,pcripknx  A I , 
AC,  xquales,  pars& totum  $ quod  cft  abfurdum  . Siuif 
ABC.DE  F,  «q,uaktf^*lf»  aequalibus  igitur 
circulis, anguli,qui  xqualibuf  periphpriis  inlifiunt , 
Quoddepioaftrandum  erat . r ? r,j>f6K«*.  . . j 

>iC.  i..  •> anastU) •nr,  v • vsw'* 

S C H 0 MWiMn.  x-jp 

" 1 -V *-'•••  xi  ,'j£  h u 

H JEC  fecunda  pars  tta  quoque  damonfirabitur , ®wr. 
niam  < anguli A£C,  fr  K x Amtdq  funt  angulorum 
A G CjfyH  , quos  tam  offendimus  eJJ e aquales  i erunt  & 
Spfi inter  fe aquales . i iv.Cv  A- , u.:v% 

S I vero peripheria  fuerint  inaquales , suffiet  maiori  ma- 
. . . . toran 


1$. 
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ior  angulus.  {fine,  M cewmm cirfcrifrwifity  ?**+ 
minori.  In  figura  enim  fcholi;  prae  edentis  fit  peripheria  AC, 
maior,  quam  peripheria.D  F.  JD ico  angelum  A GC  , tpaio~ 
terti  ejfe  'angidi  'HH^su1  augutU/n  'ABC , > hiator  em  t mgulo 


D E F , St-  eninl  fiat  perf 
* pheria  £ J aqualu  pertphe- 
\ pheria  DF , ducantur jj  refla 

i «ifrf* 

*jr  tft , tam  anguli  ad  Centrum 
C G I , D H F , quam  an- 
guli 'di circumferentiam  CB1  ,i)E  F',  aqtiatet  . Quare  £7 
angulus' A G d,  angulo  2>H  F , & angulus' 'A  B C,  dtigu- 
lx>  D E F •,  erit  maior . 

EX  hac  porro  propefitiohe  colligemus , duas  rtHatliritcu , 
qutirr  eodem  ssr-cuh; aquales  arcus  intercipiunt , fe  mutilo 
non  Ji-cdntes , effe  parallelas . Er  fi fint pa- 


rallela, abtpfis  arcus  aquate* intercipi.  In 
circulo  ‘enim  A BC  D,  relia  A D , BC,  , 
intercipiant  artus  aquales  A B,DC.  Dr-  ■ 
coA  D.BC, effe  parallelos.  Dufta  namq;  1 


V >' primi s 


iC.tertij, 


«WktAl  > 


recta  A C,  cum  arcus  AB.  DC,  ponantur  aquales  , , erunt 
anguli  ACB,  CAD,  ipfss  infsflentes , aquate*  i quttumjfint  \ 
alterni,  b erunt  AD,  BC, parallela . 

SINT  iam  A D,BC, parallela . Dieo  arcu*  interceptos 
A B , D C , effe  aquhles  . Cum  enim  fint  par altela  A D , 
BC,  duci  a retia  A G1  i * erunt  angult  alterni  ACB ; CA  D, 
aquales  s Ac  proinde*  artus  AB,  DC,  quibus  infiflunt. 
lAuales  erunt.  jrnt;p:..  . 


1 27. tertii. 


V I SV  M ell.  quoque  hoc  loco  apponere fequens  theorema 
ad  e*,quafequuntur  > fion  inutile  : videlicet . . . L 

LINEA  rc£ta,  qua:  ex  medio  punfto  peripherie  ali- 
cuius ducitur  tangens  circulum, parallela  cft  rc&£  linc£, 
qu*  pcripheriamillairt  fiibtendit.  * K 

1 N circulo  ABC,  cuius  centrum  D,  ducatur  ex  A, pun- 
ito medio  peripheria  BAC , tinea  E F , tangens  ttrculum . 
Dico  E F , parallelam  effereS  a BC,  arcum  BAC,  fubtels- 
danti . DuUa  enim  ex  centro  D,  ad  punctum  contactus  A , 
retia  D A , ftcante reSam  BC,in  G,  eonnexiuj/  retiis  D B , 
D C,  * erunt  anguli  A DB.A  D C,  cireumferentifs  aqua- 
libus 


4*7 
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AB,  AC., infifientes,  aquales: 

Sunt  autem  & latera  B D , D G, 

Trianguli  B D G , lateribus  CD, 

D G , trianguli  C D G , aqualia  3 
vtrumque  vtrique.  * Igitur  an- 

guli adGy  tquales fient  fiuper  ha  fies 
GB,  GC, ac  propter  ta  redi.  Igitur 
& AGB.AGC,  illis  deinceps  redi 
fimt:  Sunt  autem  & anguli  GAE,  GAF , redi.b  quod  B A, 
perpendicularis  fit  ad  EF.  Ergo  E F,BC , parallele  fiunt 
Qu>d  efil propfiitum . * 

■ E X demonfiratie  in  hac  propofi  fr  antecedente  , colligitur 

■ etiam  hec  theorema , quod  ad  intfium  quoque  triangulorum 
redilinaorum  demonfirauimus . 

4**.C  r*-*-  ■ -t  t»  . Vk' *■*. ^ V • **  •.#**-’  a 

|r*f«  |*u  TiC1  ~y'  . • Vfl  iMii  14  '*  » u u (A... 

ANGVLYS  re&usin centroinfiftitqua- 
dranti ; acutus  vero  arcui  quadrante  minori;  & 
obtufus  arcui  quadrante  maiori.  Et  contra,an- 
gulus  in  centro  quadrariti  iniiftens , re&us  eft ; 
infiftens  vero  arcui  quadrante  minori,  acutus; 
arcui  quadrante  maiori , obtufus.  . 

r/S FCTVS angulus  A BC , infift.it 
‘centro  B,  circuli  A C D E Dico  arcum 
A C , quadrantem  ejfe , frc.  Productis  _ 
enim  redis  AB,CB,ad  D,  E,  erunt  quo-  E 
que  anguli  A BEyCB  D,  rOdo  ABC , 
deinceps, redi,  ex  defin.io.lib.  s . nec  non 
dr  angulus  DBE, rectus,  e cic  aqualis  fit  redo  angulo  ABCy 
ad  -j ert ic em.Omnes  ergoquatuor  anguli  ad  centrum  B.aqua 
les fiunt yVtpote  redi : ac proptereai  arcus  AC  ,C  D , DE  , 
E A, quibus  infifiunt,  aquales  erunt . Quilibet  igitur  eorum 
quadram  efi . Et  quoniam  reda  cum  A B,  in  B,  tonfiituens 
angulum  acutum  , cadi/  tn  arcum  AC:  reda  vero  cum  ea- 
dem A B,  m B,  continens  angulum  obtufium , cadit  in  arcum 
C Di  liquido  confiat , angulum  acutum  infidere  arcui  qua- 
drante minori  , obtufium  vero  maiori . 

■y  Dd  SED 


•d- primi. 
htf. primi. 


* is. primi. 
d aC.tcrtij. 
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rtrrif\ 


SED  infifiat  iam  quadranti  AC . a ngu 
lus  ABC,  in  centro  B.  Dico  angulum 
ABQ,  ejjereflum  , &c.  Productis  enim 
rurfum  retiis  A ByC  B , adD  >E;  quo- 
niam ta  GAErfudm  ACD.fr  AED, 
femi  circulus  efi, efi  q,  A C,  quadrans;  erit 
tam  AE, quam  CD , quadrans  quoque , ac  proinde  & Z>  E, 
in  femictrtuTo  A E D,  quadratu  erit.  Sunt  ergo  quatuor  ar- 
tus AC, CD^DE.E A,  aquales,  ,ac  proinde  anguli  ad  cen- 
trum B,i{Us  tn/iJl-ntes, aquales  erunt.  Quare  cum  omnes  qua 
tuor •fini  quatuor  retiis  aqualesterit  eorum  quilibet  reSlus.  Et 
quia  refla  cum  A B > auferens  minorem  arcum  quadrante 
A C,  facit,  tv  cenfro  B,(um  ABymmorem  angulum  redo  an- 
gulo ABC;  refla  vero  cum  eadem  A B,  auferens  maiorem 
arcum  quadrante  A C,  conftituit  in  centro  B , angulum  re- 
flo angulo  ABC,  maiorem  ; per  (ficuum  efi,  angu'um  mi- 
nori arcui  quadrante  ihfifiehtem  , cffe  acutum ; maiori  vero, 
obtufum  . Quod  efi  prcipofitum  . :u*ijH 

PAR.l  ratione  & hoc  theorema  ex  demonfiratis  elicitur , 
'quod  in  fi  nubit  s etiam  demonfirauimus . 


R RC  T A linea  e centro  circuli  du&a  ,fe- 
canscp aliam  re&am  non  per  centrum  dudam 
bifariam  , fecabit& arcum,  cui  haec  retta  fub- 
tenditur  bifariam.  Et  contra , li  fecet  arcum  bi- 
fariam>fecabit  & reftam  ei  fubtefam  bifariam . 


. V.7V 


>« 


b «f . primi. 
* 26.  terti). 


E X centro  A,  circuli  BCDE  , refla  egre- 
dieris A E,  fecet  retiam  B D,  bifariam  tn  F. 
Dico  y»  arcum  BED,inE,  fiefltim  cff  r bi fa- 
ri am.crc.  D ttflis enim  re fl is  AB,  AD;quo- 
niam  duo  latera  A B , A F , duobus  lateri- 
bus AD.AF, equalia  fiint , vtrumqj  vtrujj^ 
bafisejf  BF,  bafi  DF,  aqualis  ponitur ; b erit  angulus  BAF , 
angulo  DA  F,  Aqualis.  Igitur c arcus  B £*  arcui  D £,  aqua- 
lis erit. Secius  ergo  efi  arcus  B D,in  E,  bifariam . 

S EC  E T iam  recta  A E,r.rcum  B D,in  E, bifariam.  Di 
• co  retiam  quocfc  BD.in  F fbif artam  cjf e feclam . Duci  is  enim 
C r \ V ' rurfum 
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ntrfum  reftis  AB , A D> t quoniam  arcus  B E.  DE,  ponun- 
tur aquales  i 1 erunt  & anguli  BAE,  DAE.tn  centro  aquar 
Ics . Itaque  quia  duo  latera  AB,AF , duo  tus  l 'at  eri  bu  > AD, 
A F,  aqualia  funt , vtrumquevtrique , angulos q:  continent 
aqualesyvt  ofiendimus  ; b erunt  quoque  bafes  BF,  DF,  aqua- 
les : ac  proinde  re3a  BD,in  F,fe8a  ejl  bifariam.  Quod  erat 
tjlendendum-^ , *• 

. THEOR.  aj.  PROPOS.  28. 

IUvMqA  1 “"If  • _ . * * T|r*T  ■WriT**' 

IN  aequalibus  circulis , aequales  re- 
dae lineae  aequales  peripherias  auferunt, 
maiorem  quidem  maiori,  minorem  au- 
tem minori . 


IN  circulis  aequalibus  A BC,  " 

D E F,  quorum  centra  G j & H, 
fint  redx  squales  AC, DF. Di- 
co maiorem peripheriam  ABC, 

'*qualcm  eflcTnaiorl'i)E  F, 
minorem  AC, minori  D F.  Du-  ,2'.' 

dis  enim  redis  A G,  G C,  D H,  H Fj  cmnt  latera  AG, 
GC,  trianguli  AGC,  xqualia  lateribus  DH,  HF,  trian- 
guli DHF.  Ponuntur  autem  & bafcrAC,  DF,  squales . 
Igitur .«  anguli  G , & H , squales  erunt : Ac  proptcrca 
peripherix  A C,  D F»  quibus  infiftunt,  * aquales  erunt  j 
qux  ablatx  ex  totis  squalibus , relinquent  etiam  squa- 
les ABC,DEF.  In  squalibus  ergo  circulis  , aequales  rcr 
d*lincs,&c.  Qupdcratdcmonilrandum . . 

' • . f • ’ « f . m • * . * - A » «L  1 - t } '>  * I V.  t 

S C H Q L IV  M.  , 

’ „ v L. 

Qy  O D fi  fuerint  linea  inaquales  in  circulis  aqualibus , 
auferor  maior  hne a, maior  em  peripheriam , quam  minor , fi 
loquamur  de  figmentis  firculi  minoribus  fimicirculo  . Nam 
fi  de ftgmentis  circuli  maioribus  ferino  habeatur,  maior  It- 
nea  auferet  mmorem peripheriam , quam  minor . In  circulis 

D d 2 enim 


1 tg.tertij. 


h+.primi. 


*7‘ 


*/.  primi 
d i64ertq . 
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*2StfYim'u 
fc  *<•  Jertij, 


»8. 


Mr\  1 

aA.V. 


* aj.tertij. 
1 +■  primi. 


enim  aqualibus  ABC,  DEF 
quorum  centra  O ,&H  ,/ir, 
recta  AC,  maior  iquam  DF. 
Dico  peripheriam  AC.fems- 

circulo  minorem,maiorem  e f- 

* perrpheria  D F : At  peri- 

pheriam ABC,  minorem  pertpheria  DEF.  Duitis  enim 
reltis  AG,GC,DH,HF,. erunt  latera  G , Q C,  trianguli 

A C&,  tqualitrlihSeihus  DHJiF.irvmgult  DHF : Poni- 
tur autem  bajis  AC,  maior  bafe  D F . Igitur  2 «mulus 
A GC,  maior  erit  angulo  DHE • Fiat  angulus  CGl,  angulo 
D H E,  aqualis.;  erstque 'proptered  b ptripheria  C I , pert- 
pJstria  D F , aqualis ; Ac  proinde  ptripheria  A IC , maior, 
quam  ptripheria.  DF  ; Idcofy  reliqua  ABC * minor,  quam 


reliqua  D £ £.* 
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IN  aqualibus  circulis,  aequales  pe- 
ri p^erias,  «quales  re&«  linea:  fubten- 
dunt% 

G CT3t:.I IfTPiD ;’I H I C£  ,0,O  ,i.  1 <ri'*o 3 ■ 

B J£"  . ^ INcireuIiserfdcm  squdlibus, 

ponantur  squales  peripheris 
ABC,  D EFj  rtcrn  A C,  & D F . 

. r ~ Dieo rcftas AC,DF, qux  cas 
CUSZXF  Subtendunt  ,:efle  xqualcSr  Du- 
tirs  cnim.lineis,vtprius,erunt  latera  AG, GC, trianguli 
AGC.squalia  lateribus  DH,HF,ttianguU  DHF : Sunt 


autcci  & anguli  G,  H,  c squales , quod  squalibus  peri- 
* 

ego  circu 

riaJ,&c.Quod  erat  oftendendttm  i 


pheri  js  AC, DFyinfiffant  .Igitur  * bdScs  AC  ,DF,  xqua- 

iphi 


les  erunt . In  squalibus  ergo  circulis  , squales  periphe- 

riif  itre.Olmrl 


SCHOLIV-M *.  v 

i nWlw  t(  .cC\  ■xAr^stkb^vtsn'-  "HOrtO 

S I autem  fuerint  peripheria  inaqua! es,  fubteniet  maior  F 
* " 1 1 maior 


W-  i-  f t S.X  111:  W 4„ 

f maior  linea, quam  minorem,  fi  de  figmentis  /Imi  circulo  mi- 
noribus fiat  firme.  Nam  fide  fegmentis  maioribus femicircu- 
lo  loquamur , fnbtendet  maiorem  minor  linea  , quam  mitte- 
rem . In  ter  culis  enim  iquali-  j 

bus  ABC.  DBF, quorum  cen 
trn  G , <$r  H , fint  peripheria 
femi circulo  minores  AC,  DF,  .1 
fitifjAC,  maior, quam  D Fi  v y — _y_ 

Ae  proinde  ABC,  minor  qua  ^ ^ 

D E F . Dico  limam  AC,  htaiorem  ejfc, quam  D F.  D nilis 
enim  redis  A G,  GC,  DH,  HF{  erit  angulus  AGC , maior 
angulo  D HF  yex fcholio profof.  27.  husut  hb.  Cum  igitur 
latera  A G ,G  C , trianguli  AGC,  aqualia  fint  lateribus 
D H yH  F , trianguli  D H F ,x  erit  bafis  A C , maior  bafe  * 7 • primis 
df,  &c.  m 

S V NT  autem  proxime  antecedentes 'quatitor  proportio- 
nes 26 .J7.2f.tj7  27.  inttUigende.  etiam  in  eodem  circulo , -jt 


in  fcholio prtfofi  26.  monuimus , quemadmodum  confiat  ex 
demonfir ationibus  adduflis . Eadem  enim  locum  habent  tn 
■vno  eodemque  circulo . 


ITAQv  E eidem  qkatuorfropofitiones  magis  vniucr- 
fales  fient, fi  ita  proponantur . 

IN  aequalibus  circulis, vel  eodem,  aequales 
anguli  aequalibus  peripherijsinfiftunt*  fiufc  ad 
centra, flue  ad  peripherias  conftitutiinfiftant. 

I N aequalibus  circulis, vel  eodem,anguli  qui 
aequalibus  peripherijs  infiftunt , funt  inter  fe 
aequales, fiue  ad  centra, fiue  ad  peripherias  con- 
ftituti  infiftant . 

IN  aequalibus  circulis , vel  eodem , aeqUales 
redae  lineae  aequales  peripherias  auferunt,  ma- 
iorem quidem  maiori,  minorem  autem  minori. 

I N aequalibus  circulis, vel  eodem , aequales 
peripherias  aequales  redae  lineae  fubteudunt. 

SED  frfequetct  propofitiones  dcmoflrare.no  fuerit  inutile. 

‘ ‘ Dd  3 CIR- 


-r— 


* j^tertij. 
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I. 


CI R C V LI , £ quibus aequales  re&ae  linea 
auferunt /imiles  circumferentias,acquale$  funt. 


E X circulis  ABC,  DEF, reti  a A 
ne*  aquales  AC,  D F, ab  fandam 
/imiles  circumferentia*  ABC, 
✓p.  P £ F-  £>ico  circulos  ipfos  aquales 
eSfe-  N d/i fegmenta  ABC , DEF, 


fimilia funt, erunt  & reliqua  fomenta  AC,  DF, fimilia , vi 
ad propof  2 s.demonflr nuimus.  R urfus  quia  fuper  rectas  aqua 
lesAC,DF,  confit  ut  a funt fimilia  fegmenta  ABC,  DBF, 
* ipfa  inter fe  Aqualia  erunt . Eadem  ratione  aqualia  erunt 
fegmenta  AC,  DF,  qua  fimilia  funt  demonftrata . Toti  er- 
go circuli  aquales  erunt . Simili  modo  ,fi  retia  aquales  A C, 
D F,  dicantur  auferre  /imiles  circumferentias  AC , D F , 
erunt  ex  ijs.qtia  adpropof.  jj. demon flrauimus . fr  fegmenta 
ABC,  DEF,  fimilia.  \>Tam  ergo  illa , quam  hac  interje 
aqualia  erunt : ac  proinde  & toti  circuli  aquales  erunt  inter 
fe . Quod  e/l  propofitum . ' . ■ 


I I. 


E X circulis  inaequalibus  aequales 


neae  circumferentias  difsimiles  auferunt . 


re&ar  li- 


I N eadem  figura  ponantur  re$a  A C,  D F,  aquales,  at 
circuli  ABC,  DEF,inaquales.  Dico  circumferentias  ABC, 
D E F , d< /Jimiles  e/fe,Si  enim  /imiles  e/fent,  circuli  ipfi,  vt 
proxime  demonftrattimus , e/fent  aquales . Quod  pugnat  cu 
hypothefs . Dijfimiles  ergo  funt  circumferentia  ABG,  DEF. 
Eadem  ratione  circumferentia  AC  ,p  F,  erunt  di  jimiles . 
Quod  erat  oflendendum . 


I I I . 


E X circulis  inaequalibus  linea  fe&ae,qiiaeclf 
cumferentias  fimiles  auferunt,  inaquales  funt. 

i*. 


I-!" 
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/ N eadem  figura  ponantur  circuli  inequules , a t fircum 
ferenti*  ABCt  DEF,  fimi/es . Dico  reasu  AC, DF , iniqua 
leseJfe.St  enim  dicantur  effeequules , erunt , ex  prime  theo- 
remate, cuculi  equulei,  quod  e Jl  ab  fur  dum  , cum  ponantur 
truquules  .Sunt  ergo  rea*  AC,  DF.inequufes . Eodem  mo- 
do, jt  fimi!  tt  dicuntur  circumferenti e AC%DF.demonfirabi- 
tur,  reatu  linctu  AC,  DF.inequulet  ejfc 

111 

RE C T AE  lines  , qu*  ex  quibufcunqtie 
circulis  circumferentias  fi  miles  inaequales  au- 
ferunt > inaequales  funt . 

/W  eudem  figur n ponuntur  circumf eremi*  ABC,  DEF 

Jtmilet  & inequules . Dico  rea  tu  A C.  D F,  inequules  ejfe  • 
Aut  enim  circuli  *quuleifunt t vel  inequules . Sint  primum 
aquales . Si  ergo  rea*AC,DF , dicuntur  equoles , * erunt 
ttreumferenti*  A BC , DEF,  ablute  equoles , quod  efi  contra 
hypothefin.Kon  ergo  equales  funt  rea e AC,  DF, Sint  deinde 
Circuit  inequules . Igitur  reHe  AC,DF, auferentes  circum- 
ferentiae A BC,  D E Fyfimiles,  inequules  funt,  vtm  ter- 
tio theoremate  demonftr ut um  efi , It on  aliter  ofiendemus ,re- 
6as  AC,  DF, inequules  ejfc.fi  circumferenti * AC,  DF. po- 
nuntur fimtUs,  df  me  quales . 

V. 

S I in  diametro  Circuli  praeter  centrum  pun- 
£um  fumatur, ab  eoque  in  peripheriamduae  re 
in  eafde  paftes  cadentes  efficiant  ad  diame 
trum  angulos  aequal es, redae  illae  lineae  aequales 
i erunt,  & arctis  abfeindent  squales  • Et  fi  lineae 
•fint  squales, conftituent  redae  illae  addiametru 
angulos  aequales,  abfcindentq;  aequales  arcus. 
Si  denique  arcus  aequales  ab/cindant, erunt  re- 
dae illae  squales, confiituentque  ad  diametrum 
.angulos  squales. 

Di  d tm 


>u;v«  A ■+*  \ 


4M  W EFCLID.  GEOM.  && 


•i  3. primi. 


b tC.tertij. 

*/.  primi. 

* !.  primi. 

* 26. terti]. 

B • 

4 

f 27.tertij. 
I +.primi. 


I N circulo  ABC  DE,  cuius  centrum  F,  fumatur  in  dia- 
metro A D , pundum  G,  profer  Centrum , conftituanturqkt 
primum  duo  anguli  aquales  CGDy  E G D.  Dico  tam  retia * 
GC,GE,qudm  arcus  CD,E  Dytquales  ejfe.  Quoniam  enim 


* tii  duo  anguli  CGD,  CGF » 
quam  duo  EGD  , EGF,  duo- 
bus retiis  aquales  funt , fi  de-, 
mantur  aquales  CGD,  EGD} 
erunt  & reliqui  CGF,  EGF  , 
aquales . Duilio  igitur  redis 
CFyEF,ad  citrum,  erunt  duo 
latera  FC.VG,  duobus  lateri- 
bus FE,FG,  aqualia,  anguli/fi 
iFGC.FGE, aqualibus  lateri- 
bus oppofiti  aquales . Cum  er- 
go reliquorum  angulorum  FCG,  FEG .'vterque  fit  redo  mi- 
nor i (Duci  a enim  re  da  CD,erit  angulus  FC  D,  in  Ififcele 
FC  D , acutus  sex  3 . coroll.propof.  1 7.  lib.  l .ac  propterea  a for- 
tiori FCG , acutus  erit.Eodcmq,  modo,duda  reda  DE, an- 
gulus FEG  , acutus  erit , ) erit  ex  qs , qua  ad  finem  lib.  t . 
demcnfirauimus , bafis  G C,  bafi  G E , aqualis , & angulus 
‘CFG,  angulo  E FGi.l>  ac  proinde  arcus  CDa  ED\  aqua- 
les erunt.  Confiat  ergo  propofitum . 

D E 7 N D E fint  linea  GC.GE.  aquales.  D ico  & an- 
gulos C G D , E G D , aquales  ejfe , & arcus  CD,  E D. 
Si  enim  linea  JG  C,  G E,  funt  aquales,  erunt  duo  latera  G C , 
GF,  aqualia  : Efi  autem  & bafis  F_C  , bafi  F E , aqualis . 
c Igitur  anguli  FGC,FGE,  equales  erunt,  ae  proinde  & ex 
duobus  redis  reliqui  C G D,  E G D,  erunt  aquales , Rurfus 
quia  duo  latera  F C,  F G,  duobus  lateribus  FE,  FG,,  aqua- 
lia funt , bafefq,  aquales  ponuntur  G CyG  E ;d  erunt  cJp  an- 
guli C FD,  E FD , aquales,  c atque  idcirco  arcus  C D, 
EDi, aquales  efunt . Quod  efi  propdfitum. 

TE  ET  IO  fint  arcus  C D,  E D*  aquales . Dico  & fi- 
neas  GC,G  E,  & angulos  CGD.iQD,  tjfc aquales . St 
enim  arcus  C D,E  D,  aquales funt,  *'  erunt  & anguli  CFDy 
EFD,  aquales.  Quare  cum  duo  laterdF  C,F  G , duobus 
lateribus  F Ey  F G ,fint  aqualia , angulostj}  aquales  conti- 
neant E erunt  & bafis  GC,G  E,  aqualeiyO'  anguli  FGC, 

FG  E, 
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FGC,  FGEiac  proinde  ex  duobus  retiis  reliqui  C(j D , £G'  D . 
Qua  omnia  demonftnsnd a erant . 

? ■ ■ -•  VI.  - (}*  ) 

- S I in  diametro  circuli  praeter  centrum  fuma 
tur  pun&um  quodpiam, in  quo  ad  eafdem  par- 
tes auo  anguli  aequales  confiituantnr,  infiftent 
hi  anguli  aequales  arcubus  in£qualibus,maior- 
queerit  ille,  qui  a minori  portione  diametri  re- 
motior eft . 

IN  eadem  figura  proxima  fintduo  anguli  squales  CG  D, 
CGB.  Dico  arcum  BC^arcu  CD,maiorcm  ejfe.  Duliis  enim 
rectis  BC,  CD, 1 quoniam  recta  G B,  maior  rjl,  quam  retia 
G D.  abfeindatur  GH.ipfi  G D,  squalis , iungaturq{  refla 
C H.  Quia  igitur  duo  latera  G H ,G  C , duobus  lateribus 
G D,GC,  aqualia Junt,  angulos tj.  continent  squales  i b erunt 
& bafes  Cff,  C D aquales,  <y  angulus  GHC , angulo  GDC, 
aqualis . Eft  autem  GDC, in  lfojccle  FC  D , acutus,  ex  3. 
coroQ,  propof.  17Mb.  1.  Igitur  frGHC.a  esa  tu  erit;ac  proinde 
ex  dtsobus  retiis  reliquus  CH  B,  ebtufiu  erit.  Cum  ergo, c duo 
anguli  CH  B^CBH,(int  duobus  reciis  mmores , erit  C B H, 
acUttu . Quare*  latus  B C,  latere  CH  , maius  erit . Eft  ati- 
^ 1 tem  C H , tetla  oftenjk  ipfi CD, squalis . Igitur  retia  B C , 
maior  quoque  erit, quam  C D i ac  propterea  ex  fcholio  pre- 
pof.al  .huius  lib.  arcus  BC,  arcu  C D,  maior  erit . Quod 
erat  oftendendum—j . 

PROBL.  4.  PROPOS.  30, 

DATA  M peripheriam  bifariam  fe- 

care.  '•  y- 

t 1 j . . i*  1 *• ; • • ’ .i  * • • • • . » . 1 • - ^ , / f-  J 

SIT pcriphcrla  ABC,  fecanda  bifariam  ."Ducatur 
reda  rub tendens  AC,qua  diuifa  bifariam  in  D.crigarur 
‘ per-.  » 


* yJcrtd. 
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b j.primi. 
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perpendicularis  D B.qux  peripheriam  ABC,  bifariam 
B fecabit  in  B.  DuCtis  enhn  redis  AB,Cli,crut 
latera  AD,DB, trianguli  ADB  , xqualia  la- 
teribus CD.DB,  trianguli  CDBiSunt  au- 
tem & anguli  ad  D,xqualcs, nempe  rciii.Igi 
tur,  Si  bales  AB, CB.xqUalcs  erunt;  Ac  pro 
' pterva  b periphcrix  A B,CB, erunt  . rqualcs.  Datam  er- 
go peripheriam  bifariam  fccuimus.Qjiodcratfacicndu. 


ADC 


f R A X IS* 


It  O diffiett  praxis  dittidendi  datam  peripheriam  bifa *- 
riam  d praxt  dittidendi  redam  lineam  bifariam , quam  ad 
fropof.  I o.lib.  I .tradidimus . Ss  namque  qui  cunque  anus  pro * 
ponat  ur,vt  ABC,  intelligenda  femper  eft  reda  linea  cum 
fubtendens  A-GJrtiamfiduttanon/Tt  i atque  ex  funflts  A , 
& C,  drferibenii  arcus  eodem  inter  Mado  fe  mutuo  inter fe- 
cantes  fupra  jy  infra  punda  A&C,  &c.non fecut , ac  fidi - 
da  reda  A C,  fecunda  ejfet  bifariam . Reda  enim  diutdent 
reflam  A C,  bifariam > fecabit  quoque  artum  datum  bifa - 
riam^j » 


THEOR.  27.  PROPOS.  31. 


IN  clfculo angulus,  qui  in  fcmicir* 
culo , redus  eft  : qui  autem  in  maiore 
fegmchto , minorredo : qui  Vero  in  mi- 
nore fegmento , maior  eft  redo » Et  in* 
fuper  angulus  maioris  Tegmenti , redo 
quidem  maior  eft:  minoris  autem  feg* 
menti  angulus , minor  eft  redo  t. 

C I R C V L I enim  ABC,  cuius  centrum  D,diame- 
tcr  (it  AC.conftituaturq;  in  (bmicitculo  angulus  ABC) 
cxifictquc  angulus  B A C , in  maiori  fegmento  C A B * 
Conflitua  tur  quoque  in  C£B, minori  fegmento  angulus 

BEC. 


£ f 


II  l 


B E C.  Dico  angulumABC.in  fcmi- 
circulo  reftum  cflc ; angulum  vero 
B AC  y in  maiore  fegmento , mino- 
rem re&o : &t  angulum  B E C,  in  mi- 
nori fegmento,  maiorem  rc&o.Itcm 
angulum  maioris  fcgmcnri  comprc- 
helum  reda  BC,&  peripheria  BAC, 
eflc  re&o  maiorem:  At  angulum  mi- 
noris  iegmenti  comprchcnlum  reda  BC,  & peripheria 
•B£C,  recto  minorem  • Ducatur  cn:m  refij  BD, ad  cen- 
trum^ extendatur  AB, in  F.Qupniam  igitur  redte  DA, 
DB  , squales  funt,  * erit  angulus  DBA,  angulo  D AB, 
xqualis.Eadc  ratione  erit  angui»  DBC, angulo  DCB,s- 
qualis,idcoq;  tot’ angulus  ABC.duobus  angulis  BAC, 
C A,  squalis  erit . b Eli  autem  & angulus  F B C,  exter- 
, nUs  cifdcm  duobus  internis  angulis  BAC,BCA,in  trian 
gulo  ABC,  squalis . Quare  squales  erunt’  inter  le  an- 
guii  ABC,FBC;ac  proptcrca  vterque  reftus.  licitus  igi 
tur  eft  angulus  ABCjquod  eft  primum  . 

QUONIAM  vero  in  triangulo  A B C duo  an- 
guli ABC,&  BAC , funt  duobus  reftis  mihores ; Et  <?ft 
angulus  ABC,  oftcnfujxcdhis:  Eritangulus  B A C,  k 
legmento  maiori , refto  minor;  quod  eft  fecundum  .* 

R V R S V S quia  in  quadrilatcro  A B £ C,imra  cir- 
culum dfclcripto , “ duo  anguli  oppofiti  BAC , & BEC, 
funt  duobus  rd&is  squales ; Et  angulus  BAC,  oftcnfus 
reflo  minor  : Erit  13  E C , angulus  in  fegmento  mi- 
norc,rcdo  maior  j quod  eft  tertium . 

SATIS  autem  eftydenonfirajfe , vnum  angulum  infic- 
tmcwcuiOy  nimirum  A EC.redum  ejfetfr  in  maiori  firgmea- 
to,  qualis  eft  BAC , redo  minorent  ■ ac  denique  tn  legmento 
minori,  cutufmodi  oft  BBC, maiorem  redo . Cum  enim  t 'om- ' 
_ nes  anguli  in  eodem  figmento ftnt  inter  f? aquales , perfbicuu 
' *dgulus  inferni  circulor  edus  fit,  otnncs  in  eodem 

femsctrculo  ejfi  rectos  Et  fi  in  maiore  fegmento  vttUs fit  rello 
minor, omnes  in  eodem  figmento  effe  redo  minoret ; Et  fi  di- 
nu;  m minore fipnento^nm  fit  maior  redo , omnes  in  eodem 
figmento  maiore/ efie  redo  1 Hoc  idcirco  eliserim : quia  Eu- 
fidet  non  probat  ab  filat  e,  querneum $ angulum  in  figmento 
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maiore  BAC,  ejfe  reflo  minorem , vt 
conflat , fi  altus  angulus  in  eo  figmen- 
to conflit  neretur  >•  cum  is  non  continere- 
tur a dianittri), quemadmodum  angu- 
lus BA C Quare  qtticunq,  altus  oflen- 
detur  ejfe  etta  reclo  minor , quia » iqua 
lis  eft  angulo  BAC,  in  eodem  figmento 
maiore , qui  retlo  minor  eft  oflenfus  ab 
JEuriide. 

A M P L I V $ Cum  angulus  redus  ABC,  pats  fit  an- 
guli fcgincnti  maioris  BAC  , qui  comprehenditur  reda 
BC, & peripheria BAC; erit  angulus  Tegmenti maio- 
’ris,rcfto  maior ; quod  eft  quartum . 

POSTREMO, cum  angulus  fegmenti  minoris , 
comprchcnfus  reda  BC,&  peripheria  BEC,par$  fit  quo- 
que anguli  redi  FBC  •,  Erit  angulus  Tegmenti  minoris , 
redo  minor  ; quod  eft  quintum.  In  circulo  igitur  angu- 
lus , qui  in  Tcmicirculo , redus  eft  &c.  Quod  erat  de- 
monftrandum . 

ALIA  demonflratio  huius  propofitionis . In  Temicircu- 
lo,  cuius  diameter  A C , & centrum  D , fit 
angulus  ABC, quem  dico  cfle  redum.  Du- 
/ n da  enim  reda  B D , b erunt  anguli  D B A , 
A D C DAB^cqualcs, quod  rettx  DA, DB, aequa- 
les iint . Cum  igitur  angulus  BDC,  externus c xqualis 
fit  duobus  angulis  internis  D B A , D A B,  in  triangulo 
ABD  ; Erit  angulus  BDC,duplus  anguli  DBA  Eodem 
modo  erit  angulus  A D B , duplus  anguli DB  C ; atque 
adeo  duo  anguli  ad  D, dupli  erunt  totius  anguli  A B C. 
Cum  igitur  * anguli  ad  D,  fint  duobus  redis . equa  les  j 
erit  angulus  ABC,  coru  dimidiu,rcdus:quodcft  primu. 

V E L fic.  Quoniam  * angulus  DAB, angulo  DBA,  & 
angulus  DCB,  angulo  DBC,xqualis  eft ; erunt  duo  an- 
guli A,C,  angulo  ABC,  xquales  in  triangulo  A B C? 
ac  proinde  angulus  ABC , dimidium  erit  trium  angulo- 
rum A, C,& ABC, eiuTdcm trianguli . Quocirca  ‘ cum 
tres  anguli  in  triangulo  ABC,  (mt  xquales  duobus. re- 
dis ; erit  ABC,  dimidium  duorum  redorum , atque  id- 
circo redus, 
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SIT  rurfus  in  Tegmento  maiori, cuius 
centrum  D, angulus  ABC, quem  dico  efle 
redo  minorem  . Duda  enim  diametro 
AE  , & coniunda  reda  BE  $ erit  angulus 
A B E,  in  fcmicirculo  redus  , vt  demon-  A Tj 
ftratum  cft.Qiiarc  angulus  ABC, pars  redi , redo  minor 
erit : quod  cft  fecundum. Atque  h$c  dcmonftratio  in  om 
nem  angulum  in  minori  fermento  quadrat:  quod  de 
fuperiori  demonftrationc  Aci  non  poterat , vt  ibidem 
monuimus . 

SIT  iterum  in  Tegmento  miriori,  eu-  n 
ius  centrum  D, angulus  ABC,  quem  dico 
efle  redo  maiorem.  Duda  enim  diametro 

AE,  occurrens  peripheria:  produdasin  fi,  £ 

& coniunda ‘reda  BE,crit  angulus  ABE,  ~ x. 

in  fcmicirculo  redus,vt  dcmonftratura  cft ; qm  Cum  fit 
pars  anguli  ABC,  erit  angulus  ABC,redo  maior:quod 
eu  tertium , * 

i A M vero  proponatur  fcgmentum  maius  ABC  & 
Tegmentum  minus  ADC.quorum  centrum  E.  Dico  an- 
gulum CAB,  Tegmenti  maioris  , qui  videlicet  conftitui- 
Oir  a reda  C A,& peripheria  ABd,  efle  redo  maiorem  : 
At  arigulum  C A D , Tegmenti  minoris  , 
qui  fit  a reda  eadem  C A , & peripheria 
ADG,rcdo  miriorem . Duda  enim  dia-  B 
metro  C'B,&  reda  BAF,  cadet  cius  Teg-  sj 
mentum  BA,duopunda  B , A ,coniun-  A 
gens,  * intra  circulum, reliqua  verop^s 

AF, extra  circulum  ; critae  angulus  B A C.  in  femicir- 
cuk)  redus,  atque  adeo  c:  dcmccps  F A C.rcdusquoq* 
Cum  igitur  angulUs  rcdilincus  redus  BAC  , fit  pars  an- 
euli  C A B , Tegmenti  maioris , qui  nimirum  Tub  reda 
CA,& peripheria  ABC, continetur ; & angulus  C A D 

— ■Tegmenti  mihoris.cbntcntus  videlicet  Tub  reda  C A & 
^ripheria  A D C,  pars  quoque  anguli  redi  FAC  5 con- 

C O R O L L A R J VM . 
HJNC  manifeflum  ctt , quod  angulus  trian- 
— - g»H, 
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fe) * liber  irr.  49t 

SEGMENTVM  circuli, in  quo  angulus 
conftitutus  eft  redus,  eft  femicirculus : in  quo 
vero  angulus  eft  acutus , eft  Tegmentum  ma- 
ius ; & in  quo  angulus  eft  obtufus , eft  Tegmen- 
tum minus . Et  (egmentum  cuius  angulus  re- 
do eft  maior , eft  femicirculo  maius ; cuius  ve- 
ro angulus  eft  redo  minor,  eft  velTemicircu- 
lus , vel  Temicirculo  minus , 

NAM  Angulo  exislente  reSo.fi figmentum  non  fit  fimi- 
circulus, erit  vel  maius,  Crfic  angulus  erit  acutus  ;vel  minus, 
& fic  angulus  in  eo  obtufus  erit : quarum  vtrumque  pugnat 
eum  hypothefi . Rurfus  angulo  exsfiente  acuto  >fi figmentum 
non  fu  femicirculo  maius , erit  vel  fetnictr  culus , ©*  fic  an- 
gulus ineo  erit  rtSutivel  minus ,&fic  angulus  in  eo  eritob- 
tufus: quorum  vtrumque  cum  hypothefi  etiam  pugnat.  Deni- 
que angulo  exijlente  obtufo.fi fcgmentum  non  fit  minus  femi- 
ctrculo  , erit  vel femicirculus , atque  ita  angulus  in  eo  reffus 
erit  j vel  maius , atque  ita  angulus  in  eo  acutus  erit:  quod fi. 
militer  hypothefi  contrarium  tfi . frater  ea,  quando  figmen- 
-ti  angulus  eft  refto  maior , fi  figmentum  non  fit  maius  fimi- 
circulo.erit  vel  femicirculus, uel femicirculo  minus, & fic  eius 
angulus  reSo  erit  minor  : quod  non  ponitur  , At  quando  an- 
gulus figmenti  efi  reSo  minor  fi1  figmentum  non  fit , fimtctr- 
culus.aut  femicirculo  minus ; erit  maius,  atque  ita  eius  angu- 
lus reSo  quoque  maior  erit,  quod  hypothefi  aduer fatur . 

QV 1 N & hoc  theorema  verum  efi  j fcilicet. 

SI  angulo  redo  linea  reda  TubtenTa  , hoc 
eft , fi  in  triangulo  redangulo  latus  redo  angu- 
lo oppofitum , bifariam  Tecetur  ,&  ex  pundo 
diuifionis  circa  illam  redam , vel  latus,  circu- 
lus deTcribatur ; tranfibic  necelTario  circulus  il- 
le per  angulum  redum. 

A N G VLO  enim  reSo  ABC.fubtenfa  retia  A C,  vel 
in  triangulo  rtttangulo  ABC. latus  AC.  reSo  angulo  B.  op- 
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tojitum  bifariam  fcceturin  D.puntto,  ex  quo  ad  infernalium 
B DAyVel.DC,  circulus  defcribatur  AEC  , 
quem  dico  tran/ireper  B.  Si  enim  tranfeat 
cttra-By  velvltra;duHis  rettrsA  E ,C  E , 

' **~  Ifl  ita  vt  rectas  AB, AC,  non / icent , fcdvel 

n intra  eat  cadant , vel  extra ; erit  a nngst- 

— Ius  A EC,  relius  quoque . Quare  anguli 

recliByfa  E,  squales  erunt ; quod  ejl  ab [ur dum  : cum  angu- 
Jtts  E fit  necejfario  , b ve!  maior yvel  minor  angulo  B.Tranfit 
igitur  circulus  per  purMum  Biquod  ejl  propofitum . 

E X ijsy  qui  in  pnore  parte  huius  ptopof.demonfirata  funt, 
nullo  negotio  ex  puncto  extra  circulum  dato  ducemus  duas  re- 
tias advtramque  partem  retia  ex  eodem  puntloper  centrum, 
circuli  dutU.qsu  circulum  tangant,  ld  quod  ad  propof.  /7. 
huius  lib-  polliciti  fumus. 

SIT  enim  circulus  A B , cuius 
centrum  C,fy  punctum  Dextra 
ipfum.  Duci  a recta  D C,  ex  dato 
punito  adcentrumycaqj  dius  fabi 
fariam  in  E, defcribatur  ex  E,ad 
_ interuallam  EC , vel  ED,  circu- 

lus ACU  D,  fecans  datum  circulum  in  pungis  A,  B,  tun- 
eanturmrent  D A.DB.  Dico  vtramqut  circulum  tqnge- 
fein  ADB.  Duclis  enim  retiis  AC,b6,‘  ^uean- 
gHlus  A,&  B,in  femt circulo  reclus . ®u*e per  Corel  propof. 

\ 6. huius  Hb.retta  D Ay  circulum  AB  tanget  **'&£*£ 

D By  eundem  tanget  in  B:  quandoquidem 
cularis  ejl  ad  extremitatem  femidiametn  A C , quam  htc 

xandrino  dtmorsfrabimus  hoc  loco  i nimirum . 

S I nerckntmm  circuli  alius  cirailus  deferi- 
batur,&  per  vtriufque  circuli  centrum  rettaei^  _ 
ciatur,a  pun£cd  vero , vbihxc  re&aapofteriori 
circulo  fecatur , ducatur  redavteunque : leca- , 
bitur  eius  portio  intra  priorem  circulum  a cir- 
cumferentia pofterioris  bifariam  • 
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'•  SIT  circulus  A B C,  per  cuius  cen- 
tris D , deferebatur  alius  circulus  DEF, 

&fer  horum  circulorum  centra  ducatur 
retia  A Fi  ac  denique  ex  piattlo  F , ubi 
circulus  DEF, reftum  AF,  inter fecat , 
ducatur  retia  F B,fecans  circumferen- 
tias mB  E G.DicoBE.GE , effe  aqua- 
les. Duci  a enim  retia  D E , 1 erit  angu- 
lus DEF , in femicir culo  DEF , retius . 

Igitur  b retia  DE,  retiam  BQ, fecat  bi- 
fariam—» . <s»jry  ii 

QVOD  fi poRerier  circulus  tranfeat  per  punitum  C ,vt 
•n  fecunda figura  i erit  * rurfum  angulus  DEC,  in fcmicir- 
culo  DEC  ,retitu\ac  s propter  ea  BC , in  Enecabitur  bifaria. 

S I denique  pofierior  circulus  totus  fit  intra  pnorem  , vt  tn 
tertia  figura  f erit  iterum  e angulus  DEF,  i»  femicir  culo 
DEF,  retius . Quare  t retia  DE , retiam  B G , bifariam 
fetabit . Quod  erat  oftendendum . 

FACILE  etiam  aliud  hoc  theorema  demonftra- 
bitur.  • 

QV ADRIL ATER VM  in  drculo dc- 
fcriptum, cuius  duo  latera  oppofita  funt  paral- 
lela , & aequalia, parallelogrammum  eft  re&an- 
gulum,hoc  eft , vel  quadratum , vel  altera  par- 
te longius. 

1 2T  circulo  ABCD,defcriptum fit  qua- 
drilaterum  ABCD , cuius  duo  oppofita  lit- 
tera AD i BC , parallela fint , & aqualia. 

Dico  ipfum  effe  parallelogrammum.^y re- 
8 angulum . Cum  enim  retia  A D,  BC, pa- 
rallelafint,  GT  aquales,  t erunt  quoque  A B,  D C, parallele,  & 
ufuales.  Parallelogrammum  ergo  eft  A BC  D , Quia  vero 
* & arcus  A D,  arcui  BC,ob  retias  aquales  A D,  BC,  6* 
arcus  AB, arcui  DC,  ob  aquales  retias  AB,  DC, aqualis  efy 
erit  totus  arcus  BA D,toti  arcui  BCD,  CT  totus  arcus  ADC , 
toti  arcui  ABC,  aqualis iac proinde , dutiu  rectis  BD , AC, 
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tjlJtrtij'  femicirculi  erunt  BA  D>BC  D,A  DCtABC.Quarc  * unguli 
quadrilateri  recli  erunt . Quod  efi  propofitum . 

31.  THEOR.  28.  PROPOS,  52. 

SI  circulum  tetigerit  aliqua  re^a  li- 
nea , a contadu  autem  producatur  quas- 
dam reda  linea  circulum  fecans : Angu- 
li, quos  ad  contingentem  facit,  aequa- 
les lunt  ijs,  qui  in  alternis  circuli  teg- 
mentis confiftunt4anguIis  • 

TANGAT  reda  AB,  circulum  CDE,  in  C,  pun- 
do,a  quo  ducatur  reda  CE,  diuidens  circulum  in  duo 
A C Bi  fegtnc  nta.in  quibus  fiant  anguli  CGE, 

— CDE.  Dico  angulum  A CE,  squalem 

efle  angulo  C G E,  in  alterno  Tegmento; 

!'  & angulum  BCE, angulo  CDE,  in  alter- 
no quoq;  Tegmento . Tranfcat  enim  pri- 
mum, vt  in  priore  figura,  reda  CE,  per 
centrum  . b Erit  igitur  vterque  angulus 
ACE  , BCE , redus : e Sunt  autem  & an- 
guli C G E , C D E, in  fcmicirculis  redi. 
Igitur  angulus  ACE,  angulo  CGE ; & 
angulus  BCE,  angulo  CDE,  squa- 
lis cft . 

NON  tranfcat  iam  CE,reda  per  centrum , vt  in  fi- 
gura pofteriore  . Duda  igitur  reda  C F , per  centrum  , 
conncdatur  reda  E F : d critquc  CF, perpendicularis  ad 
A B, 1 & angulus  CEF,  redus  jacprpptcrca  reliqui  an- 
guli ECF,EFC,xqualcs  erunt  vni  rcdo.vt  angui'»  reda'  ' 
ACF. Dempto  ergo  communi  angulo  ECF,crit  reliquus 
ACE, reliquo  CFE , xqualis  ;f  Eft  autein  angulo  CIE, 
xqualis  quoque  angulus  CGE,  cum  vterque  iit  in  Teg- 
mento CGE.  Qujxrc  angulus  ACE,  angulo  CGE, 
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aequalis  erit  .Quoniam  vero  in  quadrilatero  CDEG, 

• duo  anguli  C DE , C G E,  duobus  funt  redis  xqua- 
Icj:  b Sunt  autem  & duo  anguli  ACE,  BCE,  duobus  re- 
di* xquales  iQ  auferantur  xquales  anguli  ACE , CGE, 
remanebit  angulus  BCE,  angulo  C D E , xqualis . Si 
circulum  igitur  tetigerit  aliqua  reda  linea  , a conta&u 
autem, &c.Qood  erat  oftenaendum . 

SCHOLIVM. 

POTEST  theorema hoc conuerti  hoc  modo . 

S X linea  re&adu&a  ad  extremitatem  line* 
circulum  fecantis  fecerit  cum  ipfa  angulos  ae- 
quales ijs,qui  in  alternis  cit4*uli  Tegmentis  con 
fiftunt,angulis;  Linea  du&a  circulum  tanget. 

IN  eadem  figura  priore  tranfeat  primum  re  ft a CE , per 
centrum , fecans  circulum  C DE,  & ducatur  reila  A B.per 
C, faciens  angulum  ACE , aqualem  angulo  CGE. Dico  AB, 
tangere  circulum . Quoniam c angulus  CGE,  reftus  e fi,  erit 

angulus  A C E,  illi  aqualis,reftus . Qjare  per  corollpropof. 

I C.  huius  lib.  A B,  circulum  tanget . lam  vero  C E , non 
tranfeat  per  centrum,  confiruaturq3  figura  pofierior,  vt fupra. 
Quoniam  igitur  angulus  AC  E,  e qualis  ponitur  angulo  CGE, 
i»  alterno  fegmento  maiore,  *&hic  e fi  aqualis  angulo  CE  E i 
erit  fig  angulus  ACE , aqualis  angulo  CEE.  Addito  ergo 
communi  angulo  ECF,  erit  angulus  ACE , aqualis  duobue 
angulis  EFC. ECF  .Atqui  anguli  EFC,  ECF,  aquales  funt 
vni  redo  ; quode  angulus  CEE,  reftus  fit  in  femicirculo,  & 
tres  anguli  m triangulo  C E F/  aquales fint  duobus  reftis . A n- 
gulsu  igitur  ACE , reftus  quoque  erit  i ideotfiper  coroU.propof. 
sC. huius  lib.  A B,  circulum  tanget . 

EODEM  modo, fi  angulus  B C E , aqualis  fuerit  an- 
gulo CDE.in  alterno  fegmsnto  minari,  ofiendetur  reila  AB, 
tangere  circulum. Cum  enim  E anguis  BCE , ACE , duobus 
fint  retiis  aquales : h Item  duo  anguli  CDE,  CGE,  duobus 
reftis  aquales  ,•  fi  demantur  aquales  BCE,  CDE  ,remant- 

E e j bunt 


* 2 2.  torti/.  | 

* s 3. primi. 


* 31.  terti/. 
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3*- 


■ ji.tertif. 


k C. primi. 


t j J.ttrtij, 


bunt  anguli  ACE y CGE,  aquales . Quare  , vt  dtmonjlr *- 
tum  iam  efi,red a A B,  corculum  tanget . 

PROBL.  5.  PROPOS.  33. 

S V P E R data  re&a  linea  defcribere 
Tegmentum  circuli  5 quod  capiat  angu- 
lum squalem  dato  angulo  re&ilineo. 

' RECTA  data  fit  A B , & datus  an- 
• gulus  primum  re&us  C.  Oportet  igitur 

I (s  fupcr  AB,  fcgmcntum  dcfcribcrc^ in 

C A P B quo^ngulus  exiftens  fit  aequalis'  angulo 
redo  dato  C .Diuifa  AB,bifjriam  in  D, 
defcribatur  centro  D.interualloautcm  DA,vel  DB,  fc- 
micirculus  A E Bjfadumque  erit,  quod  proponitur.Na 
» angulus  AEB,  in  defcripto  fcmicirculore&us  eft,idco- 
quc  xqualis  angulo  C,  redo . 

SIT  deinde  angulus  datus 
acutus  C.  Ad  pun&um?A, 
fiat  angulus  D A B , xqualis 
angulo  C , acuto  j & agatur 
ad^DA, perpendicularis  AE, 
qux  cadet  fupra  AB. Fiat  de- 
inde angulo  F A B , xqualis 
angulus  FBA , iecetqueB  F, 
rc&am  A E , in  F. b Erunt  igitur  redtx  FA,  FB.xqualcs. 
Quare  fi  centro  F,&intcruaUo  F A , circulus  dcicriba- 
tur  AGB,  tranfibit  is  per  B.Dico  igitur  angulum  in  fig- 
mento AGB,q uod  deferiptum  cft  fuper  A B,  efle  aequa- 
le angulo  C.Fiat  enim  angulus  in  dido  fegmento  AGB. 
Quia  igitur  A E, per  centrum  F,  tranfit,  & ei  perpendi- 
cularis cft  DA,tangct  DA, reda  circulum  in  A , per  co-  i 
roll.propof.tfS.luiius  lih.  Quapropter*  angulus  DAi.,  ^ 
hoc  cft.angulus  datus  C,  xqualis  erit  angulo  G,  infeg-  * 
mento  alterno  A G B. 

SIT  tertio  angulus  datus  H»obtusu$ . Fiat  rurfus 
angulo 


« 

*? 
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angulo  H,xqualis  angulus  I A B , & agatur  ad  IA,  per- 
pcndicularis  A£,qux  Tupra  AB, cadet.  Reliqua  omnia 
fiant,vt  prius.dcTcriptumquc  erit  Tuper  AB, Tegmentum 
' AKB,  in  quo  angulus  K , aqualis  eu  angulo  dato  obtu- 
fo  H.Nam  angulus  I A B,  hoc  cft, angulus  datus  H, 1 ae- 
qualis cft  angulo  K,  in  alterno  Tegmento  AKB.  Eadem 
«nim  cftdcmonftratio.  Itaque  Tuper  data  rc&a  linea  de* 
feriptimus  Tegmentum,  &c.  Quod  efficiendum  erat . 

1 3 j. terti/. 

PROBL.  6.  PROPOS.  34. 

i 3- 

A D A T O circulo  Tegmentum  ab- 
fcindere  capiens  angulum  «qualem  da- 
to angulo  re&ilineo . 

i 

DATVS  circulus  fit  A B C ; a EAT 

tjuo  auferre  oporteat  Tegmentum,  in  " 

quo  angulus  exiftens  xqualis  fit  dato  L/  \\ 

angulo  D . b Ducatur  rc&a  E F , tan-  / J 

gens  circulum  in  A . Fiat  deinde  an-  . V 

gulus  F A B)  aequalis  angulo  dato  D.  ° ^ 

Dico  igitur  angulum  ACB,  in  Tegmento  ablato  A C B, 
aequalem  effc  dato  angulo  D.  Eli  enim  «angulus  F A B, 
• aequalis  angulo  C,in  alterno  Tegmento  ACB.Cum  ergo 
•angulo  dato  D,fadus  fit  aqualis  angulus  FABjerit  quo- 
que angulus  C, angulo  D , xqualis . A dato  ergo  circulo 
abfeidimus  Tegmentum  ACB,  &c.  Quod  erat  facicndu. 

\ x 

b 17. terti}. 

' 

e j 2.  terti/. 

THEQR.  29.  PROPOS.  35. 

S I in  circulo  duae  re&ae  lineae  fefe  mu 
tuo  fecuerintjre&angulum  comprehen- 
fum  Tub  Tegmentis  vnius , «quale  eft  ei , 
quod  Tub  Tegmentis  alterius  comprehen 
ditur,re&angu!o . 

Se  , IN 

54* 

* j.tertij. 
hJ.i4  id  i. 

'q/.primi 


* 3. tertij. 

1 s.fecudi. 
'47.  primi. 
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I N circulo  ACBD.Tcccnt  Te  mutuo  redx  A B,  C D,  f 
in  E.  Dico  rcdangulum  comprchcnfum  I 
Tub  Tegmentis  A E,  E B,  aequale  c(lc  redan  1 
gulo  comprchenfo  fub  Tegmentis  CE.ED.  I 
Aut  enim  vtraque  linea  tranfit  per  ccn-  I 
trum.autvna tantum, aut  neutra.  Tran-  | 
Icat  primum  vtraque  per  ccntrum.Quoniam  igitur  om- 
nia quatuor  Tegmenta  inter  Te  xqualia  Tunt,pcrTpicuum 
cft,  rcdangulum  comprchcnTum  Tub  duobus  vnius  line* 
aquale  efle  ei , quod  lub  duobus  alterius  linex  compre- 
henditur, rcdangulo  , ex  ijs,  qux  ad  initium  lio.  t. 
Tcripfimus  . 

TRANSEAT  deinde  C D , Tola  per  centrum  F, 
diuidatque  primum  redam  A B,  bifariam , 3 ac  propte- 
rea  ad  angulos  rcdos,coniungaturqucrcda  BF.Qponia 
igitur  C D , diuiTa  cft  per  xqualia  in  F , & v 
per  inxqualia  in  E ; b erit  rcdangulum  Tub 
CE,  ED,vna  cum  quadrato  redx  EF.xqua 
lg  lc  quadrato  redx  F D , idcoque  quadrato 
redx  F B,  cuin  redx  FD,FB,  fint  xquales: 
Eft  autem  quadratum  redx  F B , « aquale 
quadratis  redarum  F E , E B . Igitur  rcdangulum  Tub 
C E,  E D,  vna  cum  quadrato  redx  E F , xquale  quoque 
erit  quadratis  redarum  F E , E B . Quare  ablato  com- 
muni quadrato  redx  FE,  remanebit  redangulum Tub 
CE,ED,xqualc  quadrato  redx  E B , hoc  cft , redangu- 
lo  Tub  A E , E B;  cum  A E , E B , redx  fint  xquales  : ae 
proinde  redangulum  Tub  cis  comprchcnTum, fit  quadra- 
tum, ex ijs,qux ad dtfin  i.lib  1.  Tcripfimus. 

D I V IDAT  iam  C D , tranfiens  per  centrum  re- 
dam AB,non  bifariam.Sccctur  ergo  AB,bifariamin  G, 

ducanturquc  redx  F G , F Bj 
dcritqucF  G,  perpendicularis 
ad  A 13.  Quoniam  vero  redan 
gulum  Tub  C E,  E D , vna  cum 
quadrato  redx  FE,«  xquale 
cft  quadrato  red^  FD,hoc  cft, 
quadrato  redx  F B : Eft  autem  quadratum  redx  FE, 

( xquale  quadratis  redarum  FG,  GE;ic  quadratum 
* redx 


i T B £■  X IIT.  4;, 

redx  FB,  xquale quadrati*  redarum  PG,GB;Erit  quo» 
que  redangulum  fub  CE.ED,  vna  cum  quadratis  reda» 
rum  FG,G£, aequale  quadratis  redarum  FG,  GB.  Dem- 
pto ergo  communi  quadrato  rcdzFG,  remanebit  re- 
ttangulum  fub  C E , E D,  vna  cum  quadrato  redx  G E, 
xquale  quadrato  redx  GB.  Atqui  etiam  redangulum 
fub  AE,  EB,  vna  cam  quadrato  redx  G E ,a  xquale  eft: 
eidem  quadrato  redx  GB.  Igitur  redangulum  fub  C E, 
ED,  vna  cum  quadrato  redx  GE,  xquale  eft  redanguio 
fub  AE,EB,vna  cum  quadrato  ciufdcm  redx  GE.  Qua- 
re ablato  communi  quadrato  redx  GE,  remanebit  re- 
dangulum fub  CE , E D , xquale  redanguio  fub  AE, 

E B.quod  eft  propofitum. 

TERTIO  neutra  per  centrtim  tranfeat , fiuc  vna 
■illarum bifariam  diuidatur , flue  neutra.  Ducatur  per 
' centrum  F,&  pundum  fcdionis 
-£,reda  G H . Quoniam  itaque 
oftcnfum  eft,  redangulum  lub 
AE,  EB.  xquale  ede  redanguio 
fub  GE,EH,fiuc  A"  B,  diuidatur 
bifariam, fiuc  non:  Item  redan- 
gulum  fub  CE.ED,  xquale  ede  quoque  eidem  redan- 
guio fub  GE,  EH,  fiuc  C D,  feda  fit  bifariam,  fice  non  } 
Eritredangulura  fub  A E , E B , xquale  redanguio  fub 
C E,  E D . quod  eft  propofitum.  Si  in  circulo  igitur  dux 
redx  linex  fefe  mutuo  fcccnt , &c.  Quod  demonftrab- 
dumerat. 

SCEtOLIVil. 

CO £ RT I peterit  theorema ijfudhoe modo . 

j S I du*  red*  ita  fe  fcccnt , vt  'redangulum 
fub  vnius  fegmentis  comprehenfum , aequale 
fit  ei,  quod  fub  fegmentis  alterius  comprehen- 
ditur , redanguio;  deferibi  poterit  pef  quatuor 
illarum  punda  extrema  circulus : hoc  eft , cir- 

£ e culus 


sjtcudi. 


■m 
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culus  per  qualibet  tria  punda  earum  extrema 
defcriprus, per  quartum  quoque  pundum  tran- 
fibit . 


SECENT  fe  mutuo  retis  A B,C  D ,in  E y fit  que  re- 
ti angulum  fub  A E,  E B,  equule  re& un- 
gulo fub  C E ,E  D.  Dico  quatuor  puntia 
A,D,B,C,  in  circumferentiam  circuli  ca- 
dere, hoc  eft)  per  ea  circulum  poffe  defer  ibi  : 
B adeo  vt  circsdusper  tria puntia  A , D , B, 
deferiptus , tranfeat necejfario perpunctum 


etidC.  D eferibatur  enim  per  tria  puntia  A,D,fy  3 >cir cu- 
ltu aliquis  ,•  ( quo  autem  modo  id jiat,  ofl en  demus  ad  S.  pro- 
pcf.ltb.4f  qui  fi  non  tranfeat  per  C , tranfibit  aut  -vitra  C , 
vel  citra  ,vt  per  F . §luoniam  ergo  reti  angulum fub  F E , 
E D,*  squale  eft  reti  angulo fubAE,EB}fr  reti  angulum 


fub  C E,  E D , ponitur  quoque  squale  eidem  reti  angulo  fub 
AE,EB\  Erunt  retiangula fub  CE,  ID  , jy  fub  FE, 


E D,  squalia,pars  & rotumi  quod  eft  abfurdum . Tranfibit 
igitur  circulus  per  punitum  C.  quod  erat  propojitum. 


THEOR.  30.  PROPOS.  3 6. 


SI  extra  circulum  fumatur  pundura 
aliquod  5 ab  eoque  in  circulum  cadant 
duae  redas  lineae,  quarum  altera  quidem 
circulum  fecet,altera  vero  tangat:Quod 
fubtotafecante,  & exterius  inter  pun- 
dum  & conuexam  peripheriam  alfum- 
pta  comprehenditur  redangulum , a:-* 
quale  erit  ei , quod  a tangente  deferi- 
bitur,  quadrato. 


EXTRA  circulum  ABC,  pun&um  fumatur  D,* 

quo 


LIBER  III. 
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quo  Unca  ducatur  D A,  fccans  circulum  in  C , 1 & linea 

DB, circulum  tangens  in  B.Dico  rcdangulum  fub  D A , 

DC,  aequale  ede  quadrato  redx  D B. 

Tranfeat  enim  primum  reda  D A , per 
centrum  E,  & iungatur  reda  £ B , b quae 
perpendicularis  erit  ad  D B . Quoniam 
Igitur  C A, diuifa  cft  per  xqualia  in  E,& 
d addita  in  redum  & continuum  CD, 

< erit  rcdangulum  fub  DA,  DC,  vna  eu 
quadrato  redx  EC,  hoc  eft,  cum  quadrato  redx  EB, 
aequale  quadrato  redx  D E : Eft  autem  quadratum  red^ 
DE , a xquale  quadratis  redarum  E B , B D . Quare  rc- 
dangulum fub  D A,  D C,  vna  cum  quadrato  redx  E B , 
aequale  erit  quadratis  redarum  D B , B E . Ablato  igi- 
tur communi  quadrato  redx  B E , remanebit  redangu- 
lum  fub  D A , D Cj  quadrato  redx  D B , xquale.  Quod 
eft  propoli  tum . 

NON  tranfeat  iam  DA,  fccans  per  centrum  E.Di- 
uifactgo  A C , bifariam  in  F,ducantur  redx  E B , E C, 
E D,EFiceritqueEB,  ^p 

ad  fi  D , perpendicula- 
ris ; f & E F , , ad  A C . 

Quoniam  igitur  CA, 
diuifa  cft  per  xqualia 
in  F , & ei  addita  reda  \ j “ J 

C D , f erit  redangulft 
fub  DA,  DC, vna  cum 

quadrato  redx  C F,  xquale  quadrato  redx  DF.  Addito 
igitur  comuni quadrato  redx  F£,  erit  rcdangulum  fub 
DA,DC,vna  cum  quadratis  redarum  C F , F E,  xquale 
quadratis  redarum  D F,F  E:  Eft  autem  quadratis  reda- 
rum C F , F E , h xquale  quadratum  rcdxE  C , ideoque 
& quadratum  redx  E B ; Et  i quadratis  redarum  D F , 
'FE,  aequale  cft  quadratum  redx  D E . Quare  rcdan- 
gulum fub  DA,DC,vna  cum  quadrato  redx  EB,  xqua- 
le erit  quadrato  redx  DE.  Cum  igitur  quadratum  re- 
dx DE,  k xquale  (it  quadratis  redarum  DB,  BE;  erit  & 
rcdangulum  fubDA,DC,vna  cum  quadrato  redx  E B, 
aequale  quadratis  1 edar um  DB,  B E . Ablato  ergo  com- 

muni 


1 17.  terti/. 
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c C.fecudi. 

4 47. primi. 

* I/.  terti/. 
C 3.  tertif. 

» C.fecudi. 

ijff.primu 

• 47. primi. 

* 4 7. primi. 


44!  t»»  srcirp.  GEOM. 


muni  quadrato  rcd*  B E , remanebit  reSangu lum  fub 
D A,  D C , quadrato  rea*  D B,  «quale  : quod  cft  pro- 
pnfituoi . Si  igitur  extra  circulum  fumatur  punSum  ali- 
quod , &c.  Quod  erat  dcmonftrandura . 

COROLLARIAM,  /. 

t 

tj/j.tertij. 

^ HINC  manifeftuM  elf,  fi  a pux- 
Flo  quouis  extra  circulum  ajfumpto 
Ay/K  lH  plurima  linea  reFla  circulum  fecan- 
f / / tes  ducantur,  reFlangula  comprehen- 

/ 1/  fa  fub  totis  lineis , <t*  partibus  exte- 

rioribus,  inter  feejfe  aqualia . AI  fi  ex 
A,  ducantur  reFla  AC,  AD,  A E, 
fec antes  circulum  in  F,  G,  H,  erunt  reFlangula  fub 
AC,  AF  i Jtcm  fub  AD,  AG;&-  fub  A E,  AH * 
aqualia  inter  fe . Nam  dutla  A B , tangente  circu- 
lum , a erunt  quadrato  reFla  A B , aqualia  fingula 
illa  reFlangula;  quare  & inter  fe  omnia  aqualia 
erunt . 

COROLLARIAM . II, 

b jCJertij, 

A.  CO  N ST  A 7*  etiam , duas  re* 

A\  Flas  ab  eodem  punFlo  duFlas,  qua  cir~  , 

culum  tangant , inter  feejfe  aquales . 
f I y Ducantur  enim  ex  A , reFla  A B , 

( / J AC,  tangentes  circulum ; quas  dico 

\l  effe  aquales  inter  fe . Dulla  enim  re- 

Ita  AD  , qua  circulum  fecet  in  E, 
erit  tam  quadratam  reFla  AB,  quam  quadratum 
recla  AC , b aquale  reFlangulo  fub  AD , A E. Qua-  ~ 
re  quadrata  rcclarum  AB , AC  , inter  fe  aqualia 
erunt , ac  propter  ea  reFla  AB  , AC  , aquales  quo- 
que erunt  . 

/ 

COROL* 
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COROLLARIVM.  III. 

■.  *U  , * * 

FERSPICAAM  quoque  efi, 
ab  eodem  punElo  extra  circulum  afi 
fumpto  , duci  tantum  pojfe  duas  li- 
neas , qua  circulum  tangant.  Si  enim 
prater  duas  AB,  AC,  duci  pofjit  ter- 
tia AD  , circulum  eundem  tangens ; 
duttis  rcEhs  E B , E D , ex  centro  E,  a erunt  anguli 
AB  E,  AD  E,  recli,  i deoque  aquales  > quod  ei? 
ab  fur  dum.  Nam  fi  ducatur  retia  A E,  b erit  angu- 
lus AD  E , maior  angulo  A B E . 

ALIT  ER.  Si  tertia  AD  , circulum  etiam 
tangat , erunt dua tangentes  AB,  AD , aquales , 
vt  ofienfum  efi  i quod  ei?  abfurdum . DuEla  namque 
reEta  A E,  ad  centrum  E , qua  circulum  fecet  in  F , 
c erit  A D , cum  fit  propinquior  minima  A F , mi- 
nor,quam  A B , qua  a minima  A F , remotior  efi . 
V r/ fic . Si  AB,  AD,  funt  aquales ; additis  aqua- 
libus EB,  ED, erunt quoque  A B,  B E,  ipfis  A D , 
D Et  aquales . quod  ei?  abfurdum.  d Sunt  enim  ma- 
iores AB  yB  E,  quam  AD  tD  E.  Solumigitur 
dua  re3a  ducentur  a punElo  A, qua  circulum  tangat: 
Quod  eflpropofitum . 

COROLLARIAM . IIII. 

ILL  AD  deniq ; confiat  etiam  fi  dua  retia  aqua 
les  ex punElo  quopiam  in  conutxam  peripberiam  in- 
cidant, er  earum  vna  circulum  tangat,  alteram 
'quoque  circulum  tangere  Vt  fi  dua  retia  AB , AC  , 
in  antecedente  figura  fint  aquales  ,&  AC,  tangat 
circulum  in  C,  tanget  quoque  A B,  eundem  circulum 
in  B.  Si  enim  non  tangat , ducatur  A D , tangens , 
( femperenim  dua  tangentes  ab  eodem  punElo  duci 
po fiunt  * 


*I  !.tertij% 


* i I. primi. 


: S.ttrti/. 


i;  I .primi. 
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1 /.terti/. 


b /.primi. 
* l/. tertij 


po fiunt , vt  conflat  ex  fcholio  propof  31.  huius  lib.f, 
eruntiiexz.coroll.AC,AD , «£?»*/«.  Cumergc 
cr  A Byipfi  AC, aqualis po natur,  ducentur  tres  rt 
quales  AB , AC , AD  > rfl  ai  fur  dum. 

Dua  enim  tantum  duci  po fiunt . 

ALI  TE  R . Ponantur  in  figura  Jffjff»tis  pro - 
DB,D  F,  & DB,  circulum 
tangat,  in  B.  Dico  & D F , eundem  tangere  in  F . 
Duais  enim  rellis E B,  EF , ex  centro , erunt  duo 
latera  D B , B E , duobus  lateribus  D F , F E , 
aqualia , & i a fis  D E , communis . b Igitur  anguli 
B,  F,  aquales  erunt : c Sed  B , relhts  ejt . Igitur  & 
F,  reclus  erit : atque  idcirco  D F , circulum  tanget 
in  F,ex  coroll.  propof  1 6.  huius  hi. 


SCHOLIVM. 


* 3 s.  terti. 


FA  G I L L I MO  negotio propofitionem  hanc  per  an » 
recedentem  propofitionem  demonfirabimus,  hoc  modo.  Ex  pun 
cto  A,  extra  circulum  BCD, ducatur  tangens  AB,  (jfecans 
A E,  qua  primum  per  centrum  F.tranfeat > 
•r  fecctque  circumferentiam  in  D.  Dico  re- 
ft  angulum  fub  A E,  A D,  aquale  cjfe  qua~ 
Arato  ex  A B.  Defcripto  namque  ex  F > per 
I A.circuloA  K L,  producantur  A E,  AB, 
vfque  ad H,l  i <yprr  D, ad  AH, perpendi- 
cularis K L , qua  eundem  circulum  BCD, 


tanget  in  D > ex  coroU.propcf.  1 6. huius  lib.  Erunt ^ ex  demon- 
ftratis  in  fcholio propof. 3 .huius  hb.AD.HE,  aqualts,ac pro- 
inde, addita  communi  DE,&AE,H D, aquales  erunt.  Item 
ex  fcholio  propof.  1 S .huius  lib.  A I , KL  , aquales  erunt,  feca- 
bmiturq.  in  B,  D, bifariam: ac prepterea  rcftangula  fub  AB, 
B I , & fub  K D,  D L,  aqualia  inter  fe  erunt , atque  adtr 
quadrata , ob  aqualitatem  retiarum  AB , B I{  K D,  DL. 
Itaque  quoniam  reft angulum  fub  H D,  D A,  hoc  eft,  fub 
AE,  ( qua  ipfi  H D,  ofienfa  efi  aqualis  ) A D,*  aquale  tff 
r eft  angulo  fub  K D,  DL,  hoc  efi,reftangulofub  AB.Blfme 
quadrato  cx  AB  i confiat  propofitum . 

SED 


lj_b_ejl  nt.  44f 

SED  iamfecans  linea  AN, non  tranfeat  per  centrum  Ft 
ficeti  circumferentiam  m C.Dico  turfimtyrcfl angulum  fub 
A N,  AC,  quadrato  ex  AB,  aquale  ejfe . Defcripto  enim  rur- 
fiu  ex  F, per  A,  circulo  A KLyprodueansur  AN,  A £,  vfque 
ad  G, I iit  per  C, ducatur  O M,  circulum  BC  D , tangerv. 
Eruntque  ex  fcholio  propof.  g.huius  lib.AC,  GN .aquales, ac 
proinde, addit  a communi  C Nyfr  A N,  G C,aqu alet  erunt . 
Item  ex  fcholiopropoftS. huius  lib. AI, OM,  aquales  erunt , 
fetabuntur^  in  ByC, bifariam  .•  ac  propterea  rtflangulafub 
AB,  B t, fr fubOC.C  At, aqualia  inter fe  erunt,  atque  adeo 
quadrat  a, ob  aqualitatem rectarum  AByBI iOC,CM.Itaq, 
quoniam  reflangulum  fub  GC,CAfi>oc  eft.fub  AN, (qua  ipft 
GC,  oftenfa  efi  aqualis  ) AC,*  aquale,  efi  reB  angulo  fub  * 
OC.CM,  hoc  eft.r e fl  angulo  fub  A By  BI,  fine  quadrato  ex 
A Bi  conflat  rufus  id,  quod  proponebatur . 

P R I M V M etiam  corollarium  huius  propof.  hoc  modo 
ferme  conutrtemus . 

SI  apun&o  aliquo  binae  lineae  redae  finitae 
egrediantur,  quae  itafecentur  in  binas  p ait  es , 
vt  re&angula  mb  totis,  & Tegmentis  prope  pun 
dum  comprehenfafint  aequalia:  deferibi  pote- 
rit per  extrema  punda  aliorum  Tegmentorum 
circulus,  hoc  eft, circulus  per  tria  puqda  extre- 
ma aliorum  Tegmentorum  deTcriptus,  per  quar 
tum  etiam  pundum  extremum  tranfibit  • 

£ X pun  flo' enim  Ay  egrediatur  dut 
refla  AB,  AC,  qua  ita  feccntur  in  pun 
Sis  DfE,vtreflangula  fub  A B,AD . 
i fub  AC,  A E,fmt  aqtiaha.  Dico  qua 
tusrpunflaByC.E,  D,  in  circumfer  en 
tiam  circuli  cadere,  hoc  efi,  per  ea  pojfe 
deferibi  circulum : adeo  vt  circulus  per 
tria  punfla  B,C,  E.de/criptus,  tranfeat 
nuejfarioper  reliquum  etiam  puncium 
D.  Defer ibatur  enim  per  tria  punfla 
■ B.C.E.  | 


3 s. terti*. 
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B.C.Ey  (vt  adpropofs.  lib.  4-  docebi- 
mus ) circulm  B C E,  qui  fi  dicatur 
non  tranfire per  quarti*  pundu  D,tran 
fibit  aut  citra  D , au t vitra , vt  per  F. 
Quoniam  ergo  rtdangulum  fub  A B, 
A F,  a qua  It  tfi,  ex  coroll.  i .huius  pro - 
pof.  red  angulo  comprehenfo  fub  AC  , 
A E i&  rtdangulum  fitb  AB , AD, 
eidem  red  angulo  fub  AC,  A E , ponitur 
aquale:  erunt  redangulafub  A ByAF, 
dr  fub  AB  y AD  , inter  fe aqualia  , pars &totum:quod  eft 
ab  fur  dum . Tranfibit  ergo  circulus  per  punitum  D. Quod  erat 

dtmonflrandum . • . ^ 

LJC  E BlT  quoque  ex  demonfiratis  hac  propof  collige- 

re  huiufmedi  problema, 

DATI  S duabus  redis  fiuc xqualibus,fiue 
inxqualibus , alterutri  earum  redam  adiunge- 
rc,vt  rtdangulum  fub  tota  compofita,&  adiun 
da  comprehefum, quadrato  alterius  fit  xquale., 

' ' S T NT  data  dua  reda  A B.&C  yfitejt 
ipfi  A B,  maiori  adiungenda  reda  ,itavt  rt- 
dangulum comprehenfum  fub  tota  compo- 
fita , & adiuncla , aquale  fit  quadrato  re- 
da C, minoris. Dtuifa  reda  AB,  bifariam 
in  D y deferibatur  ex  quouis  centro  A , ad 
interuallu  A D, dimidiata,  circuitu  DFG , 
C?  ad  AD, in  D,  excitetur  perpendicularis 
DEyipfi C,  aqualis,  ac  deniq;  ex  E,  per  A, 
centrum  reda  extendatur  E F ,fecans  cir- 
cumferentiam in  G.  Dico  fi  reda  AB,  adijeiatur  B G > ipfi 
E G , aqualis , rtdangulum  fub  tora  A G . &G  B , cqualf 

, tfft  quadrato  red  a C.Quontam  enim  redangulum  fub  F E, 

gf.tertij.  £ Q.  - aquale  efi  quadrato  reda  E D ; ( quod  E D , circu- 
lum tangat  m D ,ex  coroll.prepefi  i <f . hums  lib.  ) Efi  autem 
rtdangulum  fub  F E.  E G.  aquale redangulofua  AG,  GB. 
(quid  red*  F E,  E G,  redis  AG,G  B,  aquales  fint. Sumpta 


CK 
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enim  efi  GB , ipfi  E G , aqualis , & A B , ipfi  E G,  aqualis 
pofita  efiy)  & quadratum  ex  E D , quadrato  exC  , (cb 
aqualitatem  retiarum  E D,  fa  C,  ex  confiruthone.)  .t  qua- 
le . Igitur  (<>•  reti  angulum fub  A G , G -B , quadrate  tx  C t 
aquale  erit . Quod  tfi  propofitum  , 

NON  fccus  propofitum  demon flr abit  tir  ,J 7 retU  C.mino- 
' fur  - mm  | * I 


I 


ri  adiungend a fit  reti  a, ita  vt  reti  angulum fub  tcta  tompofi 
ta»  zt  adiuntla  comPrthenfum  quadrato  retia  AB.  maioris 
aquMlefit* 

THEOR.  31.  PROPOS.  37, 

SI  extra  circulum  fumatur  pundum 
aliquod  , ab  eoque  pundo  in  circulum 
cadant  duae  redae  lineae,  quarum  altera 
circulum  fecet,  altera  in  eum  incidatsfit 
autem,  quod  fub  tota  fecante,&  exte- 
rius inter  pundum  & conuexam  peri- 
pheriam  auumpta , comprehenditur  re- 
dangulum,  aequale  ei,  quod  ab  inciden- 
te deferibitur,  quadrato  i Incidens  ipfa 
circulum  tanget,  . , 

EXTRA  circulum  ABC» 
cuius  ccnttum  E,  pundum 
fumatur  D , a quo  ducatur 
reda  DA,  circulum  fecans 
m C.&  reda  D B,  incidens 
>n  circulum  ad  pundum  B ; 

<itque  redangulum  fub  DA, 
i.>C,  squale  quadrato  redas 
Dii  : Dico DB, circulum  tangere  in  B.*  Ducatur  enim 
DF,t  angens  circulum, & iungantur  reda;  EB,EI:.  Qipd 

ii  D A. 


16. 


• 1 7. terti/. 
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• 2 f. terti/- 


b f .primi. 
c 1 8. terti/ 


(IDA, fccans non  tranfcat 
per  cetrum  E,iungatur  quo- 
que reda  D E . Quoniam 
igitur  redangulo  fub  DA, 
I)C,*®qualc  cft quadratu 
red®  tangentis  D F ,•  Et  ei- 
dem redangulo  fub  D A , 
DC.cqualc  ponitur  quadra- 
tum red®  D B:  erunt  quadrata  redarum  DF.DB»  inter 
fc  ®qualia,ideoquc  & red®  D F , D B,  zoualcs  inter  fc 
erunt.  Itaque  quia  latera  DF.FE,  trianguli  DFE,®qua- 
lia  funt  lateribus  D B , B E * trianguli  D B E ; & bafis 
D E,  communis  : bcrunt  anguli  D F E,  D B E,  xquales: 
e Atqui  angulus  D F E,  redus  cft,  quod  DF,  circulum 
tangat . Igitur  & angulus  D B E,  redus  erit . Quapro- 
pter per coroll. propof.  16.  huius  lib.  DB,  circulum 
tanget  j quod  cft  propofitum . Si  ergo  extra  circulum 
fumatur  pundum  aliquod  , & e . Quod  erat  demon- 
ftrandum « 

3CHOLIVM. 

EST  autem  hoc  theorema  conuerfum  procidentis  theo- 
rematis, vtperjpicuum  ejl . 

PLACET  hoc  loco  ftqutns  etiam  thtOrema  demon- 

ftrartj . 

SI  a pun&o  extra  circulum  dato  duae  lineae 
re&x  circulum  tangentes  ducantur  , aut  duae 
linea:  vfque  ad  conuexam  peripheriam  inter  Ife 
sequales;  Linea  refta  ab  eodem punfto  per  cen- 
trum circuli  ciefta  angulum  ab  eis  comprehen 
fam  diuidit  bifariam : Et  contra , Linea  retta 
angulum  ab  eis  comprehenfum  diuidens  bifa- 
riam, per  centrum  circuli  tranfibit. 

I N priori  figura  huius  propof  duo  rtQa  DB,T>F  ^circulum 

A B C F» 


I 


L T B £ A nrr. 


i£2_ 


DATIS  duobus  circulis  , quorum  vnus 
non  fit  totus  intra  alium,circulum,  qui  vtrum- 
que  tangat,  defcribere. 

SINT  primum  duo  circu- 
li fi  mutui  t ungent  es,  aut  ficd 
tti  in  aquales , A B,  minor, & 

CDE , maior , quorum  centra 
F,  G , per  qua  reda  ducatur 
F G»  occurrent  circumfer tntijs 
ru  A,C , qua  .fi  circuli  fi  tan- 
gant in  E,  * per  contactum  E, 
tranfibit.  A bfciffa  reda  E H , 
ex  fimidiamrtro  maioris  cir- 
culiyqua  f emi  diametro  minoris 
fit  aqualis,  definbatur  cx  F,  cetro  minoris  ad  interuallu  rtclt 
F/  HC. 


* I.  primi. 


A BCF  , tangant  in  B ,F,  fundis  , qua  ex  2.  cor  cll.prs  ce- 
dentis profofi  aquales  erunt  t Vel  ducantur  quacunque  duai 
aquales  D B yDF  . Et  per  centrum  E , ducatur  reda  linea } 
DEA  . Dico  angulum  B D F,  fidum  ejfe  bifariam  a re- . 
da  D A . Cum  enim  tundis  redis  E B , E F , duo  Utera ' 
BD, DE, duobus  lateribus  F D,  D E.  aqualia  fintybafisq, , 
E By  bafi  E F,  aqualis  < * erunt  duo  anguli  ad  D , inter  fi 1 
aquales.  Quod  ejl  prepofitum , 

DIVIDAT  tam  reda  D A,  angulum  B D.F , bifa- 
riam . Dico  redam  D A , per  centrum  tranfire . Si  enim  in 
DAytumeft  centrum  ,fit  extra  ipfitm  centrum  E , iunga- 
turqf  roda  E DyVt  in  pofieriori figura  huius  propof.Ergo,  vt 
demonftratnm  ejl,  reda  E D , angulum  BDF  , bifariam 
diuidet  i ac  propter  ea  anguli  B DA,  B DE  , cum  fint  di- 
midiata partes  anguli  B D f? , aquales  inter  ft  erunt ,pars,& 
totum}  quod  efi  abfurdum  . T ranfit  ergo  reda  D A , per  cen- 
trum . Quod  demonfirandum  erat , 

SED  bfiquens  problema  (Um  loan,  Bapt.  Bene  dido 
abfiluemus  , quod  ad  propof  1 7.  huius  lib.  promi  fimus , de- 
bueramufque  ibidem  demonfirare  , nifi  memoria  cxcidijfet . 
Efi  autem  etufmodi . 


1 2. ter tij. 


*+. primi. 
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HC fttQfOT  tfi»  fctntdt&>  \ 
nuter  minari* , arens  feeans  cir 
cumferentiam  maioris  in  Ii& 
tx  I,per  centra  F,  G.rtflt t du- 
cantur IF.lGyOccurrintes  cir- 
cumferentijs  in  B,  D.  Et  quia 
CHyipfi IF.& BEtipfi  F B * 
aquatu  eji,ptr  conftruHiontmi 
erunt  tota  C E ,7  B,  aquales . 
Cu  ergo  fr  diameter  / Dia- 
metro CE, aqualis  fit,crit  quo 


qua  I Bjpfi  ID,  aqualis . Circuitu  ergo  ex  I , per  B , deferi- 
nfebii 


pius  tranfibit per  D.  Cum  ergo  idem, exfcholio propof.  lj.hu 
itu  lib.  extra  v trumque  circulum  cadat  totu*,tanget  vtrum- 
que  circulum  in  B.D.Quod  ejl propofitum 


SINT  deinde  duo  circuli 
fe  mutua  tangentes,  vel  fetan- 
tes aquales,  AB.C  D%per  quo- 
rum centra  E,F,  refla  educa- 
tur A C.  Diutfa  deinde  refla 
E F,  inter  duo  centra  bifaria 
in  G,  (Quado  circuli  fe  mutuo 
tangunt , Jiuidttur  refla  E F , 
bifariam  ui  puncto  contaflus  > 
propter  femidiametros  aquales 
aqualium  circulorum ) excite- 
tur in  G.adEF,  perpendicularis  G H:  in  quafumpto  punflo 
H,vt  cunque,  ducantur  ex  eo  per  centra  E,  b\refla  occurren- 
tes circumferentes  in  B,  D . Quoniam  igitur  duo  latera  GEX 
G H,  duobus  lateribus  GF,G  H,  aqualia  funi , angulo/que 
comprehendunt  aquales, nimirum  re  flos?  erunt  & bafes  HE, 
HF,  aquales : Et  additis  femidiametns  aqualibus  E B,  F D , 
tota  linea  HB,H  D, aquales  erunt . Circulus  igitur  ex  Hyper 
B.dcfcriptus  tranfibit  per  D,  cadet  jj  extra  vtrumque  cir  cu- 


lum, ex  coroll.  propof  i j.  huius  hb-  Quare  vtrumque  tanget 


in  B,D .Quod ejl  propofitum . 

TERTIO  fint  duo  circuli fiue  aquales , fiue  inaquales. 


A B ,CD,  quorum  alter  extra  alterum  fit  totus . Per  eorum 
ctntra  E.F,  ducatur  refla  A C . Et  fi  circuli  funt  nuquales , 

defert-. 


ft»  Z J B ER  ITT.  4if 


dt feritatur  ex  E,  centro  mino-  jj 

rv  ad  infernalium  diametri  J 

maiori*  CHyOreus, quem  in  G,  /f\v\u(  T/V 

/icet  altor  arem  ex  F , centro  'Jr — H — f -4 jc 

maior» defcnptus ad interual-  V / J 

lumrefii  FI,  compofiti  txft - 
midtamotro  matorit  FH,& 

H I . femidiametro  minoris  a-  f 

fuali.  Ponamus  enim  nunc  hos 
arcuo  fo  mtcrfecaroi  quando  ^ ^ 

autem  fe  non  fecant , dicemus  /N* 

mox,  quid  agendum  fit.  Ex  G,  autem  per  centra  E,  F,  reflo 
ducantur  locantes  circumferentias  inB.D.Et  quia  F G,  ipfi 
FI, aquati*  efl -.ablatis  aqualibus  FK,  F H i reliqua  aquales 
erunt  KGyH  I . Efi  autem  H I.fumpta  aqualis  femidiame- 
tro  minoris  E B. Igitur  fr  KG.ipfi  EB^aqualis  erit.Cum  ergo 
<$r  EG, diametro  maioris  K.  D.fit  aqualis -y  erunt  tota  refla 
GBtG  D,aquales,Quare  circulus  ex  G.per  B,dcfcripttsstran 
fibtt  per  D,  cadet q,  extra  vtrumq,  circulum,  ex  ceroll.  propof, 
1 3 .huius  lib.ac proinde  vtrumque  tanget  in  B , D.  Quod  efi 
propofitum . 

VERVM  quia  non femper  duo  Mi  arcus  exE.frF,  de  feri 
pti  fe  inter  fecant,  quod  accidit  propter  nimiam  circulor  ii  di - 
fiautiam  vnius  ab  altero , abfoluemus  problema  hoc  alio  mo- 
io,  qui  generalis  efi  , fine  circuli  fe  tangant,  fiue  non , et  tam  fi 
non  fe  feeent.dr fiue  aquales  finr.fiue  inaqua/es.  Dufla  refla 
AC, per  circulorum  cerura , fumatur  refla  aquales  AG.CH, 
ita  vt  qualibet femiffem  ipfius  A C fuperet; & ex  Utro  E, per 
G, arcus  Gl,  defcrtbaiur,quemfecet  in  I, alius  arcus  HI, ex 
Utro  FyperH , deferiptus: ac  deniq,  ox  Itper  centra  E,F, refla 
omittantur  circumferenti} s occurrentes  in  B,D.  Et  quoniam 
EGtEl, aquales  funt i fi  addantur  aquales  AE.BE  fient  tota 
A G,  B I,  aquales.  Eadem  ratione  erunt CH, DI.  aqua - 
lenCum  ergo  AG,CH,p?fitefmt  aquales , erunt  quoque  Bl, 
DI, aquales . Circulus  igitur  ex  I,per  B.defcriptus  tranfibit 
for  D,  totusf;  extra  vtrumque  circulum  cadet,  ex  coroll.pro- 
pof.i }. huius  lib.ac propttrea  vtrumq,  tanget  in  B,  D.  Quod 
efi  propoCuum-j . 

1 A id  vero  eadem  arte  deferibemus  circulum  date  ma- 

Ff  J gnitu - 

m i EVCLJE.  GEOJU. 


gnitudinis , qui  duos  circulor 
prepofitcs  tangatydummodo  fie- 
midiameter  circuli  dcfcribendi 
C maior  fit  femijft  rtfto.  AC,  per 
centra  circulorum  vfque  ad  cir 
cumferenttas  ducis. . Nam  fi 
ftmidiametro  dati  circuli  re~ 
Bos  squales  ab  fandam9  A G, 
C H , reliqua  perficiemus  , vt 
proxime  dicitim  efi . 

PORRO  mamfe/lum—t 
etiam  efi  , fi  ex  punBo  medio  reBt  A C ,per  centra  circulo- 
rum vfque  ad  circumferentias  duci t , defcribatur  circulus 
per  A,& C.eum  circulum  tangere  vtrumque  circulum  A B, 
dT  CD,m  A.fyCytx  coroll.propofii3.huim lib w 


FINIS  ELEMENTI  TERTII. 


.1  . - 


.a  -.z  * 

. v • • 
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I. 

F I G V R A re&ilinea  in  figura  re&i- 
linca  infcribi  dicitur, cum  finguli  eius  fi- 
gura?,quae  infcribitur,  anguli  fingula  la- 
tera eius,in  qua  infcribitur,  tangunt. 

<j  EUS  Euclides  quarto'  hoc  libro  de  va- 
rijs  ihfcriptionibut  figurarum  retlilinea- 
rum  in  circulo , Q*  e arundem  circa  circu- 
lum defcriptionibus : Item  de  infcriptio- 
nibus  circuli  in  eifdem  figuris  , fr  circuli 
defcriptionibus  circa  ea/dem:  exponit  pau- 
cis defimtiombsts,  quid  fit  figuram  in  figu- 
ra infcribi , aut  circa  figuram  de  fer  ibi»  incipiens  d relhlmeit 
figline.  Si  igitur  anguli  D,  E , F,  . X 7 ' " CL  f 
trianguli  interni  D 1 tangant 
Lattra  AB  % AC, BC^tri  anguli  esi-* 
terni  A B C i dicetur  triangulum 
p E F , in  triangulo  AB  C , efe 
inferiptum . At  quoniam  angulus  M , trianguli  KLM , non 

*f  i . **nllt 
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t angit  latus  H 1 , trianguli  G H / , jw»  dicetur  triangu- 
lum K L M , in  fer  ibi  in  triangule  G HI  t quamuit  totum 
illud  (it  intraboc , duoque  anguli  X ,L , tangunt  duo  latera 
G H , G / . 


1 1. 


T 


SIMILITER  & figura  circum  fi- 
gura deferibi  dicitur,  cum  fingula  eius , 
qu$  circumfcribitur, lacera  fingulos  eius 
figurae  angulos  tetigerint^  circum  quam 
illa  deferibitur. 

E contrario  dicetur  triangklum  AXC, deferibi  circa  trian 
gu/um  DEF  i quoniam  fingula  latera  illius  fingulos  huius 
angulos  ttungunt  t At  triangulum  G H /,  non  dicetur  defer  i - 
prum  tffe  circa  triangulum  K L Id  , propterea  quod  latus  il- 
lius H I , angulum  huius  M , non  tangit . idem  irttelligen- 
dum  tSl  de  infer iptioenbus , ac  circumfcr/ptionibus  aliorum  fi- 
gurarum reUilinearum . . 1 1 , ■ 

CJETER  VM  proprie  figura  retfilirtea  dicuntur  in  fi- 
guris reHilineis  deferibi , cy  circa  e a flem  deferibi , quando 
inferipto  , (5*  circumfcripta  habent  latera  numero  tqualia , 
(y  angulos  numero  aquales  t quamuis  hoc  non  fit  omnino  ne- 
cejfarium^cum  & quadratum  intra  triangulum  deferibi  poj- 
fit,vt  ad finem  Itb.d.  docebimus. 

III. 

V I G V R A re&ilinea  in  circulo  ih- 
feribi  dicitur , cum  finguli  eius  figurat, 
quae  inferibitut',  anguli  tetigerint  circu- 
li peripheriam . . 

VT 
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V T fi  tangant  anguli  A.  B,C.  trianguli 
ABC^peripheriatn  arcuit  ABC,  dtcttur  trian- 
gula in  cirtulo  tjft  infcriptu  . Quod  fi  vel  vruu 
tantum  angulorum  t 
non  diceretur 
Circulo. 


rrum  non  tangeret  peripheriam , A 
triangulum  tjfe  mferiptum  in  " 


MU. 

E I G V R A vero  rc&ilinea  circa  cir- 
culum deferibi dicitur, cura  fingula  la- 
tera, eius,  qua!  circunfcribitur,  circuli 
peripheriam  tangunt  • 

A T voro  s fi  latera  trianguli  A B C-t 
fingula  tangant  peripheriam  circuli  DEF g 
dicetur  tn Angulum  cirta  circulum  tjft  de - 
fcript**->»  ' ' 


V. 


& 
B E C 


SIMILITER  & circulus  in  figura 
reftilinea  inferibi  dicitur , cura  circuli 
peripheria  lingula  latera  tangit  eius  fi- 
gurap>cuirafcribitur. 

VI. 

CIRCVLVS  autem  circum  figu- 
ram deferibi  dicitur,  cum  circuli  peri- 
pheria fingulos  tangit  eius  figurat,  quam 
circunfcribit, angulos  * 

PtCtSStM  dicetur  circuitu  DEf,in  figura  defini- 

E f + tionie 
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1 

ftMtf  -f.  mfcrtptus  ejfein  triangulo  A B C : i,ertf  circu- 

itu A B C , m figura  defintttoms  j.defcriptus  effe  etrea  trzmn 
gulum  ABC.  Idem  tudictum  habeto  At  olqs  fiptrie  rechli- 
t)tu  , qua  in  circulo  dicuntur  inferto: » vel  etrea  eundem  de- 
feriltr  Aut  m quiout  ctrotlm  dicitur  tnfcnbi,  vel  circa  quae 
defer ibt  eu  cui  m dicitur . ...  1 

° RECTA  linea  iri  circulo  accommo 

i r _ • • • • i * • 

dari  ,Teu  coaptari  dicitur , cum  cius  ex* 
treraa in  circuli  peripheria  fuerint. 

r V T recta  linea  A B , quoniam  eius  ex  - 

rrtmaA.crBytn  peripberia  arcuit  ABCy 
f — oXiftumt, coaptata,  feu  accommodata  tndi~ 
( J -8o  ctrculo  tjfe  dicetur  : bion  autem  rtSa 

.AV  /g  E,  velC  D i qtua  hac  alterum  duntaxat 

^ extremarum,  nempe  C , habet  ut pcripberia 

ti  ci  circuli  i Illa  vero  neutrum  . 

I. 

PROBL.  *.  PROPOS.  i. 

IN  dato  circulo  redam  lineam  ac* 
commodare  arqualemdatse  reda:  linea?, 
quae  circuli  diametro  non  fit  maior.* 

ats.tertq. 

■ •* 

■ 

T 

I N ifrculo  ABC, coaptandi  fit 
,.  reda lipea  «qualis rad*  -lincjtda- 

rJ  f *//V\  « D.tfua:  tamen  maior  nonfitaia- 

i \ 't metro  circuli  dac  i.  Cam  enim  di*.’ 

rarter ■*  iit  omniu^i  redarum  in  cir- 
culo  maximi  , fi  data  reda  diame- 
tro maior  foret . non  potiet  in  Cir-. 
culo  aptari  illi  vna  xqualir.Ducatur  ergo  diameter  BC. 
Iu<)ue  iidata  reda  D , squalis  fuerit  diametro,  arata 
.-r.  . erit 

u- 


*4'  « 
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I 
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erit  fi  C»  illi  xqualis  : Si  vero  Dominor  fuerit  diametro, 

» abfeindatur  B fi.  xqualis  ipfi  Dj6c  centro  B>intcruallo 
autem  B E,  circulus  deferibatur  E A»  fccans  circulum 
A fi  C,  in  A.  Dufta  icitur  jjeda  1 A , erit  ea  aptata  in 
circulo  A B Coaequalis  dat*  tcftxDv  *Eft  cnimB  A» 
xqualis  ipfi  B Ej&D,  xqualis  eidem  B E,  per  conftru- 
dboritm;  Quare  AB,&  D.inter  fc  xquales  quoqj  erunt. 
In  dato  ergo  circulo  reda  linea  acoodunodauimus » &c. 
Quod  faciendum  erat»  i ii  0 j 

EX  FEDERICO  COMMANDINO. 

IN  elato  circulo  redam  lineam  accommo- 
dare aequalem  data  re&a:  fineat3quie  circuli  dia- 
metro non  fitmaior,&  alteri  datat  parallelam. 

^ • .‘w . ">  / t " %-j* 

t N Jute  cirtrtlo  ABC,  cuiui  centrum  T),  arcemmidan- 
ia  fit  retia  ajuxlis  recti.  E F,  que  diametre  mator  tson  /it, 
fr  alteri  recti  G,  parallela.  e Du 
tatttr  fer  centrum  D , diameter 
AC\re£hi  G, parallela.  Quodfi  re 
Ba  E P,  diametre  fuerit  aqualit, 
factum  tam  erit,  quod  proponitur. 

Si  vere  E F,  diametro  minor  fue- 
rit, feci  a ea  bifariam  in  H.abfcin 
datur  DF.ipfi H E,  & D K.ipfi 
H F,  aquatu,  ut  reta  I K,  tori  EF, 
fo  aqualis.*  Et  per  T,K,  ad  angulot  refles  iffi  A C , dittan- 
tter  L M,  NOi  iungaturqi  EN.  Dico  LN,  accommodatam 
effe aqualem ipfiEF , & ipfi G, parallelam.  Cum  enim  LM, 
K O,  aqualiter  a centro  di/lent , « tpfa  aquales  inter  fe  erunt : 
f qua  tum  diuidautur  bifariam  in  J,  ©•  K,  quod  ad  Angule! 
reitet  fecentur  a rtlia  A C , per  centrum  Dttr anj 'eunt e ; triti 
Creatum  finu/Jts  LI,NK, squalet . f Quia  vere  LI  » N A', 
parallela,  etiam  fseut ; b erunt  quoque  L N,  IK,  aquales , & 
parallela  . Quare  cum  I K t aqualis  fit  ipfi  EF,fr  paralie * 
la  tffi 0}  Erit  etiam  L K, aqualis  ipfi  EF,  • fr  ipfi G,paral- 
• ' ' 1 lela. 


4. 

• is 


1 17.  primi. 
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UU.  Eadem  ratione.firefta  ducatur  MO,  erit  ea  equalit  iffi 
EFtdrparaUcla  ipfi  G.Quod  eji  prxpofitum . 

PROBL.  PROPOS.  u 

I N dato  circulo  triangulum  defcri- 
bere  dato  triangulo  jequiangulum. 

SlT  in  circulo  ABC, da-» 

» - — ^ --  to dcfcribcndum  triangulu 

//\\  $quiangulum  triangulo  da- 
E~y  \ ( / to  cuicunque  D E F . Ducan- 

tur reda  G H , tangens  cir- 
culum in  A,  fiatque  angulus 
G A B,  angulo  F,atquam,& 
angulus  H A C, angulo  E,itq;  extendantur  red*  A B, 
AC, ad  circumferentiam  vfquc  in  punda  B.&  C.coniun 
gaturque  reda  BC.  Non  cadet  autem  reda  A C , in  re- 
dam A B , vel  inter  redas  A B , A G : proptcrca  quod 
anguli  GAB,HAC,  hoc  cft  , anguli  F,E» 4 minores  funt 
duobus  redis . bEflcnt  autem  duobus  redis  xqualcs,fi 
J A C,  in  A B,  caderet ; vel  maiores  duobus  rcdis.fi  inter 
AB,AG,  caderet  * Dico  triangulum  A B C. circulo  da- 
to inferiptum , efle  xquiangulum  dato  triangulo  DEF* 
Eft  enim  angulus  C,  * xqualis  angulo  GAB.-&  eidem  an 
gulo  GAB,  aequalis  cft  angulus  F , ex  conftrudionc  * 
Quare  anguli  G ,&  F, inter  fcquoquc  erunt  xquales.  Si- 
militer quia  angulus  B,*1  xqualis  cft  angulo  H ACj&  ei- 
dem angulo  HAQxqualis  eft , per  conftrudioncm  , an- 
gulus E , erunt  etiam  anguli  B , & E , inter  ie  xquales » 
Cum  igitur  duo  anguli  B,  8c  C»  trianguli  ABC,  xqua- 
les fint  duobus  angulis  E,  & F,  trianguli  D EF»«  erunt 
quoque  reliqui  anguli  A , & D,  Xquales.  Acquiangu- 
lum  cft  ergo  triangulum  ABC»  triangulo  D £ F . Qua- 
re in  -dato  circulo  triangulum  dcfcripfimus , &c.  Quod 
faciendum  erat  < 

PR  OBL. 


W tIB  E*  11 II 
PROBL.  3.  PROPOS.  3. 
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CIRCA  datum  circulum  triangu* 
Ium  defcribere  dato  triangulo  aequian- 
gulum*  . 

CIRCA  circulum 
ditum  ABC,  deteri— 
bendum  fit  trianguli! 
xquiangulu  dito  tria 

fuloDE  F.  Producto 
iterc  EF,  vtriflq;  ad 

G,&  H , fumptoque  f jj- 

centro  circuli I,ducatur  reda  vtcutique  AI.  & fiat  aiigu 
lus  A I B>  squalis  angulo  DEG',&  arfgulns  BlC,angulo 
DFH»Dcmdc  ex  A*B,C, educantur  ad  AI,  111,  CI,  per- 
pendiculares KL.LM,  M K,qux. circulum  tangent  in 
punCtis  A.B.C.per  coroll.propof.  t6.  lib.  3.  coibuntque 
in  pundis  K,L,M.  Si  enim  duceretur  reda  A C fierent 
duO  anguli  KAC,  KCA,  duobus  redis  minoret;  ac  pro- 
inde AK,CK>  coibunt , &c.  Nam  reda  hxc  duda  A C , 
caderet  fupra  redas  Ai,CI,qu6d  h$  angulu  confli tuanf 
'in  f.Cum  enim  fpa tium  circa  I.equalc  de  quatuor  redit, 
ex  coroll.i.propof.i  ^.lib.i  .hoc  cft,  quatuor  angulis  ad 
E,&  F;  fintque  duo  anguli  AIB,Clo,  duobus  angulis 
DEG.DFH.arquales^erit  reliquum  fpatium  AIC, reli- 
quis duobus  anguli  i DEF.DFE,  squale  : Sed » hi  mino- 
res funt  duobus  redit . Igitur  & fpatium  AIC)  minus 
erit  duobul  redis , ac  proinde  angulus  erit  A I C.  A lias 
fpatiuiu  illud  eflet  vel  squate  duobus  redis , fi  nimirum 
AI.CI,vnam  reda,  lineam  Condi  tuerent;  vel  maius  duo» 
' bus  redis,  fi  reda  A I,  producta  caderet  Cupri  IC.Cadit 
Jgitur  ncccflario  A I,  producta  infra  C I ; atque  idcirco 
angulus  fiet  A.I  C , ad  partes  K . Deferiptum  cfl  igituf 
circa  circulum  triangulum  K L M,quod  dico  ede  iqui- 
angulum  triangulo  DEF.  Quoniam  enim  omnes  anguli 
in  quadrilatero  A I tt  L>  squales  funt  quatuor  rectis,  vt 

ad 


‘t/. friati. 
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primi. 
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ad  ji.propof.lib.i.ofte 
fum  fuitj&anguTi  IAL, 
I B L , funt  duo  redi ; 
ertint  reliqui  A I i , & 
L>  duobus  redis  aequat 
les.  Cum  igitur 1 & an- 

l-  B JVl  gub  DE  G,  DE  F,flnt 

duobus  redis  ^qualcsjfi  auferantur  xquales  AIB,DEG» 
remanebit  angulus  L,  angulo  D E F , xqualis  . forfra- 
tione  offendemus  angulum  M » xqualcm  cfte  angulo 
D F E . i>  Reliquus  igitur  angulus  K,  reliquo  arignlo  D , 
xqualis  erit  J atque  idcirco  triangulum  K L M,  xqu  i an- 
gulum triangulo  DEF.  Circa  datum  ergo  circulum;&c. 
Quod  efficiendum  erat . 

PROBL.  4.  PROPOS.  4. 

IN  dato  triangulo  circulum  inferi- 
bcrc. 

S I T dcfcribehdus  circulus 
in  dato  triangulo  ABC.  Diui- 
fis  duobus  angulis  ABC,ACB, 
bifariam  redis  B D , C D.qux 
intra  triangulum  coeant  in  Dj 
ducantur  ex  D,  ad  tria  latera , 
perpendiculares  DE,  DF,DG. 
Quoniam  igitur  duo  anguli  DBE^EBytrianguli  DBE, 
xquales  funt  duobus  anguli  DBF,DFB,  trianguli  DBF, 
vterque  vtrique  $ & latus  BD,  commune  j'cruntquoq; 
latera  DE.DF,  xqualia.  Eademq;  ratione  xqualia  erunt 
latera  DF,DG,m  triangulis  D C F,  D C G.  Cum  igitur 
tres  redx  DE,  DF>DG,  (in  t xquales ; circulus  ex  D , ad 
interualhim  DE,  deferiptus  tranfibit  per  reliqua  punda 
F,&  G;tangct^uc  latera  trianguli  in  E,F,  G,  per  coroll. 
propof.  1 6-lib.  t.  quod  Ia tcra perpendicularia  (int  ad  fe- 
midiametrosDEjD  F,D  G.  In  dato  ergo  triangulo  cir- 
culum dcfcripfimus . Quod  erat  efficiendum  « 

SC  HO- 
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V E RV  M quoniam  Euclides  lib.  t.  dtmonfirauit ; » in 
omni  triangulo  duo  latera  quomoiolibtt  a [fumata  refiquo  ‘f 
[t maiora  i non abt  r*  fuerit demonfirare hoc  loco,  cumlean. 
B apri  fi a Benedicto , quanto  maiora fint  4 hoc  propofito  theo- 
rrmatcj . 


‘to  p:m>. 


I N omni  triangulo,  fi  circulus  infcribatur, 
duo  quaelibet  latera  fuperant  reliquum  reda  li- 
nea , cuius  quadratum  quadruplum  eft  redan- 
guli  compreheufi  fub  reda  ab  angulo  illis  la- 
teribus comprehenfo  in  cauam  peripheriam 
duda , & fub  eius  Tegmento  exteriore . Quod  fi 
angulus  comprehenfus  fit  redus , fiiperabunt 
illa  duo  Utera  latus  redo  angulo  oppofitum 
diametro  circuli  triangulo  inferipti. 


SIT  triangulum  ABC, b tui 
circulus  infcribatur  D E F,  fu- 
gent latera  tridguli  in  D,E,Ft 
punflts : & a quouis  angulo  Bt 
fiuereflus  it  fit, flue  obtufus.fi- 
ut  acutu*,  ducatur  refla  B H , 
ftcant  circulum  in  l.  Dico  duo 
latera  BA,BC,  Juperare  latus 
AC  > refla  linea , cuius  quadratum  quadruplum  ejl  relf  an- 
guli JubBU,  Bljcomprebenfi . Quoniam  enim  per  coroll.  t. 
propofi  j 6. lib. 3. reda  CF, recta  CE.crrefla  AD,rectaA  E, 
aqualis  eff; erunt  dua  refla  F C , D A,  lateri  AC, aquales . 
Latera  igitur  BA,BC, latus  A C,  fuperant  fegmentis  B D , 
'B  F : qua  cum  ex  eodem  coroll  fint  aqualia  i juperabunt  ea- 
dem latera  B A,  BC,  latus  AC , refla , qua  dupla  efi  fig- 
menti BD.Sed quadratum  refla, qua  dupla  eftfegmetiBD, 
quadruplum  efi  quadrati  refla  B D , ex  febolio  propofi  +.  hb. 
j.  Et  ( quadratum  refla  BD, aquale  efireflangulo fub  BH, 
BI.  Igitur  latera  BA , BC, fuperant  latus  A C , refla,  cuius 

qua- 


quarti. 
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quadratum  quadruplum  ejl  re 
danptlt  fub  BH,  Bl.  Quod  ejl 
propcfitum  . 

G}V  O D fi  angulus  A,  re- 
duifit,  dtco  non  filum  duo  la- 
tera A B,A  C./uperare  latus 
B C ,reda  , cusus  quadratum 
quadruplum  ejl  red  anguli  com 
prthenji fub  recta  ex  A,m  tauamperipheriam  duda,  fretus 
figmento  exteriore , vt  ojlenfum  ejl : verum  etiam  excejfum 
illum  ejfe  diametro  circuli  DEF,  aqualem . Duci  is  enim  tx 
centro  G,  ad  pund  a tota  flutem  D,E,redisGD,GE{  * erunt 
anguli  adD.fr  E,  redi . Cum  ergo  fr  angulus  A , ponatur 
reclus,  b erunt  tamrtttaABiDGA*tum  AD,  EG} paral- 
leli inter  fe  i atque  idcirco  A G , parallefigrumtnum  trtt . 
* Qa*re  tam  reda  A D.fimidiametro  EG,qudm  redaAE, 
fimiJiametro  DG,  aqualis  erit:hoc  off  ,dua  reda  AD,  AE, 
fimul  toti  diametro  cireufi  erunt  aquales , Superant  autem 
duo  latera  AB.AC.latus  BC.  duabus  redn  A D,  A E»vt 
ojlenfum  eft.  Nam  EC » ipfiF  C,fr  FB,€quaiis  ej r, 

ex  corotl.  j.propof.jC .lib.).  Igitur  eadem  latera  A B , A C , 
fuperant  latus  B C,  diametro  circuli  infcrtpti . Quod  ejt  pro- 
pojitum — > , 

IT  A Qy  E questu  duo  latera J uperant  reliquum  dua- 
bus redis  circulum  triangulo  infiriptum  tangennbus.qua  in- 
ter angulum  duobus illtSilat eribus  comprebcnfum , fr  circuli 
interi)  ciunrur . Ojlenfum  enim  ejl,  later  a AB,  AC,fuptrare 

latus  BC.redis tangcntibks  AD,  AE,  frf.  . .. 

JAM  vero  bis  ita  demonjlratis  ,fi  tria  latera  trianguli 
cognita  jint.inueniemus  nullo  negotio  tnapunda , in  quibus 
circulus  triangulo  lafinbendus  latera  tangere  debet . Quia 
enim  latera,  verbi  gratia,  A B,  A C.fupcrart  debent  latus 
B C,  duabus  tangentibus  ex  A,  dudis , qua  quidem  aquales 
funt: fi  dematur  latus  BC,notum  ex  notis  lateribus  AB.  AG. 
relinquentur  dua  tangentes  A D , A E » nota . Semijfis  ergo 
hutus  excrjfus  dabit  vtrumqu*  fundum  D , E • Reliquusn 
deinde  figmentum  E C , dabit  figmentum  C F . vjque  ad 
pundum  tertii  F.Fel  reliqui  figmenti  DB.dabit  figmen- 
tum  BF , ad  idem  fundi  F Sugitur  ex  duobus  pudu  D,  E. 

erigantur 
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frigantur  perpendiculares  DG , £G,  coibant  he,  in  G , centro 
Circuit  tnfcnbendi . Exempli  gratia , Sit  latiu  A B,  C,  latus 
ACyt.Bc  latas  BC , r 0. palmor  i.  Dempto  latere  BC,t  0 pa! 
mora  ex  duebus lateribus  A B,  AC, hoc  eftyex  l ^.palmis, re. 
linquantur  +palmi . T «m  frjo  yf  D.qudm  A E, duos  palmos 
continebit , Segmentum  ergo  D B,  continebit  +.  palmos , to- 
tisUmque figmentum  B F,  habebit.  Segmentum  autem  ECy 
eu  proinde  C F,  erit  6.  palmorum . Sic  etiam  dempto  la. 
ttre  A B,  ( ,palmcrumytx  lateribus  AC,  BC,  idefi,  ex  it. 
palmis  x reliqui  fiunt  u,  palmi,  Vtrumque  ergo  figmentum 
CEyCF,erst  (.palmorum : ac  proinde  vtrumque  A E,  AD, 
j. palmorum,  (j  vtrumque  BD.BF,  +.palmorum.  Pojlremo 
dempto  latero  A C,  /.  palmorum  ex  lateribus  A B,  C B,  hoc 
eftytx  palmis  1 (remanent  t. palmi. Vtrumque  ergo  figmen- 
tum B D,  B F,  habebit  +.psslmos  : At  vtrumque  CF,  CEX 
(.palmat:  & vtrumque  A D,  A E,  t.palmos% 

PROBL.  5.  PROPOS.  5,«. 

CIRCA  datum  triangulum  circu- 
lum deferibere. 


SIT  circulus 
deferibendus  cir 
ca  datum  triagu- 
lum  ABC.  Diui- 
danturduo  late- 
ra A B,  AC,  ( qui  in  triangulo  re&angulo,  vel  obtufan- 
gttlo  fumenda  lunt  facilitatis  gratia , circa  rc&um  , vel 
obtufutn  angulum. quamuis  hoc  non  (it  omnino  ncccfla- 
rium.fcd  duo  quiuis  latera  bifariam  pofsint  fccari ) bi- 
fariam in  D,&  E,punfiis,cx  quibus  educantur  D F,  E F, 
perpendiculares  ad  di<5Fa  latera , coeuntes  in  F.  ( Quod 
erum  coeant. patet . Nam  G du&a  edet  reda  DE,  fierent 
anguli  FDE.  FED , duobus  re&ts  minores . ) critque  F , 
vel  intra  triangulum  , vel  in  latere  BC,  vel  extra  crian- 
gulum. Ducantur  rctfi  F A,FB,FC.  Quoniam  igitur  la- 
tera A D,  D F,  trianguli  A D F , zqualia  funt  lateribus 

Bl>, 
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t ungit  Uttu  H 1 y tri unguli  G H t.  non  ditetur  triangu- 
lum K L M , infcribi in  triangulo  G HI  t quamuis  totum 
illud  (it  intra  hoc , duoque  anguli  K , L , tangant  duo  latera 

G H t Q I » .'..•..v 


i 

3 C * JW 


v , --V  y * : tr  7J  v r 

*i  i r j ' xv  l d wi.  n 

SIMILITER  & figura  circum  fi- 
gura dcfcribi  dicitur , cum  fingula  eius , 
qu$  circumfcribitur, latera  fingulos  eius 
figurae  angulos  tetigerint*  circum  quam 
illadefcribitur. 

£ contrario  dicetur  tr  tangit  tum  ABC,  defcribi  circa  tri  an 
gulumDEF  i quoniam  fingula  latera  illtus  fingulos  huius 
angulos  t tangunt  t At  triangulum  G H Iy  non  ditetur  defcri- 
ptum  tjfe  ttrca  triangulum  K LM  , propterea  quod  latu*  il- 
lius H I , angulum  huius  M , non  tangit . Idem  mtelligen- 
dum  efl  de  infcriptiombu*,ac  circumfcriptiombus  aliarum  fi- 
gurarum reStlinearum . , . . r ( i ( • , -j 

CJETER  V M proprie  figura  rtftilinea  dicuntur  in  fi- 
guris redilineis  defcribi , (jy  circa  eafdem  defcribi , quando 
inferipta  , & tir cum f cripta  habent  latera  numero  aqualia , 
d?  angulos  numero  aquales : quamuit  hoc  non  fit  omnino  ne- 
cejfariumycum  & quadratum  intra  triangulum  defcribi  pofi 
fit,vt  ad  finem  hb.H.  docebimus. 

in. 

Y I G VR  A re&ilinea  in  circulo  ih- 
fcribidicirur  ,cum  finguli  eius  figurae, 
quae  infcribitur,  anguli  tetigerint  circu- 
li peripheriam , 

VT 
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rT  fi  fungunt  anguli  A , B , C.  triunguli 
ABCrferipbtrium  arcuit  ABC,  dicitur  trtM- 
3*1*  m ttrtulo  tjft  inftrif**  . Quod  fi  vel  vmu 
t*nnun  ungulorum  non  t ungeret  peripherium , 
men  diceretur  triungulum  eft  mfcrtptum  i» 
tirculo. 

UU- 


;.<a 


F I G V R A vero  rc&ilinea  circa  cir- 
culum defcribi dicitur, cum  lingula  la- 
tera, eius,  quae  circunfcribitur,  circuli 
pcriphcriam  tangunt . 

* - 

A T vero > fi  Inter u triunguli  A B C* 
fingul*  t uniunt  periph  trium  circuli  DEFt 
dicetur  tn  Ungulum  artu  circulum  tffidt- 
fcriprum->' 

mM 

SIMILITER  &circulu$  in  figura 
re&ilinea  infcribi  dicitur , cum  circuli 
peripheria  lingula  latera  tangit  eius  fi- 
gurae, cui  infcribitur . 2 

VI. 

CIRCVLVS  autem  circum  figu- 
ram defcribi  dicitur, cum  circuli  peri- 
pheria fingulos  tangit  eius  figurat,  quam 
circunfcribit, angulos  • 

Vtctsstli  dicetur  tirctffm  DEt.infigur*  defini- 

f f 4 tionit 
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rienis  A-  infer tprus  effe.in  triangulo  A B C : At  •vero  circu- 
itu ABC,  in  figura  definitionis  j.defcriptus  ejfe  eirca  trimn 
guluth  ABC.  Idem  indicium  habeto  de  ali/s  figuris  rettili- 
Tftts , qua  tn  circule  dicuntur  inferibi , vel  etrea  eundem  de- 
fcrihfr  Aut  tn  quibus  circuitu  dicitur  infersbi,  vel  circa  quae 
deferibi  circulus  dicitur . .t 

RECTA  Iihea  in  circulo  accommo 
dari  ,'fcu  coaptari  dicitur , cum  eius  ex* 
trema in  circuli  peripheria  fuerint. 

• * 1 1 Le  e lia  A lia  a+  + b **  a a 4^  . 

V T recta  linea  A B , quoniam  eius  ex- 
rremuA.CfByin  peripheria  circuli  ABCy 
eXtfiunt,  coaptata,  fcu  accommodata  in  di- 
Mo  circulo  ejfe  dicetur  : Non  autem  recta 
B E,  velC  D i quia  hic  alterum  duntaxat 
extrenu  rum,  nempe  C , habet  in  peripheria 
,'i  circuli  i I llqVUro  neutrum . 

; PROBL.  V PROPOS.  u 

'.'IN  dato  circulo  redam  lineam  ac* 
commodare  aequalemdat»  redae  linea?, 
quae  circuli  diametro  non  fit  maior./  j 

«f  j» 

I N ifrculo  ABC,  coaptanda  fit 
recta  linea  aquali*  rettas  linca^da- 
tae  D.t^ux*  t3tnen  maicrr  non  fit  dia- 
metro circuli  dat  i . Cum  enim  dia/ 
roctcr  ■*  fit  omnium  redtarum  in  cir- 
culo maximi,  fi  dafa  rcfta  diame- 
tro maior  foret , non  poflet  in  £ir-. 
culo  aptari  illi  vna  aqualis.Ducatur  creo  diameter  BC. 
Itaque  fi  data  refta  I>, aqualis  fuerit  diapctro , aptata 

erit 


reda  E F,  qua  diametro  maior  non  fit, 
tralltla.  < D« 

D \ diameter  ~ *v 


* W •*  * . 
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erit  B C,  illi  xqualis  : Si  vero  Dominor  luerit  diametro, 
• abfeindatur  B E.  xqualis  ipG  Djfie  centro  B^ntcruallo 
autem  B E, circulus  deferibatur  EA,fccans  circulum 
A B C,  in  A.  Dufta  ijgitur  reda  B A , erit  ca  aptata  in 
circulo  A B C\  xqualis  dat*  cc6x  D » * Ett  eni  m B A , 
squalis  ipfi  B E •,  & D,  iqualis  eidem  B E , per  conftru- 
dtionem.  Quare  AB,&  D.inter  i'c aquales quoqvcrunt. 
In  dato  ergo  circulo  rcSalirici  iCcOmmodaiiirous , &c* 
Quod  faciendum  erat.  ' * * 'ij 


* 3.  primi, 

t s.defn, 
primi , 


EX  FHDERICO  COMMANDINO . 

IN  dato  circulo  redam  lineam  accommo- 
dare squalem  data  re&xfineat,qu«  circuli  dia- 
metro non  fit  maior, & alteri  dat*  parallelam. 

*♦  . t , . . *S  t 1 

0 » * •••' ’ * * 1 ■* ' * \ ■- . * ’ t 

t N date  cirbtlo  A B "*  ‘ ^ 

da  fit  roda  aqualis  reda 
fr  alteri  reda 
CMtur  fer  centrum 
AC,reda  G, parallela.  §luoUjs  re 
Ba  E F,  diamttro  fuerit  aquali*, 
facium  tam  erit,  qUod  proponitur. 

Si  vero  E F,  diametro  minor  fue- 
rit, fed  a ea  bifariam  in  H.abfcin 
datur  DI, i/fi H E,  fr  D K.ipfi 
HF,  aqualis,  at  nta  I K ,toti  EF, 
fit  aqualis. A Et  per  T,K,  ad  angulos  redos  ipfi  A C , distan- 
tur L M,  X Os  iungaturqi  LX.  Dieo  LX,  accommodatam 
tjfe  aqualem  ipfi  EF , fr  ipfi  G, parallelam.  Ceim  enim  LM, 
N O,  aqua lit er  a centro  dsfttut , * tpfa  aquales  inter  ft  erunt: 
t qua  eum  diuidautur  bifariam  in  I,  fr  JC  > quod  ad  angulos 
rectos  fr  Centura  reda  A C.per  centrum  D,tranf*unttitrut 
fr  earum  fenuffts  Lli>N K, aquales . , Quta  vero  LI  , N K, 
paralie la  etiam  funt  3*  erunt  quoque  L K,  1K,  aquales , fr 
parallela  . Quare  cum  1 K , aqualis fit  ipfi  EF,  fr  paraMe~ 
la  spfi Oj  Erit  etiam  L N, aqualis  tpfi  EF , » fr  ipfi G.faral- 
: ’ Itio. 


'pi.pthnf, 


*tt.ptimi. 


• tj.tertij 
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t a S. primi, 
primi, 

• 30. primi. 
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•*/  7- primi. 
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lela. Eadem  ratione, fi retta  ducatur  MO,  erit  ea  tquala  iffi 
EF  t&  parallela  ipfi  G.Quod  efipnpcfitum . 

PROBL,  PROPOS.  1. 

I N dato  circulo  triangulum  defcri- 
bere  dato  triangulo  £quiangulum. 

SlT  ia  circulo  ABC,  di» 
to  dcfcribendum  trl angulii 
fquiangulum  triangulo  da- 
to cuicunqtic  DEF. Duca- 
tur refia  uH)  tangens  cir- 
culum in  A,  fiatque  angulus 
G A B,  angulo  F, Xqualis, & 


angulus  HAC,  angulo  E,  atq;  extendantur  refia:  A B, 
AC, ad  circumferentiam  vfquc  in  punfia  B,&  C.coniun 
gaturque  refia  BC.  Non  cadet  autem  refia  A C , in  re- 
fiam  A B , vel  inter  refias  A B , A G : propterea  quod 
anguli  G AB, HAC,  hoc  cft  , anguli  F,E,a  minores  funt 
duobus refiis.  bEflcnt autem  duobus  refiis  r quales,  fi 
A C,  in  A B,  caderet j vel  maiores  duobus  rcfiis.fi  inter 
AB,AG,  caderet . Dico  triangulum  A B C, circulo  da- 
to inferiptum , efie  xquiangulum  dato  triangulo  DEF* 
Eft  enim  angulus  C,  * aequa  lis  angulo  GAB;&  eidem  an 
gulo  G A B,  xqualis  cft  angulus  F , ex  conftrufiionc « 
Quare  anguli  C.&  F, inter  fc  quoque  erunt  aequales.  Si- 
militer quia  angulus  B,1*  xqualis  cft  angulo  HAC;&  ei- 
dem angulo  HAC, xqualis  cft , per  conftrufiionem  , an- 
gulus E , erunt  etiam  anguli  B , & E , inter  fe  xquales * 
Cum  igitur  duo  anguli  B,  & C,  trianguli  ABC,  xqua- 
les fint  duobus  angulis  E,  & F,  trianguli  D E F,*  erunt 
quoque  reliqui  anguli  A , & D,  xquales.  Acquiangu- 
lum  cft  ergo  triangulum  ABC,  triangulo  DEF.  Qua- 
re in  dato  circulo  triangulum  dcfcripfimus,  &c.  Quod 
faciendum  erat  < 

PR  OBL. 
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PRCXBL.  3.  PROPQS.  3. 

CIRCA  datum  circulum  triangu- 
lum dcfcribcrc  datp  triangulo  aequian- 
gulum.  — -3" 

CIRCA  clrcuW 
ditum  ABC,  deCcri- 
bendum  fit  trianguli 
xquiangulu  dito  tria 
culoDJEt.F.  Produco 
fatere  EF,  vtrirtq;  ad 

Gt&  H,  Cuinptoque  jl  B m 

centro  circuli  I, ducatur  reda  vtcunque  AI.  & fiatangu 
Ius  A I B»'  squalis  ar.gulb  DEG‘,&  atteulus  BIC,anguIo 
DpH»Dcindt  cx  A, B^C, educantur  ad  AI,  BI,  CI,  per- 
pendiculares KL.LM,  M K, qui. circulum tafigent in 
punctis  A.B.C.per  coroll.propoC.t6.  lib.  3.  coibuntquc 
in  pundis  K,  L,M.  Si  enim  duceretur  reda  A C »‘  fierent 
duO  anguli  KAC,  K C A,  duobus  redis  minoret;  ac  pro- 
inde AK.CK,  Coibunt , &c.  Nam  reda  hxc  duda  A C , 
caderet  Cupra  redas  AI,Cl,quAd  It*  angulu  conJUtuant 
in  I.Ctlm  enim  (Ratium  circa  L*quale  fit  quatuor  redis, 
ex«oroll.i.propoC.if.lib.t.hoCcft,  quatuor  angulis  ad 
£fSc  fintque  duO  anguli  AIB,CIB*  duobus  angulis 
DEGeDFH,*quales  jcrll  reliquum  (natium  AlC.rcli- 
quis  duobus  aogub  s DEF.DFE,  squale  : Sed  • hi  mino- 
re* Cunt  duobus  redii . Igitur  Se  Cpatium  A l C , minus 
erit  duobus  redis,  ac  proinde  angulus  erit  A IC-  Alias 
Cpatium  illud  edet  vel  xqualc  duobus  redis , fi  nimirum 
AI.CI.vnam  reda,  lineam  conftitutrcntjvcl  maius  duo- 
: bus  redis,  fi  reda  A 1.  produda  caderet  Cupri  IC.Cadit 
igitur  ncccflario  A I,  produda  infra  C I ; atque  idcirco 
angulus  fiet  A'IC, ad  partes  K . DcCcriptum  eft  igitur 
circa  circulum  triangulum  K L M,quod  dico  efle  xqui- 
angulum  triangulo  DEF.  Quoniam  enim  omnes  anguli 
in  quadrilatero  A I B L , xquales  Cunt  quatuor  rectis, v 


•l  f+rimi. 
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ad  jt.propof.li6.i.ofte 
fum  fuit;&anguli  IAL, 
I fi  L , fun  t duo  redi ; 
erUnt  reliqui  A I B , & 
L>  duobus  redis  aequa- 
les. Cum  igitur 1 & an- 
^ — jj — “ — guli  D E G,  DE  F,flnt 
duobus  redis  ^qualesjfi  auferantur  aequales  AIB.DEG» 
remanebit  angulus L, angulo  DEE  , xqualis  . Rarfra- 
tionc  offendemus  angulum  M > aequalem  efle  angulo 
D F E . t>  Reliquus  igitur  angulus  K,  reliquo  arigulo  D , 
xqualis  erit  j atque  idcirco  triangulum  K L M,  xquian- 
gulum  triangulo  DEF.  Circa  datum  ergo  circulura.&c. 
Quod  efficiendum  erat . 

PROBL.  4.  PROPOS.  4. 

IN  dato  triangulo  circulum  inferi- 
bcre . 

S I T deferibetidus  elreufu* 
in  dato  triangulo  ABC.  Diui- 
fis  duobus  angulis  ABC.ACB, 
bifariam  redis  B D , C D.qux 
intra  triangulum  coeant  in  Dj 
ducantur  ex  D,  ad  tria  latera , 
perpendiculares  DE,  DF,DG. 
Quoniam  igitur  duo  anguli  DBE,DEB, trianguli  DBE, 
aquales  funt  duobus  anguli  DBF,DFB,  trianguli  DBF, 
vterque  vtrique  5 & latus  BD,  commune  j « erunt  quoq; 
latera  DE.DF,  xqualia.  Eademq;  ratione  xqualia  erunt 
latera  DF,DG)in  triangulis  D C F,  D C G.  Cum  igitur 
tres  redx  DE,  DF^DG,  fint  xquales ; circulus  ex  D , ad 
intcruallum  DE,  deicriptus  tranfibitpcr  reliqua  punda 
F,&  G;tangct«^uc  latera  trianguli  in  E,F,  G,  per  coroll. 
propof.i6.1ib.t.quod  latera  perpendicularia  (int  ad  fe- 
j midiametros  D E,D  F,D  G.  In  dato  ergo  triangulo  cir- 
culum deferipiimus . Quod  erat  efficiendum , 

SCHO- 


/ 
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Eruam  Euclides  lib.  i ■ demonjlrauit  i » in  | t,g  p ';rni 

luter  a quomodolsbet  ajfumpta  reliquo  ef- 

I k maiora  "neu  abs  re  futrit  dtmonjirart  hoc  loco,  cum  1 oan. 

‘ Baptsjia  Benediflo , quanto  maiora  fint , hoc  propefitotbeo- 

rematca. 

I N omni  triangulo,  fi  circulus  infcribatur, 
duo  quxlibet  latera  fuperant  reliquum  reda  li- 
nea , cuius  quadratum  quadruplum  eft  redan- 
guli  comprehcnfi  fub  reda  ab  angulo  illis  la- 
teribus comprehenfo  in  cauam  peripheriam 
duda , & fub  eius  Tegmento  exteriore . Quod  fi 
angulus  comprehenfus  fit  reftus , fuperabunt 
illa  duo  latera  latus  redo  angulo  oppofitum 
diametro  circuli  triangulo  mferipti. 

SfT  triangulum  ABC,\>  tui  - \ 4’Vlxrtl- 

cirtuUu  infcrtbatser  DEF,tm- 
gens  lata  n tridguli  in  D.E.F, 
punfiis  : & h quouis  angulo  Bt 
fiu  rodus  isfst,fsue  ebtufus.Ji- 
ut  acutus,  ducatur  roda  B H > 

| ftcans  cuculum  m /.  Dico  duo  _ _ 

latera  BA»BC,  Juferare  latus 
I AC , reSa  linea , cuius  quadratum  quadruplum  ejl  reti  an 
gulijub  BH,  Blycomprehen/i . Quoniam  enimptr  coroll.  * 
prope/.  j C.ltb.j. refla  CFjreQa  C E,&  refla  A D^recla  A E, 

Aquntu  eR  ierunt  due  reRt  F C • D A%  luteri  AC >iquales . 

, Latera  igitur  EA ,BC, latus  A C,  fuperant  figmentis  B D, 

I B B : qua  cum  ex  eodem  corelljint  aqualia  i fuperabunt  ea- 
dem latera  B A.  BC,  latus  A C , rcBa,  qua  dupla  ejl  fo- 
menti B D .Sed  quadratum  reffe.qua  dupla  ejl  fomiti  B D, 
quadruplum  ejl  quadrati  refla  B D , ex  fcholio  propof  a-  hb. 

1 j.  Et . quadratum  refla  BD, squale  ejtreftangsdojub  BH,  36. terti) 

1 BI.  Igitur  latera  B A >BC, fuperant  latus  AC,  refla,  tusus  \ 

' qutl- 
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quadratum  quadruplum  efi  re 
d anguis  fub  BH,  Bl.  Quod  ejl 
fropcfimm  . 

Qv  O D fi  angulus  A,  re- 
dusfit,  dico  non  fotum  duo  la- 
tera A B,  A C.fuperare  latus 
B C %.reda  , cuius  quadratum 
quadruplum  ejl  red  anguli  com 
frrhenfi fub  reda  ex  A, in  eauam  peripheriam  duda,  & eius 
figmento  exteriore , vt  ofienfum  ejl : verum  etiam  excejfum 
illum  ejfe  diametro  circuli  DEF,  aqualem . Dudis  enim  ex 
centro  G.ad punda  eStaduum  D.E.rechs  GD,GE;  * erunt 
anguli  ad  D,& E,  redi . Cum  ergo  & angulsu  A , ponatur 
redus,  h erunt  tamrtd*AE,DG%qudm  AD,  EG}paral- 
lela  inter  fe  • atque  idcirco  A G , paraUtlogrammum  nit . 
* Q^eurc  tam  reda  A D,fimidiametro  EG,quam  redaAE, 
femtJtametro  DGy  aqualis  erit:hoc  efl ,dua  red a AD,  A E, 
ftmultoti  diametro  dreuli  erunt  aquales , Superant  autem 
duo  latera  A B.A  C, latus  BC,  duabus  redis  A D , A Etvt 
ofienfum  efi.  Ham  EC,  ipfiF  C,fr  DB^iffi  FB, aqualis  efi, 
ex  coroll,  s .propof  jC.ltb  j.  Igitur  eadem  latera  A B , A C , 
fuperant  latus  B C,  diametro  circule  inficripti . Quod  efi  pro- 
pofitum—j , 

ITA  Qv  E quotus  duo  latera fuperant  reliquum  dua- 
bus redit  circulum  triangulo  infrriptum  tangenttbus.qua  in- 
trr  angulum  duobus  illtsj at  eribus  comprthenfum , & circuli 
interifeiuntur , Ofienfum  enim  efi, later  a AB,  AC^fupcrari 
latus  BC, redis  tangcntibks  AD,  AE,fyc.  ... 

JAM  ver*  tus  ita  demonfiratu  , fi  tria  latera trianguli 
cognita  fint.inueniemus  nullo  negotio  tn  a punda , in  quibus 
circulus  triangulo  inferibendus  latera  tangere  debet . Qui» 
enim  latera,  verbi  gratia,  A B,  A C,fuperare  debent  latus 
B C,  duabus  tangentibus  ex  A,  dudts,  qui  quidem  tqualt» 
funt: fi  dematur  latus  BC, notum  ex  rsot  is  lateribus  AB,  AC, 
relinquentur  duo  tangentes  AD  , A E , nota . Semiffi*  ergo 
huius  exctffus  dabit  vtrumque  fundum,  D , E ■ Reliquum 
deinde  figmentum  E C , dabit  figmentum  CF  , vfque  ad 
fundum  tertii  F:Vtl  reliqui  figmenti  DB.dabttfegmcn- 
tumBF, ad  idem  tundi  F £i  igitur  ex  duobus  pudi*  D,  E, 

erigantur 


v'*r  iv, 


eruantur  perpendiculares  DGt  EG,  coibunt  ht,inG , centro 
arcuit  tnfcrtbendi . Exempli  gratia . Sit  lutus  A B.  6.  Urus 
ACyt  ii  lutus  BCxt  ofalmerS.  Dempto  luter t BC,  1 epa. 
tuuru  tx  duobus  l ut  eribus  A B,  AC, hoc  eJlyox  1 4.palmts,re- 
lmquuntur4.fulmi.Tum  ergo  AD, quum  AE.Juot palmos 
continebit . Segmentum  ergo  D B.  continebit  4.  f ulmos , to- 
tsdtmqne  figmentum  B F.  habebit.  Segmentum  nutem  £Ct 
uc  Proinde  &CF , erit  S.  palmorum . Sic  et  sum  dempto  la- 
tere A B.  (falmerum,ex  lateribus  AC,  BC,  ideft,  ex  tf. 
palmiti  reliqui  fiunt  12  .palmi.  Vtrumque  ergo  fegmentum 
CEJCF.ent  (.f ulmorum : ac  proinde  vtrumque  A E,  A D, 
j. palmorum,  £ vtrumque  BD.BFi  +.palmerum . Poftremo 
dempto  lutere  A C,  /•  palmorum  ex  luteribus  A B.C  B.  hoc 
tfiitx  palmis  s remanent  i .palmi.  Vtrumque  ergo  figmen- 
tum B D,  BF,  hubebit  4.palmos  : At  vtrumque  CF,  CEX 
(.palmet:  & vtrumque  A D,  A E,  i.  palmos* 

PROBL.  5.  PROPOS.  5. 

CIRCA  datum  triangul  um  circu- 
lum deferibere, 

SIT  circulus 
dc(cribcndus  cir 
ca  datum  triagu- 
lum  ABC,Diul- 

dantur  duo  late-  **  ^ — * ",  , 

ra  AB,AC, ('qu*  in  triangulo  reftangulo, vel  obtufau- 

gulo  Tumenda  iunt  facilitatis  gratia , circa  rcOum  . vel 
obtufum  angulum, quamuis  hoc  non  fit  omnino  nccclu- 
rium.fcdduo  quxuis  latera  bifariam  pofsint  fccarij  bi- 
fariam  in  D,&  E,punais,cx  quibus  educantur  D F,  E 
perpendiculares  ad  diSa  latera , coeuntes 1 InJF.  ( Quod 
enim  coeant, patet . Nam  fi  dufta  eflet  reda  DE,  haent 
tpuli  FDE.  FED , duobus  reflis  minores . ) entque  f , 
Thura  triangulum  , vel  in  latere  BC,  vel  extra 

• w . _ n _ r A CD  CP  Annnlim  inii 


ief intra  triangulum  , vel  in  latere  BC.  vel  extra  tnan- 
gulum.Ducantur  rcS*  F A.FB.FC.  Quoniam  igitur  la- 
tra A D,  D F,  trianguli  A D F , xqualia  funt  lateribus 

Bl/» 
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1 4xprimU 


1 3 1 Jortif, 


c 3 1.  tertii. 


1 2 l.terty 


BD,  DF,  triangu 
li  BDF,  & anguli 
ad  D.re&i^erut 
bafcs  F A.FB, 
squales . Eodem 


modo  erunt  FA,FC, squales  . Cum  ergo  tres  rc&je  F A, 
F B,  FC>  (int squales, circulus  deferiptusex  F,adin- 
tcruallum  F A,  tranfibft  quoque  per  pun&a  B,&C. Cir- 
ca datum  ergo  triagulum  circulum  dcfcripfimus . Quod 
erat  faciendum , 


C O RO  L LA R I VM . 


HINC  mani  felium  eft,fi centrum  intra,  trian- 
gulos e Jfe  acutos, quoniam 


gulum  cadat , b omnes  angui 


omnes  funt  in  maiori  fegmento  circuli : fi  vero  fit  in 
latere  fi  Q , * angulum^  B A C , eff  e retium , quod 
fit  in  femicirculo  : Si  denique  cadat  extra  triangu- , 
lum  , d angulum  B AC  > obtufum  eff  e , cum  fit  in 
minori  fegmento- circuli . 

C O JSJT  R A vero  pcrfpieuum  efl,  fi  triangu- 
lum fuerit  acutangulum,  centrum  cadere  intra  tnan 
gulum : fi  r exanguium , i»  latus  retlo  angulo  oppo- 
fitum : fi  denique  obtuf angulum  fuerit , extra  trian- 
gulum . Quod  quidem  facile  oflcndetur , ducendo 
ad  incommodum  aliquod , fiue  ab  fur  dum.  Quia  fi 
in  ac  ut  angulo  caderet  centrum  in  vnum  latus,  ejjet 
angulus  ei  oppofitus  reUus : fi  vero  extra,  eff  et  idem 
angulus  obtufus . Item  fi  in  reClangulo  centrum  ca- 
deret intra,  effent  omnes  anguli  acuti : fi  vero  extra, 
eff  et  angulus  oppofitus,  obtufus  . Denique  fi  in  trian- 
gulo obTuftngulo  caderet  in  vnum  latus  , eff  et  an- 
gulus ei  oppofitus,  reclus : fi  vero  intra,  omnes  angu - 
li  effent  acuti . Qui  omnia  ex  priori  parte  huius cq- 
roll.  colligimur,  cr  pugnant  cum  hypothcft . 


SCHO - 


I 


liber  irir.  4 

S C H O L I V M- 

COLLIGITVR  etiam  tx hoc  problemate.  quanam 
artf  definiendus fit  circulus  ^qui  per  data  tnapunfla  non  tn 
VHA  Ttrf a Irnea  excientia  tr.irjc.it  . 

Nam  fidat»  punfla  tnbus  reflie  iun- 
gantur , vt  conftituatur  triangulum , 
facile  arca  ipfiem  circulus  defcrtieturt  . 
vt  hac propof.tr aditum  tfi . Quod  ta-  .* 
me* facilius  efficietur  praxt  Hia, quam  • 
tradidimus propof  js.hb.s.Sint  erum  *. 

iatatriapunflaA,B,CiExA,(yB, 

auouit  mteruallo  eodem  duo  arcus  de- 
finiantur  fe  inter  fecantes  tn  D,&  E,  punflis.  per  qua  refla 
linea  ducatur  D M.  Item  ex  A,  &Cy  quotas  alto  mteruallo 
eodem,  vel  etiam , fi  placet, prtort  tfio^a/ij  duo  arcus  delineen- 
tur fe  caces  fefe  in  F,  & G, punitis,  per  qua  refla  ducatur  FH, 
fiearu  retiam  Dff,  in  H.  DifO  H .effit  centrum  arcuit  tran- 
feuntis  per  data  p, infla  4,R.& P,  Nam  fi  ducerentur  refla 
AB.ACyBC, dtuiderentur  latera  A By  AC, trianguli  ABC, 
bifariam  4 reflit  D H,  F H,  ceu  demonfiratum  rfi  mpraxt 
illa propofitionit  jsJtb.j. Quare  vt  i»  hoc  s. problemate  Eu- 
clides ofiendit , H , erit  centrum  circuli  arca  triangulum 
fi.  3 Cydefcriptu  Quodofipropofitum . 

PROBL*  6.  PROPOS.  6. 

IN  dato  circulo  quadratum  defcri- 

bereV 

j * * -«<  4 # 

S I T In  dato  circulo  A B C D.  cuius 
centrum  £ , infcribcndum  quadratum. 

Ducantur  dux  diametri  AC.JJD,  fecan- 
tes fefe  ad  angulos  rcCtos  in  centro  E.& 
iungantur  reda  AB.BC.CD.DA.  Dico 
A B C D,  efle  quadratum  inferiptum  in 
dato  circulo  • Nam  quia  latera  EA,EB,trianguli  AEB} 
xqualia  funt  lateribus  £ C , £ B,  trianguli  C E B • cum 
* ^ - omnia 


W I 


i 

j 

M 


bl  G.tertij. 
jf.tertij, 

tfUertij, 


* i f. primi 
{3  o. primi. 

f 3 4 .primi 


EVCLTD.  GEOM.  

omnia  fint  ex  centro  ; & anguli  conten- 
ti funt  redi ;» erunt  bafcs  AB.BC.xqua 
les . Eadem  ratione  xquales  erunt  redx 
B C,  C D;  Item  redae  CD,D  A;Et  redae 
DA,  AB.  Omnia  igitur  latera  quadrila- 
teti  ABCD,  xqualia  inter  fc  funt.  Qyod 
breuiusita  concludemus . Quoniam  quatuor  anguli  ad 
E.xqualcs  funt,  nimirum  redi  ;•> erunt  quatuor  arcus, 
quibus  infiftunt , aequales  j « ac  proinde  & redae  quaruor 
fubtenfx  aequales  erunt  . Omnia  ergo  latera  quadrila- 
teri  ABCD,  inter  fe  asqualia  funt . Sunt  autem , « &r 
anguli  redi , cum  omnes  in  fcmicirculis  exiftant.  Quare 
quadratum  erit  ABCD;  proptcrcaquc  in  dato  circulo 
quadratum  dcfcripfimus  . Qnpd  erat  faciendum . 

PROBL.  7.  PROPOS.  7. 

CIRCA  datura  circulum  quadra- 
tum deferibere . 


r 


A <3 


SIT  circa  datum  circulum  ABCD, 
cuius  centrum  E,deicribendum  quadra- 
tum. Ducantur  dux  diametri  A C , BD, 
fccantcs  fc  in  E,  centro  , ad  angulos  rc- 

F — dos;&  per  A , B,  C,  & D,  educantur  ad 

y diametros  linecpcrpedicularcsFG,FH, 
y — QX.  H I,  I G,  coeuntes  in  pundis  F,H,I,  G. 

Dico  F H I G.cflc  quadratum  circa  cir- 
culum datum  dcfcriptum.Cum  enim  anguli  AEB,FBE, 
fint  redi , * erunt  FH.  AC.parallclx ; fimiliterque  erunt 
GI,AC,parallclx. 1 Qu?re  & F H,  G I,  parallcl*  erunt. 
Eodem  modo  parallela:  erunt  FG,  H I.  Quoniam  igitur 
parallclogramtnum cftACHF,! erunt  latera  oppofi- 
ta  AC,FH,xqualia,& anguli  oppofiti  ACH,  AFH, 
xquales : Sed  ACH,  cftrcdus . Igitur  &AFH,  redus 
erit . Eadein  ratione  oftendemus  angulos  H,I,G,  redos 
cflc,&  latera  H I , I G,  G F,  xqualia  clTc  diametris  BD, 
AC.Quirc  cum  diametri  fint  xquales,  erunt  & quatuor 

latera 


— 


s IT  in  dato  quadrato  ABCD,  inferi-  ^ 
bendiu  circulus . Diuifis  lateribus  bifa-  r 


DCnUUJ  V«vu.«.  . . 

I riam  in  E,  F,  G,  H.  ducantur  veCtx  E G, 

F H.fccantcs  Te  in  I.Quoniam  icitur  AD, 

I BC  recbe  xquales  funt^&parallclXjCrunt  i,  -»■..- — ^ 
& dimidi*  carum  AH, BF,*qualcs,  & pa-  B 
ralle  Lx . * Quare  & A B, parallela  e(V,&  xoualis  ipb  FH. 
Eadem  ratione  erit  DC.parallela,&-  xquulis  eidem  FH: 
Itcmquc  rc&x  AD.BC.parallclx  erunt  & xqualcs  ipfi 
EG.Sunt  igitur  parallclogrammi  AI.IB,  CI,  ID>  »de®“ 
que  rea*  rt.IF.IG.lH,  xquales  erunt  redis  AH  , EB. 
DH.AE:Sunt  autem  inter  fc  xquales, cum  nnt  fcmii- 

fcs*qualium  AD,  AB,&c.Quare  &■  rettx  I E.  I F,  I G, 
1H  xquaUw  erunt  , ac  proptcrca  circulus  dcfcnptus 
ex  I,ad  interuallum  L£,  tranlibit  qaoquc  per  punda  F , 
G.H»qui  cum  contineat  latera  AB,  BG,  GD , , per 

coVoll.propof.nMib.j.kquodanguliad  E,F,G,  H,  fant 

tedi» dcfcnptus  erit  in  quadrato  AC.In  dato  ergo  qua- 
drato circulum  dclcripfimus . Quod  ei  faciendum  erat . 


primi. 


PROBL.  9.  PROPOS.  9. 


CIRCA  datum  quadratum  circu- 
lum deferibere  *» 


SIT  dercribendus  circulos  circa  quadraturo  ABCD 

d a Ducantur 


latera  FG,FH,HI,IG.*qualia,  idcoquc  FG  l H .quadra- 
tum erit*,  cuius  quidem  latera  circulum  tangunt,  per  eo- 
, Suridi  p.opi.m.jXi.c.d.uu.  .«ur  circula 
! qmdtatu:ti  deftripfimu*.  Quod  erae  e IBcicndum  . 

PROBL.  8.  PROPOS.  8. 

I N dato  quadrato  circulum  deferi- 
I berc . 


4*8  EVCLID.  GZOM. 


* i.  primi. 
* 3 2. primi. 


' f.  primi 


1 0* 


in.ftcun 

i di. 


Ducantur  diametri  AC.BD,  locantes 
fe  in  E . Quoniam  igitur  latera  A B . 
A D , trianguli  ABD,  xqualia  funt  ,• 
, erunt  anguli  ABD.ADB,  xquales  : 
Eft  autem  angulus  B AD,  rectus,  *>  Qua- 
re ABD,  ADBjfcmirctU  erunt  .Simili- 


ter oftendemus, reliquos  omnes  angulos  ad  A,  B.  C,  D, 
cilc  fcmirc&os , & ifpirco  inter  fe  xquajcs  r Cum  ergo 
anguli  EAD,EDA,fint  xquales  j c erunt  reClx  EA,  ED, 
xquales.  Eadem  ratione  E A, EB, xquajcs  cruntjnec  non 
E B , E Cj  Item  E C,  E D , Quare  circulus  ex  E,  deferi- 
ptus.intcruallo  E A , tranfibitper  reliqua  pun&a  B,  C , 
D.  Circa  datum  ergo  quadratum  circulum  dcfcripft- 
mus  . Quod  erat  faciendum . 

SCHOLIVM. 

§ly  OH  fi  circa  datum  circulum  defcribatttr  quadra- 
tum, & in  eodem' circulo  aliud  quadratum  inferibatur , erit 
quadratum  circumfcriptum  quadrati  inferipti 
duplum  . Quopiam  erunt,  latus  quadrati  cir- 
cum fer  ipti  a qualo  e fi  diametro  circuli , vt  ex  7. 
propof.  huius  lib.  confiat , hoc  eft,  diametro  qua- 
drati infiripti : quadratum  vero  diametri  du- 
plum eft  quadrati, cuius  eft  diameter.vt  ad  4-7.propof.l2b. 
oftendimus  i Confiat propofitum , 

PROBL,  10,  PROPOS,  1 0' 

ISOSCELES  triangulum  confti- 
tuerej  quod  habeat  vtrumque  eorum, 
quiadbafin  lunt,  angulorum,  duplum 
reliqui , 

S V M A T V R quajujs  re&a  linea  AB,quz  a diuida- 
fur  in  C,ita  vt  re&angulum  fub  AB,BC,xqualq  fit  qua- 
drato red*  AC , Deinde  centro  A,intcruallo  vero  AB, 

" circulus 


circulus  defcriba tur, in  quo « aCCo-  ^ 

modctur  reda  BD,£qualij  ipfi  AC,  f 
fungaturque  reda  A D , Quoniam  f . \ 

autem  rettx  AB, AD, squales  funt,  I ) 

erit  triangulum  A B D , Ifofceles « y /7\ 

Dico vtrumque angulorum ABD,  V cCA  y 
A DB,  duplum  efle  reliqui  anguli 
A.  Duda  enim  reda  C D* b deicri-  ® ® 

batur  circa  triangulum  A C D.  circulus  D C A . Qup- 
niam  igitur  redangulum  fub  A B , B C f squale  cA  qua- 
drato redx  BD;&  reda  AB.fccat  circulum  DCA?  tan- 
get reda  B D.  eundem  circulum  DCA,  in  D.Quarc  an- 
gulus BDC,  4 aqualis  cft  angulo  A, in  alterno  Tegmen- 
to C A D»  Addito  igitur  communi  CDAtcrit  totus  an- 
gulus A D B,  squalis  duobus  angulis  CAD.CDA  : Sed 
Hu  endem*  squalis  e A etiam  angulus  externus BCD. 
Angulus  ergo  BCD,  xqualis  erit  angulo  ADB,  hoc  eil, 
angulo  ABD,  rcum  ABDi  ADB,  squales  fint  : ac 
propterea  * red$  CD.BD, squales  erunt :Eft  autem  BD, 
xqualis  potita  reds  A C.  Igitur  & C D,  ipfi  CA,  squa- 
lis erit ; ac  propterea  anguli  C A D , C D A,  squales . 
Angulus  jgitur  ADB.  qui  squalis  oAenfus  e A duobus 
angulis  CAD.CDA. duplut  erit  alterius  eorum  , anguli 
nimirum  A.Qyared  angulus  ABD, duplus  criteiuf- 
dem  anguli  A.  ifofcclcs  ergo  triangulum  conAituimus , 
habens  , &c.  Quod  erat  efficiendum  * 

C0R0LLAK1VM'. 

QV  O N I A M vero  tres  anguli  trianguli 
A B D aquales  Junt  duobus  redis , hoc  eft,  quin- 
que quintis  duorum  r diorum ; perfpicuum  e fi,  angu- 
lum A , effe  quintam  pariem  duorum  r edorum  ,* 
vtrumhbtt  autem  B,D,  duas  quintas  partes  . Item 

A,  ejje  duas  quintas  partes  vnttss  redi,  er  vtrumuis 

B, D,  quatuor  quintas  partes:  quandoquidem  omnes 
tres k aquales  fisnt  duobus  redis ,hoC  ejt,  decem  quin* 
tisvnius  redi» 

Gj  | iCHO - 


• i. quarti. 


*S.  quarti. 


1 97,  terti. 


d jj.tertij. 


,3  j. primi. 

rj.  primi. 
1 6.  primi. 

k /.  primi. 


3 j. primi. 


1 3 s. primi. 
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SCHOLIVM. 

p OT  V I S S E T p roblcma  hoc  proponi  ad  inftar  theo- 
r ematis , hoc  modo . 

S I re5ca linea fecetur,vt propof.i i.lib. a.tra. 
ditum  eft;  Ifofceles  triangulum  , cuius  bafis 
maiori  Tegmento  arqualis  eft , vtrumuis  vero  la- 
terum arqualium  ipfi  datx  linea:  aequale , habet 
vtrumlibet  angulorum  aequalium  ad  bafim,  du- 
plum reliqui. 

N O K eft  autem , qtiod fi  excrucient  Campanus,  & Pe- 
le  t artus, vt  probent, redamP,  D,  ita  applicari  circulo  DCA, 
vt  cum  nullo  modo  fecet.  A lam  fropterea  quod  quadratum 
ride.  PD,  aquale  eft  redargui  e fnb  A B , B C , cftenftim  eft 
vltima propoft.lib. redam,  D D,  perpfdicularem  eft  adfirttt - 
diametrum  circuli  ex  D,  dttdam  . Quare  circulum  tanget , 
ey  nulla  ratione  fer  abit . 

Qv  A arte  autem  ccnfbrni  debeat  triangulum  Ifofceles , 
cuius  vteruis  an gu! erum  ad  lafnn  , ai  reliquit  habeat  qua- 
cunque proportionem  da*am , non  filum  duplam , vt  hic  ab 
Euclide  fadum  eft, trademus  cum  Pappo  ad  finem  lib.C.Qui 
res  hadtttUs  defiderata  eft . . 

PROBL.  ii.  PROPOS.  ii. 


IN  dato  circulo,  pentagonum  aequi- 
laterum,&  aequiangulum  inferibere . 


t 

* t o.  quar- 
ti . 

b j.  quarti. 


SIT  in  dato  circulo  ABCDE  , i nToribcndum  pen- 
tagonum xquilatcrum , & xquiangulum.  * Ccmftruatnr 
triangulum  Ifofceles  F G 1 1 , rta  vt  vterque  angulorum 
G,H, duplus  fic  rt  liqui  F:&  in  circulo  s inferibatur  tria- 
gulum  ACD.iquungulam  triangulo  F GH,  & vterque 
angulorum  A C D,  A D C , ‘ bifariam  diui datur  rettis 
C E,  D B j atque  rcfbe  iungantur  AB,BC*CD,DE.EA. 

, - Dico 


* p primi. 


L I 3 E R T JJ  I.  ^ 
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ico  pcntagonum  ABCDE.in 
rculo  dato  infcriptu, ede  equi- 
tcrum , & «equiangulum . Cum 
enim'  rtcrquc  angulorum  ACD, 

ADC,  duplus  (it  anguli  CAD, 
dcdiuifus  bifariam  5 emnt  quin-  ^ ^ ^ 

que  anguli  ADB , BDC,  CAD , C 1>G  * H 
DCE,EC  A,xquales . * Quare  arcus  AB,  BC,  CD,  DE, 
EA,  fuper  quos  afccndcrunt , atque  idcirco  ,b  & rc&x 
AB, BC, CD.DE,  EA,  aequales  erunt*  Acquilatcrumeft 

• - f- — ^ Ti  S~  T ^ C D .../‘i.*  nuia  <irntc  A U 


— # — # — * — • — * 1 

igitur  pentagonum  ABCDE . Rurfus  quia 

E D,  aequales  funt  * addito  communi  BCD,  , 

les  ABCD,EDC  B.  c Anguli  ergo  AED.BAE.diftis  ar 


arcus  A B , 
fient  xqua- 


cubus  infiAentes  xquales  erunt . Eodem  modo  aquales 
erunt  cuilibet  horum  angulorum  reliqui  anguli . Infi- 
Auntenim  xqualibus  arcubus  . Aequiangutum  cA  ergo 
pentagonum  ABCDE  .Quare cura  & xQuilaterum  efle 
iitoftenfum.infcriptumcrit  in  dato  circulo  pentagonu 
xqui  Uterum, &xqui  angulum  :Quod  faciendum  < 


1 erat. 


COROLLARIVM . 


S EQtfIT  V R hinc, angulum  Tentagoniaqui- 
Uteri  aquianguli  compleEh  tres  quintas  partes 
duorum  rectorum ; vel  fex  quintas  vnius  refti. 4 Cum 
enim  tres  anguli  BAC  ,C  A D,  D A E,  aquales 
fint.vtpote  qui  aqualibus  arcubus  B C,  C D , D E, 
infigant ; fit  autem  CAD,  per  coroll.  prtctdcntis 
propof.  quinta  pars  duorum  re£lorum,vcl  dua  quin- 
ta vnius  re  Eli  i erit  totus  B A E,  tres  qninta  duorum 
rtElorum : vel  fex  quinta  vnius  rtEh . 


S c H o L l v hi. 


Qyo  D fi  detur  rtSa  linea  terminata  CD  . fufer  ea 
unfittuemus  pentagonum  aquilaterum  , CT  equiangutum  . 
hoc  modo . « Piat  trian  talum  if.  feti  es  FGH, habens  vtrum- 
lihet  angulorum  G.H , duplum  reliqui  anguli  F.  Deinde 
- >Gg  4 confit- 


4 iC.tertq. 
b x fJertij. 


* J/.tertj'. 


* j/Jertlf. 


• t e quar- 
ii . 


■ } 2. primi. 


bS.quarti. 
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conft nuantur  anguli  AC.  D,  A DC , 
aqualet  angulis  G.H^coeanttf  redi 
CA y DA, in  A,  * qua  efficient  an- 
gulum C A Ds  aqualem  angulo  F; 
ac  propter  ea  trianguli  ACD,  vter- 
^ que  angulorum  ACD , ADC , du- 

D ^ " plus  erit  reliqui  anguli  CA  D.  lam 

vero  circa  tridgulu  ACD.tirculus  b defcribatur  ABC  DE{ 
I » qUO  cum  fit  mfcripturtt  trianguli  ACD,  fi  anguli  ACD, 
ADC , bifariam fecentur,infcribetwr,vt prius , pent agonum 
squi  laterum , & equiangulum  , cuius  latus  eft  reda  C D . 
Quod  efl  propofitum  , 

FACILIVS  idem  efficiemus  hac  ratione . Seda  reda 
propofeta  A B , fupra  quam  pent  agonum 
aquiUterum^Cr  cqutangulum  conft itucn 
dum  eft,  in  C,  vt propof.  i i.lib.j. tradi- 
tum eft,  producatur  ad  vtramq ; partem  , 
ftnttjj  A D ,B  E i maiori fegmento  A C, 
aquales . Interuallo  deinde  dati  reda 
A B,ex  A,  D.iuo  arcus  dcfcribantur  fecatites  fefe  tn  F.Item 
ex  B,E,eodem  interuallo  alij  duo  fe  inter fec antes  in  G.  De- 
nique ex  F,  G , eodem  interuallo  alij  duo  fe  diutdetltes  in  Hf 
coniunganturqj  reda  AF,  FH,  UG,  GB.  Dico  pent  agonum 
ABGHF ,fuper  datam  redam  AB^defcriptum , effe  aquila - 
t erum, atque  equiangulum.Qubd erum fit  IquilaterUm,  con- 
fiat ex  conftrudione , cum  omnes  linea  ipfi  A B , fumpt  a fint 
aquales,  hoc  eft , omnes  arcus  defcripti  fint  ad  interuallum 
A B.Quod  autem  fit  & aquiangulum.it  a oftendetur.Duda 
reda  DF , eritADF,  lfofcelestquale  ab  Euclide propof.  i e, 
conftrudum  efl.vt  ex  fcholioetufdem  propof. manifeftum  eft, 
propterea  quod  bafis  AD, aqualis  eft  maiori  fegmento  AC, 
linea  A B,vtrumuis  vero  laterum  aqualium  tpfi  AB,  aqua- 
le. Quare  ex  coroU.eiufdem  propof.  i o. angulus  D A F , conti- 
nebit duas  quintas  duorum  redarum  ; ac  proinde  reliquus 
angulus  duoru  r edor  is,  nimirum , BA  F, reliquas  tres  quintas 
duorum  redoru  continebit. Cis  ergo  ex  coroll.huius  propof, an- 
gulus pentagoni  aquilateri,  fr  aqutangult  comple  datur  tres 
quintas  duoru  r edorum;  erit  BAF , angulus  pentagoni  aqui - 
lateri,  fr  aquianguli . Eademcjf  ratione  erit  A B G,  angulus 
penta- 


l 


*a  t .frithi. 


pentagoni  aquildteri,  & 4 qkiangult . Ex  quofequirur,  rorum 
pentagonum  efft  equi ungulum  . Si  enim  complentur, aut  con- 
cipiatur ojfe  completum, hoc  efl.fuper  F.G,  cogitentur  defari- 
fl»  duo  alia  later  accadent  ia  ructffarto  ia  puncium  H.Alio- 
qui a ,fi fupra  H.aut  infra  tdnuemrent , 1 tjfent  ea  vel  ma- 
iora, vel  minora  redit  F H ,G  H ,Vt  conflat,  fi  angulo  U,  fub- 
tenderetur  bafis  FG : atque  idcirco  alqt  lateribus  F A , A i?» 
BG, aqualia  non  ferent,  quod  efl  abfurdkm . Peru  agonum  er- 
go A BGUV  , & aquilaterum , & aquiangulum  efl . Quod 
erat  oftendendum . 


PROBL.  ii.  PROPOS.  ii* 


CIRCA  datum  circulum,  pentago- 
num  aquilaterum , & aquiangulum  de- 
feribere  * 


SlT  circa  datum  circulum  ABCDt. 
deferibendum  pchraeonum  aequitate 
pulilmji  ~ 


^ r onum  _ g 

runi|&  xquiangulum.®  Tnlcribatur  in  eo 
pentagonum  xquitatcrUm,&  iciuiangu- 
ium  ABCDE,  & cx  centro  F , ducantur 
redx  FA,  FB,  FC,  FD,  FE,  ad  quas  du- 
cantur perpendiculares  GH, HI, IK,K.L,  LG,  coeuntes 
IA  G»1 1.  I.  K,  JL.  Cum  enim  anguli  GAE . GEA , duobus 
Cnt  redis  minores, partes  nimirum  angulorum  r edorum 
F AG,FEGj  < coibunt  rodx  AG.EG,  ad  partes  G . & fic 
de  aiijs.  Et  quii  ipix  tangunt  circulum,  per  coroll.ptO- 
pof.t6.  lib.  j.crit  deferiptum  pentagonum  GHIKL,  Cir- 
ca cirCulumjqttod  dicoefle  xquilatcrum, atque  xquian- 

Suium. Ductis  eninl  redit  FG,FH,FI,FK,FL  ;eruht  qua- 
rato  redae  F H,  ^xqualia  tam  quadrata  retiarum  F A » 
AH.  quam  redarum  FB.BH.Quare  quadrata  redarum 
AH, aequalia  trunt  quadratis  redaru  FB,BH.Dem- 


FA 


pti*  igitur  quadratis  xqualibus  redarUm  xoualiumF  A, 
FB.rcmanebuntquadrata  redarum  AH,  BH»  xqtialia  5 
Ideoque  & redz  AH  » BH,  aequales  erunt » Quod  etiam 


Conflat 


t j.prom 


*4j.pradu 
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conflat  ex  coroll.i.propof.jtf.lib.j  cum 
AH,BH,  cxcodcm  pundo  H,  ducantur 
circulum  tangentes  in  A,&  B.  Quoniam 
ergo  latera  AF,FH,  trianguli  A F H, 
xqualia  lunt  lateribus  BF, I H, triangu- 
li BFH.  Efl autem  dbafis  AH,  bafi  BH, 
squalis  ,vtoflcnfum  efl; 1 erunt  anguli  A F H , B F H, 
squales . Igitur  b&  anguli  AHF,  BHF  . Duplus  igitur 
efl  angulus  AFB  , anguli  BFH;&:  angulus  AHB,  anguli 
BHF.Eodcm  modo  oflendcmus, angulum  BFC,dupWm 
cfTc  anguli  BFI,&  angulum  BIC, anguli  B I F.  Cum  igi- 
tur « anguli  AFB,  BFC,  fint  squales  ? quod  infiflant  cir- 
cumferenti js  AB , BC , *■’  qux  squales  funt , cum  a redis 
squalibus  fubtendantur  AB, BC, erunt  & dimidi)  eorum 
B F H,  B F I,  squalet.  Quocirca  cum  duo  anguli  BFH, 
HBF,triartguli  BFH,xqualcs  fint  duobus  angulis  B F I , 
IBF,  trianguli  IFB,&  latus  illis  adiaccns  commune  B F j 
* erunt  & latera  BH.BI, xqualia, & anguli  B H F , B I F, 
squales . Dupla  efl  ergo  reda  H I,  rccix  HB.Eademquc 
ratione  oflendcmus  G H,  redam  duplam  eflc  redx  HA. 
Suntautem  oflcnfs  squales  HB , HA  . Igitur  & earum 
duplx  HI,HG,  squales  erunt . Similiter  dcmonflrabi- 
mus.rcdasl  K,  K L,  LG,  squales  eflc  cuilibet  redarum 
Hf,HG.  Acquilatcrum  ergo  cflpcnta®onum  GHIKL. 
RurfuS  quoniam  oflenfum  efl, angulos  BHF, BIF, squa- 
les cile , ac  femifles  angulorum  B H A , B I C ; erunt  & 
eorum  dupli  BHA,BIC,squalcs.Eadcmquc  ratione  an- 
guli IKL,  KLG, LGH,squalcscruntcuilibct angulo- 
rum BHA,  BIC  . Aequiangulum  igitur  efl  pentagonum 
G H I K L.  Quapropter  cuin  & squilatcrum  fit  oflcn- 
ftim  jdeferiptum  erit  circa  datum  circulum  , pentago- 
num squilatcrum , & xquiangulum  . Quod  ctficien- 
dumcrat. 


C O RO  L L A R IT' M. 

1 «i  »/  | w,  . f # - 

S E QV  IT  VR  ex  huius  problematis  demon- 
flrationa  fi  in  circulo  qu&cuncj;  figura  scjuilatera , 
&■  aquiangula  deferibatifr,  er  ad  extrema  femidta- 

metrorujn 


r 


metrorum  ex  centro  ad ungulos  duitarum excitentur 
line  a pcrprneLcularcr.has perpendiculares  conjhtuc- 
re  ultum  figuram  totidem  Uterum  * & ungulorum 
circulo  circumfcriptam . Eudtm  emm  femper  ratio- 
ne demonstrabitur ; illas  perpendiculares  concurre- 
re, angulo fjj  conficere  aquales  ,Ji  nimirum  ab  tllis 
dd  centrum  ducantur  retia , vt  m pentagono  faSlum 
eft : qux  quidem  ipfos  angulos  bifariam  fecabunt ; 
quemadmodum  in  pentagono  hic  probatum  cSl,&c. 

PROBL.  13.  PROPOS.  13. 

I N dato  pentagono  squilatcro  & x- 
quiangulo  circulum  inferibere . 

SIT  Infcribendus  circulus  in  dato 
pentagono  A BCDE.  «Diuidantur  duo 
cius  anguli  B A E,  A B C,  proximi  bifa- 
riam redis  AF,BF,qu£  coeant  in  F.Cum 
enim  anguli  BAF,ABF,  fint  minores 
duobus  redisjfNam  quia  angulus  BAE, 
duobus  redis  minor  cft » erit  cius  fcmifsis  . nimirum  an- 
gulus BAF.rcdo  minor.  Eodcmquc  modo  ABF,  minor 
erit  redo  %)  b coibut  ncccflario  redx  AF,BF:atquc  adeo 
intra  pentagonum  . Nam  fi  ducerentur  redi  AC,  AD, 
('quas  tamen  ducendas  non  ccn  fuimus, r.c  multitudo  li- 
nearum confufioncm  pareret . Quilibet  fi  vult, poterit 
eas  ducere,  vclfaltcm  pundis  notare. ,1' edent  ipfje  in- 
ter fc  xqualcs,aTiguliquc  B AC , E A D»  aequales  etiam  , 

Sroptcrca  quod  latera  BA,UC, lateribus  EA,ED,»qua- 
alunt,  xqualesque continent  angulos  B.E  Hifcccrgo 
angulis  ablatis  ex  angulis  xqualibu»  BAF,  EAF,  reliqui 
edent  atquales  anguli  CAF.DAF.  Qyirc  reda  AF,  diui- 
dens  in  lfofcclc  ACD, angulum  CAD,bifariam,fecabit 
produda  bafin  CD.bifariam.cx  fcholio  propof.  i5.1ib. 
I.  Non  aliter  demondrabitur , redam  B F , produdam 
. ■ fccarc 


I j.pto. 
* 4 primi • 
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fccare  bifariam  redam  D E . Quocirca  I 
^ ncceiTe  cft,duas  redas  AF,BF,  fc  mutuo 
E intra  pentagonum  fcCarc,priufquam  re- 
dis GD*  Diij  occurrant . Connedantur 
deinde  redx  FC.FD,  FE,  Quoniam  igi- 
I u tur latera  AB, BF, trianguli  ABF,xqua- 
lia  funt  lateribus  CB,  BF,  trianguli  CBF:  Sunt  autem 
fcic  conltrudionc,  & anguli  ipfis  contenti  xquales  ABF, 
CBFj  * erunt  bafeS  AF,CF,&  anguli  BAF,  BCF , xqua- 
les  4 Cum  igitur  anglili  BAE.BCD , ponantur  aequales, 
& BAF,  dimidium  (it anguli  BAE,  pcrconftrudionem,* 
erit  & BCF, dimidium  anguli  BCD.Diuifus  e(l  ergo  an- 
gulus BCD,  bifariam . Simili  modo  oftendemus , rcli- 

Juos  duos  angulos  CDE,  DEA  , diuifos  ede  bifariam  * 
iucantur  iam  ex  F,ad  lingula  Pentagoni  latera  perpen- 
diculares FG,FH,FI,  FK,  FL.  Qyoniam  igitur  duo  an- 
guli FGA,  FAG,  trianguli  F AG , xquales  funt  duobus 
i . angulis  FLA  , FAL,  trianguli  F A L ,•  eftque  latus  A F, 
primi*  fubtcnfum  vni  aequalium  angulorum,  communeib  erunt 
& redx  FG,  FL,  xquales . Similiterque  oftendentur  re- 
liqux  perpendiculares  FH,FI,FK,  xquales  Cuilibet  ifta- 
ruin.  Circulus  igitur  deferiptus  ex  Centro  F,&  intcrulal- 
lo  FG,tran(ibit  per  punda  quoque  H,  I,K,  L.  Quoniam 
vero  latera  pentagoni  circulum  hunc  tangunt,  per  cor- 
toll.propof  i6.1ib.  j eo  quod  angulos  redos  faciant  eu 
fcmidiametrisFG,  FH,  &c.  erit  circulus  in  datopenta-> 
gono  inferiptus . Quod  faciendum  erat . 

SCHOLtVM. 

E A D E A{  prtrfus  ari  e in  quieunqUe  fi  pira  a quii  ale - 
Ya  , (y  t qui  angui  a circulum  deferibemus  i Semper  erum 
bflendemus  , dtutfis  duobus  angulit  proximis  bifariam  ,fi  ex 
ptintlo  tcncurfuA  linearum  angulos  dtuidentium  perpendicu- 
lares ducantur  ad  latera , eas  infer  fe  ejfe  aquales  : ac  pro- 
inde punttum  illud  concurfus  centrum  effe  circuli  inferi - 
bendit 


PROBt. 
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PROBL.  14.  PROPOS.  14. 

»4- 

CIRCA  datumpentagonumajqiii- 
laterum5&aequiangulum  circulum  de- 
fcriberc , 

SIT  circa  pcntagonum  ABCDE.xgui-  X 

laterum  , & argui  angulum, circulus  deleri- 
bcdus.Diuifis  duobus  angulis  BAE,ABC. 
bifariam  redis  A F,  B F>qux  coeant  in  F, 
intra  pcntagonum,  vt  in  antecedente  pro-  C J> 

pof.dcmonftratumeft  >&  coniundis  redis  FC,  FD,  FE, 
oftendemus, vt  inprxcedcnti problemate . reliquos ctia 
angulos  BCD,  CDE,  DEA , fcdos  efle  bifariam  . Erunt 
ergo  omnes  anguli  dimidij  inter  fc  aequales  , quod  toti 
anguli  squales  ponantur.  Quoniam  igitur  in  triangulo 
AFB,duo  anguli  squales  fune  FAB.FBA  j»  erunt  redx 
FA,FB,*quaTcs . Eademque  ratione  erunt  reliqui  F C, 
FD,FE,cuilibet  iftarum  squalcs.Qyare  circulus  deferi- 
ptus  ex  centro  F,intcruallo  autem  FA  , tranfibit  quoque 
per  punda  B , C,  D,  E.  Circa  datum  ergo  pcntagonum, 
fice.  Quod  facicndnm  era; . 

S C H O l I V M. 

1 '• 

EO  DEM  prerfus  artificio  circa  quamlibet  figuram 
aquilateram , (£r  aquiangulam  circulum  At fcnbemus.  Stm- 
per  enim  oftendemus , diusfis  duobus  anguhs  proximis  bifa- 
riam, redas  ex  punito  coniur/its  linearum  angulum  diui den- 
tiam ad  angulos  figura  duitas  , inter  f*  ejfe  aquales:  ac  pro- 
pterea  punitum  fUud  comurfui  centrum  ejfe  circuli  cirasm- 
ficribrndi . 

f 

PROBL.  15.  PROPOS,  15, 

15- 

IN  dato  circulojhexagonum  & arqui- 
Jaterum,  & «quiangulum  inferibere . ^ ^ 

4 4 


'A.' 


I3B 

a» 
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• s, primi, 
jjfrimi 


‘ij  primi 


hj.  primi 

'26.  trrtij 
‘ jp.itrtij. 
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S 1 T in  dato  circulo  ABCDEF,  cuius 
ccntru  G,inlcribcndum  hcxagonu  ecjiiili- 
tcru,&  aquiangulii  . Duita  diametro  AD, 
deferibatur  circulus  ex  centro  D,  intcrual 
lo  vero  DG.qui  lccct  circulu  datum  in  pCk 
dis  C.&  E, e quibus  per  centrum  G , recta 
extendantur  CF,  Eli.  Si  igitur  ccnncdan- 
tur  reda  AB,  BC,  CD,  DE,  EF,  l A.  inferiptum  erit  in 
dato  circulo  hexagonum  ABCDEF,  quod  dico  cfie 
&r  aquilatcrum,  & aquiar.gulum  . Cum  enim  reda  GC, 
ecqualis  fit  redae  GD,&  reda  DC  , xqualis  eidem  reda 
D G , ex  definitione  circuli ; erunt  & reda  G C , D C, 
aquales  inter  fc  : Idcoquc  triangulum  CDG,  erit  iqui- 
laterum. Quare  > tres  anguli  CGD,GDC,  DCG,  aqua- 
les inter  fc  erunt  :qui  cum b aquales  fint  duobus  rectis , 
erit  quilibet  illorum  , nempe  CGD,  tertia  pars  duorum 
r citorum  .Eodem  modo  erit  angulus  DGE  , tertia  pars 
duorum  redorum.Sunt  autem  tres  anguli  CGD,  DGE, 
EGF,<  aquales  duobus  redis  . Reliquus  igitur  angulus 
E G F , tertia  quoque  pars  erit  duorum  redorum  . Sunt 
ergo  tres  anguli  CGD  , DGE  , EGF,  inter  fc  aquales  j 
.quibus  cum  etiam d aquales  fint  ad  vertice  anguli  FG  A, 
AGB,  BGC  ; erunt  fex  anguli  ad  centrum  G , aquales . 
.Qiuirc circumferentia, quibus  infidunt  ,fac  propte- 
rca  reita  AB, BC.CD.DE,EF,FA, aquales  erunt.  Qua- 
propter aquilatcrum  cd  hexagonum  ABCDEF.  Rurlus 
quia  circumferentia  B C , aqualis  cft  circumferentia 
AF  ; fi  addatur  communis  CDEF,  erunt  circumferenti^ 
BCDEF,  A F E D C,  aqualcs.Anguli  igitur  ipfis  in- 
fiflcntcs  BAF,  ABC,  ? aquales  crunt.Similiterquc  oilcn- 
demus , reliquos  angulos  BCD  , CDE  ,DEF,EFA, 
aquales  cfie  cuilibet  lftorum , quia  nimirum  quilibet 
infidit  arcui  compofito  ex  quatuor  arcubus  aqualious  , 
nimirum  ex  tot,  auot  latera  continet  figura  in  feripta, 
demptis  duobus  . Ex  quo  fit,  angulos  omnes  aqualibus 
arcubus  infidere.  Quare  aquiangulum  quoque  cd  he- 
xagonum A B C D E F . In  dato  ergo  circulo  hexago- 
num aquilatcrum , & aquiangulum  dcfcripfimus.Quosj 
faciendum  erat. 

CO- 
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CQR0LLAR1VM . 

HINC  numifcjlum  eft , Hexagoni  latus  aqua- 
eejje  femidiumctro  circuli . NamDC , /*/«#  he- 
xagoni , aquale  cjl  fcmuiiametro  D G , ex  definitio- 
ne circuli . 

SCHOLIVXt. 

C jET  ERV  M prr  ea , 91»  <&V?4  funt  de  pentagono  > 
iropeft  2. 13.fr  14-  deferibemu 1 hexagonum  aquilaterum  , 
fr  equtangulum  circa  datum  circulum . Item  m dato  hexa- 
gono aquilat  ero.fr  equiangulo  cuculum  inferibemus,  fr  dt - 
niq,  circa  idem  hexagonum  deferibemus  circulum.  Kam , vt 
hexagonum  circulo  circumferebatur , inferibendum  prius  erit 
hexagonum  intra  cuculum , vt  hac  prope/,  t s. docuit  Eucli- 
des . Si  vero  circuitu  vel  in  hexagono , vel  circa  hexagonum 
defertbendus fit , dtuidcndi  erunt  duo  anguli  proximi  btfa- 
rid.Relsqua  deinde  perficienda,  vt  prope f.  1 j.  I g.s+jradtiur. 

PORRO  ex  hi  j quoque  faah  de- 
monftrabimus , dari  pojfe  triangulum 
ifofctltsoxygonium,  cuius  tertium  latue 
vtrouit  aqu  altum  maius /it  i (iue  in  quo 
vtrumuis  laterum  e qualium  tertio  mi- 
net* fit. Id  quod  ad  defio.  JS.  hb.  1 .admo- 
nuimus . Sit  enim  A, centrum  circuli  BC  D E,  in  quofrxta 
pars  fit  DE.fr  quarta  EE. * Erit  ergo  fubtenfa  D E ,fimi- 
dsametro  equalie . Etfiexqueuis/  uncloC,  inter  E,frD, 
ad  E,reSa  ducatur  CEserit  hae  maior  quam  D E,  exfcho - 
Ito  propcfjf.hb.gJioc  ofi>muisr, qudmfemidiatneier  Quare 
iunlHs  duabus  femidiametris  AC , A E,  erit  triangulum 
ACE , Ifofcelet,  cuius  tertium  latus  C E > vt  renis  aqualium 
AC,  A E.  maius  eft . Dico  idem  e/fe  oxygonium . Quoniam 
enim*  anguli  ACE,  AEC,  aquales funt ,«  fr  fimul  durius 
reRis minoret, erit  vterque  acutus . Ducla  it  em  reda  A B , 
erit  angulus  BAE,  quadranti  B E, in  centro  infifitns  reRut , 
ex  feholioprcpcf  17.  hb  3. ac  proinde  CAEy  acutus  erit.Qxy- 
gonsum  ergo  e fi  jfifcelrs  triangulum  ACE,  habens  tertium 
latus  CE, vnrolibct  aqualium  maiuc.Quod  e fi  propefuum. 

PRODL. 
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PROBL,  PROPOS.  1 6. 


IN  dato  circulo,  quintidecagonum 
& aequilat€rum?&  «quiangulum  defcri- 
berc. 


I j.  quarti. 


(>  tff.  vel 
ff.  terti/ 


f H.quar- 

•t 
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SIT  in  dato 
circulo  ABC, 
infcribcndum 
Quintidecago- 
num aequilate- 
rum,  & aequi  an- 
gulum . Confti- 
tuto  triangulo 
xquilatcro  D , 
quod  cx  coroll. 
propof.  6.  lib.i. 
erit  etiam  xqui- 
angulu;  ainfcri- 
ba turei  ^quiqn- 

, gu}um  triangu- 

lum A B C,  in  dato  circulo, quod  etiam  erit  xquilateru, 
ex  coroll.propof.6.1ib.i.  beruutquc  tres  arcus  AB,  BC, 
CA,xqualcs,vcl  propter  tres  rc£as  AB.fiC.CA.xqua- 
lcs,  vel  propter  tres  xquales  angulos  4 » B»  C»  trianguli 
ABC.  Qualium  igitur  parcum  qualium  quindecim 
eft  circumferentia  tota  ABC,  talium  quinque  erit  arcus 
A $ , qui  tertia  pars  eft  totius  circumferentis,  Clnfcri- 
batur  rurfus  in  dato  circulo  pentagonum  xquilat?rum  , 
& xquianguluiq  AEFQH,  applicans  vnum  angulo- 
rum ad  pun&um  A,-  4 cruntque  quinque  arcu*  AE,£F, 
FG,  GH,  HA,  aequales.  Qualium  igitur  partium  xqua- 
liuoj  quindecim  eft  tota  circumferentia  A B C , talium 
triqm  erit  arcus  AE, quinta  pars  exiftens  totius  circum- 
ferenti* . Itaque  cum  arcus  AB , contineat  tales  partes 
quinque , & arcus  A E , tres ; continebit  reliquus  ar$u$ 
E B , duas . cDiuifo  ergo  arcu  E B , bifariam  in  | , erit 

arcus 


t 


Tk 


_ t i * e r ini  m 

•reus  B I , pars  deeimaquinta  totius  circumferentiae. 
Qyare  dutca  rc&a  BI,  fubtendetdecimamquintam  par- 
tam  totius  circumferentiae  j cui  (i  alix  quatuordecitn, 
• aquales  in  circulo  accommodentur , inferiptum  erit  in 
drculoquintidecagonutn  aequi  latcmm,quoa  1 & xqnl- 
angulum  efl,cum  cius  anguli  fubtendant  arcus  zquales  » 
compofitos  videlicet  ex  13. arcubus  xquahbus  omnes  , 
vt  peripicuum  cfLIn  dato  igitur  circulo  quintidccago- 
num.  &c.  Quod  fecicndum  erat.  - 

SIMILITER  autem  per  ea , qux  ditta  funt  de 
pentagono  fupra,propof.tx.i  3.8 e I4.dcfcribcams  circa 
datum  circulum  qulntidccagonum  xquilatcru,  & xqui- 
ingulum.  Item  in  dato  quintidecagono  xquilatero,& 
xquiangulo  circulum  inferibemus  » & undem  circi  da- 
tam  quintidccagonum  deferibemus  circulum . 

SCHOLJVM. 


tX  huius  problemati*  ftrudura , atque  demon firatio 
colligi  pote  fi  methodus , atque  ars  quadam  , qua  infinita  pr 


■Mtione 

reum  rotejt  mm*  umi  > «•>;»•  7™ i •»  pro- 

. pemodum figurt  m dato  tortui»  inferibantur . Nam  quia  re- 
da AB,  dsnominatur  a ttmario.quod  ea  fit  latui  trianguli 
tam lateri,  re 3 a A E,  A qui  nari*,  quod  en  fit  latus  penta- 

gout  i fi  multiplicentur  f.  eum  s.  efficientur  t j,  Quare  exu- 
tu duobus  lati tribu»  in  eireul»  defcnptu.  infieribetur  m eadem 
figura  ss. laterum , angulorumqut  aqualium, hac  ratione . 
Deuomtnaur lateri»  AB, h»t  efi,  j. exceditur  d denommato- 
re  lauris  AB,  id  efi,d  s .btnarso . Igitur  arcus  BE,  contine - 
bu  duo  latera  figura  praistla  j Ideoq,  diut fio  arcu  B E , bifa- 
riam i»  1 ,mt fubtenfa  reda  B I , latus  figura  1 j.  laterum  > 
angulorumrjf  aqua  'ium,  vt  demonftratum  fuitt.  Hae  fert  ar- 
tevfusefi  Euclides  mdeferibendo  Qumridecagen»  intra  cir- 
culum. Ex  qua  licebit  nobu  inferre  haiufmodi  Theorema . 

SI  in  circulo  ab  eodem  pun&o  inferibantur 
duo  latera  duarum  figurarum  acquilateramm» 
& acquiangularum ; continebit  arcui  inter  illa 

latera  indufus  tot  latera  alterius  figura:  inferi- 

H h bendx 


• 1.  quarti. 

* an.  terti/. 
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benda  in  eodem  circulo , quot  vilitatibus  inter 
fe  differunt  denominatores  eorundem  laterum: 
Continebit  autem  figura  inferibenda  tot  late- 
ra , angulosque  aquales , quot  vnitates  funtin 
numero , qui  e x multiplicatione  denominato- 
rum producitur. 

/ N SCRI  BANTVR  in  circule  A BCDE , initio 
femperfaSo  hpunHo  A ^plurima  latera ; Hexagoni  quidem 
A B , pentagoni  vero  AC ,fa  quadrAti  A D,  trianguli  deni- 
que aqutlatcri  A E . Quoniam  igitur  denominator  lateris 
A B , nimirum  6.  excedit  dentmmntorem  lateris  AC,  nempe 
s.vnitate ; continebit  arcus  BC,in- 
ter  ea  latera  inclufus  vrutm  la- 
tus figura  j o.  laterum , angulorum- 
que  aqualium . Nam  ex  multipli- 
catione s . cum  6.  producuntur  j o. 
Hoc  aut  em  ita  ejfe.fic  demonfirabi- 
tur  . Qualium  partium  aqualium 
go. e fi  tota  circumferentia,  talium 
s.efi arcus  AB  ,fext a pars  circum- 
ferentia ; fatalium  C.efl  arcus  A C,  quinta  pars  circumfe- 
rentia . Igitur  arcus  B C,  vnam  talem  continebit  partem, 

PARI  ratione  arcus  B D , continebit  duo  latera  figura 
jj,laterum  , angulorumque  aqualium . Nam  denominator 
latens  A B , videlicet  C.  fuperat  denommatorem  lateris 
A D , nimirum  +.  binario  j fa  ex  multiplicatione  +.  in  6 . 
fiunt  24. 

ITA  quoque  arcus  B E , comprehendet  tria  latera  figu- 
ra tf , !ateru,n-~> . 

A RCV  S vero  C D , comple  fletur  vnum  latus  figura 
jio.  later 

A RC  V S autem  C E,  duo  latera  figura  1 f, laterum . 

A RC  V S denique  D E , continebit  vnum  latus  figura  , 
12.  laterum,  angulorumque  aqualium.  Hac  itaque  arte , 1 
ac  met  ledo  i.::s:fi  igaluntur  fert  infinitarum  figurarum 
latera. , . 


er 
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NONcft  autem  praetereundum  hoc  loco , 
omnem  quidem  figuram  xquilateram  circulo 
inferiptam , efie  quoque  xquiangulam : at  non 
omnem  figuram  xquilateram  circulo  circum- 
feriptam  ncceflario  xquiangulam  quoque  efie, 
nili  quando  numerus  angulorum  ipfius  eft  im- 
par ; vel  fi  par  eft,  quando  duo  anguli  proximi 
xquaics  funt , vel  duo  non  proximi , dummo- 
do vno  eorum  primo  pofito,  alter  occupet  lo- 
cum parem  quemcunque,  vt  quartum, (fi  enim 
fecundum  occuparet , e fiet  primo  proximus, 
quod  eft  contra  hypothcfim . ) fex  tum,  ofta- 
unm , decimam , &c.  Qua  in  re  nonuulli  haliu- 
cinad  funt , putantes  omnem  figuram  xquila- 
tcrara  circulo  circum  fer iptarrj » necdfario  efie 
quoque xauiangulam : inter  quos  eft  Campa- 
nus Euclidis  non  o bfcuri  nominis  interpres. 

SIT  enim  figura  aquilate- 
tm  quot  cunque  angulorum— j 
A B C D E,  circule  rnfiripta. 

D coeam  nccejfario  cfiequoqj 
aquiangulam . Cum  enim  la- 
tera AB,  BC,  C D,  fint  squa- 
tia,  * entpt  arcus  quoque  A B , 

BC,  C D,  aquales  ,■  ac  proinde 
& torne  arctis  ABC,  tori  arcui 
BCD, aqualis  erit. Reliqui  er- 
go ADC,  BEDfin  eodem  rir» 
culo  aquales  erunt . Quocirca  b anguli  ABC,  Bp  D,  illis 
htfifl  entes  aquale/  erunt : Eodcnuj,  modo  cmnes  anguis  o [ten- 
dentur efie  aquales,  quotquot  illi  fint  i ac  propterta  figura 
ABC  DE*  tqniangula  efl,  fiuc  angulorum  numerus  flr 
far, fiat  impar . Qtigd cfi en, lendum  erat. 

SIT  rurfisu figura  aqutlatcra  A BC  DE  , quoslibet 

li  b j ancu- 

- .......  — . — 
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ungulorum  numero  imparium 
circulo,  cuius  centrum  F , cir- 
cumfcripta.  Dico  eam  necejfa- 
rio  ejfe  quoque  aquiangulam . 
Duitis  enim  ex  F , centro  ad 
omnes  angulos , er  ad  punita 
contactuum , rectis, 1 erunt  ha 
ad  latera  perpendiculares  . Et 
quoniam  tangentes  AQ  , ALy 
ex  coroll.a.propof.jC.  hb.  j.  ec- 
quales funt  ,•  erunt  duo  latera 
AG,  A F, duobus  lateribus  AL,AF,  aqualia . Cum  ergo  <y 
bafes  FG,  FL,ex  centro  Jint  aquales-, b erunt  anguli  ad  A , 
aquales : ac  proinde  angulus  SAE,  diutjus  erit  bifariam , 
Non  aliter  oftendemus , reliquos  omnes  angulos  figura  feSos 
ejfe  bifariam  . Rurfusquia  duo  latera  AB,  SF,  duobus  late- 
ribus CB,  BF3  aqualia  funt , angulique  illis  contentiyofimfi 
aquales  i 1 erunt  quoque  bafes  A F , C F , fr  anguli  B A F, 
BCF,  aquales.  Cum  ergo  hi  anguli  fint femiffes  angulorum 
BA  E,  BCD.vf  ofienfum  e fi,  erunt  toti  anguli  BA  E,  BC  D, 
quoq  i aquales . Eadem  ratione  erit  reSa  C F , recta  E F,CT 
angulus  B CD,  angulo  DEA,  aqualis : Atque  ita  deinceps, 
fi  figura  plures  habeat  angulos,  erit  femper  tertius  quifque 
angulus  «i,d  quo  tertius  e /i,  vno  rclitto  in  mediOytqualis:  hoc 
t fi, primus  (conSlitui  autem  pote  fi  primus  quicunque  angulus ) 
aqualis  erit  tertio,  tertius  quinto  , quintus  fcpttmo  ,fcptimus 
nono , gv.  Atque  ita  omnes  anguli  in  locis  imparibus  pofiti , 
aquales  inter  fe  erunt : E.\de\nque  ratione  omnes  anguli  pa- 
rtum locorum , vt  fecundus,  quartus,  fex  tus , obi  ausis , deci - 
mus,&c.  aquales  inter  fe  erunt  ,•  cum  quartus  fit  d fecundo 
tertiusk&  fcxttts  d quarto  tertium  quoq  i locum  occupet,  (*rr. 
Itaque  quoniam  figura  propofita  habet  numerum  angulorum 
imparem,  erit  primus  angulus,  qui  aqualis  ofienfus  efi  omni - 
bus  angulis  locorum  imparium, aqualis  vir  imo  angulo  impa- 
ri , qui  primo  proximus  efi . Hic  autem  vltimus  angulus  erit 
eadem  r at  'une  fecundo  angulo  aqualis, qui  tertius  efi  ab  viti - 
mo, primi  r elicio  m medio  i & omnibus  alt/s  d fecundo  ter- 
tium lo.  um  occupantibus  > vt  quarto , fexto , obi  ano  , deci- 
mo , frc.  vfque  ad  ptuulttmum . Quapropter  omnes  anguli 

figura 
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figura  propofita  inter  fi  aquales  erunt  . Quod  eras  eflen' 

H JEC  dsmonfiraiio  i»  figuri***uilateri*  eirenlt  tirtum- 
feriptis,qus  habent  numerum  angulorum  parem , letum  non 
iulet.  Ex  ea  enim  felum  concludetur, primum  anguli  squa- 
Um  ejfe  tertu1qumto,fpcimotnono,  <y  alsjs  loca  impuri  a occu 
pontibus  i nunquam  amem  probabitur , primum  vltimo  ejje 
tumulem , et  quid  vicimus  letum purtm  occupet , vtin  qua- 
drangulo quurtum , in  hexagono fixtum , m t Rogono  , o Hu- 
mem. &c . Statium  felum  ex  e udem  demonfiratione  collige- 
tur, ungulum  fecundum  tquultm  e/e  quarto , fixio , elluuo, 
decimo,  fruL/tlocu  partu  occupantibus  i nunquam  autem 
tfiemdetur,  fecundum  ungulum  e/e primo  tquultm  , propte- 
reu  quod  primus  locum  impurem  occupat . Itaque  foti  angu - 
t imparium  locorum  iurer  fi,  crfoli  quoque  anguli  locorum 
turium  inter fi  fimpor  tmttincentttr  tqualet . 

Qjr  o D fi  duo  anguli  proximi , vel  etiam  duo  non  pro- 
ximi , dummodo  v mus  eorum  i»  loco  impari , ulter  vero  tn  lo- 
to puri  collocutus  fi . fuerint  infer  f»  tqOales.rum  demum  per 
(apertorem  drmonflrariouem  concludetur  omnium  angulorum 
tquahtnt . Nam  fi  primus  angulus  equulis  fi  fecundo,  (quan 
do  enem  duo  anguli proxi mi  funt  aquales , licebit  vnum  cora 
iuere  primum , <j*  ulcerum  fecundum , ) cum  ofienfum  fit , 
prinusm  e/e  aqualem  quoque  omnibus  angulis  loca  importa 
occuputibusficuudum  vero  rmmbtu  parusm  locorum  i erunt 
omnes  inter  fi  aquales . Si  autem  primus  angulus  aqualis  fit 
alicui  locum  parem  occupanti . ( quando  enim  duo  angult  nen 
proximi  funt  aquales, quorum  vnus  in  loto  impart,  & alter  m 
loco  pari  exiftat.dictre  lictbu  eorum  vnum  primum,  & ulce- 
rum vel  quartum, vel  fixtum,  vel  oHauum,&c.  pront  ab  illo 
diftitrrif , non  autem  f eundum  . quia  fecundus  primo  proxi- 
mus efi .)  cum  primus  oflevfusfit  aqualis  omnibus  alijs  h eo- 
rum imparium  , alter  vero  omnibus  parium  locorum  , atque 
adeo  & fi  eundo  angulo  t eris  quoque  primus  fecundo squalu: 
hoc  oft,  duo  proximi  inter fi  aquales  erunt . &***»♦*  rem.vt 
proximi  Jemenfirxuimui. omnes  anguli  inter  J 't  erit  squalet* 
VER  V M fi  dicat  ferfan  aliquis  , quanquamex  eade- 
mon  (Irati  en*  colligi  nequeat  > em  nem  figuram  afeulatcram, 
cuiuc  anguloru  numerus  fit  par,  circulo  circum/ criptam  , c/t 
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quoque  aquiangulam non  colligi  tamen  contrarium : ac 
proinde  eam  poffe  ejje  aquiangulam,non  quidem  propter  illam 
demonftrattonem  , fed  propter  quampiam  aliam ; adeo  vt 
nulla  dari  pofiit  figura  aquilatera  circulo  circumfcripta,  quin 
Jirntil  fit  aquiangula,  ut  Campanus  cum  nonnullis  alijs  effe- 
rtut.  Si,  inquam,  aliquis  ita  dictu, rcipondemus, infinitas  figu- 
ras equila  teras  angulorum  numero  parium  circumfcriptas  cir 
culo  , non  e fi  e equtangulas  . Sit  enim  circulus  ex  centro  A , 
g defcriptiisycnius  circumferentia 

tribus  diametris  BE,CF,  DG, 
in  fex  partes  aquales  OP,PS^, 
QR,  RS,  ST,  TO,  dtuidatur , 
quemadmodum  propof  i s.  in 
difersptione  hexagoni  traditum 
cfi.  Deinde  arcus  O P , fecetur 
inaqualiter  sn  H ,fitquc  maius 
fegmentum  OH, minus  CH. 
Arcui  quoque  OH,  aquales  fu- 
matur Ol,  QK,6lL,S&I,SN, 
ita  vt  fex  arcus  aquales  ad  vtrafque  partes  trium  femidia- 
met  rorum  non  proximorum  ,fed  inter  binas  fingulis  relictu  in 
medio , fumamur . Erumque  ad  vtrafque  partes  femtdia- 
met  rorum  relictarum  fex  reliqui  arcus  PH,PK >-  RL,  RM  i 
TN,TI .aquales. D ullis  item  ex  centro  A,adpunila  H,  K, 
L,M,K,I,  retiis  lineis,  ducatur  per  H ,ad  HA.perpendicula- 
rss  BC,fecam fsmidiametros  AO.AP.prcdufias  in  B,C,qua 
circulum  tanget  tn  H,ex  cor  oli. propof.  \6.Ub.  q.  Ccibunt  au- 
tem neceffarto  recta  H B , A B , propter  e a quod  duo  anguli 
BHA,  BAH,  duobus  retiis  minores  fum  . Efi  cmm  BHA, 
rectus B AH, infifieru  arcui  OH.quiminor  efi  quadrame, 
minor  recto , ex  fcholio propof.  27.  lib.  ?.  Jungatur  quoque  re- 
tia BI . Et  quia  duo  latera  AH,  AB, duobus  lateribus  A I, 
A B , aqualia  fum , * angui  os  efi  commem  squales  aquali- 
bus arcubus  OH , O/,  infifiemes ; b erum  quoque  bafes  BH  , 
BI,&  anguli  H I,  aquales . Cum  ergo  BHA,  retlus  fit  ex 
ton/lrutlsone,  erit  (j*  BI  A, retlus:  ac  propterea  retia  BI,  cir- 
culum tanget  in  I . connenietqsse  cum  f:m't  diametro  A T , 
produtla  mG,ob  angulos  AIG,GAI, duobus  retiis  minores  : 
Efi  namque  AIG.ofienfiu retlus, at  GAJ, melo  minor  efi, ex 

fcholio 


[tholis  propof.a7.hb,j. oh  artum  T I , quadrante  minorem . 
Et  quoniam  dut  anguli  1,  A,  trianguli  GA1 , duobus  angu- 
lo H,A,  trianguli  C AH, aquales funt  < (Nam  1 ,H  , refli 
funt  & GAlfiAHyaqttales [usu  infijlenttt  aqualibus  ar 

cubttsTl.PH.)  later aq\  At, AH  , quibus odtattnt , aqua- 
lia r*  erunt  quoque  latera  GI,G  A,  lateribus  HC  fi  A, aqua 
lia . Cum  ergo  ( ? BI  > ipfi  BH,  efttnfafit  aqualis ; erit  tota 
BG.rori  BC,  aqualis.  Ejulem  ratione , dufla  reHa  GN,  tan- 
get circulum  in  N , cotbuq.  cum  femidiamttro  AF , producta 
tnF, erirtjj  ipfi  GB, aqualis  . Itemiuncia  refla  F M , cirtu- 
Isstn  tanget  in  M.& tum  femidsamrtro  A R >produfla  conue- 
WCt  in  Eftpfiq,  FGyiqualrs  erit.  Similiter  dufla  refla  £ L , 
tanget  circulum  in  femidiamttro  AQprotrafla  occur- 
ret  m Djpfujj  EF Jiet  aqualis.  Denique iunflarefla  D K . 
eundem  circulum  tanget  ra  X , <jp  n,m  J emtsliametn  A F , 
Predufla  concurret  in  Cjietq,  tpfi  D E , aqualis . Quod  au- 
tem DK,m  eodem  pstnfle  Cycccurrat femidiamttro  A P ,tn 
quo  refla  BH, eidem  occurrit, mani feflum  eJl.Si  enim  in  alio 
puu  flo  eam  fec aret,  cum  dufla  refla  C K,  circulum  tangeret 
i»  K.Vt  dtsnonftratu  eft,  tangerent  dua  refla  tirculssm in  eo- 
tlem  pssnflo  Kj  atque  odei  inter  ptrsfhcrtam,  tangent  F in- 

terciperetur ad  pessulum  contactus  vna  linea  refla  ; quod  fe- 
ri non  pofft , * Euclides  demonftraust . Eft  ergo  hexagonum 
BCDEFG,  circule  rhrcumftriptum,  eqstilaterum . At  idem 
effetum  equi  angulum , ita  demenftr abisnsts . Quoniam  figu- 
ra BCDEFG,  aquilsutra  t flarunt  quidem  per  ta,qua  pauli 
ante  monftrtmimus,  anguli  locorum  imparium , nimirum 
D,  F, inter ft,£r  augult  locorum  panum,  vt  C,  E,  G,  interfit 
aqualesiomnesqj  fieflt  erunt  bifariam  d /emidiametris  t At 
qusa  tres  anguis  trianguli  A B H , d tribus  angulis  trianguli 
ACH,  aquales  funt  s ablatis  reflis  ad  H , erunt  reliqui  duo 
reliquit  duabus  aquales : Eft  autem  B A H , maior  quam 
fiAHytxftholio  propof ’ -7, lib,/  quod  & arcus  OH,  maior  fit 
arcu  PH . Igitur  reliquus  A BH  ^reliquo  ACM,  minor  erit  : 
qui  eum  fimsjfes fint  totorum  angulorum  B ,C  %vr  ofttnfum 
eft  ierit  totus  quoque  CBG.toro  BC  D,  minor.  Eedemtjj  mede 
toti  anguli  DtF, totis  angulis  E, G, minores  offendentur. Ne» 
eft  ergo  hexagonum  BCDEFG  , equum gultsm  . Quod  erat 
oftcndendurn — . 

® Hh  4.  EADEM 
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EADEM  omnino  conftruttio,  & demonfiratio  fieri  po- 
ttft  in  oUogono , decagono  , & alijs  figuris  partum  laterum, fi 
Circulus  quatuor  diametris  fecttur  m i.  partes , vel  quinque 
diametrum  lo.frc. 

O D fi  figura  aquilatcraquotcunque  angulorum  cir- 
cule ciriumfcribaturpcr  doctrinam  propof.  s j. dej cripta  nimi- 
rum prius  fimilt  figura  intra  cur  culum,  0*  duLUs  limis  circu- 
lum t ange  tibus  in  figura  in/cripta  angulis,  (jc.vt  faftu  tfttn 
pentagono  propof.  s j .tu  ncccjfario  figura  illa  erit  Jimul  aqui- 
angtila,  vt  ex  demonfiratione  eitifde  propof.  liquido  confisu. 

OBSERVATI ON E quoque  dignum 
eft,  omnem  quidem  figuram  aequiangulam  cir 
culo  circumfcriptam , efle  etiam  aequilateram  .• 
at  non  omnem  figuram  acquiangulam  circulo 
inferiptam  necelfario  aequilateram  quoque  ef- 
fe,nifi  quando  numerus  laterum  ipfius  eft  im- 
par ; vel  fi  par  eft , quando  duo  latera  proxima 
aequalia  funt , vel  duo  non  proxima,  dummodo 
vnc  eorum  pofito  primo , alterum  occupet  lo- 
cum parS  quemcunq;,vt  quartu,(fi  enim  fecun 
dii  occuparet, edet  primo  proximu»quod  eft  co- 
tra  hypothefim.)fextum,o6cauu,  decimum, &c. 
Qua  in  re  facile  etiam  quis  hallucinari  pofsit . 

SIT  enim  figura  aquiangula  A BC  DE, 
Js  quotuis  laterum  circulo , cuius  centrum  F. 
E circumfcripta . Dico  eam  ejfe  quoque  neccf- 
faril'  aquilateram . D iulis  enim  ex  F,  cen- 
tro ad  p unci  a contactuum  rcchs  FG , F H , 
D FI , FK  , FL  , * qua  ad  latera  figura  funt 
perpendiculares  ; emittantur  quoque  ex  centro  F,ad  angulos 
figura  re8a  EA,  FB,  FC,  FD.FE.Et  quoniam  tangentes 
AG.ALyfX  j.coroU. propof  36. hb.j. aquales  fim  flerunt  duo 
latera  A G.  A F, trianguli  AGFfiuobm  lateribus  AL.AF , 
trianguli  ALF, aqualia  : Sunt  autem  CT  bafits  F G , FL  , ex 
centro  aquales . b Igitur  anguli  quoque  ad  A%iiln  lateribus 

com- 


comprehenft  aquale t funi,  t deo  fi  a ngulus  BA  E,fedtu  tfi  bi- 
fjurtmm.  Non  aliter  oftendemus , reliquos  ungulos figura  bt fa- 
rsam fidos  tjfe : ac  proinde  cum  toti  unguli  ponuntur  aqua- 
la.fr  rorum  fitmtjfies  a quales  erutit.Quocirca  duo  anguli  A, 
G,  trianguli  A F G , duobus  angulis  B,  G,  trianguli  B FG, 
squales  trunt : EJl  autem  latus  F G.  vns  aqualium  angulo - 
rum  oppofitum,  commune . * Igitur  latera  quo  jus  A G . BG. 
aqualia  trunt . asqptt  ideo  latus  AB, [edum  erit  b-.fanam  in 
G.  Eodem  modo  probabis, reliqua  figura  latera  fida  efjt  bifa 
nam . Qsuaergo  AG,AL,dimidia  aquales  fiunt,  erunt  quo- 
que totalsnea  A B.AE, aquales. Eadem  fi  ratione  AB,  BCi 
frBC,CDifr  CD.DEifr  D E, EA, aquales  erunt. Quam 
ob  rem  figura  AB  CDE  , aquilas  era  efi,fiu*  numerus  late- 
rum fit  par.fiue  impar.  Quod  erat  demonfirandum . 

SIT  rurfius  feura  aqusangula  A BC DE,quotuu  lateri 
numero  imponi  circulo  tnj cri- 
pta- Dico  ei  necejfianb  ejfie  quoq, 
i qui  latera-  QuoniA  enim  angu- 
li B A E,  Ali  C.  ponuntur  aqua- 
Utib  erunt  arcus  BCE,  A DC  , 
quibat  infifiunt,aquales:quibut 
demptu  t»  coi  circulo , aquales 
quoq,  erun : rehqut  arcus  BAE, 

A BC.  Depto  ergo  coi  arcu  A B , 
erunt  fr  reliqui  arcus  A E,  BC, 
aquales.  Eadem  rasione  arctu 
BC, arcus  DE, aqualis  eritiac  proinde , fr  latus  A E,  lateri 
BC,fr  latus  BC,  lateri  D Ecquale  erit : atq}  ita  deinceps.fi 
figura  plura  habeat  later  a, erit  fimper  tertii  quod  q,  latete  ei, 
a quo  tertii  efi,vno  relido  in  medie, equalethoc  ejl , primum 


(i toftitui  suite  quoduis  latus petefl primi  ) aqual i 
tertii  qmnte,qtsint u fiettimo.fiiptimi  nono,  frc.* 
modi  omnia  latera  in  lotis  imparibus pefita,  aqualia  inter  Je 


e erit  tertio, 
atquin  hunc 


erunt  r Eadem  fi  ratione  omnia  latera  parium  locorum, vt  fit- 
ctsndum, quartum, ficxtum.odauum, decimum,  frc.  aqualia 
inter  fie  erunt,  cum  quartum  fit  A fecundo  tertium,  fr  fi  x tum 
a quarto  tertium  item  occupet  locum  , frc.  Itaque  quo- 
niam propofita  figura  numerum  laterum  habet  imparem , 
aquale  erttvltimum  primo , tui  proximum  tfi . Hoc  autem 

vlttmum 


• jS. primi . 


b 1 6. terti). 
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. vhimnm  lanis  eadem  ratione  aquale  erit  fecunde , quod  ab 
vltimo  tertium  ejhprtmo  in  medio  relido ; & omnibus  alifs  a 
fecundo  tertium  locum  occupantibus , vt  quarto,  fexto,  oHa - 
uo , ere.  vfque  r.dptnultimum.  Quocirca  omnia  latera  figu- 
ra protofiu  inter  fit  aqualia  erunt . Quod  ofiendendum  erat: 
H/EC  etiam  demonfiratio  tn  figurat  «qui  angui  a:  partu 
laterum  circulo  infiripcmt  ucn  quadrat.  Exca  enim  filum 
t mc' udetur, prunum  latus  effe  aquale  tertio, quinto,  fepttmo  , 
alijs  loca  imparia  occupantibus, nunquam  autem  per  eam 
demcnflrabitur primum  vltimo  ejfe  aquale  , proptereaquod 
vitineum  oetupat  lotum  parem,  vt  in  quadrangulo  quartum, 
in  hexagono  fextum  , c?c.  Pari  ratione  eadem  demonfiratio 
conmncct  tantum, latus  fetandum  aquale  effe  quarto,  fexto, 
oftauo,  cp  alit  s loca  paria  po fidentibus  s at  per  eam  nunquam 
colligetur,  fecundum  latus  efe  aquale  primo,  eo  quod  trimum 
tn  loco  impari  locetur . Itaque  fola  latera  tmpartum  locorum 
inter fe,  & fola  Utera  in  paribus  locis  pofita  inter feeonuin- 
centur  ejje  aqualia . 

QVO  D fi  duo  latera  proxima, vel  etiam  duo  non  proxi- 
ma, dummodo  vnum  eorum  in  loco  impari , alterum  vero  in 
loco  pari ph  fitum fit,  fuerint  inter  fe  aqualia, tum  demum  fu- 
perier  demonfiratio  concludet  omnium  laterum  aquahtatem. 
Jflam  fi  primum  latus  fecundi  fit  aquale , ( quando  enim  duo 
proxima  latera  aquaha  fur,  t, dic  t poterit  vnum  primum , fr 
alterum  fi  eundum ) cum  demonihratum  fit , primum  aquale 
cfo  quoque  omnibus  lateribus  locorum  imparium,  fecundum 
vero  omnibus  partum  lotorum ; perfipiettum  eft  , omnia  inter 
fe  effe  aqualia . Si  autem  f nmum  latus  aquale  fit  aheut  locii 
parem  occupanti , ( quando  enim  duo  latera  non  froxima 
fupt  aqualia  , ita  tamen , vt  vnum  in  loco  impari , CT  alte- 
rum tn  loco  pari  referiatur,  l tccbit  vnum  torum  appellare 
primum,^  alterum  vel  quartum , vel fex  tum,  &r.  preutab 
•Uo  difiiterit,  non  autem  fecundum. quia  fecundum  primo  pro- 
. x imum  eft .)  cum  primum  oftenfum  fit  aquale  tmnilus  alijs 
pofitis  tn  locis  imparibus , alterum  vero  omnibus  loca  paria 
occupantibus , atque  idcirco  & fecundo  lateris  erit  quoque 
primum  fecundo  aquale : ac  proinde  duo  proxima  inter  Js 
arualia  erunt . Vt  ergo  proxime  demonfinuum  e fi, omni  a la- 
tera erunt  inter fe.  aquali  a . 

SI 


I 
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S I quis  autem  dubitet , daripoffit  figurant  equi  angulum 
partum  laterum  circulo  inficriptam , qnt  non  ftr  ajni/atera , 
(jjuunejuam  emmfiuperior  demonjlratio  non  probet  omnia  la- 
tera ejje  aqualia ,fi  omnes  anguli  aquales  fint  i censrartum 
tamen  *x  ta  inferri  non  luet . ) dcmonfirabnnus  td  Geome- 
trici hae  ratione.  Primum  quidem  confiat  td  t.t  figunt  qua- 
dr flatent . Kam  figura  altera  parte  longior  aquiangula  e fi , 
quippe  cum  omnes  cius  anguli fint  reUt , fed  non  aquilos  er  a. 
^uis  autem  dubitet , tam  circulo  pojfe  infcrtbi  T Deinde  vo- 
ro fit  hexagonum  aquilas  erunt 
&'  aquiangulum  ALCDEF , 
i»  circulo  defcrtptu  fiumatur- 
que  ia  artu  BC  , quoduit  pun- 
ctum GyCr  arcui  BG,  tn  tertio 
arcu  ab  eo  arcus  aqualis  DH  ; I 
Iti  in  quinto  ab  co  arcuo  aqua 
lit  F / iiungantunf  relta  AG, 

GC.CH,  HE , Er,  IA.  Diro 
hexagonum  A GC HEI,  aqui-  “ H a 

angulum  cffe, at  itcn  aquilat:- 

rum.guod  enim  fit  aqui  angulum , fic  ofiendcmsts.  Anguli  B, 
G,  * aquales  fient  in  eodem  figmento  ABC.  Eadem  ratione 
aquales  fiunt  anguli  D,H  .& F ,1 . Praterea  quia  arcus  BG, 
DH, aquales  fiunt, per  conjhrultionemiaddito  communi  GD  . 
erunt  toti  arem  BCD,GCH,  aquales . Igitur  reliqui  ex  cir- 
culo arcus  BFD,GFH,  aquales  erunt  j b ac  proinde  anguli 
BC D,GCH ,illn  infifientes  equa/es  quoque  erunt . Non  ali- 
ter ofiendemus  cfr  angulos  D E F,  H E /,  & FA  B.  1AG, 
aquales  inter  fit  tjfie . Ergo fex  anguli  hexagoni  AGCHEl , 
fex  angulis  hexagoni  A BC  D E F;  aquales  fiunt,  fiinguh  fingu- 
lutideoqf  cum  hoc  ponatur  aquiangulnm  , erit  que  que  illud 
aqutangulum.fduod  autem  non  fit  equilatcrum,  it»  ‘probabi- 
mus . Latus  AG. latere  AB,  maius  eH,  (gr  latus  GC , lattrt 
BC , minus , ex  fcholio  propofi.  ap.  l.h.  g.  Item  eadem  ratione 
latera  CH,  EI fiateribsts  C D,  E F,  maiora  furtt , fiy  latera 
H E.  I A fiat  er  ibus  DE,  F A,  minora.  Cum  ergo  latera  A B , 
BC.CD,DE,EF,FA,aqualia  ponantur,  erunt  A G ,G  C, 
C H ,HE,EI,I  Afinaquaha : quanquam  AG  ,CH,EI,  in- 
ter fit.dpGC,  HE,  f A,  interfit, relicto  fietnpcr  vr.t  tn  medio, 

aqualia 


i 
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I Aqualia  fint , vt  fupra  oficudimus . 

IDEM  prorfus  eodem  modo  demonfirabitur  fieri  pefft  in 
ollogono  , dee  agone,  ah/s  figuris  parium  laterum  , fi  in  cir- 

culo in  feritantur  prius  oRogonum.detagomm,  & alta  figura, 
aquilatera, atque  aquiangula . 

Qy  O D fi  figura  infcribatur  circulo  per  doctrinam  pro- 
pe/. 1 1 .1  S.<y  Kj  erit  ea  perpetuo  & equtangula , & aquila- 
tera , vt  ex  earum  propofitionum  demonjiratiombus peripi- 
cuum  eft  . 

PORRO  qualemcunque  figuram  aquilateram  aqui- 

angulam  in  circulo  nouerimus  tnferibere , talem  etiam  fete- 
mus deferibere  circa  circulum , & in  ea  circulum  quoque  tn- 
feribere  , & circa  eandem  deferibere  circulum , fi  artem  imi- 
temur, qua  tradita  fuit  de  pentagono  ,propof.  12.  I j.  (?  14- 

RVRSVS  infcnpta  figura  quacunque  aquilatera , cjf 
aquiangula  in  circulo , tnjeribetur  in  eodem  figura , qua  ha- 
beat latera  duplo  plura.  Diw/is  etenim  arcubus , quos  latera 
fubtendunt , bifariam  , & fubtenfis  rechs  lineis  , conflat  pro- 
pofitum  . V t per  triangu 'um  xqutlaterum  inferiptum  tnferi- 
b.  tur  & hexagonum  , <y  ideo  dodecagonum , figura  24  late- 
rum , cpc.  • Sic  quoque  ex  quadrato  tn  circulo  deferipto  , 11» - 
' (cribetur  oQogcnum  , atque  adeo  figura  1 0.  laterum , figura 
3 2.6 4.  r 2S.laterum.tyc. 

■ j C /E  P £ R V M omne/  figura  aquilatera  & aquiangula 
in  circulo  irferibi  pojfunt  beneficio  Ifofceltum  triangulorum  , 
vt  recle  hoc  loco  nonnulli  Euclidis  interpretes  monent. 

I M P AR  I V M enim  laterum  figura  infcribenrur  be- 
neficio triangulorum  Ifofcelium  , quorum  angstli  aquales  ad 
I bafin  multiplices  fune  eorum  .qui  ad  verticem  fitn*.  angulo- 
rum . Vt  beneficio  ifbfcelis.cumi  vt  erque  angulorum  ad  bafin 
j aqualis  efi  ei.qtes  ad  verticem  , deferifiti  in  circulo  infcribe- 
rrir  prima  figura  smp.tnnm  later  um,  hoc  efi  .triangula  aqtii - 
laterum.  Kam  1 foftsles  huiufmcdi,  triangulum  aquilaterum 
er  t'.  Quod  fi  in  circulo  infcribatur  1/bfcelet,  cuius  vterque  an- 
1 gulorum  ad  bafin  duplus  fit  esus  , qui  ad  verticem , infer tbe - 
tur  fecunda  figura  imparium  laterum, nim’rtim  pentagonum, 
tn  tirculo.fi duo  anguis  aquales  ficewur  bifariam.veluti prO- 
pef.  t l.fust  oficnfum  . At  Heptagonum.tertia figura  laterum 
imparium,  infer ibetur  in  circulo, per  triangulum  ififeeles 
' \ • habens 
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habens  vtmmque  angulorum  ad  bafin  triplum  eius , qui  ad 
verticem . fi  duo  citu  anguli  aquales  dissidantur  iru  tres  an  - 
gulas  aquales  ei, qui  ad  verticem . Ira  quoque  figura  quarta 


Imparium  laterum , quale  e fi  Hennagonum,m  circulo  infer  i 
betur  beneficio  lfofctlss , cuius  vterque  angulorum  ad  bafin 


quadruplus  eff  e tus, qui  ad  verticem  yfi  vtcrqne  difirsbuatur 
i»  qua  tuor  angulos  aquales  ei, qui  ad  verticem.,  &c. 

DIVISIO  autem  hac  angulorum  ad  bafin  in  partet 
aquales  perfacilis  e fi.  Nam  fi  angulo  ad  verticem  confit  ruar- 
tur  ad  bafin  tot  anguli  aquales  ordine  quot  vnitates  funt  in 
numero  proportionis  multiplicis , quam  vt erque  angulorum 
aqualium  habet  ad  reliquum , diutfus  erit  angulus  in  partes 
aquales.  Verum  deferipto  huitsfmodi  triangulo  Ifofcelo  tn  ctr- 


eulo.defcribetur  figura  in  circulo  fine  diutfione  angulorum  ad 
bafinyfi  bafi accommodentur  recla  aquales  in  circulo . B.ifis 


enim  femper  e fi  vnum  figura  latus.vt  in  Pentagono  patuit. 

PA  RIVM  vero  laterum  figura  m circulo  tnferibentur, 
beneficio  Ifofcelium , quorum  anguli  aquales  ad  bafin  multi- 
plices fefquialteri  funt  eorum  , qui  ad  verticem  funt  .angulo- 
rum. Vt  quadratum  confiituens  primam  figuram  panum  la- 
terum , infcribetur  beneficio  I fofcehs, cuius  vt  erque  anguloru 
ad  bafin  fefquialtereft  anguli  ad  verticem.  Nam  angulus 
ad  verticem  infifiit  quarta  parti  circumferentia . Cum  enim 
duo  anguli  ad  bafin  fimul  contineant  tres  angulos  aquales  ei, 
qui  ad  verticem , quod  quilibet  ftrnel  eum  contineat , & di- 
midiatam infuptr  eius  partem ; fnbti  ndent  ipfi  tres  partes  cir- 
cumferensia , & idcirco  angulus  ad  veracem  vnnm  dunta- 
xat.  Hexagonum , hoc  e fi  .fecunda  figura  laterum  panum , 
mjcnbetur  beneficio  I fofcehs , cuius  vterque  angulorum  ad 
bafin  dtsplus  fejqut  alter  e fi  eius , qui  ad  verticem  , anguli . 
Nam  angulus  ad  verticem  , infifiit  fixu  parti  circumferen- 
tu.cum  reliqui  anguli  fimul  compofiri  cotsntaru  ipfum  quin- 
quies i propter  ea  quod  quilibet  bis  cum  continet , & dimidia - 
tamtiuiinfuprrpstrtem.lt*  quoque  Qcb*or.um  , id  efi . 
tertta  figura  laterum  partum , infcribetur  b eneficio  I fofcehs 
habtntis  vtrmmque  angulorum  ad  bafin  triplum  fi fqut  alte- 
rum anguli  ad  verticem , &c. 

S / igitur  muenta  fuerit  ars, qua  ifofcelia  triangula  con- 
firuantur  habentia  angulos  ad  bafin  multtplicts  torum , qui 

ad 
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ad  verticem  fiunt , angulorum, quemadmodum  Euclides  Ifio- 
ficelts  fabricduit  habms  vtrumque  angulorum  ad  bafin  du- 
plum angult  ad  vertteem,  facile  in  circulo  deferiberuur figu- 
ra omnes  laterum  imparium . Et  fi  arcus  earum  dtuidantur 
bifariam, infinbrtur  quoque  omnes  figura  parium  laterum  , 
pofi  quadratum,  af que  adeo  circumferentia  cuiuslibet  circuli 
mquotlibct  aquales  partes  Geometrice  diuidetur.  Qua  res 
fummam  Afironomu  afferret  vtilitatem.Verum  hac  ars  ad- 
huc ignota  extitit . Non  enim  recte  fibi  eam  vendicatOron - 
tius  Finitus  in  libello  hactenus , vt  ipfe  ait.defideratOidt  ab- 
follita  figurant  relh! ratarum  omnium  defcrtptione  intra  cir 
culti, &c.  cum  eius  drmonfirationes  fa/fefint , ac  fophifitu, 
vt  Geometrice  ofienfum  rjl  a Petro  Nento  Lu fit  ano  in  Itbtllo 
de  erratis  Orer.tij . 

NOS  tamen  ad finem  lib.  6.  ex  Pappo  Alexandrino  li- 
neam qnandam  inflexam  Geometrice  definiemus , qua  non 
filum  triangula  1 fi' ficelia , quorum  anguli  ad  bafin  ad  reli- 
quum habeant  datam  proportionem,  confiruantar , ac  proin- 
de Omnes  figunt  equi! ater  £ , (fi'  aqmanguL  tn  circulo  dcficri- 
lanturivcru  etiam  arcus  quinis  circuli difiribuaturin  quot- 
cunque  partes  aquales , Jitte  is  quadrans  fit,  fisse  nen , Quin 
etiam  eiufilem  hnea  inflexa  beneficio  ineunda  operatione  cir- 
culus quilibet  finevllo  negotio  in  quadratum  iqualc  commu 
tabitur.vt  in  fibro  de  mcnftirattonslus  dicemus . Qua  res  ad 
hunc  vfique  diem  animos  Mathematicorum  tenuit  fuffienfos . 

SED  doceamus,  fi  placet , qua  etiam  via  figura  qiiauis 
aqu;latera,iy  aquiangula  circulo  inficribatur  fine  triangulis 
l jbfieelibus  , quorum  anguli  ad  bafin  ad  reliquum  habeant 

proportionem  datam.  Sit  ergo 
tn  circulo  A BC  DEFG,  infers  - 
b endum  hept agonum  equila - 
te~um ,CT  tquiangulum.Sece - ] 
tu/  cius  quadrans  A H , in  fie-  ' 
ptem  partes  aquales,  in  tot  vt - ( 
deliret,  quot  latera,  angulefue 
figura  inferi benda  continet. Se- 
cabis autem  quadrante  A H, 
tnpt  opofitas  partes  aquales  vel 
txijs,  qua  ad  finem  hb.  C.  nos 
demon- 


dtmonftraturts  diximus , vel  beneficis  circmi.  dilatande  eius 
trura  mode  magis, modo  minus , donec  referias  eorum  difian- 
ttam  partiri  quadrantem  in  partes  oftata* . Facibus  enim 
tuadransm  quotuis  aquales  diuidetur  partes  ,quum  tota 
circumferentia . qubdjafms  attesuando , Ctquafs  repetenda 
opus,  clanus  appareat  in  parma  magnitudine  ,qusmix  nia- 
■na,quaruum  detrahi , vel  adds  debeat  parti  vns  beurfiese 
ttrcim  accepta  ,fi  ea  partem  defideratam  non  offerat . Seclo 


quadrante  in fieftem  partes  aquales , vel  in  plurts  , fi  figura 
\bsrium  laterum  depleretur,  eritrtSaUnsa  A ~ 


tiufmodi  partes  fubtendit , latus  figura  mfcnbt 
j -hsonid  enim  in  tota  circumferentia  quater  tot  partes  aqua- 
\ es  continemur,  tn  quot  quadrans  diutfus  efi, continebitur  ag- 

--..‘t a j,  amMm  t h eno  m atwrsem  far. •flff  t . 


— " j'  "* ' * ^ j 

accipiantur , efficit  aggregatum  ex  quataor  partibus . Quod 
tuam  ttaperiptcuum fiet . Quoniam  partes  emd  -m  propor- 
tionem habent , quam  earum  aquemultsplitia,  vt  ab  Eucli- 
de  demon  feratur  lib.s  prope  fi  is. (Liceat  enim  huc  acnmrm- 


dademonfitratur  hb,s  propof.  I s .(Liceat M- 

dare  eamprepof.cum  ex  antecedentibus  nudo  mo.lo  fendeat.J 
ita  fie  habebit  'vna  pars  ad  quadrantem  , ve  quadruplum 
vmus  partis, hoc  efi , arctis  A G,  ad  quadruplum  quadrantis , 
id  t fi, ad  totam  cur  cum ferentiam.Quahs  ergo  pars  quadran- 
tit  efi  vna  illarum, in  quas  quadrans  diutfus  efi.  talis  erit  ar- 
cus AGjotius  circumferent  u.  Atque  ita  fi  quadrans  diuijus 
fit  in  y.partts,cont  utebuntur  eiufmodi  partes  at.  in  tot  a cir 
1 . hoc  clt . -1-  * tOtlUS  CSC 


aato  ■f  SJfiCiene  j?.  V*  • U S , 

^ Ude  ceteris . Itaque  fi  arcui  A G ,auatuor  panium  aj- 
'fctndxntur  arctis  eontimu  aquales , cifdtmque  arcubus  rd :s 

f “ 


-j ' i . { 

fiebt cudantur,  rnfcnpta  erit  circulo  figisrafr3pofita,vt  ex  de-' 

mjA*M  viro  fi  fufra  datam  retiam  lineam  quinis  fgrra 
aquilas  er»,  6*  *■  juiangula  deferibenda  fit , rffintmuiiu  ha  c 
ratione . Sit  jisfradatam  rectam  AB,  cortfirucwh::»  fer. 
ncquiUterutn.b  aqui  Angulum.  rroduil*  B A.  c A 

C.vo 

■ » i ■ ■ i ■ i ■ 1 -- 


t agonum  equi 
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*f  .primi. 
* s. primi. 


-3  j. primi. 


<*  I . quarti 


C,vt  AC,  i? fi  A B,  aqualis  fit  y 
de feritatur  ex  A , per  C,  arcus 
circuli ; duliajjAD,  perpen- 
diculari ad  AC,  vt  quadrans 
Jit  C D,  ex  firholio  propofi.  27. 
lib.  3 . d mi  datur  quadras  CD , 
in  quinque  partes  aquales , in 
tot  videlicet , quot  laterum  fi- 
gura confirucnda  Jit -,  quarum 
4 Jint  C E,  tungaturque  refla 
A E,  qua  ipji  AB,  aqualis  erit. 
Diro  angulum  B AB, aqualem  effit  angulo  pentagoni  aquila- 
teri  fr  tjmanguh. Sumpto  enim  arcu  C F,  aquali  arcui  C E, 
iungantur  refla  CE, CF .Et  quoniam  CE , reflafiubtendens 
4 partet  quadrantis , latus  eft pentagoni  aquilateri  fr  aqui- 
anpuli , vt proximi  demonjirautmus , in  circulo  ECF  , de- 
ficriben.h  , ait  CF,  alterum  latus\ac proinde  duo  latera  EC, 
FC,  comprehendent  angulum  pentagoni  aqni fateri  & aqui- 
anguli  ECF ■ Quoniam  vao , ducta  refla  A F,  duo  lata  a 
EC, C A, duobus  lateribus  FC,  CA,  aqualia  fiunt  i (fy-bafies 
item  aquales  AEy  AF;  * attnt  anguli  ECAyFCAytquales. 
Cum  ergo , b & anguli  ACE  , A E C,  Jint  aquales  < erit  & 
ACF,ipJi AEC, aqualis .additoque  communi  ACE,  totus 
anputus  ECF, duobus  angulis  ACEt  AEC, aqualis  ait . Eft 
autem * externus  B A Eyei fidem  internis  ACE,  AEC,  aqua- 
lis . Igitur  ECFyBA Et  inter  Jc  aquales  erunt . Cum  ago 

ECF, fit  angulus  pent agoni  yerit  quoque  BA  E.paU agoni  an- 
gulus . Quocirca  fi  circa  tria  punfia  B,  A, E,  circulus  defieri 
baritr,  & re  51  is  AB,  A E,  i refla  a quales  in  eo  accommoden- 
tur BH,HG,  GE,  defer iptum  ait pent agonum  equdataum 
aquiangulum  deficriptum  m circulo  A BHGE , ac  proinde 
fupra  datam  retiam  AB. Quod faciendum  erat  .Non  eft  au- 
tem dubitandum . quin  rettis  AB.AE,  aquales  recta pojfint 
in  circulo  accommodari , qua  tttam  circumfaentiam  abfol- 
uant . Nam  angulus  pentagoni  B A E , injiftit  tribus  quintis 
partibus  tuitis  circumferentia  .Jingnla  autem  lataa  A B , 
A Eyjingulas  quintas  partes  fubt  elidunt  .St  enim  alia  refla 
maiores  quam  AB.AE,  vel  minores  fiubtenderent  quintas 
partes , continerent  ea  angulum  quoque  pentagoni . quod  eft 

ab  fur - 


-\ 
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abfurdum  ehm  mimr  foret , vel  maior  aAgulo  pentagoni 
B A E.  Eadem  ratio  eji  de  altjs figuris  equila  teris,  (j?  aqui- 
angulis. 

, SI  forte  in  prompta  habeam*  aliquam  figuram  equi  la- 
terum, (fpaquiangulamtcui  /apra  datam  redam  lineam 
de  ftderamu*  conflavere  fimilem , fiat  ea  in  circulo  aliquo  de- 
fcripta  fit  ifiue  non : fatis  erit  vni  eius  angulo  aqualem  an- 
gulum conflit  uereB  A E,  in  extremo  data  linea  A B.  Si 
namque , pofita  reda  A E , aquali  iffiA  B ,per  tria  panda 
B.A.  E,  circulus  deficrtbatur  .perficiemus  figuram  propefi- 
tam.vt  ante  diximus . 

§ypON  IA  hl  vero  longa  efi,  atque  difficilis  ex  inficri- 
ptio pentagoni  aquilatcri ,&  aquiangult  in  etrculo.quam  Eu- 
clides tradidit ; placuit  huic  quarto  libro  anntdere  praxin 
quandam  ,qua  vnaeadtmque  opera  Ptolemaus  lib.  /.  ma- 
gna cmfirudionis , in  circulo  dato  infcnbit  P ens  agonum 
Dec agonum  aquslaterum , & aquiangulum.  Sit  entm  datus 
circulas  ABC , cuius  centrum  D 
Duci  a autem  diametro  BC , eriga- 
tur DA  perpendicularis . ad  BC . 

Desudo  dmtfii  femidiametro  C D , 
bifariam  in  E , ducatur  reda  E A , 
cui  aqualis  ab fcsndatur  E F . Itaque 
fi  ducatur  roda  A F,  erit  A F,  larus 
Pentagoni , & D F,  latus  Decagoni 
i»  dato  circulo  infcnbmdi , vt  tpf e demon fir at . C at  erum— > 
cum  demonfirsUio  huius  rei  pendent  ex  ij.  lib.  Euclidis,  non 
videtur  hoc  Uco  feribenda,  fed  in  proprium  locum , vtpote  in 
bbnem  «>.  differenda. 

.'  NON  erit  etiam  prater  infiitutum  nofirnm  , aut  ab 
hoc  libro  alienum , fi  fiquens  adhuc  the  crema  adiungamus  t 
videlicet l> . 

S I bifaria:  fc&iones  laterum  figura:  x qui- 
veras ,&  arquiangulac  reftis  coniungantur  li- 
neis , inferipta  erit  figura  xquilatcra  quoque  & 
xquiagula  totidem  laterum  iu  illa  figura,  idem 
centrum  habens. 

C EN- 


Ii 


493  W ErC-LID.  G%OAI,  fefe? 


• j.primi. 

fc  1 1- primi. 
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*t.  primi. 
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CENTRUM  figura  ajuilaterdy  & aqutangu/a  appel- 
latur puntium  illud , i quo  circulus  figura  mfribuur , aut 
circumfcribKttr.it»  vt  idem  fit  centrum  circuli,  fr  figura . 

SIT  igitur  figura  aqutl utera,  fr  aqui- 
ungula  ABC  D E F , cuius  latera  bi- 
fariam /Icentur  tnG  ,H  , I L,  M, 

iunffis  retiu  GH  , HI , 1 K , KL  , LM , 
M G . Dico  figuram  GUI  K LM^mf cri- 
ptam figura  A B C D £ F taqMtlateram 
ejfc  quoque , ac  aquiangulam  , idemqut 
centrum  habere.  JEqnilatera  quidem  erit, quoniam  eius  late- 
ra cum  fubtendant  angulos  aquales  comprehenfs  aqualibus 
retiis , vtpote  dimtdi/s  laterum  aqualium , 1 aqualia  funt . 
Quoniam  vero  tam  tres  anguli  AMG.  GML,  LMF,  quam 
tres  F L M , M L K , K L E,  *> duolus  funt  r effis  aquales: 
Sunt  autem  A M Gt  L M Fi  FLM,  KLE, c inter  fe aqua- 
les, cum  aqualibus  lateribus  contineantur , fubtendanturque 
d bafibus  aqualibus  ; Erunt  reliqui  anguli  GML  , M L K , 
aquales.  Eodtmque argumento  concludemus , reliquos  an- 
gulos o*  hi/ce  inter  fe  aquales  ejfe  ■ JEquiangula  igitur 

quoque  efi  figura  G H I K L M . 

Ql'  O D autem  idem  habeat  centrum , ita  ofiendeiur  . 
Ex  centro  N,  figura  A B C D E F,  ad  omnes  angulos  figu- 
ra tnfcriptx  ducantur  retia  N G , N H , &C.  iunganturque 
reti*  N A,  N B . Quoniam  igitur  A G,G  N Jdtera  trian- 
guli A G N , aqualia  funt  lateribus  B G , G N , trianguli 
BG  N i funt. i bafes  AN  ,BN  , cum  fint  femidiametri 
circuli  circa  figuram..  rcr:pti , aquales  : d JJLqualts  erunt 
anguli  A G N , B G N , ideo.j.  reti  i .Quare  N G x perpen- 
dicularis cjl  ad  latus.  A B Eodcmque  modo  reliqua  N H , 
NI , <yc. perpendiculares  erunt  ad  latera  BG,CD,&c.  Qua 
cum  exdfin.f . lib ■ g.  offendant  difiantiai  retiarum  AB,. 
B C,  crc.  aqualium  d centro  Ni  * aquales  ad  tnuictm  erunt. 
Circulus  tuitur  ex  N , intrmal/oN  G , deferiptus , per  reli- 
quos angulos  H,I,KiL,M , tncedetiAc prope erea  N, centrum 
erit  figura  GH  l K LM,  hoc  <r/?,  circuli  circa  eam  figuram 
defcnpti . Quod  efi  propofitum  . 

}f  E Qy  E vero  & hoc  omittendum  efi, inter  omnes  figu- 
ras a puti  at  eras , aquiangulas  , folqm  triangulum  , qua- 

dratum. 


I 
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iratum , & hexagonum  replere  locumfitoc  e fi.  aliquot  trian- 
gula , vtl  quadrata , -uti  hexagona  , ua  in  plano  poffe  inter 
feaptan,  vt  itu  er  eorum  angulos  mhilfit  vacui , fed  planam 
fiaerfitiom  eonfiusum: . Nam  fex  anguli  tn  triangule  equi - 
latero.fr  quatuor  tnqnatirato , frtres  in  hexagono  cqutla- 
teroy  frsjuiangulo , aquales /uat  quatuor  redu  , quantum 
nsmtrum  efifpatittm  eirca  pundum  quodlibet  tn  plano,  vt  ad 
pnfcf,  S.hb.l.  oficndtmus.  Quoniam  enim  vnus  angulut 
tn  anguis  aquslaten  conittnet  -j  .vmms  redi-,  qtuJ  outucs 
tres  tontimeant  vnius  redi  , hoc  efi,  duos  redos , conti- 
nebuntfex  eittfinodi  anguli  • vnius  rtdt  ,id  efi , qua- 
tuor ream.  Item  quatuor  ongult  in  quadrato  funt  quatuor 
redi.  Denique  quia  vnus  angulut  hexagoni  aquslaten  , <7 
aqutangult  continet  vmus  redi , quod  omnis  fex  conti- 
neant . vnius  redi , hoc  efi . S.  rectos  , tent -nebunt  tres 
tiufmods  anguli  . vnius  recti , itl  efi,  +.  rettos . m 

alift  figunt  planis  aquilateris , fr  t qrn angulis  n in  cernitur  . 
Nam  rrts  anguli  in  pentagono  squi/atero . fr  squsangulo 
aquales  funt  . vnius  recti,  hoc  efi,  angulis  rectu  y*-. 
duntaxat , at  quatuor  aquales  funt  vnius  redi,  td efi, 

angulis  redis  +±-.  propterea  quod  omnes  qumq{  qquiualcnt 
(.rectu,  hoc  efi  . confiituunt  if..  vmus  recti , atque  idcirco 
vnua  continet  -j-.  vmus  redi.  frc.  Tria  igitur  pentagona  lo- 
cum replere  non  pejfutU  ,<umtrturqtn  plano  aptatorum  tres 
anguli  minores (int  quatuor  redu  : quippe  qui  efficiant  tan- 
tum tres  angulos  redoi  cum  tribus  quintis  . Eadem  ratione 
quatuor  pentagona  locum  replere  nequeunt , propterea  quid 
quatuor  in  plano  aptatorum  quatuor  anguli  maiores  funt  qua 
tuor  redis , cum  squales  fmt  quatuor  angulis  redis , (?  >»J“  - 
per  quatssor  quintu  vnius  rldt , vt  didsun  efi . Pars  rattene 
neaue  ex  hept  agonis  loesu  poterit  rofUri- N am  tres  angtuicu- 
isislihet  hept  agoni  iquilateri  , fr  aquimgult  squales  funt 
V*.  vnius  redi, hoc  efi,  anguiss  redit  * -f Quoniam  em m 
omnes  feptem  anguli  t o.  redis  funt  squales  , h<c  eJt.comfU- 
Bunrur  ^ . vmus  redi  \fit , vt  vnus  contineat  V • V',MW 
re&tyhoc  tfi.vnum  redum , fr  pr  st  er  e a vmus  ricti t ac 

proinde  tres  contineant  quatuor  redos  -*-.v»ius  redi.  Non 

ergo  trshusheptagonis  in  pians  aptatis  , eorum  tr*  angun  f- 
cum  replere  poftmt , cum  quatuor  redes  excedant.  A fortiori 
r c*  * /#  j nequt 
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neque  quatuor  heptagon a locum  replebunt  :neq-,  triaodogona 
equi!  at  er a , & tquiangula , aut  quatuor:  neque  tres  aut 
quatuor  figura  aquilatera  , atque  aquiangula  plurium  la- 
terum, quam  o£h:  quippe  eum  fiemper  tres  anguli  fimeti  frm- 
pti  fint  maiores  quatuor  redis  , propter  ea  quod  maiores  funt 
tribus  angulis  hept  agoni  equi  lateri  iy  iquiangttlt  ,quos  ofien- 
dimus  quatu  or  redis  effe  maiores.  Solum  ergo  triangulum  a- 
qutlaterum , quadratum , & hexagonum  aquilarerttm  atque 
aquianguhe  , /itis  angulis  locum  replere  pe funt,  -vt  diximus. 
CA  ET  ERV  M , benigne  Ledor  , ad  finem  lib.C.  repe- 
rte s propofilionem  ad figuras  equi  later  as,  & tquiangu - 
las ] pedantem , qua  omnino  necejfaria  eftyvt  in- 
tra quamlibet  figuram  y fr  circa  circuitu  de 
/cribatur  ex  dodrina propofit  g.cy  t+.  . 

huius  libri.  R eieda  autem  efi  ea 
'■  * 1 % • propof  in  lib.  6.  quia  per  in 

curiam  ante  propof,  . r*  .»  - j 

»■  r ■ i %-•■»  jg.  huius  Itbrt  v.f  • . ' .] 

- -*•  nonappofi - ’ *m>»  ( 

/a frit,  ) *•«..  ^/V. 
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definitiones. 

\.y ,*  . r 

PARScft  magnitudo  magnitudi- 
nis , minor  maioris , cum  minor  metitur 
maiorem. 

GIT  tn  antecedentibus  quatuor  libris 
Euclides  de  quantitate  corvina*  abfolu- 
te  confiderata ; Nunc  vero  duobus  fequen 
rrbus  de  e udem  dijputat  non  abfolute , fcd 
prout  vna  tsd  aliam  refertur, hoc  efl,  qua- 
tenus comparata  eum  alia  proportionem 
aliquam  habet . Hoc  quidem  quinto Itbro 
docet  proportiones  quantitatum  continuarum  invenere,  non 
de  frendendo  ad  viam  quantitatis  (pteiem  , vt  ad  lineam  , 
fuperficiem , vel  corpus  aliquod.  Sexto  vero  libro  ojisndit  m 
the ci t,  quamnam  proportionem  habeant  interfc  linea,  anrulty 
circumferentia  circulorum , triangula , frsusafigtu-t  plana. 
Vt  igstur  inftitutumfssum  fertset,  definit  prites  vocabulo,  qua 
md  demonfirationes  proportionum  adhibeurur . 

IT  A §}V  E ait  magnitudinem  illam  minorem , qua  ] 

Ii  3 maiorem 
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pta  , magnitudinem  C , dicetur  magnitudo  A,  pars  magni- 
tudinum If,  c 'rC  .At  vero  quia  magnitudo  D , ntn  metitur 
magnitudines  E,  &Kyfd  fumpta  bis , excedit  magnitudi- 
nem £,  c y fumptsi  terydeficud  magnitudine  F , fumpta  au- 
tem quater , eandem  fuperat ; non  appellabitur  magnitudo 
Dypars  magnitudinum  E > & F. 

D V P L E X autem  e fi  pars  apud  Mathematicos : Qua- 
dam metitur  fi  tum  totum , ita  vr  aliquoties  repetita  totum 
fuum  confiituat ; qualts  tfi  numerus  +.  cum  8.u.t6.j  o.&c. 
collatus ; Quidam  autem  non  metitur  fuum  totum  ,Jed  ali- 
quoties fumpta  tpfum  vel  excedit , vel  ab  eodem  deficit : cu- 
tufmodi pars  efi  numerue 4.  collatus  cu  6. 7. 9.1 0.18. 3 8.  frc. 
Frior  dici  folet  aliquot  a , pofterior  autem  aliquanta . Eucli- 
des igitur  hoc  loco  definit  partem  aliquot  am  duntaxat , tum 
quia  hic  filum  metitur  fuum  totum  j ( Aliquanta  enim  non 
dicitur  metiri  fuum  totum)  tum  etiam,  qiua  vt  ex  lib.7, 
conflabit, pars  aliquanta  in  numeris  non  dicitur  ab  Euclide 
pars , fed partes . Nam  numerus  +.non  eflpars  huius  nume- 
ri C.  feddui  partes  tertii , quales  funt  duo  binarij . Accedit 
etiam  , quod  in  omnibus  demonflrationibus  huius  quinti  libri  . 
pars fumitur  ab  omnibus  interpretibus  pro  parte  aliquot  a.  V n- 
de  mirum  fane  efl,  nonnullos  interpretes  Euclidis.  in'er  quos 
efl  etiam  Pel  et  artus , contendere , partem  hoc  loco  definiri , 
quatenus  comp/eihtur  omnem  partem  tam  aliquot  am, quam 
aliquantam;cum  tamen  in  demonflrationibus  etiam  ipfi no- 
minepartu  uu  illigant partem  aliquot  am  duntaxat . 


MVLTIPLEX  autem  eft  maior 
minoris,  cum  minor  metitur  maiorem. 


VT  in fuperiori  exemplo  tam  magnitudo  E,  quam  magni- 


maiorem  quampiam  magnitu - 
dtuem  metitur  , appellari  par- 


D 

E 


tem  . Vt  quoniam  magnitudo 
A,  ter  fumpta , metitur  m 
tudinem  B > fxies  autem 


I I. 


tudo 


tudo  C, multiplex  efi  magnitudinis  A \ quoniam  hac  vtram- 
mue  illam  metitur . At  vero  neque  magnitudo  E , nequ  e ma- 
InituJa  Fytnufrillex  efl  dicenda  magnitudinis  D ; propterea 
tmod  hac  neutram  illarum  metitur . Itaque part  ai  multi- 
UeX  fe fertur,  & multiplex  ai  partem , ita  vt  miner  quan- 
tltat  menjiirans  matoremdicntur  part  maioris  ; Mater  vere 
imfurata  a miner*  > dicatur  mtnerts  multiplex  • 

SATIS  aurem  prripicue  ex  hae  iefimtione  colligitur . 
partem  antea  definsrabi  erfe  eam , que  perfech  metitur  fuum 
totum  . S / enim  S.  dtcereturmetin  7-  vt  vult  Petet  anus, 
tjjer  iuxta  hanc  defimtionem . 7 multiplex  ijftus  6.  quod  efl 

difnrUurn  • ......  . 

CJE  T E K K M quando  due  magnitudines  minoret  astas 

altas  maiores  xque  metiuntur , hoc  efl , vna  minor  in  vna 
maior:  toties  continetur , quoties  altera  minor  tn  altera  ma- 
tare i Utuntur  duo  ha  maiores  dustrum  illarum  minorrm 
aquemutttpltoes . Quod  tiem  dices , fi [lures  minores  aque 
metiantur  pistres  maiores  . 

I I I. 

R ATIO  eft  duarum  magnitudinum 
eiufdem  generis  mutua.qu3edam,fccun- 
dum  quantitatem,  habitudo . 

Qy  A S DO  dux  quantitates  eiufdem  generis , vt  duo 
numeri,  due  lutet,  dtu  fupcrpciet  > duo  flida , &t.  inter  Je 
tomparanteer  fecundum  quantttafcm,h  c tfl,f:temdum  quo. 
vna  motor  ed.  quam  altera,  vel  miner,  vel  xqualit ; appella- 
cur  htrufnodi  comparat*.! tu  hahmdo  mutua , Raeto , ftu 
(vt  ah, s placet ) Proportio  . Itaque  Jt  eempar et ur  Unca  ali- 
qua eum  fupi  rjicii  quapiam, vel  numerus  cum  lituo,  non  di- 
cetur ea  comparatio prO-Ortto , quid  ncquoihtea , Crfuperp- 
eiesi  neque  numer1/t,&  hnenftnt  etufdtM  genens  quanttta- 
tes. Similiter  fi  conferatur  tinea  aliqua  eum  alia  Imea  f cun - 
dum  qualitatem , hoc  e/l . fi  eundum  quod  vna  eu  alba  ,& 
ulter  a nigra ; aut  quod  vna  efl  c4lida,&  altera  fngtd*,&e 
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quamuis  amba  fmt  eiufdem generis  , non  dicetur  eu  compa' 
rutio  proportio , quia  non  fit  f eundum  quantitatem . 

QV  A N §iy  A M autem  in  filis  quantitatibus  proprie 
repentur  proportio,  tamen  omnia  alia, qua  aliquo  modo  natu- 
ram fapiunt  quantitatiiycuikfmodi/unt  tempora, foniy  voces , 
loca, metus yponder a,  fjy  potentis, proportionem  quoque  dicun- 
tur habere  >fi  eorum  habitudo  confideretur  fecundum  quan- 
titatem Vt  cum  dicimus  , tempus  tempore  effe  maiusyvel  mi- 
nus , vel  duo  tempora  ejfe  aqualia,  &c.  appellabitur  eiufmo- 
di  habitudo , proportio $ quoniam  tempora  tunc  confideran- 
tur,  veluti  quantitates  quadam. 

C JET  ERV  M in  omni  proportione  ea  quantitas , qua 
ad  aliam  refertur , dicitur  ab  Euclide , dy  Geometris  alijs  , 
antecedens  proportionis;  Ea  vero,  ad  quam  alia  refertur,  con  - 
fequens  proportionis  dia  filet . Vt  in  proportione  linea  C.  pal- 
morum ad  lineam  3 . palmorum , linea  6.  palmorum  dicitur 
antecedens  proportionis  ; at  linea  3.  palmorum , proportionis 
confequcns.  §luod/ie  contrario  confideretur  proportio  linea  3. 
palmorum  ad  lineam  C .palmorum,  appellabitur  antecedens, 
linea  3. palmorum  ; confequens  vero  linea  6. palmorum , & 
fic  in  careris  , 

* II  I I. 

P ROPORTIO  vero  eft  rationum 
fimilitudo. 

§ly  O D hoc  loco  interpres  proportionem  appellat , illud 
Gracts  dretXbfi*  > pleri fque  autem  Latinis  proportionahta* 
dicitur . Quemadmodum  igitur  comparatio  duarum  quanti- 
tatum inter fi, dicimur  proportio;  Ita  compar atio  duarum,vel 
12  ^ plurium  proportionum  inter  fi , proportiona- 

lita*  filet  nuncupan.Vt  fi  proportio  quanti- 
tatis A , ad  quantitatem  B , [imtlis  fuerit 
proportioni  quantitatis  C , ad  quantitatem 
D,  dicetur  habitudo  inter  ha*  proportiones , 
proportionalitas.  Eodem  modo  ^fifimilts  fue- 
rit proportio  E , ad  F , proportioni  F,  ad  G , 

appetia- 
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appellabitur  hac  fimilitmdo  prvpoetioaalttM . Multa  autem 

1 y *•  * — 11 — /lu  / V ne  +nt ryt 


habitudines proportionum  , fcupTOportionalit.it  es,  ( Nos  enim 
eum  pluribus  temp arationem  duarurr 

- * - - - - AikwiiViuj  Ma  .«i 


,.„T r«rw/w  quantitatum , propor- 

tionem appellabimus: habitudinem  autem  proportionum.  Pro 
pomonahtatem ) afcriptoribue.prafertim  Boeteo , & I orda- 
WyslefcrsbuntMr ; inter  quas  primum  fcir.ber  locum  obtinue- 
runt apud  Veteres,  Prbportiona  litae  Arithmetica,  Geometri- 
ta, atque  Mufica.feu  Harmonica  » dt  quibus  pauli  pojl  dice- 
mus i Verum  Euclides  Jt  fola  Geometrica  agit  hoc  libro  -, que. 
quidem  duplex  e/l,  continua  altera,  inquaJinguU  quantita- 
tes intermedie,  bu  fumantur  % ita  vt  nulla  Jiat  proportionum 
interruptio , ftd  quolibet  quantitas  intermedia  Jit  CT  antec  e- 
drru , <y  tonfcquens ; Antecedens  quidem  quantitatis  fubfe- 
quentis,confequens  vero  quantitatis  antecedentis . Vt  fi  dica- 
tur, qua  efi  proportio  E, ad  F,  ea  efi  F,  ad  G > vocabitur  hoc 
proporuonahtae , continua . A Itera  vero  di  feret  a,  fu  non  con 
ttnua,  in  qua  finguU  quantitates  mtermedi  i fmel  tantum 
atcipiunsurfitavt  fiat  proportionum  interruptio,  nuilaqs  qitan 
tuae  fit  <$»  antecedens  , & confequens  , /id  vel  antecedens 
/asotum » vel  confequens  tantum  .Vt  fi  dicatur , qua  efi  Pro- 
portio A, ad  B.ca  efi  C,  ad  Df  appellabitur  proportienaliti 
btc,  di  feret a,fiue  non  continua . 


itat 


OVE  H^AE  pretium  effe  arbitror)  paucis  hoc  lo - 
co  exponere  tquo  tuam  ftnt  genera  proportionum  apud. 
Mathematicos , & quonam  fint  proripui  proportio- 
nalitates , earumque  proprietates , vel  oh  hanc  pro - 
ripue  vtilitatem  >vt  ca , quo  his  duobus  libris  ab 
Euclide  demonflrantur  de  proportionibus  magnitudi- 
num, rebus  poffint  materialibus  accommodari)  quan- 
do opus  fuerit , & tum  ca , quo  d Mathematicis  de 
proportionibus  dicuntur  y tum  ea , quo  dVhilofophis 
cum  Ariflotele  de  proportione  motuum  deutantur) 

intclligi. 
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ttr.tlup;  i*i  tuam  motor  ridete*  ae-ratianm 
uthirrddtii/u:  prufAruotum.  af^aejotate  vrr 
fdjk  * jtuietmuu  padi  rbemrem  nauaum 
tuum  ptmrrtun  ettiuvm  , t/nam  w;  vnon : truci 
)tti  innumera  propemodum  0 qm  j 

pvffaz  .upieruurtrm  nuJtran^raijTuctkomMt:  t 
lutgama  Tnpgnsmatitatum  du^eanjjtmt  pe, 


r*S/y'J*?1Q  igitur  ai  Ludii:  definita, 


mdttir  ia  prupvnivnem  tauvndem,  £>  irrjtiondt 
tyttivndlu  eft  ta,tfu*  tn  numere  puteH  exuti* 


i&dtteflprvpvruo  limea  io  palmorum  * ad  Ime 
i 1 'jf/uLmvrHtn , Jiat  nitm proportio  tn  htfce  mani 
%'jSJ  1 'j.  vfiendttur.  Irrationalis  ytriprvportu 
eiLtftuut  numeris  exhiberi  nequi: . Qualis  efip 
portus  diametri  cuiuslibet  quadrati  ad  latus  ei 
m*m  quadrau . Hac  enitn  proportio  in  numeris  rrj 
i ^Ml/ab  Euclide  drnwnjlrat 
cxm  ef 
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tamen  contiaomnis  proportio  huiufmodi  eft  rationa- 
lis ;atm  multa  proportiones  inaquali  tatis  fmt  irra- 
tionales . Vari  ratione  perfpicuum  eft  , quofdam  non 
fatis  re&e  diftribuere  proportionem  inaqualitatis  , in 
proportionem  rationalem  & irrationalem  . Quamuis 
enim  omnis  proportio  inaqualitatis  fu  neceflario  ra- 
tionatisyirrationalifve , non  tamen  omnis  huiufmodi 
proportio  e contrario  eft  proportio  inaqualitatis:  cum 
multa  proportiones  rationales  fmt  proportiones  aqua 
litatis . Egffius  igitur  meo  iudicio  duplici  diui/ione 
fecanda  eft  proportio  in  genere,  priori  quidem  in  pro- 
portionem rationalem  & irrationalem;  Tofteriori  ve 
ro  in  proportionem  aqualitatis  & inaquali  tatis ; vt  a 
nobis  fitttum  eft . Ita  enim  membra  diuidentia  cum 
Diuifo  ( vt  cum  DialeUicis  loquamur)  in  vtraquc  di - 
uijione  reciprocantur . Scio  rettb  pofie  fubdiuidi  tam 
proportionem  rationalem  in  proportionem  aquali  ta- 
tis , & inaqualitatis ; qubn  proportionem  inaquali - 
tatis  in  proportionem  rationalem , & irrationalem  ; 
fi  in  vtraquc  diuiftone  fubintclligatur  Diuifum . Sed 
cur  duplicem  noftram  diuifionem , qua  proportio  in 
tota fua  latitudine  diuiditur , vtrique  harum  fubdiui - 
ftonum  protulerim , fupra  expofui  in  rejponfione  mea 
ad  Mpologiam  Veletarvj . 

KF  p\,S  V S proportio  inaqualitatis  ( I{ clinqui - 
mus  enim  aqualitatis proportionem , quonia  amplius 
fubdiuidi  nequit , cum  quacunque  quantitates  aqua- 
les-fiue  magna , fine  parua  fuerint , eandem  femper 
habeant  proportionem  aqualitatis  ) fubdiuiditur  in 
proportionem  maioris  inaqualitatis,  & minens  ina- 
qualitatis  .Maioris  inaqualitatis  proportio  eft  quando 


maior 


maior  quatito*  cum  minore  confertur;  qualis  efi pro- 
portio 20.  ad  i o.  Item  lineo  8.  pedum  ad  lineam  6. 
pedum,&c.Troportio  minoris  inxquditatis  eft.quan 
do  minor  quantitas  ad  maiorem  refertur;  qualis  efi 
proportio  i om, d zo.ltem  lineo  6.  pedum  ad  lineam 
8. pedum, & c.T^on  efi  autem  hoc  diuifio  inanis  &fu- 
peruacanea,  vt  multi fu  fricantur.  T^equeenim  ea- 


a a . J ■*  vi/Mt  c.7- 

tr  a feJT1*1*0  2*^  4-^W  in- 


terje  differunt , cum  valde  diuerfus  fit  yfus  vtriuf 
que , vt  perjpkuum  esi  ijs^ui  vel  mediocriter  in  re* 
bus  Geometricis , & regula  ^ilgebrx  fimt  ver  fati. 
Ho  igitur  fimt  generales  diuifiones  proportionis  .pro- 
ut complectitur  omnes  proportiones . nulla  fcclufa: 
"Hunc  autem  tam  proportionem  maioris  inxqualita - 
ttSyquam  minoris  inxqualitatis , quatenus  folas  pro- 
portiones rationales  comprehendunt ,fubdiuidcinus ; 
quoniamde  quantitatibus , quo  habent  proportiones 
irrationales  ,in  i o lib.efl  firmo  futurus • 

“P I{J)T?  0 1{T  1 0 ergo  rationalis  maioris  btx- 
qualitatis , didribuitur  in  quinque  genera,  vt  in  pro- 
portionem multiplic  em,  fuperparticularem,fuperpar- 
t ient em,  multiplicem fuperparticidarem , & tnidti- 
plicem  fuperpartietem.  Tari  ratione  proportio  ratio - 
tialis  minoris  inxqualitatis  in  eadem  genera  ficatur , 
fi  modo  fmgulis  vocabulis  prxponatur  prxpofnio 
(fub)rt  in  proportionem  fubmultipliccm  ,fubfu per- 
particularem , fubfuperpartientem , fubmdtiplxcm 
fuperparticulare,&  fubmultipliccm  fuperpartietem* 
Horum  autem  quinque  generum  priora  tria fimt  fim- 
plkia,pofieriora  vero  duo  ex  illis  tribus  compofua , 
vtmanifefiim  efi.  Cur  vero  tantum  fint  quinque  hxc 
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genera  proportionis  rationalis  tam  maioris,quam  nu - 
noris  inxqualitatis,pcjl  explicationem  omnium  ha- 
rum quinque  proportionum  oflendemus  • 

• ■ , ...  #%V 

DE  T 1^0  t 0 J^r  1 0 7^  E 
Multiplici. 

TP^OVO  \T  1 0 Multiplex  eft  habitudo  ma- 
ioris quantitatis  ad  minorem,  quando  maior  minorem 
aliquoties.,  vt bis, ter, decies, centies , &c. continet : 
ita  t>t  minor  maiorem  metiatur . Qualis  eft  proportio 
numeri  io  ad  ^.T^am  numerus  20.  comprelyendit.  4. 
quinquies . Item  proportio  lineabo-  pedum  ad  li- 
neam pedum,  &c. 

hUe  C autem  fub  (e  continet  infinita  genera  • 
Si  enim  proportionis  multiplicis  maior  quantitas  mi- 
norem bts  tantum  continet , dicitur proportio  dupla  : 
fi  ter , tripla : fi  decies , decupla : fi  ctnties  , centu- 
pla , &c. 

EX  bis  facile  omres  ffrecics  proportionis  multi- 
plicis definiemus  . 7s [am  proportio  odupla  nil  erit 
aliud, quatn  habitudo  maioris  quantitatis  ad  mino- 
rem,quando  maior  minorem  odies  comple ffitur.  Eo - 
denique  modo  definienda  erunt  reliqua  proportiones 
multiplices : rt  proportio  quincupti,  qualis  eft  40. 
ad  8.  dicetur  ea,  cuius  maior  quantitas  minorem 
continet  quinquies.  Item  proportio  dupla  linea  10. 
cubitorum  ad  Uncam  j. cubitorum  ea , in  qua  maior 
quantitas  minorem  bis  comprehendit  >&.fic  de  re- 
liquis . 

CMETE- 


w LIBER  r.  W fi» 

C JET  E RV  M omnes  proportiones  multiflu  es i»  numo 
rit  integris  , hoc  tfi , em  net  numero t multip  licem  habent,  j 
pn  portionem , i nuent  es  hoc  modo . Accipe  numerum,  qut  in- 
dicat , quot  ut  maior  numerus  minorem  in  dato  proportione 
multiplici  continet . It  ttum  advnirottm  habet  primam  pro- 
portionem  multiplice  m , quo  iuutfligaiur ; hoc  e fi , numerus 
tHeydr  vmtos  (unt  primi  ac  mirum  t numeri,  inter  quos  prepo- 
fit*  proportio  multiplex  referitur  ■ Atque  numerus  ille  idem, 
atque  vnuas  dicuntur  ah  Artthmottcn  termir.i  esui  propor- 
tionis multipltcis,qut  proponitur . /nuentis  htfcc  terminis, in- 
ter quos  primo  proportio  multiplex  prope  filo  rcpertfur.Jiit  er- 
que duplicetur,  producentur  duo  numeri  habentes  fecundam 
proportionem  multiplicem  fropofitam : fi  vterque  fidem  tri- 
plicetur.procreabuntur  numeri  tertis  proportionis  multip'tcit 
propofita  : fi  v torque  quadruplicetur, exurgent  numeri  quar- 
ta proportionu  multiplicis  quifitf.  Atque  sta  fi ij dem  termini 
■ per  quemuis  numerum  multiplicentur , producentur  duo  nu- 
men proportionis  multiplicis  propofita  , qua  cum  locum  inter 
omnes  proportiones  multiplices  iUtus  ffectei  obtinet,  quem  nu- 
m erus,  qui  vtrumque  terminum  muluphcauit, indic  at  .Adeo 
vt.fi multiplicatio  fiat  per  IOO.  procreentur  duo  numeri  obti- 
nentes cent  fimum  locum  inter  omnes  numeros  propofitam  pro 
portionem  habentes  .EXEMPLI  gratia.  Querantur  cm- 
! nes  numeri  proportionis  quincupla . Et  quoniam  maior  nume- 
rus minorem  continet  quinquies  in  qu  ntuflaprcportion-,  erit 
prtma  proportio  quinthfla  inter  ^ty  i.  qui  duo  termini  fi  du- 
' ctsntur  in  j.  referietur  facunda  pro:  ortio  qumiupla  inter  ( o. 

j.Si  ij dem  termini  per  j ,multiplic:ntur,pnrretdimttur  nu- 
meri l t.fy  j.tertia  proportionu quintufla  : Et  fic  dt inceps . 
Itaque  fi  deama  proportio  quiotupla  qtuxattsr.duand:  irunt 
duo  primi  termini  muents  s-&  l*f>*r  lojivero  s/vllfipp*  re- 
’ ferientia  fit, multiplicandi  erunt  ijdetn  termini  per  l e eo  &C. 

OMNES  stem  numeri  cttuifque prepirtienn  mulrtf  Ucis 
referientur  hoc  modo . Cenfiituawur  dua  feriet  numerorum 
in  infinitum  progredientes  . quarum  infi  nor  ab  i nitate  tue  i- 
piat , ty  per  finem  naturalem  numerorum  progrediatur  i fU- 
ptrior  atuem  ab  eo  numero, qui  figmf  e at, quoties  maior  numt 
rus  minorem  in  data propottiont  ur.‘inct,  inscium  ducat, y e- 
grediaturj,  per  continuam  additionem  eiufd.ns  numeri , fri - 
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mum  ad ftipfum , dani:  ai  conflatum  mmcrum,&c.  tiam 
fup  er  toris  ordina  numeri  ai  numeros  ori  mu  inferioris , vt  pri- 
mus ai  primum  , fecundus  ai  fecundum , tertius  ai  ter- 
tium, & e.  habent  omnes  proportiones  multiplices  ff>ectti  pro- 
pe fit  a.  Exempla  hic  habet  in  proportionibus  quitu  apiis,  feptu- 
plis, (j  decuplis , • • 

Proportiones  qumfupU 


S \i,o\i  s\sc\js\?o\t3\to\+3 \sj>\ ss[fo\C s\7o\7>\8 ^[C^f 
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* proportiones  feptupla , 

7 \j+\si\j*\is\+j\+9{s7\<:]\7o\T7\*4\!>i\of\i  0'\  &c. 
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Proportiones  decupla , 


\ o\2o\\  o\+o\s'ty  e^ro^c^o^  o’o\i  t o\  *|  1 4-o\  &c. 
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DE  T 1Q0  T 0 1QT  I 0 7^  E 
Superparticnlart . 

T I{0 T 0 PJT 1 0 fuper particularis efi habitudo 
maioris  quantitatis  ad  minorem»  quando  maior  mino 
rem  femel  dun taxat  continet»  & infuper  vnam  eius 
partem  aliquotam  »fcilicet  dimidiatam»tcrtiam»quar 
tam»&c.  Qualis  efi  proportio  j.ad  2.  Tfam  $ . conti- 
nent a .fimel»&  infuper  ynitatem»qux  dimidiatapars 
efi  numeri  i.  Ita  quoque  linea  1 2.  pedum  ad  lineam 
9 pedum » proportionem  habet  fuperparticularem  » 
quia  prior  linea  continet  pe  fictiorem  femel »&  infuper 
lineam  $*pcdu,qux  tertia  pars  efi  linexp. pedu»  &c. 

H»AE  C 


LIBER  V. 


H *AE  C quoque  proportio  in  infinita  genera  di - 
uiditux . Si  enim  illa  pars  aliquota  contenta  in  ma- 
iori quantitate , e fi  dimidiatapars  minoris  quantita- 
tis , conflituitur proportio  fefquialtcra ; Si  efi  tertia 
pars , exurgit  prcportiofcfquitertia ; fi  quarta , fefqui- 
quarta;  fi  mille  fima  ,ftp>umillcfirna,&c. 

V 7^D  E ex  ipfomet  vocabulo  faciles  erunt  de- 
finitiones omnium  proportionum  [upcrpartictdariunu 
Erit  enhn  proportio  fefquiottaua, quando  maior  quan- 
titas minorem  femcl  includit , & inJUper  ottauatn 
partem  minoris : qualis  efi  inter  9.  & 8.  Item  inter 
45.^4°.  Idem  habeto  de  reliquis  iudicium, 

INVENI  E NTVR  omnes  proportiones  fuperpar  ti- 
tulares tfiue  omnis  numeri , infer  jutu  proportio  fiuperparti - 
cularis  quacunque  repetitur  hoc  modo.  Accipiatur  numerus, 
qui  partem  «liquatam  in  proportione  exprejfam  denominat . 
Ad  eum  enim  numerus  proxime  maior , qui  videlicet  eum 
vr.a  fila  v ni  tat  e fuper.it , habebit  primam  proportionem  fu- 
fer parti  cularem  propojitam , ita  vt  in  minoribus  numeris  ea 
proportio  reperiri  n- que  at . Hi  duo  numen  , qui  termini  data 
proportionis  dicuntur , fi  duplicentur , triplicentur , vel  per 
quemtunque  alium  numerum  multiplicemur , gignemur  ait/ 
numeri  eandem  proportionem  habentes,  nimirum  fecundam, 
terream  , vel  eam  , 'quam  numerus  multiplicans  indicat . 
VERBI  caufa  . Si  querantur  omnes  proportiones  fefi/uifipti- 
tka  i quoniam  hic  exprimitur  pars  feptima , erit  7.  minor  ter- 
minus huius  proportionis,  maior  autem  erit  S.vna  vnitate  il- 
lumfuperans:  atque  inter  S.& 7.  prima  proportio  fifquifepti,- 
ma  exifiit . Qui  duo  termini  fi  duplicemur , procreabuntur 
hi  alij  duo  numeri  J6.&  14.  inter  quos  fecunda  proportio  fef- 
qtrifieptima  cernitur : fi  triplicentur , erit  tertia  proportio  ea- 
dem tuter  24.  cras.  Si  denique  centefima  proportio  eadem 
quarutur, ducendi  erunt  termini  muenti  S.  Qt  7,  per  1 0 0,  vt 
gignantur  numeri  S co.&  700. 

NVlIERl  quoq,  ois  auu fq. proportionis  fuperparticrhms 
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quamuii  amb a fint  eiufdem generis  , non  dicetur  eu  compa 
ratio  proportio , quia  non  fit  fi  eundum  quantitatem . 

Qy  A N §IV  A M autem  in  folis  quantitatibus  proprie 
repentur  proportio,  tamen  omnia  aha,  que  aliquo  modo  natu- 
ram fapiunt  quantitatitycuiufmodifunt  tempora,  fioni,  vocet , 
loca, motus, pondera, CT  potentis, proportionem  quoque  dicun- 
tur habere  ,fi  eorum  habitudo  confidere tur  fecundum  quan- 
titatem Vt  cum  dicimus  , tempus  tempore  e{fe  maius,vel  mi- 
nus , vel  duo  tempora  effit  aqualia,  &c.  appellabitur  eiufimo- 
di  habitudo , proportio ; quoniam  tempora  tunc  confideran- 
tur , veluti  quantitates  quadam. 

CJETERVM  in  omni  proportione  ea  quantitas , qua 
ad  aliam  refertur , dicitur  ab  Euclide  , & Geometris  alijt , 
antecedens  proportionis  i Ea  vero,  ad  quam  aha  refertur,  ion  - 
fiequens  proportionis  dici  folet . Vt  in  proportione  linea  6 . pal- 
morum ad  lineam  3 . palmorum  , linea  6 . palmorum  dicitur 
antecedens  proportionis  i at  linea  3.  palmorum,  proportionis 
confiequens.  Quod  fi  e contrario  confideret  ur  troportio  linea  3 . 
palmorum  ad  lineam  6. palmorum,  appellabitur  antecedens, 
linea  3 .palmorum confequens  vero  hnea  6 . palmorum , 6* 
fic  in  careris  , 

*.  I I I Ii 

PROPORTIO  vero  cft  rationum 
fimiJitudo. 


o D hoc  loco  interpres  proportionem  appellat , illud 
Gracts  dretKtyct.  pleri fique  autem  Latinis  proportionahtnt 
dicitur . Quemadmodum  igitur  comparatio  duarum  quanti- 
tatum inter ft, dicimur  proportios  Ita  comparatio  duarum.vel 
- plurium  proportionum  inter  fie , proportiona- 
litas  fiolet  nuncupars.Vt  fi  proportio  quanti- 
tatis A , ad  quantitatem  B , fsmilis  fuerit 


!t 


ABC  13  EFQ 


proportioni  quantitatis  C , ad  quantitatem 
D,  dicetur  habitudo  inter  has  proportiones , 
proportionalit as. Eodem  modo , fi fimilis  fue- 
rit proportio  E , ad  F , proportioni  F,  ad  G , 

appella- 
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spptUahitur  hac  fimihtudo  proportionalitas . Multa  au: em 
habitudines  proportionum  ,feu  propetrtionalitates,  ( Not  tntm 
cum  pluribus  comparationem  duarum  quantitatum , propor- 
tionem apotllabimu* .habitudinem  autem  proportionum.  Pro 
pertionalstatem) a/criptoribui.prtfcrtim  Boetio , cj  lorda- 
rtn , dtfcnbuMtur  ,•  inter  quas  primum  fetr.per  locum  obtinue- 
runt apud  Veteres,  frOpwtiona  litae  Arithmetica,  Geometri- 
ca,atque  Mufiea.feu  Harmonica  > de  quibus  pauli  pojl  dice- 
mus t Verum  Euclidrs  de  fola  Geometrica  agit  hoc  libro,  que. 
quidem  duplex  ejl.  continua  altera,  in  qua  finguU  quantita- 
tes intermedie  btt  fumum ur  , ita  vt  nulla  Jiat  proportionum 
interruptio  , fed  qualibet  quantitas  intermedia  Jit  <fr  antece- 
dens, fr  confcquens  Antecedens  quidem  quantitatis  fubfe- 
quem  is,  confcquens  vero  quantitatis  antecedentis . Vt  (i  dica- 
tur, que  ejl  proportio  E, ad  F,ea  eft  F,  ad  G i vocabitur  hec 
proporuonalttas , continua  . A Utra  vero  dt feret  a,  (tu  non  con 
ttnua,  in  qua  fingula  quantitates  mrermedi : ftmcl  tantum 
accipiuntur fta  vt  fiat  proportionum  interrupti:,  nullaql  quan 
titue  fit  antecedens  , confcquens  , fed  vel  antecedens 
tantum , vel  coofequcns  tantum  . Vt  fi  dicatur , qua  efl  pro- 
portio A,  ad  B,ca  ejl  C,  ad  Di  appellabitur  proptrtionahtsu 
hae,  di  fer  e t a, fi ue  non  continua . 

DE  V V 0 I^T  1 0 7^1  S 

Diuifsonibus . 

OVE  HjAE  pretium  ejje  arbitror,  paucis  hoc  lo- 
co exponere,  quotnean  fmt genera  proportionum  apud. 
Mathematicos , & quonam  fmt  pr&cipux  proportio - 
nalitates , earumque  proprietates , vel  ob  hanc  pr£- 
cipue  vtilitatem  ,vt  ea,  qiu  his  duobus  libris  ab 
Euclide  demonflrantur  de  proportioribus  magnitudi- 
num, rebus  poffint  materialibus  accommodari,  quan- 
do opus  fuerit , & tum  ca , qua  d Mathematicis  de 
proportionibus  dicuntur , tum  ea  , qux  d Vhilofophis 
cum  Arifiotdc  de  proportione  motuum  dfjputantur, 

intelligi.  j 
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inteUigi . Vt  autem  maior  vtilitas , ac  voluptas  ex 
admirabilibus  proportionum  affectionibus  percipi 
pojjit  , infatuemus  paulo  vberiorem  traciationcm 
in  hac  pofleriori  editione , quam  in  priori : reij cien- 
tes nihilominus  innumera  propemodum  , qua  dici 
poJfcnt,in  pleniorem  noftram  yArithmeticamyvbi  om- 
nia genera  Troponionalitatum  di  igentijfimc  perfe- 
queniur . 

V R^OTO  RT  1 0 igitur  ab  Euclide  definita , di- 
viditur in  proportionem  rationalerriy  & irrationalem. 
Rationalis  efl  ea , qua  in  numois  potefl  exhiberi . 
Qualis  efl proportio  linea  2 o.  palmorum  , ad  lineam 
1 o palmorum . Hac  enim  proportio  in  bifce  numeris 
2.0. & 1 o.  oficnditur.  Irrationalis  vero  proportio  ea 
efl,  qux  in  numeris  exhiberi  nequit . Qualis  efl  pro- 
portio diametri  cuiuslibet  quadrati  ad  latus  eiuf- 
dem  quadrati.  Hxc  enim  proportio  in  numeris  repe- 
riri  non  poteslyVtin  1 o.lib.ab  Euclide  dcmonflratur. 
^{lij  dicunt  y proportionem  rationalem  eam  ejfe  y 
quam  habent  ciuxuis  dux  quantitates  commen fur  abi- 
tes : Irrationalem  vero  eam , quam  habent  dux  qux- 
libet  quatitates  incommerfurabiles . Dicuntur  autem 
• quantitates  commcnfurabileSy  qux  habent  vnam  com 
munem  partem  aliquotam  yfeu  quas  eadem  m en  fur  a 
communis  metitur.  Cuiufrbodifunt  Hr.ea  20.  palmo- 
rum, & Imta  8. palmorum.  T{am  linea  4.  palmorum 
efl  vtriufque  pa)‘s  aliquota , /irniliter  linea  3 . palmo- 
rum . Sicut  enim  lineatam  4. quam  2. palmorum  me- 
titur lineam  20.  palmorum  ; Ita  quoque  eadem  linea 
tum  4.  tum  2. palmorum  lineam  8.  palmorum  menftt - 
rat . T^pn  aliter  omnes  numeri , cornmenfurabiles  di - 

I Ccntur , , 
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centwr , quia  faltem  vnitas  omnes  metitur.  Quanti- 
tates vero  incommenfurabiles  dicuntur , qua  nullam 
habent  communem  partem  aliquotam , feu  quarum 
nullam  men furam  communem  contingit  reperiri.  Cu- 
iufmodi  funt  diameter , & latus  eiufdem  quadrati. 
Quamuis  enim  qualibet  harum  linearum  infinitas  ha 
beat  partes  aliqnotas,vtpotc  partem  dimidiataxn,ter 
tiam, quartam, crc.  Tamen  nulla  pars  aliquot avnius, 
quant innuis  minima , alteram  metiri  potefl , rt  de- 
monfiraturab  Euclide  lib.  \t>.propof.vltima . Quo' in 
lib. multe  alia  linea  incommenfur abiles  ofienduntur , 
pe ater  illas  duas . Itaque  in  numeris  inuenitwr  fula 
proportio  rationalis ; jit  in  quantitate  continua  tam 
rationalis,  quam  irrationalis  proportio  continetur. 

LIO  modo  diuidi  folet  Troportic  in  proportio- 
nem squditatis,&  insquali  tatis . ^Ac qualitatis  pro- 
portio t eft  inter  duas  quantitates  squales , vt  inter 
10. Inter  100.  & 100.  Inter  lineam  ic. pal- 
morum^ Uncam  i o.  palmorum , &c.  Insquahta- 
tis  vero  proportio  inter  duas  quantitates  iusquales 
reperitur , rt  inter  zo.&  i o. inter  8. & qo.inter  li- 
neam 6.  palmorum  & lineam  i.  palmorum , &c. 
Habent  autem  hxc  duo  proportio  num genera  cion  f i- 
perioribus  duobus  eam  connexionem  , i>t  omnis  pro- 
portio squalitatis  fit  necejfrrio  rationalis , fed  non 
contra . Omnis  item  proportio  irrationalis  necelfa- 
rio  fu  proportio  insqualitatis , fed  non  contra.  Ex  quo 
manifefliwi  eftyminufrctle  d quibufJam  diuiJ  pro- 
portionem rationalem,  tn  proportionem  squalitatis , 
& insqualitatis.  Quavuua  enim  omnis  proportio  ra- 
tionalis fit  neceffario  squalitatis, inxquaUtatijve, non 

tamen 
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tamen  contra  omnis  proportio  humfmodi  eft  rationa- 
lis i cum  multa  proportiones  inaqualitatis  fint  i)  ra- 
tionales . Vari  ratione  perfpicuum  eft  , quofdam  non 
fatis  rette  diflribuere proportionem  inaqualitatis  , in 
proportionem  rationalem  & irrationalem  .Quamuis 
enim  omnis  proportio  inaqualitatis  fit  necefiario  ra - 
tionalis, irrati onalifpe , non  tamen  omnis  buiufmodi 
proportio  e contrario  eft  proportio  inaqualitatis:  cum 
multa  proportiones  rationales  fint  proportiones  aqua 
litatis . I\eftius  igitur  meo  indicio  duplici  diuifione 
fecanda  eft  proportio  in  genere,  priori  quidem  in  pro- 
portionem rationalem  & irrationalem;  Vofieriori  -pe 
ro  in  proportionem  aqualitatis  & inaquali  tatis ; yta 
nobis fiiftum  eft. Ita  enim  membra  diuidentia  cum 
Diuifo  ( yt  cum  Diale  fticis  loquamur)  in  ytraque  di- 
uifione reciprocantur . Scio  reftb  pofie  fubdiuidi  tam 
proportionem  rationalem  in  proportionem  aqualita- 
tis , & inaqualitatis ; quebn  proportionem  inaquali - 
tatis  in  proportionem  rationalem , & irrationalem  ; 
fi  in  ytraque  diuifione  fubintelligatur  Diuifum . Sed 
cur  duplicem  noftram  diuifionem , qua  proportio  in 
tota  fua  latitudine  diuiditur , ytrique  harum  fubdiui- 
fionum  pratulerim  ,fupra  expofui  in  refponfione  mea 
ad  tA pologiam  Veletarij . 

Rjs  PyjS  V S proportio  inaqualitatis  ( Relinqui- 
mus enim  aqualitatis proportionem, quonia  amplius 
fubdiuidi  nequit , cum  quacunque  quantitates  aqua- 
les fime  magna  yfiueparua  fuerint , eandem  femper 
habeant  proportionem  aqualitatis  ) fubdiuiditur  in 
proportionem  maioris  inaqualitatis,  & minens  ina- 
qualitatisJdaiorts  inaqualitatis  proportio  e fi  ,quando 


maior 


maior  quot  itas  cum  minore  confertur;  qualis  efl  pro- 
portio 20.  ad  i o.  Item  linex  8.  pedum  ad  lineam  6. 
pedum, &c.Troportio  minoris  inxqualitatis  eft,quan 
do  minor  quantitas  ad  maiorem  refertur ; qualis  efl 
proportio  io. ad  za. Item  linex  6.  pedum  ad  lineam 
8.pedumi&c,'Hpn  efl  antem  hxc  diuifio  inanis  & fu - 
peruacanca , vt  multi  fufp icantur . Tfeque  enim  ea- 
dem efl  proportio  quid  z.qitx  i.ad  q.fed  multwn  in- 
terje  differunt , cum  valde  diuerfus  fit  vfus  vtriuf 
que , vt  perfpkuum  esi  ijs,qui  vel  mediocriter  in  re- 
bus Geometricis , & regula  ^ Igcbra  fimt  verfati. 
Hat  igitur  funt generales  diui/iones  proportionis, pro - 
ut  comple&itur  omnes  proportiones , nulla  feclufa: 
'Nunc  autem  tam  proportionem  maioris  inxqv.alita- 
tts,qnam  minoris  inaequalitatis , quatenus  folas  pro- 
portiones rationales  comprehendunt  ,fubdiuidcmus ; 
quoniamde  quantitatibus , qux  habent  proportiones 
irrationales , in  i o lib.efl  fermo  futurus . 

TRJITO  I{T 1 0 ergo  rationalis  maioris  mst- 
qualitatis , distribuitur  in  quinque  genera,  vt  in  pro- 
portionemmtdtiplicem,fuperparticularem,fuperpar- 
tientem,  multiplicem fuperparticularcm , & multi- 
plicem fuperpartiitem.  Tari  ratione  proportio  ratio- 
nalis minoris  inxqualitatis  in  eadem  genera  fecatnr , 
fi  modo  fmgulis  vocabulis  prxponatur  prxpofltio 
(fub)rt  in proportionem  fubfnultiplicem , fuifuper- 
particularem , fubfuperpartientem , fubmultiphcan 
fuperparticulari,&  fubmultiplicem  fuperpartietem . 
Horum  autem  quinque  generum  priora  tria  funt  frm- 
plicia,pofleriora  vero  duo  ex  illis  tribus  compofua , 
vtmanifeftum  efl.  Cur  vero  tantum  fint  quinque  hxc 
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genera  proportionis  rationalis  tam  maioris, quam  mi- 
noris inxq  noli  tat  tSypcJl  explicationem  omnium  ha- 
rum quinque  proportionum  ofiendemus . 

DE  T Hi'0  P 0 JIT  1 0 7^  E 

Multiplici . br  • 

■p/^OPO  BJT 1 0 Multiplex  e(l  habitudo  ma- 
ioris quantitatis  ad  minorem,  quando  maior  minorem 
aliquoties.,  vt bis, ter, decies, centies , cire,  continet : 
ita  vt  minor  maiorem  metiatur . Qualis  e fi  proportio 
numeri  20  ad  4 .T^am  numerus  20.  comprcljendit  4. 
quinquies . Item  proportio  linex  o.  peditm  ad  li- 
neam 5 . pedum  ,&c, 

H ME  C autem. fub  fe  continet  infinita  genera . 
Si  enim  proportionis  multiplicis  maior  quantitas  mi- 
norem hts  tantum  continet , dicitur proportio  dupla : 
fi  ter , tripla : fi  decies , decupla : fi  ccntici  -,  centu- 
pla , &c. 

£ X his  facile  omres  (pccies  proportionis  multi- 
plicis definiemus  . T^am  proportio  oftupla  nil  erit 
aliud, quam  habitudo  maioris  quantitatis  ad  mino- 
rem,quando  maior  minorem  odies  cowple&itur.  Eo- 
demqite  modo  definienda  erunt  reliqua  proportiones 
multiplices  :rt proportio  quincupla,  qualis  cfi  40« 
ad  S.  dicetur  ea,  cuius  maior  quantitas  minorem 
continet  quinquies.  Item  proportio  dupla  linex  10. 
cubitorum  ad  Uncam  %.  cubitorum  ea , in  qua  maior 
quantitas  minorem  bis  comprehendit  y&  .fic  de  re- 
liquis . 

CMETE- 
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C jE  T E R V M omnes  proportiones  muleipiues  tnnumo 
ris  integris  , hoc  e/1,  em  nes  nstrrurcs  multiplicem  habent,  s 
proportionem , inuen/es  hoc  motio . A ccipe  numerum,  aut  in- 
dicat , quoties  metior  numerus  minorem  in  data  proportione 
multiplici  continet . It  enim  ad  vmratem  habet  primam  pro- 
portionem  multiplicem  , quu  iiiutfiigatur  i hoc  tfi , numerus 
•lle,fir  vnuas  fitnt  primi  ac  mmimi  numeri , inter  quos  frepo- 
/ita proportio  multiplex  roperitur  Atque  numerus  ille  idem, 
atque  vnitat  dicuntur  ab  A rtthmor.cn  termini  eius  propor- 
rioats  multiplttis,qua  proponitur . I nuent  is  htfcc  ter  minis,  tn- 
ter  quos  prima  proportio  multiplex  frope/ita  repentur, fi  iter- 
que duplicetur,  producentur  duo  numeri  habentes  fecundam 
proportionem  multiplicem  propofitam  : fi  vt erque  Jdcm  tri- 
plicetur,procreabuntur  numeri  tertii  proportionis  multiplicis 
propofita  tfi  v torque  qua  druplscetur,  exurgent  numeri  quar- 
ta proportionis  multiplicis  qu  ififf.  Atque  ira  fi ijdem  termini 
per  quemuis  numerum  multiplicentur , producentur  duo  nu- 
men proportionis  multiplicis  propofita  , qua  eum  locum  inter 
omnes  proportiones  multiplices  illtus  speciet  obtinet,  quem  nu- 
merus, qui  vtrumque  terminum  multtp/icauit  .indicat : Adeo 
vt.fi  multiplicatio  fiat  per  I OO.  procreentur  duo  numen  obti- 
nentes centefimum  locum  inter  omnes  numeros  propofitam  pro 
portionem  habentes.  EXEMPLI  gratia.  Querantur  om- 
nes numertproportionis  quintupla , Et  quoniam  maior  nume- 
rus minorem  continet  quinquies  in  quintupla  frt portione,  erit 
prima  proportio  quintupla  inter  5 figi.  qui  duo  termini  fi  du- 
cantur in  s.  r. -perietur  fi  eunda  proportio  quintupla  inter  {o. 
fig  a.  Si  i/ dem  termini  per  3 jnultipUctntur, procreabuntur  nu- 
meri l S.fig 3.  tertia  proportionis  quintupla  : Et  ficdanctps . 
Itaque  fi  decima  proportio  quintupla  qtueatur.duc.nd:  irunt 
duo  primi  termini  inuenu  s-cg  l.per  1 o.fiviro  wsllcjifua  re- 
feriendafit,  multiplicandi  erunt  ifdan  r er  mini  per  loco  fige. 

OMNES  item  numeri  custi (que proportionis  rnulrifiicis 
referientur  hoc  modo . Conflit  itamur  dua  feries  numerorum 
in  infinitum  progredientes  . quarum  inferior  ab  initate  tuti- 
piat , tZTpcr  finemnattcalem  numerorum  progre luunt  i fu- 
p erior  autem  ab  eo  numero,  qui  figmfi  tat,  quoties  mr.ior  nttms 
rus  minorem  in  data  proportioni  concinet,  mitium  ducat, pro- 
grediatur/, fer  continuam  additionem  eiufd.m  nspiieri,  p>i- 
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mum  ad ftipfum , dani:  ad  conflatum  numerum,  ty  e.  tdatn 
ftipertoru  ordini*  numeri  ad  numeros  ordsrus  inferioris,  vt  pri- 
mus ad  primum  , fecundus  ad  fecundum , tertius  ad  ter- 
tium, bt.  habent  omnes  proportiones  multiplices  flectet  pro- 
pe fica.  Exempla  hic  habet  in  proportionibus  quincuplis,  feptrn- 
plis,QT  decuplis. 


Proportiones  quintnpU . 


Proportiones  decupla . 
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Superparticulari . 

T I{0 T 0 J{T  1 0 fuper particularis cft  habitudo 
maioris  quantitatis  ad  minorem , quando  nudor  mino 
rem  femel  duntaxat  continet , & infuper  vnam  eius 
partem  aliquotam  ,fcilicet  dimidiatamjertiem-,  quar 
tam  }&c.  Qualis  efl proportio  j.ad  2.  K[am$.  conti - 
nent  i.flmeli& infuper  vnitatem»qux  dimidiatapars 
efl  numeri  2.  Ita  quoque  linea  1 2.  pedum  ad  lineam 
i 9 pedum  ■,  proportionem  habet  fuperparticularem , 
r linea  continet pofleriorem  femcli&  infuper 


quia  pnorlmea  continet pejterurem  jemci,cr  tnjuper 
lineam  $*pcdutqux  tertia  pars  cjl  linea  9. pedu,  &c, 

H^iEC 
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H *AE  C quaque  proportio  in  infinita  genera  di - 
uiditwr.Sicnim  illa  pars  aliquota  contenta  in  ma- 
iori quantitate  t eft  dimidiata pars  minoris  qucaitita- 
tis , conftituitur  proportio  fcfquialtcra ; Si  eft  ter  tia 
pars , exurgit  prcportiofcfquitertia ; ft  quarta,  fefqui- 
quarta;fi  miUefi7na,ftfquimiUefima,&c. 

V JfjD  E ex  ipfomet  -vocabulo  faciles  erunt  de- 
finitiones omnium  proportiomtm  fupcrparticulaium. 
Erit  enim  proportio  fefquioftaua, quando  maior  quan- 
titas minorem  femcl  includit , & inJUper  oftauam 
partem  minoris : qualis  eft  inter  9.  & 8.  Item  inter 
45.^40.  Idem  habeto  de  reliquis  iudicium, 

INVENI  E NTVR  omnes  proportiones  fiiperparti- 
culares  ,fiue  omnis  numeri , inter  quas  proportio  fuperparti- 
cularis  quacunque  repetitur  hoc  modo.  Accipiatur  numerus, 
qui  partem  aliquo:  am  tn  proportione  txprcjjam  denominat . 
Ad  eum  enim  numerus  proxime  maior,  qui  videlicet  eum 
vr.a  fida  vnitate  fuperat , habebit  primam  proportionem  fu- 
ferparti cularem  propofitam , ita  vt  in  minoribus  numeris  ea 
proportio  referiri  nequeat . Hi  duo  numen  , qui  termini  data 
proportionis  dicuntur , {i  duplicentur , triplicentur , vel  per 
quemasnque  alium  numerum  multiplicentur , gignentur  ali) 
muneri  eandem  proportionem  habentes,  nimirum  facundam, 
tertiam  , vel  eam  , quam  numerus  multiplicans  indicat . ; 
VERBI  caufa  . Si  quarantur  omnes  proportiones  fefquifipti-  : 
mt  s quoniam  hic  exprimitur  pars  feptima , erit  7. minor  ter- 
minus huius  proportionis,  maior  autem  erit  f.vnss  vnitate  il- 
lum fuferans:  atque  inter  S.fr 7.  prima  proftrtio  fefquifeptir 
ma  exijiit , Qui  duo  termini  fi  duplicentur , procreabuntur 
hi  ali/  duo  nssmrri  t6.fr  1 4.  in  fer  quos  fecunda  proportio  ftf- 
qm feptima  cernitur : fi  triplicentur , erit  tertia  proportio  ea- 
dem inter  24.  fr  2 1,  Si  denique  centefima  proportio  eadem 
qusuratur, ducendi  erunt  termini  inuenti  S.fr  7,  per  s 0 ?.  vt 
gignantur  numeri  Seo.fr  700. 

N VII ERI  quoqj  ois  cuiufj. proportionis  fuperparticrlnns 

K K ct.mfe-, 
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(operient ur^fi confiituantur  duo  ordinet  numeror u.quoru  in- 
ferior d numero  partem  aliquot am  denominante  incipiat,  fu- 
penor  vero  i numero  proxime  maiore  : vterque  vero  per  con- 
tinuam additimem  numeri,  a quo  initium  fumityprimum  ad 
ft,  deinde  ad  c mflatum  numerum  , &c.  progrediatur.  Extm- 
pla  hic  pofuimut  in  proportionibus^  f fquialttru,  J efquifepti <. 
mit , fy  fefqutdecimu . 

Proportiones  fefquialtera . 

3\6\9\t  i\t  s\i  s\z  ‘\2if\27\S0)3  3\^\39WAd-j\&^‘ 

2 +.6\  8\t  0\t t\l  6\l 8\20\22\24-\26\2S\so\  QTC. 

Proportiones  fefqtuftptima . 

8\i6\24\32[4o\48}f&\6*\72\$o\t8\96\to^  &c. 

7\u\*ixpt\3S\4*\*9\fM*\7*\7?M  9>\  &c. 

Proportiones  fefquidecim a , 

• 

ii\*i\33\44'TS\t6\77\tt\99\i'i9ii*t$32\  &c. 

io\2o\3o\fo\so\6o\7o\8o\9o\ioo  no\i2o\  &c. 

• 

DE  T HO  T 0 KT  I 0 TS^E 
Superpartiente « 

T HO  T 0 I\T  1 0 fuperpartiensefl  habitudo  vut 
toris  quantitatis  ad  mitiorem , quando  maior  mino- 
rem ftmel  duntaxat  continet  > & infuper  aliquot  eius 
partes  aliquotas  ,non  efficientes  ruam  aliquotam  . 
Quali  t eft  proportio  8- ad  5 •bfam  8.  continent  fernel 
5 .&■  infuper  tres  rnitates , quarum  qudibet  esi  pars 
aliquot  a , rtpote  quinta  > huius  numeri  5 . Jpfe  autem 
ternarius  ex  illis  compofitus , no  ejl pars  rua  aliquota 

numeri 
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numeri  5 . Dixi  partes  illae  aliquotas  non  debere  con- 
fiituere  yruon  partem  aliquotam , ob  multas  propor- 
tiones,qux  prmo  ajpeftu  videntur  efie  fuperpartien 
tes  , cum  tamen  fmt  fuperparticulares ; cuiufmodi 
proportio  cB  inter  10.  & 8.  Quamquam  enim  10. 
contineant  femel  8.  & duas  mfuper  vnitates , ^«4- 
rum  qualibet  eft  oftaua  pars  numeri  8.  quia  tamen  bi 
narius  exiliis  ynitatibus  cumpo/itus  }ejl  quartapais 
fjion  dicenda  efiea  proportio  fuperpartiens , fcd  fu- 
pcrparticularis , nempe  fcfquiquarta . Itaque  vt  dux 
quantitates  dicantur  habere  proportionem  fu  per  par- 
tientem , necefie  efi  , yt  maior  quantitas  minorem 
contineat  femel , &plwres  cius  partes  aliquotas>qux 
fmul  fumptxnon  conjiituant  yiiam  aliquotam.  Quod 
quidam  non  aduertcntcs  > mirum  in  modum  genera 
proportionum  inter  fi  confundunt . 

DiriDimi  primum  proportio  fuperpartiens , 
habita  ratione  numeri  partium  aliquo  tarum  , inge- 
nera infinita . $1  enim  maior  quantitas  minorem  fe- 
mel comprehendit  , & duas  eius  partes  aliquot, is 
n-w  conjtituentcsynam , conficitur  proportio  fuper- 
bipartiens  ;fi  tres  partes  aliquot. is,  fupertripartiens; 
fi  decem  yfuperdecupartiens , &c. 

D1V  IDITy  \ deinde  quodlibet  horum  gene- 
rum f habita  ratione  denominationis  partium  aliquo - 
tarum , ininfinita  adhuc  genera . T^am  proportio  fu- 
perbipartiens  inter  duas  quantitates  inxqualcs , qua- 
rum maior  continet  minorem  femel , & duas  eiits 
• 'tortes tertias , dicitur fkperbipartiens  tertias  .Quod 
' i dux  illa  partes  fuerint  quintx , appellabitur  fisper- 
bipartiens  quintis , & ita  de  reliquis  proportionibus 
* fupcr- 
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fuperbipartientibus . Tari  ratione  fuperdecupartiens 
proportio  inter  duas  quantitates  inaequales , quarum 
maior  excedit  minorem  decem  partibus  -undecimis , 
appellabit itr  fuperdecupartiens  -undecimas.  Quod  fi 
decem  illx  partes  ftnt  decimatertia , vocabitur  pro- 
portio fuperdecupartiens  decimastertuis , & fic  de 
reliquis  omnibus  fupcrdecupartietUibus  proportio- 
nibus . 

autem  proportiones  fuperpartientes  vel  in- 
ter fe  confundantur , vel  cum  proportionibus  fuper- 
particularibus , quod  d plerifque  failum  ejfe  depre- 
hendimus , diligenter  confideranda  funt  ea , qua.  fe- 
quimtur . Trimum , in  pronuntiatione  cuiuf cunque 
jnroportionis  fuperpartientis , duos  indicari  numeros, 
quorum  alter  ?nonftrat  , quotnam  partes  aliquota 
minoris  quantitatis  in  maiore  fuperfint ; alter  vero  , 
quota  partes  ea  fint , aut  quanta , indicat . ft  in  pro- 
portione fupertripartiente  otiauas,  denotantur  duo 
hi  numeri  3.  & 8. quorum  prior  fignificat , maiorem 

• quantitatem  ditia  proportionis  continere  femel  mi- 
norem , & adhuc  tres  eius  partes  aliquotas,  expri - 
miturquefyllaba  illa  [ tri  j quando  dicitur , fupertri- 
partiens : pojlerior  autem  per  vocem  [ otiauas  ] ex - 

* prejlus  oftendit , illas  tres  partes  aliquotas , ejfe  par- 
tes otiauas  minoris  .Deinde  in  qualibet  proportio- 
ne fuperpartiente  duos  proditios  numeros,  (qui  qui- 
dem facile  exipfii  proportionis  prolatione  cognofcun- 
tur , vt  ex  proximo  exemplo  patet ) ciufmodi  efie  de- 
bere , vt  non  habeant  vUam  partem aliquotam  com- 
munem  ,pratcr  vnitatem , qua  quidem  cjt  omnium 
numerorum  pars  aliquota  : hoc  est , vt  fint  inter  fe 

- primi. 
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primi . T^umeros  enim , 7*1  />r4/er  vnitatem  nullam 
diam  partem  ali  quotam  communem  admittunt , di- 
cunt Arithmetici  cum  Euclide , primos  inter  fe,vt  ex 
lib.-j.  conflabit . Tales  funt  duo  illi  numeri  3.  & 8. in 
fitperiori  proportione  fupertripartiente  oflauas  ex - 
prejfi.  T^am  fola  vnitas , vt  conflat » e/2  vtriufque 
pars  communis  aliquota  • Quare  refle  denominabi- 
mus proportionem  inter  1 i.&  8.fupertripartientem 
oflauas  :qualis  etiam  eft  inter  a.  & 1 6.7^on  autem 
refle  appellabitur  proportio  poflerior  inter  n.^16. 
fuperfex  tu  partiens  fextas  decimas,  quamuis  maior  mi 
norem  contineat  femel,  er  infuper  fex  vnitates , ^«4- 
rw»  qualibet  decimafexta  pars  efl  minoris ; 7^pn,  in- 
quam } refle  fic  appellabitur ; quia  duo  numeri  6.  & 
16.  in  ea  exprefji > habent  partem  aliquotam  i.  per 
quam,  vt  in  Arithmetica  traditur, reducuntur  f^.ad 
*i-.  atque  ita  proportio  ea  dicenda  efl , fupertupar- 
tiens  oflauas . Sic  etiam  non  refle  vocabitur  propor- 
tio 'mter  6.  fupertripartiens  fextas,  quoniam 
duo  numeri  in  <4  denotati  3 . & 6. habent prxtcr  vni- 
tatem  , aliam  communem  menfuram , videlicet  3. 
T^am  ternarius  femelfumptus ,feipfum,&  bis  re- 
petitus , fenarium  metitur , ac  proinde  reducentur 

per  partem  aliquotam  communem  3.  ad  -5-.  circa 

talis  proportio  nuncupanda  erit  fefquialtera,a:m  ma- 
ior quantitas  contineat  femel  minorem , vir  eius  par- 
tem dimidiatam  Eadem  ratione  non  re  fle  dicetur  pro- 
portio inter  1 o.&  6 fuperquadripaitiens  fextas, quia 
duo  numeri  in  ea  notati  4.  er  6 habent  incommunem 
partem  aliquotam , prater  vnitatem ; atque  ita  di- 
cenda erit  talis  proportio  fuperbipartiens  tertias , 
_______  K ^ 3 cum 
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cum  maior  quantitas  contineat  minorem  femel,& 
duas  eius  partes  tertias*  Ex  his  igitur  non  difficile 
erit  unicuique , denominare  coimenienter  omnes pro- 
portiones fuperpartientes* 

TEHJTICrrM  etiam  ex!  ditiis  relinqui- 
tur,cur  proportionem  fuperbipartientem  diui ferimus 
paulo  ante,  in  proportionem  fuperbipartientem  ter- 
tias, quintas , fi pt imas,  nonas , &c.  pratereuhtej 
fuperbipartientem  quartas , fextas , otiauas , deci- 
mas , &c.  Cum  enim  ha  pofieriores  omifia , fmt  fu- 
perparticulares , propterca  quod  -£ . faciunt  -r.  & 
-f-.  conflituunt  efficiunt  . denique  -i  . 

aquiualent  -f- . confunderentur  proportiones  fuper- 
partientes cum  proportionibus  fuperparticularibtts , 
ft&  ipfa  in  numerum  proportionum  fuperbipartien - 
tium  referrentur  . Quo  modo  autem  dignofeendum 
fit , an  duo  quilibet  numeri  propofiti  habeant , prater 
"unitatem, aliquam  aliam  partem  communem  aliquo- 
tam , necne , in  Arithmetica  docetur , demonftrabi- 
turque  ab  Euclide , ad  initium  libri  7. 

INVENTIO  omnium  proportionum  J uperp  artienti u 
cutupjue  Speciei fic  ft  habet . Numerus  tot  vnit  attbus  ma- 
ior denominatote  partium  aliquot  arum , qua  tn  proportione 
nominantur , quot  partes  in  eadrm  proportione  exprimuntur, 
habebit  primam  proportionem  ffteriei  propofita  ad  numerum 
eafdtm  partes  aliqusras  denominantem  . Qui  duo  termini 
duplicati , triplicati , vel  per  quemuis  numerum  multiplica- 
tu S'£nent  fecundos  numeros  tandem  proportionem  habentes, 
ternos,  vel  alios , vt  fupra  dtflum  eft . VERBI  gratia , fi 
inquirenda  fmt  omnes  numeri  proportionis  fupertnpartientis 
decimas, erunt  prtmi  huiufmodi  numeri,  Vg.ify  1 o.quxa  ma- 
ior fugerat  minorem  , qui  partes  dectmat  denominat , tribus 
vmt  at  thus, quot  videlicet  partium  decimarum  mentio  fit , in 
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proportione  fupertripatt iedte  decimat.  Dupli  eorum, qus  rutni- 
tum  fecundam  proportionem  conflit uuru  , funt  iC.fr  jo.Tri- 
pi>>37-&  Jt.Centeflma  autem  eiufmodt  proportio  erit  t 300. 
ad  1 000.  cum  hi  numeri  centupli fint  terminorum  I3.fr  to. 
qui  primo  loco  t nuenti  funt . 

EOSDEM  numeros  omnium  proportionum  fuperpar- 
tt  entium  reperies,fl fla  tuas  duos  numerorum  ordines,  puerum 
inferior  incipiat  a partium  aliquo  tarum  denominatcre.fupe- 
riOr  autem  d numero  , qui  numero  partium  nominatarum 
fridrem  Ulum  fuperat  : vtetque  denique  ordo  progrediatur 
per  continuam  addittcnem  primi  numeri  fui  ordinis  ad  fetp - 
fum  , fr  ad  numeros  conflatos,  vtfupra  diximus . Exempla 
hic  adiecimus  proportionum  J uptr bipartientium  quintas  , fu - 
feroitup artientium  nonae,  fr/uperfeptupartientium  decimat. 

PtopertioneS  fuperbtpartientcs  quintas , 

_7\i4\*i\2S\3S\4*\49lS*\*3po\?7lt4\9i\9S\&C. 

S\it\ls\2°\2S\3o\3S\*o\4S\So\iS[6o\6s\79\&c. 

Proportiones  fuptroUupartitntes  non  tu . 

I i7\dd\fi[6S\Ss\l02\np\i36\lSi\i7o\li7\&c. 

1 9\t*\l7j6,4Sl  U\  flfjl  7*\  St[  9°\  99\&c'  \ 

Proportiones  fupcrfeptuparticntet  decimas . 

. t7\i4^Tl\ii!\ir\i07\np\ip6\i73\t7o\iS7\  &C « I 
tolJo^olaoifqldo:  7i  1 yot  po\ibojtlfff  frc.  j 

J)  £ PK^Tdi^rio  x£ 

multiplici  / uper particulari » 

9* $0 T 0 1{T  1 0 multiplex  Juptrpartictdaris 
efi.  habitudo  maioris  quantitatis  ad  minorem > quando 

K ^ 4 maior 
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maior  minorem  aliquoties  , vt  bis  , fer , ve/  qua- 
ter > &c.  continet , & pr£tere a vnam  eius  partem 
aliquot am . Cuiufmodi  efl  proportio , p.  ad  4.  Conti- 
nent enim  9. bis  4.  ( proportio  hac  cum 

midtiplici  conuenit,  vtpote  cum  dupla.  )&  iufuper 
comprehendunt  vnitatemy  qua  efl  quarta  pars  nume- 
ri minoris ; ( qua  in  re  proportioni  fuperparticulari  , 
nimirum  fefquiquarU , eadem  proportio  propofita  fi- 
milis  efl . ) vt  rette  proportio  hac  compofita  dicatur 
ex  midtiplici , & fuperparticulari . 

DIVI  D1T  VT(  autem  proportio  hac,  habita 
ratione  proportionis  midtiplicis , m genera  infinita  * 
y eluti  multiplex . Vt  in  duplam  fuperparticularc?n ; 
triplam  fuperparticularem , &c.  prout  maior  quanti- 
tas minorem  bis  comprehendit , aut  ter , quater- 
ue , &c.  & infuper  vnam  partem  minoris  quantita- 
tis aliquotxm . 

V JfV  M QV  0 D S£V  E rurfus  horum  generum 
in  infinita  alia  fubdiuiditur, habita  ratione  proportio- 
nisfuperparticidaris . 'tyam  proportio , verbi  gratia, 
tripla  fuperparticidaris  continet  fub  fe  triplam  fef- 
quialteram  y (quando  fcilicet  maior  quantitas  mino- 
rem ter  continet, & prcterca  dimidiata  eius  partem;) 
triplam  fefquitertiam j triplam  fefqiiiquartam,&  ita 
infinitas  alias . 

. R E P ERI  E MVS  vero  omnes  proportiones  multipli-- 
ces  J uperparticidans  cuiuslibet  ] pectet , fi  a<luort  attsus  dili- 
genter dcnominutorem  partis  aliquos t , & proportionis  md- 
tiplicis.quarum  in  propofita  proportione  mentio  fit  . Nam  fi 
dtnomtnatcrem partu  aliquot*,  per  donomwa/crom  multipli- 
cis proportionis  multiplicemus  .produllofi  rmnuro  adqciamus  - 
vnitatemihnbebit  btc  numerus  conflatus  ad  dtnomtnatorem  • 

..  ' " partis 

. , — 1 — 1 
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parfit  Aliquot 4 primam  proportionem  Jpccttt  propofita  . £/ 
hi  duo  numeri  duplicat/,  triplicati , ve! per  qucmuu  nume- 
rum multiplicati  dabunt  alios  in  eadem  proportione  numera  y 
nimirum  fecundos , tertios  ; vel  alterius  ordinis , pro  num : • 
r»  vmtatum , qua  innumero  multiplicante  continentur,  vt 
in  alifs  ditium  ejl . E X E M P LJ  gratia, fi  insumendi  fint 
omnes  numeri  proportionis  ftxtupU  jefjuinona  ; ducemus  p. 
denominat  Orem  partis  nona  m 6.  denominat  orem  multiplicis 
proportionis  , producto  jj  numero  jy.  addemus  /.  Conflatus 
namque  numerus  ss,  ad  p.  denommatorem  partis  nona  ex- 
prejfa  habet  primam  proportionem  fixtuplam  fefquinonam , 
ita  vt  in  minoribus  numeris  integris  ea  dari  nequeat . Dupli 
horum  numerorum  tto.&tS.  erunt ficundi  numeri  in  ea- 
dem proportione : Tripli  vero  iCt.fc  t/.  erunt  terti/  > (irr- 
ita vt  eorundem  centupli  ssoo.  & poo.  exhibeant  c ente  fi 
mam proportionem  eande.n__j . 

EASDEM  proportiones  multiplices  fupsrp articula- 
res inueniesy  ficcnfiituas  duas  feries  numerorum  , qu  irum 
inferior  incipiat  k denomina:  ore  partis  aliquot  a nominata  , 
fuperior  autem  k numero  conflato  ex  vuitate,  & mmtro pro- 
duHo  ex  multiplicatione  denomtnatoris  fartis  ahquct  cciuf- 
dem  :n  denominator?  proportionis  multiplicis  exprcjfa:  yterq, 
ordo  per  continuam  additionem  primi  numeri  fui  ordinis  ad 

feipfum  , & ad  conflatum  numerum  , &c.  progrediatur , vt 
in  fuf  trieribus  ditium  eft  Exempla  itu  vides  proportionis  du 
pia fifquialtera , trip !a  ffquifiptima,&  decupla  fefiputertia. 
Proportiones  dupla:  fefquialtera: . 

.yliolif)zo|zf|?o|t  y!-K>|45l  yo|ni»o6y|7<fe. 

zl  4|  6\  8|to|iz|t4{t6{i8jzo|zz|z4jz6|z8:&c. 

Propornones  cripl.x»  lclqinieprimx . 
ii<44jg<5[88!i  ro)r  $z|i  y4|i76|t5>8|izwjz42|  &c. 
■•7|i4}Ai|z8|  j yl  4Z1  49|  j6\  <>}\  7of  77f  ^7 

Proportiones  decuplx  fefquiterti.T . 

jT)gzl9jliz4ii;jli86|zi7|z48lz79|jto[M»l&:c. 
i\  6\  sj\  iz|  1 y|  i8|  n|  z4|  z7|  jo\ 
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D E T 0 T 0 It  T 1 0 
multiplici  fuperpartientc» 

m ' » ' • 

*PFJ)  T 0 I{T  1 0 denique  multiplex  fuperpar- 
Itens  ejt  habitudo  maioris  quantitatis  ad  minorem , 
quando  rHaior  aliquoties  complebitur  minorem , & 
infupet  aliquot  eius  partes  aliqUotas  i non  conficiens 
tes  vnam ; qualis  e ft proportio  I i .ad  q*Dixiynon  con 
fidentes  vnam , ob  caufam  diftam  ht  proportione  fu - 
perpartiente . 7{am  fi  partes  HlX  aliquotx  vnam  ef- 
ficerent ynon  efiet  proportio  multiplex  fuperpartienSi 
fed  multiplex  fuperparticularis . Ft  proportio  to.ad 
6.  non  dicenda  eji  multiplex  fuperbipartiens  feXtas  « 
quamuis  i o.  contineant  ter  6.  & duas  fextaS  ,*  quid 
dux  fextx  conficiunt  vnam  tertiam  partem . Quare 
Vocabitur  proportio  tripla  fefquitertia  * 

DISTBJPFITFB^  autem  hac  proportio  pri 
miim , habita  ratione  proportionis  multiplicis . Vt 
j multiplex  in  duplam  fuperpartientem ; triplam  fu* 
perpartientem , &c* 

DE  1 E quelibet harum , habita  ratione  nu- 
meri partium , fub  fe  continet  genera  infinita  . Ft 
fub  tripla  fuperpattiente , continetur  tripla  fuperbi- 
partiens ; tripla  fupertripartiens , &c* 

VO  ST  1\E  M 0 quxuis  i florum , habita  ratio- 
ne denominationis  partium  aliquot  arum  * in  genera 
adhuc  infinita  fecatur . Ft  tripla  fupertripartiens  di - 
uiditnr  in  triplam  fnpertripartientem  quartas ; in  tri- 
plamfupertripartientem  quintas , &c.  Qiuaatn  om- 
inum dcfinitiones^&  exempla  non  difficile  efi  c uiuis 
ex  di  ft  is  depromere  i &t;-  - 

j 
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OMNES  proportiones  multtplicts  fuperp  artientes  pof.re 
m*  diuifionis  it*  muniemus . Denominator  partium  aliquo - 
tarum  propofiiarTtm  multiplicetur  per  denommatorem  propor - 
multiplicis propofita.produlloque  numero  addatur  nu- 
merus partium  aliquot  arum  exprejfus . Conflatus  enim  nu- 
merus ad  earundem  parttum  aliquot  arum  denommatorem 
habet  primam proportionem  earum , que  mu  e fligantur . At- 
que biduo  numeri,  fi  duplicentur  ,tr  iplicentur,velper  alium 
quem  cumque  numerum  multiplicemur , dabunt  fecundos  nu- 
merosyterttos,  & alios  tn  eadem  proportione.  V E LVT  l fi 
querantur  omnes  proportiones  quadruple  fispcrrclupattientcs 
vndettmas, ducemus  1 1 .denommatorem  partium  vndccima- 
tum  in  4.  denommatorem  proportionis  quadruple , numere  cfi 
procreato  44.  adtjc ternus  t.  numerum  0B0  partium.  Nam 
conflatas  numerus  s 2. ad  1 1 .denommatorem parttum  habet 
primam  proportionem  qutfitam . Secundi  numeri  erunt  1 04. 
CT  ■it.  Tertij,  tSC.  jj, nimirum  illorum  dupli, tnpliy^rc. 
Centupli  autem  eorundem  , vt  s 200  (fl  11 0 0 .habent  cente- 
fimnm  proportionem  inter  omnes  quadruplas  fuperoBupar- 
t tentes  vndecimas  , 

Qyon  fi  duo  numerorum  ordinet  eonfiituantur  s quo- 
rum inferior  incipiat  a denominatote  partium  aliquot  arum 
propofitarum , fiy  per  continuam  etufdem  additionem , pri- 
mum adfe , deinde  ad  numerum  conflatum  , &t.  progredia- 
tur sfuperior  Vero  incipiat  d numero  conflato  ex  numero  pro- 
ducto ex  eodem  partium  deneminatrre  tn  deneminatertm 
multiplicis  proport tinis  data  , fr  ex  numero  partium  exprejfo, 
ac  per  etufdem  continuam  additionem  primum  ad  fe , deinde 
*d  conflatum  numerum,  frc. progrediatur  s obtinebimus  quo- 
que Omnes  numerot  oblata  proportioni: , vt  in  fupericnbus 
quoque  diximus  . Exempla  hic  vides  in  proportione  dupla  fu- 
perbipattiente  tertias , dupla  fuperquintupartiente  fextas , 
quintupla/upermpartiente  quintas  . 

Proportiones  dupla?  luperbipartientcs  tertias* 

~~8]~iig|a4f j 1)40 [48) y<?j(?4l7ii8o|8^K|To4l  Sct~ 

. ii  «I  5>( * t sl * 8)  1 1 1 14I *7i i ol a U 6l  j 9| &c , 

--  Pro- 
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Proportiones  dupl.r  fuperquintupartientes 
Textas . 

g_7|  j ! 4;  n i»3;S 5I » oa-!  1 1 9j  I j <>)  * T 3 1 1 701 1 S7I&C. " 

£j : ^.jiSll4i?oj  l6\  41I  4SI  h|  *C|  66\Ckc. 

Proportiones  quintuplar  fupertripartientes 
quintas . 

|z8|)6|84ii  i^[i4oh68n 96!zz4lzyz|z8oMo8|&c  1 
i jlto|i  5J  zo|  z yt  3 o|  3 )l  40I  4tl  ;o|  J il^-[ 

DE  V H.0  T 0 J^T  I 0 7^1  B V S. 
rationalibus  minoris  imequalitatis . 

OMT^ljl,  qtoe  di  fla  balenas  funt  de  quinque 
generibus  proportionum  rationalium  maioris  inaqua 
litatis , mteilirenda  funt  quoque  de  quinque  generi- 
bus conefpondentibus  minoris  inp  piaHtaris,  prpnif- 
fa  tamen  jirnpcr  prepofitione  (fub  ,)vt  didunt  efi . 
j Vam  fi  in  exemplis  allatis  conferantur  minores 
quantitates  euan  maioribus  , habebuntur  proportio- 
nes minoris  iv  squalitatis  correfpondcntes . Quemad- 
modum enim  pnpottio  1 00. ad  1.  eji centupla, ita 
pro partio  i-ad  1 00.  efi  fubccntupla  . Sicut  etiam 
proportio  j r .ai  a.  efi  tripla  fiperbipartichs  tertias, 
ita  t rr, partio  3, ad  r i . efi  fub tripla  fuperbipartiens 
tertias ; .Atque  ita  de  c atteris. 

.V  O .V  vi '4'tyr  aurem  hoc  Iero  intermittenda  in/ignis 
viUttat  fabule  Pythagorici,  qtf*m  e*p  4 nofin  Arithmcti - 
' c.t  tonfiruximtfi , sn  omttbus  tropir^onibtu  rationalibus  in* 
tte  nimi  s i jui  riufimds  efi.  Confirulta  abul.i  Pythagorie a, 

(E/f 
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( Efl  mutem  confirttdio  facillima , cum  numeri  tn  fi  tifiro  la- 
tere confflituant  ferum  numerorum  naturalem,  tn  mfimhtm- 
que  progredi  pojfintiquahbet  autem  Itnsa  in  tranfuerfuus pro- 
creetur ex  continua  additione  numeri  in finiflro  latere,  a quo 
incipit , mdfeipf*m,& ad  numerum  conflatum  , & Jic  tn  in- 
finitum : ita  vt  ha  Itnea  mtranfuerfum  nil aliud fi/tt,  quam 
progrtfponci  Arithmetica  numerorum , quorum  differentia 
fint primi  numeri  earundem  linearum .)  phmiim  omnes  nu- 
meri c u iu f itis  proportionis  mu'ttplias  reportentur  hoc  modo . 
Denominator  data  proportionis  multiplicis  in  fujrem*  linea 
acceptus  ad  vniratem  in  finiflro  latere  habet  primam  tam 
proportionem  multiplicem  : Numeri  autem  fub  eodem  deno- 
minator e de fcendent  es  per  lineam  redam  ad  numeros  fub  uni 
tote  in  latere  finiflro  pofitosjmguli  ad fingulos,  habent  fecun- 
dam, tertiam,  quartam , & altas  proportiones  tiufdcm  fpe- 
citi  , in  infinitum  . Vt  prima  proportio  nonctip/a  erit  inter  0- 
fuprema  itnea  ad  i .in  (inifiro  latere  i fecunda  inter  iS.  fub 
y.ad 2 fub  t ; tertia  inter  2?.eiufd:m  lima  a 0-  defeenden- 
eisidt  p.tn  finiflro  latere,&e.  atque  ita  dia/ijs  proportioni- 
bus multiplicibus  dicendum  efl . 

D E I N DE  omnes  numeri  cuiufuis  proportionis  fuper- 
particularis (icinutmentur . Ad  denommatortm  partis  ali- 
quo ta,  qua  in  proportione  exprimitur,  m latere  fupremo  acce- 
ptum habet  proxime  mfeqnens  numerus  primam  proportione 
datam  : Et  fi  per  Irneam  redam  ab  hijce  dujutu  numeris  de- 
fcendamut,rtperiemm  omnes  altes  numeres  eiufdcm  propor- 
tionis , vt  de  multiplicibus  dsdum  efl . Verbi  gratia  , prima 
proportio  Jifquiodaua  erit  >>  ad  S. alia  vero  ordine  erunt  tn- 
rrr  numeres  fub  illis  p.fitot,  vt  fecunda  meer  tS.(?  1 6, tertia 
inter  27.  & 1+  fre, 

T E RT I O fic  reperies  omntt  proportiones  fupcrp artien- 
tes cuiuslibet ffiteiet . Pofl  denominat  erem  partium  altquo- 
tarum  , quarum  in  proportione  data  mens  io  fit , in  fupremo 
latere  acceptum  numera  tot  numeros , quot  partes  in  eadem 
proportione  nominantur . Vltimus  enim  ad  denomir.  arerem 
eorundem  partium  habebit  primam  proportionem  fuptrf  ar- 
tit uimpropofitam . Secunda  autem , tertia, quarta  . Oralis 
ordine , reperientur  inter  numeros  fub  ilhs  duobus  collccatcs . 
Exempli  cmtfa,  fi  quis  omnes  numeros  proportionis fuScredu- 
partirr.’<f 
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partientis  vndecimas  dcfidcrtt , fumat  in  latere  far  emo  de  ■ 
nominatorem  parttum,  id  tjl , 1 1 -poft  quem  numsret  bos  octo 
numeros, propter  otio  par/  et , t ».  13. 1+,  \s.  U,  17,18.13. 
Visimus  enim  19, ad  n. habet prtmaml  proportionem  faer- 
ociupartientem  vndecimas.  Secundam  habebit  numeri»  38. 
ad  2J.tertiam,\/.ad 33. & alias  altj  numen  fa  s p.ty  |i. 
per  reffam  lineam  defcrtpti . 

§)V  A RT  O numeros  omnes  cuiuslibet  proportionis  mul- 
tiplicis fuperparticularis  inuenies  hac  ratione . In  fupremo  la-. 
tere  accipe  numerum  , qui  ad  denommatorem  partis  aliquo  - 
ta  expreffa  habeat  proportionem  multiplicem  , cuius  mentio 
fit.  Humerus  enim  proxime  infequens  habebit  ad  denomina- 
torem  partii  aliquot  e primam  proportionem  propofitam  • Se- 
cundam autem , tertiam , df  ahat  habebunt  numen  fub  il- 
lis duobus  pejiti . Vt  autem  fetas  numerum , qui  ad  denomi - 
notorem  partii  aliquot * habeat  multiplicem  proportionem 
propofitam,  fumendus  efi  denominator  partis  in  fupremo  late- 
re, & in  finifiro  denominator  proportionis  multiplicis:  Vel 
prior  denominator  in  fintfiro  latere.  & pofterior  in  fupremo . 
In  angulo  enim  communi  repents  numerum  multiplicem , 
quem  defiderai . Exempli  gratia . Inucniendi  fint  omnes  nu- 
meri proportionis  tripla  fejquiquinta.  Primum  queratur  nu- 
merus ad  denommatorem  partu  ahquot a , hoc  efi,  ad  s . tri- 
plus,nimirum  1 s.quem  reperies  in  communi  angulo  deno  mi- 
natori* proportionu  tripla , qui  efi  3,  & denommatorif partis 
aliquot  a , qui  efi  s, quorum  alteruter  m far  emo  latere , & 
alter  in  finifiro  fumatur . Deinde  hic  numerus  triplus,  nimi- 
rum 1 s .accipiatur  m latere fupremo.  Numerus  ensm  16 . pro- 
xime infequens  ad  denommatorem  partis  aliquot  t , id  efi,  ad 
S.  habes  primam  proportionem  triplam  ffqui.fantam.  Altas 
proportiones  eiufdem  fleciei  refaie*  in  numeris  , qui  fub  diu 
duobus  ponunt ur.vt  de  alljs  ditium  efi . 

QjV  I NT  O , & vltimo  rcperien/ur  omnes  numeri  cu- 
iuslibet proportionis  multiplicis  fuperpartienris  hoc  modo.  In 
latore  fupremo  accipiatur  numerus , qui  ad  denommatorem 
partium  aliquot  arum  habeat  proportionem  multiplicem  pro- 
pofitam  : qui  quidem  muenictur  quoque  in  angulo  communi 
de, sominatoris proportionis  multiplica , & denommarons  par- 
tium aliquot  arum.  Deinde  pofi  acceptum  numerum  multipli- 
cem 
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cem  rmmerefjnr  tot  numeri , quot  partium  aliquot  arum  fit 
mentio.  Vilimus  namqur  ad  denomntaterem  partium  ali- 
quot arum  comperietur  habere  primam  datam  proportionem 
multi}  Ucem  [uptrpnrtientcm  . Alt  tu  proportiones  eiufdem 
SpecuA  ropenes  fub  illa  prima , vt  de  ahjs  diximus . Vt  fi  cu- 
pio-/ quii  omnes  proportiones  quadruplat  fupertnpartient es 
‘jtr.r.tas . Primum  inquirat  numerum  quadruplum  denomi- 
r.itoru  partium  quintarum , qui  efi  s . Inu  em  et  autem  eum 
numerum  efi  2 o. quippe  qui  tn  angulo  communi  denominato- 
r:s  proportionis  quadrupla  ,qui  tji  +.  £?•  denomina/oris par/iu 
qumtarum,  qui gfi  s.  defmpttu  fit.  Deinde  pofi  numerum 
hunc  jo, iuuentum  numeret  in  ftipremo  latore  tres  hos  nume- 
rt>s,2t.  32. 2 3. quod  ttet  partes  quinta  nominentur . Nam  vl- 
timnt  23. ad  s .hoc  cft.ad  denominatorem  partium,  habet  pri 
mtun  proportionem  quadruplam  fiupertnpartientem  quintae . 
Numeri  //harum  proportionum  eiufd.m  fi c ciet  continentur 
f.tb  dnobiti  illis  numerabit  tn  alus  traditum  efi . 

INVENTIS  hae  arte  omnibus  memerit  cuiuslibet 
proportioni  maioris  inequalitatis , fi  minores  cum  matori- 
bui  conferantur, iateenti  quoque  erunt  omnes  numeri  ew fidem 
proportionis  minoris  mtquahratis . 

N E tifiV  E vero  fiibtntio  tranfiri  debet  hoc  loco  admira- 
bilis quadam  proprietas  cuiuslibet  proportionis  r attona/ 'is ,quc. 
fic  fe  habet.  I nuentis  minimis  .fiue  primis  terminis , nume- 
risue  cuiuslibet  proportionis , [i  confutuatur  progreffio,feu  pro- 
poni cn  alit  as  Arithmetica  incipiens  se  numero  , qui  una  vm- 
tate  minor  fit , quam  differentia  minimorum  illorum  nume- 
rorum,progrediens  fi  per  if  flammet  tandem  differentiam  nu- 
merorum minimorum,  cadent  inter  primos  numeros  illius  pro- 
portionis tot  numen  in  fieric  naturali  numerorum , quot  %»i- 
tates  fiunt  in  primo  termino  conflit  ut  e.  tue  proportionalitatis 
Arithmetice  ,•  Inter  fecundes  vero, qui  primorum  dupli  fient, 
tot, quot  infecundo  termino  eiufdem  prtgreffionis  continentur 
unitates  s Inter  tenios  autem  tot,  quot  unitatis  tn  terno  ter-  ' 
mino  eiufdem  progrejfnms  contmentur : atque  ita  deinceps . 
Exempli  grat:a , fi  proponatur  proportio  dupla  , cuius  minimi 
numeri  fiunt  2.  fy  1.  conflituetur  proertffio  incipiens  ab  o , 
( quod  differentia  inter  j.  ct  1.  fit  t.  & figura  0.  una  uni- 
tate m:nv  quam  1.)  progrediens  (fi  per  cottnuam  additionem 

unitatis. 
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visitatis , nimirum  differentia  inter  j.  & J.  primum  ude. 
deinde  ad  conflatum  numerum  j . Poltea  ad  numerum  con- 
f scium  j.&c.hoeftUic et  modo ...  S . 

. 0.1.2.  J.  4.  S.C.?.  J.jyjf.  11,12,  13.  14.  11.  4jC. 

Itaque  inter  primas  numero t dupla  preportionis,  hocesl  , inter 
j.&  1 .nullus  cadit  medius  numerus  i Inter  fecundos, qut  funt 
4-&  j. cadet  vnus  medius  nimirum  3.  Inter  tertios  6, 3.  duo 
medtj  intercipiuntur  s,4-  Inter  quartos  t.  4.  tres  medi/  exi- 
flunt,  7,(.l.  (f  fsc  deinceps . Id  quod  in  hac  formula  appa- 
ret,vbt  numeri  extremi  cuiuslibet  linea  haberu  proportiones 
amnes  duplas,  vt  prunam  .fecundam,  tertiam,  &c.  Multitu- 
dines autem  numerorum  feriei  naturalis  inter  eos  cadentium 
re (frondent  numeris  fuperioris  proportionalitatis  Arithmetica. 


1 

*'  1 /•  1 

I 

4. 

li-h-l 

1 '• 

1 

'•  1 V-  f 3‘  I 

1 '• 

i 

7 • 

I c.  | /•  | 4.  1 

10  I 

9. 

i*.  1 7.  1 6.  1.  \ 

\l2.\iS. 

1 

10. 

| y.  | f.  | 7-  | 6.  | 

| 14-  | 

2-  | tt  . \ 1,0  | 9,  | f.  | 7.  | 

\u.\ls.\l4 

\‘3 • 

si.\sl.\  10.  9-  | *■  | 

\it,  1 17-  l>6. 1 11. 

1/4.  13.  | 12.  | it.  | 10.  | y.  | 

20.  | sy.  | //.  [17.  | 

16.  \tl.\  '14.  | i |7) tJ-  \ t i- \ 10. 

<S£j>  o D fi  fuperiori  proportionalitati  Arithmetica  fu- 
perponasferjem  naturalem  numerorum  , qua  ab/,  incipiat , 
1 (a  Vt  ftnguli  tine  termini  fsngulis  terminis  conflituta  tua 
Arithmetica  prtportionalstatis  refpondtant , dido  citius  co- 
gnofcemus , quot  nam  numeri  cadant  medi 'j  inter  quofuis  duos 
numeros  proportionis  dupla  , Humeri  enim  feriet  huius  natu- 
ralis indicabunt,  que  locis  duo  numeri  dupla  proportionis  ob- 
tinent y reipcnderues  vero  numeri  in  proportionalitatt  Arith- 
metica confit  ut  a multitudinem  numerorum  inter  illos  cadtn 
fium Jsgnifcabunt . Exemplum  hic  vides , 
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Ordo  propor-' 
tionu  duplaru.(I 


415 


7|8 


io 


1 1 


&c. 


Multifudo  me- 
diorum nume- 
rorum. 


3 4 

I 


io 


&c. 


Itaque  fi  /cire  cupitu , quot  numeri  cadant  inter  vnderimot 
numeros  proportionis  dupla  , cape  m ferie  naturali  numerum 
st,  cui  fupponitur  numerus  t o.  Dices  ergo  i o.  numeros  inter 

idos  intercipi, & fic  de  citeris  * .... 

P RO  P O N AT  V R deinde  proportio  decupla , cutut 
termini  minimi  Juntso . &t.  Differentia  eorum  efi  ?.& 
numerus  vnavmt  at  e minor,  f . Progreffio  ergo  Arithmetica 
incipiet  ab  f ■ progredtetufque  per  continuam  additionem  9. 
primum  ad  i.  deinde  ad  numerum  conflatum  17.  & fic  de- 
inceps  j vt  htc  videro  licet , vbifuprafcrtpfimtu  etiam  /ehem 
numerorum  naturalem^cuim  idem  vfiu  hic  e fi,  quifupr afuit 
in  proportione  dupla . 


Ordo  propor. 
decuplarum. 

i|  »1  3l  4l  5l  «I  7l  8|&c. 

Multit.mcd. 

numerorum. 

8|'7l^l35|44|53l<5ll7i|&':- 

Itaque  inter  pri 
numeri  medif ; 
inter  oHauos  in 
teris.  Vt  hic  for 

mos  numeros  decubh  proportionis  cadent  i . 
It  17.  inter  fecundos : Et  26.  inter  tertios.  At 
tercipitntur  7 s.  numeri  medq.  fr  fic dtci- 
mula  declarat . 

I !io|  9I  8|  7l  6|  ii  4IJI1!1! 

|»^9li8|i7l««Uil!4l*j|»4luliqstf8l7J^jl4|3Ul 

RVRSVS  detur  proportio  quicunque  fuperparticula» 
tis  . Et  quoniam  duo  minimi  numeri  differunt  folavnitate » 
quemadmodum  cjr  minimi  numeri  propor  tisnk  dupli, , mfer- 
1 * .'  uient 
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jwV»/  hic  eidem 
idem  numerus  Ji 
per fricuum  ejtin 

'rrogrejfiones.que  in  dupla  proportione,  ita  vt 
t numerorum  mediorum  hic , qui  ibi.  Vthic 
proportione  fcfquioiiaua . 

\ 

f • 

Ordo  propor. 
fcrjuioci. 

iM3l4l5|6|7|8|$>Mii|&c. 

Multit.  mcd. 

<,li|>l3l4h|l5|7|8f  9|io|&c. 

! !>•  1 1 

J i*.  | /7.  | rtf-  I 

| .17.  | itf.  | X}.  | x+. 

| j*.  | ?*•  1 1 n\iJ-  1 

\+S.  | ++  1 4i'  1 kr*  1 1 

1 j*.  | jj.  1 r.r.  I St.  1 JO.  1 49-  \+*-  [ 

\6i.\6x.  \6t.  \6o,  sf.\  i*.  \s7.  | sC.\ 

OFFERO 
titns  feptimat 
r enti  a eorum  e fi 
progredietur  t ypt 
ei  fupenmpofita 

IT  V R quoque  proportio  fttpcrqttadrup  ar- 
emus minimi  termini  funt  1 t.(y  7 . D‘Jfe- 
4.  Progrejjio  ergo  Arithmetica  incipiet  d 3. 
r 4.  %t  hic  pater , vna  cum  ferie  naturali 

• • 

Ordo  propor. 
liiperquadr. 

i|a|  3]  4l  5|  6\  7l  8I&C- 

Multit  mcd. 

numerorum . 

3l7|n|I5|i9|43|47l3Il&c- 

Igitur  inter  i 
tientie  /ipttmas 
ter  fecunda : E 
videt  • 

;rimos  numeros  proportionis  fuperquadrupar- 
comprchenduntur  3. numeri  medij . Et 7.  in- 
1 23.  inter  fextos,  atque  ita  de  cateru,  vt  hic 

1 1.  1 0.  9'  5*  ?•  

ji.  jj.  t».  ty.  1».  17.  >4.  M <4*  

t».  JJ.  II.  J».  I*  7l.  J7-  3«  *<•  74-  >}•  ’»•  >»•  , - 

♦4.  ;v.  ii.  17.  ;«■  ;»•  »4-  ;?•  ?-’•  i'-  >v  >*■ 

Ll  2 ITEM 

' 
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ITEM  data  fer  proportio  dupla  fefqtiifexta,  cuius  nume- 
ri minimi  fetnt  1 3. frf.  Di  ferentia  eorum  efe  7.  I napi;  tergo 
progrffeh  a C.habebitijj  differentium  7.  inter  eius  numeros, vt 
hic  cernitur  , vna  cum  ferte  natur  ah  numerorum  . 


Ordo  propor, 
dup.fcfquifcx. 


Nlultit  mcd. 
numerorum. 


■ 

2 

3 

4l  5t  «1  7l  «i&c. 

6|l? 

20 

I27l3  4141 

48|5  5|&C. 

Inter  primos  ergo  numeros  proportionis  dupla  fefejuifexta  ea- 
dent  6.  medi)  numeri ; inter  Je eundos,  s 3.  & inter  oftanes , 
ss,  &c.  veluti  hic  cernitur , * 


ij.  11.  11.  1-.  f. 

1. 

7* 

T 

it  SJ.  «4-  >)•  »*•  U.  >0.  II. 

17 

It  IJ.  14.  IJ.  U- 

n p-i1'  !<>  i>  !i.i7.»<  -i  »« 


POSTREMO  propofetum  fit  idem  experiri  in  propor- 
tione dupla  fupcrbipartiente  tertisu , cuius  minimi  termini 
(hnt  f.CT  3.  Et  quia  eorum  differentia  e fi  s.  fumet  progrejfeo 
Arithmetica  initium  a 4 habebunt<jue  eius  numeri  differen- 
tiam s, veluti  hic  manifejlum  eft , vna  cum  numerorum  na- 
turali ferio. 


Ordo  propor. 
duplaru  fuper 
bip.  tertias . 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

&c. 

Multlt.mcd. 

numerorum. 

4 

9 

19 

« 

24 

29 

34 

39 

&c. 

Cadent  ergo  inter  duos  pnmos  numeros  proportionis  duplo 
fuperbtp  amentis  tertias , 4 numeri  medi/ ; & inter  fecundos, 
g.fr inter feptimos.34  &C’Vt  hic perjptcuum  eft. 


' >•  e.  %.  1. i 

1 e.  u «4-  »;•  »•  »>•  j»-  y-  1.  7-  *■  1 

»4.  i}.::.  »i  1 9.  tl.  17.  ><■  ■ 14-  1 j.  1?.  11.  io.  9 1 

i.l«  j«.;v  il.)).  )«.i|.if  «j.».».»  1».  U.  17  1«.  IS.  14.1j.nj 
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M A A'  LF  E ST  V M autem  e fi,  quod  dt  proportionibus 
maioris  huqUalit atu  hoc  loco  diximus ,vrrum  quoque  ejftde 
minoris  mtqualitatu proportionibus t cum  ijdcm  numeri  inter 
motorem  numerum, ac  minorem inter  minorem,  ac  mato - 
-rem  interi)  dantur  , 

t — 'J,.,  „ ..  - -i  . , _ . 

[ - mP  ' » * -*  • ■ % \ V . Na  - * 

C A E TERI?  Ai  ex  ifs,  qua  de  quinque  (pecte-* 
bus  proportionis  rationalis  tam  maioris , quam  mi- 
noris m&qualit  at,  is  dsximus , perfpicu e colligitur, non 
poffe  plura  ejfe genera  proportionis  rationalis  maio- 
ris inaqualitatis , quam  quinque  tam  expolita . Cum 
emm , vt  Euclides  demonfirat propof.f.lib.  io.com- 
menfurabtlei  quantitates  quacunque , inter  quas , vt 
diximus  , e fi proportio  rationalis , inter  fe proportio- 
nem eam  habeant , quam  numerus  ad  numerum ; fit , 
vt  omnis  proportio  rationalis  quarumcunque  quan- 
titatum continuarum  ajfignart , feu  exhiberi pojjir  in 
numeris,  ylut  igitur  maior  numerus  comprehendit 
minorem  , ad  quem  refertur , aliquoties  perfecle ; 
qua  ratione  constituitur  proportio  multiplex : Aut 
[ernei  tantummodo  , ac  praterea  vnam  eius  par- 
tem aliquo  tam ; gr  fic  habetur  proportio  fuper par- 
ticularis : Aut  femel  dun taxat , er  infuptr  p/u- 
res  partes  eius  altquotas  non  facientes  vnam ; & con- 
ficitur proportio  Jnperparticns : Aut  aliquoties  , & 
vnam  eius  partem  aliquotam ; er  colligitur  propor- 
tio multiplex  fuperparticularis  i Aut  denique  ali- 
quoties , & piures  eius  partes  aliquotas  non  facien- 
tes vnam ; cr  exurgit proportio  multiplex  fupetpar- 
tiens . A eque  vero  alto  modo  maior  quantitas  mi- 
norem continere , aut  minor  quantitas  a maiore  con- 
tineri potefl . Eadem  ratione  conflat , totidem  effit 
genera  proportionis  minoris  in  squalitatis . Re  fle  er- 
go proportionem  rationalem  tum  maioris  inaquali- 
tatis, tum  minoris,  in  quinque  genera , qua  expo fui- 
mus, partiti  fumus < 

Lt  } DE 
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DE  PROFORTIONVM 

rationalium  D inominato  ribus 

QVO  N Isi  M vero  non  exiguus  efl  vftts  De- 
nominatorum proportioni i rationalium , quas  hacte- 
nus expofuimus , non  abs  re  erit , paucis  docere,  a 
quibupiam  numeris fingula  proportiones  denomine- 
tur . Denominator  ergo  cuiufltbet proportionis , di- 
citur is  numerus , qui  exprimit  dishnfle  , (fr  aper- 
te habitudinem  vnius  quantitatis  ad  alteram . Vt 
denominator  proportionis  oflupla  esi  8.  Nam  hic 
numerus  indicat, maior  em  quantitatem  proportionis 
olfapla  , continere  minorem  oflies . Similiter  deno- 
mina- or  proportionis  ftfquiquinta  efl  t -j-f  quoniam 
ifle  numerus  fignijicat , maiorem  quantitatem  propor 
tionis  fefquiquinta  , continere  minorem  femcl , c£* 
quintam  eiujaem  partem . sit  que  ita  de  reliquarum 
proportionum  denominatoribus  dicendum  erit.  Inde 
faftum  efl , vt  arbitror , quod  Euclides  in  lib.  6.  er 
plerique  alif  Mathematici , appellent  denominato- 
rem  cuiufuis  proportionis , quantitatem  illius  ; quia 
denominator , vt  diximus  y oflendit , quanta  fitvna 
quantitas  ad  alteram , cum  qua  confertur,  vt  ex pro- 
pofitis  exemplis  conflat . 

E X ijs  autem , qua  diximus , facile  colligi  potefl 
denominator  cuiujque  proportionis . Denominator 
enim  proportionis  multiplicis , quacunque  ea  fit , cfl 
numerus  integer  tot  cottnens  vnitates , quoties  maior 
quantitas  minorem  continere  dicitur  in  ea  proportio- 
ne,cuius  denominator  quaritur . Vt proportionis  du- 
pla denominator  efl 2.  Noncupla , 9.  Centupla, 100. 
millecupla  y 1000.  crc.  Dcnominarores  aurem  Pro- 
portionum fubmultiplicium  multiplicibus  correfpon- 
■ ■ dentium , funt  partes  aliquota  a denominatoribus 
proportionum  multiplicium , quibus  rejpondcnt , de- 
u nomina 
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nominata  . Vt  denominator  proportionis  Jubdu- 
pU  , fubquintupU  , -f  . fubnoncupla , -§*•  : 

fubcentupU , • fubmilltcupU^— .Lo dem  mo- 

do denominatores  aliarum  proportionum  fubmul- 
tipUetum  rep enemus  . Itaque  denominator  cu- 
iu [cunque  proportionis  fubmultiplicis  efl  numerus 
Jr alius , cx/w  numerator  perpetuo  ejl  vnitas , 
minator  autem , numerus  proportionem  multiplicem 
carre  frondentem  denominans  ,vt  ex  prolatis  exem- 
plis patet . Neque  vero  vlla  difficultas  ejl  in  cuiufque 
proportionis  multiplicis , vel Jubmultiplicis  devomi - 
notore  reperiendo  , y? M ditta  funt , rrtf*  <»/*/- 

hgantur-.quippe  cum  ipfa prolatio  proportionis  deno- 
mtnatorem  offierat , vt  ex  datis  exemplis  mamfe- 
flum  efl . 

DhNO MINATOR  cuiufuis proportionis fu- 
perparti  cularis  ejl  vnitas  cum  parte  illa  aliquot  a, 
quam  maior  quantitas  debet  vitra  minorem  com- 
prehendere . vt  proportionis  fefquialtera  denomi- 
nator ejl  !-§•>■  fefqmoflaut , /-§- ; J tfquirmlleji- 
ma,  r 7oW>C7T. Neque  difficile  erit  denomtnatorem 
cuiufque  proportionis  fuperparticularis  muetnre  ; 
cum  ipfa  proportionis  prolatio  denominatorem  ex- 
primat per  juam  partem  aliquotam  , vt  ex  datis 
exemplis perfricuum  ejl . Denominatores  autem  pro- 
portionum Jubfupcrparticularium  corrcfrondcntiu , 
funt  frafliones , quarum  numeratores  vna  tantum 
vnitate  minores  funt  eorundem  denomwatoribus . 
Vt  denominator  proportionis  fub  fefquialtera,  ejl  -f-> 
fubfefquiotlaua,-\;  fubfefquimillejima , ; C tc. 

I nuente tur  autem  denominator  cuiuslibet  proportio- 
nis fubfuperparricularis , fi pro  numeratore  fiaflio- 
nis  fumatur  denominator  partis  aliquot  a in  propor- 
tione expreffia  ,&  pro  eiujdem  fractionis  den  omina- 
tore, numerus  vnitate  maior . Vt  denominator  pro- 
Ll  4-  portionis 
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portionis  fubfefquidecima , e$l  -jy  . cum  huius  fr a- 
i hortis  numerator  fit  numerus  denominans  partem 
decimam,  nimirum  to.  denominator  autem  eiufdcm 
frattionis  numeratorem  fuperet  vmtate,.&c.  Rcpe- 
riemus  quoque  denominatorem  cuiufuts  proportionis 
fubfuper particularis  hoc  modo  i Denominat  ore  cor- 
rejpon dentis  proportionis  fuperparticularis  remea- 
bimus advnam  Jratttonem , vt  in  Arithmetica  docui 
mus ; cuius  quidem  numerator  fuperabit  hic  femper 
vna  vnitate  denominatorem , qui  etiam  denomina - 
tor  efl  partis  aliquot  a,  cuius  mentio  fit  in  oblata  pro- 
portione , Nam  fi  huius  fraClionis  terminos  inuerta- 
mus , 'Vt  ex  numeratore  fiat  denominator , & « de- 
nominator e numerator , habebimus  denominatorem 
pro  po fit  et  proportionis  fub fuper particularis. Ft  fi  of- 
feratur proportio  fubfefquifeptima : quoniam  deno- 
minator proportionis JeJquifeptim a , quet  illi  reffon - 
det, efl  ldf.  qui  reuocatur  ad  hanc  fatUonem  ff.  cu- 
ius numerator  vna  vnitate  maior  efl,  quam  denomi- 
nator partis  aliquot  et . Quare  fi  eam  fralhoncm  in- 
uertamus  hoc  modo -—-.dicemus  denominatorem  pro- 
portionis fubfefquifeptimet  effe-j-  Dacilius  denique 
cuiufws  proportionis  fubfuperparticularis  denomi- 
natorfortajfis  reperierur  ,fi  inueniantur  primi  nu- 
meri habentes  proportionem  fuperparticularem  re- 
spondentem , vrjupra  docuimus . Nam  fratho , cu- 
ius numerator  fit  eorum  numerorum  minor,  denomi- 
nator vero,  maior , erit  denominator  propofita,  pro- 
portionis . Ft  fi  proponatur  proportio  Jubj e fjuifept:- 
ma : quoniam  primi , fi ue  minimi  numeri  habentes 
proportionem  fefquifeptimam  ,funt  S.&  7 f ex  mi- 
nore fiat  numerator , & ex  maiore  denominator , 
conficiemus  hanc  fracf tonem  pro  denominatore 

proportionis  fubfefquifeptima  propofita, vt  prius . 

D E NO  Ai  1 N AT  O R cuiu fu;s  pro portio- 
nis 


\ 
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nis  fuperpartientis  efl  vnitas  cum  illis  partibus  ali * 
quotis  jtton  efficientibus  vnam,  quas  maior  quanti- 
tas debet  vitra  minorem  continete  , Vt  denominator, 
proportionis  fupcrtripattienttS  fcptimasi  efi  i f ,•  fu- 
permpartientis  vigefimas  , i drc,  A W/4 
difficultas  eft  in  huiufmodt  denominatoribui  inue- 
mendis : propterea  quod  prolatio  ipfa  proportionis 
de ndminator em  proprium  exhibet  yvt  ex  Juperiori- 
bus  exemplis  liquido  confiat . Denominator  es  autem 
proportionum  fubfuperparticntium  yfuntfialliones, 
quarum  numeratores  tot  vmtatibus  minores  funt , 
quam  earundem  fraUionum  denominatorei  , quot 
partibus  aliquotis  maior  quantitas  minorem  /if pe- 
rae . Vt  denominator  projportionis  [ub[uptrtr par- 
tientis feptimas , efl-fe  ; fub/upcrtriparticnris  vige- 
fimas, -ff  > tfre.  Inuemetur  autem  denominator cu- 
ius libet  proportionis  fubfuperpartientis  , fi  pro  nu- 
meratorefraUionis  fumatur  denominator  partiti  ali- 
quot arum  i qua  in  proportione  exprimuntur , cui  f 
addatur  numerus  earundem  partium  , habebitur 
eiufdem  fractionis  denominator  . Vt  denominator 
proportionis  fubfuperquadriparticntis  vndecimas  > 
efl  -jt  ? Cum  ohius  fratlionis  numerator  fit  numerus 
denominans  partes  vndecimas , nimirum  it.  cui 
additus  efi  numerus  4.  quatuor  parttum  ,vt  fiat  eiuf- 
dem fraltionts  denominator  / /.  Denominator  au- 
tem proportionis  fubfupertnpartientis  quintas  efl 
hac  fr  allio,—.  Nam  eius  numerator  e fi  numerus  de- 
nominans partes  quintas,  nimirum  / Denominator 
autem  i.  etufdem  fralhonis  conflatus  efl  ex  illo  nu- 
meratore f.  dr  ex  numero  3.  trium  partium.  Ea - 
demque  ratione  reperiemut  & aliarum  proportio- 
num fubfuperparttentium  denomina: ores.  Quos  hac 
etiam  ratione  wuenics . Rcuoca  denominat  orem  pro- 
portionis cuiusque  fup er partientis  correffondentii 

ad 
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ad  vnam  fratlioncm  yvtin  Arithmetica  docuimus ; 
cuius  quidem  numerator  denominat  orem  , qui  par- 
tes etiam  aiiquot.u  expreffias  denominat , Juperabit 
hic  Jempcr  tot  vmtatibus , quot  funt  partes  alupto- 
tx  . Nam  huius  fiallionis  numeri  inner (i , vt  ex  nu- 
meratore fiat  denominator , & cx  deno  minatore  nu- 
merator , dabunt  denominator  em  propofita  propor- 
tionis fubfupcrpartt  entis . Ft  denominator  propor- 
tionis fubju pcrdecupa ruentis  decima ftertias  eft  -ji- . 
quia  denominator  proportionis  fuperdecupartientis 
decimaficrtias  eli  / -1£ . qui  ad  hanc  fraSlionem  *{-. 
reuocatur  , cuius  numeri  inuerfi  efficiunt  hanc  jra- 
ciionem  57-.  Denique  facilius  cutufuis  proportionis 
Jubfuperpartientu  denominator  inuenitturfortaffis3 
fi  reportatur  primi  vel  minimi  numeri  habentes  pro- 
portionem(uperpartientem  correjpondentem ; vt  fu- 
pra  tradidimus . F ratito  etenim,  cuius  numerator fit 
torum  numerorum  minor,  denominator  aut  em, ma- 
ior, denominator  erit  propofitx  proportionis  fubfu- 
perpartientis . Felutifi proponatur  proportio  fubfu- 
ferquadrupartiens  nonas : quoniam  minimi  numeri 
habentes  proportionem  fuperquadrupartientem  no- 
nas funt  1 ) .0 r p. faciemus  fialhoncm  •£-.  pro  deno- 
mmatore  proportionis  fubjuperquadrupartientis  no- 
nas : & fic  de  exteris , 

D E N O M l N AT O R cuiufuis proportio- 
nis multiplicis  fupcrparticularis  esi  numerus  integer 
multiplicem  proportionem  exprejfam  denominans , 
cum  dia  parte  rtliquota  , quam  maior  quantitas  con- 
tinere debet  vitra  minorem  quantitatem.  Ft  denomi- 
nator proportionis  tripla  fefquifeptima  , cfl  3-j-  • 
QuintuPlx  Ce  (qui ne  na  , (fc.  Ft  nullus  omnino 

labor  fit, exhibere  denominatorem  cuiuslibet  propor- 
tionis multiplicis  fuprrparti  cularis ; qu'ppe  cum  ip-  • 
fa  prolatio  proportionis  diflincle  exprimat  tfr  deno- 
• * minatorem 
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tmnatorem  multiplicis  proportionis , & partem  ali - 
quotam,  vt  exempla  propofta  declarant . Deno  mi- 
natores autem  proportionum  fubmultiplicium  fuper- 
particularium , funt  fraChones  , quarum  numerato- 
res numeri  Jient  denominantes  partes  aliquotai  in pro 
portionibus  exprejfas . Vt  denominator  proportionis 
fubtnph  fefqtuf iptima,  efi  £ ,•  fubquitttupla  fef- 
qusnona,  ~ ,•  &c.  Jnuenietur  autem  denominator 
cuiuslibet  proportionis  fubmultiplicis  fuperparticu- 
laris , fi  pro  numeratore  frabhoms  fumatur  denomi- 
nator partis  aliquot* , qui  fi  multiplicetur  per  deno- 
minatoremproportionis  multiplicis , ad  datur  que  vni 
tas  numero  pro  ducto,  habebitur  denominator  eiufde 
fr  alltonis  . Vt  denominator  proportionis  fubquadru- 
pla  fefquifexu , efi  f cum  huius  fiaCltonis  nume- 

rator 6.  denominet  partes  fextas,  ts<j3  duthu  fit  in 
a.denominatorem proportionis  quaarupU , acprodu 
lio  numero  24.  addita  vnitas , vt  eiufdem  fractionis 
denominator  conficiatur  2 s.&c.  hdern den omina- 
tores proportionum  fubmultipUcium  Juperparttcula- 

rium  inuenientur  ,fi  denominator  cuiufuis  proportio- 
nis multiplicis fuperparticularis  refpondcntisreuocc 
tur  ad  vna  fr*3ioni,vt  in  Arithmetica  docuimus, 
multiplicando  nimirum  denominatorem  multiplicis 
proportionis  per  denominatorem  fractionis  ei  adha- 
rentis,  (fr  produClo  numero  vnitutem , id  efi,  nume- 
ratorem eiufdem  fraClionts  addendo . Nam  fi  huius 
fraCtionis  termini  commutent  ordinem  inter  fe,  fiet 
denominator  proportionis  propofiu . Vt  fi  detur  pro- 
portio fubquadrupla  fcfquifexta : quoniam  denomi- 
nator corresfondentis  proportionis  quadrupla  fef- 
quifexta  efi  4-%-.  ducefnus  4.  id  eft , denominatorem 
multiplicis  proportionis , in  6.  hoceCl,in  denomina- 
toremfraClioms  adh arentis , numero  fs  produClo  24. 
addemus  / .nimirum  numeratorem  eiufdem  fraClio- 

tus , 
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nis  , vt  totum  denominatorem  4-J-.  rcuocemus  ad 
hanc  fradienem  ^ . Cuius  termini  fi  inter  fe  ordi- 
nem fer  mutent  , fiet  hec  fralho  pro  denomina - 

tore  proportionis  fubquadrupli  fefquifexte.  Eodem- 
cjtie  modo  in  ceteris  agendum  erit , Denique  facilius 
fortajfe  denominatorem  cutufque  proportionis  fub- 
multiplicis  fuperparticulans  tnuenses , fi  duos  pri- 
mos, minimo fue  numeros  proportionis  multiplicis 
fu  per  particularis  correjpondentis  reperiat,  vt  fupra 
'traditum  ctt . Nam  frattio,  cuius  numerator  Jit mi 
nor  eorum  numerus , denominator  autem , maior , 
erit  denominator  proportionis  pro  po fit  e . Vt  fi  offera- 
tur proportio  fubtripla  fefejuifiptima : quoniam  pri- 
mi fiue  minimi  numeri  proportionis  triple  fefqutfe- 
ptime  funt  22. Cr  7.  fiet  ex  illis  fraciio  hec  . pro 
denommatorc  proportionis  fub  triple  fefquifeptime , 
atque  ita  de  ceterts . 

DENO  Ai  1 N AT  O R cuiufuis  proportio- 
nis multiplicis  fuperpartientis , eft  numerus  integer 
denominans  proportione  multiplicem  in  ea  expref- 
fam,cum  illis  partibus  aliquot  is ,non  conflituentibus 
vndm , quas  maior  quantitas  vitra  minorem  debet 
comprehendere , Vi  denominator  proportionis  triple 
fuperqumcuparticntis  oclauas , eft  5 quadruple 
fuper bipartientis  quintas , 4-f-.  e 'rc. Nihil  enim  dif- 
ficultatii  habet  hec  inuentio  denominatorum  in  pro- 
porttdnibus  multiplicibus  fuperpartientibus  , quod 
aperte,  dr  difisncle tn  qualibet  earum  exprimatur 
tem  denominator  proportionis  multiplicis  tn  ea  con- 
tente , quam  partes  aliquote  1 vtperjpicue  in  exem- 
plis prolatis  apparet . Denominat  ores  vero  propor- 
tionum fubmult : p licium  fupetpartientium  ,/untfra- 
Ihoncs,  quarum  numeratores  numeri  funt  denomi- 
nantes partes  aliquot  es , que  in  proportionibus  ex-* 
prejfe  funt . Vt  denominator  proportionis  fubtripla 

fupcr- 
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fuverqumcupartientis  oClauas eft  T*  ;fubquadru- 
pU  fuperbipartientts  quintas , ^ , jrc.Jnuenietur 
autem  denominator  cuiuslibet  proportionis  fubmul- 
tiplicis  fuperpartientis  , fi pro  numeratore  fractio- 
nis. fumatur  denominator  partium  uliquotarum  , 
quem  fi  multiplices  per  denominatorem  proportio- 
nis multiplicis  , numeroque  producto  addas  partium 
aliquot  arum  numerum , obtinebis  eiufdcm  fractio- 
nis denominatorem  . Vt  denominator  proportionis 
fubdupU  fuperoftupartientis  dccimaflertias  , eft 
~ i quia  huius  fractionis  numerator  13.  denomi- 
nat partes  tertiosdecimas : qui  fi  ducatur  in  2 . deno- 
minatorem dupla  proportionis,  produltoquc  numero 
26. adijeiatur  numerus  8.  otio  partium,  conficietur 
e tu f dem  fratlionis]  denominator  3+.&C.  Denomi- 
natorem quoque  cuiuslibet  proportionis  fubmultipli- 
cis  fuperpartientis  fic  reperies . Reduc  denominato ■* 
rem  proportionis  multiplicis  fuperpartientis , qut 
propofiu  refpondet , ad  vnam  fractionem , vt  in 
Arithmetica  prxeepimus , nimirum  multiplicando 
denominatorem  multiplicis  proportionis  per  denomi 
nator  em  fractionis  ei  adh  arentis,  (f  producto  nume- 
ro addendo  numeratorem  eiufdem  fratlionis . Nam 
huius  fratlionis  termini  y/i  inter  fe  permutent  ordi- 
nem, dabunt  fruElio  nem , qua  denominator  erit  pro- 
portionis / ubmultiplicis  fuperpartientis. Veluti  fi  pro 
ponatur  proportio  fubquintuplafupertripartiens  de- 
cimas , reducemus  denominatorem  correjpondentis 
j portionis  quintupla  fupertripartientis  deam  as,  hoc 
eft , f .ad  hanc  fraClionem  {3- . quod  fit  ducen- 
do 3.  tn  10.  produttoque  numero  addendo  3,  vt  fiat 
numerator  / 3 . cui  idem  denominator  to.fupponcn- 
dus  eft . Nam  fi  hac  fractio  terminos  permutet , fiet 
denominator  proportionis  fubquintupla  fupertripar 
ttentis  decimas , -yf  . ere.  Sed  forfitan  facilius  de- 
nomina* 


Jix  . 
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nominatorem  cuiusuis  proportionis  fub  multipli  cis  fu 
perp  artientis  obtinebis , fi  primos  ,fiue  minimos  nu- 
meros proportionis  multiplicis  fuperpartientis  re- 
condentis reperias , cx  cis<fa  fratlionem  conilituas  , 
J umendo  minorem  pro  numeratore,  & maiorem  pro 
denominat  ore  . Fr allio  enim  hac  dabit  denominato- 
r em  proportionis  propojitx  .Tt  fi  proponatur  pro- 
portio fubquintupla  fupertriparties  decimxs:quo»ia 
minimi  numeri  in  proportione  quintupla  fupertri- 
par  nente  decimas  fiunt  S$.&  to-  conHituetur  ex  eis 
denominator proportionis propofita  hxefraflio  ~f . 
& fic  de  ceteris . 

DENOMINATOR  denique  proportio- 
nis qualitatis  perpetuo  e fi  vnitas : quia  vna  quan- 
titas debet  in  ea  proportione  ejf e aqualis  alteri , ac 
proinde  vna  alteram  continere  femel,  & nikil pra- 
t er  ea.  quod  quidem  vnitas  fignipeat . 


E X hu,qtis  de  proportionum  denominat oriltu  diximus  , 
perspicuum  ejfe  puto , denomsnatores  proportienum  maioris 
inaqualstatis  re  & nomine  ipfiu  proportiones  maioris  i ru qua- 
litatis denominare  j denominatores  vero  propert torum  mino- 
ris in  squalitatis  re  tantum  , non  autem,  cj*  verbo  , fiue  nomi- 
ne denominare  proportiones  minoris  insqualitatis . Id  quod 
ex  prolatu  exemplis  liquido  confiat.  Nam  denominator,  ver- 
bi gratia  , proportionis  tripla  fuperquadrupartientts  nonas  , 
qui  e fi  j hoc  e fi,  tria  integra , quatitor  nona  partes  , re 

CT  verbo  denominat  eam  proportionem , cum  dtfitncfi,  aptr- 
teque  nobis  indicet , in  ea  maiorem  quantitatem  continete 
minorem  ter  , & infuper  quatuor  eius  partes  nonas , At  vero 
denemtnator  correjpondentis proportionis fisbtripla  fisperqua- 
drupartientis  nonas , nimirum  id  e fi,  notiem  trtgefimspri 

ms  partes, re  quidem  ipfa proportionem  fisbtriplam  fuperqua- 
drupar/ientem  nonas  denominat , cum  vere  fignificet , mino- 
rem quanti^tem  in  ea  e fi  e maioris  noucm  partes  trigffimas 
primas  , quod  omnino  necejfarium  efi.vt  minor  quantitas  ad 
maiorem  habeat  proportionem  fubtriplam  fupcrquadnsp ar- 
tientem nonas  : Verbo  autemfiuo  nomine,  eam  proportionem 

nequa- 
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nequaquam  denominat  squippe  cum  -±- . hoc  eft.nouem par- 
tes trigefime,prhn&  cum  nomino  proportionis  fubtripU  fuper- 
quadrnpartientis  nonas  nihil  videantur  habere  commune , 
Jed  penasu  abeo  diferepare. 

ARE  fi  denominator  hli  cuius  proportionis  mineris 
inaqualitatis  numeris  expreffus fitynimirum  per  fractionem, 
vt  dictum  efi  i vt  frias,  quo  patio  proportionem  , quam  dc- 
nomi nat , efferre  debeat,  vide  quam  proportionem  habeat dc- 
nominator  eius  frathon.i  ad  numerarer  em : quod  fetes,  fi par 
tiaris  denominatorem  finitionis  per  numeratorem  « Nam 
Quotiens  denominabit  proportionem  , quam  denominat  er fi  a 
clionis  habet  ad  numeratorem . Eodem  enim  nomine  propor- 
tionem dati  denominat  oris  proportionis  minoris  inaqua/itatis 
pronunciabuyprspofita  tantum  fyllabayfub, quo  ilia  denomina 
torufr  ait  tonis  ad  numeratorem  appellatur . Vt  fi  detur  de- 
nominator -j-.dtcettsr  eius  proportio  fuboltupl a. Quando  enim 
numerator  finitionis  efi  vnitas , proportio  dati  denon.  tnatorix 
erit  fubmultiplex  ab  etufdem  fradionis  denominator c denomi 
nata . Quod  fi  datus  denominator  fit  -g?r  . Dtuifo  denomi - 
natore  3 27.  per  numeratorem  20.  fit  Quotiens  16  De- 
nominator igitur  fractionis  . ad  numeratorem  habet 
proportionem  ftdecuplam  fuperfeptupartientem  vigefimas-.ac 
proinde  proportio , cuius  denominator  efi  . dicenda  eft 
fitbfi decupla  fuperfiptup artiens  vigefimas  ,<yficde  emor  is . 

QV I A vero  non  ftmper  commode  omnes  proportiones 
propnjs  nominibus  appetlan pofiunt , ( quis  enim  proportione, 
verbi  grafiay37.  ad  s . commode  dixerit  triginta  feptupLam, 
vel  1 rige  cuplam  feptuplam , vel  alio  id  genus  nomine  ? Quis 
item  commode  proportionem  +S.xd  23.  dixerit  fupernouem- 
deatparttentem  vigefimasnonaslfrc.)  filent  Geometre  ple - 
runque  in  fuit  firiptis  exprimere  proportionem  quamcunque 
fer  primos,  fiue  minimos  numeros  eius  proportionis . Vt  propor- 
tionem / 3, ad  I .vel  39.ad3.vel  390.  ad  30.  malum  dicere 
tam.quatn habent  13.  adi  .quam  tredecuplam . Et  vtcijfim 
proportionem  1 .ad  I3.V0I3.  ad 3 p.vel  3 o.ad  3 9 o. potius  di- 
cunt eam.quam  habet  l.ad s 3. quam  Jkbtredecuplaih . ita 
quoque  proportionem  s 2 . ad  40.  vocant  proportionem  13.  ad 
/ o.quo.  altas  diceretur  fnpertrip artiens  decimas . Proportio- 
nem vero4Q,ad  si. appellant  eam.qtsi  eft  s o.ad  1 3.qus.pro- 
. prio 
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frio  nomine  diceret  fubjnpermpnrttis  decimas  tjj  fic  de  altjs, 
Qj'A  N QVA  M autem  proportio  qualibet  exprinu 
pcjftr  per  minimos  e:us  numeros , vt  diximut  r perntceffarta 
tamenefi  cognitio  denominat  oris  oiufdem  proportionis,  vt  ha- 
bitudinem vnius  numeri  ad  alterum  cognofcamus  , Nam 
ettamfi  aliquis proportionem  numeri  1700.  ad+oo.dscatejfe 
eam,  que  efi  numeri  Ig.ad  +.  non  tntelligam  tamen  plani  , 
quinam  fit  illa  proportio,  m fi  eius  denominatorem  cognouero, 
qui  efi+-*r-  Hic  enim  mam/efie  declarat,  maiorem  numeru 
continere  mmorern  qnatery  cp  tnfuper  quartam  eius  partem  . 
Atque  hrc  denominator  . facilius  ex  minimu  numeris  alicuius 
proportionis  percipitur,  quam  ex  numeris  non  minimis.  Quod 
fi  quando  minimi  numen  alicuius  proportionis  fint  ita  magni , 
vt  denominator  ex  ilUt  non  facili  poffit  intclligi.recurrcndum 
erit  adprtceptum  , quod  mox  fiubiungam , & ex  quo  deno- 
minator proportionis  inter  quofuis  duos  numeros, fiut  minimi  ij 
fint  ,/iue  non,  notus  efficitur . 

GfV  O D fi  proportionem  quamcunque  per  eius  numeros 
minimos  efferunt  Mathematici , licebit  nobis  multo  commo- 
dius proportionem  quorumlibet  duorum  numerorum  expisca- 
re per  eius  proportionis  denominatorem  : ita  vt  proportionem 
100,  ad  io,  dicamus  eam  , cuius  denominator  e fi  f.  Item 

proportionem ad  3 f eam.  cusus  denominator  efi  1 j^qua 
dicenda  effet  fuperquintupartiens^dicimafnonas  . Sic  etiam 
proportio  jo.ad  1 00.  dici  pote  fi  ett , qua  habet  denominat  0- 
rem-\-.  Et  proportio  3»  ad  +X.  ea,  cuius  denominator  efi 
jf.at,]}  ita  de  re/iquts:qm  videlicet  denominator  clarifftme 
demonfirat  habitudine  unius  numen  ad  ahii , vtdsclu  e fi, 
DENOMINATOR  porro  proportionis  snter  duos 
quofuis  numeros  ita  r (perietur  .Diuidatur  numerus  antece- 
denstfui  nimirum  adalsum  refertur, fer  confequent  em, Quo- 
tiens erum  numerus , redutla  prius  fiat!  tone  , fi  qua  adfit.aj 
minimos  numeros , vt  in  Arithmetica  tradidimus , trittius 
proportionis  denominator  , Ve/stt  i propofita proportione  39.  ad 
3, vel 3 90. ad  30 -dicemus  denominatorem  eiut  ejja  3.  Quo- 
ti entem  videlicet  numerum  diufioms  39.  per  3.  vel  390.  per 
30.  Qufid  fivicijfim  conferantur  3. cum  39,  vel  30,  cum 
390.  erit  quotiens  dmifioms  fi  aci  10  hac  . vel 

quamle  minor  numerus  per  matere  diuiditur,Qup*ieffewper 
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eft  fraSio,  cuius  numerator  eft  minor  numerus,  & denomina- 
tor , maior.vtin  Arithmetica  explicauimus  . Et  quia  vtra- 
que  fraftio , fi  eius  numeri  ad  minimos  rouocenjur,  reducitur 
ad  hanc  ~ .dicemus  denominator  em  proportionis  3,  ad  39. 
vel  30.  ad  390.  efft  —.Rurfus  data  proportione  se.  ad  +0. 
exdsuifrone  s 2. per  40.  fit  Quotiens ./  dE.  cuius  fractio  re- 
ducitur ad  hanc  . Igitur  denominator  proportioni*  S2-  ad 

40. erit  s-~  ,Si  autem  proportio  offeratur  4 0 . ad  $3.  inue- 
metur  denominator  fiue  Quotiens  ~ . hoc  efl,  in  minimis  nu 
meris , . Rr  1 1 er ca proportio  / 00.  ad  20.  denommatorem 

habebit  s.Diutfrsenim  loo.per  20. Quotiens  eft  s. Proportio- 
nis vero  20.  ad  10  0. denominator  erit  propter  ea  quod  di- 

uifrt  20. per  1 00. Quotiens  eft  . id eft>  in  minimis  nume- 

nis,  • Denique  denominator  proportionis  48.  ad  10.  erit 
quod  diuifis  48  .per  s 0 Quotiens  fit  4-—. hoc  eft,  in  nu- 
meris minimis,  4 -j*  At  denominator  proportionis  1 o.ad  48. 
erit#.  id  eftfin  minimis  numeris  .Et  quia  denomi- 
nator fraSietus  ad  numeratorem  habet  proportionem 
quadruplam  fuperquadrupartientem  quintas  ( quod  diuifis 
24. per  s- Quotiens  fiat  4-—.  appellabitur  proportio  1 o.ad  48. 
fubquadrupla  fuperquadrupartiens  quintas . Vt  enim  rite  ef- 
feratur proportio  minoris  waquahtatis  , denominanda  prius 
' eft  proportio  denommatoris  fractionis  ad  numeratorem,  vt fu- 
pra  diximus , 

JUVENT  O denominator  e proportionis  duorum  nu- 
merorum  in  minimis  numeris , vtdulum  eft , eoq.  reducto  ad 
vnam  frafttonem,  vt  in  Arithmetica  traditum  eft,  erunt  nu- 
merator , & denominator  fract.orm  , nummi  numeri , inter 
quos  illa  proportio  repentur . In  multiplici  tamen  proportione , 
quando  nimirum  denominator  innent us  non  habet  annexam 
fralt  tonem , erunt  denominator  1 nuent  us , & imitat,  minimi 
numeri  illius  proportionis . Vt  quoniam  denominator  propor- 
tionis 3 48.  ad  1 20. eft  2~.fi  reducatur  ad  hanc  vnam  fra- 
ctionem, . (quod fit, ducendo  integrum  numerum  2.  in  dc- 
nommatorem  fractionis  t o.produilotfi  numero  20. eiufdem  fra 
Hionis  numeratorem  9.  addendo . ) erunt  29.  & 1 o-  minimi 
numeri  habentes  proportionem  eatuiem , quam  348.  ad  1 20. 
Sic  etiam , quia  denominator  proportionis  824.  ad  ft  33-  tft 
•j®- . er  ut  8.&11  .mtr.imt  numeri  proportionis  8 24.  ad  st  33. 

M m Item 
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Item  quia  denominator  proportionis  ad  t j.  efi  7. erunt  in 

ea  Proportione  minimi  numeri  7, & i-  ViciJJ>m  numeri  mini- 
mi proportionis  tj.adtf  ruius  denominarer  e[t-~.  erunt 
I.  7.  Itaque  propojitis  duobus  numeris  qutbufiunque , fi 
querantur  minimi  numeri  eandem , quam  illi,  habentes  pro- 
portionem^ inuentendu*  erit  denominator  proportionis  eorum , 
vt  ditium  eft  , isque  ad  vnam  fractionem  redigendus.  Huius 
enim  fiadtonis  numerator,  & denominarer,  erunt  minimi  nu 
meri  quafiti . Vt  fi  querantur  minimi  numen  proportionis  , 
quam  habent  400  ad 90.  Diuifo  antecedente  per  confequen- 
tem  terminum,  fit  Quotiens  ■/——  m minimis  numeris  . Q**o 
reuoeato  ad  hanc  fruitionem  ~°.  Jicemus,muumesmtme- 
ros proportionis  +to.ad yo.ejfe  +o.& 9.  Eademque  ratio  ejl 

deciteris.  . 

I A M vero  fi , propojitis  duabsts  proportionibus , cogno- 
fcere  velis  , vira  earum  maior  Jit, vel  minor,  dices  eam  maio- 
rem ejfe,  cuius  denominator  maior  eji, minorem  vero  eam,  tu- 
tus denominator  eft  minor.  Quod  fi  denomtnatores  Jint  aqua- 
les,proportiones  quoque  aquales  ejfe  pronuntiabis.  Vtji propo- 
nantur dua  ha  proportiones  , fuperoSupartiens  decimasquin- 
tas,  (*r  Juperdecupartiens  deamas  feptimas, quarum  denomi- 
nator cs  funt  I JL.  1-if  . dices  priorem  pofteriore  ejfe  mi- 
norem : quia  denominator  i-fj  . minor  eft  denominatore 
I -L2-.  Qua  vero  arte  cognofcas  , vtra  duarum  fradionum 
maior  Jit , vel  minor , an  vero  aquales  Jint , tr  adtdtmus  in 
Arithmetica.  Eadem  ratione, fi  offerantur  dua  proportiones  , 
quarum  denommatores  Jint  1 e-jj0—  ■ 9 T77  -duemiu prio- 
rem tj]'e  maiorem.  Quanquam  enim  fraftio  1000  * minor 
Jit  frafiione  . numerus  tamen  tnteger  1 0.  integro  nu- 
mero 9.  maior  eft . Sic  fi  dentur  dua  proportiooes,vna  17*  *«  ; 
1 1 .altera  i<f.  ad  12.  dices  illam  hac  ejfe  maiorem  , qwa  w- 
Itus  denominator  l-fr.  motor  eft  huius  denominatore  1-5-.  j 
C iterum  , quando  dua  proportiones  proponuntur  in  numeris  , 
digno  fiemus  facile , vtra  earum  fit  maior  , etiamfi  earum 
denominatore s non  inquiramus,  hac  ratione.  Multiplicato 
antecedente  termino  prioris  proportionis  in  terminum  confre- 
quentem pofterioris  , & termino  antecedent cpofierioris  m con 
frequentem  terminum  prioris cuius  proportionis  antecedens 
terminus  maiorem  numerum  produxerit , iUa  proportio  maior 
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efi  : Et  fi  Juo  i.qua!es  numeri  geniti  fuerint , proportiones  in- 
ter fe  aquales  erunt . Vt  fi  proponuntur  dus,  proportiones  ty. 
udst.fr  sft.ad  1 2.  compertemus  priorem  maiorem  ejfe.quia 
illius  antecedens  ty.  tn  huius  confequcntem  12.  duci  tu  pro- 
creat 204.  at  antecedens  huius  1 S.in  confequcntem  illius  1 1. 
producit  tantummodo  1 9I.  Rurfus  fi  dentur  dus  proportiones 
tt.ad  12.fr  t oS.ad 72.  producetur  idem  numerus  1 2 96. 
tam  ex  prioris  antecedente  tS.  in  pofierioris  confeqtientem 
72 . quam  ex  antecedente  pofierioris  1 0, f.  in  confequentem 
prioris  /2. multiplicato . Quare  proportiones  tpfit  aquales  in- 
ter fe  erunt  . Ratio  huiufce  operationis  e fi  : quia  hac  rsutene, 
propofitis  quatuor  numeris , multiplicantur  inter  fe  tam  ex- 
tremi duo,  quam  duo  intcrmedq  , vt  in  datis  exemplis  patet . 
Igitur  fi  procreentur  numeri  aquales , erit  eadem  proportio 
primi  ad  fecundum , qua  tertij  ad  quartum  , vt  ab  Euclide 
demonflratur  lib.j.propof  1 9.  Hinc  fit , fi  primus  in  quartum 
producat  maiorem  numerum  , quam  fecundus  in  tertium, 
maiorem  ejfe primum  , quam  vt  eandem  habere  pojfit  pro- 
portionem ad  fecundum , quam  tertius  ad  quartum  : quan- 
doquidem minor  effe  deberet,  vt  eundem  numerum  pojfi  t pro- 
dueere.ac  proinde  eandem  habere  proportionem . 

&ESIDERANTVR  nonnunquam  duo  numeri  in 
quacunque  proportione , fiue  ij  primi  Jint  ,fiue  non  ,•  hos  ergo, 
vt  inueniamus  , multiplicabimus  quemcunque  numerum  af- 
fismptum,vel diuidemsts.pcr propojita  proportionis  denomma- 
tsrem.Nam produSlus  numerus  ad  ajfumptum , qui  multipli- 
catus e fi , vel  ajfumptsss.qui  diuifus  efi,  ad  potientem  ha- 
bebit proportionem  propofitam  , Verbi  gratia,  fi  fint  inu  emen- 
di dsso  numeri  in  proportione  qumtupla  , ducemus  quemctin- 
que  numerum  ,vt  100. m deneminatorem  s • Prcduclus  enim 
numerus  s 00,  ad  multiplicatum  numerum  1 00. proportionem 
habebit  quintuplam . Vel  eundem  numerum  1 oo.diuidcmus 
per  denomwatorcm  s.  Nam  dtuifus  numerus  100.  ad  po- 
tientem 20, habebit  quoq,  datam  proportionem  quintuplam . 
Ita  quoque  fi  inuenisndi fint  duo  memeri  in  proportione  du- 
pla fejquitertia^ cuius  denominator  efi  2-~.  multiplicabimus 
quemuis  numerum , vt  2 4. per  Producitis  eram  nume- 

rus sC.  ad  numerum  multiplicarum  24 ■ habet  proportionem 
denominata  a 2~f~.  Item  fi  numeris  24.diuidamusper 
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habebit  diuifus  numerus  34.  ad  Quatient  em  iOy-.  propor- 
tionem datum  duplam  fefjuitcrttam  . Sed  ve  fiactiones  vi- 
tentur , fi  quidem  per  multiplicationi m rem  expedire  lubet , 
accipiendus  erit  numerus  multiplicandus , qui  numeretur  ek 
denominat  ore  partis  aliquot  t , vel  plurium  partium, quarum 
in  propprtione  fit  mentio:  In  proportione  tamen  multiplici,quia 
nullius  partis  fit  mentio , ajfumipotefi  quilibet  numerus  ,.Vt 
fi dtfiderentur  duo  numeri  proportionis  tripla  Jupcrbipart ten- 
tis nonas, accipiendus  erit  numeru:  d 9. numeratus,  qualis,  eft 
18. vel  j/.jH-as  &c.  Quilibet  erum  horum  ductjcs  in  dtno- 
minatorem  3—.  gtgntt  numerum  integrum  : vt  duitis  +s. 
in  3~*fit  numerus  s+s.qui  ad ajfumptu  numeru  4} .propor- 
tionem habet  datam . Sic  etiam  fi  cupiat  quis  proportionem 
fubquadruplam , cuius  denominator  eft  futuendus  erit 
numerus  d 4. numeratus , vt  s i.  Hic  ( nim  duHus  in  denomi- 
nator em  producet  3.  numerum  integrum  , qui  ad  affum- 

ptttm  12. habet  proportionem  fubquadruplam  . St  vero  per  Ji- 
utfionem  agendum  fit,  & finitiones  vitandi , fumtndus  erit 
in  proportione  multiplici  numerus  d denommatore  proportio- 
nis numeratus.  In  alijs  autem  proportionibus , remeandus  erit 
denominator proportienss  ad  vnam  fi- actionem  , nutnerufque 
J umendus  d numeratore  numeratus  . Vt  fi  queratur  proportio 
quini u pia  , fumtndus  erit,  v er bi gratia,  num  erus  30.  d s.  rm- 
mcratus.Hic  enim  diuifus  per  denominatorem  s,  facit  Quo- 
tientem  6.  ad  quem  proportionem  habet  quintuplam  . St  au- 
tem de  fideret  ur  proportio  , cuius  denominator  Jit  4-j-.rcuoca- 
to  eo  ad  fractionem  Jumeiidus  erit  numerus  d 31.  nume- 

ratus,vt  6 2.  Nam  hoc  dutifo  per  ~~ . fit  Quotiens  14- ad  que 
acceptus  numerus  6 2,  habet  proporti  onem  d 4-^-.  denomi- 
na tam  , nimirum  quadruplam  fupertripartientem  Jeptimas. 
C uterum  fi  duo  numeri  proponanturycupiat%  quis  alios  duos 
in  eadem  proportione  reperire , fatts  erit , fi  vtrumque  per 
querneus  numerum  multiplicet , aut  diuidat . Numeri  erum 
producti,  aut  Quot  i entes  eandem  habebunt  proportionem , 
quam  propofiti  duo  numeri . Item  fi propofito  quouis  numero , 
inveniendus  fit  alius , qui  ad  eum  proportionem  habeat  data, 
vel  ad  quem  is  datam  habeat  proportionem , ajfequeris  pri- 
mum , fi propofitum  numerum  per  denominatorem  proportio- 
nis multiplices : at  fecundum  obtinebis , fi  eundem  per  deno- 
minatorem 
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minatorem  proportionis  diuidas . Quod  fi  proportio  detur  in 
duobus  numeris , proponat urque  ternus  qutfpiam  numerus  ; 
fi  qmdem  tnueniendus  fit  Quartus,  ad  quem  tertius  datus  ean 
dem  habeat  proportionem,  quam  proximus  datus  ad fecundi: 
fi  tjuidem  denominator  proportionis  duorum  numerorum  da- 
torum notus  tfifiiutder.dus  erit  tertius  numerus  datus  per  de- 
nomirtatorem.  Quotiens  enim  numerus  erit, quem  queri  mus  . 
Vel  certe, fiue  denominator  cognitus Jit, fiue  non,  multiplican- 
dus erit  tertius  numerus  per  fecundum  datum, hoc  efisper  con- 
fequentem  terminum  dati  proportionis , produclusque  nume- 
rus per  primum  , fiue  per  antecedentem  terminum  , diuiden- 
dus » Vt  fi  dentur  duo  numeri  4.7.  quorum  proportionis  deno- 
minator e fi  detur  stem  tertius  numerus  so.Diutde  nume 

rum  so.per  dcnominatorem  ff.produceturque  quartus  nu- 
merus qutfitus  $ s.  Vel  multiplica  tertium  numerum  20.  per 
fecundum  froduflum  numerum  1 +0. partire  per  primum 
4.  Ad  Quotientem  enim  $j. habebit  tertius  numerus  20. ean- 
dem proportionem.quam  4. ad /.St  vero  irtuensendus  fit  quar 
tus  , qui  ad  tertium  eandem  habeat  proportionem, qua)»  dati 
duo  numeri: fi  quidem  denominator  notus  efi,  ducendus  is  erit 
tn  'tertium  numerum . Produclus  enim  numerus  erit , quem 
quiris . Vel  fiue  notus  fit  denominator , fiue  no»,mu/iiphcan- 
dus  erit  tertius  numerus  per  primum  datum , nimirum  per  ter 
minum  antecedentem,  & numerus preduHus per  fecundum  , 
id  efiyper  confequentem  terminum  , diuidendus . Vt  datis  eif- 
dem  duobus  numeris 4. tertio  20. multiplica  20.  per 
denommatorem  , gignetur  que  quifitus  numerus  II  -~-.Vtl 
duc  tertium  numerum  20.  in  primum  4.  numerumque  produ- 
3um  to.  partire  Per  fecundum  7. Nam  ad  tertium  20  habt- 
btt  §Juottens  1 1 eandem  proportionem,  quam  41  ad  7 1 
M I A vero  diximus , eam  proportionem  ejfe  maiorem, 

cuius  denominator  maior  e fi  fit, vt  tn  proportionibus  multipli- 
cibus detur  miniiha.nimirum  dupla, denominat  a d 2 .non  aU 
ttm  Vnaxima  : propterea  quod  numerus  2 , inter  omnes  denemi 
notores  proportionum  multiplicium  efi  minimus , maxithUs 
autem  dori  non  pote  fi,  cum  numeri  aUgeantur  in  infinitum  • 
Efficitur  quoque , inter  proportiones  fuperp  articulares  repe- 
'riri  maximam, nimirum  fefquialter am, denominata  d l-|~, 
non  autem  mmimom  : quia  numerus  1 ~ .omninm  denomi- 
[ M m j natorum 
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natorum  proportionum fiuperparticularium  maximus  efi  t mi- 
nimus autem  dari  non  potefi,  cum  denominarores  fruitionum 
progredi  pojfimt  tn  infinitum . Confiat  autem  ex  ijs , qua  in 
Arithmetica  tradidimus , fiaftionem , cuius  denominator 
maior  e fi, minor  em  ej[e  ,/i  idem  fit  numerator;  fiattionem 
autem , cuius  denominator  minor  efi  .fi  idem  fit  numerator , 
maiorem  effie .Cum  ergo  denominator  2.  fit  omnium  mini- 
mus , erit  f allio -j-.  omnium , qua  numeratorem  habent  J, 
( quales  fiunt  faitiones  denominatorum  proportionum  fiuper- 
particularium ) maxima . Colligitur  denique , in  alijs  pro- 
portionibus maioris  inaqualitatis  neque  minimam  pofifie  dari , 
neque  maximam . Quod  intelligendum  efi  ds  vltimis  ffiecie- 
bus . Nam  fi  de  vltimis  Jpeciebus  non fit  fiermo , erit fiup  er  bi- 
partiens inter  fiuperpartientet,  minima  ; fiuperpartieru  autem 
tertias , maxima  . Inter  multiplices  autem  fiuperparticula- 
res  maxima  erit  multiplex  fiefiquialtera ; minima  vero  , du- 
pla fiuperpart  i cularis.  Inter  multiplices  denique  Juperpartien- 
tes  maxima  erit  multiplex  fiuperpartieru  tertias  .minima  ve- 
roydupla  fiuperbipartieru . E contrario  in  proportionibus  fiub- 
multiplictbus  datur  maxima, nimirum  fiubduplaynon  autem 
minima  : In  fiubfiuperp articularibus  autem  reperitur  mini- 
ma , vt fiubfiefijuialtera , »0»  autem  maxima : In  alijs  deni- 
que proportionibus  minoris  inaqualitatis  neque  maxima,  ne- 
que minima  dari poteft . Qua  omnia perfpicua  erunt , (i dc no- 
minatores proportionum  interfit  conferantur . 

COLLIGITVR  etiam , hanc  efifie  connexionem  in- 
ter proportionem  maioris  inaqualitatis , squalitatis , (fi  mino 
ris  intqualitatis , vt  qualibet  proportio  maioris  inaqualita- 
tis maior  fit  proportione  squalitatis , qualibet  vero  proportio 
minoris  inaqualitatis  , minor  : propterea  quod  quilibet  de- 
nominator proportionis  maioris  inaqualitatis, quantumuis  wi 
nimus,  maior  efi  vnitate , qua  denominator  efi  proportionis 
aqualitatisycum  ille  minor  ejfie  nequeat , quam  vnitas  cum 
vna  parte  aliquot  a : At  denominator  proportionis  minoris 
inaqualitatis  fiemper  minor  e fit, quam  vnitas,  cum  (it  fi  abito, 
cuius  numerator  a denominator  e fiuperatur.vt  ex  ijs.qua  fiu- 
pra diximus  t patet.  Itaque  proportio  squalitatis  media  efi 
inter  proportionem  maioris  inaqualitatis,  fi-  minoris  inaqua- 
litatis  ,Vbi  hoc  animaduerfionc  dignum  efi  , Prcportioncm 
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ps tuoris  iniqualitatis  decrefcendo  appropinquari  ftmper  ma- 
gis ac  magis  in  infinitum  proportioni  squalitatis , nunquam 
tamen  ad  eam  peruenire : E contrario  vero  proportionem  mi 
moris  im  squalitatis  erependo  femper  magis,  ac  magis  in  infi- 
nitum accedere  ad  eandem  proportionem  squalitatis  , nun- 
quam tamen  eam  attingere . Nam  quolibet  proportione  mul- 
tiplici propofita  datur  minor, ac  minor, vfque  ad  duplamyqus 
omnium  multiplicium  efi  minima . Deinde  hac  datur  mi- 
uor, nimirum  fuperparticulariiyvel  fuperpartiens  quacunque, 
ia  qua  eum  minima  nonpeflit  dari,  omntsq,  proportio  eiupnodi 
motor  fit  proportione  squalitatis  y liquido  confiat , proportio- 
nem maioris  insquahtatis  ad  squalitatis  proportionem  non 
pv/fit  peruenire  y etiamfiin  infinitum  decrependo  ad  tpfam 
accedat . Rurfus  tum  omnis  proportio  minoris  insquahtatis 
minor fu  proportio  ie  sjua' it  otis , non  poffit  autem  tn  ca  rtpe- 
riri  maxima , manififium  quoque  efi , proportionem  minoris 
inaqua' itat  is  attingere  non  pojfe  proportionem  squalitatis,  li- 
cet m infinitum  erependo  ad  eam  occedat . Sed  vt  vtrumq > 
exemplo  etiam  difcatwr , [ciendum  efi , fi  inter  duos  numeros 
quo  fuit  non  proximos  interponatur  quilibet  numerus  interme- 
dius, motor  fcilic.t  vno  eorum , CF  altero  minor  i proportio- 
nem maioris  numeri  ad  minorem  dtuifam  elje  in  duos  mino- 
ret,quarum  vno  efi  maioris  numeri  ad  meatum  interpofitu , 
altero  vero  numeri  medtj  ad  minorem  . Item  proportionem 
minoris  numeri  ad  motore  diuifam  effe  in  duos  maior  es, qua- 
rum vno  efi  minoris  numeri  ad  medium  interpofitum,  ait  na 
vero  medij  ad  maiorem  . Vtfi  inter  duos  numeres  C.  j.  pona- 
tur medius  +.hoc  modo,  6*4-3.  proportio  6.  ad  3.  qus  dupla 
efi.dsuifa  erit  in  fifijuialteram  6.ad+.&  fifquitertiam  4- ad 
3 quarum  vtraque  minor  efi  proportione  dupla  6.  ad  3 . Con- 
tra vero, proportio  3. ad 6. qus  fubdupla  efi,dtutfit  erit  infub- 
Jefquitntiam  3. ad 4.  & fubfifqutaltnam  4-  ad  C.  quarum 
vtraque  maior  efi  proportione  fubdupla  3.  ad  6.  idem  fit  ,fi 
inter  cofdem  numeros  6.  3.  interponatur  medius  s.hoc  modo, 
6.S.3 * Tam  enim  proportio  6. ad  s.fifquiquinta , qudmpro- 
portio  fiuper bipartiens  tertias  j. ad  3, miner  efi  proportione  du- 
pla (S.  ad  3 .Contra  vero  tam  proportio  fubfuperbtparturu  ter- 
tias 3.  ad s.  quam  fubfefquiquinta  s-adC. maior  efi propor- 
tionefubdupla  3.  ad  6.  Qus  omnia  ex  deno  minat  oribus  pro- 
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baripoffunt . V erum  vtrumque demonftrabitur  hae  ratione, 
Quoniam  medius  numerus  minor  eft  maiore  dato , maior 
minore , habebit  maior  datus  ad  miriorem  datum  maiorem 
' proportionem,  quam  idem  maior  ad  medium  * (Jp  quam  me- 
dius ad  minorem.  At  vero  minor  ad  maiorem  habebit  mino- 
rem proportionem , quam  idem  minor  ad  medium  , & quam 
medius  ad  maiorem , vt  manifefium  eli  vel  ex  defin.  a o.lib. 
y.vt  ibidem  explicabimus , vel  ex  propof.lt.  hktui  lib.s.  vbi 
demonjlrat  Euclides,  propofitis  duabus  quantitatibus  inaqua 
libus, maioris  ad  tertiam  aliquam  eff e maiorem  proportione,- 
qUam  mineris  : At  i contrario , tertiam  eandem  quantita- 
tem ad  minorem  habere  maiorem  proportionem,  quam  ad  ma- 
iorem . Ex  quo  /equitur  td  , quod  diximus : nimirum  prfitis 
his  tribus  numeris  <1.4.3.  maiorem  ejfe  proportionem  eiufdem 
numeri  <1  .ad  minorem  3.  quam  ad  medium 4.  maioretti:  Ite 
maiorem  eff  e proportionem  maioris  numeri  6. ad  3.  quam  mi 
nOni  4.  ad  eundem  3 . C entra  vero , maiorem  eff  e proportione 
eiufdem  numeri  3 .ad minerem  4-  quam  ad  maiorem  6-  lte  j 
maiorem  ejfe  proportionem  maioris  numeri  4.  ad  6 .quam  mi - \ 
noris  3.  ad  eundem  C.  Eademquetn  citeris  ratio  eji.  His  pofi- 
tis , erit  proportio  dupla  4-ad  j.  diuifa  hic,  4.3.  2. in  duas  mi- 
nores . Et  tam  proportio  8.  ad  6.  qui  eadem  eft , qui  4.  ad  3, 
diuifa  hic, 8.7.6.  quam  proportio  6.  ad 4. qui  eadem  eft,  qui 
3 .ad  2. hic, 6 tS.4s.h1  ditas  minores . Item  tam  proportio  16, 
ad  14.  qui  eadem  eft, qui  8, ad  7.  diuifa  hit,  i 6.  iu  14.  & 
proportio  14. ad  i 2.  qui  eadem  eft,  qui  f.  ad  6,  hic , 14.  1 3. 

1 2. quam  proportio  12. ad  1 e. qui  eadem  eft,  qua  6. ad  i.  hia 
i 2.t  t.t  o.& proportio  1 0.  ad  8. qui  eadem  eft  $ qui  $.ad4 
hic,  1 0. 9.8.  in  ditas  minores : atqUe  ita  fieri  poteft  in  infini- 
tum. E contrario  vero  proportio  fnlfefqki  alter  et  4.  ad  6.  di- 
uifa erit  hic,  4.  s.C.tn  duas  maiores . Et  tam  proportio  8.  ad 
1 0.  qui  eadem  eft, qui  4.  ad  i. diuifa  hit,  8. 9. 16.  quatnpro- 
portio  10.adi2.qu1  eadem  eft, qui  s.adC.hic , totit.12.in 
duas  maiores . Item  tam  proportio  16  .ad  1 8.  qui  eadem  eft  $ 
qui  8.ad  9. diuifa  hie^i  6. 17.1 8. & proportio  18 .ad 20.  qui 
eadem  eft,  qua  9.  ad  1 o. hic, 1 8.1  9. 2 0.  quam  proportio  20.  ad 
22.qut‘eadem  eft, qua  10.  ad  1 1 .hic,  20.  21 .22.  & proportio 
22. ad  J4.qui  eadem  eft , qtu  1 1.  ad  12.  hic,  221  23.  24  iri 
duas  maiores : atque  huius  incrementi  nunquam  erit  finiit 
’ Idemq, 
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Idemtjj  experiri  licebit  in  quibufuts  altjs  proportionibus . Vt 
proportio  decupla  i o.  ad  i .dtuifa  hic  e fi,  1 0.6. !.  m duas  mi- 
neret : EI  proportio  fubjuperfeptupartiens  vndecimas  1 1.  ad 
1 8. dtuifa  hic . tuiS.xS.in  duas  maiores, &c> 

DE  *RpTORTIO%ALlTATlBr$. 

TF^OT  0 FJTIO  *b{A  LITAS  ab  Euclide 
definita  in  plura  genera  diuiditur , vt  videre  licet 
apud  Boetium  > Jordanum , & alios  Arithmeticos : 
fed  prxcipiu  proportiortalitates , quas  auttores  nomi- 
nati Medietates  vocant  ,/unthx  tres ; Arithmetica, 
Geomctrica,&  Mufica  fiue  Harmonica  * 

ARIT  HM  ET  ICA  proportionalitas.fiue  Medie- 
tas efl, quando  tres , vel  plutes  mime i i per  cande  dijjc 
rentiam  progrediuntur.^  t hi  numeri  4.7.1  o.  13. 1 6. 
quorum  quilibet  fuum  antecedentem  ternario  fupe- 
rat , dicuntur  conjiituere  prcpcrtionalitatcm  Arith- 
meticam . Efl  autem  duplex , continua , & difereta . 
Continua  efl,  quando  in  progreffione  numerorum  nul- 
la fit  intciruptio fed  quilibet  cum  proximi  antece- 
dente confertur,  vt  in  dato  exemplo  fit . Difereta  au- 
tem efl , quando  innumerorum  progi-effione  interru- 
ptio fit,  ita  vt  bini  tantum  inter  fe  conferantur , non 
autem  quilibet  cum  proximi  preccedente  .VI  in  his 
numeris  contingit , 4.7-8.  1 1*  30.3$.  Tfam  eadem 
di  ferentia  efl  inter  binos  4.  y.&  8. 1 1.  & $0.  $3. 
non  autem  inter  4.7.  & 7 .S.&c* 

GEOMETRICA  proportionalitaS.fme  Medietas 
efl, quando  ttes,  vel  plures  numeri  eandem  proportio- 
nem habent : quam  quidem  Euclides  defininit . Hxc 
tnim  proprie  proportionalitas  dicitur , fiue  Analo* 

gia  : 
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gia  'Mi$  vero  improprie , cum  non  fit  eadem  fempet 
inter  earum  terminos  proportio  , ita  vt  reftius  Me- 
dietates dicantur , propter  medios  terminos ,qui  certa 
quadam  ratione  inter  extremos  interijeiuntur  . f^t 
Iri  numeri,  2.6.iS.^,quoniam  quilibet  ad  fiuum  an- 
tecedentem eandem  babet  proportionem  triplam, con 
fiituunt proportionalitatem  Geometricam . Hac  du- 
plex quoque  cft,continua , & difereta,  vt  in  4.  defin. 
huius  lib.  explicauimus . Continua  cernitur  in  datis 
numeris,  difereta  autem  in  hifce  fex,  2.3. 1 2. 1 8.20- 
jo.lfambini tantum  i.$.&  20.30.ctf»- 

dem  habent  proportionem  fefquialteram  ;non  autem 
quilibet  ad  proximb  pracedentem . 

M V SI  CjL  fiue  Harmonica proportionalitas,fiue 
Medietas  efi, quando  tres  numeri  ita  ordinantur , vt 
eadem  Jit  proportio  maximi  ad  minimu,qua  differen- 
tis inter  maiores  duos  ad  differentiam  inter  duos  mi- 
nores : ita  vt  nec  eadem  inter  eos  fit  differentia , vt 
in  Arithmetica , nec  eadem  proportio , vt  in  Geome - 
i trica . Vt  tres  hi  numeri , 3.4.6.  quoniam  eadem  efi 
I proportio  maximi  6.  ad  minimum  3.  qua  differentia 
'inter  maximum  6.  & medium  4.  nimirum  numeri  2. 
ad  dfferentiam  inter  medium  4.  & minimum  3.  id 
esi, ad  1 . ( cum  vtrobique  proportio  fit  dupla . ) con - 
siituunt proportionalitatem, Jiue  Medietatem  Mu- 
ficam , Jiue  Harmonicam : Ipfii  vero  neque  eandem 
habent  differentiam , neq;  eandem  proportionm , vt 
patet  .Sic  etiam  tres  hi  numeri,  42.12.7.  Harmoni- 
cam proportionalitatem  conflittmit,quia  eadem  pro- 
portio efi  maximi  42.  ad  minimum  7.  qua  differenti p 
inter  maximum  42.  & medium  1 2.  hoc  efi,  numeri 

30  .ad 
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| differentiam  5 .///fer medium  12.  & minimum 
7.  cumvtrobique  proportio  ftt  fextupla.  Dicitur  au- 
tem huiufmodi  proportionalitas  Muflcaffiue  Harmo- 
nica , quia  plerunque  cius  numeri  habent  proportio- 
nes eae  tin  quibus  confonanti&  Mufica  conflflunt . Vt 
in  priori  exemplo  inter  6.& 4.  efl  proportio  fefquialte 
ra,  conflituens  confonantiam , quae  Diapente  dicitur, 
fiuc Quinta . Item  inter  4.6'  3 . efl  proportio  fefqui- 
tertia,  conflituens  confonantiam , quam  Diateffaron , 
flue  Quartam  vocant . Denique  inter  extremos  6.  & 
7.  cernitur  proportio  dupla,  qug  Diapafon  confonan- 
tiam, flui  Oftauam  conflituit . ^itque  eodem  modo 
inplerifque  alijs  idem  cernitur  • 

PROPRIETATES  A L I O T 
trium  proportionalitatum , fu  e M c Metatum  , 
quas  expltcauimtcs . 

/. 

/ tf  tribus  numeris  proportionalitatis  Arithmetica  , mi- 
nor efl  proportio  maximi  ad  medium , quam  medij  ad  mini- 
mum . Vt  hic  patet.  2.4.6.  Nam  proportio  6 .ad  4.  efi  fefqui- 
alteraj&  4. ad  2.  dupla. 

AT  in  tribus  numeris  proportionalitatis  Mufic»,  maior  efl 
proportio  maximi  ad  medium , quam  medij  ad  minimum.  Vt 
hic  vides. 3. 4.6.  Proportio  enim  C. ad  4.  efi  fefjuialttrai  (j  4. 
ad  3.  fefquitertia . 

JN  tribus  denique  numeris  proportionalitatis  Geometri- 
ca,eadem  efl  proportio  maximi  ad  medium,  qu  e.  medij  ad  mi 
nimum,vt  ex  eius  definitione  confiat , apparet  q}  in  hifce  tri - 
bus  numeris  3. 6. 12.  Tam  enim  12.  ad  6.  quam  6.  ad 3.  du- 
plam habent  proportionem . Qua  in  re  Geometrica  proportio- 
nalitas medium  locum  tuetur  inter  Arithmeticam , atque 
Harmonicam , cum  in  Arithmetica  inter  maiores  numeros 
minor  fit  proportio , quam  inter  minores  ,•  Contra  vero  in 

Harmonica 
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Harmonica  ititer  maiores  numeres  maior , quam  tuter  mi- 
nores : In  Geometrica  autem  eadem  inter  maiores,  qua  in- 
ter minor :s , vt  explicatum  tfi . 

* . . v 5,-  H , . *-  ~ » 

11, 

A R IT  H M ET  1 CA  proportionahtas  habet  termino 
rum  differentiae  aquales,  proportiones  vero  eorundem  ina- 
quales . 

GEOMETRICA  e contrario  differentias  terminorum 
habet  inaquales , proportiones  vero  eorundem  aquales . 

HARMONICA  deni%neqj  differentias, neq}  proportio- 
nes terminorum  aquales  habet . Patet  hoc  ex  /apertoribus 
exemplis , 

/ / i. 

I<N  tribus  numeris  Arithmeticaproportionalitatis,  me- 
dius eadem  fui  parte,  vel  partibus  minorem  fuperat  ^ frd 
maiori  fuperatur . Vt  htc.q.y.  it.M edisse  7.  fuperat  mino- 
rem 3 .quatuor  vnitatibiss  , qua  efficiunt  ipfius  medi)  7. 
Irem  medius  idem  7. fuperatur  a maiore  11.  quatuor  quoque 
vnitattbus , qua  conjlituunt  eiufdem  medif , Ap. . Item  hic 
1 Jtap.tS.  medius  20. fuperat  minore  1 S.quinqjvnttatibus, 
qu  e efficiunt ipfius  medi)  20.  Item  medius  idem  20.  fupe- 
ratur a maiore  2 s. quinque quoqj  vmtatibus,  qua  coflituunt 
-fp.  eiufdem  medi)  20. 

A T in  tribus  numeris proportionalitatis  Geometrica.me- 
dms  eadem  fui  parte  , vel  partibus  minorem  fuperat , qua 
parte.vcl partibus  maioris  d maiore fuperotur.Vt  hic  4.6.9 • 
medius  6.  fuperat  minorem  4. binario  , qui  efl~.  medj , fu- 
perat ur  que  d maiore  9.  ternario,  qui  quoque  ejt —.maioris. 
Sic  tri.zm  hic.  9. 1 s.ts.vbi  efi  continua  proportio  Juperbipar- 
tiens  tertias,  medius  I s.  fuperat  minorem  9,  fex  trutatibus , 
qua  faciunt--,  ipfius  medij  I s.  Et  idem  medius  Ts.  fupera- 
tur d maiore  2 c. decem  vmtatihus,  qua  efficiunt  quoque  -j-i 
ipfius  maioris  2S. 

f 1 11  tribus  denique  numeris  Harmonica  proportionaHta- 
tis , medius  eadem  parte  , vel  partibus  minoris  minorem 

fuperat. 


A 


t 
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fuperat , qua  parte , vel  partibus  maioris  a maiore  fupera- 
tstr . Vt  hic,  i.+.ff.  medius  4.  fuperat  minorem  3.  vnitate , 
quteft -j-.  eiufdem  missoris , fuperat  urque  d maiore  6.  bina 
riOjtjui  quoque  eft-j-.  eiufdem  maioris  . Rurfus  m hac  pro- 
portionahtate  Harmonica,  +2.1 2. 7.  medius  1 2.  fuperat  mi- 
norem 7. quinque  vnitatibus , qua  funt  -±-.  tpfius  minoris  7. 
Et  idem  medius  1 2 fuperatur  d maiore  +2. triginta  vnitati- 
bus , qua  funt  hoc  eft, in  minimis  numeris  , quoque 
ipfius  motoris +2. 

J I / /. 

IN  tribus  numeris  Arithmetici  proportionalitatis,  fum- 
mo  extremorum  dupla  ejl  medij . Vt  hic  , 3.7.  s I.  fu  trima 
extremorum  j4.dupla.eft  medij  7. 

A T in  tribus  numeris proportionalitatis  tam  Geometrice , 
quam  Harmonice, fumma  extremorum  fuperat  duplum  me- 
dij numero,  quo  differentia  maiorum  differentiam  minorum 
fuperat.  Vt  hic,4.C .9. & 3.4  6 .tam fumma  1 3. extremorum 
4-9  fuperat  duplum  medij  6 ,hoc  eft,  12.  vnitate , qua  di  fe- 
rentia maiorum,nimirum  3. fuperat  2. differentiam  minoru, 
quam  fumma  9.  extremorum  3. C .duplum  medij  4.  id  eft,  S. 
fuperat  vnitate, qua  differentia  maiorum, nimirum  2. fuperat 
differentiam  minorum, que.  eft  t. Sic  etiam  hic,  9.15.22.  vbi 
eft  continua  proportio  fuperbipartiens  tertias,,  fumma  34.  ex- 
tremorum 9. 2 j. fuperat  duplum  medij  I s.hoc  eft, 3 0.  numero 
4.  quo  eodem  differentia  maiorum, 1 0. differ  etiam  minorum, 
f.fuperat.Ite  m hac  proportionalitate  Harmonica, 42.12.7. 
fumma  49.  extremorum  duplum  medij  12.  id  eft , 24.  fupe- 
rat numero  jj.  quo  differentia  maiorum  3 0.  fuperat  differen 
tiam  minorum  s, 

r • ^ 

I N tribus  numeris  proportionalitatis  Arithmetici, extre- 
mi inter  fe  multiplicati  procreant  numerum , qui  d quadra- 
to medij  fuperatur  numero,  qui  fit  ex  differentia  minorum  m 
maiorum  differentiam , Vt  hic, 3. 7.  / / . numerus  3 3,  faClus 
ex  3-in  / / fuperatur  d 49  quadrato  medij , numero  16,  qiti 
fit  ex  differentia  4.  in  differentiam  4. 


AT 
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AT  in  tribus  numeris  proportionalit  M is  Geometrici,  nu- 
merus ex  primo  in  tertium  genitus  quadrato  medi/  aqualis 
efi,vthic,g.6.g.  Extremi  inter fe  multiplicati  faciunt  jC, 
quadratum  medi/ . 

I N tribus  numeris  denique  Harmonica  proportionalit  a- 
tis,  numerus  ex  multiplicatione  extremorum  inter  fe  genitus 
fupcr.it  quadratum  medij  numero, qui  fit  ex  differentia  mino- 
rum iri  dijferetiam  maior um.Vt hic, 42  m 2. 7. numerus  274. 
facitis  ex  42.  in  7.  fuperat  144.  quadratum  medij  numero 
iso.  qui  fit  ex  dijferentia  3 0.  tn  dijferentiam  5.  Qua  in  re 
e(tam  medium  locum  obtinet  Geometrica  proportionalitas  in- 
ter Arithmeticam,  & Harmonicam  i quippe  cum  tn  Arith- 
metica minus  producatur  cx  primo  tn  tertium,  quam  ex  me- 
dio in  fe , m Harmonica  vero  plus  i & in  Gcomttrita  idem 
numerus  gignatur , 

' r /. 

7 N tribus  numeris  proportionalit otis  Arithmetica,  fum- 
tna  extremorum  in  medtum  duci  a producit  numerum  , qui 
duplum  produfti  cx  primo  in  tertium  fuperat  numero , qui  fit 
ex  differentia  minorum  in  differentiam  maiorum  duplica- 
tam . Vt  hic,  3 7.11  .Summa  extremorum  t4.in  medium  7. 
facit  9 7.  qui  numerus  fuperat  numerum  6 6.  qui  duplus  efi 
produffi  3 /.ex  primo  in  tertium  , numero  32  qui  fit  ex  dif- 
ferentia 4. in  differentiam  4.  duplicatam,  hoc  efi,  m i. 

7 N tribus  autem  nun/eris  Geometrica  proportionalit atit, 
fumma  extremorum  in  medium  multiplicata  gignit  nume- 
rum, qui  duplum  produci  i ex  primo  in  tertium  fuperat  nume- 
ro , qui  fit  ex  differentia  minorum  in  differentiam  matorum. 
Vt  hic, 4,6.7.  Summa  1 3.  extremorum  m medtum  6.  facit 
7S  .qut  numerus  duplum  produ8\,ex  4,  in  p.td  efi,  'jtfuperat 
numero  6, ex  differentia  2.  in  differentiam  3.  genito. 

DEN IQVE  in  tribus  num.ris  proportionalitalis  Harmo- 
nica, ex  fumma  extr emerit  tn  medium  pre creatur  numerus 
duplus  producit  ex  primo  in  tertium.Vt  hic,  3. 4,6.  Ex  fumma 
extremorum  7. in  medium  4. fit  numerus  36.  dtiplus producit 
1i.ex3.1nC, 

Qja- 
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Qy  A TVOR  numeris  in  proportionalitate  Geometrica 
non  continue  proportionalibus  datis  , fi  fecundus  eft  inter 
extremos  medius  inproportionalitate  Arithmetica , erit  ter- 
tius inter  eofdem  extremos  medius  in  Harmonica  profortio- 
na/itate : Zt  fi  J e eundus  medius  efi  in  propcrdonalitate  Har- 
monica,erit  tertius  in  Arithmetica  medius.  Vt  hic^C.9.1.  u. 
quoniam  ita  eft  C.ad  p.vt  S.ad  t j.  Et  fiunt  6.  i propor- 

tionales Arithmetici, cum  eundem  habeant  exceffum  u vi- 
des C.I.t  2.  Harmonice  proportiona'es  effe,cum  eademfit  pro- 
portio 12. ad  6. qua  differentia  maiorum ,4  ad  j. differentiam 
minorum.  ltcmhic,O.I  .p.t  j.quia  ita  eft  6.  ad  I.vt  9,  ad 
i j.  Et  fiunt  6 J.i  J. proportionales  Harmonice , vt  diximus  , 
vides  6. 9. s 2. Arithmetici  effe proportionales , cum  eundem 
exceffum  j.  habeant . 

IT  EM  quatuor  numeris  datis , quorum  alteruter  me- 
diorum fit  inter  extremos  medius  in  proportionali!  at  e Arith- 
metica , fr  ulter  in  Harmonica  $ erunt  quatuor  dati  numeri 
Geometrice  non  continue  proportionales . Vt  quia  datis  hts  4. 
numeris,  4.  6.  t.  sa.  tertius  t.  medius  efi  Arithmetici  inter 
extremos  4. 1 2.& fecundus  C.  inter  eofdem  extremos  4.  12. 
medius  eft  Harmonife  ; vides  ita  effe  4. ad  C.vt  J.  adi  2.  Et 
4.  ad  S .vt  6 .ad  12. 

VIII * 

PROPOSITIS  quotquot  numeris  continue  proportio- 
nalibus fisce  Arithmetici  .fiue  Geometrici  , fisce  Harmoni- 
ce , ( continuantur  autem  plures  numeri  in  proportionalitate 
Harmonica , quando  tres  primi  fient  Harmonice  proportio- 
nales , item  tres  primum  infiquentes  , r elicio  primo  ; & rei ‘i- 
fiis  primis  duobus  , alij  tres  t qui  fequuntur , nec  non  primis 
tribus  relifffi , ficbfiequentes  tres , fic  deinceps .)  erunt  in 
eadem  proportionalitate  conftitteti  numeri , qui  in  locis  tam 
imparibus , quam  paribus , atque  etiam  partim  tn  impari- 
bus, parean  in  paribus  alternis  locantur , dummodo  aqualis 
multitudo  numerorum  inter  quo  ficis  impares  , & par-es,  vel 
tnter  partim  impares,  partim  pares  alternis  interi/ dantur : 

cuiufmodt 
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cutufmodi  funt  frimus , ter/itu  , quintus , eptimus , &c. 
Item  fecundus , quartus,  (extut.&c,  P roter  ea primus, quur~  • 
tus  tfeptirnus , &e.  lnfuper  primus  , quintus , nanus , , 

atque  ita  deinceps . Id  quod  in  exemptis , quo  fequuntur , 
p erjpiatum  ejl . 

PROPORTIONALITATES 

Arithmetica: , 
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Froportionahrates  Geometrica: , 
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Proportionalirates  Harmonica;* 
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I X. 

Qy  O T QV  O T numeris  propcrticnalil  tu  datis  Jsue  in 
Arithmetica  froportionalitate , jius  Geometrica  , aut  Har- 
mtnica.ft [inguli per  aliquem  numerum  eundem  multipli  ren 
tur  aut  diut dantur  , habebunt  quoque  produBi  numeri  , vel 
Quottentcs  proportionalitatem  Arithmeticam  , vel  Geome- 
tricam, aut  H armonicam . Vt  hic  vides fingulos  multiplica- 
tos per  4.  Item  diuifos  per  4. 


Arithmetica  prop. 

Geometrica  prop. 

Harmonica  prop. 

20  | 28  | 36 

20  | 40  | 80 

60  | 8+1  140 

ProduBi 

Producit  • 

ProduBi 

! >0  | 1 1 2 1 14+ 

80  | tCo  | 320 

2+°  | S 3O  | sCo 

Quotientes 

Sluotientes 

Quctientcs 

1.7  1 7 \ Jt 

s | 10  | 20 

IS  \ 21  | ts 

C JET  ER  V M in  Geometrica , & Harmonica  prtpoib- 
tionalitat epnumert produBi , Quotic/itcs  retinent  eandem 
/pecie  proportionem  , quam  numeri  multiplicati , aut  dtuifi 
habent : At  in  Arithmetica  non  feruant  eandem  differen- 
tiam : Sed produBi  numeri  habent  differentiam  differentia 
multiplicatorum  numerorum  multiplicem  a numero  multi- 
plicante denominatam  . Vt  in  dato  exemplo  quadruplam, 
liifferctia.n.mter  20,&  jf.eft  8. at  inter 8o.&  tta.eft  32. 
Quottmtum  vero  differentia  ad  differentiam  numerorum  di- 
wjorum  habet  proportionem fubmultipJicem  d dtuiforc  deno- 
minat am.prapofita  particula,  fub . Vt  in  dato  exemplo  fub- 
quadruplam . N am  differentia  inter  20.  & 28.  eft  i.  at  inter 
7-eJl  J.  Eadem  proportio  differentiarum  inter  productos 
numeros  , fr  multiplicatos , atque  inter  Quptientes , numc- 
rofqut  diuifos  repentur  in  fropertionalitatc  Geometrica,  & 
Harmonica.  Itavides  differentias  numerorum  8 0.160.320. 
Item  numerorum  240.3 36.  s6o.quadAiplas  tjfe  differentia- 
rum inter  numeros  20,40.8  o.(y  inter  numeros  6 0.  84.140 • 
At  vero  differentias  numerorum  S.  10.  20 . (p  numerorum 
ts.21,3  S.ejfe  eorundem  differentiarum  fubquadruplsis , 
as  n DE 
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DE  P RO  f O RT I O N A L IT AT  E 
• ■ Arithmetica . 

I. 

DAT  IS  duobus  numeris  quibuficunque  ,fi  torum  dif- 
ferentiam maiori  addas.habebts  tertium  terminum  in  propor 
tionalitate  Arithmetica  utroque  dato  maiorem  . Et  fi  ean- 
dem differentiam  huic  tertio  addas,  conficies  quartum  adhuc 
maiorem  in  eadem  proportionalttate  : Atque  ita  deinceps  re- 
peries  infinitos  alios  femper  maiores  ^fi  differentiam  ultimo 
innent  o femper  adijctas.  Vt  datis  duobus  numeris  4,1 1 .quo- 
rum differentia  efi  7.  confiituetur  kec  proportionali/ as  Arith 
mettca , qua  extendi  potefi  in  infinitum . 

4,  It.  ii.  JS.  31.  39.  *<T.  S3.  60.  67.  frt. 

Quod  fi  eandem  differentiam  a minori  fubtrahtu,  quando 
fiubtrahi  potefix,  habebis  rurfus  tertium  terminum  in  eadem 
proportionalttate  utroque  minorem . Et  fi  differentiam  ean- 
dem d tertio  detrahas,  reliquus  fiet  quartus  adhuc  minor 
tn  eadem  proportionalttate  : Atque  ita  deinceps  inuenies  alios 
minores , fi  differentiam  ab  ultimo  inuento  femper  demas , 
donec  fubtraftto  amplius  fieri  nequeat . Vt  datis  duobus  nu- 
merts  3 o.j+.quorum  differentia  efi  4,  confiituetur  hac  pro- 
portioualitas  Arithmetica  ufque  ad  2.  qtu  ulterius  progredi 
nequit, cum  differentia  4- amplius  fiubtrahi  nequeat  d x. 

34.  30.  jf.  22.  ii.  14.  to.  6.  2. 

EADEM  proportionalitas  extendetur , etiamfi  diffe- 
rentia non  affumatur , hoc  modo  . Datu  duobus  numeris , d 
maiore  duplicato  detrahe  minor  em . Reliquus  emm  numerus, 
erit  tertius  terminus  utroque  dato  maior . A quo  duplicato  fi 
proxime  procedentem  fiubtrahas , habebis  quartum ; fr fic  in 
infinitum.  V t datis  duobus  numeris  4.  nfid  u.  duplicato, 
hoc  efi , d 3 o-  fiubtrahas  4.  reliquus  erit  tertius  terminus  26. 
Ab  huius  duplo  sj.fi  quoft  demas  t s .habebis  quartum  termi 
mm  37. fr fic  deinceps, ut  hic  apparer.  4-ts.26.37.4X.frc. 

RV  RS  VS 
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RVRSVS  datis  duobus  numeris  i fi  ex  duplo  minoris  de- 
trahas maiorem , relinquetur  tertius  terminus  -utroque  mi- 
nor .Et  fi  ex  huius  duplo  proxime  pr.icedentem  demas^relin- 
ques  quartum  terminum  adhuc  minorem ; (yfic  deinceps,  do- 
nec amplius  fubtracho  fieri  nequeat . Vt  datis  duobus  nume- 
ris 20.27.fi ex  2 0. duplicato  , id  efi,  ex  +0.  detrahas  27.  re- 
liquus fiet  tertius  terminus  1 3. Ab  huius  duplo  26.fi quoque 
detrahas  2 0. manebit  quartus  terminus  6 . Et  quia  ab  hutstt 
duplo  12. procedens  terminus  1 3 . fubtrahi  non  potefi , non  po- 
terit proportianalitas  vlterius  progredi , vt  hic  vides . 

27.  20.  13,  f, 

I I . 

GfiV  A N DO  terminorum  numerus  efi  impar , fumma 
extremorum  aqualis  efi  fumma  quorumlibet  duorum  medio- 
rum ab  extremus  aqualiter  difiantium , dupla  autem  medtj 
termini , d quo  extremi  aqualiter  di  fiant  .Vt  hic. 

4.  7.  10.  13.  iC.  tp.  22.  2S.  at- 

Summa  4.  2S.  Item  7.  fy  2f  . Item  10.  fy  22.  Item 

13.(7 1 Z>. Item  duplum  medtj  termini  1 6 . fiemper  efi  32. 

6fy  A N D 0(  autem  numerus  terminorum  efi  par.  fum- 
ma extremorum  aqualis  fimper  efi  fumma  quorumlibet  duo- 
rum mediorum  ab  extremis  aqualiter  remotorum,  Vt  hic. 

4.  7.  /(.  13.  l6.  tf.  22.  J /.  3*' 

Summa 4.  fy  3X.Item7.f7  2 i.  Item  1 0.  fy  2S.  Item 

23.  22.  Item  tC.fy  ip.ftmpereft  3S.-  > 

ITA  GfiV  E quando  numerus  terminorum  impar  eff , 
habebit  fumma  omnium  terminorum  ad  medium  terminum 
ab  extremis  aqualiter  dtfiantem  , hoc  efi, ad  femifiem  fum- 
ma extremorum, vel  duorum  quorumlibet  ab  extremis  aqua- 
liter difiantium  , proporticnem  multiplicem  d numero  termi- 
norum denominatam . Cum  enim  fumma  extremorum , vel 
quorumlibet  duorum  ab  extremis  aquali  interuaUo  difian- 
tium , dupla  fit  termini  medij,  continebitur  medius  terminus. 

Nn  2 fiue 


Dietlized 


tOT- 


jg 4 EVCL1D.  GEOM . W_ 

Jute  femiffts  fumma  extremorum  , in  fumma  omnium  termi- 
teorum toties , quot  funt  termini ; fcmel  quidem  in  ipfo  medio 
termino^  bis  in  qualibet  fumma  duorum  a medio  termino 
aquahter  dijl  antium  : ac  proinde  omnium  t:r  minorum  fum- 
ma ad  femijfem  aggregati  extremorum  , hoc  eft,  ad  medium 
terminum , proportionem  habebit  multiplicem,  cuius  dt  nomi- 
nator ejl  numerus  terminorum.  Vtin  hac  fer  se  nouem  nu- 
merorum. 

C.  7.  12.  IS.  It.  21-  24.  27.  30. 

Summa  omnium  terminorum  continebit  medium  termi- 
num t S.hoc  eft  femijfem  furnmt  extremorum  <>■& 3 o.totiei, 
quot  vnitatesfunt  in  7.  numero  terminorum  , id  eft  , fumma 
omnium  terminorum  ad  1 1.  femijfem  fumma  extremorum  , 
fiue  ad  medium  terminum, proportionem  habebit  noncuplam . 
Eademque  in  citeris  efl  ratio  . 

S V M M A M igitur  omnium  terminorum  proportiena- 
litatis  Arithmetica,  cuius  terminorum  numerus  impar  eft , 
facile  inuentemus , fi femijfem  aggregati  extremorum,  ( quod 
femper  par  eft, quando  terminorum  numerus  eft  impar ) per  nu 
merum  terminorum  multiplicemus . Vt  in  hac  fene  //.  ter- 
minorum  > , 

7.  17.  3 1.  43.  ss.  67.  77.  7/.  103.  ns.  127. 

Summa  extremorum  eft  / 3 4. Cuius  femiffts  6 7. qua  d me- 
dio termino  67.  non  differt , in  / / .numerum  terminorum  du- 
Ha producit  737.  fummam  omnium  terminorum.  Atque  hac 
ratio  conuenit  etiam  in  proportionalitatem  , cuius  termino- 
rum numerus  eft  par : fcd  quando  extremorum  fumma  im- 
par eft  ( quando  enim  terminorum  numerus  eft  par,  potett  ef- 
fe  fumma  extremorum  impar,  non  autem  femper  paruerit  esus 
ftmiffis , numerus  integer  cum  * ~ 

QV  AN  DO  autem  terminorum  numerus  eft  par, habe 
bit  fumma  omnium  terminorum  ad  fummam  extremorum  » 
vel  duorum  quorumlibet  ab  extremis  aqualster  dijl  antium  , 
proportionem  multiplicem  d femijfe  numeri  terminorum  de- 
nominatam . Cum  enim  fumma  quorumlibet  duorum  ab  ex- 
tremis 


tremis  j.  qualiter  di  flantium  aqualis Jit  fumma  extremorum, 
continebitur  hac  fumma  extremorum  toties  in  fumma  om- 
nium terminorum  , quoties  vnitas  in  dimidiato  numero  ter  mi 
norum  cotinetur,fcmel  nimirum  in  fumma  quorumlibet  duo- 
rum ab  extremis  diSl antium  aqualiter : atque  idcirco  fum- 
ma omnium  terminorum  ad  fummam  extremorum  proportio- 
nem habebit  multiplicem  a dimidiato  numero  terminorum 
denominatam . Vt  in  hac  ferie  t o.  terminorum . 

6.  9.  12.  //.  It.  21.  24-  27 . 30.  33. 

Summa  omnium  terminorum  fummam  extremorum  G.fo 
qq.qui.eft  q 9.  continebit  quinquies,  hoc  e Jl,  fumma  omnium 
terminorum  ai qt. fummam  extremorum  habebit  proportio- 
nem quintuplam . Et  fic  de  alijs  . . 

S V M M A M ergo  omnium  terminorum  proportionali - 
tatis  Arithm  etica , cuius  terminorum  numerus  par  ejl,  obti- 
nebimus , fi  fummam  extremorum  in  dimidiatum  numerum 
terminorum  ( qui  terminorum  numerus  dimidium  habebit 
jine  fiadione  vnitatis  , cum  par  ponatur ) ducamus , Vt  in 

hac  ferie  t 0. terminorum  . 

\ 

6.  r/.  16.  21.  26.  31.  36.  4/.  46.  //. 

Summa  extremorum  efi  57. qua  in  s.femiffcm  numeri  ter 
minorum  dufta  efficit  jf  j . fumma  omnium  terminorum.  H{c 
ratio  conuemt  etiam  in  proportionaht  arnn>  cuius  terminorum 
numentt  ejl  impar : fed  femiffis  numeri  terminorum  fimper 
erit  integer  cu  ~.cum  numerus  terminorum  ponatur  impar. 

VIDES  igitur  fatis  ejfe , vt  fumma  inueniatur,  fi  ex- 
tremi termini  ,vna  eum  terminorum  numero  cogniti  fint . 
Quo  pacto  autem  ex  cognito  altero  extremorum,  terminorum 
numero,  atque  differ  entia,  in  cognitionem  alterius  extremi 
peru emre pojfimus , vtmiam  docebimus . 

III. 

SI  m proportionalitate  A rithm ctica quotuis  terminorum 
alterum  extremorum  , numerum  terminorum  , & differen- 
tiam cognof camus,  rep  eriemus  alterum  extremum  .hoc  modo. 

N n q Numerum  ■ 
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N umerum  proxime  minorem  numero  terminorum  in  diffe- 
rentiam datam  ducemur , & produflum  mintri  extremo  co- 
gnito adi/ ciemus  , vel  eundem  numerum  prcdudum  ex  ma- 
iore extremo  noto  detrahemus . Nam  ibi  conficiemus  ma- 
ius extremum , quod  queritur,  hic  autem  reliquum  fiet  mi. 
nus  extremum  ignotum . Exempli  caufa  . Si  proponatur  mi- 
nus extremum  notum  4.  numerus  terminorum  1 2,  diffe- 
rentia s.  multiplicabimus  1 1.  nimirum  numerum  proximi 
minorem  terminorum  numero  ,per  differentiam  datam  s pro- 
duftoque  ss. minus  extremum  +.  a dq  ciemus . Summa  enim 
sp.  erit  extremum  maius.Vt  in  his  u.  terminis manifeftum 
efl, quorum  differentia  efl  s. 

4.  9.  14.  j9 • 24 . 29.  S4. 39.  44.  49’  S4 . /?. 

Si  vero  proponatur  maius  extremum  notum  s idem 
terminorum  numerus  1 2.  cum  differentia  eadem  s.  aufere- 
mus numerum  ss.producium  ex  II.  numero,  qui  numero  ter- 
minorum proxime  minor  efl.in  differentiam  s.ex  noto  maio- 
re extremo  sp.  Reliquus  enim  numerus  +.  erit  minus  extre- 
mum. Vt  in  eodem  exemplo  perfpicuum  efl . 

N E C £ S S E autem  efl,  fi  minus  extremum  inquira- 
tur, numerum  productum  ex  numero , qui  numero  termino- 
rum proxime  minor  efl, in  different iamyminorem  ejfe  maiore 
extremo  cognito , vt  fubtraclio  fieri  Joffit . Aliaquin  queftio 
erit  impcfft bilis : hoc  efl , fieri  non  poterit , vt  datus  mimerus 
pofftt  effe  matus  extremum  in  progreffione  vlla , cuius  diffe- 
rentia, & numerus  terminorum  ita  fe  habeant,  vt  proponitur. 
Vtfi quis  daret  maius  extremum  20.  numerum  terminorum 
6 .& differentiam  s . non  pofjet  inueniri  minus  extremum  r 
propterea  quod  numerus  2 s. productus  ex  s . qui  proxime  mi- 
nor efl  terminorum  numero,m differentiam  s.  maior  efl  dato 
maiore  extremo  20.  Quod  fi  quando  contingat , produftum 
illum  numerum  maiori  extremo  effe  aqualem, it  a vt  fubtra- 
flione  faSa , relinquatur  0.  erit  quidem  qutflto  pojfibtlisfed 
minus  extremum  erit  0.  Vtfi  in  pofieriori  hoc  exemplo  maius 
extremum  proponeretur  2 s. fieret  hac proporttonaltta*  Arith- 
metica. e.  s.  1 0.  ij.  20.  as. 


SI 


L I B E R V \ W J*7 


illi. 

I 

S l duo  extremi  termini  mtifint , vnd  eum  numero  ter- 
minorum , reperiemut  differentiam  numerorum  hoc  pallo . 
Dempto  minore  extremo  d maiore , diutdemus  reliquum  nu- 
merum per  numerum  proxime  minorem  numero  terminorum, 
fiam  Quotiens  erit  differentia  qua/ita . Vt  fi  quis  dicat , ef- 
fe  1 e. terminos proportionalitatis  cuiufpiam  ArifhmeticsyCts- 
tsts  numeri  extremi  fint  7-&  se.  Dempto  minore  extremo  7. 
ex  maiore  sx.  reliquum  numerum  +s .partiemur  per  p.nume 
rum  proxime  minorem  numero  terminorum . Quotiens  enim 
i . erit  differentia,  que  queritur, vt  hic  apparet. 

7.  12.  17.  22.  27.  32.  37.  4-2.  47.  52. 

VE  RVM  vt  fraBiones  vitentur,  progrefftoq \ propo/ita  lo 
tum  habeat  in  numeris  inregris , neceffe  ejl , minore  extremo 
detrxito  ex  maior eyvt  reliquus  numerus  poffit  numerari  d nu 
mero, qui  terminorum  numero  proxime  miner  ejl.St  enim  non 
numeretur , differentia  mutnta  erit  vel  fr  allio  , vel  nume- 
rus integer  cum  fruitione  : qtufiio  tamen  ent  pcffibihs . Vtji 
quis  proponat  extremos  terminos  x.y  3#.&  numerum  termi 
norum  9.  Demptis  x-ex  3 2 . fr  reliquo  numero  36.  diuifioper 
i.reperitur  differentia  .vt patet  m hoe  exemplo . 

2.  ll.  is\ • 20 • 2*JX'  29 • 33-tt*  33 . 

v. 

S I duo  termini  extremi  » vnd  cum  differentia , noti  Jint , 
eliciemus  numerum  terminorum  hac  ratione . Detrallo  mi- 
nore extremo  d maiore , partiemur  reliquum  numerum  per 
differentiam  . Nam  fi  Quotienti  adijciamtis  /.  conflabimus 
numerum  terminorum  quxfitum  . Vt  datis  duobus  extremis 
io.  CT40.  cum  differentia  3.  Ablatis  10.  ex  + 0 . & reliquo 
numero 3 o.diuifo per  3. fit  Quotiens  s 0,  Addita  ergo  j.  fit  nu 
merus  terminorum  1 1 .vt  hic  videre  licet . 

19.  13.  l6.  Ip.  22.  25.  2f.  31.  34‘  37.  40. 

5 E D Vt  qus.fi :o  prope fita  fit pcjft bilis , hoc  efi , vt  vere 
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in  rerum  natum  exi  fi  at  progreffio  aliqua , qua  habeat  omnes 
ci mdstiones  propofitsn,neeeffe  eft,minere  extremo  fubdutto  ex 
maiore.reltquum  numerum  d differentia  numerari . St  enim 
non  numeretur , Quotiens  non  erit  numerus  integer , ac  pro- 
inde indicare  non  potent  numerum  terminorum , etiamfi  ad- 
datur t . F teri  enim  non pote  fi,  vt  detur  progreffio  aliqua , cu- 
ius terminorum  numerus  non  Jit  integer . 

V I * 

S I duo  extremi  tergini , una  cum  omnium  terminorum 
fumma , noti  fint , explorabimus  & numerum  terminorum  , 
CT  dijf  rentiam  , hac  arte . Summam  omnium  terminorum 
per  extremorum  fnmmam  partiemur  . Quotiens  enim  dabit 
dimidiatum  numerum  terminorum , c T duplicatus  totum  nu- 
merum indicabit . 1 nuent o autem  terminorum  numero , cum 
& duo  extremi  termini  cogniti  fintyintteniemus  differentiam  t 
vt  tn  4.  regula  traditum  e fi  i fi  nimirum , minore  extremo 
dempto  ex  maicre.reliquum  numerum  diuidamus  per  nume- 
rum proxime  minorem  numero  terminorum  inuento.  Verbi 
gratia  . Si  fumma  proponatur  sis.  ty  extremi  termini 
je.<y  83 ■ diuidemus  fumma  s ts.per  1 03.  fummam  extre- 
morum . Quotiens  enim  s. duplicatus  dabit  numerum  termi- 
norum 1 0. quorum  differentiam  obtinebimus , fi  dempto  mi- 
nore extremo  20. ex  maiore  S 3.  reliquum  numerum  63- par- 
tiamur per  >).  numerum  proxime  minorem  numero  termi- 
norum inuento  . Nam  Quotiens  7.  erit  differentia , vthic 
cernis • 

20.  27.  34-  4t.  4f-  JS.  62 . 69.  76.  S3. 

Vides  ergo , vt  qusfito  (it  poffibilis , hoc  efi.vt  re  vera  exi- 
fiat  aliqua  progr effio,  tn  qua  omnium  terminorum  fumma, 
& duo  extremi  ita  fe  habeant , vt  proponitur , necejfe  effe,  vt 
fumma  omn.um  terminorum  data  d Jismma  extremorum  nu 
meretur  . Alioquin  terminorum  numerus  erui  non  poterit , fi 
Quotiens  non  fit  immerus  integer : Vel  certe , fi  fumma  om- 
nium terminorum  data  d fumma  extremorum  non  numere- 
tur, necejfe  effe  ,vt  diuifa  fumma  omnium  terminorum  per 

txtre- 
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ex  tremor  it  ftrmmam , Quotiens  fit  nu  mersu  integer  cum 
vt  nimirum  duplicatus  efficere  poffit  numerum  terminorum 

integrum^  . 

vir, 

S I trium  terminorum  extremi  habeant  proportionem  du- 
plam,medius  ad  diffetentiam  habebit  triplam  proportionem: 
Si  vero  extremorum  proportio  maior  fit  quam  dupla , propor- 
tio medij  ad  differentiam  minor  erit  quam  tnpla  : Si  deniq3 
minor fit  extremorum  proportio  quam  dupla , maior  erit  pro- 
portio medij  ad  dfferentiam , quam  tripla . Vt  hic,ft.  12.16. 
proportio  extremorum  i 6.  fr  g.  eft  dupla:  i?  n.cdij  n.ad 
differentiam  ^.tripla.  Hic  autem,  g.  14.  20.  proportio  inter 
extremos  je. & g.eft  dupla  fifquialt:ra,nimirn  maior  quam 
dupla:  & medij  t ^.ad  differentiam  6. dupla  fifqutt er tia,  mi- 
nor videlicet , qudmtrtpla  Hic  denique  g.  ri.  14.  extremi 
14  it  S.  proportioni’  habent  fupertrtpartientem  quartas, que 
minor  eft  quam  dupla : (y  medius  1 1 .ad  differentiam  3 . tri- 
plam fuperbipartientem  tertias  , hoc  e fi  , m tuorem  quam 
triplam > . 

VIII. 

INTER  quofuis  duos  numeros  confiitttes  medium  pro- 
portionalem Arithmetice, fi  eorum  fumma  accipias  fimiffem. 
Vt  datis  duobus  numeris  6.  it  30.  fumma  eorum  efi  36.  Hu- 
ius ergo  femiffis  1 S. medio  loco  proportionalis  efi  Arithmetice 
'tnter6.it  jo.vt  hic  manifeftum  efi,6 ,lS .3 0.  Itaque  fime- 
dius  terminus  eonfiituendus fit  numerus  integer , necejje  efi, 
vtrumque  numerorum  datorum  effe  vel  parem , vel  impa- 
rem , vt  videlicet  fumma  extremorum  Jempcr  fit  par , hoc 
eftyVt  poffit  habere  dimidium  fine  fiailione  vnitatis . Nam 
quando  fumma  extremorum  impar  eft : quod  accidit  cum 
alter  extremorum  par  eft, it  alter  impar , erit  medius  termi- 
nus integer  numerus  cum  fiemiffe  vnitatis . Vt  datis  numeris 
duobus  t .2  s .fumma  eorii  eft  3 3. Huius  ergo  dimidium  16-j-. 
medius  terminus  erit  hoc  modo,  t.  t6-j-.  jj. 

' INTER 
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I UT  ER  quofuis  autem  duos  numeros  conjhtucs , quot - 
quot  quis  iufferit , medios  proportionales  Arithmetice  , hoc 
modo  . Minorem  detrahe  ex  maiorc-Reliquum  deinde  nume- 
rum  partire  per  numerum  proxime  maiorem  numero  medio- 
rum ccnjlituendorum  . Quotiens  enim  erit  differentia  propor- 
tionalitatis  Arithmetice , quam  fi  minori  numero  propofitO 
adi/cias , conflabis  primum  medium  . Huic  fi  eandem  diffe * 
rent  iam  addas,  conficies  / e eundum , & fic  deinceps . Vel  fi  ea 
differentiam  d maiori  numero  propofito  fubtrahas,  relinque * 
tur  ultimus  medius . A quo  fi  eandem  differentiam  demas , 
remanebit  penultim9,  & fic  deinceps.V eluti fi  inter  6 .&l  14. 
confutuendi  [int  11.  termini  medi/,  detrahemus  6. ex  1 1 4»R* 
hquum  numerum  / of.per  1 2 . ( qui  numerus  proxime  maior 
efi  numero  mediorum  confiituendorum, ) paritemur. Quotiens 
gnim  9.  erit  differentia  terminorum  proportionalitatis  1 Sic 
ergo  fit  habebunt  1 1.  ter mini  medi/  inter  C.(y  11+. 

9.  // '24:33.4.2. //.  € 0 . 69.  7S .87 14. 

SED  quoniam  plerunque  tales  duo  numeri  proponuntur, 
inter  quos  non  poffunt  cadere  numeri  integri  medi/  proportio- 
nales , propterea  quodinuentus  Quotiens  pro  differentia  non 
fiemper  numerus  integer  efl ; fi fraliiones  vitare  velis,neteffe 
j efl, duos  propofitos  numeros  effe  eiufmodt , vt  dempto  minore 
ex  maiore , reliquus  d numero , qui  proxime  tnaior  efi  nume- 
ro mediorum  confiituendorum , numeretur : quot  ita  facile 
repertet . Accipe  pro  minore  extremo  quemcunque  numerum, 
eumque  adde  cuicunque  alij  numero , quem  numerus  proxi- 
mi maior  numero. mediorum  inueniendorum  metitur . Con- 
flatus enim  numerus  maius  extremum  proportionalitatis  erit. 
Vt  (i  velis  duos  numeros , inter  quos  cadant  i. numeri  propor- 
tionales Arithmetice, primus  autem fit,  verbt gratia  7.  Adde 
hunc  numerum  7.  adquemuis  numerum,  quem  nouenarius  , 
( qui  proxime  maior  efi  numero  mediorum  confiituedorum  ) 
metitur , nimirum  ad  72.  conficies q/  maius  extremum  79. 
Differentiam  autem  inuenies , vt  dictum  efl , detrahendo  7. 
ex  79.  & reliquum  numerum  7 2. per  g.diuidendo.  Quotiens 
enim  X.etit  differentia,  vt  hic  vides  . 

7.  / j.  23.  31.  39.  47.  sj.  63.  71 • 79 • 
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Qv  O D fi  qui*  proponit  & minus  extremum , & dif- 
ferentiam proporttonahtatis , innent  es  matus  extremum,  ita 
vt  inter  minus  fr  maius  cadant  quotuis  medi y numeri  haben 
tes  illam  differentiam,  fi  numerum  proxime  maiorem  nume- 
ri mediorum  confiituendorum  per  datam  differentiam  mul- 
tiplices, numeroque  prodiiHo  minus  extremum  addat . Vt  fi 
quis  vsht inter  }.& quempiam  maiorem  numerum  conflitut 
re  9. terminos  medios , quoru  differentia  fit  y.  Multiplicanda 
erunt  lo.per-f.& produclo  numero  +o. addendum  minus  ex- 
tremum s . Nam  inter  conflatum  numerum  ■S-s-cy  datum  mi 
nus  extremum  s.  intercipiuntur  9.  medq  termini  cum  dife- 
r entia  data  4.  Vt  hic  mantfefttsm  efi . 

/.  9.  tj.  /y.  it.  1 $,  19.  33.  $7.  */.  4/. 

HA  C alia  etiam  iucunda  operatione  conflitues  quotuis 
poedios  proportionales  inter  datos  duos  nnmervs . Vtrumqut 
datorum  numerorum  partire  per  numerum  proxime  maiorem 
numero  mediorum  confhttimdorum  : Quotientes  fub  tlhs  col- 
loca , quemque  fub  fuo  , & ab  eifdem  Quortenribus  afeen- 
de  per  continuam  eorum  additionem,  addendo  primo  quemq, 
ad  feipfum  , deinde  ad  numerum  conflatum  , atq.  ita  dein- 
ceps, tta  vt  duas  proportionalitates  A rirhmeticas  inflituas  a 
fguotientibus  incipientes,  Jy  per  eofdem  progredientes,  tot  ter- 
minorum, ( exclufis  datis  duobus  numerts  J quot  medtj  ter  mi 
ni  defiderantur  • Pofiremo  adde  fingulos  terminos  •unius  or- 
dtnsi  fingults  terminis  aduerfis  alterius  ordinis , idefl,  maxi- 
mum vntus  minimo  alterius ; proximum  deinde  fub  ill^pro- 
. ximn  fufra  hunc,  frc.  Numeri  enim  conflati  dabunt  medios 
optatos . Exempli  gratia  . Sint  inter  is.&  / 00.  confli  tu  en 
sii  medtj  termini  Arithmetice  proportionales . Vtroque 
ditei/oper  s.  hoc  efl  , per  numerum  proxime  maiorem  nume- 
ro mediorum , fiunt  $uott  entes  3.  & 20.  Confit  tues  ergo  hos 
ordines  4.  terminorum  fub  rs.fyioo.  Arithmetice  propor- 
tionalium per  eorundem  Sbiot  tentum  continuam  additio • 
nem,  addendo  prtmum  3.  ad  vt  fiant  C.  Item  3.  ad  C.  vt 
fiant  9. Item  3. ad  9*vt  fiant  s j.  Rurfiss  addendo  20,  ai  20. 
vt  fiant  40.  Item  20,  ad  +e.vt  fiant  60.  Item  20.adC0.vt 
fiant  So.  vt  hic  vidu . 

EX 
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I N T ER  quofuis  autem  duos  numeros  conjhtues , quot- 
quot quis  iufftrit , medios  proportionales  Arithmetice  , hoc 
modo  . Minorem  detrahe  ex  maiore 'Reliquum  deinde  nume- 
rum partire  per  numerum  proxime  maiorem  numero  medio- 
rum ccnftituendorum  . Quotiens  enim  erit  differentia  propor- 
tionalitatis  Arithmetica , quam  fi  minori  numero  propofito 
adtjcixf  , conflabis  primum  medium  . Huic  fi  eandem  diffe- 
rentiam addfu,  conjicies  / ecundum , & fic  deinceps . Vel  fi  ea 
differentiam  d ma  iori  numero  propofito  fubhrahas,  relinque- 
tur vlt  imus  medius . A quo  fi  eandem  differentiam  demat , 
remanebit  penultirn*,  frfic  deinceps.  V eluti  fi  inter  6 14. 

confiituendi  /iru  1 1 .termini  medij,  detrahemus  6. ex  1 14 ,Re 
Uquum  numerum  1 ofi  .per  1 2 . ( qui  numerus  proxime  motor 
efi  numero  mediorum  conflttuendirum, ) partiemur. Quotiens 
gnim  9.  erit  differentia  terminorum  proportionalitatis  t Sic 
eTgofie  habebunt  1 1 .termini medij  inter  C.(y  114. 

9.  tf .24.33.4.2. //.  60.  69.  78 .87 .96.103.1 14. 
SED  quoniam  plerunque  tales  duo  numeri  proponuntur, 

inter  qttos  non  poffunt  cadere  numeri  integri  medij  proportio- 
nales , propterea  quod  inuentus  Quotiens  pro  differentia  non 
femper  numerus  integer  efi  ,•  fi fraHionet  vitare  velis,  net  e (fe 
efi,  duos  propofit os  numeros  effe  eiufmodt , vt  dempto  minore 
ex  maiore , reliquus  a numero , qui  proxime  fnaior  efi  nume- 
ro mtdtorum  confiituendorum , numeretur : quos  ita  f 'asile 
reperies . Accipe  pro  minore  extremo  quemcunque  numerum» 
eumque  adde  cuicunque  alij  numero , quem  numerus  proxi- 
mi maior  numero  mediorum  inueniendorum  metitur . Con- 
flatus enim  numerus  maius  extremum  proportionalitatis  erit. 
7 1 (i  velit  duos  numeros , inter  quos  cadant  fi. numeri  propor- 
tionales Ar  ithmetsci, primus  autem  fit, verbi  gratia?.  Adde 
hunc  numerum  7.  adquemuis  numerum, quem  nouenartus  , 
( qut  proxime  maior  efi  ruimero  mediorum  confiitttedorum  j 
metitur , nimirum  ad  72.  confictes maius  extremum  7?. 
Differentiam  autem  inuenies , vt  dihum  efl , detrahendo  7, 
tx  7 fi-  & reliquum  numerum  72. per  f.dtuidendo.  Quotiens 
enim  fi. erit  differentia.vt  htc  vides  . 

7.  /;.  23.  ji,  39.  47.  SJ.  63.  71.  79 • 
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O D fi  Qui*  proponat  & minus  extremum  , & dif-  | 
ferentium  proportionali: otis , inuenies  maius  extremum,  ita 
vt  inter  minus  & maius  cadant  quotuis  medi)  numeri  haben 
tes  illam  differentiam,  fi  numerum  proxime  maiorem  nume- 
ri mediorum  confli  tuendorum  per  datam  differentiam  mul- 
tiplices , numeroque  producto  minus  extremum  addas . Vt  fi 
quis  velit  inter  s . Jy  quempiam  maiorem  numerum  conftitue 
re  9. terminos  medios , qttcru  di  ferentia  fit+.  Multiplicanda 
erunt  lo.per+.fa  producto  numero  +o. addendum  minus  ex- 
tremum s.N  am  inter  conflatum  numerum  +S.&  datum  mt 
nm  extremum  s.  intercipiuntur  9.  medif  termini  cum  dtffc- 
r entia  data  4.  Vt  hic  mantfeftum  e fi . 

/.  9.  13 . /7.  2/.  2/.  19.  33.  $7.  4/.  4/. 

HA  C alia  etiam  ineunda  operatione  conflituet  quo  tuis 
perdios  proportionales  inter  datos  duos  numeros  . Vtrumque 
datorum  numerorum  partire  per  numerum  proxime  maiorem 
numero  mediorum  conjhtuendorum  : ponentes  fub  illis  col- 
loca, quemque  fub  fiso , (y  ab  eifdem  potientibus  a fc en- 
do per  continuam  eorum  additionem,  addendo  primo  quemq, 
ad  feipfitm  , deinde  ad  numerum  conflatum  , arq . ita  dtin- 
Ceps,  ita  vt  duas  proportionalitates  Arithmeticas  inflituas  a 
potientibus  incipientes , fy  per  eofdem  progredientes,  tot  ter- 
■ minorum,  ( exclufis  datis  duobus  numeris ) quot  medi/  ter  mi 
ni  defiderantur . Pofiremo  adde  fingulos  terminos  vnius  or- 
dinis fingults  terminis  aduerfis  alterius  ordinis  > id  efl,  maxi- 
mum vnius  minimo  alterius ; proximum  deinde  fub  tll',pro- 
, ximo  fupra  hunc,  cyc.  Numeri  enim  conflati  dabunt  medios 
optatos . Exempli  gratia  . Sint  inter  / s.  & / 00.  confli  tuen 
di  +.  medi/  termmt  Arithmetice  proportionales . Vtroque  I 
diut/b per  s.  hoc  efl , per  numerum  proxime  maiorem  nume- 
ro mediorum , fiunt  potientes  3 . (jy  20 . Confli  tues  ergo  hos 
ordines  4.  terminorum  fub  rs.fyxoo.  Arithmetice  propor- 
tionalium per  eorundem  potiendum  continuam  additio- 
nem, addendo  primum  3.  ad  vt  fiant  C.  Item  3.  ad  C.  vt 
fiant  9. Item  3. ad  9, vt  fiant  1 2.  Rurfiss  addendo  20,  ad  20. 
vt  fiant  +c.  Item  20,  ad  +c.  vt  flant  60.  Item  20.adC0.vt 
fiant  So.  vt  hic  videt . 

EX 
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EX  12.  fupr  emo  primi  ordinis,  fr  infimo  2 0.  fi  eundi  or- 
dinis fiunt  32.  pro  primo  medio , Ex  y.  fr  40  • fiunt  49- pro 
fecundo  medio  . Ex  6.  fr  60.  fiunt  46.  pro  tertio  medio . 
Denique  ex  3.  fr  f o.fiunt  S 3.  pro  quarto  medio.  Itaque 
in  primo  ordine  fmper  defendendum  eft  d fuprcmoad  infi- 
mum vfque,  tn  fecundo  vero  ab  infimo  ad  fupremum  vfque 
afeetedendum . 

EST  autem  dignum  confideratione  , differentiam  Quo- 
tumum , qui  funt  minimi  numeri  duorum  ordinum  eon- 
fhtutorum , ejfe  quoque  differentiam  proportionalitatis  con- 
fiu nendi  . Ita  vides  differentiam  in  propofito  exemplo  ejfe 
1 7.  qua  differentia  etiam  efl  inter  Quotientes  3-frao  Quo- 
circa, inuentis  Quotientibus,  fi  minor  d maior  fubtrahatur, 
fr  reliquus  numerus  minori  extremo  dato  adijciatur.fr  huic 
compofito  numero  idem  ille  numerus  reliquus  addatur,  fr  ita 
deinceps,  conjhtuentur  ijdem  termini  medi/  , etiamfi  duo  illi 
ordines  non  inftituantur . 

VIDES  ergo , vtrumque  numerum  propoftum  nume- 
rari debere  d numero,  qui  numerum  mediorum  vna  vnitate 
fuperat , fi  fralliones  em: an  da  fint : Vel  certe  tnuemendos 
ejfe  duos  extremos , vtin  priori  parte  huius  regula  prteepi - 
mus.Iniji  enim  fr  aci  tones  quo.]j  vitantur,  etidfi  eos  numerus 
numero  medior 5 proxime  maior  non  numeret : quia  minore 
Quotiente  detracto  ex  maiore,  femper  numerus  integer  rehn- 
quitur ; vt  in  exemplis  prioris  illius  reguli,  apparet . Nam  in 
tertio  eorum  verbi  gratia  , inter  s.frgs.  confli  tuendi  funt 
g.  termini  medij . Si  igitur  vt  erque  per  10.  Muniatur , fiunt 
Quotientes  ^‘fryi-  hoc  efl, -E.,  fr  4 -f-«  quorum  differv t 
tia  efl  4.  numerus  integer,  ex  cuius  cottr.ua  additione  ad  mi- 
nus extremum  datum  medij  termini  optati  conjiciuntur : qui 
ijdem  reperientur , fi per  Quoti  entes  fr  4-^-.  duo  ordines 

infii- 
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inftituantur  afcendentcs , ut  ditium  eft,  fer  if forum  Quotien 
tum  additionem  continuum , &c. 


ti  V M E R V M quemlibet  propofttum  diftriluemus  in 
farte,,  quotquot  quis  tujfertty  proportionalitatem  Arithmeti- 
camft  ruant  es,  hac  ratione.  Duti/b  dato  numero  fer  femifi 
fem  numen  t er minorum  yfec  abimus  Quatient  em  in  duas  par 
tes  m equa. 'es  utcunque,  pro  extremis  terminis  proportionali- 
tatts . Deinde  quia  iam  dati  funt  duo  termini  extremi,  cum 
numero  terminorum,  detrahemus  minut  ex  tremit  ex  maiore, 
partiemurejj  reliquum  numerum  per  numerum  proximi  mi- 
norem numero  terminorum . I ia  namque  prodibit  inQuo- 
tiente  dijferentia,  ut  ex  +.  regula  patet . Si  igitur  hae  di  fe- 
rent ia  addatur  minori  extremo  ajfumpto  y deinde  ad  nume- 
rum conjlatum,  atque  ita  deinceps,  conftituetur  numerus  ter 
minorum  datus . quorum  fitmma  propofito  numero  aqualis 
eft: ac  proinde  datus  numerus  in  numerum  partium  Arithme 
tici  proportionalium  fettus  erit . Exempli  caufa  , fi  nume- 
rus S 3 o.  diftribueuifit  in  t o .partes proportionales  Arithme- 
tic  \ i partiemur  eum  per  s.  jimijfem  terminorum , Quotitn- 
temqj  s 66  .fecabimus  in  20.  (y  1+6.  terminos  extremos  pro- 
porttcnalitatis  conftituenda . Deinde  deducis  io. ex  i+C.nu 
merum  reliquum  / 26 . diuidemus  pery.  numerum  proxime 
minorem  numero  terminorum . Quotiens  enim  1 4.  (ut  in  +. 
regula  diclum  eft  ) differentia  erit  froportionalitatu  . <Vt 
hic  videt. 

»'•  ' • .Um  * . • - .*« 

d°-  +* • 62.  76.  yo.  10+.  ni . 1 32.  14C. 

w Rurjusfe  numerus  1 0.  diuidendus  fit  in  1 0.  partes  propor- 
tionales Arithmetici,  diuidemus  eum  per  i.  femiffem  termi- 
norum: Quptientem  utro  2.  in  duas  partes  inaqua! es  ft  ra- 
bimus— (y  t pro  extremu  terminis  proportionali/ r.  fis  . 
Dempto  deinde  minore  extremo  ex  maiore  t--.  par- 
tiemur reliquam  t.per  y.  numerum  proxime  minorem  nume 
ro parttum  conftituendarum . Quotiens  enim  ~ . differentia 
erft  continue  addenda  minori  extremo  -j-.  (y  numero  confta- 


J74  W EVCLID,  GEOM.  && 


to,  iyc.  Qut  addit! o,  vt  facilior  fiat,  reducemus  minus  ex- 
tremum CP  dijferensiam  ad  eandem  denominatione, 
vtad-f^.sy  Sic  ergo  diuifus  erit  numerus  i o. in  i o.p ar- 
tes Arithmetice  proportionales,  quarum  prtmaefi  fiue 
-•j.  vltima  vero  i -—.fiue  differentia  . 

9 ti  »»  H 21.  T _L  tIL  t — T—  T — 

,T • 14  * 14  • 14  * 14  * ^ 14  * * 14  * * »»  * ^ U * “ »»  * 


Certum  autem  e fi, hac  ratione  varijs  modii  datum  numeri 
diutdi  poffe  in  propofimm  numerum  partium  proportionalia  , 
prout  videlicet , dtmfo  dato  numero  per  femiffem  numeri  ter 
minorum,  Quotiens  in  alias  partes  binas  tnxquales pro  termi 
nts  extremis  fictus  fuerit . 

IDEM  iff ciemus  hac  ratione . Numero  dato,  ac  fi  ef- 
fit fumma  omnium  terminorum  confiituendorum  , diutfo  per 
numerum  terminorum  datum , dabu  Quotiens  duplicatus 
fummam  extremorum  : propterea  quod  huius  extremorum 
fummi  fimiffs , id  eft.  Quotiens  t nuent  us  duitas  tn  numerum 
terminorum , hoc  eft,  in  diuiforem , producit  fumma  omnium 
terminorum, nimirum  datum  numerum,vt  tn  fecunda  regu- 
la dicium  eft.  Quare  fi  Quottentem  duplicatum  in  duosnu 
meros  imquaUsJeccmus  pro  terminis  extremis  : fr  minore 
detracio  ex  maiore , reliquum  numerum  per  numerum  pro- 
xime minorem  numero  terminorum  dato  diuidamus , dabit 
Quotiens  differentiam  , vt  in  4.  regula  diximus . Quam  fi 
ad  minus  extremum  facium  adqciamus , & iterum  ad  con- 
flatum numerum, crfic  deinceps,  confiituta  erit  proportiona- 
. htas  Arithmetica , qui  imperatur . V eluti,  fi  numerus  tp* . 
ficanduf  proponatur  tn  p.  partes  Arithmetice  proportionales , 
partiemur  tum  per  p.  terminorum  numerum, vt  fiat  Quotiens 
2i,  qui  duplicatus  dabit  44.  fummam  extremorum.  Con- 
fiituto  igttnr  minore  extremo  10.  ac  proinde  maiore  34.  fi 
detrahamus  1 0,  ex  34-  & reliquum  numerum  24 .per  S , nu- 
merum proxime  minorem  numero  terminorum  partiamur,  gi 
gnetur  differentia  3.  Sic  ergo  fiabunt  p.  termini  proporttona- 
l itatis  Arithmetica  conficientes  fummam  ip8 . 

10.  13,  sC.  1 p.  4/,  js.  a!.  »j/.  3 4- 
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Hic  etiam  manifefium  efl,  varijs  modii  datum  numerum 
difiribui  pofje  in  datum  numerum  partium  , prout  videlicet 
Quatient  prtmus  duplicatus,  quem  fummam  ejfe  diximus  ex~ 
tremorum,  tn  alias  atque  altas  partes  binas  Jledus  fuerit , pro  • 
extremi $ duobus  terminis . 

SED  lenge  facilius  (quamqua  operatio  aliquanto  longior 
Jit ) id?  hoc  abfolues  hac  ratione . Cape  tot  numeros  Arith- 
metice quomodocumque  proportionales,  in  quot  partes  datus 
numerus  di/lribuendus  ejl , fingulos  in  datum  numerum 
duc.procrcatosq,  numeros  per  fummam  omnium  terminorum 
fssmptorum  ex  J.  regula  inuentam  partire  , Quotientes  enim 
dabunt  partes,  quot  quiris . Verbi  gratia.  Sit  dtuidendus 
numerus  sis.  in  I o. partes  proportionales  Arithmetice  . Su- 
me 10.  numeros  Arithmetice  proportionales  quofeunque , -f. 
7,/ o.t 3.16 .1 9. is.is.it .}\yquorum  fummaefl  173.  Du 
His  autem  fingulis  in  datum  numerum  sis.  creabuntur  hi 
so.numeri,  i\oo.  3673.  siso.  6Sis.  tqoo. 9973.1  1 s s 0. 
331X3.  t+700.  16  173.  quibus  fingulis  diuifisper  fummam 
17  S.  tuorum  numerorum  in  proportionalit  at  e Arithmetica 
acceptorum,  gignentur  ha  1 0.  partes,  quas  quiris. 

ll.  it . 30.  39*.  *t.  37 . 66.  7S.  t+.  93* 

IDEM  obtinebis , fi  datum  numerum  per  affumptorum 
numerorum  fummam  partiaris , Quotientemq,  in fingulos  af- 
fumpros  numeros  ducas . Producti  enim  numeri  dabunt  par- 
tes, quas  quiris . Vt  in  dato  exemplo, fi  datus  numerus  sis. 
dissidatur  per  173.  fummam  affumptorum  numerorum  , fit 
Quotiens  3 , quo  duclo  in  fingulos  numeres  affumptos,4,7. 1 0. 
frcygignentur  eadem,  partes,  qua  prius,  si.it.  30.  jyc. 

V T autem  operatio  fiat  facilior , ac  breuior , fatis  efl , 
priores  dssos  numeros  proportionalit  otis  accepta  multiplicare 
per  datum  numerum , produdosqj  numeros  per  fummam  om- 
nium terminorum  eiufdem  accepta  proportionalit  otis  partiri. 
Vel fatis  e fi,  dato  numero  per  fummam  affumptorum  nume- 
rorum diuifo,  Quoticntem  in  duos  priores  affumptos  numeros 
ducere.  Ita  enim  reperientur prima  dua partes  numeri  dati,  . 
quarum  differentia  addita  maiori,  fiet  tertia,  & eadem  dtf-  ; 
ferentia  addita  tertia  factet  quartam,  & fic  deinceps . Li- 
quido 
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quido  autem  hic  quoque  conflare  furo,  datum  numerum  va~ 

rijs  modie  diftnbui  pojfe  in  p artet,  quotquot  quis  imperauerit, 

proportionales  : prout  fcilicet  alij  atque  alij  numeri  etufdem 

, propertionalitatis  Arithmetici,  fuerint  affumptit  vel  quorum 

alia  atque  alia  fit  dijferentia  . 

HAC  via  partes  inuenu  habent  ordinat  im  eafllem  pro- 
portiones inter  fle,  qua  inter  terminos  proportionalitatis  ajflum 
ptA  eodem  ordine  reperiuntur , Perpetuo  autem  finguls  nu- 
meri accepta  proportionalitatis  ad  fingulas partes  inuent at , 
primus  ad primam, fecundus  ad  fecundam,  fac.  eandem  om 
nino  habent  pro  portionem  . Sic  vides  , inter  primas  par- 
tes inuent  as  1 2.  at. effle  proportionem fupertrip  artient  em  quar 
tas,  qualis  eft  inter  primos  numeros  acceptos  4-  7.  fac.  Item 
4.  adii.  fa  7.  ad ji.  fa  10.ad30.fac.  habere  eandem 
prorflus  proportionem,  nimirum  flubtrtplam . 

ITA  §>V  E , fi  accipiatur  proportionalitas  Arithmeti- 
ca , cuius  primi  duo  numeri  habeant  proportionem  duplam, 
ita,  vt  primus  fit  differentia  omnium  terminorum , habebunt 
' ‘ primi  partes  duplam  quoque  proportionem,  atque  ideo  prima 
erit  quoque  differentia,  ex  cuius  additione  alii  partes  coacer- 
uentur . Vtfliin  fuperiore  exemplo  accepiffles  bos  10.  termi- 
nos, 1. 2.  3.  4.  J • 6.  7.  8.  9,  10.  quorum flumma  eft  ss.  Vel 
hos  /0.  numeros , 3,  6.  9. 12.  is.  j8.  21.  24.  27. 30.  quo- 
rum flumma  eft  sCs.  multipli  caffesifl  primum  quemque  in 
datum  numerum  sss.  fa productos  numeros  i2s.  \ $71. per 
flummam  quemlibet  propriam  , vt  priorem  per  ss.  fa  pofte* 
nor  em  per  16  s . diuififfes , inuenijfes  primam  partem  9 
qui  eadem  efflet  differentia . Quare  partes  omnes  io.  confti- 
tuentes  proportionalstatem  Arithmeticam  fuiffent  ht . 

9\i*  19 n-  **-h-  }gTp  *7rr-  *7  fr  cc  if- 

DE  RROPORTIONAUTATE 

Geomttriccu . 

I. 

DATIS  quibufnis duobus  numeris,  fi denominatorem 
proportionis,  quem  habent, conferendo  maiorem  cum  minore, 

hoc 
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hoc  e fi,  fi  dtuifo  maiore  fer  minorem , Quotientem  duc  a*  in 
maiorem , gignet  tertium  terminum  in  frofortionahtate  Geo- 
metrica utroque  dato  maiorem  . Et  fi  eundem  denomtnato- 
rem  , fiue  Quot t entem  in  hunc  tertium  ducas,  produces  quar- 
tum adhuc  maiorem  in  eadem  frofortionahtate : Atque  ita 
deincefs  confit  tues  infinitos  alios  fcmfer  maiores , fi  denomt- 
natorem  , Quotientemue  fer  ultimum  inuentum  femper 
multiplices  . Vt  datu  duobus  numeris  4.  12 . denominator 
proportionis  1 2.  ad 4.  efi  3,  quod  diuifis  12.  per  4.  Quotiens 
fiat  3 . Si  igitur  ducas  3.  in  t2.fr  iterum  in  produ  ftum , & 
fu  i»  infinitum  , confit  tues  hanc  proportionalitatem  Geome- 
tricam , qui  in  infinitum  potefi  extendi . 

« 

4.  22.  36.  tot.  324.  972.  2916.  f 74 S.  ( jc. 

Quod fi  minorem  cum  maiore  conferas , & denominato- 
rem  proportionis , quam  habent , id  tft , diuifo  minore  per 
piatorem , Quatient  em  ductu  in  minorem  : Vel , quod  idem 
e fi  , per  denominatorem  proportionis  , quam  macor  ad  mino- 
rem habet , diuidas  minorem,  creabitur  tertius  numerus 
proportionalis  utroque  minor . Ex  quo  eadem  uia  referies 
quartum  adhuc  minorem  , & fic  in  infinitum. _> . Vt  da- 
tis duobus  numeris  8 . 16.  denominator  proportionis  g. ad  16. 

q*od  diuifis  t . per  16.  Quotiens  fiat  denomina- 

tor autem  proportionis  / 6.  ad  i.  efi  1.  quod  diui fis  s6.ptr  f. 
Quotiens  jiat  2.  Si  igitur  ducas-—,  in  f.vel  diuidas  S.pcr 
2.  idemque  cum  produfto  numero  facias , conflttuetur  hic 
proportionalis  as  Geometrica,  progrediens  quoque  in  infinitum 
verfus  minores  numeros  ,ficut  sila  in  infinitum  ver  fui  maio- 
res numeres  progrediebatur . 

tf.  t.  4.  J.  X.  ~~l~.  • 

E XT  EN  D ET  V R quoque  eadem  proportionalitas 
in  infinitum , etiamfi  denominarer  proportionis  ignotus  fit , 
hoc  modo  . Datis  duobus  nssmeris , duc  maiorem  infc , & 

O 0 , pro- 
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produttum  per  minorem  dtutd<u . Quotiens  enim  erit  ter- 
rtief  terminus  vtroque  mutor  . Hunc Ji  iterum  tn  ft  ductu , 
productum <%  per  proximi  prt  cedent  em  terminum  diuidas,  da 
bit  Quotiens  quartum  terminum,^ fic  deinceps. Vt  datis  duo 
bus  numeris, 3-6, Dubio  6 , in fe  .fit  36,  quo  diuifo  per  3.  fit 
1 3. tertiae  t er  minus, Rurfus  dubio  / j.tnfc,fit  i +4.  quo  dssssfo 
per  6. fit  34, quartus  terminus: atque  ita  in  infinitum  , vt  hic 
.vides.  3,  6,  1 2,  34.  4$,  fre, 

j R V R S V S datis  duobus  numeris,  fi  minorem  in  fe  du- 
xeris,produci uq,  per  maiorem  diutferis, dabit  Quotiens  tert tu 
terminum  vtroqne  minorem  . Quem  fi  rurfiim  infe  dux  ens, 
produttumque  per  proxime  pr  < c edentem  terminum  daui feris, 
dabit  Quotiens  quartum  terminum  adhuc  minorem  , &fic 
deinceps.  Vt  datis  duobus  numeris  6.1  it.  Dubio  6 . in  fefit  3 6. 
quo  diuifo  per  lS.  fit  3. tertius  terminus. Rurfus  dubio  2.  infe 
fit  4.quo  diuifo  per  6.  fit  -*  .fiue  -f-.  in  minimis  numeris  pro 
quarto  termino  ; atque  ita  in  infinitum  , vt  hic  apparet , 

l( , 6m  2.  ’ | • “9" • 2 7* 

I A M vero  fi  quamcunq-,  proportionem  non  multiplicem 
( in  multiplici  enim  fi  regulam  praferiptam  fiquaris,nulla  e/i 
difficultas  ) extendere  velis  in  numeris  integris  ad  quothbet 
terminos  maiores,  efficies  id  ineunda  hac  & facili  operatione . 
Cape  tot  terminos  continui  proportionales  eius  proportionis 
multiplicis  ab  1 . incipientis , cuius  denominator  denominat 
parte,  vel  partes  aliquot  as, cuius,  vel  quarum  in  data  propor - 
ttone  (it  mentio  i tot  inquam  cape  terminos  , quot  inpropofita 
proporttonalitate  non  multiplici  terminos  defideras . ylfimus 
enim  eorum  erit  primus  terminus  tut  proportionis  non  multi- 
plicis . Eum  ergo  fi  multiplices  per  denommatorem  dati,  pro- 
portionis , & iterum  numerum  produblutts  m eundem  deno - 
' minatorem  ducas,  atque  ita  deinceps,  confittues  terminos  opta  '■ 
tos . Vbi  hoc  efi  mirabile  ,.fi  termini  imperati  ha,c  via  tepe- 
riantur  , non  poffie  vitra  terminos  propofitos  proporttonalitate  • 
tx  tendi  fine  fiablione . V erbi  gratia  , fi  inueniends  fint  7. ter, 
mini  proportionis  fifquialterx  : Quoniam  denominator  fia-  ' 
bhcn:s  curiis  mentio  fit, efi  2 f umendi  funt  7.termim  pro- 

portionis dupla, videlicet,  r.  2,4.!.  16.  32.64.  Si  ergo  d 64.  : 

inopi**. 
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incipias, confiitues  y. termmoi  proportionahtatis  fefquialtera, 
C y «0«  plmesfim  nimirum  . 

•' 

f*.  48  i.  72?. 

i ••’■“'  vl.*V  I*  ' . 

Invenientur  autem  facile  hi  termini , fi  ad  primum  64. 
adijeias  eius  dimidium  , & ad  fecundum  96.  iam  fartum  , 
eius  quoque  dimidium,  &c.  Sic  quoque  fi  defiderentur  C. ter- 
mini proportionis  dupla  fuperbipartientis  quintas  , accipiendi 
funi  6 aermini proportionis  quintupU.propter  denominatorum 
portiu  quintarii tfuitfi  s.  videlicet.  1.S.2S.I2S.62S.3  tas. 
Nam  fi  ab  vltimo  jus.  incipias , reperies  hos  6. .terminos  in 
proportione  dupla Jisp  er  bipartiente,  quintas  . 

o 1S7W  : i -.i 

‘ JUJ.7SOO,  liooo.  43200.  103689.  248832'. 

Qui  termini  futile  reperiehtur , fi  duas  quintas  partes  pri' 
mi  ad  eundem  primum  duplicatum  adijeias,  & rurfus  -f  -.fe' 
eundi  iam  farti  ad. eundem  fecundum  duplicatum , fre,  Ai 
que  numeri  hac  via  inuenti  femper  minimi  fune  in  fua  pro- 
portione, ita  vt  alij  totidem  termini  m eadem  proportione  con- 
tinua reperiri,  qui  minoret  tUis  fint  ,fit  prorfiss  impojfibilt: 
mfi frartionet  admittere  yeltmus  rln  proportione  porro  mul- 
tiplici quacunque  minimi  termini  quotcunque.  perpetuo  inci- 
piunt ab  i.  Vt  tres  minimi  termini  in  proportione  continua 
quadrupla funtfii , I.  4.  ifi.  #,v  ...  . 


\ 


11. 


..  V 


QVAN  D O numtrus'  terminorum  continue  propor- 
tionalium  impar  efi,  numerus  genitus  ex  multiplicatione  ex- 
tremorum inter  fe, equulis  efi  numero, qui  ex  quorumlibet Juo 
rum  ab  extremis  equaliter  dtfianttum  multiplicatione  inter 
‘fe  creatur , & ei  quoque  qui  ex  medio  in  fe  ipfum  ducto  pro- 
1 ducit  ur.Vt  in  his  s. numeris  proportionis fcjquialtert. 

t6.  24.  36.  S4 • Si. 

. . . - . . - • ■ 

• . p • . 

i tam  ex  tC.in  81. quam  ex  24,in  S4.& 0x36 .mfe,  procrea- 
tur numerus  1296. 

Oo  1 Qj'A  N DO 
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QVAN  DO  autem  proportionalium  terminorum  nume- 
rus ejt  par,  etiamfinm  connnue fint  proportionales, dummodo 
bini  continuam  proportionem  interrumpentes  habeant  vnam 
eandem % inter  Je  proportionem  , hoc  eft , dummodo  fecundus 
fr  tertius  i Item  quartus  fr  quintus  ; necncn  fextus  & f<pf~ 
mu e , &e.  ( quibus  in  locis  proportio  interrumpitur ) fint  quo- 
que non  contutui  proportionales yin  diuerfa  tamen  proportione 
ab  ea , quam  primus  habet  ad  fecundum  , fr  tertius  ad 
quartum , fr  quintus  ad  fex  tum,  &c.  Quando. inquam,  ter- 
minorum numerus  eft  par , numerus  ex  duefu  extremorum 
vnius  in  alterum  preduBus  femper  aqualis  ejl  numero  , qui 
ex  multiplicatione  quorumlibet  duorum  ab  extremis  t quali- 
ter ds  flantium  mter  fe  gignitur  .Vt  hic  in  6.  numeris  dupla 
proportionis  continua , 

. \ T ■ ■ + - • * - - ^ . a - w (t  \ •'J  >J  V.  \ . •'  * 

C.  /J.  »4%  4*.  fd. 

Ex  j. in  pt.  & ex  6.  rn+8.  & ex  ta.  in  24. producitur  idem 
femper  numerus  2X8.  . 

Item  in  hac  fefqmtertia  non  continua  8.  terminorum,  vbi 
bini  proportionem  continuam  interrumpentes  habent  vnam 
eandemq,  proportionem , videlicet  triplam,  qua  d fefqusalte- 
ra  diuerfa  eft . 

J.  4-  82*  td*  4*-  <>4'  rpl.  *SC. 

idem  omnino  numerus  76 8.  fit  est  j.in  xs6 . <£>  ex  4,  in  Ipx. 
&ex  1 2. in  64.  fr  ex  \C.  tn  48. 

HINC  fequitur , quando  terminorum  numerus  impar 
eft, numerum  ex duBu  extremorum  vnius  in  alterum,  vel 
ex  duorum  quorumlibet  aqualiter  ab  extremis , vel  d medio 
dtft antium  multiplicatione  inter fe  procreatum,  ejfe  quadra- 
tum , ( Dicitur  quadratus  numerus  is  , qui  ex  multiplica- 
tione alicuius  numeri  in  feipfum  producitur  ,•  numerusque 
ipfum  producens  latus  eius  , fisse  radix  appellatur . J cuius 
radiXjfiue  latus  eft  medius  numerus  .quia  nimirum  idem  nu- 
merus gignitur  ex  medio  in  feipfum  ; ac  proinde  meilius  eius 
radix  quadrata  eft  . Numerum  vero  ex  tnbus  inter  fe  mul- 
tiplicatis 
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tiplicatu  produbium , quorum  duo  funt  vel  extremi , vel  ab 
extremis  equaliter  remoti,  tertius  aut emyme dius,  ejfe  cubum , 

( Numerus  ille  dicitur  cubus , qui  producitur  ex  numero  ali- 
quo  in  feipfum  dubio , iterum  in  pro  dubium  numerum  : 

numerus  tlle,qui  in  [e  dubius  , fr  iterum  in  produbium  , cu- 
bum producit  , latus  eius  cubicum  , fiue  radix  cubica  appel- 
latur . ) cuius  latus , fiue  radix  eft  medius  numerus : quia 
videlicet  gignitur  ex  medio  in  /e  cubice  dubio , hoc  eft , pri- 
mum in  fe , deinde  in  produbium  ex  alijs  duobus  inter  (e 
multiplicatis  . In  fe  enim  facit  produbium  ex  alijs  duo- 
bus : ac  proinde  in  hunc  procreatum  iterum  dubius  produ- 
cit cubum « . 

S E S^y  i T V R quoque  , quando  funt  +.  nume- 
ri fiue  continue  , (tue  non  continue  proportionales , nume- 
rum ex  mutua  omnium  multiplicatione  produbium , (Di- 
cuntur tres , vel  plures  numeri  fe  mutui/  multiplicare  con- 
tinue , quando  vnus  ducitur  in  alium , & productus  nu- 
merus in  tertium,  & hic  produbitu  numerus  in  quartum, 
&fic  deinceps , donec  omnes  numeri  fint  multiplicati .)  efie 
quadratum  , cuius  latus , fiue  radix  eft  numerus  ex  primo 
in  quartum , vel  ex  fecundo  tn  tertium  genitus  . Nam  ex 
multiplicatione  mutua  omnium  4.  numerorum  inter  fe  idem 
procreatur  numerus , quem  producit  numerus  f obius  ex  pri- 
mo in  quartum  , fi  tn  produbium  ex  fecundo  in  tertium 
multiplicetur  . Quando  autem  funt  6.  numeri  fiue  continui , 
fiue  non  continue  proportionales  .dummodo  bini  numeri  pro- 
portionem continuam  interrumpentes  fint  quoque  non  conti- 
nue proportionales , fiet  cubus  ex  mutua  multiplicatione  om- 
nium 6 . numerorum  inter  fe , cuius  radix , latufue  efi  nume- 
rus ex  snultiplicatione  extremorum , vel  duorum  quorumli- 
bet ab  extremis  aqualiter  difiantium, produci  us:quia  vide- 
licet gignitur  ex  numero , qui  fit  ex  duobus  extremis  inter  fe 
multiplicati »,  in  fe  cubice  multiplicato  : hoc  efi  ,femel  mfe, 
nimirum  in  produbium  ex  duobus,  qui  funt  extremis  proxi- 
mi , Ct  iterum  in  produbium , quando  videlicet  hic  produbius 
numerus  ducitur  m produbium  ex  duobus  mtdijs : quippe  cum 
tres  hi  numen  producti fint  inter  fe  tqualts . 


3 
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III. 


$ 7 , prcpofitis  quot  cunque  terminis  continue  proportiona- 
libusymtnus  extremum  a maiore  fubtrahatur  , CT  reliquus 
numerus  per  numerum  vna  unitate  minorem  denominat  ore 
proportionis , (quam  quilibet  propofitorum  numerorum  ad 
minorem  habet , qui  illi  proximus  e fi  ) diuidatur , Quotiens 
denique  maiori  extremo  adijciatur,  conflabitur  fumma  om- 
nium terminorum.  Vt  hic  in  proportione  continua  tripla . 

2.  6.  iS.  54.  161.4S6.  1451.4374*  13122. 

Dempto  minore  extremo  2.  ex  maiore  131x2.  (7  reliquo 
numero  13120.  diutfoper  2. per  numerum  fcilicet  vna  uni- 
tate minorem  denominat  ore  3 .proportionis  triple  , quam  qui- 
libet eorum  numerorum  ad  proximi  antecedentem  minorem 
habet , fit  Quotiens  C s 60 . cui  fi  addatur  matus  extremum 
131 22, fit  fumma  omnium  lyCS 2.  Item  in  hac  fefjuiter- 
tia  continua . 

243 • 324.  43*'  576.  761.  1024. 

Subduito  minore  extremo  143.  ex  maiore  1 0 24.  reli- 
quo numero  7Z1.d1uifoper~.fqui  numerus  vna  unitate  mi- 
nor eft  denomtnatore  1—'.') fit  Quotiens  2343.  Addito  ergo 
maiore  extremo  / 024. fit  omnium  terminorum  fumma  3367. 

ITA  QV  E vt  vides,  ad  explorandam  fummam  quot- 
cunque  terminorum  proportionaltratis  Geometrice,  fatis  eft.fi 
duo  extremi  cognofcanturtvna  cum  proportionis  denominato- 
te . Quo  vero  artificio  inueftigandus  fit  vltimus  terminus 
cuiufuis  proportionalitatis  Geometrice,  quot  cunque  termino- 
rum , etiamfi  medios  numerot  ignoremus , coptofe  tradidi- 
mus inprogrefiionibus  in  noftra  Arithmetica praiiicay  vt  fu - 
peruacaneum  fit , ea  hoc  loco  repetere  • 

'•  I I II.  - 

PROPOSITIS  quotlibet  numeris  fe  mutui  equa - 
f ♦ ■ liter 

i ■ mmrnl 
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J . liter  (uberantibus ,14  eft , Arithmetice  proportionalibus j (i 
t totidem  alij  numeri  fumantur  habentes  e a flem  proportiones , 
quasilli , eodem  ordine (umpti  ; fuptrabunt  fe  quoque  pofe-\ 
riores  hi  numeri  eqlsaliter  , hoc  eft. , erunt  A nthmeti  ce  pro- 1 
portionales  , fient  illi  . Vt fi fix  hi  numeri, 7.I0.1 3,16.19. 

, Arithmetice  proportionales  proponantur , fumant urqut  alij 
fex  cum  ijfdem  proportionibus , cuiiifmods  funt  hi,  20,3  s.i  o.  j 
6 }. 8 q. 9 s,comperies  ipfos  quoque  Arithmetice  ejfe proportio- 
: nales  s quippe  cum  habeant  differentiam  I s » Sed  caue  putes , 
hanc  propriet  at  :m  pofie  conutrti:  N eque  enim  fi  dentur  quot- 
uis  numeri  Anthmetite  proportionales , Jy  totide  alij  Arith- 
metice quoque  proportionales  fumantur , etiamfi  vtrobique 
■ eadem  Jit  different  ia,  neceffano  hi  illis  proportionales  erunt . 
ld  quod  perjptcuum  efi  in  hfce  duabus  proportionalitatibus 
Arithmeticis  . 

i.  4 . 6.  i.  10.  a,  1 4.  16 . iS.  20. 

3.  /•  7-  9.  //•  >3-  *$-  17-  1 9 • 

Vbi  prioris  duo  primi  numeri  2. 4.  habent  proportionem  du- 
plam , at  pofterioris  duo  primi  3 -s . fuperbtp  artientem  tertias. 
Item  primus  numerus  j .in  pofteriore  ordine  ad  primum  nu- 
merum j.in  ordine  priore  habet  ( ifqui  ait  eram  proportionem  > 
fecundus  autem  S\  ad fecundum  +.fefquiquartam.  &c. 

V. 

D V OBV  S quibu fisis  “humeris  datis  * fi  eorum  alteru- 
troinquotlibet  partes  dijh/buto  yfingu/e  partes  in  alterum 
ducantur , (y/inguli  numeri  proaucii  per  priorem  humerum 
diisidanlur , cdnftiftscnt omnes  Qvotientes  fimul  fismptt  pe- 
fiertorem  numerum , habebuntq t ordins  eafdem  omnino  pro- 
portiones ihter  fe,  quas  partes  prioris  numeri  inter  fe  eodehs 
; ordine  habent : at  fingult  Quoti  entes  , fiue  partes  pofterioris 
numeri  ad  fingulas  p arter  prioris  , vt  prima  ad  primam , 
fecunda  ad  f eundam',  Jyc.  imam  eahdcmqUe  prorfus  ha- 
bebunt proportionem.  V eluti,  datis  duobus  numeris  s 7.28 s- 
fi prior  fecetur  in  partes » qu&  fimul  addita  ipfism  confi piant , 

0«  * 2.  i t 

**  r ‘ - - ' * — 
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J.  3.  1 0.  70.  fr  turum  quilibet  in  pofieriorem  numerum 
x8j.  ducatur , gignentur  hi  numeri  , 370.  1723.  zSso. 
ti^oo.  quibus  Jigtllattm  per  numerum  priorem  37*  diui- 
fis  , fiunt  Quorientet , \«.  js.  te.  zoo . qui  in  vnam  eolle- 
■ £ii  fiummam  confutuunt  pofieriorem  numerum  jS  3.  habent - 
que  eafidem  proportiones,  quas  habent  partes  2.  S.  10.70. 
nimirum  duplam  fefquialteram , duplam,  fr  quadruplam: 
finguli  vero  adfingulos partes,  vt  s o.ad  2.& 23. ad  s.&  J 0. 
ad  i o.&  200,  ad  70.  eandem  omnino  proportionem  habent , 
nimirum  quintuplam—j.  > 

EASDEM  partes  numeri  pofierioris  obtinebis,  (i  eum 
per  priorem  , qui  in  partes  difiributus  efi  , partiaris,  Qup- 
tientemque  f alium  in  fingulas  partes  eiu filem  prioris  nu- 
meri ducas  .Vt  in  eodem  exemplo , diuifio  numero  2/ 3.  per 
t7.fi1  Quotiens  3.  quo  ducto  in  2.  3.  s 0. 70.  partes  nume - 
■ ri  37'  fiunt  partes  numeri  2S3.hu,  s 0.2 s.  3 0.2  00. vt  prius. 

HINC  facile  elicitur , quo  pallo  duo  quilibet  nume- 
ri fecandi  fint  in  partes  componentes  ipfis  numeris  aquales,  ita 
vt  partes  vnius  fint  partibus  alterius  proportionales , col- 
lutis tum  partibus  vtriufque  numeri  inter  fe , tum  (j? par- 
tibus vnius  cum  partibus  alterius.  Atque  hac  proprieta- 
te nititur  tertia  ratio  difiribuendi  numerum  propofirum  in 
quot  tus  p artet  Arithmetice  proportionales , quam  in  regula 
t o.  proportionalitatis  A rithmttica  prafcripfimus . Nam  fum- 
ptis  totidem  numeris  Arithmetice  proportionalibus , erit  eo- 
rum fiumma  , numerus  in  illos,  tanquam  in  partes  ipfum 
componentes , diutfus . Quare  fi  fingula  ha  partes  in  datum 
numerum  ducantur , & producit  numeri  per  fiummam  il- 
lam diuidantur  ,•  Vel  fi  per  ajftimptcrum  numerorum  fum- 
mam  datus  numerus  diuidatur  , ac  Quotiens  in  fingulos 
eos  numeros  ducatur ; producentur  partes  totidem  numeri  pro- 
pofitiin  etfdem  proportionibus  .Quare  Arithmetice  quoque 
proportionales  erunt  ,vt  ex  ssntecedente  regula  7.  muni fe- 
fiumtfi . 

• t , 

V Is 

QVOT  L I B ET  numeris  continui  proportionalibus 
datu,  erunt  eorum  differentia  continue  quoque  in  eadem 
. *-  « . propor- 


proportione  proportionales . Vt  in  appofijo  exemplo  tam  nume- 
ri , quam  eorum  differentia,  habent  continuam  proportio- 
nem  ftfquialteram—j . 


Differentia.  \j2.  | 48.  | 7 2.  | tog.  \t6l. 


j 64.  | 96.  1 144.^216.  | 324.  ^48* 
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Eadem  ratione  in  hoc  altero  eXemp  lo , quod  /‘equitur ^ha- 
bent fr  numen,  & eorum  differentia  , duplam  proportio- 
nem . Vbi  vides  differentiae  non  differre  d numeris  dupla 
proportioni s , quorum  funt  differentia . ld  quod  /oli  propor- 
tioni dupla  cuicunque  accidit : quia  in  ea  quilibet  nume- 
rus maior  proxime  pracedentem  minorem  fuperat  ipfomet 
numero  proxime  antecedente , cuiua  duplus  eflfiioc  e ft,  quem 
bis  continet . 


Differ  etid]?]  14  2s\fb\  112  \224  448  I 896  I 
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DATIS  quot t unque  numeris  tontinue  proportiona- 
libus , fi  torum  fumma  per  tos  fipidalim  diutdatur  , erunt 
Quot  lentes  cvnUerfo  ordine  in  eadem  proportione  continue 
proportionales  . Mt  fi  Quotientum  fumma  per  ip/os  Que- 
tientes  figiUatim  diUtdatUr , Creabuntur  i) dem  prorfus  Quo- 
tientes  ordine  eOHuer/o:  atque  ita  in  infinitum  . Summa  au- 
tem eorUm  QuotietUum  aqualis  erit  numero,  qui  fit  ex  pri- 
, mo  Quot  tente  tn  vltimstm , vel  ex  multiplicatione  duorum 
quorumlibet  ab  extremis  aqualiter  difi antium » vel  deni- 
que , fi  terminorum  numerus  efi  impar , ex  medio  in  fetpfum 
ducto . Quod /ane  incredibile  videri poffit . Exempli  cau/a * 

Si 
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St  dentur  ht  +. numeri  continue  proportionales  in  proportione * 
dupla.  q.C,t 2\ 24.fi torum  fumma  +s.  per  fingulos  diu t da- 
tur , erunt  Quatient  ei  t s . 7—.  j-~-.  conucrfo  ordine  in' 

eadem  proportione  dupla  continue  proportionales . Et  fi  per  ho - 
f :e  Quot  i entes  diuidatur  eorum  fumma  i f-g->. prodibunt  or- 
dine conuetfo  ijdem  omrpno  Quorientet,  <5*  ita  deinceps  m in- 
finitum t Ip favero fumma  aSy-.- aqualis  efi  numero  , qui  Jit 
ex  l s .in  t -—.vel  ex  7-j^.in  J-£-.Stc  etiam  datis  his  s » termi 
riis  in  continua  proportione  tripla,  J.  C.  Pt.\  $4. 1621  fi  eorum 
fummam  partiemur  poT  eOsjigillatim , efficiemus  hos  s . Qtio- 
tientes.ljn  +o-j-.  j 4~7.  • in  eadem  continua  I 

proportione  tripla.  Quorum  fumma  iPo6~.  producitur  vel  J 
ex  1 21  . in  i^~  .vel  cx  +o~-.tn+^  .vel denique  ex  1 J-y.  j 
tn  feipfum  . Vbi  duo  confideratione  funt  digna  1 Primum,  ' 
quando  terminorum  numerus  «fi  impar  j fummam  Quotien- 
tum  effe  numerum  quadratum , cuius  radix  tft  medius  ter- 
m mus -.quippe  qui  ex  medio  termino  in  fetpfum  duclo  procree- 
tur,vt  diClum  efi-.  Deinde , eofdem  femptr  Quotientts  gigni 
ex  diuifione fummi  quotcumq;  terminorum  proportionis  tiuf- 
d:m  continui,  quantumUis  termini  illi  fint  magni, aut  barut,  '\ 
dummodo  terminorum  numerus  idem  fimper  fit  . V eluti , fi 
fint  tres  termini  continue  dupli  ,fiue  magni,  fini  parui,  erunt 
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portionem  fefquialteram  habentibus  reperientur  hi  Quotien- 
* iT*  ? W** ii  * 

, -x  hac  proprietate  inuememus  quot  cunque  terminos  in 
data  proportione  continue  proportionales , quorum  fumma 
squatis  fit  numeri , qUi fit  ab  extremis  inter  fe  multiplicatis. 
Vel  cx  duobus  medijs  quibuslibet  iqualiter  di  fi  antibus  ab  tx- 
tremis.iiel etiam  ex  termino  medio  in  feipfum  dkchhfi numc-  . 
rui  terminorum  fuerit  impar.  Naris  fi  fumantur  tot  termini  I 
in  dat  a proportione  continue  proportionales  $ quot  inueniendi 
funt  fike  magni , fiue  parui,  eorumque  fumma  per  eofdem  ftor - 
fum  diuidatur , erunt  QnpricnteS  numeri  * qui  defiderantur . 
Quod  fi  fumma  debeat  ejfe  numerus  quadratus  , accipiendi 
trunt  termini  , quorum  numerus  impar  fit , & dtuenumnd 

In - 
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terminor  ii  impari  *quahs  ^ frc.  Que  res  miraculi  infiar  quo- 
dammodo cenferi pojfit , daripoffein  tiara  proportione , quot- 
quot quii  iujferit , terminos  continue  proportionales , quorum 
fumma  ex  multiplicatione  primi  termini  in  vltimii  gignatur:, 
cum  contrarium  /mitti  experiamur  in  omnibui  proportioni- 
bus continuis  inaqualttafu, quarum  termini  fint  numeri  in - 

tegrt  s fr  tn  alqs  etiam  omnibus , quarum  numeri  fractiones 
habent  admixtas.nifi  hi  numeri  potientes  ftnt.  produci  i ex 
diuifione  fumma  alicuius  quot  cunque  terminorum  continue 
proportionalium, per  ipfos  terminos  proportionales  yvt  diximus. 

EODEM  modo  fatis  faciemus  qutftioni  ,fi  quis  petat 
duos  numeros  datam  habentes  proportionem,  quotum  fumma, 
aqualis  fit  numero  ex  eorum  multiplicatione  vnius  in  alteri 
procreato  . Nam  fi  fumantur  quilibet  duo  numeri  in  propor- 
tione data  , atque  eorum  fumma  per  eofdeni  figillatim  diui- 
datur , fatisfiet  quafiioni  propofita  per  potientes  instent  os  . 
Vt  fi  cupiat  quis  duos  numeres , inter  quos  reperiatur  propor- 
tio tripla  fupcrbip artiens  nonas, aecrpiemses  ve/ hos  duos  ntime 
yos  29-9- vel  87.  i 7. proportionem  datam  habentes , vel  alios 
quefuis . Summa  etenim  priorum  3 g.  diuifa  per  29.fr  9.  vel 
pofieriorum  fumma  114  perg7.fr  27. diuifadabit  potien- 
tes, t-£-v  . fr  *-§-•  proportio::  tm  eandem  habentes , quam  2 9. 
fr  o.vel g7.fr  27.  ordine  tamen  consicrfo , fr  quorum  ag- 
gregatum efl  s . qui  videlicet  numerus  ex  ductu  etiam 
/ in  #-£*•  gignitur, 

V t t 1. 

7 T S &.  dsios  quofeunq-i  Humeros  Confli fiiemus  medi 3 
Geometrice  proportionalem  , fi  eos  inter  fe  multiplicemus  j fr 
procreati  numeri  radicem  quadratam  acctpiamui  . Vt  datis 
duobus  numeris  6 .fr  96 .ex  vno  in  alterum  fit  numertvs  s7C. 
cuius  radix  quadrata  24.  erit  medio  loco  proportionalis  inttt 
datos  numeros  hoc  modo,  6+24  96.  Nam  95.  ad  24.  habent 
proportionem  quadruplam  qualem  etiam  habent  24.  adCt 
Itaque  fi  inter  datos  duos  numerot  confit  tuendus  fit  numerus 
medius  rationali; sqki  videheet  exprimi  poffit,  neceffe  efl , vt 
numerus  ex  vno  tn  altetu  prcduclus fit  quadratus.  Nsfi  enim 
quadratusfit,  non  habebit  radicem  tn  numeri  t,  fed  eiui  radix 

erit 
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erit  numerus . quem  Arithmetici  [urium  , vel  irrationalem 
vccant  y exphcantque  hoc  modo, radix  quadrata  tahs  nume- 
ri . V eluti , datu  duobus  numeris  7.  & 7.  fiet  ex  vno  in  al- 
t rum  numerus  6 j.  qui  radicem  non  habet.  Dicemus  ergo 
radicem  quadratam  numeri  6 3.  qua  quidem  numeris  expri- 
mi nequit , cffe  medio  loco  proportionalem  inter  numeros  da- 
tos 7.  & 7, hoc  modo, qua  quidem  ra- 

• dix  maior  ejl , quam  7.  cum  huius 

| 7 I •]•  ?•  I 9’  1 qU,1(lrtitum  fit  +7. minor  vero  quam 
It. cum  huius  quadratum  Jit  6 4.  Ne- 
que vero  numerus  7. cum  aliqua  fractione, qui  medius  ejl  in- 
ter 7.  & t.  radix  ejfe  potejl , etiamfivnitai  in  infinitum  co- 
gitetur ejft  diutfa  : quia  omnis  talis  numersst  cum  fra&ione 
producit  numerum  cum  fracliont , vt  ad  defimS.  dcmonflra- 
bimus.cutufm^di  n*n  ejl  numerus  6 3. 

I X. 

S I quis  instenire  velit  tres  numeros  in  Arithmetica  pro - 
portienahtate , inter  quorum  binos  finguli  cadant  medij  Geo- 
metrici proportionales,  affequetur  id  hac  ratione . Sumantur 
tres  numeri  quicunque , quorum  fecundus  primi  fit  quintu- 
plus , & tortius  eiufdem  primi  feptuplus . Quadrati  enim  nu- 
meri eorum  erunt  Arithmetice  proportionales,  fr  primus  nu- 
merus acceptus  in  fecundum  dullus  producet  medium  propor- 
tionalem Geometrice  inter  primum  quadratum  , fr  fecun- 
dum , in  proportione  primi  ajjumpti  numeri  ad  fecundum : fe- 
cundus vero  numerus  ajfumptus  in  tertium  dudus  gignet  me- 
dium proportionalem  inter  fecundum  quadratum , (y  ter- 
tium , in  proportione , quam  inter fe  habent  fecundus , ac  ter- 
tius numerus  ajfumptus . id  quod  perfpicue  in  hoc  exemplo 
appare  Lj  . 


Tres  nu.ajfump  \Primus.t.\quintup.pri.+o.\Septufi  pri.s6- 


Qtsadr.  Arit.j.j  64 

| \ tC 00  \ | 

Medij  G comet.  1 

I 3*°  1 

Differentia  enim  trium  quadratorum  ejl  1 i3f.fr  medij 
proportionales  inter  tot, 320.& 2240. producit  ex  f .m40.fr 
ex+o.insC- 


Ut  2tC 
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HINC  facile  referies  tres  numeros  quadratos  , fui  ft 
aqualibus  dijferentijs  mutuo  fuperent , fi pro  radicibus  eorum 
fumes  tres  numeros , quorum  fecundus  fit  primi  qusnsuplus.fr 
tertius  eiufdem  primi  feptuplus , vt  diximus . 

PARI  ratione  , dato  quouis  quadrato  ; referientur  alij 
duo  maiores  cum  Hio  conjlituerttcs  prtportionalttatem  Arith- 
meticam . Si  enim  radix  dati  quadrati  fatuatur  primus  nu- 
merus , fr  alij  duo  numeri  fumantur  , quorum  alter  illius  ra- 
dicis  fit  quintup/us,  fr  feptuplus  alter,  erunt  quadrati  nume- 
ri horum  duorum  numerorum , quos  qu trimus . Vt  fi  detur 
quadratus  numerus  64.  erit  eius  radix  /.  primus  numerus  i 
fecundus,  40.fr tertius,  sC.frc. 

INVENTIS  autem  tribus  quadratis  Arithmetice 
proportionalibus  ,fi eos  per  quemuis  numerum  eundem  mul- 
tiplices , mei  fer  quamuis  partem  altquotam.fi  quam  habent , 
diuidas,  erunt  producli  quoque  numeri t aut  Quotientes  Arith 
metice  proportionales , inter  quorum  binos finguli  etiam  me- 
dsj  in  Geometrica  proportionalitate  intercipiuntur : qui  medij 
referientur  eodem  modo , fi  nimirum  medij  inter  quadratos 
inuenti per  eundem  illum  numerum  multiplicentur  , vel  per 
eandem  illam  partem  aliquot am  diuidantur . Vt  fi  fuperiorrs 
quadrati jvna  cum  mtdijs  proportionalibus  duplicentur, crea- 
buntur hi  numeri . 

Arithmet.proportio.\  /2g\  \S2qo\  \^272\ 
Medij  Geometr.  | | 6+o\  \44So\ 


Si  vero  diuidantur  ijdem  per  S.  partem  aliquotam  com- 
munem quadratorum  , ( funt  autem  qualibet  partes  aliquo- 
ta  quadratorum  ,p  artes  etiam  aliquot  a mediorum ) prodi- 
bunt hi  numeri . 


Aritlo 


met. proportio. \ g 
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Habebunt  autem  hi  numeri  hoc  modo  inuenti  eafdem  femper 
proportiones, quas  quadrati  teorumque  medij  inter  ft  habent . 

Quod 
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Quod  fi  hos  #,joo.  jpi.diuidas  per  y.inucnies  alios,  2. s o.pJt- 
Arithmetice  proportionales  , inter  quos  cadunt  Geometrice 
medtj.t  o-& 70.  Et  fi  denique  hos  2.  s 0.98.  partiaris  pera, 
habebis  afios^  1.  2 s.  49.  inter  quos  medtj  Geometrice  fiunt , 
*-&U> 

V B l hoc  etiam  admiratione  videtur  dignum  t quaodo- 
cunque  inter  tres  numeros  Arithmetice  proportionales , fiue 
quadrati fi,it, fine  non , cadunt  duo  medij  Geometrici  propor- 
tionales , vnut  inter  primum  & fecundum , dT  inter fecundi 
ac  tertium  alter;  quadratum  pnoris  medij  , (y  quadratum 
fiecundi  numeri  Arithmetica  proporf  ionalitatif , (y  quadra- 
tum pofierioris  medij  conflituert  proportionahtatcm  Arithme 
ticam , Vt  tn  pofieriori  exemplo,  quadrati  numeri  horum  triti 
numerorum  , ye.  200.  at 0.  fiunt  1 6 00.  40000.  7X4-00. 
Arithmetice  proportionales  , habentes  differentiam  eandem 
co/nmunem  3S409.  &fi(  de  (Ufris * 


INTER  quoficunque  duos  numeres  rtperiemus  quot- 
■ cunq,  medios  continui  proportionales , ineunda  fimi,  & arti-, 
ficiofd  operatione : quam  vt  piamus  explicem , dicenda  pau- 
ca [unt  de  radicum  generibus , dy  qui  pallo  numeri  ex  fiuis 
radicibus  gignantur . In  omni  ergo  proportione  continua , qua 
ab  1. incipit , fecundus  terminus  radix  eft  omnium  numero- 
rum tnfequentium.  Ea  enim  radix  bis pofita  y atque  ita  in  fi- 
ipfam  dutia producit  tertium  terminfyqujffi  numerus  qua- 
dratus, radixque ipfia quadrata  dicitur.  Eadem  radix  ter 
pofita , dy  primum  \nft,jy  iterum  tn  productum  multipli- 
cata gignit  quartum  termmum , qui  cubus  eft,  &propt(rea 
radix  eius  cubica  appellatur.  Denique  fi  eadem  radix  pona- 
tur quater  , dy  fiant  tres  multiplicationes , primum  in  fi,  de- 
inde in  produttum  , tertio  iterum  tn  vltimumproduftum  fiet 
quintus  terminuf  t Et  fi  ponatur  quinquies , fiant  jj  quatuor 
ordine  multiplicationes, criefUrftxtftf  terminus , atque  ita  it} 
infinitum , Quo  pallo  autem  cmnes  ha  radices  nominari  de- 
beant, dyfignari%rton  eft  huius  loci  declarare , fied  ad  A Ige- 
bretm  tota  hic  resfipellat , vbi  etiam  docebimus , qua  arte  ex 
dato  mtmero  eruenda  fint , Nunc , v:  tnnUigt.turrcfyd e qua 
' agimus. 


LIBE 
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*gimtts,  notandi funt  tres  infrafrripti  profor/ ionahtat es  con- 
tinua , quarum  dut  primi  funt  Arithmetici,  nimirum  dui 
feries  naturales  numerorum  ab  i. incipientes, tertia  vero  Geo- 
metrica ab  i . quoque  initium  ducens  . Vbi  perjpicue  appare- 
bit,quam  egregium  vfum  habeat  feries  numerorum  natura- 
lis tn  re pr.pofita . 


Numerus  mediorum , 


1 1 kM  3 1 A s\  e \&c. 


Numeri figmfi cantes  radtces.  | J/|^|?|  *|  j|  6\  7 
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Prima  complectitur  numeros  mediorum  conflituendorum, 
fecunda  numeros , qui  figmfi  eant  genera  radicum , hoc  e fi, 
quoties  terminus  fecundus  tertii  proportionalitatis , quem  ra- 
dicem omnium  infequintium  diximus , crdine  poni  debeat , 
vt  multiplicatus  numeros  proportionalitatis  Geometrici  illis 
recondentes  procreet.  Verbi  grati  agnitas  medij  ordinis  figni 
fit  at, numerum  j.ter'i/  ordinis, qui  radix  efi  omnium  alioru  , 
femel poftum  non  ejfe  multiplicandum , fed  ipfummet  cjfe  ra 
dicem  omnium  ex ntilla  fui  multiplicatione  productum.  At 
numerus  a.eiufdem  fecundi  ordinis  indicat,  eandem  radicem 
j.tertij  ordinis pofitam  bis  hoc  modo , 2.  3.  & ita  in  fe  multi- 
plicatam gignere  4,  tertium  terminum  eiufdem  terti/  ordinis. 
Sic  numerus  3. medij  ordinis  denotat , radicem  eandem  2 . in- 
fimi ordinis  pofitam  ter  hoc  modo,  2. 2. 2. atque  ita  multiplica- 
tam producere  9.  quartum  terminum  infimi  ordinis. Nam  ex 
radice  2.  primo  loco  pofita  in  eandem  2.  pofitam  fecundo  loco 
.fit  numerus  4-  & ex  hoc  produclo  in  radicem  2.  tertio  pofitam 
loco  gignitur  numerus  8 . quartus  nimirum  proportionalitatis 
Geometrici  fub  numero  3 .ordinis  fecundi , idem  dices  de  alijs , 
Vt  verbi  gratia  numerus  7. fecundi  proportionalitatis  mon- 
Jlrat, radicem  eandem  2.  ferti/  ordinis  pofitam  fepties , hoc 
pafto,3-2.J.2.2  2.2.  0'infe  continue  (:xi:s  multiplicatam 
producere  t jS 'Offauum  numerum  Geometrica  proportiona- 
litatis iUi  numero  g.fuppofitum  , Nam  ex  3.  primi  loci  in  3. 
fecundi  loci  fiunt  4.  & ex  4-in  2.tertq  loci  fiunt  X.& ex  f.:n 
j.  quarti  loci  fiunt  s 9 .& ex  1 C '.  in  2.  quinti  loci  fiunt  32.  & 
— ' tx 
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ex  34-tn  2.  fexti  loci  fiunt  64&  denique  ex  6*.in  j.  feprimi 
hei  fiunt  ut- &c.  Atque  hoc  non  folum  verum  eft  in  propofi- 
ta  proportione  continua  dupla , fed  in  omnibus  altjs  , quicun- 
que numerus  fecundum  locum  occupet  t unquam  radix  alio- 
rum , fr  qui  proportionem  denominat . 

ITA  QV  E fi  confiituere  vis  quotlibet  medios  inter  duos 
propofitos  numeros , cape  numerum  mediorum  confiituendo- 
rum  in  primo  ordine . Nam  ex  vtroque  numero  dato  extra- 
henda eft  radix  , qua  toties  ordine  pofita  , fr  continue  multi- 
plicata vtrumque  producat , quot  vnitates  continentur  in  nu 
mero  fecundi  ordinis , qui  infra  numerum  mediorum  confti- 
tuendorum  in  fupremo  ordine  acceptum  feriptus  eft.  Radices 
inuentas  fub  datis  numeris  colloca , quamque  fub  fuo  , 
ab  eifdem  afeende  per  continuam  vtriufque  multiplicationi , 
(ducendo  primum  quamque  radicem  inuentam  in  fe,  deinde 
in  numerum produilum  , frfic  deinceps.)  ita  vt  duas  pro- 
portionalitates  Geometricas  multiplices  inftituas  a radicibus 
incipientes , fr  ab  eifdem  denominatas  , tot  terminorum,  ( rx- 
clufis  datis  duobus  numeris ) quot  medtj  termini  quaruntur  / 
Poflhic  fingulos  terminos  vmus  ordinis  duc  in  fingulos  termi-  ‘ 
‘nos  alterius  ordinis  aduerfos , (joppofitos  , hoc  eft  .maximum 
vnius  in  minimum  alterius : proximum  deinde  fub  illo  in  pro- 
x imum  fupra  hunc,  &c.  Ita  vt  in  vno  ordine  femper  defeen- 
das  a fupremo  ad  infimum  vfque  y in  altero  vero  ab  infimo 
vfque  ad  fupremum  afeendas , vt  in  exemplis  patebit  .Nu- 
meri enim  procreati  dabunt  medios  terminos , quos  quiri  mus. 
Exempli  caufa , fi  inter  9.  fr  / ++.inuemendus  fit  vnus  ter- 
minus medio  loco  proportionalis  , fumemus  in  primo  ordine 
t . & fub  hoc  termino  in fecundo  ordine  numerum  2.  qui  indi- 
cat, ex  vtroque  numero  dato  eruendam  ejfe  radicem  quadra- 
tamyqui  videlicet  bis  pofita tper  eius  multiplicatione  vtrum- 
que producat , vt  declar  auimus . Radices  autem  quadrati 
mu  enti  fiunt  3.^  / j.  Et  quia  vnus  tantum  medius  terminus 
defideratur,  non  funt  infit tuendi  proportionolitates  Geome- 
trici a radicibus  incipientes , quiplures  terminos  habeant , 
fed  ipfi  radices  inter  fe  multiplicandi . Numerus  enim  pro- 
creatus 36.  erit  medio  loco  proportionalis  inter  9.  fr  144,  Vt 
hic  vides , 9.36,144.  Sic  etiam fi  inter  / 1 .($r  jf  8 .confli- 
tuendus  fit  vnus  terminus  medius : quonid  hi  numeri  radices 
z • quadratas 
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quadrata* non  h ab ent,fignabimus priorem  hoc  modofR.q.tg. 
pofierierem autem ftc.  R.q.  jgg.  Ha  autem  radices  inter  ft 
multiplicat*  faciunt  72.  terminum  medium  proportionalem 
inter  tS.fr  igg.hoc  modo  1 f. 7 2.  jgg.  V hi  etiam  admira- 
tione dignum  efi , duos  numeros , quorum  neuter  potet}  effer- 
ri, inter  fe  multiplicatos  gignere  numerum  rationalem : cuiut 
rn  dtmonftratto  ex  Ub.  1 0. petenda  ejl . Quo  pacto  autem  tn- 
rtrfe  multiplicandi  fint  duo  numeri  fur  di,  qui  nimirum  ef- 
ferri non  poffimt, qualis funt  R.q.t  B.frR.q.  jgg.  docebimu* 
in -tilgebr a . 

R V R S V S (i  dari  fint  duo  numeri  XC.fr  Cis. inter  quot 
tres  medif  confit  suendi  fint,  accipiemus  in  primo  ordine  nume- 
rum mediorum  j .essi  tn  ordine  fecundo  fubfcribitur  numerus 
4,  Igitur  ex  vtroquedato  numero  extrahenda  efi  radix,,  qu* 
quater  pofita , fr  continue  multiplicata  vtrumque  producat, 
qtu.  quadrati  quadrata,vel  \enfix.enfica  dici filet, cuiufmo- 
di  in  dato  exemplo  funt  j.fr  s.Confiituet  ergo  hos  ordines  triu 
terminorum  fub  tC.  fr  Cis,  Geometrici  proportionalium  in 
pnporttone  multipli  cifin  aptent  es  ab  eifidem  radicibus  i.fr  j. 
a quibus  proportiones  horum  ordinum  denominantur  , vt  hic 
stpparet  » 
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Ex  f . fupremo  primi  ordinis  in  s.  infimum  fecundi  ordini t 
fiunt  40. pro  primo  medio . Ex  4.  m u.  fiunt  100.  pro  medio 
fecundo  . Denique  ex  i.in  ns. fiunt  tso.pro  tertio  medio. 

SC  I T V autem  dignum  efi  , medios  terminos  inuen‘os 
cum  duobus  extremis  dati*  continere  proportionem  continuam 
eam  , qua  inter  radicis  datorum  numerorum  repentur  . Sic 
enim  in  dato  exemplo  vides  ita  effe  6 as.  ad  aso.  fr  iso.  ad 
1 oo.fr  1 00ad40.fr  4$. ad  16. vt  s.  adi.  Quapropter , in- 
uentis  radicibus, fi  maior  per  minorem  dtuidr.sur,  fr  per  Quo- 
tientem.qm  denominator  efi  proportionis  radicum  innent aru, 
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multiplicetur  miuOr  numerus  datus  , fi?  produBus  numents 
rurfum  per  eundem  Qucticntem  multiplicetur,  atque  ita  dem 
ceps  , conftuueniur  inter  duos  extremos  datos  medij  termini 
ijdem  i etiamft  duo  illi  ordines  proportionum  multiplicium  d 
radicibus  denominatarum  non  infiituentur  »Vt  in  exemplo 
dato.  Dtutfa  radice  s. per  radicem  a. fit  Quotiens  t-i-.  deno- 
minator videlicet  proportionis  3. ad  2.  Si  igitur  ducas  minor* 
numerum  datum  16. in  2 ^.gignes  40.  prtmum  medium:  Et 
firurfius  ducas  40. in  t-j-.procreabts  10».  fecundum  medium: 
Et  denique  fi  1 00. ducas  in  2—.  produces  jso.  tertiis  medii . 

VERSPICVVM.  autem  efi , inter  datos  quoslibet 
numeros  non  femper  tenftitut  pojje  numerum  terminorum  pro- 
pofitum  , qui  fint  rationales , fed  plerunque  i nuent  os  terminos 
ejfe  i rrationa/rs  : propter  ea  quod  dati  numeri  non  habent  fi rm 
per  illas  radices , qua  extrahenda  fiunt : aut  certe  non  ha- 
bent eam  proportionem , quam  aliqui  duo  nurmtri , ex  quibus 
et  radices  pojfunt  extrahi , quod  etiam  fatis  ejfet . Sicut  enim 
inter  1 6.  fi?  das. qui  habent  radices  quadrotiquadratas , hoc 
eftyqua  quater  pofita  eos  fisis  multiplicationibus  producunt , 
tres  medii  termini  incidunt:  ita  quoqut  inter  4X.fi?  tX 7S.qut 
illu  1 C .fi?  C 2$ .proportionales  fiunt , licet  non  habeant fimilts 
■ radices , cadunt  tres  medij  termini  , vt  hic  patet, 

4!.  120.  300.  730,  tfjs, 

SfVA  MOEREM  fi  quis  defideret  duos  numeros,  in- 
ter quos  cadantyquotquot  voles , termini  medij  rationales  in 
data  proportione  , accipiendi  funt  duo  numeri  quomodocunq, 
datam  habentes  proportionem . Eorum  enim  vterque  fi  toties 
ponatur.,  quot  termini  medij  querendi  fiunt , fi?  adhuc  fi r- 
mel,  fi?  continue  multiplicetur , erunt  vltimi  duo  numeri  pro- 
ducti , quos  quersmus  : Inter  eos  enim  medi)  termini  confti- 
tuentur  eo  modo , quem  txpofuimus ; hoc  efi , vel  mji  i tuendo 
fub  illis  duos  ordines  proportionum  multiplicium,  quas  afifum- 
pti  numeri  denominent , tot  terminorum  , quot  me dq  termi- 
ni queruntur ivel multiplicando  minorem  eorum  per  denomi- 
natorem  proportionis  date  , que  efi  inter  acceptos  duos  nume- 
roiyfi?c.  Verbi  gratiafi  quis  velit  duos  numeros  fint  er  quos  con 
fiitui  pofifint  quatitor  termini  medij  rationales  in  proportione 
fup  er  bipartit  sit  l tertias,  cuius  denominator  efi  I ^-.fumemus 
duos  numeros  C.fiy  x 0.  habentes  datam  proportionem  fuperbi- 

partientem 
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partientem  tertiat , c5*  vtrumqtee  quinquies  ponemur  hoc  mo- 
do,C.6.6.6.6.  & 1 01  o.i  o*t  o.i  o.  £x  multiplicatione  enim 
continua  vtriufque exifitnt  ki numeri  777* •&  1 00000.  in- 
ter quos  conflit uej  quatuor  medios  numeros  proportionales , 
vthicvides . - • — 


7776 

1 1960 | 1 I 600 | } 6p 00 | 60000 

1 coooo 

1196 

V • r • « ■ ♦ 

10000 

11 6 

• ■ ■ • 

'lono 
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6 

* ‘ • 1 • 

10 

&ui  quidem  medij  termini  inuemuntur  vel  ex  jjgf.in 
tol&ex  stC.in  1 do.  £rex  jf.in  1000.  fr  exC.in  10000.  vel 
ex  denominator  e I-j-.  proportionis  fuperbiparticntis  tertiat 
in  minorem  numerum  inuentum  777 6.  & iterum  in  nume- 
rum produHum , &c. 

X 7. 
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17  V M E RV  M quemcunque  datum  diflribuemus  in 
quotuis partes  proportionales  Geometrice  in  data  proportione 
hoc  modo  . Cape  tot  numeros  continue  proportionales  in  data 
proportione  fiue  minimos  Jiue  non  minimos, in  quot  partes  da- 
tus numerus  difiribuendus  efl.&per  eorum  fummam  datum 
numerum  partire . Quotiens  namque  per  jinguloiierinnm  in 
dat  a proportione  acceptos  multiplicatus  prf  creabit  partes  dau 
numeri feruantes  datam  proportionem  inter fe.  V eluti  fi  datus 
numerus  ysC.fecandus fit  in  6.  partes  continue  proportionales 
in  proportione  dupla  >•  fi  fumantur  C , termini  continue  dupli » 
j.C.t a.jj.+S.pC.quorum [amnia  efi  1 f p.&per hanc fum- 
mam datus  numerus  ?sC  'dtutdatur,  Quotiens  autem  4.  per 
fingulos  acceptos  numeros  multiplicetur , procreabuntur  hi  6. 

numeri  continue  dupli , conficient t [que  fimul  m z nam  fum- 
mam colle  Hi  datum  numerum  7 i 6.  videlicet . . 1- 

* v 4»  v %*  ^4*  v**"  \ 

72.  24- • 48*  9<>'  197.  384» 
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Eidem  partes  insinuentur  ,fi fumantur  hi  a!ij  6.  numeri 

cont,n*{  *•&'■ ifc  • ' Th  * 5& • 7$$  ■ i&  .^quorum  fum- 
m* T3o * Vclht6.auj,ioo.  200,400.  Xoo.  1600.3200. 
quorum  fumma  eji  6300.  Nam  datus  numerus  716.  dsutfus 
per  fummam priorem  f~.  facit  1200.  qui  Quotiens  ductus 
tn primum  numerum  acceptum  dabit  primam  partem 

1 2.  vt prius,  (jpc.  At  idem  numerus  datus  7 s6diuifus  per  po- 
fteriortm  fummam  6300.  facit  Quotientem  qui  du- 

Rus  in  primum  numerum  affumptum  leo.  producit  eandem 
partem  primam  12  &J1C  de  citeris . 

O D fi  cupias  numerum  , qui  fcari  ptffitin  quot  me 
partes  proportionales  fne  vlla  fati  tone , ( Nam  uifi  feruetwr 
id.quod  tam  pr  eripiemus, incidemus  plerunque  in  factiones  ) 
affequeris  propoftum , fi  fumas  quemcunque  numerum  mul- 
tiplicemfumme  totidem  termirun  um  proportionalium  affum- 
ptorum  . Vt  fi  quis  querqt  numerum  , qui  poffit  diftribut  in 
s . numeros  integros  fefquialtcram  proportionem  continuam 
habentes  i fumptis  s.  terminis  in  fefquialtera  proportione  con- 
tinue quibufeunque,  vt  9G.144.2s6.  324.  quorum  fum- 
ma  efi  <f  44,accipiemus  huius  fumme  quemcunque  numerum 
multiplicem,  nimirum  decuplum  /t 440.  Hic  enim  per  prece- 
ptum  traditum  fec  abitar  in  s.  numeros  integros  proportionis 
fefjuialteri  continue,  cum  eo  diuifo per  fummam  acceptorum 
numerorum.  Quotiens  neceffarto fit  numerus  integer . 

HINC  nullo  negotio  fatis  faciemus  quefiioni,  qua  iubea- 
mur  m data  proportione  continua  repertre  quotuis  numeros , 
qui  in  vnam  fummam  colleEli  tonfiituant  numerum  quem- 
cumque datum . Nam  fi  datus  numerus  ftceiur  in  tot  portet 
proportionales  date  proportionis , vt  docuimus  , foluta  ertt 
qua (lio  .Vt  fi  quis  t nuent  re  velit  4*  numeros  triple  proportio- 
nis continue , quorum  fumma  fit  1 00.  fecundus  ertt  hic  nu- 
merus 1 00.  in  4.numeros  proportionis  tripla  ,vt  in  2-~.  7—. 
JJ~2 'fi H i enim  conficiunt  dotum  numerum  1 0 O.Quod 
fi  conficere  debeant  fummam  400. erunt  numeri  quefiti  m tri 
pia  proportione  continua  hi.  to.3  0.9  0.27 0. Horum  enim  fum- 
ma efi  40  0.  St  denique  fummam  conficere  debeant  non  fupe- 

7&-ik-Sam- 
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DE  P R O P O R T I O N A LITATE 
Harmomcsu . 

I. 

TRES  numeri in  proportionalitate  Harmonica,  inuenien- 
turtx  tribus  numeris  proportionalitatis  Arithmetici  quibuf- 
cunque , fi  primus  in  fecundum , ac  tertium , fecundus  in 
tertium  multiplicetur . Vt  fubirri  a exempla  dcmonflrant . 


sirit. \l .2.3. \ 3^  7.1  /.|  4.  6.  tf.|  10.  60  . H0.\ 
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In  omnibus  enim  ex  primo  termino  Arithmetica  profor - 
tionalitatis  infecundum  & tertifim  fit  primus  terminus  Har- 
monica , fr  fecundus  : ex  fecundo  vero  tn  tertium, tertius , 
ALIO  modo,  ty  in  idem  recidit , gignitur  Harmonica 
proportionalitas  ex  Arithmetica  . Nam  medius  terminus 
Arithmetica  proportionalitatis  duUus  in  extremos  gignit  ex- 
tremos Harmonica  : extremi  vero  eiufdem  Arithmetica  in- 
ter fe  multiplicati  creant  medium  Harmonica  . Vtin  ijfdcm 
exemplis  manifeflum  efi . 

H 1 N C fit , extremos  terminos  Harmonica  proportiona - 
litatis  , ac  prcinde  differentias, eandem  habere  proportio- 
nem , quam  extremi  Artthmetica,tx  qua  orta  efi , habent : 

quia  videlicet  extremi  Arithmetica  per  eur.dtm  medium t 

multiplicati  produxerunt  Harmonica  extremos . 

§iy  A PROPTER  fi  reperiendt  fint  tres  nutqeri  pro- 
portionalitatis Harmonica, quorum  extremi  , atque  adeo  & 
differentia , datam  habeant  proportionem , fumcndi  funt  duo 
numeri  proportionem  datam  habentes  , & inter  eos  medius 
Arithmetica  proportionalitatis  confutuendus : ac  denique  ex 
htfce  tribus  terminis  muenieruit  tres  in  prcportirnalitate  Har 
monita , vt  diximus . Vt  fi  querantur  tr  es , quorum  extremi 
habeant  proportionem  fifquitertiam  , fumemus  3.  & 4.  inter 
quos  ea  proportio  repentur : fied  quia  torum  fumma  7.  impar 
rfi^nen potefi  inter  eos  collocari  medius  integer  inproportiona- 
Utate  Arithmetica , ducemus  vtrumque  per  aliquem  nume- 
rum par  em, nimirum  per  2.  Inter  pro  durios  enim  6.  S.  cadet 
integer  medius  proportionalis  Arithmetice, 7. nimirum  femifi 
fis  eorum  fumma . Ex  his  igitur  tribus  C.  7.  S.  Arithmetici 
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proportionalibus  orientur,  hi  trej  Harmonice  proportionales , 
42. +8.  s 6 .quorum  extremi, atque  adeo  c5>  differentia .propor- 
tionem fefquitsrtiam  datam  habent  . 

S E&V  l T V R etiam, binos  numeros  trium  terminorum 
proportion (ititatis  Harmonice  binis  Arithmetice,  ex  qua  or- 
ta ejL  conuerfo  ordine  ejfp  proportionales  : hoc  ejt,  in  Harmo- 
nica ita  effo  fecumium  ad  primum , vt  in  Arithmetica  ter- 
tpite/lad  fecundum  . Item  in  i!la  fic  effe.  tertium  ad  ficun- 
dum,vt-in  hac  eft fecundus  ad  primum . quia  nimirum  priores 
duo  in  Harmonica  produclix  fum  ex  po ferioribus  duobus  in 
Arithmettcaper  primum  eundem  multiplicatis: Duo  vero po» 
feriores  Harmonice  procreati  fient  ex  prioribus  duoburArit/p - 
metice  in  tertium  duclis . Vt  ex  fuperioribus  exemplis  ptr- 

ffi ituum  eft.’  ■ - . . . r.  j 

VIC1SSIM  fi  primus  nttmertis  Harmonic  e proportio- 
nalitatte  ducatur  in  fecundum,  ac  tertium , fr  fecundus  in 
tertium  , procreati  erunt  tres  numeri  Arithmetice  proportio - 
nahtatts.Vel  ( quod  idem  elf)  fi  medius  termimis  Harmoni- 
ae in  duos  extremos  ducatur, gignentur  duo  extremi  Arithme 
t ice  i duo  vero  extremi  Harmonic  e inter  fe  multiplicati  produ 
tent  medium  Arithmetice : eodem  fcilicet  prorfus  modo, quo 
ex  Arithmetica  proportionali  tat  e Harmonicam  oriri  dixi- 
mus .Ita  vides  ex  huc  Harmonica  2ij.6.gtgm  hanc  Anth- 
meticam.C . t2.1t.  S suo  enim  ducas  primum  2.  in  fecundum 
j.fy  tertiis  6.1  temfecuudd  3 .in  tertiis  6 .producet  C . 12.18. 
fuse  ductu  medium  3.»«  extremos  j. 6.  facies  extremos  6.  18. 
& ex  primo  i.in  tertium  C. medium  12. 

HARMONICA  proportionalttas  dicitur  continua- 
ri vitra  tres  terminos  fiue  ad  maiores  numeros  progrediendo  , 
fiue  regrediendo  ad  minores , quando  primi  tres  numeri  funt 
proportionales  Harmonici , (j»  tertio  adiunguntur  duo  cum  eo 
tonftstuentes  quoque  eandem  propontonalitatem  Harmoni- 
cam, fo  tn  e ode  omnino  proportione.  Deinde  vltsmo,  qui  quin- 
tus eft , adiunguntur  eodem  modo  alif  duo;  atque  vltimo,fiue 
feptimo,  atij  duoifft  fic  in  infinitum.  Hoc  autem  fit  verfus  ma 
iores  numeros  progrediendo,fi pofteriores  duo  numeri  ducantur 
tn  denomsnatorem  proportism^quam  tertius  ad  primum  ha- 
bet* V t datis  his  tribus  numeris  j.  3.6 .Harmonice  proportio- 
naltbtu,ft  pofteriores  duo, 3. 6 .ducantur  in  j.  denomtnatorem 
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proportionis  6.  ad  2. fient  9.i8.atq;  ita  erunt  iam  qtimq3  ter- 
mini3  2. 3. 6. 9.1 8. Harmonici  proportionales:  Et fi  pofieriores 
Aui  9.t 8 .ducentur iterum  in  j. denominatorem proportionis, 
erunt  feptemhi  termini, 3.3. 6. 9.18, 27.37.  continui  propor- 
tionales Harmonice :CT fic progredi  poterimus  in  infinitum, 
ita  vt  femper  Harmonica  proportienalstas  continuetur  per  ter 
minos  locorum  tmparium.vt  per  tertium,  quintum, /epttmum, 
nonum, (yc.  Quod  (i  verfits  mitiores  terminos  progredi  libeat , 
dtmdendi  erunt  minores  duo  numeri  per  denominatorem  pro- 
portionis extremorum: Et  pofieriores  duo  minores  inuenti  ite- 
rum dmidendi  per  eundem  denominatorem,  & fic  deinceps  in 
infinitum. Vt  datis  his  tribus  numeris , 1 8.9. 6.  fi  minor  ts  duo, 
9.6.diuidanturper  3. denominator  em  proportionis  inter  extre. 
mos  18.6 . fient  ?.  2.  atque  ita  erunt  tam  quinque  termini , 

1 8.9.6 .3. 2.  Et  fi  rurfui  duo  pofieriores  inuenti  3.2.  diuiddtur 
per  eundem  denominatorem  3 . adiunfti  erunt  vltimo  termi- 
no z.  alij  duo  in  Harmonica  propmionalttate  hoc  modo  , 
18.9.6.3.2.1.-%-  atq u ita  deinceps jfgredi  licebit  m infiniti}. 

ALIO  modo>fy  quidem  magu proprii  , continuatur  pro- 
portionali t as  Harmonica  ,fiue  ad  maiores  numeros  progre- 
diendo,(tue  ad  minores, quando  primi  tres  numeri  funt  Har- 
monice proportionales  i Item,  relido  primo,  alij  fcquentestresi 
Ct  relidis  duobus,  fequent es  alif  tres.atq,  ita  deinceps:  Sed  in 
hac  continuatione  nunquam  erit  eadem  proportio  inter  extre- 
mos trium  flua  inter  extremos  aliorum  trium.  Vt  in  his  7-nu- 
meriirf. 9.6.  i 2. continuata  dicitur  prcpcrtionalitaf  H armo - 
mea, quoniam  tam  tres  3.7.6.  quam  tres  7.6. 1 2. Harmonici 
proportionales  funtfid pnorum  extremi  3. 6. proportionem  ha- 
bent duplam, at  extremipofierioru  7. 1 2. triplam. Item  conti- 
nua ejfic  dicitur  Harmonica  proportionalttas  in  his  quinfy  ter 
minis,  s 0.12.1  s. 20. 3 0. quia  & in  tribus.io.  1 2.1  f.Jj 'm  tri- 
bus, 1 2,1  s . 20,fjy  in  tribus,  s s. 2 0, 3 o.H armonica  proportiona- 
litas  reperitur,lieet  extremi  quorumlibet  trium  non  habeant 
eafidem  proportiones . §ftto  patio  autem  in  vtramqj  partem 
hoc  modo  continuanda  fit,quado  continuari  potefifneqj  enim 
femper  ad  maiores  numeros  progrediendo  pote  fi  hoc  modo  ex- 
tendi ) aut  quo  pacio  quot’ibet  numeri  ccntinue  Harmonici 
proportionales , vt  expofutmus3reperiri  peffint , ex  ijs , qua  ft- 
quitntur , conflabit . 

' E p 7 INTER 
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. INTER  quofuis  dates  duos  numeres  conjlitues  medium 
Harmonice  proportionalem,  hac  ratione . Numerum  , qui Jit 
ex  datorum  duorum  numerorum  differentia  in  eorum  mino- 
rem , partire  per  eorundem  fummam,  Quotientemque  mino- 
ri adde . Conflatus  enim  numerus  erit  medius , quem  q utris. 
V el  eandem  differetuiam  datorum  numerorum  duc  in  maio- 
rem , fr  prodit  dum  partire  per  eorundem  fummam . Si  enim 
Quotientem  ex  maiore  dato  fubtrahas , reliquus  Jiet  medius 
terminus  qusfitus  . Vt  inter  duos  numeros  ts.fr  6 01  nuent u- 
rus  medium  duc  eorum  differentiam  +s.in  minorem  i s.  fr 
numerum  produiium  6 75.  partire  per  eorum  Jnmmam  7/. 
Nam  fi  Quotientem  p. minori  I s .adqctas,  conflatis  medium 
terminum  j+.vt  hic  patet,  I if  6 0.  Eundem  medium  re- 
peries > fi  eandem  differentiam  +s . ducas  in  maiorem  Go.fr 
produiium  27  eo. per  eorum  fummam  72.  diuidas  . Quotiens 
enim  jG.ex  maiore  G 0.  detradus  relinquet  eundem  medium 
terminum  2+. 

VIDES  ergo , quando Jumma  datorum  duorum  nume- 
rorum non  metitur  produiium  ex  eorundem  differentia  in  mi- 
nerem eorum,  vel  in  maiorem,  medium  inuentum  effe  neceffa- 
no  integrum  cum  Jrachone.  Vt  fi  inter  7.  frto.  inueniendus 
fit  medius,  duc  eorum  differentiam  3 . in  minorem  7.  fr  produ- 
iium i 1 .per  eorundem  fummam  1 7.  partire . Quotiens  enim 
I ~ -.  additus  eidem  minori  7.  facit  medium  terminum  X-yy- 
Vt  hic  vides , 7.  X~y.  i 0.  Quia  tam  t o.ad  7.  habent  pro- 
portionem fupertrtpartientem  feptimas  , quam  differentia 
maiorum  l-jjr.  ad  minorum  differentiam  Vel  eorum 

differentiam  3.  flue  in  maiorem  1 o .produdumque  numerum 
3 e.  partire  per  eorum  fummam  17.  Quotiens  enim  1 —f-fiub- 
traSus  ex  maiore  /0,  reliquum  faciet  eundem  medium  ter- 
minum 

ALII  tradunt  medij  termini  inuentionem  inter  duos  nu 
meros  datos  inproportionalitate  Harmonica  hoc  modo.  Inum 
tis  duobus  minimis  numeris  in  proportione  duorum  numeror  A 
datorum , iubent  Quot  t entem , qui  Jit  ex  diuifione  differentia 
datorum  duorum  numerorumper  fummam  minimorum  duo- 
rum inuentorum,  duci  in  minorem  ementum , fr  produiium 

numerum 


%&LitEKr.  ifg  eo, 

numerum  minori  dato  adsjci : Vel  eundem  Quot:  entem  duei 
tn  maiorem  inuentum , fr  productum  numerum  ex  maiore 
dato  fubtrabi  . Semfer  enim  vel  ille  confiat  ut  numerus  , vel 
hic  reliquus  dabit  mcdtum  terminum  , qui  queritur . Vtfi 
inter  20.  fr 3 ofit  inuentendus medius  : minimi  numeri  pro- 
portionis inter  20.fr  3 o.funt  2. 3 . Si  igitur  differentia  dato- 
rum numerorum  / 0. diuidatur per  inuentorum fummam  s.fit 
Quotiens  2.quem  fi  ducamus  tn  minorem  inuentum  a.frpro- 
durtum  4.  minori  dato  2 0 .addamus . vel fi  eundem  Quotien- 
tem  2. ducamus  in  maiorem  inuentum  j.fr  productum  6.  ex 
dato  maiore  3 0. demamus , inuenietur fcmper  medius  termi- 
nsu  2+.  V t hic  apparet.  20.  24.  30. 

B REV  I V S ita  medius  terminus  reperietur . D nuda- 
tur datorum  numerorum  differentia  per  numerum,  qui  deno- 
minat orem  proportionis,  quam  dati  numeri  habent,  vna  vni- 
tate  fuperat . Quotiens  enim  minori  termino  additus  dabit 
medium  . V t datis  numeris  so.  40.  habentibus  proportionem 
quadruplam  fi  eorum  dijfirentia  30.  diuidatur  per  s.  qui  nu- 
merus denommatoretn  proportionis  vna  vnitate  fuperat , fiet 
Quotiens  6 .qui additus  minori  termino  10.  confictet  medium 
terminum  tC.hcc  mcac.  10.  16.  40. 

S E D ad mrmorir.m  tuuandam  inueniemus  fortajfe  com- 
modius f licet  aliquanto  longiore  operatione ) medium  termi- 
num inter  duos  extremos  datos  fio  c modo.  Si  duo  extremi  non 
funt  impares,  vel  pares  .fedvr.uspnr^fr  alter  impar,  dupli- 
ca illos , fr  inter  duplicatos  confiitue  medium  Arithmetice 
proportionalem, qui  femper  erit  fimiffis  fumma  corum.Perhos 
deinde  tres  numeros  Arithmetici  proportionales  qusre  ex  re- 
gula t.tres  Harmonice  proportionales.  Ita  enim  mumtus  erit 
medius  terminus  nter  duos,  qui  tandem  inter  fe  proportionem 
habent , quam  dati  duo  extremi  . Quod  fi  fiat , vt  primus 
inuenrus  ad fecundum  , ita  primus  datus  ad  aliud  j hoc  e fi, fi 
per  primum  inuentum  diuidatur  numerus  ex  fecundo  tnuento 
in  primum  datum  fartus , referietur  medius  inter  datos  dues 
extremos.  Vtfiinter7.fr  10.  inuentendus  fit  medius  i dupli- 
ca eos, vt  fiant  14.fr  20. Summa  enim  horum  34-parefi , cu- 
iusfemiffts  /7.  efi  medius  Arithmetice  inter  14.  fr  20.  htc 
modo  14.17.20.  Ex  his  tribus  inuenientur  hi  nes  Harmoni- 
ce proportionales,  23S.  2S 0. 340.  Si  ergo  fiat,  vt  pnmut 

tnusntus 
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inutntus  2 3 8 .ad  fectidum  280  ita  primus  datus  7.  ad  aliud, 
i/,nenietur  numerus  8~f.  qui  medius  eft  Harmonice  inter 

7.  (j>  1 0.  qui  ab  initio  prop-fiti  fuerunt , 

III. 

PROPOSITIS  duobus  numeris,  repetieratis  tertium 
vtroque  maiorem  tn  froportienalitate  Harmonica  , quando 
:d  fieri  portft , (Pulchre  autem  operatio  docebit , quando  id 
fieri  jru-queatjhac  ratione.  Humerum  ex  vno  in  alterum  geni- 
tum f a' f emur  per  numerum  qui  relmquituryfubtraSla  am- 
borum differentia  ex  mtnore  termino  dato.  Quotiens  enim  ent 
tortius  terminus  vtroque  dato  maior,  quem  qui.rimus.Qubd 
fi  quando  dittijbr  reperiatur  effe  e . vel  quando  amborum  dif- 
ferentia ex  minore  termino  fubtrahi  nequit,  impojfibile  e fi, da 
tts  duobus  numeris  poffe  ad  iungi  tertium  maiorem  in  propor- 
tionalitate  Harmonica.  Vt  fi  duo  termini  minoret  dentur 
1 i.i6.dtuidcmus  numerum  ex  eis  procreatum  lyj.per  t. qui 
numerus  relinquitur,/!  amborum  differentia  4. ex  minore  1 2. 
detrahatur . Quotiens  emm  24.  cum  datis  duobus  confiituit 
hanc  Harmonicam  proportionahtatem,  12.16.24.  Hanc  ex- 
tendemus , fi  ad  dui  s terminos  1 6 . 24.  tertium  adtungamus , 
nimirum  diuidendo  3 8 4.numerum  ex  16. in  24.  faHum,  per 

8.  qui  numerus  remanet  faHa  fnbtraciione  different  ii  ambo- 
rum,qui  eft  8.  ex  minore  16. 1 nuenirtur  enim  numerus  48. 
Quare  ita  /labant  4.  termini  Harmonice  proportionales , 
1 2.16. 24.48.  Quod  fi tentemus  his  adiungere  alium  maio- 
rem, frufira  laborabimus.  Nam  datis  duobus  vltimis  24.48 • 
r.  perietur  diu  flor  effe  0.  Differentia  enim  amborum,  qua  eft 
24.fubtrafta  ex  minore  24.  relinquit  0.  Qufid fi  quis  propo- 
nat hos  duos  num<  ros,  so.s  2.  adiungetur  ihts  tersius  vtroqne 
mater,j  ; .Ad  hos  vero  duos,  10. 1 1.  apponetur  tertius  I 

Es , id  duos  $ 0.49. tertius  1 1 o.At  vero  ad  3.6.  nullus  adiun- 
gi  poterit: quia  differentia  inter  ambos , qua  eft  3.  dempta  ex 
miimre  3. relinquit  0.  Atque  eodem  modo  quando  dati  nume- 
ri habent pretortienem  duplam, non potefi illis  adiungi  tertius 
protrorttonshs  y quia  differentia  amborum  femper  eft  minori 
t°rnrino  sjqalis  . Multo  magis  cum  dati  numeri  habent  pro- 
| tortionem  dupla  maiorem , non  muenietur  tertius  maior  illis 

pripor- 
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proportionali*  Harmonici, quia  differentia  amboru  tuncfim- 
p er  ittohr  tft  minore  tertmno , atque  id.  irco  fubtraclio  fieri 
nequit.  Vt  fi  dentur  numeri  3 quorum  proportio  efi  ilupla 
fefquittrtia , nimirum  maior , quam  dupla , vides  amborum 
differentiam  4.  maiorem  effe  minore  termino  3 . Quare  illis 
non  adiungerur  vllus  tertius  proportionalis  . 

ALI  / ita  inue/ligant  tertium  terminum  . Ducunt  dato- 
rum numerorum  differentiam  in  maiorem , numerumque  fro- 
duHum  per  numerum, qui  relinquitur,  fubtrada  eadem  dif- 
ferentia ex  minore  numero  fiiuidunt^Quotientcm  deniqi  ma- 
iori adqcumt , vt  ternum  confictant . Vt  datis  duobus  nume- 
ri*, 1 2.1  C. fi  eorum  differentia  4.  ducatur  in  1 C.  & productus 
numerus  64.  diuidaturper  S.  (qui  numerus  relinquitur,  fub- 
tracta  eadem  differentia  4.  ex  minore  12 .)  fit  Quotiens  f . 
qui  additus  ad  maiorem  1 6. facit  tertium  24.  vt  prius  . 

ITA  QV  EyVt  duobus  numeris  adiungi  pofft  tertius  ma- 
ior proportionalis , neceffe  efi,  illorum  proportionem  effe  vel  fil- 
ptrp  articularem  , vel fuperpartientem  , nimirum  dupla  mi- 
norem . Ex  quo  liquido  confiat , Harmonicam  propbrtiona - 
it  tat  em  non  poffe  progredi  in  infinitum  verfits  maiores  nume- 
ros. Nam  cum  primum  ventum  erit  ad  duos  numtrosyfuornm 
proportio  dupla  efi , vel  maior  , ibi  neceff arto  proporUonalitat 
confifiet  y & vitra  non  promouebitur . 

S E Qy  I TV  R quoque  ex  priori  regula , quando  minor 
terminus  fuperat  differentiam  amborum  fola  vnitate  , tertill 
procreari  ex  primo  in  feeundtimiquia  produflus  hic  numerus 
diutfus  per  illam  vnitatem  facit  tertiu  numerit,vt  diximus . 
Confiat  aut g numero  per  unitate  diuifo,  Quot tentem  effe  eun- 
dem numerum  dittifum.  Vt  fi  dentur  duo  numeri,  (f . 1 1 .quia 
minor  <1. fuperat  amborum  differentiam  s.fola  vnitate  , erit 
tertius  proportionalis  numerus  6C.qui  fit  ex  C.ini  / .uelutt  hi  c 
vides,  C.  it.CC • Idem  cernitur  in  hifc e numeris.  2.  3.  C.& 
io.ip.tfo.  Semper  enim  tertius  fitex  primo  in  fecundum: 
quia  primus  fuperat  differentiam  prior  u ditor  ii  fola  vnitate. 

E X pofieriori  vero  regula  fequttur  , quando  minor  termi- 
nus fuperat  amborum  differentiam  fola  vnitate,  tertium  pro- 
ereari.fi producitis  ex  amborum  differentia  in  maiorem y ma- 
iori adijeiatur : quia  prodiidus  ille  diuifus  per  illam  vnita- 
tem > non  facit  diuerfum  Quorienteth  ab  <0  pro  Julio  , frc. 

Vt  1 
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^7  eifdem  numerU  6.  ll.fi differenti»  s. ducatur  in  1 1. 

& productu  j j . addatur  motori  i / fiet  t erutu  terminus  Cf. 
vt  pr  ius  % 

& E futile  quoque  referiri  poffunt  tres  numeri  Har 
monite  proportionales-, fi  pro  primo  fumatur  quilibet  nume- 
rus , pro  fecundo  vero  eius  duplus , detracta  prius  vmtate  , 
fro  tertto  densque  numerus , qui  ex  primo  fit  tn  fecundum . 
Vt  fi  primus  fit  g,  erit  fecundus  is.  & tertius  120.  frficdt 
Utens  . Proportio  autem  tam  extremorum , quam  differen- 
tiarum femper  eru  multiplex  a medio, qui  perpetuo  impar  e fi, 
denominata  . Vt  tn hu proxtmii tribus,  g.  \j.  1 jo. proportio 
e fi  quindecupla , 

V N D £ fi  querantur  tres  minimi  numeri  integri  Har- 
monice proportionales  in  quacunque  proportione  multiplici , fi 
quidem  denominator  e fi  numerus  impar , fiatuemus  eum 
denominat  orem  tn  medio  : femiffem  autem  numeri  proximi 
maioris  in  primo  loco . In  tertio  denique  collocabimus  eum  , 
qui  ex  primo  infecundum  fit . Vt  fidefiderentur  tres  numeri 
integri , ('r  minimi  in  proportione  /eptupla  , locabimus  7.  in 
medio , & 4.  ( id  efl , femiffem  numeri  g.  proxime  maioris 
quam  7.)  in  primo  loco,  & tn  tertio  numerum  lg.cx  4.  in  7, 
procreatum  ,vt  hic  vides,  4.  7.  jg.  Sivero  denominator 
efipar,  fiatuemus  numerum  proxime  maiorem  in  primo  loco: 
j tn  tertio  vero  collocabimus  numerum , qui  fit  ex  iUo  proxime 
I maiore  in  denominator  em  : In  medio  denique  ponemus  de- 
nominat orem  duplicatum  . Vtfi  inueniendi  fint  tres  minimi 
integri  in  proportione  oftupla , conflttuemus  7.  qui  numerus 
proxime  maior  efi  denominat  ore  g.in  primo  loco  < Qpm  tertio 
numerum  7 2 ex  y.tn  g . genitum  ,•  in  medio  denique  duplum 
deno  minatoris , nimirum  l C.vt  hic  apparet.  7. 1C.72. 

SLK  O D fi  tres  numeri  Harmonice  proportionales  in  dis- 
ta proportione  inueniendi  fint,fiue  illi  minimi  fint  & integri , 
fiue  non, agendum  erit  hoc  modo.  In  medio  fiatuemus  devomi- 
nat  orem  data  proportionis  : In  primo  vero  fi  miffem  numeri  t 
qui  denominaterem  vna  vnitate  fuperat : In  tertio  denique 
loro  locabimus  numerum  ex  multiplicatione  primi  per  mediu 
f alium.  V eluti  fi  qusranrur  tres  in  data  proportione  dupla 
fufiertrip Artiente  fsptimasi  frit  denominator  huius  proportio- 
n,s)t-j-,  collocandus  in  medio, & in  primo  numerus  t-if.  ni- 
mirum 


W L I B E R K $»> go  f 

mirum flemiffs  numeri  j-*-.  ?«/  denominatorem  J-*-, 

**  fluperat . T ertsus  denique  erit  . fallut  ex  primo  t -f . 

in  medium  iAf.  Itu  igitur  flabunt  tres  numeri  inu*ntiyi-*-. 

bos  tres  eiufdem  denominationis  reuoca- 
buatur,  __  . fi prius  quilibet  ad  vnicam  fralho- 

rmm  reducatur  : Numeratores  autem  84.1  / 9. 2 04. erunt  nu- 
meri integri  Harmonice  proportionales,  erit  que  extremorum 
proportio  . acproinde  fr  differentiarum  , dupla  flupertripar- 
titnsfepttmastqui.  videlicet  data  efl. 

.....  I I 1 T. 

Z)  V O B V S numeris  datu,  reperiemus  tertium  utroque 
minorem  inpropertionalitate  Harmenicathoc  modo'.  Nume- 
rum ex  uno  in  alterum  produdum  partiemur  per  flammam 
ex  maiore  dato,  fr  amborum  differentia  colltfiam.  Quotiens 
enim  erit  is  flui  quiritur.Vt  fi  dentur  duo  numeri  t.  lj.fi  di- 
uidamus  numerum  7 2. ex  C.in  1 t.fallum , per  1 8.  fummam 
ex  12.fr  amborum  differentia  6 .cclleHam.repenemus  tertiis 
4.minorem  vtroq,  illis  proportionalem,  ut  htc  cernis, 4.6 .1 2. 
Hane  extedemus regrediendo  verfus  minores  numeros.fi duo- 
bus 4.<S .minore  tertium  adiungamus  3. hoc  modo.  3.4C.  12. 
qui  numerus  3 irusentetur , diuidendo  numerum  24.flaHum 
ex  4.  in  f per  f.flummam  videlicet  ex  6.  fr  amborum  di  fe- 
rentia i.codeBam . Eodem  modo  duobits  minoribus  3 4.  ad- 
iungetur  tertius  mmcr  2- f-.  Atque  in  hunc  modum  dtcreflcet 
proportionalitas  qualibet  Harmonica  continui  in  infinitum. 
Vbi  ajumaduertere  licet  admirabilem  fline  varietatem  inter 
ha*  tres  proportionalitates  Arithmeticam  , Harmonicam  , 
fr  Geomeiricam  i qua  varietas  tribus  hiflee  propo/inonibus 
explicatur. 

I.  ARITHMETICA  augetur  in  infinitum  > fi  d in 
infinitum  non  decreflcit . 

H.  HARMONICA  contra,  decreflcit  in  infinitnmyfed 

in  infinitum  augeri  nonpoteft  . Quod  intelhgendum  efl,  fi  ita 
continuari  debe  at  ^vr  quilibet  tres  numeri  habeant  proportio - 
nolit  at  em  Harmonicam.  Hoc  efltvt  primus, flecuudus, ac  ter- 
tius fint  Harmonice  proportionales:  Item  flecundus,tert:us,fr 
quartus: Item  tertius,  quartus,  fr  quintus,  fre.  Nam  altas  in 
. vlramque 
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vtramque  partem  extendi pstefl  in  infinitum , ficut  Geome- 
trica , ut fiupram regula  /.  diximus . 

III.  G E O M E T R I C A denique  fr  augetur , & 
decrefcit  in  infinitum . 

£,5jT  ^ hoc  notatu  dignum,  in  cubo  referiri  quatiar  ter- 
minos in  Harmonica  propcrtionalitate  continuatos . qui  v*Ji 
inter f:  comparati  prictpuas  perfeclastfi  confonanttas  Mu  fi- 
cos exprimunt . A'  am  C.etus  lafis  quadrat  f ; S . anguli  {oli- 
di i 12.  latera ; 6*  24.  anguli  piam  cenfiituunt  hos  4.  termi- 
nos 6.7.  1 2.24.  continue  proportionales  Harmonici . Propor- 
tio autem  f a.l  6.  efi  fefquitcrtia  , qua  confer, antia/n  Dia- 
teffaron  ,Jiue  Quartam  t conftituit . Proportio  vero  12.  ad 

5. fcfquialtera  efi , continent  conjinantiam  Diapentcn,  fiue 
(Quintam.  Proportio  deinde  1 2. ad  6. vel  24-ad  U. dupla  efiy 
"explicans  confcnantiam  Qiapafon  ,/iue  Ochtuam  ..At  pror 
portio  14-ad  7-  tripla  c fi,  efficiens  confonanttam  Diapa/on  & 
Diapenten,  hoc  tfi , Duodecimam . Denique  proportio  24-ad 

6.  quadrupla  exifht , exhibens  ctnfonantiam  DifdiopaJcnt 

fiue  Dcciniamquintam*  *,  • ;u.r  , 


DATIS  quotlibet  numeris  Arithmetice. froportionali- 
tatis  ,fi  quicunque  numerus, fiue  minimus y fiue  non  minimus, 
ab  eis  numeratus  perfingulos  diuidatur , erunt  Quot  iens  es 
conuerjo  ordine  Harmonice  proportionales  . Et  vicifiim . da- 
tis quotlibet  numeris  in proportionahtate  Harmomca.fi nume 
rus, quem  metiuntur, perfingulos  diuidatur,  erunt  Quotien- 
tes  ordine  conuerjo  Arithmetici  proportionales. Verbi  gratia.^ 
Sint  Arithmetici  proportionales, 1.2. } .4  5-6 • Numerus, que 
metiuntur,  efl  7 20. ex  eorum  continua  multiplicatione  inter  fi 
procreatus . At  minimus  ab  eis  numeratus  erit  6 '0.  quem  re- 
feries fer  e i, que  in  Arithmetica  praQica  cap.i  o-ferip fimus. 
Priore  ergo  per  fingules  datos  diuifi , imenientur  hi  inproptr- 
tionalitate  Harmonica  continua . 

720.  360.  240,  /8#4  7 44.  120% 

Pofieriore  autem  per  eofdcm  datos  diuifi),  referientur  fi. 

60.  30-  2 0.  77«  12.  20, 

. • Atque 
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Atque  hi  numeri  innent  i ea  filem  proportiones  habent, quas 
dati  numeri  A rsthmetia  prvportionahtatis.bini  ac  btnt,  con- 
uerfo  tamen  ordine : nimirum  vt  in  Harmonica  primus  ad 
fecundum, it  a in  Arithmetica fecundtss  ad  primum  : Euvr 
in  Harmonica  fecundus  ad  tertium  , ita  tn  Arithmetica  ter-  . 
tsus  ad  fecundum, fyc.  K umeri  quoque  per  minimum  nume- 
ratum inuenti , fisnt  minimi  in  fisis  proportionibus . Qnod fi 
vttifftm  numertu  ab  tnuemis  numeratus  diuidatur  per  finru- 
los  inuentos  , gignentur  totidem  numeri  Arithmetici  propor- 
tionales : Et  fi  quidem  minimus , quem  metiuntur , dtuida - 
tur , prodibunt  i) dem  numeri  Arithmetice  proportionales,  per 
quos  Harmonice  proportionales  inuenti  fiunt, & eodem  quid'  m 
ordine,  quo  dati  fisnt , fed  ordine  comer fo  ,fi  cum  imentts  in 
Harmonica  proportionalttate  conferantur . Sempcr  enim  fi  in 
xma  proporticnalitate progrediantur  numeri  d minoribus  ad 
maiores  , in  altera  d maioribus  ad  minores  progrejfiss  fit , fy 
contra . • * 

1 G I T VR  fi  quis  cupiat  quot  curujtu  terminos  comi  nue 
Harmonici  proportionales  , fumendi  funt  totidem  termini 
Arithmetice  quomodolibet proportionales , (y  numerus  ab  eis 
numeratus , ( & minimus  quidem , fi  minimi  defiderentur  ) 
par fingulos  dissidendus , vt  dsximus , 

V /. 

DATIS  tribus  numeris  in  proportionalttate  Harmoni- 
ca , tantum  fit  ex  priorum  differentia  in  tertium , quantum 
ex  differentia  pofler  iorum  in  primum . Vt  hic  cernis . Nam 
tum  ex  2. in  tjjum  ex  4.  in  C-fit  numerus  24,  Ratio  hutufce 
rei  eft : quia  cum fit,vt  12, 
primus  ad  C. fecundum , ita 
4, tertius  ad  2,quartum-,erit 
numerus  ex  primo  1 2.  in 
quartum  2. f alius,  aqualis 
numero, qui  ex  fecundo  6. fit  in  tertium  4-vt  cx  2.  regula  pro- 
por  non  alitatis  Geometrica  mamfefium  eft.  Idem  confiat  in 
pluribus  terminis , fi  terni  ac  terni  fumantur , cum  fisis  dif- 
fer eruqs,vt  in  his  C,  terminis  apparet . 

» Differentia. 
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Differentia  | 2 [ 4 | 
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Nam  ex  3e.inj0.irex  1 e. in  C 0. fiunt  C ee.  Item  ex  te. 
in  1 S.&  ex  s.in  3 o.fiunt  1 so.  Rurfus  ex  s.in  12.  frex  3.  in 
20  fiunt  Ce.  Ac  denique  ex  3.  in  I o.foex  2.  in  / s.  fiunt  3 0. 
Atque  ita , vt  vides  jucunda  operatione  probare  potes , num 
dari  quot  cunque  termini,  aut  inuenti,  f eruent  continuam  pro- 
partionahtatem  Harmonicam  , nec  ne . Nam  fumptts  ternis , 
aeternis,  cum  fuis  differentes , fi  differentia  commutato  or- 
dine ducantur  in  primum  terminum  ac  fecu dum,  producant- 
que  vtrebique  numeros  aquales  , erunt  termini  omnes  conti- 
nue proportionales  Harmonici,  fin  minus,  nequaquam % 

vir. 

' ‘ \ • ‘ H i C'  * 

§ly  O D fi  quis  reperire  velit  quinque  minimos  numeros, 
in  quibus  omnes  tres  proportionalitates  exiftant : ita  vt  primi 
tres  numeri  habeant  proportiona/itatem  Arithmeticam:  Re- 
liti 0 autem  primo , tres  infequent  es  ^proportionali:  at  em  Geo- 
metricam^jj  tres  pofiremi  proportionalitatem  Harmonicam: 
ac  denique  primus , tertius , (j*  quintus  habeant  datam  pro- 
portionem continuam  Geometricam . Vel  fi  reperire  quis  velit 
tres  numeros  in  data  proportione  continue  proportionales,  ita 
vt  inter  primum , ac  fecundum  cadat  medtus  Arithmetice 
proportionalis, inter  fecundum  ac  tertium  medius  Harmo- 
nice proportionalis , medius  denique  trium  datorum  numero- 
rum fit  inter  medios  inuent  os  medius  proportionalis  Geome- 
tr i ce.atq;  quinque  numeri  tta  inuenti  fint  minimi  omnium  , 
in  quibus  ea  conttng  anti  eff  ciendum  id  erit  hac  ratione. 

Sit  data  proportio  tripla , in  qua 
tres  minimi  fumantur  termini  , 
9. 3. 1.  Inter  primos  duos fiatuatur 
medius  Arithmetice  ,6.  Per  hunc 
diuidatur  quadratus  medij  numeri 
3. affumpt i, cr  Quotiens  /-5-.  inter 
!•&  I.  fiatuatur,  vtinprimo  ordine  hic  pojito  apparet . Sed 

quia 
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quia  hic  Quotiens  integer  eft  cum  fi  actione, rcuoc  alimus  tum 
ad  vnicam fractionem  hanc  vt  in  fecundo  ordine  vides . 
Quod  fi  cius  numeratorem  3 .accipiamus , relicte  denomina- 
tor e , cr  alios  numeros f eundi  ordinis  per  d:no/tfinatorem  2. 
multiplicemus, procreabimus  quinque  minimos  numeros  qut- 
fites , vt  in  tertio  ordine  cernis  . Nam  18.  12.6.  Arithmeti- 
cam habent  proport  ter.  alitat  em:  12.  6.  3.  Geometricam  : & 
6 .3. 2. Harmonicam  r ac  denique  18.6. 2.triplam  datans . 
Quod  fi  non  inueniendi  fint  minimi  quinque  termini  in  his  tri 
bus  proport  lonalit  at  ibus  continuatis, accipi  pojfunt  quicunque 
tres  numeri  datam  proportionem  habentes  continuam,  & cum 
«is  duo  medijy  nimirum  fecundus, cr  quartus, tnuefitgandi,  vt 
dictum  eft . 

S I minores  termini  cum  maioribus  conferendi  fint,  cr  da- 
ta fit  proportio  fubtriplaftnueniemus  eo- 
dem artificio  cx  his  tribus  minimis. 

I.3.9.  fubtriplis  hos  qnq.  2.4  6.9.18. 

Nam  2. 4.  6.  feruant  proport ionalita- 
trm  Arithmeticam: 4.6. 9.  Geometri- 
cam:6 .9. 18 .Harmonica, & 2.  6 ■ 18. 
fubtriplam  propofitam  . Inueniendi  modum  conjpicis  in  hifce 
tribus  ordinibus  appefitis . 

RV  RS  V.S  fit  data  proportio  fcfquialtera,in  qua  tres  mi 
nimi  termini  fint,  9. 6. 4.  Inter  9.  cir  medius  eft  Arithme- 
tice,7-~-.vt  in  primo  ordine . Rcuo- 
cetur  ad  vnicam  hanc  fi-atl tonem 
. vt  in  fecundo  ordine . Sumpto 
autem  numeratore  ts.pro  fecundo 
numero,  relicto  denominator  e, duco, 
tur  ahj  tn  fecundo  ordine  in  denomi- 
nator em,  2. Vt  in  tertio  ordine  faftu 

eft : Et  quadratus  numerus  numeri 

12.  nimirum  144  diuidaturper  is. 

ac  Quotiens  9-—.  in  minimis  terminis  , fatuatur  medius  in- 
ter 1 2.&  8 . tiufdem  tertij  ordinis  . Hunc  numerum  9~f. re- 
meabimus ad  haiic  vnicam  fi  aci  tonem  , . vt  in  quarto 

ordsnc.  Sumpto  denique  numeratore  48. pro penultimo  nume- 
ro, relicto  denominatote , ducemus  alios  quarti  crdinis  in  de- 
nominat orem  s.  inuentique  erunt  quinque  minimi  numeri 
' - Qj  qua  fit  i. 


9-\7-T-\  6'\  \ + 
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quefiti , vt  in  quinto  ordine  apparete . 

S I minores  numeri  cum  maioribus  comparandi  fint,inue~ 
nientur  in  proportione  data  fubfef- 
quialtera  quinque  termini  minimi, 
vt  hic  vides  in  quarto  ordine . Ea~ 
dtmque  in  ceteris  efi  ratto. 

POTES  quoque  ,fi  placet  , in 
primo  ordine  omnes  quinque  nume- 
ros conflituere , & fradiones , fi  qua 
fint, advnicam  denominationem  minimam  r euoe  are,  jy  dein 
de  quamlibet  advnicam  fradionem  .Nam  fi  numeratores 
pro  illis  fubftituas,  denominat  ore  communi  relido,  & reliquos 
numeros  integros  per  communem  denominatorem  multiplices, 
efficies  quinque  numeros  minimos  integros  quafitos.  Vt  fi  fub- 
quadrupla  proportio  proponatur , erunt  minimi  tres  termini, 
1.4.1  i.  Additis Jimul  t .f.erit  fummi  dimidium  .1-5-.  me- 
' dius  Arithmetice  inter  eos . Et 

fi  diuidatur  quadratus  nume- 
rus numeri  +.per  2-j-.  fit  Quo- 
tiens 6- f-.  medius  Harmonice 
inter  4. fy  sC.Dut  autem  fia- 
diones  reducetur  ad  minimam 
denominationem , vt  in  Jicun- 
di  ordine.  Et  fradionibus  fingu- 
lis  advnicam  fiadionem  reuocatts , conftituetur  tertius  ordo. 
Sumptu  autem  numeratoribus , relinquendo  denominatorem 
communem,  (y  numeris  integris  per  denominatorem  commu- 
nem multiplicatis,  eonfti tuentur  quinq,  minimi  numeri  qua- 
fiti , vt  in  quinto  ordine  vides . Atque  in  hunc  modssm  quot - 
cunque  terminos  proportionem  aliquam  f eruant  es , in  quibus 
permtfis  funt  fradiones : ad  totidem  terminos  integros  redu- 
ces,quando  res  exigit» 

V I I 1» 

Qy  A N DO  quatuor  numeri  ita  ordinantur,  vtipfi firtt 
Geometrice  proportionales  non  continui , vnus  autem  medio- 
rum cum  extremis  feruet  proportionalttatem  Arithmeticam , 
alter  xero  liarmomcam,ita  vt  in  quatuor  illis  numeris  omnes 

tres 


'•  H- 
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tres  profortionalitates , diximus  , referiantur,  dicuntur 

quatuor  illi  numeri  conjlituere  Harmoniam  maximam _• . 
Quando  autem  quatuor  numeri  ita  ordinantur , vt  in  ipjis 
referiantur  dut  duntaxat profortionalitates  , vt  vel  Geome- 
trica , & Arithmetica : vel  Geometrica , & Harmonica 
•vel  Harmonica , & Arithmetica , dicuntur  illi  quatuor  nu- 
meri Harmoniam  minorem  conjlituere . 

MAXIMAM  Harmoniam , in  qua  extremi  termini 
habeant  etiam  proportionem  datam , ita  conftitues  . Sit  data 
proportio  que.  6. ad  l .quam  extremi  termini  habere  debent . 
Quoniam  fumma  torum  e fl  impar,  accipio  eorum  duplos  12. 

j. inter  quos  medius  Arithmetice  conjlituatur  7.  hoc  mo- 
do 12.7.2-  Quod Ji  torum  fumma  fuijfetpar,  accepijfem  fta- 
tim  medium  inter  eos  in  proportionahtofe  Arithmetica  .Ex 
his  tribus  Arithmetice  proportionalibus  muentantur  tres  Har 
monice  proportionales  fer  primam  regulam,  84.24. 14 • q*°~ 
rum  extremi  habent  proportionem  datam, nimirum  eandem, 
quam  l2.ad2.vel6.ad1.Si  igitur  inter  extremos  f 4.1 4.qui 
femper  ita  inuenti  pares  erunt, fatuatur  et  tam  medius  Arith 
metue, 49.  erunt  quatuor  quajitt  numeri,  84.49.24.14.  Na 
extremi  habent  datam  proportionem , quam  6.  adi.  Deinde 
in  eis  referiuntur  omnes  tres  profortionalitates  . Inter  ipfos 
enim  quatuor  exifltf  Geometrica  proportionalitas  nonconti- 
nua , cum  eadem  fit  proportio  84. ad  49.  24.  ad  14-  vel 

8 4. ad  2 4. qua  49. ad  \4.vt  liquido  conflat  ex  7.  proprietate 
trium  harum  proportionalitatum.At  inter  8 4.49.1 4.  A isth- 
me tic  a.  Ac  denique  inter  84.24 • l4.Harmonica  ex  conftru- 
Bione , vt  hic  vides. 

Tres  propor- 1 84.  \49.\24.\ /4-1  tionahtates  fimul . 
Geometrice  tl\84J2+.\49.[,4. 

Arith  met,  jpp,  | 84.  | 49  • I 

Harmonice  Jp.  | 84.  | **»  1 1 +• 


Rurfut Jit  data  profor  lio,  qua  ].ad  2.  Quoniam  iterum  eo- 
rum fumma  efl  impar,  fint  eorii  dupli  6 .4. inter  quos  fatuatur 
medius  m Arithmetica proportionahtate, > Jscc  modo,  C.s.4. 

2 Ex 
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Ex  his  per  primam  regulam  inucnio  Harmonici;  proportiona- 
les 3 0.24.20.  Conflit  ut  o autem  medio  Arithmetice  jj.  inter 
30.  & 20.  erunt  eadem  ratione  quatuor  numeri  quafitt , 
30.  as.  24-20.  cum  habeant  omnes  tres  proportiooalitates  yvt 
hic  apparet . 


Geometrice  pyopQrt.\go\zj\24\2o\yel\go\24\2  S\20 
Aritbmtt.  proport.  | 30.  | 2j 


20. 


Harmo/t. proport.  J 30.  J 24.  | 20. 


. EOSDEM  4. numeros  maximi  harmonia  reperiemus, 
fl pro  extremis  fumamus  quojuis  duos  numeros  datam  propor- 
tionem habentes, paresyvel impares.  Si  enim  inter  hos flatua- 
tur  mediat  Arithmetice:  fiat  autem, vt  1 nuemus  ad  primum 
extremum , ita  alter  extremus  ad  aliud,  erit  hic  innemus  in 
Harmonica  proport  ionaht  at  e medius  i, ster  eofdem  extremos . 
Quando  enim  in  4.  numeris  Geometrice  proportionalibus  , 
quales fum  4.inuenti,vntu  mediorum  efl  medius  inprcportio- 
nalitate  Arithmetica  , alter  mediorum  medius  efl  in  Har- 
monica inter  eofdem  extremos ,vt  fupra  diximus  in  7. proprie- 
tate harum  trium  proportionalitatum  . Quando  igitur  hi  4- 
numeri  muentifunt  integri , f ollum  erit,  quod  proponitur  : Ji 
vero  admifla  fint  fl  actiones , reducemus  eos  adimegros.vt  ad 
finem  ame  cedentis  regula  7. fcripfimus  .Vt  fi  proportio  datu 
fit  dupla, ftatuemus  cxtremosyi  2. & 6. Dimidium  fumma  eo- 
rum 7.  erit  medius  terminus  inter  eos  Arithmetice  proportio- 
nalis.hec  modo,  1 2. 7. 6. Si  igitur  fiat , vt  7.  ad  6.  ita  /i.  ad* 
aliud:  Vel  vt  7. ad  t2.it  a C.ad  aliud,  inuenietttr  femper  im- 
mersu S.  inter  12.  & 6.  in  Harmonica  proportionahtate me- 
dius , Quare  fic  flabunt  4.  numeri  maxima  Harmonia , 
12.7.S.6.  Poftrcmo  fi  in  eadem  proportione  dupla  extremo- 
rum fumamus  pro  extremis,  20.  fy  10.  inueniemus  mtdium-~> 
Arithmetice,  t s.& Harmonici  s 3-^-.  in  minimis  numeris, 
hoc  modo, 20-ts.t  3~./o.  Si  ergo  tertium  numerum  ad  vni- 
cnm  fruitionem  -f-°.  reuocemtu,  & eius  numeratorem  40.de- 
nomtnatore  relicto , tertiumfiatuamus , inuenientur  ali/  ,fi 
inuentos  per  denominator  em  3,  multiplicemus , vt  hic  vides . 
60.  4S.  40.  30. 

MINO- 
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MI  N OREM  autem  Harmoniam  fic  referiemus . Si 
in  4.numeris  debet  referiri  fila  frofortionalitas  Geometrica 
cum  Arithmetica , cafe  tres  numeros  continue  frofortionales 
Geometrice, quorum  extremi  f ares  ambo  fint, vel  tmf  ares.  Si 
enim  inter  extremos  fi  at u as  medi  ii  infrofortionalitate  Arith 
mcticajiabebis  4. numeros  qutfitos.  Vt  fi  fumantur  hi  tres  rut 
meri  fefquialt eri)  16.  24, 36.  & inter  extremos  mueniatur 
medius  Arithmetice  frofortionalis,  2 6. erunt  j.qiiifitt  nume 
ri, 16.24:26. 36. quorum  tres  16.2^.36  .Geometrice , & tres 
16.26.36 .Arithmetice  frofortionales  fiunt , ex  confiruttione. 

Sivero  fila  Geometrica  cum  Harmonica  defideretur,  ca- 
fe quoque  tres  numeros  quofeunque  continue  frofortionales 
Geometrice  . Si  enim  inter  extremos  inuenias  medium  in 
Harmonica frofortionalitate , habebis  4.  numeros , qui  que- 
runtur . Vt fi fumantur  ijdem.tr es fefquialteri,  1 6 . 14 • 3 6 .in- 
nenietur  inter  extremos  medius  in  Harmonica  frofortionah- 
tate , 32~f , Sic  ergo  flabunt  4.  numeri  inuenti,  16. 

24.3  6.qui  reducentur  ad  hos  integres . 208.  286 . 112.468. 

Ss  accefijf es  hos  numeros  tres  duflos.20.10s . inueniJJ es  inter 
extremos  medium  Harmonicum  8. hocmodo, 20.1 0.8. s. 

SI  denique  oft  es  filam  Harmonicam  cum  Arithmetica 
frofortiooalitate,accife  tres  quoslibet  H armonice  frofortiona  , 

les.  Si  viamque  inter  medium , & alterutrum  extremorum 
ftaruas  medium  Arithmeticum ,inuenti  erunt  quatitor  nume 
ri.quos  qus.rimus.Vt fi fumatur  hi  tres  6.8.12.  erit  inter  frio 
res  duos  medius  Arithmetice  frofortionalis  7-Quare  4-inuen 
ti  numeri  erunt  hi,6. 7.8.12. At  inter  fofterior  es  duos  erit  me 
dius  in  Arithmetica  frofortionalitate,  1 o.Sic  ergo  flabunt  4. 
inuenti  numeri  , 6.8.10.12.  qui  omnes  ( quod  cafiu  quodam 
fortuito  in  hoc  exemflo  accidit ) funt  Arithmetice  frofortio- 
nales, & non  filum  tres  8.10.1 2. ex  confiruSione : at  fili  tres 
accefti  6.8. 12. habent frofortionalitatcm  Harmonicam • 

/ X . 

S I inuemer.di  fint  quot  cunque  numeri  Arithmetice  fro- 
fortionales continue , inter  quorum  binos  ac  binos  cadant  fin - 
guli  medij  Harmonice  frofortionales  integriy  efficietur  id  hac 
ratione.  Sumantur  tot  termini  Arithmetice  frofortionales  , 

I. > s luot ' 


I 


*i4  W EPCLID.  GEOAf. 


quot  queruntur  i fr  bini  in  proportione  binorum  proximorum 
minimi  . Si  enim  accipiatur  minimus  numerus  numeratu*  it 
fummit  binorum  minimorum  acceptorum  , atque  hic  in  fingit 
los 'acceptos  numeros  Arithmetice  proportionales  ducatur ypro - 
creabuntur  numeri,  qui  queruntur . Sint  enim  verbi  gratia 
inuentendi  quatuor.Cape  quatuor  quofcunq ; numeros  Arith 
mettce  proportionales, 3 .6  . i j.&i.s. minimos  terminos  pro- 
portionis 3. ad  1.}. minimos  proportionis  6. ad  9.  & 3.4. 

minimos  in proportione  y.ad  12.  eruntque  tres  fumma  bino- 
rum minimoru  3.s.j'.atqi  ab  his  minimus  numeratus , t os. 
Si  igitur  hunc  duco*  feorfum  tn  fingulos  acceptos,  3 .6. 9.  1 2. 
procreabis  4. numeros  Arithmetice  proportionales , quos  defi- 
dtra*,3ts.C  3 0.94S ./ a6  o.Nam  inter  primum  & fecundum 
in  Harmonica  proportionalitate  medius  e/l.qjo.  Inter  fecun- 
dum & tertium , 7sC . Inter  tertium  CT  quartum , lote,  vt 
hic  cernis . 


\Arith.pr0p0rt.\3tj\  1 6j0\  | p4S\  \1260 
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ITA  §fV  E fi  vis  duos  in  data  proportione  duorum  nu- 
merorum, inter  quos  cadat  vnus  integer  medius  Harmonice , 
fume  duos  minimos  in  data  proportione , fr  torum  fummam 
duc  in  duos  date  proportioni* , Vt  fi  data  fit  proportio  tripla 
inter  •*.&  1 1.  erunt  minimi  termini,  t.  3.  quorum  fummam 
4.fi duxeris  in  4.  fr  u.  efficies  16. &4S.  numeros  quifitos . 
Medii  Harmonici*  inter  eos  erit  24-Vt  hic  vides, \6.24.4S. 
Si  data  proportionis  numeri  fuiffent  minimi  /.  3.  duxiffemu * 
vtrumquein  eorum  fummam  4-fafhque  effent  hi  duo  nume- 
ri 4.  t a.  inter  quos  cadit  Harmonici  medius  C. 


X. 


S I autem  volueris  quot  cunque  terminos  in  continua  pro- 
portione Geometrica  data,inter  quorum  binos , ac  binos  , bini 
medif  integri  cadant,  vnus  in  proportionalitate  Arithmetica, 
& alter  in  Harmonica , affequeris  id  hoc  art /ficto . Sume  tot 


minimos  numeros  continue  proportionales  Geometrice , quot 
defide- 


Geom. proportio.  | 40 

1 1 1 1 1 9o 

Medij  Hermo.  | 

1 1 7 2 1 1 

Medij  Arithm.  1 

l So  | | | 71 1 
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defiderantur , & fingulos  multiplica,  per  futnmam  duorum 
tn  eadem  proportione  minimorum:  Et  fi  quidem  produttt  fue- 
rint omnes  par  es , tpfi  erunt , quos  qu  trimus  ■,  fin  minus , eo- 
rum dupli  dabunt  qutfitcs  numeros . Sint  enim  inueniendi 
verbi  gratia  tres  tn  proportione  fefqutaltera.  Cape  totidem  mi* 
ntmos  in  data  proportione,*.  i.y.Cr  duos  minimos  in  eadem , 
g.\. Horum  fummam  s.duc  tn finguUs acceptos,  fr  produBot 
numeros , quoniam  non  omnes  pares  funt, dupla,  habcbtfque 
prapofitos  numeros  40.  Co.  90*  Nam  inter  +0.  60 . medtum 
Harmonicum  ejl , +X.  Arithmeticum,  so.  Et  inter  60.  90. 
Harmonicum  medii  efi^s.  Arithmeticum  ?S.Vt  hic  vides . 


HIUC  facile  rcperits  duos  numeros  tn  data  proportione, 
inter  quos  intercipiantur  duo  medifialter  fecundum  proportio* 
nalstatcm  Arithmeticam.  & fecundum  Harmonicam  alter. 
Sumbtis  enim  minimis  terminis  data  proportionis , fi  eorum 
fummam  vel  tn  duos  tllos  minimot  terminos,  vel  tn  duos  quof- 
eunque  alios  numeros  datam  habentes  proportionem  duxeris, 
erunt  numen  produtti.fi  pares  funt,  quafsti : fi  vero  vtrrque 
non  efl  par,  erunt  earum  dupli,  quos  qsurtmus  . Vtfi  data  fit 
proportio  fefqnitertia.cuius  minimi  numeri  funt  j.^eorumtf, 
fumma,7.St  ergo  duces  7.  in  'y+.vel  inis.  & st-  datam 
quoque  habentes  proportionem  > producet  vel  21.  sS . vel  /4. 
0.  l ix, Et  qma  priores  duo  non  funt  par  es, erunt  eorum  dupli, 
4X.sC.ij.qu0s . jUtrtrr.us . Pofteriores  autem  duo  , quia  paret 
funt,  erunt  quafiti . T am  enim  inter  tllos  fluam  inter  hos  ca- 
dunt duo  medij, quos  qutr imus , vt  hic  manifefium  efl. 


Numeri tnuenti\42\  | \f6\\  | IM  I \n2 
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vtramque  partem  extendi potefi  in  infinitum , ficut  Geome- 
trica , vt fiupram  regula  i.  diximus . 

III.  G EO  M ETR1C  A denique  <£»  augetur.  <5* 
drerefeit  in  infinitum . 

E .5  jT  iyhee  notatu  dignum,  in  cubo  referiri  qua  tuor  ter- 
minos m Harmonica  proportionali  fate  continuatos,  qui  vatie 
inter Je  comparati  pricipuas  perfieclascfi  confionanttas  Mt fi- 
cos exprimunt . H am  6. eius  bafies  quadrat  f » / . anguli  fili-  : 
dii  s 2.  latera  ; & 24.  anguli  piam  ccnfiituunt  bos  4.  termi- 
nos 6 J .1 2.24.  continue  proportionales  Harmonice  . Propor- 
tio autem  t.ad  6.  efl  fifiuitcrtia  , qua  confer, antiajn  Dia- 
teffaron  ,fiue  Quartam  , confit  tu  it.  Proportio  vero  12.  ad 
S.fifquialtsra  e fi , continens  confinantiam  T)iapcntcnyfiue 
Quintam.  Proportio  deinde  12.adr.vet  24.aU  12. dupla  tfix 
explicans  confinantiam  Diapafin  ,fiue  Oclnuam  . At  pro- 
portio 1 4 ad  S.  tripla  efi, efficiens  confinantiam  Diapafin  & 
Diapenten,  bec  efl , Duodecimam.  D enique proportio  24. ad 
C .quadrupla  exifiit , exhibexu  confinantiam  Dif diapafin. 
Jiue  D ccimamqumtam.  , 

r- 

DATIS  quotlibet  numeris  Arithmetici,  proportionali- 
tatis  ,fi  quicunque  numerus, fiue  minimus  fine  non  minimut, 
ab  eis  numeratus  perfingulos  dtui datur , erunt  Quotientes 
conuerfi  ordine  Harmonice  proportionales  . Etvicijfim , da- 
tis quotlibet  numeris  in proportionahtate  Harmonica.fi num* 
rus, quem  metiuntur , per  jtngulcs  diuiiatur,  erunt  Quotien- 
tes  ordine  conuerfi  Arithmetice  proportionales.  Verbi  gratia. 
Sint  Arithmetice  proportionales, t.2.\  .f.s.C.Hunntrus.que 
metiuntur, e fi  7 20.  ex  eorum  continua  multiplicatione  interfio 
procreatus . At  minimus  ab  eis  numeratus  erit  6 0.  quem  re- 
peries  per  «a,  qui  in  Arithmetica  pruftica  cap.  s o.ficripfimus. 
Priore  ergo  per fisngulos  datos  diuifio , inuenientur  hi  in  propor- 
tionalis ate  Harmonica  continua. 

yjo.  fio.  240.  sio.  144.  120. 

Pofieriore  autem  per  eofdcm  datos  diuifio,  reperientur  hi. 

do.  30.  20.  tf.  12.  io, 

Atque 
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Atque  hi  numeri  inuenii  ea f dem  proportiones  habent, quas 
dati  numeri  Arithmetici  proportionaiuatis.bins  ac  btnt.con- 
uerfo  tamen  ordine : nimirum  it  in  Harmonica  primus  ad 
fecundum,ita  in  Arithmetica  fecundus  ad  primum  : Etojr 
in  Harmonica  fecundus  ad  tertium  , ira  tn  Arithmetica  ter-  , 
t sus  ad  fecundum,  frc.  Humeri  quoque  per  minimum  nume- 
ratum inuenti , funt  minimi  in  fuis  proportionibus . §fi*od fi 
vitijfim  numerus  ab  mueruis  numeratus  diuidatur  per fintu- 
lot  tnuentos  , gignentur  totidem  r.umeri  Arithmetici  propor- 
tionales : Et  fi  quidem  minimus , quem  metiuntur , dtuida- 
tur , prodibunt  qdetn  numeri  Arithmetice  proportionales,  per 
quos  Harmonice  proportionales  inuenti  funt,  & eodem  quidem 
ordint,quo  dati  funt , fed  ordine  ccnuerfo , ficum  inuentn  in 
H arm  tnica  proportionali:  ate  conferantur . Semper  enim  fi  in 
vna  proporticnalit  at  e progrediantur  numeri  a minoribus  ad 
maiores , in  altera  a maioribus  ad  minores  progrejfus  fit , & 
contra . . * 

1 G I T VR  fi  quis  cupiat  quot  cunque  terminos  continue 
Harmonice  proportionales  , fumandi  funt  totidem  termini 
Arithmetice  quomodolibet  proportionales , & numerus  ab  eis 
numeratus , ( & mmimtss  quidem , fi  minimi  defiderentur  ) 
per fingulos  diuidendi/s , vt  diximus . 

V /. 

DATIS  tribus  numeris  in proportion alitate  Harmoni- 
ta  , tantum  fit  ex  priorum  differentia  in  tertium , quantum 
esf  differentia  pofl  er  iorum  in  primum . Vt  hic  cernis . Nam 
tum  ex  2. in  isJum  ex  4.  in  C-fit  numerus  24,  Ratio  hutufce 
rei  eft : quia  cum fit,vt  12. 

primus  ad  C .fecundum,  ita  ~ DiferentU  TTTTP 

4. tertius  ad  2.quartum,ent  — - ■ — — ! L— 

numerus  ex  primo  1 2.  in  Pr°po*  1 6 | <f  j /j 
quartum  z.faHus,  Aqualis 

numero, qui  ex  fecundo  C.fit  in  tertium  4>vt  cx  2.  regula  pro- 
portionalitatit  Geometrica  mansfefinm  eft.  Idem  corfiat  in 
pluribus  ferminis , fi  terni  ac  terni  fumantur , cum  fuisdif- 
ferentqstvt  in  hic  6,  terminis  apparet . 

. Differenti c. 


60%  W EPCLID.GEOM.  fcO 


Differenti*.  j 30  f 10  | / j 3 | 2 [ 
Propor.Harm.  | 60  J 30  | 20  | 1/  | 12  | 10 


Nam  ex  3 o.in  jo.& ex  t a. in  6 0. fiunt  C e e.  Item  ex  / e. 
in  if.fr  ex  j. in  30.fiunt  eso.  Rurfusex  s.m  ex.  fyex  3.  in 
20  fiunt  C c.  Ac  denique  ex  3.  in  ic.frex  j.  in  t s. fiunt  30. 
Atque  ita , vt  vides  jucunda  operatione  probare  potes , num 
dati  quot  cunque  termini,  aut  inuenti,  f eruent  continuam  pro- 
portionalttatem  Harmonicam , nec  ne . Nam  fumptis  ternis y 
aeternis , cum  fuis  differentijs  ,fi  differenti  t commutato  or- 
dine ducantur  in  primum  terminum  ac  fecu  dum , producant - 
que  vtrebique  numeros  squales  , erunt  termini  omnes  conti- 
nui proportionales  Harmonice,  fin  minus,  nequaquam. 

VII. 

Qv  O D fi  quis  reperire  velit  quinque  minimos  numeror, 
in  quibus  omnes  tres  proportionalitates  exiflsutt : ita  vtprtmi 
tres  numeri  habeant  proportionalis  atem  Arithmeticam:  Re- 
lido autem  primo , tres  in  fequentes,proportionalitatem  Ceo- 
metricam^ tres poflremi proportionalitatem  Harmonicam: 
ac  denique  primus , tertius , quintus  habeant  datam  pro- 
portionem continuam  Geometricam . Vel  fi  reperire  quis  velit 
tres  numeros  in  data  proportione  continui  proportionales,  ita 
vt  inter  primum , ac  fecundum  cadat  medius  Arithmetici 
proportionalis, inter  fecundum  ac  tertium  modius  H armo- 
nici  proportionalis , medius  denique  trium  datorum  numero- 
rumfit  inter  medios  inuent os  medius  proportionalis  Geome- 
trici, atq}  quinque  numeri  tta  inuenti  fint  mirumi  omnium , 
in  quibus  ea  continuanti  efficiendum  id  erit  hac  ratione. 

Sit  data  proportio  tripla , in  qua 
tres  minimi  fumantur  termini  , 
9. 3.1.  Inter  primos  duos  flatuatur 
medius  Arithmetice , 6.  Per  hunc 
diuidatur  quadratus  mtdif  numeri 
3.affumpti,  (j*  Quotiens  t -j-.  inter 
/.  flatuatur,  vtinprisno  ordine  hic  pofito  apparet . Sed 

quia 


9.\  C.\3.  H-Hf. 
!>  1 ^ f 7- 1 -M'» 

3.  | J. 
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t.\2.\3.\ 

J-\*.\6.\  9 • 

1 8- 
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quia  hic  Quotiens  intfccr  efi  cum  frattione,reuoc alimus  eum 
ad  unicam  fractionem  hanc  vt  in  fecundo  ordine  vides . 
Qtfod fi  eius  numeratorem  3 .accipiamus , relicte  denomina- 
ture, CT  alios  numeros  fcundi  ordinis  per  denonjina  forem  2. 
multiplicemus, procreabimus  quinque  minimos  numeros  que - 
frtes , vt  in  tertio  ordine  cernis  . Nam  18.  12.6.  Arithmeti- 
cam habent  pr.iporttcr.aht  at  em:  12.  6.  3.  Geometricam  : & 
6. 3. 2. Harmonicam  : ac  denique  18  .6. 2. triplam  datam— j . 
Quod  fi  non  inueniendi fint  minimi  qumque  termini  in  his  tri 
bus  proportionalitatibus  continuatis, accipi  poffunt  quicunque 
tres  numeri  datam  proportionem  habentes  continuam , fr  cum 
eis  duo  medijy  nimirum  fecundus, & quartus, muejhgandi,vt 
dictum  ejl . 

S I minores  termini  cum  maioribus  confer endifsnt,  & da- 
ta fit  proportio  fubtriplayinueniemus  eo- 
dem artificio  ex  his  tribus  minimis. 

I.3.S.  fubtriplis  hos  qnq.  2.+  6.9.18. 

Nam  2. 4.  6.  feruant  proportionalita- 
trm  Arithmeticam: 4.6. 9.  Geometri- 
cam:6 .9.18 .Harmonica;  ^9  2.  6 ■ 18. 
fubtriplam  propofitam . Inueniendi  modum  conjpicis  in  hifce 
tribus  ordinibus  appejitis . 

RVRS  V S fit  data  proportio  fcfquialtera, in  qua  tres  mi 
nimi  termini  fint,9.C,4.  Inter  9.  & 6.  medius  efi  Arithme- 
tici,7-^-.vt  in  primo  ordine . Rcuo- 
cetur  ad  vnicam  hanc  fi-atltonem 
-ii-,  vtin  fecundo  ordine  .Sumpto 
autem  numeratore  t s. pro  fecundo 
numero,  relicto  denominator e>duca 
tur  alq  infecundo  ordine  in  denomi- 
nator em,  2. Vt  in  tertio  ordine  fattu 
efi : Et  quadratus  numerus  numeri 
X 2.  nimirum  144  diuidatur per  ts. 
ac  Quotiens  9—-.  in  minimis  terminis  , fatuatur  medius  in- 
ter 1 2.jy  8 . tiufdem  tertij  ordinis  . Hunc  numerum  9-f.re- 
uoc  abimus  ad  hatic  vnicam  fraii  tonem  , vtin  quarto 

ordine.  Sumpto  denique  numeratore  48  .pro penultimo  nume- 
ro, relicto  denominat  ore , ducemus  alios  quarti  ordinis  in  dc- 
nominatorem  s.  innent ique  erunt  quinque  minimi  numeri 
■ ...  Qj  qua  fit  i. 


p-\7-k--\  c.\ 

1 

9.\^.\C.\ 

1 4* 

l8.\is.\f2.\9-j-- 

8. 

l8.\lJ.\l2.\*f. 

1 *• 

80.  7S.\6  0 | 48. 
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quafitt  j t>/  /»  quiruo  ordine  apparete , 

S 1 minores  numeri  cum  mutor  ibus  comparandi  fint.inue- 
nientur  in  proportione  data  fubfef- 
qui  altera  quinque  termini  minimi, 
vt  hic  videt  in  quarto  ordine . Ea~ 
demque  in  ceteris  tfi  ratto. 

P OT  ES  quoque  ,fi  placet , in 
primo  ordine  omnes  quinque  nume- 
ros confiituere , fy  fradiones,  fi  qua 
Jint.ad  vnicam  denominationem  minimam  r euoe  are,  &dcin 
de  quamlibet  ad  vnicam  fradionem  . N am  fi  numeratores 
pro  illis  fubftitutu,  denominat  ore  communi  relido , fy  reliquos 
numeros  integros  per  communem  denominatorem  multiplices, 
efficies  quinque  numeros  minimos  integros  qua  fit  os.  Vt  fi fub- 
quadrupla  proportio  proponatur , erunt  minimi  tres  termini, 
1.+.16.  Additis fimul  t ,f.erit  fumma  dimidium  J-j-.  me- 
' dius  Arithmetice  inter  eos . Et 

fi  diuidatur  quadratus  nume- 

rus  numeri  +.per  s-±-.  fit  §}uo- 

g lJ~io’  I *-l*ro»l  f<?*  tiens  6-^-.  medius  Harmonici 

inter  4-fy  t C.Dua  autem  fra- 
diones reducitur  ad  minimam 
denominationem  , vt  in  fecun- 
di ordine.  Et  fradimtbus  fmgu- 
lis  ad  vnicam  fiadionem  reuocatts , confit  tuetur  tertius  ordo. 
Sumptis  autem  numeratoribus , relinquendo  denominatorem 
communem,  (jy  numeris  integris  per  denominatorem  commu- 
nem multiplicatis,  eo» fit  tuentur  quinq;  minimi  numeri  qua - 
fit  i , vt  in  quinto  ordine  vides . Atque  in  hunc  modum  quot - 
cunque  terminos  proportionem  aliquam  J eruant  es , in  quibus 
permifta  funt  fradiones : ad  totidem  terminos  integret  redu- 
ces, quando  res  exigit , 


/ * 


I / 


IO 


I e.\  26.  | +0 *\  6+.  | tC  0. 


V I I /. 


A N DO  quatuor  numeri  ita  ordinantur, vt  spfi fiut 
Geometrice  proportionales  non  continue , vnus  autem  medio- 
rum eum  extremis  feruet  proportionahtatem  Arithmeticam , 
alter  vero  Harmonsc ambita  vt  in  quatuor  illis  numeris  omnes 


tres 
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tres  proportionalis  at  es,  quas  diximus  , referiantur,  dicuntur 
quatuor  illi  numeri  conftituere  Harmoniam  maximam _• . 
Quando  autem  quatuor  numeri  ita  ordinantur , vt  in  ipfts 
referiantur  dus  duntaxat proportionalttates , vt  vel  Geome- 
trica , ty  Arithmetica : vel  Geometrica , df  Harmonica  i 
vel  Harmonica  , & Arithmetica , dicuntur  illi  quatuor  nu- 
meri Harmoniam  minorem  conftituere . 

MAXIMAM  Harmoniam , in  qua  extremi  termini 
habeant  etiam  proportionem  datam , ita  conftttues  . Sit  data 
proportio  que  6. ad  I .quam  extremi  termini  habere  debent . 
Quoniam  fumma  torum  efl  impar,  accipio  eorum  duplos  t j. 

2. inter  quos  medius  Arithmetice  conftituatur  7.  hoc  mo- 
do 1 2.7.0.  Quod  fi  eorum  fumma  fuiffet  far,  acceptjfem  fla- 
rim medium  inter  eos  m proportionahtate  Arithmetica  . Ex 
his  tribus  Arithmetice  proportionalibus  muentantur  tres  Har 
monice  proportionales  per  primam  regulam,  84.14. 14 • quo- 
rum extremi  habent  proportionem  datam^nirntrum  eandem , 
quam  12. ad  2. vel  6. ad  t.Si  igitur  inter  extremos  84.1 4.qui 
femper  ita  inuenti  pares  erunt,  flatuatur  etiam  medius  Arith 
me tt ce, 49.  erunt  quatuor  quefiti  numeri,  84.49.24.14 • N* 
extremi  habent  datam  proportionem  , quam  6.  adi.  Deinde 
in  eis  referiuntur  omnes  tres  proportionalttates  . Inter  ipfos 
enim  quatuor  exifhf  Geometrica  frofortionalitat  nonconti- 
nua , cum  eadem  fit  proportio  84. ad  49.  qua  24.  ad  14.  vel 
8 4.  ad  24.que.49.ad  i4.vt  hquido  conflat  ex  7.  proprietate 
trium  harum proportionalitatum. At  inter  84.49.1 4~  Arith- 
metica. Ac  denique  inter  84.x4'l4.H*rmamta  ex  conftru- 
Btone , vt  hic  vtdes . 

< ' { 

Tres  propor- 1 84.  \49.\24.\i4-\  ttonalitates fimul . 

Geometrice tpp.\84.\49.\*4-  \i4\y tl\84*24-  49. \l+. 

/ 

Arithmet.  ffip.  | 84.  | 49 • 1 

Harmonice  fi.  | 84.  | 1 

Rurfut  fit  data  proportio,  qua  3. ad  2.  Quoniam  iterum  eo- 
rum fumma  efl  impar  fint  eorit  dupli  C.  4.  inter  quos  fatuatur 

medius  in  Anthtneticaproportionalitate^)  .hec  modo , C.s.q. 

' Qj,  j Ex 

K 
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Ex  his  per  primam  regulam  insunio  Harmonice  proportiona- 
les  3 0.24.20.  Confiuutc  autem  medio  Arithmetice  jj.  inter 
30.&  jo.  erunt  eadem  ratione  quatuor  numeri  qutfitt , 
30.2s.24-.20.  cum  habeant  omnes  tres  proportioualitates  >vt 
hic  apparet . 


Geometrice propart.\3o\zj\24\2o\frel\go\24  2f\2o 

Arithmet.proport.  \ 30.  | 2j.  | 20. 

Harmou. proport . j 30.  J 24.  J 20. 

EOSDEM  4- numeres  maximi  harmonia  reperiemus , 
fi  pro  extremis  fumamus  quofuis  duos  numeros  datam  propor- 
tionem habent  cs.paresyvel  impares.  Si  enim  inter  hos  fatua- 
tur medius  Arithmetici:  fiat  autem, vt  inuentus  ad  primum 
extremum , ita  alter  extremus  ad  aliud » erit  hic  inuentus  in 
Harmonica  preportionalitate  medius  mter  eofilem  extremos . 
Quando  enim  in  4.  numeris  Geometrice  proportionalibus  , 
quales fiunt  4.inuentt,vnus  mediorum  cfi  medius  in  frroportio- 
nalitate  Arithmetica  , alter  mediorum  medius  tfi  in  Har- 
monica inter  eofdem  extremos,vt  fispra  diximus  in  7. proprie- 
tate harum  trium  proportionalitatum  . Quando  igitur  hi  4 . 
numeri  inuenti  funt  integri , facium  erit,  quod  proponitur  : Ji 
veroadmifia  fint  fractiones , reducemus  eos  aiintegros.vt  ad 
finem  antecedentis  regula  7.fcripfimus  .Vt  fi  proportio  datu 
fit  dsipla,flatuemus  extremos,  j 2.&  6.  Dimidium  fiumm a eo- 
rum 9. erit  medius  terminus  ititer  eos  Arithmetici;  proportio- 
nalis,hoc  modo,  1 2.9.6  Jii  igitur  fiat , vt  9.  ad 6.  ita  12.  ad* 
aliud:  Vel  vt  9. ad  12. ita  6. ad  aliud,  inuenietur  fiemper  nu- 
merus 8.  inter  12.  & 6.  in  Harmonica  proportionalttate  me- 
dius , Quare  fic  flabunt  4.  numeri  maxima  Harmonia , 
12.9.8.6.  Poftrcmo  fi  in  eadem  proportione  dupla  extremo- 
rum fumamus  pro  extremis,  20.  fy  j 0.  inueniemus  medium—. 
Arithmetice,  s }.& Harmonice  /3-j-.  in  minimis  numeris, 
hoc  modo,  20.1j.13  -j-.  / 0.  Si  ergo  tertium  numerum  ad  vni- 
cam  fruitionem  -y-°.  reuocemus.fa  eius  numeratorem  40.de- 
Hommatore  relicto , tertiumjlatuamus , inuenientur  alq  ,fi 
inuentos  per  denominat  orem  3,  multiplicemus  , vt  hic  vides . 
-60.  4J.  40,  30. 

MINO- 
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MINOREM  autem  Harmoniam  fic  referiemus . Si 
in  4. numeris  debet  referiri  fola  proportionalitas  Geometrica 
cum  Arithmetica , cape  tres  numeros  continui  proportionales 
Geometrice, quorum  extremi  f ares  ambo  J?nt,vel  impares.  Si 
enim  inter  extremos Jlatuas  media  in  proportionalitate  Arith 
metica, habebis  4. numeros  qutfttos.  Vtfi fumantur  hi  tres  nu 
meri  fefquialteri , 16.  24-.  36.  & inter  extremos  mueniatur 
medius  Arithmetice  proportionalis,  2 6 . erunt  4.  qusfitt  nume 
ri,  16.24:26. 36 .quorum  tres  t6. 24.36. Geometrice , c*r  tres 
16.26.3  6.  Arithmetice  proportionales  fimt , ex  eonjlruftione. 

Sivero  fola  Geometrica  cum  Harmonica  defideretur,  ca- 
pe quoque  tres  numeros  quofcunque  continue  proportionales 
Geometrice  . Si  enim  inter  extremos  inuenias  medium  in 
Harmonica proportionalitate , habebis  4.  numeros , qui  que- 
runtur. V t fi fumantur  ijdem.tr  es fefquialteri,!  6 . 14.36.in- 
tienittur  inter  extremos  medius  in  Harmonica  froportionali- 
tate,22Yf,  Sic  ergo  flabunt  4.  numeri  inuenti,  16.  22-f^. 
24.36. quireducentur  adhos  integros . 208.  286.  112.468. 
St  accepiffes  hos  numeros  tres  duplos. 2 o.t  o s.  inuenijfes  inter 
extremos  medium  Harmonicum  8. hoc  mode,  2 0.10.8.$. 

S I denique  optes  folam  Harmonicam  cum  Arithmetica 
proportiontUitate,accipe  tres  quoslibet  Harmonice proportionx 
les.  Simamque  inter  medium,  & alterutrum  extremorum 
fatuas  medium  Arithmeticum  jnuenti  erunt  quatuor  nume 
r i,  quos  qus.rimus.Vt fi fumatur  hi  tres  6.8.12.  erit  inter  frio 
res  duos  medius  Arithmetice  proportionalis  7. Quare  4-inuen 
ti  numeri  erunt  hi, 6. 7.8. 12.  At  inter pofleriores  duos  erit  me 
dius  in  Arithmetica  proportionalitate,  l o.Sic  ergo  flabunt  4. 
inuenti  numeri , 6 .8 .1 0.1 2.  qui  omnes  ( quod  cafu  quodam 
fortuito  in  hoc  exemplo  accidit ) funt  Arithmetice  proportio- 
nales, & non filum  tres  8.1  o.t  2. ex  conflruQione : at  foli  tres 
accepti  6 .8 .1 2. habent proportionalitatem  Harmonicam. 

I X. 

S I inuenierdi  fint  qtietcunque  numeri  Arithmetice  pro- 
portionales continue , inter  quorum  binos  ac  binos  cadant  fin- 
guli  medi)  Harmonice  proportionales  inregri,  efficietur  id  hae 
ratione.  Sumantur  tot  termini  Arithmetice  proportionales  , 
• ' ' S luot 
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quot  quaruntunfr  bini  in  proportione  binorum  proximorum 
minimi  . Si  enim  accipiatur  minimus  numerus  numeratus  a 
fummis  binorum  minimorum  acceptorum  , atque  hic  in  fingu 
los' acceptos  numeros  Arithmetice  proportionales  duc  at  ur  pro- 
creabuntur numeA,  qui  queruntur . Sint  enim  verbi  gratia 
inuentendi  quatuor.Cape  quatuor  quofcunq ; numeros  Arith 
met  ici  proportionales , j . 6.9 .12-frl .2.  minimos  terminos  pro- 
portionis 3. ad  6.fr  1.3.  minimos  proportionis  6. ad  9.  fr  3.4. 
minimos  in  proportione  9.  ad  1 2.  eruntque  tres  fummi  bino- 
rum mini  mori  3.s.j.atqi  ab  his  minimus  numeratus , t os 
Si  igitur  hunc  ducat  feorfum  in  Jingulos  acceptos,  3 . 6. 9.  / 2. 
procreabis  4. numeros  Arithmetici  proportionales , quot  defi- 
deraty3ts.a3e.94s.t260.Sam  inter  primum  fr  fecundum 
in  Harmonica  proportionalitate  medius  efl.qao.  Inter  fecun- 
dum fr  tertium,  7*6.  Inter  tertium  fr  quartum , 1 oto.  vt 
hic  cernis  • 

\j4ritb.proport.  ]3 1 f\  1 630]  \?4f\  \1260 

\Metitj  Harm.  | \*2o\  \7S6\  \togo\ 

ITA  §fV  E fi  vis  duos  in  data  proportione  duorum  nu- 
merorum,inter  quos  cadat  vnus  integer  medius  Harmonice 
fume  duos  minimos  in  data  proportione , fr  eorum  fummam 
duc  in  duos  date  proportionis . Vt  fi  data  fit  proportio  tripla 
inter  4-fr  12. erunt  minimi  termini,  r.  3.  quorum  fummam 
4.fi duxerit  in4.fr  te.  efficies  i6.fr4t.  numeros  quifitos . 
Medii  Harmonici  inter  eos  erit  24.  Vt  hic  vides,  1 6.24.4  f. 
Si  date  proportionis  numeri  fuiffent  minimi  t.  3.  duxtffcmut 
vtrumque  in  eorum  fummam  4.faHique  effent  hi  duo  nume- 
ri 4,t2.inter  quos  cadit  Harmonice  medius  6. 

X • 

S I autem  volueris  quot  cunque  terminos  in  continua  pro- 
portione Geometrica  data,inter  quorum  binos , ac  binos  , bini 
medij  integri  cadant,  vnus  in  proportionalitate  Arithmetica, 
fr  alter  in  Harmonica  , affequeris  id  hoc  art /ficto . Sume  tot 
minimos  numeros  continue  proportionales  Geometrice , quot 

defide- 

% 


$4$  L IBEX  V.  iij 

defiderantur , ( y fingulot  multiplica  per  fummam  duorum 
tn  eadem  proportione  minimorum:  Et  ji  quidem  producti  fue- 
rint omnes  paret,  ip [ierunt , quos  qu  erimus  i fi»  minus , eo- 
rum dupli  dabunt  quifites  numeros . Sint  enim  inueniendi 
-verbi gratia  tres  tn  proportione  fefqutaltera . Cape  totidem  mi- 
nimos in  dat  a proportione, +.6. duos  minimos  in  eadem . 
j.\. Horum  fummam  s.duc  tn  fir.guUt  accepr  os,  & productos 
numeros , quoniam  non  omnes  pares  fune, dupla,  babebtfqui 
propofttos numeros  4-0.  do.  90.  Nam  inter  40.  60.  medium 
Harmonicum  ejl , 4X.  Arithmeticum,  so.  Et  inter  6 0.  90, 
Harmonicum  medus  e ji ,7  2.  Arithmeticum  7 S .Vl  hic  vides. 
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HINC  facile  reperits  duot  numeros  m data  proportione, 
inter  quos  intercipiantur  duo  medif\after  fecundum  proportio- 
«alitat  an  Arithmeticam,  fr  fecundum  Harmonicam  alter. 
Sumptis  enim  minimis  terminis  data  proportionis  ,fi  eorum 
fummam  vel  m duos  tllos  mtnimos  ter  mines,  vel  tn  duos  quof- 
cunque  alios  numeros  datam  habentes  proportionem  duxeris, 
'erunt  numenproduiti.fi  pares funt,  qua  fit  i : fi  vero  v ter  que 
non  ejl  par,  erunt  eorum  dupli,  que s quartmus  . Vt  fi  data  fit 
proporrio  fefquitsrtia,cmus  minimi  numeri  funt  3 .4.  torum  q, 
fumma,7.Si  ergo  duces  7.1»  3 . & 4-vel  in  t*.  id.  datam 

quoque  habentes  proportionem  > producet  vel  tt , at,  vel  1 4- 
(j  1 / a. Er  quia  priores  duo  non  funt  par  es,  erunt  eorum  dupli, 
4l.sd.ij, quos  quartmus . Pofieriores  autem  duo  , quia  paret 
funt,  erunt  quafiti . T am  enim  inter  tllos, quam  inter  hos  ca- 
dunt duo  mtdij, quos  quartmus , vt  hic  manifefium  ejl . 


N umeri  inuenti.\42\  | \J6\\  |M  I \n* 
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S I vero  quit  petat  fibi  dari  tres  numeros  in  propertionali- 
tate  Harmonica,  inter  quorum  binos  bini  cadant  medq,  alter 
in  proportionahtate  Arithmetica , fr  in  Geometrica  alter , 
exequemur  id  hac  methodo . Inueniantur , per  p.  regillam 
proportiona/itatis  Geometrica,  tres  numeri  Arithmetice  pro- 
portionales 2 . s o.  pl . inter  quorum  priores  binos  fit  medius 
Qeomernci,  io.fr  inter  binos  pofieriores,  7 0 . fiatuanturque 
ordine fic. 2. 10.  so.70.pt.  M mimus  autem  numerus  ab  his 
quinque  numeratus  fit  243  o . Quo  diwfo  per  tofidem  quinque 
numeros,  Quotienresfintjt22s.24s.4p.3s.2s.  Si  igitur  om 
nes  Quotientesfint  pares  j vel  impar  es, erunt  primus,  tertius  , 
fr  quintus.vt  i22S.jp.  2 s . ij  numeri, qui  queruntur . Sunt 
enim  Harmonice  proportionales , vt  confiat  ex  s . regula,  cum 
fint  Quotientes  produci  i ex  diuifione  numeri  24S0.  quem  nu- 
men 2.S  o.pt  .Arithmetice proportionales  numerant,  per  eofi- 
dem  numeros  2.s  o.pt. Inter  binos  autem  cadunt  Geometrir 
c e proportionales,  24S -fecundus  Quotiens-,  fr  3 s.  tertius  Quo- 
tiens. Habent  enim  1 22S.  24S.  4p.  'eafdtm  proportiones  con- 
uerfo  ordine , quas  continue  proportionales  2. 1 0.  i 0.  habent , 
vt  confiat  ex  7.  regula  proportionalitatis  Geometrica.  £0- 
dtmque  modo  47.3  s . 2 s. eafdtm  habebunt  proportiones , quas 
conuerfo  ordine  habent  continue  proportionales  so.70.pt. 
cum  tam  illi, quam  hi,(int  Quotietes producti  per  diuifionem 
eiu fidem  numeri  24S  0.  per  2.1 0.  s o.frper  s 0.7 o.pt.  Cer- 
tum autem  efi.inter  binos  eofidem  122 4p.frtntex4p.  23. 
cadere  quoque  fingulos  Arithmetice  proportionales,  cum  om- 
nes pares  ponantur,vel  impares . Quod  fi  non  omnes  fint  pa- 
res, duplicandi  erunt  omnes  s.  Quoti  entes , vt  pares  numeri 
fiant , qui  idem  omnino  pr  «.flabunt , quod  qu erimus  . Habe- 
bunt enim  ea  fidem  proportiones, quas  eorum  fiub  dupli  habent , 
ac  proinde  tam  inter  primum  ac  tertium  fiecundus,quam  in- 
ter tertium  fr  quintum  quartus  medio  loco  erit  Geometrice 
proportionalis  . Cum  ergo  inter  eofidem  cadant  medij  Arith- 
metice , confiat  propofitum . Exemplum  fiuperius  ob  oculos 
hic  pofiuum  ejfie  vides. 
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T res Har.fpp.inueti.  \i22f\  [ \4p}  | \*S 
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XII . 

RVRS  VSfi  querantur  tres  numeri  in  Arithmetica,  pro- 
portionalitate  , inter  quorum  binos  cadant  bini  proportiona- 
les , Geometrici  vnus,  (yalter  Harmonice  Satisfaciemus  que- 
fiioni  hoc  modo . Reperiantur  iterum  , per  9.  regulam  propor- 
tionalitatis  Geometrica,  tres  numeri  Arithmetice  proportio- 
nales, 2 . 50.  98.  inter  quorum  binos finguli  mcdij  cadant  in 
proportionahtate  Geometrica;  fumant  nrq.  duo  minimi  1.2  s. 
in  proportione  priorum  duorum  : Item  duo  minimi  2S.  49- it* 
proportione  duorum  pofieriorum  ; & horum  fttmma.  26 . 74- 
numerent  minimum  numerum  962.  in  quem  tres  illi  inuenti 
2.S 0.98 -ducantur . Producit  enim  numeri,  1924,  48100. 
94276.  erunt , quos  inquirimus . Cum  namque  eafdem  pro- 
portiones habeant , quas  eorum fubmulttplices,  2.  se.  98.  fit, 
Mt  quemadmodum  inter  binos  horum  finguli  cadant  medij 
Geometrice , ita  quoque  inter  binos  illorum  fingult  inter cipian 
tur  medij  in  eadem  proportionahtate  Geometrica . Deinde 
quia fumma  minimorum  numerorum  i.a^-CT  2S-4P-itt  pro- 
portionibus 2.adso.&  s o.ad 98.  ( 'qui  trest2.so.98 . Arith- 
metice funt  proportionales)  numerant  minimu  numeris  962. 
quiineostres,2.s 0.98 . dufius duxit  1 924-48 100,94276 . 
cadent  inter  binos  horum  trium  finguli  medij  H armontee  pro- 
portionales,vt  in  9. regula  traditum  e fi.  Exemplum  ergo  cum 
medijs  fic  flabit . 
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E X his,  qua  diximus , inuenire  quis  poterit  tres  numeros 

propor - 
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proportionales fiue  Arithmetice,  fiue  Geometrici  , fiue  Har- 
monice yint er  quorum  binos  cadant  terni  medi]  , vnusArith- 
metice^alter  Geometrici  , fr  reliquus  Harmonici.  Sint  enim 
primum  inuemendt  tres  Arithmetica  proportionalitatts  . fer 
ante  cedent  em  regulam  s a.reperiantur  tres  numeri  Arith- 
metic a proportionahtatis,  inter  quorum  binos  cadant  bini  me - 
dij,vnus  in  Geometrica  proportionalitate  , (yin  Harmonica 
alter.  Qui  tres  numeri  ji fuerint  omnes  pares,  vel  impares,  ca 
dent  quoque  tnt  er  binos  finguli  Arithmetice  proportionales  , 
atque  adeo  quafiioni  fatis  facient . Si  vero  non  omnes  pares 
fmt , aut  impares , eorum  dupli  erunt , quos  qutrimns.Exem 
pium  hic  habes  in  tribue  numeris  antecedentis  regul atqut  om 
nes  pares  funt.vt  hic  apparet . 
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D E I N DE  inueniendi  fmt  tres  numeri  in  Geometrica 
proportionalitate , inter  quorum  binos  cadant  terni  medi] , in 
{ fingu  lis  proportionaliratibus finguli, fit  que  proportio  data,  qua 
med ] Geometrica  proportionahtatis  efficere  debent,  nimirum 
fifquialtera  . Cape  quinque  numeres  minimos  data  propor- 
tionis continue  proportionales,  1 6. 2^.3 6. 5*.<Pl.  fr  duos  mini 
mos+.y.in  proportione  primi  I C.ad  tertium  3C.  & tertij  36. 
ad  quintum  X X.  Horum  minimorum  fitmmam  i 3.  duc  in  eun 
dem  primum  \6  tertium  36 . & quintum  Sl.  Produfti  enim 
numeri  lolt.+C  t.t  os  3.  duplicat  i , ( quoniam  ipfi  non  omnes 
pares  funt , aut  impares ; altas  non  ejfent  duplicandi ) nimi- 
rum + X6.936, 1 1 06  .(vt  inter  binos  cadere  peffint finguli  me- 
ri-1 Arithmetice ) funt  ii, quos  quarimus.  Nam  inter  binos  ca- 
dunt bini  medij,  alter  Harmonice , fiy  Arithmetici  alter , vt 
ex  1 0.  regula  patet : Et  inter  eofidem  cadunt  medij  Geome- 
trice, nimirum  dupli  eorum  , qui  fiunt  ex  eadem  fumma  1 3 . 
duorum  minimorum  in  fecundum  l-f.  tertium  s+ab  initio 
acceptos: quemadmodum  hic  manifefium  rft . 
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POSTREMO  fint  insternendi  tres  in  Harmonica  pro- 
portionalitxte.  I nutrii  tribus  in  Harmonica  proportionalitatt, 
llls.  49'  t.s.  inter  quorum  binos  cadant  bini  Medi/ , unus 
Arithmetice,  CT  alter  Geometrice yut  in  1 1 .regula  docuimus, 
fint  proportionis  priorum  duorum  mintrrt  duo  numeri  js.1. 
df  prcporftcnis  duorum po (i  er  io  ru  minimi  duo  numeri  49  .is, 
quorum  fumma  16.7$.  numerent  minimum  numerum  961.. 
Hunc  fi  in  tres  inuentos  duxeris,  gignes  tres  quafitos  1 1 7/450. 
+7 1 3 R • 240so.Ha  inter  lines  cadet  bsm  medt/^unus  Arith- 
metici, dr  alter  Geometrici quemadmodu  inter  eorum  fub- 
multiplices  llts.  4 9.  is.  nimirum  numeri, qui  fiunt  ext  eo- 
dem  9 Cz.  in  medios  fupra  inuentos.  Item  inter  eofiiem  binos 
cadent  finguli  medij  Harmonice  yut  ex  1 1.  regula  confiat , 
cum  producit  fint  ex  minimo  numerato  d fiummis  minimorum 
terminorum , in  omnes  tres  . Exemplum  hic  habes . 
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PA  R I ratione  comportemus  duos  numeros  proportionem 
habentes  duplicatam  data  proportionis,  inter  quos  cadant  tres 
meds/,vntt4 inproportionalitate  Arithmetica  , frin  Gecmt- 
trica  alius  y tertius  in  Harmonica . Sit  enim  data  proportio 

6. ad dr tres  minimi m eanumeri,  4.1.  l fritque  ex  defin, 
1 0 . huius  lib. proportio  q ad  1 duplicata  proportionis  i,  ad  1. 

Vtl 
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vel  6. ad  3.  dat  a . Ducatur  fumma  s.  ex  /.  colle  eia  in 

duos  quofuis  numeros  habentes  tandem  proportionem  > quam 
q.adt.  hoc  eft,  duplicatam  dati  proportionis , vt  in  tz.fr  3. 
Producti  autem  numert  60. 1 s. duplicentur , fi  ambo  non fint 
pares , vel  impares.  Dupls  enim  110.  30.  funt  quos  qu  t rimus. 
Etfivterque  effetpar , aut  impar,  ipfi ejfent  quifiti , fr  du- 
plicatio non  foret  nectjfaria.  It»  autem  fe  habent  tres  rnedij 
ititer  1 2-0.  (y  30.  vt  hic  apparet . 
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POSTREMO  fi lubeat  ntttherttm  quemcunq;  propo- 
fittim  dijlribucre  in  quotuis partes  Harmonicam  proportiona-  * 
litat  em  feritantes , efficies  id  hac  ratione.Capeper  s,  regulam 
tot  numeros  Harmonice  proportionales , in  quot  partes  nume- 
rus efl  dijlribuendus . Si  enim  per  eorum  fummam  diuides 
numeros , qui  ex  dato  numero  in  numeros  acceptos  fiunt,  er  ut 
Quotientes partes, quas  quiris , eruntque  acceptis  numeris  eo- 
dem ordine  proportionales , Vel  fi  per  fummam  acceptorum 
numerorum  partiaris  datum  numerum,  fr  Quotientem  in  (in 
gulos  numeros  acceptos  ducas,  erunt  numeri  procreati,  quos 
quiris.  Vt  fi  nsimirut  1 30.  difiribuendtts  fit  in  tres  partes  ’ 
Harmonice  proportionales  ; fi  fumantur  tres  numeri  6.8.  s i._ 
ex  s.  regula  inuenti , frper  eorum  fummam  16.  diui  dantur 
tumeri  7S0.  scqc.  is 60.  qut  ex  dato  numero  130.  in  ajfum- 
ptos  numeros  6.8.1 1. gignuntur , erunt  Quoti  entes  30.  4 0.  60. 
partes,  quas  inqusrimtts  .Vtlfi datum  numerum  1 3 0. per  z6. 
fummam  acceptorum  numerorum  diuidas,  fr  Quotientem  s. 
ducas  in  (ingulos  acceptos , 6.  8.  1 1.  erunt  procreati  numeri 
30.qo.60.  eidem  partes,  quas  inquirimus  . Confiituunt  enim 
ditum  numerum  130.  funt  que  Harmonici  proportionales.fi - 
cuti  ajfumpti  numeri, 6. 8. iz.  Eodem  modo  diuidetur  nume- 
rus s o.in  has  tres  partes, 1 -5 T‘8~h'  4 fx  • *»dem  modo  pro- 
portionales. Eadcmjue  ratio  eft  dt  plus  ibus  partibus . • ' » 

Qjyo  . 


t 
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Ojr  o PACTO  XX  PROPORT IONE 
Aquali  tatis  omnes  itu  qualitatis  proportiones 
rationales  oriantur . 

POSITIS  tribus  terminis  squalibus,  /lue  i unitatibus , 
fine  numeris  , mirabile  diciu  eft , quam  facili  , <y  tu  eunda 
ratione  , ex  varia  illorum  inter  je  addit ioneyomnt<  proportio- 
nes rationales  inequalitatis  in  tribus  terminis  gignantur,  boc 
erdincj . 

• JE  §}V ALES  termini fiue numeri , preereant numeros 
duplos : DVPLl  triplos  :T  RI PLI  quadruplos:  $VA- 
D R V P L I quintuplcs-./y  fic  in  infinitum . 

DEINDE  ex  multiplicibus  terminis  inuentis,fiordi- 
nem  inuertant, gignentur  omnes  fuperp articulares,  hoc  ferua- 
to  ordine.  DV  PLI  inuerfi producunt  fefquialteros:  TRIP  L I 
inuerfi  fefquitertios:  Qv  A DRV  PLI  inuerfi fefquiquartos: 
atque  ita  deinceps . 

T E RT I O ex  terminis  fuperparticularibus  inuentts  ,y* 
inner t an t quoque  ordinem , producentur  omnes  fuperpsrtien- 
tes , hacferie . SESQviALTERI  inuerfi  exhibent  fuper- 
bip artientes : Sefquitertq  inuerfi  fupertripartientes : S E S- 
§ly  I Gfy  A R T 1 inuerfi  fuperquadrupartientes,  /yc. 

§lVA  RTO  ex  ijfdem  terminis  fuperparticularibus  eo 
ordtne , quo  i nuent  i funt , nafccntur  cmnes  multiplices fuper- 
p articulares  , hoc  ordine . 

SE  S §ljrI  A LT  ERI  dant  duplot  fefquialteros  • 
D V P LI  fifquialteri  triplos  fefquialteros  : TRIPLI 
fefijuialteri  quadruplos  fefquialteros , Jyc.  SESQVITER- 
T 11  item  gignunt  duplos  fefquitertios : DVPLl  fefquitcr- 
tij  triplos  fefquitertios : TRIPLI  fefquitertij  quadruplos 
fefquitertios,  (jyc.  S ES  QV  1 §fV  A RT  1 rurfus  efficiunt 
duplos  fefquiquartos  : DVPLl  fefquiquarti  triplos  fef- 
quiquartos:T  rtph fefqusquarti  quadruplos  fefquiquartos,  (yc. 

QVINTO  ex  terminis  fuperpartientibus  inuentts  eli- 
cientur omnes  multiplices  fuperpartientes,  hoc  ordine . 

SVPERB1P ARTIENTES  generant  duplos 
fuperbipartientes : DV  P LI  fuperbipartientes  triplos  fuper- 
bipartientes : T R I P L 1 fuperbipartientes  quadruplos  fu- 
ptrbip artientes , &c.  SVPERTRIP ARTIENTES  quo % 
t * partum 
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pariunt  duplos  /upertripartientes  ; DVPLI  /upertripar- 
titntes,  triplos  /upertripartientes : T R I P Ll  /upertnpar- 
tientes,  quadruples  /upertripartientes,  frc.  SVPERQVA- 
DRV  PARTI  ENTES  item  gignunt  duplos  /uperquadru- 
p ament  es : DVPLI  (uperquadrupartientes,  triplos /uper- 
quadrupartientes:  TRIPLI  /uperquadrupartientes,  qua- 
druplos /uperquadrupartientes  : atque  fic  de  ceteris. 

M O D V S autem , quo  omnes  ha  proportiones  ex  tribui 
terminis  aqualibus generaruur  eo  ordtne,  quem  expo/uimus , 
efl  unicus , t /que  factlltn.us^nimtrum  hic. 

S V M M A colle&a  ex  primo  termino  dat* 
proportion alitatis,  ex  qua  alia  generari  debet, 
femel  fumpto , & fecundo  bis , & tertio  femel , 
exhibet  primum  terminum  proportionalitatis 
Geometric*  conftituend* . 

SECVNDVS  terminus  Geometric*  pro 
portional  itatis  conftituend*  oritur  ex  fecundo, 
& tertio  termino  dat*  proportionalitatis , ex 
qua  alia  oriri  debet,  femel  fumpto . 

TERTI VM  terminum  proportionalita- 
tis Geometric*  conftituend*  orfert  tertius  ter- 
minus dat*  proportionalitatis,  ex  qua  alia  erui 
debet,  fumptus  femel . 

A T Qv  £ hoc  praceptum  triplex  /ub  oculos  ponitur  hoc 
appo/ito  typo,  ubi  liquido  conflat,  qui  termini  data  proportio- 
nalitatis/umendi  flnt  uel /eme/uel  bis.uel  omittendi,  vt  ter 
mmi  alterius  proportionalitatis  conflttuantur . 


TYPVS  PROCREATIONIS  VNIVS 
proportionis  Geometrica  ex  alia  Geometrica . 


104*  terminaram  ditr  proportiooaliutu.  I Primos.  | 

Sccaa.im  1 

Tcrt  « 

hinnite»  dati  lerrami  ita  «umantor.  1 Semel  1 

Bn . 1 

Scmfl 

Srcur dui  cnuiirtBJtu  ,n  cctgiiM  inoutiit.  | 

actacl  t 

Sc  .-c  t 

1 trtir»  coutM<uta-'it>  *U  ittDUW  «Mi  W»»  • 1 1 

i 

SE  &SN-' 

L I B 


e * r.  w ci} 


3 E §l_y  V N T V R iam  exempla  generationis  omnium 
proporttomtm  ex  squalitatis  proportione . Proponimus  autem 
duai  squalitatis  proportiones , vnam  in  vmtatibus , alteram 
vero  in  binarijs.  Vbi  hoc  notatione  dignum  videtur tex  vmta- 
tibus procreari  femper  minimos  terminos  cuiufqut  proportio- 
nalstatis  trium  terminorum . 

GENERATIO  MVLTIPLICI VM. 


[ Aequalitatis  proportio . | ij  i j 1 1 | i|  z|z| 


D.idIi  ex  «qualibus  creati. 

1 4l*|  «1 

1 *l  41* 

irjpu  ex  duplis. 

1 vlihl 

TT5  6Z 

Quadrupli  ex  criplis. 

Mihi 

h*l  8|z 

Quincupli  ex  quadruplis. 

Mihi 

l5°l  to|z 

GENERATIO  SVRERPARTI- 
culariunu . 


Dupli  inuerfo  ordine . 

j *r  *r 

4I 

Sefquialt.ex  duplis  inuerfis 

1 9\  6\ 

4) 

i8liz|  8 

Tripli  ordine  conuerfo. 

l «1  J| 

"vi 

zj  61 18 

Serqcer.  ex  triplis  inuerfis. 

|itfliz| 

o|  1 

> z|z4l  1 8 

Quadrupli  ordine  co  lerfo. 

1 *l  4l* 

*|  1 

2.  8 Ifz 

ii  eiq.quar.ex  qpad.couerll  s. 

2 f|zo|i 

6\\ 

fo  40|?i 

GENERATIO  SVPERPAR- 
tientiunu»  . 


Scfquialteri  inuerfi.  | 4)  f'\  y\  | 8~f 1 il  1 3 
Supb.exfefquial.inuerfis.|zf|i  fl~*> jj “yoj jojTs 

Sefquiter.ordine  inuerfo.l  91 1 z|  1 t>TT78l zah  z 
bupLr.cxlelqjjf.  inuerfis.  I49I X81 1 I 981  <5|  j z 

Sefqquar.co  ieW0  ordine,  fr 6j zoj iyj'|  $z|4.jf'o 

,,  , u*jc|ujff  I voijuc.fn  lSl|45|z^|  \i6i]9o\  jo 

G 1:  N E- 
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"generatio  mvltiplicivm 

Supcrparticularium . 


Scfquialtcri  dirc&o  ordine.  I o | 6I4I  |tR|i2.!8 


Dupli  iefquialtcri  ex  fclquialt.  | X5 1 1 0I4J  | so|iO|8 
'TrTpTTrcfquial.cx  dupl . lcfquial.  ' 49|'i~4[4|  | 98) 2. 8j 8 
Quadrupl.lcfqal  ex tripi. fclqul  | 8i|iS|4|  1 162]  36(8 


Scfquitcrti)  ordine  reflo  . | i6|  1 1|  9I  ) 32  | 3.4!  18 


Tripli  fcfqt  ex  dup- fcf<jt.jioo|  3 o|  9 

100 

60 

18 

Qi!adr.fcr<jt.cxtrip.rci'c^t.|if:9|  3 p|  9 

3>8j  78 

18 

Scfquiquarti  ordine  rc£to  | 2j|  zo|i6| 

jo 

4° 

3l 

3l 

Dupli  fcfqqua  ex  fcfq.qua.|  8i|  }6|i6| 

1 61 

7* 

i rip.fefqq.  ex  dup  lclqcj  |icg|  *z|i6|  | 338 

104 

3* 

3l 

Quad.fcf<iqTcxtrip.Telijq.|i89|  68|r6|  | 578 

136 

GENERATIO  MVLTIPLICIVM 

SupQrparti  entium . 


"upcrbipart.ordinc  retto.  | x 5 1 X 5 1 p/  | 3° 

?o|i  8 

>upli  iupcrbip  ex  lupbip.  | 64 1 24|  9I  | 118 

48U8 

1 ripli  fupbi  ex  dup  fupbi  1 1 2i|  3 3 1 9 | M2, 

90 

e" 

e 

Quadr.iupb.cx  trip  1'upb.  [196!  4i|  9|  | 392 

84|i8 

Suptripart.dirctto  ordine  | 49I  2 8|i6 


Dupli  luptrip.cx  fuptnp  [I2i|  44) 16 


i rip  fuptrip.ex  dup.luptr, 


Qnadiuptr.  ex  tnp.iuptr. 


2.2.5 1 60116 


301I  j6\lb 


98  I i6Uj 

Z4i|^8|3i 

4fo|lTt)[|X 


7xa|i5ii3i 


Supquadrup. reflo  ordinc.|  8i|  4^ |z 5 1 1 1<^I| 

Dupli  fupquad  ex  fupqua  1 1 «?6|  7o]z5| 

392  |i4o|3o 

Trip  fupqua  ex  dup  i’upcj.| 3 1>  1 1 95|iSl 

7n|l9o|<5o 

Qnad.  fupqua. ex  trip.iupq  76 J I xo| x 5 J 

1151I140J50 

HTC. 


LIBER  V,  Ciy 

HIC  enim  perjptcue  cernis,quoslibet  tres  terminos  ex  tri 
bus  proximi  antecedentibus  procreatos  ejfe  ex prefcripto  tripli 
cis  pncepti  fupcriorts  . Vt  verbi  gratia  poftremi  hi  tres , 
SjO.  120.  2J.  tta  producti  funt  ex  tribus  antecedentibus. 
36l.9s.2j.  Primus  176.  coacertsattts  efi  ex  primo  36 i.fe- 
mel,  & ex  fecundo  9 s.  bis , <&ex  25.  femel. 

Secundus  autem  1 20.  conflat  ut  efl  ex  Jecun- 
. do  9S -femel,  & ex  tertio  2 s.  femel . Tertius  ' 
denique  as. efl  tertius  zs. femel fumpttts,  vt 
hic  appoflta  formula  demcnflrat  . Atque 
hoc  eodem  modo  omnes  alij geniti  funt , initio 
fallo  a terminis  squalibus,  1,1,1. vel  2.2.2. 

I [ 

:§i_V  O PACTO  VICISSIM 
Omnis  proportio  inequalitatis  ad  squalitatis 
proportionem  reuocetur , 

k * 

P RO  P O SITIS  rstrfus  tribus  terminis  insqualibus 
in  quacunque  proportione  , reflituetur  vieijfim  proportio 
iqualttatis.non  minus  iucunda,  quam  facili  ratione, per  va- 
riamfubtr actionem  terminorum  insqualium , vnius  ab  alte- 
ro. Ita  autem  res  expedietur  triplsci  hocprscepto , 

MINIMVS  trium  terminorum  inxquar 
lium  datorum  ftatuatur  vnum  extremum  pro- 
portionis , ad  quam  redu&io  fit . 

MINIM  O eodem  fubtra&o  ex  medio,  re- 
liquus numerus  coftituaturin  medio  loco  pro- 
portionis,ad  quam  fit  redu&io . 

SVMMA  colle&a  ex  conftituto  iam  ex- 
tremo iemel>&  medio  termino  bis  fumpto,fub- 
/trahaturex  maximo  datorum  trium  numero- 
rum, & reliquus  numerus  alterum  extremum 
iioua: proportionis  fiat. 

HAC  ratione  quauis  proportio  trium  terminorum  ini- 
qualiu  r euoe  abit ur  ad  aliam  prcpcrt.oncm.ccnferedo  flmper  I 
' ■ Rr  maiores  1 


I 

s>A j_ 

Di  i !>s\ 

2s\  2i\lS 
176\l20\2S  • 
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maiores  numeros  cum  minoribus ; jy  hacrurfus  todem  modo 
ad  aliam,  atque  ita  deinceps , donec  tres  termini  aquales  oc- 
currant . Quod  fi  tres  dati  termini  habeant  continuam  pro- 
portionem duplam , reducentur  ij  prima  fiatim  operatione  ad 
aquahtatem . Id  quod  exempla , qua  fequuntur , planum 
facient-,. 


Quintupla  proportio. 

1 !S<>\  30  \ 6 

Quadrupla . 

1 96  1 

24  1 6 

T ripla . 

1 s+\ 

18  | 6 

Dupla  . 

1**1 

ti  | 6 

Aequalitatis  proportio . 

1 * 

6 | i 

HOC  enim  exemplum  monftrat , quincuplam  proportio- 
nem r tuo  catam  ejfe  ad  quadruplam , quadruplam  ad  tri » 
piam  , triplam  ad  duplam  , & denique  duplam  ad  aqua  li- 
tat em  . In  hoc  altero  vero  exemplo  vides  proportionem  fuper- 
trip artientem  quartae  reduti  ad  fefquit artiam,  ftfquitertiam 
ad  triplam . triplam  ad  duplam  , ac  duplam  tandem  ad 
aquahtatem— j , 


Proportio  fupertnparticns  quartas. 

1 49\ 

28  \ 16 

Sejquitertia . 

I 9 1 

!2\  t6 

T ripla. 

1 9 

3 1 / 

Dupla . 

1 * 1 

* 1 ' 

Proportio  aqualitatis . 

| / 

1 1 ' 1 

VIDES  ergo  v It  imam  proportionem  inaqualitatie  femper 
ejfe  duplam, hanc  vero  fatim  ad  aquahtatem  reduci , 

EST  autem  anim: iduer [tone  dignum, ji  tres  numeri  dati 
fuerint  in  fua  proportione  minimi, proportionem  aqualitatts , 
ad  quam  fit  reductio, conjijiere  in  tribue  vnitatibue  : Si  vero 
non  fuerint  minimi,  proportionem  illam  aqualitatis  confifiera 
in  tribus  numeris  aqualibus , quorum  quilibet  tot  unitates 

continet 
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continet , quotum  lorum  occupant  tres  termini  dati  inter  om- 
nes tres  terminos  eiufdem  generis  proportionis . Ita  vides  in 
poflertori  exemplo  tres  datos  numeros  4p.z8.16.  minin.es  ejfe 
in  proportione  fupertripartiente  quartas,  atque  reduci irnem 
fallam  ejfe  adhanc  aqualitatem,  t.t.s.At  in  priori  exemplo 
occupant  tres  numeri  dati,  s so.j  o.C  fextum  lorum  inter  om- 
nes tres  numeros  continua  proportionis  quintupla, propter  e aque 
aequalitas  inuenta  efl  inter  hos  tres  fenarios,  6.6.6.  Minimi 
enim fiue  primi  numeri  quintupla  proportionis  furit,  is.  s.  s. 
Serundi,  so.  io.  j.  Terti/ , /s.  i j. 3.  Quarti,  100.20.4. 
Quinti  12S.2J.S. Sexti  autem, 1 s 0.30.6 .vt  manifefium  cjl. 
Idem  experiri  licebit  in  omnibus  ali/s  proportionibus . 

S E D (jf  hoc  obferuatione  non  indignum  videtur, quamli- 
bet proportionem  primo  loco  ad  eam  reduci , ex  qua  ortum  ha- 
buit .Vt  in  priori  exemplo  quintupla  r edulia  efl  ad  quadru- 
plam.ex  qua  orta  efl -.quadrupla  adtriplam.Hac enim  tllam 
genuit, &fic  de  caterisvfque  ad  aqualitatem.  In  exemplo 
vero  pofleriori.Supertripartiens  reuocata  efl  ad  fefquitcuiam 
ordine  inuerfo.  Conflat  autem, numeros  fefquitertios  conuerfo 
ordine  gignere  fupertripartientes.  vt fupra  diximus . Item  fef- 
quitertia  hac, confer  endo  maiores  numeros  cum  minoribus , 
reduUa  efl  ad  triplam  ordine  inuerfo , quemadmodum  tripla 
inster fa  generat fefquitertiam.  D etnde  tripla,  conferendo  ma 
iores  item  numeros  cum  mtnoribus^redaHa  efl  ad  duplam , & 
hac  ad  aqualitatem , fyc. 

N E Qy  E vero filentio  pr at  er  eundum  cenfeo  , ex  tribus 
terminis  cuiufcunque proportionahtatis  Geometrica  , fiue  ea 
aqualstatis fit, fiue  inaqualitatis, gigni poffe  quamlibet  trium 
proportionalit  atum, quas  fupra  expluautmus  ,fi  ipfi  termini 
varijs  modis  inter  fie  coagmententur.  Proportionem  enim  trtis 
terminorum  Geometricam  procreare  aliam  Geometricam 
trium  terminorum  , (i primus  terminus  fiemel , fecundus  bis , 

& tertius  femel pro  primo  termino  fumatur ; pro  fecundo  au- 
tem fecundus,  & tertius  femel-, pro  tertio  deniq;  ipfe  tertius  fe- 
mel,perfptcue  confiat  ex  tjs,qua  paulo  ante  firipfimusde  ortu 
omntu  proportionis  inaqualitatis  ex  aqualitatss  proportione. 

AT  vero  vt  ex  eadem  Geometrica  propcrtionaluate  gi- 
gnatur Arithmetica  trium  terminorum  , feruabis  hoc  pra- 
ceptum  triplex , 

Rr  j SVM- 
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SVMMAM  ex  primo,  & fecundo  termino 
bis,&  tertio  femel  colle&am  fac  primum  termi 
num  Arithmeticae  proportionaliraris . 

SVMMAM  vero  ex  primo, fecundo, & ter- 
tio femel  confe&am , ftatue  fecundo  loco . 

T E R TI V M denique  terminum conftitue 
tertium . 

, * 'b,  . ; » 

Cuius  quidem  produUionis  tyfum  hic  vities . 

T r P V S PROCREATIONIS 
Proportionis  A nthmetica  ex  Geometrica  • 


Ordn  frrm inoram  dat»  propnroonalitarii. 

| Fnnui.  j Secundus  | Teit-tu 

Pnmnt  ht  tx  d.*ru  terminis  iti  eoa  cei  lutis. 

I Hii,  | bn . | 

Semel 

Secandas  sern  fic. 

| Scmtl  | Jcmel  | 

Semel 

I cuius  demque  boc  modo  . 

1 1 1 

Scmc' 

# % 

NIHIL  porro  mterefl , utrum  minimum  numerum 
proportionalitaris  Geometrici  facta*  primum  terminum  , an 
vero  maximum  , vt  ex  ftqutntibus  exemplis  apparebit. 

GENERATIO  A R I T H M E T I C JR. 

P roportionalitatis  ex  Geometrica . 

\pcomttr.  propor.  [/f/j/T|  *l  4J4W  9\  A+\\  +\  6\p 
\Arithm. propor.  \s\3\l\\2o\i 1 9]d\\29\>9\9 

. CONSIDERATIONE  autem  digniffimum  eftt 
differentiam  ecnjiitut a proporttonahta/is  Arithmetici  [em - 
per  squalem  tffe  fumma  primorum  duorum  terminorum  Geo~ 
metrica  proporrionalitati*)  per  ijuam  conii ttuttur . Sic  videt 
in  primo  exemplo  differentiam  tffe  2 . fummam  tXI.  I i infe- 
cundo, i .fummam  jhlicet  ex  4.+.  In  tertio  t s.  qua  fumma 
conficitur  ex  p.  6. In  quarto  denique  , 1 9.  nimirum  fummam 
ex  +.6  .colleclam, atque  itain  ahjs « 

■ ITAQyE 
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ITA  Qy  E fi  Arithmetica  froportionalit  at  conflit  ua- 
tur  ex  proportione squalitatis , erit  differenti a dupla  vtums 
termini  iquahs  : vt  perfiuuu  efi  in  prtorilus  duobus  exrplis. 

DENI  Qv  E Harmonicam  proportionalitatem  oriri 
quoque  ex  Geometrica  , hoc  alio  pracepto  triplici  planum  fiet. 

SVMMAW  colledta  ex  primo  bi.$,&  fecun 
do  ter, & tertio  femel  fiimpto,  ftatue  in  primo  lo 
co  proportionalitatis  Harmonicae . 

S V M M A M vero  confe&am  ex  fecundo 
bis , 6l  tertio  femel  fiimpto, in  fecundo  loco . 

S V M M A M denique  fecundi  & terti  j,in  ter 
tio  loco . 

V B I etiam  nihil  interefi,  vtrum  minimus  terminus  dica- 
tur primus , vel  maximus . Typum  porro  huius  generationis 
hic  exprejfum  vides . 

rr?  fj  procreationis 
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Or^n  certa inoniin  «hrar  prr>pnici «mali rari « . | rtiiaus 

| Scemndet|  I ciaui 

PiiMiu»  jic  m rermui»  datu  ic  io  » u'  cofktfii  1 Bi> 

| Ter  | Semel 

'enndui  rero  hc  . 

| Bis  | Semel 

1 crtia»  dtr.iqac  hoc  modo.  | 

| Semel  | Semel 

GENERA?  10  PROPORTIO  NA  LITATIS 
Harmonici  ex  Geometrica . t 


^eoinet.propor.\i\i\i\\  +\  p\  <*i  *ii  4\  6\  ? 
^armfiropor.\6tf\2\\24\i2\S\\4o\i6\io\\3f\2~i\i). 

I AM  vero  ? contrar  io  reducetur  Harmonica  proportiona- 
li tat  quicunque  nd  squalitatem  hoc  fafto. 

t)  E T R A H E minimum  terminum  ex  me 
dio,  &qiiod  relinquitur, fac  medium  terminum 
proportionalitatis  conflituend*.  < 

Rr  3 HOC 
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HOC  medio  inuento  fublato  ex  minimo 
datae  proportionalitatis  Harmonicae,  erit  reli- 
quus numerus, vnum  extremorum  proportio- 
nalitatis . 

DENI  QV  E minimus  datus  femel,& me- 
dius inuentus  bis  in  ynam  fiimmam  collcfti,& 
ex  maximo  dato  fubtra&i, dabunt  duplum  alte 
rius  extremi. Semifsis  ergo  huius  erit  ipfum  al- 
terum extremum . 

HAC  ratione  reuocabitur  Harmonica  proportionalita* 
vel  ad  equal  icat  em,  vel  ad  proportionalitatem  aliquam  Geo 
metricam  , que  ad  equalitatem  redigetur , vt  fupra  docui- 
mus . Semper  autem  Harmonica  proportionalitas  propofita 
oritur  ex  illa  Geometrica  , fi fuperius preceptum  adhibeatur, 
ad  quam  per  hoc  preceptum  reuocata  e fi.  Exempla  hic  vides. 

Harm.propor.\6\3\2\\24\i2\8\\4o\i6\io\\3s\2t\ts 

Geom.  propor.  |/|/|/||  *l  *|*||  ?\  6\  *l|  4]  6\  9 
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Gcomctr.  propor.  J 2\  / J -|-|  | f\to\2o\  \ 2\  4 \ 8 

Aequalitas.  |-|-|4I  'll  S\  S\  S[\  2 [ 2 

A T proportionahtat  Arithmetica  reuocabitur  ad  equa- 
litatem , vel  ad  Geometricam  proportionalitatem  yper  quam 
confiituitur,hoc  modo. 

MINIMVM  terminum. fac  vnirm  extre 
morum . Subdu&p  deinde  eodem  minimo  ex 
medio,  erit  reliquiis  numerus  conflatus  ex  nte- 
dio  conftituendae  proportionalitatis , & altero 
extremo.  Igitur  fi  hic  numerus  reliquus  duplus 
eft  minimi , fefto  eo  bifariam , erit  dimidiata 
pars  tam  medius  terminus , auam  alterum  ex- 
tremorum ; redu&aque  erit  data  proportiona- 
litas 
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litas  Arithmetica  ad  squalitatem , ex  qua  or- 
tum traxit.- 

V T fi  detur  Arithmetica  proportionalitat  , . . 

3. 9. JS.fi  in  Geometrica  conflitnenda  facias  vnum  i!-l_Z 
extremum  3.  ex  minimo  proportion  alitatis  Arith-  *bl  3 
metici  dati , fr  hunc  eundem  numerum  demas  ex  dato  me- 
dio y.fupererut  C .qui  numerus  duplus  eft  minimi 3. Redigitur 
ergo  data  proporttonalitas  ad  squalitatem  hac. 3. 3. 3. ex  qua 
oritur  fecundum  fupertus  prsceptum  . 

SI  vero  reliquus  ille  numerus  non  eft  duplus 
minimi,  fecandus  erit  in  duas  partes,  quae  cum 
minimo  conftituant  proportionalitatem  Geo- 
metricam continuam.  Ad  hanc  enim  illa  reuo- 
cata  erit . 

V T fi  dat  a fit  Arithmetica  proportionalitat , , 1 , l 

34.19.+.  Fallo  in  Geometrica  extremo  vno  , 4. 
minimo  data  Arithmetice,  proportionalitatis,  eoa,  ?\  6 W\ 

fubduUo  ex  medio  1 9 . relinquitur  numerus  t s. 

qui  non  eft  duplus  minimi . Quare  fello  eo  in  6.  & 9. reduce- 
tur illa  Arithmetica  ad  hanc  Geometricam  9.  C.  4.  ex  qua 
rurfus  ortum  ducet, ex  praferipto  fuper toris  preceptt. 

SED  quoniam  reliquus  ille  numerus  non  poteft  femper  di- 
uidi  in  tales  duas  partes , que.  cum  minimo  conftituant  conti- 
nuam proportionalitat  em  Geometricam  , ( quo  pallo  autem 
ea  diuifio  facienda  fit,(jy  quando  fieri  tn  numeris  nequeat, do- 
cebimus adpropof.  \7.lib.6 . )nifi numeri  furdi,  irrationale fue 
adfcifc antur ; r euoe abimus  quamcunque  proportionalitatem 
Arithmeticam  ftatim  ad  equalitatem , ex  qua  ortum  du- 
xit t fi  termini  equales  cum  differentia  propofita  concernen- 
tur i hoc  pallo . _ 

MI  N I M V S terminus  datus  fiat  vnus  ex 
duobus  extremis.Differentia  autem  proportio- 
nalitatis fiibdu&a  ex  medio , reliquus  nume- 
rus fiat  medius : & eadem  differentia  duplica- 
ta , atque  ex  maximo  termino  fublata , fiat  re- 
liquus numerus  alter  extremorum  • 

Rr  4 rT 
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VT  fi  data fit  Arithmetica  proportionalia 
tas,  20.27.3 +• CMIUS  differentia  eft  7. fi  2 o.fiat 
vnum  extremorum,  & differentia  7.  dematur 
ex  27, & eadem  duplicata  ex  3+.  reliqui  erit 
alij  duo  termini  aquales, 20. 20. Ex  hac  squalitate,  cognita 
differentia  7,  quam  termini  Arithmetica  proporttonaluatie 
habere  debent,  conficietur  ipfa  proportionali!  as  Arithmetica, 
hac  ratione , 

VNV  S terminorum  squalium  fiat  minus 
extremum  . Huic  addatur  differentia  data  r vt 
fiat  fecundus  terminus . Eidem  denique  mino- 
ri extremo  adi  jciatur  data  differentia  duplica- 
ta,ut  efficiatur  maius  extremum . 

V T in  dato  exemplo, minus  extremum  erit  20.  cui  fi  dif- 
ferentia 7.  addatur, fiet  medius  terminus  J7.Et fi  eadem  dif 
ferentia  7.  duplicata  adi/ciatur  eidem  minimo  extremo  20. 
cofiabitur  maius  extremum  3 4.  Eodem  pa£io  data  hac  aqua 
litate  ss.ts.is.fi  ex  ea  conftitui  debeat  proportionalitas 
Arithmetica, cuius  differentia  Jit  1 0. addatur  hac  differentia 
ad  t s - vnum  terminorum  aqualtum , vt  habeas  fecundum 
terminum  3 s.Quod fi  eadem  differentia  duplicata , hoc  eft, 
numerus  +0, ad  eundem  terminum  aqualem  adqciatur,  jiet 
tertius  terminus. s s. Primus  autem  eft  i $.  vnus  terminorum 
aqualium, vt  hic  vides. 


AT  §lV  E pauca  hac  prelibaffe  hoc  loco  fuffciat  ex  infi- 
nitis , qua  de  immenfa  proportionum , proportionalitatum- 
que  vi  ac  natura , tnnumerabthbusque  proprietatibus  dici 
poffent . Plura  enim  fr  quidem  fcitu  permtunda  in  pleniore 
noftra  Arithmetica  , Deo  annuente  , explicabimus . Nunc 
ad  Euclidem  interpretandum  reuertamur . 

RATIO- 
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RATIONEM  habere  inter  fe  ma- 
gnitudines dicuntur,qu  x poffunt  multi- 
plicatae fe  fe  mutuo  fuperare . 

§iy  ON I A M Euclides  in  terti a definitione  habitudi- 
nem duarum  magnitudinum  eiu/dem  generis , vocauerat  ra- 
ttonem>quam  nos  cum  alijs  audortbus  proportionem  dicimus j 
explicat  nunc  definitione  hac  s .quidni  requirant  du.t  quan- 
titates eiu fdem generis , vt proportionem  dicantur  habere-». 
Neque  enim  omnes  lineet , neque  etiam  omnes  anguli  plani , 
quamms fint  eiu/dem  generis  quantitatis  , proportionem  ha- 
bent inter fe  % vt  mox  dicemus  . Ait  igitur,  illas  magnitudi- 
nes dici  proportionem  habere  inter  fe,  quarum  vt  rasus  multi- 
plicata ita  augetur , vt  alteram  tandem  fuperet ; adeo  vtfi 
alterutra  quantumuis  multiplicata  nunquam  alteram  ex- 
cedat, nulla  ratione  proportionem  habere  dicantur . Vt  dia- 
meter , c5*  latus  eiu/dem  quadrati, dicentur  habere  proportio- 
nem i ( licet  irrationalem , qua  nullo  poffit  numero  exprimi ) 
quia  latus  multiplicatum  per  2. hoc  eft/bis  fumptum,  excedit 
diametrum  . Cum  enim  duo  latera  quadrati , ac  diameter 
confiituant  triangulum  lfofceles , • erunt  duo  latera  quadra- 
ti diametro  eiu/dem  maiora . Ita  quoquf  circumferentia  cir- 
culi y & diameter  eiu/dem  , proportionem  habent,  ( quamuis 
nondum  fit  nobis  explorata  , atque  cognita ) quia  diameter 
multiplicata  per  4-. hoc  ejlfumpta  quater , circumferentiam 
fisperatycum  omnis  circumferentia  circuli,  vt  ab  Archimede 
demonfbratur , ter  duntaxat  comprehendat  diametrum  eiuf- 
dem , & particulam  adhuc  paulo  minorem  firpnma  parte  dia- 
metri. Eode  modo  multa  cttrut linea  cu  recitlineit  proportione 
habebut, quia  & squalitas  & tntqti alitas  inter  ea  reteritur, 
cu  C*  Hippocrates  Chius  Lunulam  quandair.y  que  figura  cfi 
contenta  duobus  arcubus  circulorum  mfiar  Luns  ntus,  au  an 
do  falcata  ejfe  cernitur  id?  Archimedes  parabolam  quadra - 
rit  i hoc  rfl , tlle  cuidam  lunula  , hic  vero  parabola  quadra- 
tum inuenerit  aquale  Hinc  enim  fit,  vt  & quadratum  detur 

maius 


m. 
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maius  ea  lunula,  ac  parabola ; Atque  e contrario  lunula  [(Jf 
parabola  maior  eo  quadrato  . Huc  accedit,  quod  Archime- 
des in  lib.  de  Spiralibus  demonfirauit , lineam  aliquam  retta 
ejfe  circumferenti*,  circuli  aqualem , & aliam  duplam,  tri- 
plam aliam  , &c.  ac  proinde  <£r  quadratum  aliquod  circulo 
tffe  aquale,  vt  in  libello  dedimenfione  circuli  demonfirauit . 
De  aqua  litate  porri  linea  reCla,  circularis $ quadrati,  & 
ctrcult,  ad  calcem  lib.  C » agemus  . Adde , d Proclo  quoque 
inter  angulos  reHilineos  , ac  cUruilineos  aqualitatem  dtmon- 
firari.  Ofiendit  enim  lib.  3.  m primum  Euclidis  , ad  12. 
Axioma , quod  ipfi  efi  4.  Pofiulatum , tam  reilo  angulo,  quam 
obtufo.cr  acuto, exhiberi  pojfe  angulum  curuilineum  aquale. 
Sit  enim  angulus  reclus  ABC,  contentus  re&is  aqualibus 

/1K  A B’ B c* 

se 

B G HM  N A D B , 

B E C.  Quoniam  igitur  anguli  femicir  culor  u ABD,CBE, 
funt  aquales j addito  communi  angulo  mixto  A B E,  fiet  an 
gulus  totus  curUilineUs  D B E,  toti  angulo  reclo  ABC,  aqua- 
lis . Similiter  oftendes,  angulum  cunulineum  I G K,  aqua- 
lem tffe  obtufo  F G H i necnon  curuilineum  O M P , acuto 
LMN, dummodo  hic  ab  angulis ftmicirculoru  LMO.NMP, 
auferas  communem  angulum  mixtum, qui  continetur  retia  li 
nea  L M,  & rurua  M P.  Ex  quibus  confiat, alterutrum  an 
gulonim  multiplicatum  pojfe  alterum  excedere  1 quare  propor 
rienem  inter  fe  habebunt . At  vero  linea  finita  ad  lineam 
infinitam  non  habebit  proportionem,quia  finita  quomodocun- 
que  multiplicat afinfinitam  nequit  fuperare . Sic  neque  linea 
cumfuperficie,  neque  fuperficies  cum  corpore,  eandem  ob  cau 
fam,vllam  habebit  proportionem.  Denique  nor}  cenfebitur  ha 
bere  proportione  angulus  n tactus  cum  angulo  reciilinee,quia 
angulus  centaclus  quantumuis  multiplicatus , minor  adhuc 
femper  exifist  qucuis  angulo  reclilineo , etia  minimo  , vt  pro- 
pof.  1 6.  lib. 3.  demcnfir animus . Itaque  vt  apertius  Euclides 
explicaret,  quanam  magnitudines  eiufdem  generis  proportio- 
nem dicantur  habere,hoc  eft,quas  magnitudines  eiufdem  ge- 
neris in  definitione  3.  intellexerit , voluit  hac  definitione  eas 

inttlli- 
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int  eligi,  qua  hanc  conditionem  habeant  ^vt  alterutra  multi- 
plicata ait  eram  pojfit  fuperare,  alias  vero  non,  etiamfi  in  eo- 
i i*  quantitatis  genere  videatur  coprehendi, quales  funt  linea 
finita,  infinita ; angulus  reftilineus,&angulns  cotalius,{jc. 
Hanc  ob  caufxm  tn  plerijqtie  demonfirattonibus  proportioni , 
iubet  toties  multiplicare  vnam  pr  opificarum  magnitudinum, 
qua  proportionem  ponuntur  habere  inter  fie,  donec  altera  ex- 
cedat . Quod  etiam  facit  propos.  t ,hb.  i o. irin  plerijqu e alijs 
propofitiontbus , Taceant  igitur,  qui  putant,  per  magnitudi- 
nes eiu fidem  generis  in  definitione  Proportionis,  quam  Eucli- 
des Rationem  dixit,  intelligendas  ejfie  f qua  fub  eodem  genere 
proximo,  fiue  infimo  continentur.  Hac  enim  ratione  non  effiet 
proportio  inter  angulos  reclilineos,  & eurui  lineos,  aut  inter  fi- 
guras reHilineas,  curuihneas/fi,  cum  non  fub  eode  continean- 
tur gener  e prox  imo:  quod falfium  ejfie  diximns.  Sileant  quofa 
qui  exifiimant,  intelligendas  ejfie  magnitudines  tn  eodem  ge- 
nere quantitatis,  fiue  tn  eodem  genere  fub  alterno > vt  Logici 
loquuntur ; ita  vt  fiatis  fit,  vt  dua  quantitates  dicantur  ha- 
bere proportionem,  fi fint  vel  linea , vel  fiuperficies , vel  corpo- 
ra, vel  anguli , vel  numeri . Ita  enim  proportio  efijet  inter  an 
gulu  reciilmeu,  & angulu  contaclus,cu  tn  genere  anguli  con 
tineantur : item  proportionem  haberent  inter  fit, linea  finita, 
(ZT  linea  infinita, cum  m genere  linea  exifiantiquorh  vtrum - 
que  falfium  ejfie,  liquido  ex  hac  definitione  confiat . 

P E R S P T C V V M cfi  ex  his,  quam  inepie , & quam 
fal fio, hanc  definitionem  expo fuerit  Orontiui . Ait  enim  Eucli 
dem  non  definire, fitu  docere,quanam  magnitudines  proportio- 
nem dicantur  habere,fied  qualem  proportione  dua  quacunque 
propofita  quantitates  habeant . Itaque, inquit,  vult  Euclides 
fi  magnitudo  A,  ad  magnitudinem  B , referatur , & ambi 
multiplicentur  aqua/iter,  hoc  eft,ambaru  fumantur  quacun- 
que aque  multiplicia,  nempe  C, tam  multiplex  tpfiut  A, qud 
multiplex  D , ipfius  B ,•  habere  magnitudines 
A,& B,  eam  inter  fie  proportionem,  quam  earum 
aque  multiplicia  C,( y D.  Non  adutrttt  autem , 
hoc, quod  ait,  non  ejfie  definitionem , fed  Thcore- 
ma  decimumquintum  huius  s.hb.vbi  demonftra- 
tur  ab  Euclide,  Partes  cum  pariter  multiplicibus 
m eadem  proportione  ejfie, hoc  efl,A,&  B, magni-  ABCD 
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tudines  eandem  habere  proportionem  , quam  earu  aque  mul- 
tiplicia C , & D.  Non  ergo  ita  ejl  intelligenda  hac  definitio , 
prtfertim  cum  tam  ignota  fit  hac  proportio  inter  C, &D,qud 
illa  inter  A,fy  BiquandoqUidem  femper  eadem  eft . Quare 
hon  re  fle  nos  Euclides  perduceret  ad  notitiam  proportionis  in- 
ter A, fr  B.  Efi  ergo  fenfut  huius  dcfimt tonis  ille , quem  ex- 
pofuimus , vt  liquido  confiat  tx  verbis  Euclidis  . 

V u 

IN  eadem  ratione  magnitudines  di- 
cuntur etfe  j prima  ad  fecundam , & ter- 
tia ad  quartam  , cum  primae  & tertiae 
aeque  multiplicia  * a fecundae  & quartae 
aeque  multiplicibus  , qualifeunque  fit 
haec  multiplicatio  , vtrumq;  ab  vtroque 
vel  vna  deficiunt  , vel  vna  aequalia  funt, 
velvna  excedunt;  li  ea  fumantur, quae 
inter  fe  refpondent  • 

EXPLICAT  hoc  loco  Euclides , quafnam  conditio- 
nes requirant , apud  Geometras , magnitudines , vt  eandem 
dicantur  habere  proportionem . Quod  vt  exequarur , cogitur 
confugere  ad  earum  equemulriphcia,  vt  comple  flatur  omnes 
proportiones  magnitudinum, tam  rationales,  quam  irrationa- 
les . Sint  igitur  quatuor  magnitudines  A , primai 
Bi/ecunda;Cttertiaifr  D .quarta  , fumantur  que 
prime  , & tertie  equemultip/icia  queeunque  i Ei 
, ' quidem  ipfius  A ; & F.ipfius  C:  Item  fumantur  je- 

j [ ’ eunde , fy  quarta  alia  quacunque  aquemultiplicias 
?AE  | G, quidem  ipfius  Bify  H.tpfius  D.fiue  hac  duopo- 
|‘  i fteriora  fint  ita  multiplicia  fecunda , fy  quarte.fi- 
l 1 cut  priora  duo  multiplicia  funt  prime,  fy  tertii,  fi- 

Ue  non . Quod  fi  iam  inter  fe  conferantur  fumpta 
aqua  multiplicia  ea  f qua  inter  ft  relfiondent , v 
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multiplex  prime  , fr  multiplex  fecunde  inter  fe , boc  eft  , E, 
&Gi  I tem  multiplex  terti  < , multiplex  quarta  inter  fe , 

hoc  eft  F,  & Hi  deprehenfumque  fuerit  perpetuo  , e*  itu  in- 
ter fe  fe  habere  , vt fi  E,  multiplex  primi  magnitudinis  A,  mi 
mu  fuerit,  quam  G,  multiplex  fecunde  magnitudinis  Ei  etia 
F ,multiplex  tertie  magnitudinis  C,  minus  fit  quam  H , mul- 
tiplex quarte  magnitudinis  D : Aut  fi  E . equule  fuerit  ipfi 
G i etiam  F,  equale  fit  ipfi  H:  Aut  denique  fi  E, manu  fue- 
rit quam  G i etiam  Flatus  Jit  quam  H : ( quod  eft  vtrum- 
que  ab  vtroq ; vel  vna  deficere,  vel  vna  equa  ha  tjfe.vel  vna 
excederefita  vt  in  nullo  genere  multiplicium  contrarium  pof- 
Jit  repertri , id  eft , vt  nunquam  E , minus  Jh  quam  G , quin 
& F, minus  fit  quam  HiCT  vt  nunquam  E, aquale  fit  ipfi  G. 
quin  &F, ipfi  Hjit  aquale  ; Denique  vt  nunquam  E , ma- 
ius Jit  quam  G.quin  fr  E, maius  fit, quam  H,  St  tnquam  de- 
prehenfum  fuerit , eque  multiplicia  queuis  accepta  , perpetuo 
fefe  ita  habere , vt  ditium  eft ; dicetur  ead  m ejje  proportio 
prime  magnitudinis  A, ad  fecundam  magnitudinem  B,  que 
eft  proportio  tertie  magnitudinis  Cyad  quartam  magnitudi- 
nem D.  Quod  fi  deprehenderetur  aliquando  , etiam  in  folo 
vno  genere  multiplicium , multiplex  E , deficere  a multiplici 
G,non  autem  multiplex  F,  dejicere  a multiplici  H ,•  Aut  E , 
equale  ejfe  ipfi  G.at  F.non  equale  ipfi  H i Aut  denique  E ex- 
cedere ipfum  G,at  F.non  excedere  ipfium  H,  quamuis  ininfi - 
nitu  ahjs  multiplicibus  condstio  pr editi  a rep  enatur  , nulla 
ratione  decentur  quantitates  propojite  eandem  habere  propor- 
tionem , feddiuerfas.vt  ex  defin.  t,  fiet  perffiickum , 

ITA  Qy  E vt  demonftratione  aliqua,  per  hanc  d. defi- 
nitionem , concludantur  quatuor  quantitates  eandem  habe- 
re proportionem,  oftendendum  erit,  (quod  quidem  perdiligen- 
ter ab  Euclide  fy  hoc  s.  hb.  ty  in  alijs fruatur  ) quacunque 
, eque  multiplicia  prime  > 6*  tertia  coil.ua  cum  qmbufcunqut 
eque  multiplicibus fi  eunda , fy  quarta  , habere  fimper  condi- 
tionem p redici  am  de  fetius , aqualuaris  , aut  excejfusi  tta 
vt  nunquam  contrarium  eius  muenin  pojfit , Simili  er  fi  qua- 
tuor  quantitates  concedantur  tandem  habere  proportionem , 
concedatur  quoque  necejfe  eft , qualibet  eque  multiplicia  tri- 
ma , fy  tertia  colluta  cum  quibuslibet  aque  multipltubus  fe- 
funda^Jy  quarta , habere  eundem  defetius , aqua!stut:sy  -ut 
tXClJJut 
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exceffus  conditionem.  Debent  enim  definitio  & definitum  re - 
ciproeari.  Vt  autem  perfptciatur^uona  pacto , propofitis  qua- 
titor magnitudinibus  eandem  proportione  habentibus:  quadi 
(que  multiplicia  prtma>CT  tertia  magnitudinis, a quibufdam 
equa  multiplicibus  Jc  eunda  & quarta  magnitudinis,  verum - 
que  ab  vtroq.  vna  deficiant, aha  vero  vna  aqualia fint;  alia 
denique  vna  excedant, fi  ea  fumantur, qup  inter fie  re fpondet\ 
placet  vnum  exemplum  proferre  in  numeris.  Sint  igitur  qua - 
tuor  numeri 3.J.G.4.  fumant urq.  primi  fr  terti/ aque  mul. 
tip/ices,  nempe  quadrupli  12.  & 2+.  Item  ficundt  t/y  quarti 
fumantur  ali/  aque  multiplices,  vt  fiptupli  1 4.  (y  28.  Vides 
igitur  tam  / 2.  multiplicem  primi  deficere  a 14.  multiplice 
fecundi , quam  24.  multiplicem  terti/  a 28,  multiplice  quar - 

ti.Rurfus primi,  fr  terti/ 
fumatur  alq  aque  mul- 
tiplices,nimirum  fixtu- 
plt,  if.dy  36.  Item  fe- 
cundi,(y  quarti  fuman- 
tur alq  (que  multiplices, 
vt  noncupli  j8.(y  36. 
Vides  ergo, tam  l8.  multiplicem  primi  aqualem  ejfe  18. mul 
tiplici  fecundi , quam  36.  multiplicem  terti/  , 36.  multiplici 
quarti.  Pofiremo  primi,  <y  terti/  fumantur  ali/  aque  multipli 
ces,  nempe  tripli  p.fy  18.  Item  fecundi,  dy  quarti  ali/  aque 
multiplice?,  vt  dupli  4,  & 8.  Vides  igitur  tam  9. multiplicem 
primi, excedere 4. multiplicem  fecundi,  quam  1 8.  multipli- 
cem tertij ; fuperare  8.  multiplicem  quarti . Si  igitur  in  om- 
nibus aque  multiplicibus , in  quacunque  fumantur  multi- 
plicatione , fimper  deprehendatur , vnum  trium  horum  ve- 
rum ejfe , dicetur  eadem  ejfe  proportio  3.  ad 2.  qua  eftC.ad 
4.  alias  non , 

C A M P AN  V S vero  atq.  Orontius,  longe  aliter  defini 
ticnem  hanc  exponunt , Dicunt  enim  Euclidi  velle, tum  de- 
mum qu.vuor  magnitudines  eandem  habere  proportionem,  eu 
primt.dy  tertia  aque  multiplicia , a fecunda  dyquartpaqut 
mu  /tip/icsbus.vtrumque  a b vtroque , vel  vna  deficiunt  pro- 
porrionalittr , hoc  rfi,  in  eadem  proportione  » vel  vna  aqua- 
lia funtyvcl  yna  excedit  t proportionaliterfi  ea  fumatur, qua 
inter  fert fpondent.  Cianus  }vt  ait  Campanus, quando  earum 

aque 
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aque  multiplicia  proportionalia  funtjd  eftycum  eandem  pro- 
portionem habet  multiplex  prima  ad  multiplex  f ecuda,quam 
multiplex  tertia  ad  multiplex  quarta  . Sed  quit  non  videt, fi 
ita  mtelitgatur  definitio , Euclidem  idem  per  idem  definire  f 
Quod  fane  abfurdum  efi . Praterea  fi  Euclides  vult, eas  ma- 
gnitudines in  eadem  ejfe  proportione , quarum  aqtte  multipli- 
cia ( fi  fumantur , & inter  fe  conferantur  eo  ordine,  quo  di- 
Bum  efi)  in  eadem  proportione  exifiuru ; cur  obfecro  in  4. 
T heoremate  huius  libri  demonfirat,  fi  fuerint  quatuor  ma- 
gnitudines in  eadem  proportione,  earum  aque  multiplica  eo  or 
dtne,  quem  diximus,  fumpt a,  eandem  quoque  habere  propor- 
tionem t Immo  cum  illudTheorema  per  hanc  definitionem 
ofiendatur , perfpicuum  eftt  idem  per  idem  demonftrari , quod 
ridiculum  efi , v eluti  eo  Leo  admonebimus . Accedit  etiam, 
fi  ita  interpretemur  definitionem > plurima  T h cor  em  at  a quin 
ti  huius  lib.  nonpojfe  dtmonfirart , vt  proprijs  locis  monebi- 
mus . Intelligenda  efi  tgirur  definitio , vt  expofuimus  j ni- 
mirum propofitis  quatuor  magnitudinibus , fi  quotiefeunque 
multiplex  prima  deficit  a multiplici  fecunda,  vel  aquale  efi, 
vel  excedit  i necejfario  etiam  multiplex  tertia  tunc  deficiat  d 
multiplici  quarta,  vel  aquale  fit , vel  excedat , quicunque 
fit  ille  dtfeBus,  cxceffufuejion  confiderando , an  proportiona- 
lis fit,  an  non ; ita  vt  nunquam  contingat > multiplicem  pri- 
ma d multiplici  fecunda  deficere , multiplicem  vero  tartia  no 
deficere  d multiplici  quarta : aut  multiplicem  prima  f qua- 
lem ejfe  multiplici  fecunda, multiplicem  vero  terris,  multipli- 
ci quarta  Aon  fqualcm  : aut  deniqj  multiplicem  prima  ma- 
iorem ejje  multiplice  fecunda,  at  multiplicem  tertia  multi- 
ct  quarta  non  maiorem  . Propofitis  inquam^quatuor  magni- 
tudinibus, quarum  aque  multiplicia  fumpt  a ~,  vt  dicium  efi , 
perpetuo  eam  conditionem  in  defeBu,  aqualitate , & excejfu 
fer  u an  t i dicuntur  quatuor  illa  magnitudines  eandem  habe- 
re proportionem  t quic quid  fit  de  earum  aque  multiplicium 
proportione , qua  nunc  non  confidcratur  : fcd  quarto  pofiea 
T heoremate  demonfi  rabitur,  eum  defectum,  excejfumve  ejfe 
proportionalem . 

PORRO  Campanus  conatur  oftendere  , definitionem 
hanc  intelligi  debere  de  proportionali  defectu,  dr  excejfu.  Nd 
fi  de  quacunque  intelligeretur  , efftut  ait,  quatuor  hi  numeri 
4-3-C. 
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tiplicibtu  ita  tjfg  contineat , non  dicentur  juxta  hanc  defini- 
tionem C. dicit  numeri  eandem  habere  proportionem , vt  ad- 
huc tlaritu  conflabit  ex  S. definitione . 

C ALT  ERV  M definitio  ifta  compleElitur  etiam  tresma 
gnitudines , eandem  habentes  proportionem  ,fi  modo  fecunda 
bis  ponatur  , vt  quatuor  habeantur  . Exempli  caufa  i Ea- 
dem dicetur  proportio  f.ad  6. qua  C.ad  4. quoniam  aque  mul- 
tiplicia quacunque  fumpta  ad  9.  fr  6.  vel  vna  deficiunt  ab 
aque  multiplicibus  fumptis  adc.&+.  vel  aqualia  funt , vel 
vna  t x cedunt, jyc. 

i 

VII. 

E ANDEM  autem  habentes  ratio- 
nem magnitudines.  Proportionales  vo- 
centur. 

• 

/ 

VT  fi  magnitudinum  A,  B,C,  D,  eadem  fit  proportio  A, 
ad  B,qua  C,ad  Dedicentur  ea  magnitudines  proportionales . 
Eadem  ratione  ,fi  eadem  fit  proportio  E,  ad  F,  qua  F,  ad  Gi 
dicentur  magnitudines  E,  F.G, pro-  , 
portionales . Sunt  autem  quadam  ni  ia- 

magnitudines  proportionales  conti-  jjj Jj  ' 

nue, inter  quabreperitur  proportiona  gi  | | | \\f 
litas  continua , quales  funt  magni-  5 1— 14.  4 
tudines  E,F,  Gi  Qu/idam  vero  pro- 
portionales funt  non  continue  ,fed  diferete,  cuiufmodi  funt 
magnitudines  A,  E,  C,  D.  In  his  enim  interruptio  fit  pro- 
portionum i in  illis  vero  nequaquam , vt  diUum  eft  in  4. 
definitione. j . 

i- 

; fe  vm. 

C V M vero  aeque  multiplicium  mul- 
tiplex primae  magnitudinis  exceflerit 
multiplice  fecundae*  At  multiplex  tertiae 

5 f non 

64i  <»>  tLVCl.1T).  GEOMs 

non  excederit  multiplicem  qnart£;tunc 
prima  ad  fecundam  maiorem  rationem 
habere  dicetur3quam  tertia  ad  quartam, 

DECLARAT  hic  "Euclides \quamn.tm  condinentm 
habere  debeant  quatuor  magnitudines , vt  maiorem  dicator 
habere  proportionem  prima  ad  fecundam  , quam  tertia  ad 
quartam , dicens . Si  fumpta  fmt  eque  multiplicia  prime  & 
tertie  ,•  Item  alia  eque  multiplicia  fecunde  & quarte;dcpre- 
henfumque  fuerit  aliquando , ( hcet  non  femper ) multiplex 
prima  maius  ejfe  multiplice- fecunde  , multiplex  autem  ter - 
tie  non  ejfe  matus  multiplice  quarte,  fed  vel  minus  yvel  equa- 
Uidicetur  maior  ejfe  proportio  prime  magnitudinis 

Jad  fecundam  , quam  tertie  ad  quartam  : vt  per- 
Jpicuum  ejl  in  appofto  exemplo  , in  quo  prime  ma- 
gnitudinis A,  & terfie  C , fumpta  funt  triplicia 
E,fr  Fi  fecunde  vero  B , fr  quarte  D , quadru- 
FC  dh  pl,cia  G.  & fi • ft  quoniam  E , multiplex  prime 
J [ I maius  quidem  efl  quam  G,  multiplex  fecunde  j 

I AtF , multiplex  tertie  maius  non  efl  quam  H » 

J j multiplex  quartijimmo  minus ; dicetur  maior  ef- 

1 fe  proportio  ai, prime  magnitudinis , ad  B ,fecur$- 
dam,quam  C, tertia , ad  D.  quartam  . 

N ON  efl  autem necejfe,  vt  quatuor  magnitudinum, pri- 
ma ad  fecundam  dicatur  maiorem  habere  proportionem, qua 
tertia  ad  quartam,  eque  multiplicia  fecundum  quamuis  mul 
tiplicationem  fic  fe  habere , vt  multiplex  quidem  prime  ex- 
cedat multiplex  fecunde , at  multiplex  tertie  non  excedat 
multiplex  quarte ; fed  fatis  eft , vt  fecundum  aliquam  mul- 
tiplicationem ita  fe  habeant . Pote/l  namque  interdum  fieri  , 
vt  tam  multiplex  prime  maius  fit  multiplice  fecunde,  quan\ 
multiplex?  tertie  multiplice  quarte  : Item  vt  fy  multiplex 
prime  minus  fit  multiplice  fecunde , fy  multiplex  tertie  mul-, 
tiplice  quarte  : T amen  quia  hoc  non  contingit  in  omni  multi- 
plicatione , fed  aliquando  multiplex  prime  fuperat  quidem 
multiplex  fecunde , at  multiplex  tertia  vel  minus  efl , .vel 
aquale  multiplici  quarte  : propterea  maiorem  dicetur  habere 
proportionem  prima  magnitudo  ad  fecundamyquam  tertia  ad 
'■ quartam 
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quartam  , non  autem  eandem , yt  perffiicuum  e/i  in  appofi- 
fa  exemplo.  ...  , 

lTAUyZ 
ea  quatuor  rna 
gnitudtnes  di- 
citur jfpcrtto- 
aales  , necejfe 
efl,ut  aquemul 
tipltcta  earu  , 
iuxta  quafuis 
multiplicatio- 
nes accepta, uel 
excedant , 


vtmti .defin.  fuit  expofitum:Vt  autem  maiorem  dicatur  ha- 
bere proportionem  prima  ad  fecundam , quam  tertia  ad  quar- 
tam, fatis  e/i , vt  fecundum  aliquam  multiplicationem,  mul- 
tiplex prima  excedat  multiplex  fecunda,  multiplex  vero  ter- 
tia nonfuperet  multiplex  quarta  i quamuit  iuxta  innumeras 
alitu  multiplicationes,  aque  multiplicia  prima, ac  tertia  vnd 
excedant  aque  multiplicia  fecunda,  & quarta  . 

§ly  O D fi  quando  i contrario  multiplex  prima  deficiat 
a multiplici  fecunds,non  autem  multiplex  tertia  a multiplici 
quartaidicetur  prima  magnitudo  ad fecundam  minorem  ha- 
bere proportionem , quam  tertia  ad  quartam  ,•  quamuit  fe- 
cundum plurimae  alius  multiplicationes, aque  multipliciapri- 
ma  CT  tertia  vnd  deficiant  ab  aque  multiplicibus  fecuda.fr 
quarta.vt  m eifdem  numeris  propofiti  exempli,  minor  dicetur 
proportio  2.  ad 3 .quam  3 .ad  +.&c. 

• 

C V R EVCLIDESINDEFIN . VI.1 
1 1 1.  quatitor  magnitudines  proportionales , 
dftton  proportionales  per  earum  aque 
multiplicia  definierit , 

§ly  ON 1 A H mirum  alicui  videri  po/fit,  cur  Euclides 
tum  demum  quatuor  magnitudines  eandem  dixerit  habere 
proportionem  , hoceft , ita  e/fe  primam  ad  fecundam , vt  efi 
tertia  ad  quartam,  cum  aquemultiphcia  prima  ac  fertiatux- 
ta  quamcunq-,  multiplicationem,  aquemultiphcia  fecunda 

Sf  2 Ut 
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ac  quarti,  usxta  quamcunq ; etiam  multiplicationem  acce- 
pta ita  fe  habent , vt  quotiefcunque  multiplex  prima  maim 
e/i  quam  multiplex fecundtymultipltx  quoque  tertia  maiue 
fit  quam  multiplex  quarti  , quotiefcunque  vero  multiplex  pri- 
ma aquale  eft  multiplici  fecunda  , multiplex  etiam  tertia 
aquale  fit  multiplici  quarta  j quotiefcunque  denique  multi- 
plex prima  minus  eft  quam  msdtiplex  fecundi, multiplex  et  id 
tertii  minus  fit  quam  multiplex  quarta:  Item  quare  tum  de- 
mum quatuor  magnitudinum  prima  ad  fecundam  maiorem 
ejfe  proportion  em  voluerit, quam  tertia  ad  quartam,  cum  ali- 
qua aquemultiplicia  prima  ac  tertia, & alta  aquemultiplicia 
fecunda  ac  quarta  accepta  ita  fe  habent,  vt  multiplex  prima 
fit  maius  quam  multiplex  fecunda , at  multiplex  tertia  ma- 
tus non  fit, quam  multiplex  quartafed  vel  aquale, vel  minete. 
Quonid, inquam ymiru  alicui uideri  hoc poffit,qubdex  illo  ex- 
ce/J u , aquali  tat  e,  & defeci  u aque  multiplicia  eo  ordine  fum- 
ptoru  no  ftatim  appareat  fimilitudo  proportioni , dijfimihtu- 
doue: aperiendi  videtur  hoc  loco,  quare  ita  magnitudines  tu 
proportionales, tu  no  proportionales  definire  voluerit  Euclides. 

A D hanc  difficultatem  respondetur,  Euclidem  eas  magni 
tudines  volut/fe  appellare  proportionales,  quarum  aquemulfi- 
plicia  ita  fe  habent, vt  ditium  eft >•  quia  non  habuit  quid  no-  ■ 
tiusypcr  quod  explicare  potuiffo  magnitudines  tam  incommen 
fnrabiles , quam  commenfurabiles  eandem  proportionem  y vel 
non  eandem  habentes ; neque  vero  opus  effit , vt  ratio  affera- 
tur , cur  res  aliqua  hoc  aut  illo  modo  definiatur  s fed  fatis  ef- 
fe , vt  nunquam  res  definita  afferatur  alicui  conuenire,rufi 
priusydefinitionem  traditamesdem  conuenirt,  demonfirctur . 
Id  quod  in  alqs  etiam  definitionibus  cernitur . Nam  quem- 
admodum Euclides  definit  o.lib.s . angulum  retium  appclla- 
uit  eum, qui  fit  d hnta  fuper  aliam  lineam  ad  angulo  f aqua- 
les cadente, ita  vt  nunquam  ei  concedi  dum  fit, anguli!  quem- 
piam effit  retium, nifi prius  oftenderit,  eum  ab  eiufmodi  linea 
effici. Item  quemadmodum  definitione  vltima  lib.j.definsuit 
fimilta  circulorum  figmenta  effe,  in  quibus  anguis  cxlflentes 
funt  aquales,"  a ve  tunefolum  ei  concedendum  fit,  figmenta 
effe /umlia,tum  probatunt  singulos  m eis  exifientes  efjt  squa- 
les : fic  etiam  dcfin.(.& fi. huius  lib.vocauit  quatuor  magni  - 
tudines  proportionales,  & non  proportionales,  quaris  aqttcmnl- 
■ . tiplicia 
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tsplicia  tam  conditioni  habent.  quam  explicautt , ita  vtnun - 
quam  «i  crede  dum  Jit  ycum  quatitor  magnitudines  appellabit 
tandem  habere proportiontyVel  non  eandem, nifi prius  demon- 
Jbrauerit,  conditionem  eam  illis  magnitudinibus  ccuenrre.Sed 
quanquam  rejfionfio  hec  vera  Jit,  ac  propria, tamen  quia  ex  il 
la  de)  initione  no  videtur  colligi poJfe,vere  magnitudines, qua-  I 
rum  aqut  multiplicia  illam  conditionem  habent,  ejft  proportio- 
nales, vel  non  proportionales  i etiamjieas  folii  Euclides  velit 
appellare  proportionales, vel  non  proportionales  :explicabimus 
paulo  acutatius,  Euclidem  redi  eo  modo  definiuijfe  magnitu- 
dines proportionales  non  proportionales  , at  qj  adeo  fine  vlla 

dubitatione  concedi  poffe  a quouis, illas, qutbus  defin.  C.conut 
nit,vere  eandem  habere  proportionem  ullas  vero,  quibus  defi - 
nirio.Jt.  conuenit,non  eandem  proportionem  habere. 

GjVOD  vt  planius  fiat,reuocandu  ad  memoria  e fi, dupli- 
cem ejfe proportione iRationoleyqut  inter  quantitates  comen- 
ftsrabiles  extflit,atq . adeo  omnis  in  numeris  reperiri  potejl.  Et 
irrationale, qui  inter  quantitates  incommenfurabiles  exijlit, 
4?  nullo  modo  in  numeris  petejl  reperiri.Si  igitur  Euclides  de 
Rationalibus  du taxat  proportionibsss  dijput otiorum  inflituif- 
Jet.potuiJfet  quatuor  magnitudines  proportionales  definire  eo 
modoyquo  lib.g. defi. 2 0. proportionales  quatuor  numeros  defini 
uit,  nimirum.  Magnitudines  proportionales  funt , cum  prima 
fecundiyjy  tertia  quarti,iquemultiplex  e fi, uti  eadepars,vel 
eadem  partes  i Vel  certe(vt  nos  ad  eam  defi. addidimus)  cum 
prima  fecundam, & tertia  quartam,*  qualiter  continet, ean- 
demtj}  infuper  illius  parte, vel  eafde  partes.  No  proportionales  1 
vero  magnitudines  ita  definire  potuijfet . Magnitudines  non 
proportionales  funt, hoc  e fi, prima  ad  fecunda  habet  maiorem 
proportionf.qudm  tertia  ad  quarta, cu  prima  fecunda  magis 
multiplex  eft,vel  maior  pars,  msuorefue  partes,  quam  tertia 
quarta:  Vel  certe  cu  prima  fecundam  fapisss  cotinet , i tertia 
quarta, fisse  cade  pars,  asst  partes  vtrobufi  fuperfinr.fiue  non: 

V el  cu  prima  fecit  da  toties  continetyquoties  tertia  quarta Jed 
prima  maiore  infuper  partf,  maiore  fve  partes  fecunda  inclu- 
dit, qua  tertia  quarti.  Potssijfety  inqud,  Euclides  ita  definiro 
magnitudines  proportionales,ac  nS  propcrttonssles.fi  de fotis  ra 
tionahbsss  Jportionibsss  ageret :qssia  omnes  f portiones  magni- 
tudini exhiberi pojfent  in  numeris  %ac finde  definiriyVt  nume- 
S f 3 rorum 
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rorum  proportiones  eidem , vel  dtuerfa , vt  diximus . Nam 
proportio  numerorum  (ut  ex  Campano  , ahjfque  fcripttri- 
bus, defin.24.lib. 7. adtuny.imus)eft  habitudo  quidam  unius 
numen  ad  alterum,  fecundum  quod  illitis  efi  multiplex  , vel 
pars  , partefve  r Vel  certe  fecundum  quod  illum  continet  fi- 
me fatu  aliquoties ,fy  aliquam  tnfuper  illitu  partem,  uel  par- 
tes. Que.  omnia  perffiicuafunt  tum  ex  definitionibus  quinque 
fpeaerum  proportionis  rationalis  tam  maioris  tnequalitatis , 
quam  minoris  tnequalitatis , de  quibus  fupra  egimus\tum  ex 
i/s.que  in  defin.20.fy  24.lib.yfcrip fimus . 

Q^V  O N 1 A M vero  Euclides  non  filum  proportiones 
Rationales  , fid  Irrationales  etiam  compledi  voluit , non  po- 
tuit eo  modo  quatuor  magnitudines  proportionales,  fy  non  pro- 
portionales definire : propterea  quod  in  proportione  irrationali 
maior  magnitudo  neque  multiplex  effe  poteji  minoris  , neque 
eam  fimel  aut  aliquoties,  fy  infuper  aliquam  eius  partem  aut 
partes  continere : Minor  item  maioris  neque  pars  effe  pote  fi, 
neque  partes ; quippe  cum  magnitudines  irrationalem  haben- 
tes proportionem  intommenfurabiles  fint , ita  ut  nullam  par- 
tem aliquot am  communem , cjuamuts  minimam , pojfint  ha- 
bere.Quocirca  coactus  efl  fieje  corusertere  ad  proportiones  ma- 
gnitudinum rationalet , hoc  efi , ad  proportiones  numerorum, 
cum  omnis  proportio  rationalis,  fiue  magnitudinum  commen- 
furabilium  ,fit , vt  proportio  numeri  ad  numerum,  ut  lib.  10. 
propofs  .demonftratur : Coafius , inquam,  efi  inue fligar t ali- 
quid,quod  certum  fit  conuenire  quibuslibet  quatuor  numeris  i 
fiue  magnitudinibus  commen fur  abitibus,  eandem  habentibus 
proportionem,  vel  non  eandem  : adeo  vt,  fi  idem  illud  conue- 
rtire  demonftretur  quatuor  magnitudinibus,  etiam  incommen 
furabiltbus , iure  optimo  magnitudines  ilis,  quatuor  propor- 
tionales etiam  diei  pojfint , vel  non  proportionales  i quando- 
quidem eandem  habent  proprietatem ^quam  quilibet  quatuor 
numeri  proportionales , vel  non  proportionales  t immoquarrt 
qualibet  quatuor  magnitudines  com meti  fur abiles  eadem  ha- 
bentes proportionem , vel  non  eandem , neceffario  habere  de- 
monftratur . Neque  enim  aliunde  cognofcere , vel  explicare 
ahter  poffumus  magnitudines  incOtntnenfurabiles  propertio- 
ruiles  effe, aut  non  proportionales , nifiper  aliquid,  quod  tertii 
fit  conuenire , vt  diximus  , numeris  qutbufcunque , vel  ma- 
< ..  ....  gmtudt • 
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g nitudmibus  commtnfura btlibut » eandem  i vel  non  eandem 
habentibus  proportionem  tin  quibus  eutdenter  j imilitudoy  dijft- 
miittudoue  proportionum  cernitur. Qucmadmodu  quia  quan- 
do in  circulorum  fegmentis  anguli  Aquales  extft  entes  ,[unt 
commenfurabtles  quatuot  rethss  hoc  ejl , quando  funt  eadem 
pars,  vel  eidem  partes  quatuot  rectorum  , funt  quoque  ipfa 
fegmenta  eadem  pars , vel  eidem  partes  circulorum , vt  ad 
finem  hb.C.  demonflrabimus ; vt  merito  fmtha  appellentur, 
ac  propterea  & omnia  fegmenta  alta,  in  quibus  funt  anguli 
aquales , etiamfi  non  fint  commenfurabtles  quatuor  retiis , 
dicantur  quoque  fimilia  t quandoquidem  , quando  anguli 
quatuor  rectu  commenfurabtles  funt , vere  tlla  fegmentafi- 
miha  funt  * hoc  efi  * eadem  pars,  vel  eidem  partes  circuloru, 
licet  hoc  in  fegmentis , quando  anguli  in  eu  exij lentes  quatuor 
rectit  funt  incommenj arabiles » non  cernatur,  quod  tunc  feg- 
menta neque  eadem  part  t neque  eidem  partes  pojfint  effe  cir 
culorum  ffed  ipfs  circulis  omnino  incommcnfurabilta  extfidt. 
It  eque  enim  aliud  indicium  habere  poffumus,  fegmenta  fimi- 
lia effe  aut  dtffimtha , rufi  angulorum  tn  eis  extjlcnttu  iqua- 
litatem  % vel  imqUalttatem , ex  qua  veram  fimilttadtnem1 
aut  diffimilitudinem  fegmentorum  circulis  commenfurabiliu 
colligimus.  GfUam  ob  rem ficut  nemo fimilitudtnem  hanc  feg- 
mentOrum  in  dubium  reuocat , quanquam  hic  fimthtudo  in 
' fegmentis  s qui  cur  culis  incommenfurabtlia  funt, non  ita  eui- 
denter  appareat , vt  in  fegmentis , qui  circulis  funt  commen- 
furabtlia  j ita  non  refte  fecerit , qui fimilitudtnem  proportio- 
num in  magnitudinibus  mcommenfurabthbus  in  dubiam  re- 
uocet  * quando  comperiet , illis  conuentre , quod  omnibus  ma- 
gnitudinibus proportionem  eandem  rationalem  habentibus 
conuenire  certum  fit,  licet  hic  propertionum  fmilitudo  no  tam 
euidens  fit  in  magnitudinibus  incommenfurabihbus . 

I TA  Qy  E quoniam  * propefitis  quatuor  numeris  pro- 
portionalibus , fumptisque  primi  ac  tertij  iquemultiplicibus 
luxta  quamutt  multiplicationem  , item  fecundi  ac  quarti 
iquemultipltcibut  fecundum  quamuis  etiam  multiplitatio- 
nemyfemper  verum  efl  t vt  mox  demmflrabimut.fi  multiplex 
primi  maior  efl  multiplice  fecundi , multiplicem  tertij  ma- 
iortm  qUoqs  ejfenecejfario  multiplice  quartf.  Et  fi  ille  iqua- 
lu  efl^hunc  quoque  effe  squalem } & fi  minor , minorem. — < : 
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Et  contra  quia  , propofitis  quatuor  numeris , fumptistj  xqut- 
multiplicibus  primi  ac  tertij  iuxtaquamuic  multiplicatione, 
ittm  aquemultiplicibus  fecundi  ac  quarti  iuxta  quamuis 
etiam  multiplicationem  , fi  multiplice  primi  extftente  maio- 
re, quam  multiplex  fecundi , multiplex  tertif  maior  quoqI  fit , 
quam  multiplex  quarti  i Et  fi  illo  exifiente  aquali,  hic  anoq. 
aqualis  fit,  CT  fi  dio  exifiente  minore , hic  finuliter  minor  exi- 
fiat,perpetu6  verum  eft,  quatuor  illos  numeros  ejfe  proportio- 
nales: Rurfus  quia,propofitis  quatuor  numeris, quorum  primus 
ad  fecundum  maiorem  proportionem  habeat,  quam  tertius  ad 
quartum , fumptifque  aquemulttpltcibus  primi  ac  tertif, item 
aquemultiplicibus  fecundi  ac  quarti,  necejfario  interdum  ac- 
cidit, vt  multiplex  primi  maior  fit  multiplice  fecundi,  mul- 
tiplex vero  tertij  non  fit  maior  multiplice  quarti  : Et  contra 
q ui a, qu atuor  propofitis  numeris,  fumptifque  aquemultiplici- 
bus primi  ac  tertij, item  aquemultiplicibus  fecundi  ac  quarti, 
fi  accidat  nonnunquam.multiplicem  primi  maiorem  ejfe  mul 
tiplice  fecundi , at  multiplicem  tertij  non  maiorem  multiplice 
quarti, fime  vlla  dubitatione  verum  eft,  maiorem  ejfe  propor- 
tionem primi  ad  fecundum  , qudm  tertij  ad  quartum  . Quo- 
niam , inquam , ita  fe  res  femper  habet  in  numeris,  atqj  adeo 
& in  magnitudinibus  commenfurabilibtu,  ita  vt  contrarium 
nunquam  inuensatur  , non  immerito  dicentur  quacunque 
quatuor  magnitudines,  etiam  incomme [arabiles,  eandem  ha- 
bere proportionem , cum  fumptis  aquemultiplicibus  prima  ac 
tertia  iuxta  qnamuis  multiplicationem, item  aquemultiplici- 
bus fecunda  ac  quarta  fecundum  quamuis  etiam  multiplica- 
tionem , perpetuo  deprehenditur, multiplicem  tertia  maiorem 
ejfe  multiplice  quarta.quotitfcunque  multiplex  prima  maior 
eft  multiplice  fecunda ,•  multiplicem  vero  tertia  aqualem  ejje 
multiplici  quarta,quando  multiplex  prima  aqualss  eft  mul- 
tiplici fecunda  -, multiplicem  denique  tertia  minorem  ejfe  mul- 
tiplice quarta, hoc  ipfo,qnod  multiplex  prima  minor  eft  mul- 
tiplice fecunda.  Eadem  ratione  ture  optimo  dicentur  quatuor 
quacunque  magmtudines  tam  commenfurabiles , quam  sn- 
commenfurabiles , non  habere  eandem  proportionem,fed  ma- 
iorem ejfe  proportionem  prima  ad  fecundam , qudm  tertia  ad 
quartam,  cum,  fumptis  aquemultiplicibus ,vt  di£tnm  eft  , in- 
terdum contingit, multiplicem  prima  ejfe  maiorem  multiplice 

fecunda » 
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fecunde ) multiplicem  vero  terti a ik>»  meti  erem  multiplice 
quarti : quadoquidem prior  conditio  in  ommbus  numeris  pro- 
portionalibus , poflertcr  autem  in  non  proportionalibus  perpe- 
tuo reperitur , vt  iamiam  demonflr  abimus  ; nullum $ aliud 
indicium  habere poffumus,  quo  magnitudines  incommenfura- 
biles  cognofcantur  ejfe  proportionales , vel  non  proportionales : 
pnfertim  cum  magnitudines  incommenfurabiles.qut  hoc  mo 
do  proportionales  ejfe  demonjlrantur , fepenumero  alia  via 
oftendantur  eandem  habere  proportionem , quam  numerus  ad 
numerum , vt  nullo  modo  dubitandum  fityquin  omnes  magni 
tudtnes , etiam  incommenfurabiles,  quarum  iquemultiplsces 
ita  fe  habent tvt  in  6 .dtfi.dtUum  ejl.fint  proportionales , &c. 
Nijt  enim  hoc  Verum  effiet,  fequeretur  haud  dubie  ex  illa  pro- 
portionaht  ate  aliqua  do  ab  fur  dum  aliquod  manifeftum:  quod 
tamen  hactenus  non  accidtt,fed  potius  ea  , qui  ex  magnitu- 
dinibus in  eo  fenfu  proportionalibus  demonstrantur, veriffiima 
ejfe  plerunque  alta  via,  vt  diximus , oflenduntur ; vt  pojiea 
etiam  demonflr  abimus  .Qtu  tum  ita  fint , liquido  conflare 
exijtimo  , cur  Euclides  in  duabus  illis  dtfin.  acihibutrtt  ( f? 
quidem  recte')  magnitudinum  fropofitarum  iqucmultipltces 
magnitudines . Sed  iam  id,  quod  polliciti  fumus , Geometri- 
ce demonflr emus , adfeitis  nonnullis  prope/it ionilus  lib.y.qui 
nullo  modo  ex  C.  & S.dcfin.aut  ex  demonflr  atiorubus  huius 
lib.j. pendent , vt  commotbffimc  ante  lib.s.pofjint  dtmonflra- 
ri  i atque  adeo  hic  affumi,  vt  iam  demonflr  at  t . Hoc  autem 
efficiemus  quatuor  propofitiontbus,  que  fequuntur  , 

PROPOSITIS  quatuor  numeris  pro- 
portionalibus , fumptifq;  primi  ac  terti j aeque 
multiplicibus  iuxta  quamuis  multiplicatione , 
item  fecudi  & quarti  aeque  multiplicibus  iuxta 
quamcunq;  etiam  multiplicationem ; fi  multi- 
plex primi  maior  fitmultiplice  fecudi, erit  quoq; 
multiplex  tertij  maior  multiplice  quarti;  & fi 

multiplex  primi  aequalis  fit  multiplici  fecundi , 

erit 
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erit  & multiplex  terti  j squalis  multiplici  quar 
ti  i fi  denique  multiplex  prirhi  fit  multiplice  fe- 
cundi minor,  erit  & multipla  tertij  rtiultiplice 
quarti  minor  • 

HABEAT  numerus  primui  A * ad feckndum  B,  tan- 
dem proportionem  , quam  tertius  C,ad  quartum  D ; fuman- 
turij: primi  A,  & tertij  C,aquemitltiphces  E,  F:  Item  fecun- 
di Bi&  quarti  D , aquemultiplicet  G,  H,  qualifeunque  hae 
multiplicatio  Jit . Dico  ft  E , multiplex  primi  A , maior  ejl 

quam  G, multiplex  fecun 
di  B , maiorem  quofy  ejft 
F , multiplicem  tertij  C, 
quam  H , multiplicem. _J 
quarti  D.  EtfiE,  aqua- 
lis fit  ipfi  G, aquale  quoqj 
ejje  F , ipfi  H.  Si  denique 
E,  minor  fit  qudm  Gi  mi 
nerem  quoq,  ejje  F f qua 
H -Quoniam  enim  eflt  vt 
A , ad  B,  itaC  i ad  Di 
, erit  permutando  etiam  , 
vt  A,ad  C,ita  B,ad  D : 
b Vt  autem  Ayad  C.ita  efl  E, ad  Fi  quod  idem  mimeriis  ip - 
fos  A ,C,  multiplicans  produxerit  ipfos  Ei  F, quippe  cum  Eyfr 

F. ipfiorum  A,  & C,  fumpti  fint  aquemultiplices . Et  eadem 
de  caufa.vt  B.ad  Dytta  efl  Gtad  H* Igitur  eX lemmate pro- 
pofi4,lib.7.erst  quoque.vt  E,  ad  Fiita  G,ad  H;  c Etpermu - 
tando  ,vt  E,adG,itaF,adHiQuocireafi  E,  maior  efl  qui 

G. Mt  quoque  F,maior  quam  H,vt  in  primo  exemploiSi  vero 

F. aqualis  efl  ipfi G.crtt  quoque  Fflpfi  H , aqualis Jvt  tn  fecun 
do  exemplo  : Si  denique  E^minOr  efl  qudm  G,  erit  quoque  F, 
minor  qudm  H,  vt  in  tertio # exemplo . Quod  erat  demon* 
flrantfum > * 

it * ‘ 

PHOPOSITIS  quatUot  numeris  non 
pl-opartionalibus, ita  vt  maior  fit  proportio  pri- 
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tui  ad  fecundum  i quam  terti  j ad  quartum,  fi 
fumantur  aequemultiplices  piimi  ac  terti  j,item 
aequemultiplices  fecundi  ac  quarti,  fieri  poteft, 
vt  multiplex  primi  maior  lit  quam  multiplex 
fecundi , multiplex  autem  terti  j non  maior, 
quam  multiplex  quarti . 

fi  A B E AT  primus  numerus  A , ad f:  eundum  B.maio 
rem  proportionem, qUam  tertius  C.  ad  quartum  D.  Dico  fieri 
pojfe.vt  fumptis  aquemulriphcibus  pnmt  A ,& terti/  C,  item 
aquemulnplicibus fetundi  B , & D i multiplex  tpfius 

ji, primi  fit  maior  quam  multiplex  tpfius  B.fecundiyOt  mul* 
tiplex  ipfius  Citertij  maior  non  fit,  quam  multiplex  ipfius  Dt 
quarti  .Multiplicantes  enim  /e  mutuo  numeri  B,  D,  faciant 
E. Et  quOmani  D, me- 


titur E,  ex  pronunc.  f. 
hb.fCT  E^metitur ge- 
nitum ex  C , in  E , ex 
eodem  pronuntiato 
tietur  quoque  D , eun- 
dem genitum  exC,in 

E , ex pronunc.  1 1.  hb. 

7.  Metiatur  D y geni- 
tum ex  C,  inEyperFi 
fiet  que  propter  ea  ex  D, 
tn  F,  numerus  « quem 
D.per  Fy  metitur,  ex 
pronun.9Jib.fh0c  eft, 
numerus  idem , quifit 
ex  Cyin  E.  Quia  igitur 
idem  numersu  gignitur 
ex  D, primo  in  F, quartum , qui  eXC , fecundo  fit  in  F,  tet- 
tium  ; * erit  t >t  D, primus  ad  C,  fecundum  y ita  E,  ternus  ad 

F,  quartum : Et  conUertendo.vt  Cyad  D,ita  F,  ad  E. 

R V R S V S quia  B, metitur  Eytx pronunc. 7. Ub. 7.  Cr  £, 
metitur  procreatum  eX  A, in  E,  ex  eodem  pronuntiato  ,•  me- 
tietur quoque  B,  eundem  procreatum  ex  A, in  E,  ex  pronunc. 
/Sthbif-M etiatur  B, procreatum  ex  A, in  £,  per  F Q;  fietefi 

idcirco 
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idcirco  ex  B,in  FG,  numerus, quem  B,  metitur  per  F G , ex 
prenunc.p.lib.  7-hoc  efi , numerus  idem,  qui  fit  ex  A , in  E. 
Quia  igitur  idem  numerus  ex  B, primo  tn  FG,  quartum  , fr 
exA,fiecurulo  tn  E, tertium gignitur  , a erit  vt  B , primus  ad 
A,  fe eundum, ita  E, tertius  ad  F G,  quartum : Et  conuerten- 
do,vt  A,adB,itaF  G ,ad  E,Quoniam  ergo  efi,  vt  F G,  ad 
E, ita  A, ad  BiEfl  autem  proportio  A , ad  E , pofita  maior . 
quam  C,ad  D',erit  quoque  proportio  FG.ad  E , maior  quam 
C,ad  DtOfienfium  autem  efi , efi  e vtC.ad  D,  ita  F,  ad  E . 
Igitur  proportio  FG.ad  E,  maior  quoque  erit  proportione  F , 
ad  E,  ac  proinde  numerus  FG, maior  erit  numero  F:  que  om- 
nia ex  ijs,  que  m defin.  t o.ltb.7.  /cripfimus  , perjfticue  confit- 
auuntur. Superet  igitur  FG,ipfism  F , munero  G . 

SVMANTVR  iam  tp forum  F,G,C,eque  multiplices 
K,  H,l,ea  lege, -ut  H,fit  quidem  maior  quam  E,  at  l,non  mi 
nor  quam  D. Er  it  que  ex  fcbblio  propofi.j.hh.quotus  KH,  ita 
multtplex  totius  FG,vtefi  multiplex  K.ipfius  F,vel l,ipfius 
C Sumantur  rurfius  ipfiorum  D, E, eque multiplices  L,  , 

ea  lege,vt  L.fit  multiplex  tpfiut  D , proxime  motor  quam  li 
hoc  efi,  tales  eque  multiplices,  vt  fiuhtraclo  numero  D,ex  L , 
reliquus  numerus  maior  non  fit, quam  l,fied  vel  aqualis , vt 

in  fecundo  exemplo.vel 
minor,vt  in  primo  exe- 
plo  contingit  . Et  quo- 
niam ofienfium  efi  ita 
effie  D,ad  C,  vt  E,  ad 
Fi  cr  ita  efi  C , ad  l , 
vt  F,ad  K.ex  confiru- 
ci  tone,  quod  I,  K ,fum- 
pti  fimt  ipfiorum  C ,F  , 
equemulttplioes ; b erit 
quoque  ex  iqUO,  Vt  D, 
ad  l.ita  E,  ad  K- 
P R /ET  ERE  A 
quoniam  ofienfium  efi 
ofiit  D.adC,  vt  E,  ad 
Fient  prrmutado  quo- 
que D,  ad  E,  vt  C,  ad 
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iffos  Z>, E ymultiplicans  fecerit  L,M,N, quippe  cum  L,  MN, 
fumpti  fint  ipforum  D,  E,  «quemultiplices:  Et  eadem  de  caa- 
fa,vt  C.dd  F.ita  «fi  Iyad  K.  Igitur  ex  lemmate propof, 
hb./.erit  quo  que, vt  L,  ad  MN.it  a I.ad  Ky  fr  permutande, 
vt  L, adl.  it a MN,  * d K. 

Qv  i A ergo  efi,vt  totus  Lyad  I.ita  totus M N , ad  K j 
Et  vt  D.ex  L, ablatus  ad  eunde  I.ita  E,  ex  MN  .ablatus  ad 
eundem  Ki  erit  quoque  ex  theor.6 fcholtj propofjj.  lib , 7.  vt 
reliquus  ex  L.ad  l.vt  reliquus  ex  MN.ad  K:  E fi  autem  re- 
liquus ex  L,  mu  maior  quum  I.fed  vel  minor  x vt  in  pricri 
exempfoyvel  «qualis, vt  in  pofieriori  ; propterea  quod  reliquus 
ex  L,cum  D,  facit  ipfum  L ,.  multiplicem  ipfius  Zk  , proxime 
maiorem  ipfo  I.ex  conftruUione. Igitur  fr  reliquus  ex  MN, 
maior  non  erit  quam  K;  atque  idcirco  fi  ex  MN  .detrahatur 
N.ipfiE, «qualis,  erit  reliquus  M.vel  minor  ipfo  K,ut  in  prio- 
ri exemployvel  «qualis  yvt  in  pofieriori . Cum  ergo  H,  multi- 
plex ipfius  G.fit  maior  quam  E .vel  N,ex  confiruttione  ; . erit 
totus  K H,  toto  M N,  maior . 

DEN1§}VE  fumpto  O.ita  multiplici  ipfius  A,  vt  K H.  , 
multiplex  efi  ipfius  F G , vel  I,  ipfius  C iit  em  Py  ita  multiplici 
ipfius  B, ut  MN .multiplex  efi  ipfius  E , vel L,ipfius  D:quonia 
oftenfum  efi, it  a ejfeFG.ad  E.vtA.ad  Bftmptii j (unt  ipfo- 
rum FG,i/y  A.primi  ac  tertij .«quemultiplices  KH.fr  O.ite 
ipforum  E, B fecundi  ac  quarti, «quemultiplices  M N.& 

P, /equitur  ex  antecedente  propoffi  K,H,  maior  efi  qua  M N, 
ipfum  quoque Q,  maior  em  efie  quam  P.  Cum  ergo  KH.ofien 
fus fit  maior  quam  MN , erit  quo qjO,  maior  quam  P.  Quo- 
circa cu  Q.l.fint « quemultiplices  ipforum  A.Cyprimi  ac  ter- 
tij i^T P ,L, «quemultiplices  ipforum  B,D  fecundi  aequam  , 
demonjhatumcjj  fit, maiorem  effe  O.qudm  P.fit  autem  I,  mi 
nor  quam  L,ex  eonfiruftione  fieri potefi , vt  exiftente  maiore 
proportione  primi  A, ad  fecundum  B.quam  tertij  C , ad  D. 
quartum  fumptisj/  * quemultiplicibusyvt  ditium  efi , multi-  > 

plex  primi  nimirum  O, maior  fit  quam  P,  multiplex  fecnndt, 
multiplex  autem  tertij , nimirum  I,  maior  non  fit  quam  L , 
multiplex  quarti,  Quod  demonfirandum  erat . 

O D fi  minor  fit  proportio  primi  ad fecundum,  quam 
tertij  ad quartuntyfumanturjj  «quemultiplices  primi  ac  ter - i 
tijyittm  «quemultiplices  fecundi  ac  quarti , fieri  qttoq , potefi  „ 
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vt  wunqudm  multiplex  prima  fit  minor  multiflict fecundi, 
muuJcx  vere  terti/  non, fit  multiflue quarti  minar. 

/ s eodem  enim  exemflo}  mv°r  ejl  proportio  C , primi  ad 
D,fti:indum,<juim  A.tertij  ad  B,qH*rtum,demonfiratumq, 
e fi  I multiplicem  primi  C, minorem  ejfe,  quum  L.multifli- 
cem  ficmJo  . *‘  Q , multiplicem  teri?  A , maiorem  ejfe 
quum  P.multifUcem  quarti  B.^ 

PROPOSITIS  quatuor numeris, fum- 
ptifque  aqitemulnplicibus  prinrii  ac  tertij  iux- 
ra  qiamuis  multiplicationem,  item  arquemul- 
tiplicibus  fecundi  ac  quarti  iqxt^  quamius  etia 
multiplicationem, H multiplice MWW exiften- 
te  maiore,  qudm  multiplex  fecundi  , multiplex 
tgrrij  maior  quoque  fit  necelfano,quam  mu  ti- 
pl  ex  quarti : & fi  Sio  exiftente  xquaji,  hic  quo. 
que  femper  fit  «qualis ; illo  denique  ebitente 
minore, hic  quoque  perpetuo  minor  fit:  Erit  ea- 
dem proportio  primi  ad  fecupdum  ,qu*  tertij 
2d  quitum  t 

SINT  quatuor  nu- 
meri A)B,C,D,fuman- 
turque  primi  A , & ter- 
tij C , iquemultipltcet 
qualescunq • E,F  i Item 
fecundi  B,  (V  quarti  D, 
equemultiflues  G , H » 
qualifunque  etiam  hac 
fit  multiplicatio.  Dico.fi 
E , F . multiplices  primi 
ac  tertij  femper  fint  vel 
maiores , quam  Q , H , 


EXo.\  \A,3i\C,6.\  |F.  t*l 
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multiplicet  feeuqdi  & quarti , vth  q tales,  vel  minores , ita 
efjt  fi, pnmuadB.  fecundum, vtC, tertium  ad  D, quartum . 

S,  namque  foret  maior  proportio  A,  ad  B,  vel  minor,  quam 


A 


J 
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C,ad  D;  fieri pojf et, v eluti  tn  antecedent f propof.  derryenfira,- 
tum  e fi,  vt  E,  multiplex  primi  ejftt  aliquando  maior, aut  mi 
nor, quam  Q , multiplex  fecundi , at  F,  multiplex  tertij  mn 
maior, aut  minor  quam  Hy multiplex  quarti.Qupd  elt  contra 
hjpothefin . E fi  ergo  A, ad  B,vtC,  ad  D.  Quod  erat  ofien- 
dendua i— » f 

1 I I I. 

PROPOSITIS  quatuor numeris, fum- 
ptifque  primi  ac  tertij  a:quemultiplicibus,item 
fecuudi  & quarti  «quemultiplicibus;  fi  quando 
cotingat, multiplicem  primi  maiorem  efle  mul- 
tiplice fecundi , multiplicem  vero  tertij  non  ma 
iorem  multiplice  quarti ; Maior  erit  proportio 
primi  ad  fecundum, quam  tertij  ad  quartum , 

• ••  • • • T 

S TNT  quatuor  numeri  A,B,C, D,fumptifque ipforum 
A , d?  C,  primi  ac  tertij 

aquemultipl, cibus  E,  & F.  £,„,|  ^-1  \F.  a*. 


G,20. | \B,2.\D,J.\  I H.jo. 


item  ipforum  B.&D,  fecun 
di  ac  quarti  iquemultiphci- 
bus  G,&  H,fit  E, multiplex 
primi  A, maior  quam  G,  multiplex  fecit di  B.at  F, multiplex 
tertij  C.non  maior  quam  H, multiplex  quarti  D , Dico  maio 
tem  tjfe proportionem  primi  A, ad  B fecundum, quam  C, ter- 
tij ad  D, quartum  . Quoniam  enim  maior  efi  E, quam  G,  at 
F, non  maior  quam  H ierit  mater  proportio  E,  ad  Q.quam  F, 
ad  Hycum  illa fit  proportio  maioris  imqualitatij , hic  vero 
yel  tqualtt otis , vel  minoris  ifitqualitatis . Igitur  ex  theor. 
f o pr opo fi 22.  lib. 7.  erit  quoq;  permutando  maior  proportio  E, 
ad  f.qudm  G,ad  H,  * Efi  autem.vt  E, ad  F,  ira  A,  ad  C > 
quod  idem  numerus  tbfos  A,C , multiplicans  procreauerit  E, 
fr  f, quippe  cum  E,  F,equemultipltces  fiat  ipforum  A.C’,Ea 
demque  de  caufia  efi,vt  G,ad  ff,  ita  B,  ad  D.  Maior  igitur 
tr  it  quoquo  proportio  A,  ad  C,qudm  Byad  D : Et  permutan- 
do,ex  theor,  1 0 propof ' 22.  lib.  7, maior  erit  etiam  proportio  A, 
ad  B.quam  C.ad  D.Quod oftendendum  erat . 

£>FOD 
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Q_rO  D fi  multiplex  primi  fit  minor  multiplice  fecundi, 
fed  multiplex  tertij  non  fit  minor  multiplice  quartis  minor  erit 
proportio  primi  ad  fecundum , quam  tertij  ad  quartum. 

EADEM  enim  om- 
nino demonflratio  efty  fi  pro 
maiore  proportione  dicatur 
vbique  minor  proport  io  ynul 
la  alia  re  mutata  . Vt  in 


E;jf.  1 j^r*|C,J.|  I 
G,jc.\  \Bts.\D,t.\  J H,ao- 


hic  exemplo  apparet , vbi  quatuor  numeri  funt  A,  B,C , D, 
& E, multiplex  primi  Atminor  eft  quam  G,  multiplex  fecu- 
dt  E, fed  F,  multiplex  tertij  C,  minor  non  eft, quam  Hymulti- 
plex  quarti , (jc. 

SED  demonftremus  iam,in  magnitudinibus  incommen- 
fur  abii  ibus , que.  ex  dcfin.  C .proportionales  funt,  eam  plerum £ 
reperiri  proportionem,  que  in  numeris  exhiberi  peffit : adeo  vt 
vere  proportionales  fint  magnitudines,  quibus  definitio  ( . con- 
uenit, quandoquidem  ex  magnitudinibus  proportionalibus  in 
eo  ferfufumptn  utrum  confequitur , & nihil  ab  fur  di  inde  in- 
ferri pote  fi  . Hoc  enim  paulo  ante  demonfiraturos  nos  etiam 
recepimus . Sit  ergo  retia  AB,  verbi  gratia,  reda  C D,  du- 
pla , crfuper  ipfiu  re  Has  defer i- 
bantur  quadrata  A B E F , 

C D G Hi  cum  diametris  BFy 
D H.  Et  quia  ex  fcholio  propof 
47.  lib.  1.  tam  quadratum  dia- 
metri BF,  quadrati  lateris  AB, 
hoc  eft, quadrati  ABEF,  quam 
quadratu  diametri  DHyquadrati  lateris  C D,  hocefi,qua- 
drati  CDGHyduplum  eft ; fi  ponatur  latus  A By  4.  & latus 
CD  ,2.erit  quadratum  ABEF  ,tC . & quadratum  diametri  I 
BFycius  duplum 2. ac  proinde  diameter  ipfia  BF,  erit  radix  | 
quadrata  numeri  32.  que.  numeris  exprimi  nequit , cum  e a 
motor  fit  quam  J.  minor  autem  quam  C . nullufque  numerus 
inter  s.&  C.medius.hoc  eft.compofttus  ex  s.&fiaHione  ali- 
qua vnitotis,in  fit  duHus  pojfit  numerum  integrum  3 j.  produ 
cereyVtex  Lemmate  fiequenti  perffiicuumfiet  .Quadratum 
autem  CDGH.erit  *.& quadratum  diametri  DH,eius  du- 
plum, X.  ac  pro  nde  diameter  ipfa  D H,  erit  radix  quadratu 
numeri  S.que  numeris  etiam  exprimi  nequit , cum  ea  maior 

fi* 
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Jst  quam  2. minor  autem  , quam  3.  Crc.  ita  vt proportio  tum 
A£,ad  BF, quam  C D,ad  D H,  fit  irrationalis,  diameterq, 
proptcreaBF,  lateri  A B}(°r  diameter  D H , lateri  C D,  in- 
commenffjrabihs  Vides  igitur,  id  quod  Euclides  propof.  vltt- 
ena  bb  t a.dernouftrauit  ex  ijs,  qua  lib.  C.  de  magnitudinibus 
proportionalibus  per  defin.  6.  huius  s.  lib.  demcnftrata  funt , 
Diam. irum  nimirum  quadrati  lateri  eiufdem  quadrati  ejfe 
incommensurabilem, e ffe  re  ipfa  veriff.mum, quippe  cum  idem 
nos  alia  via  jine  proportionibus  hoc  loco  ofiendenmus . 

, £ V.B,  S V S quoniam  diametri  BF,  D H,  dsuidunt  an- 
gulos refles  quadratorum  bifariam  , vt  m fcholio  propof  3+. 
lib.i  -ty  in  coroll.  2. propof  '.4. lib.  x.  oftendimus , erunt  anguli 
AbF.AF  B,C  DII  ,CHD.  femirccti,ideoq}  snter Je aquales. 
Cum  igitur  C5*  redi  angtdi  A , C , fint  aquales,  equi  angui  a 
erunt  triangula  ABF,C  DH. Quare1  erit,vt  A B,  ad  BF, 
itaC  D,  ad  D Hi  Et pcrmutando,vt  AB, ad  C D,tta  B F , 
ad  DH.Eft  autem  pojita  refla  A B, refla  C D,  dupla. Igitur 
fr  _B  F.tp/ius  DH 'dupla  erit . Itaque  cum  ex  defin.  6.  huius 
hb.eb  deducit  fimus, vt  credamus  diametrum  B F,  diametri 
DH,ejfe  duplam,quamuis  vtraque  diameter  ad  fuum  latus 
habeat  proportionem  irrationalem,  (Nam propof.  4.  lib.  6. ex 
qua  oftendimus,  ita  *Jf e AB,  ad  BF,vt  C D,ad  D H,  pendet 
ex  propof.  x.fr  hac  ex  I . eiufdem  lib.C.  Prima  autem  propof, 
Ub.C.vim  fuam  accipit  ex  defin.C  .huius  s. lib. Item permuta- 
ta  proportio, qua  hic  etiarhvft fdmus, fine  eadem  defin.  6.  de- 
monftran  nonpotcft  in  magnitudinibus  incommcnfur abili- 
bus,vt  expropofiC.lib.  i.  conflet . ) videamus , an  aliunde 
cognofcere  poffmus,  diametrum  BF, diametri  D H . veri  du- 
plam effe,vt  ex  defin.  6 . conchi fum  eft , hoc  rpfo , quod  latus 
AB  fateris  CD, duplum  ponitur,  etiamfi  proportio  tam  lateris 
AB, ad  diametrum  BF, quam  lateru  C D , ad  diametrum 
D H,  irrationalis fit  Hoc  autem  fine  proportionibus  facile  it  a 
cognofcemus.  Quoniam  latus  AB, lat eris  C D, duplum  eft, erit 
ex  fcholio  propof  f.ltb.  2. quadratum  A E, quadrati  CG,  qua- 
druplum. Pofito  ergo  quadrato  A E, 4.  erit  quadratum  CG,I< 

Et  quia  tam  quadratum  diametri  B F,  quadrati  A E,  quam 
quadratum  diametri  DH,  quadrati  C G , ex  fcholio  propof. 
4.7Mb.  s .duplum  eft  ierit  quadratum  diametri  BF,$.& qua- 
dratum diametri  DH.a.atq.  idcirco  illud  huius  quadruplum 
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erit.  Quocirca  ex  fcholio  propof.+.lib.t.rt&a  BFjrtci a DH, 
dupla  erit . Videt  ergo  rurfius, fi procedamus  per  oayqua  ex  dt- 
fin.  6.  huius  lib.  de  magnitudinibus  proportionalibus  dtmon- 
fi  rata  fiunt  ^nos  peruenijfe  ad  conclufionem  veram , m mirum 
diametros  duorum  quadratorum  habere  proportionem  inter  fe 
duplam , fi  latus  vnws  fit  lateris  alterius  duplum  : vt  dubiis 
non  fit,  quin  magnitudines’  veri  proportionales  fini , quarum 
equemultiplicia  eam  conditionem  habent , quam  definitio  6. 
prsfcribit.  Porro  ex  regulis  quoq;  numerorum  irrationalium, 
qtu  in  Algebra  traduntur , confiat  diametrum  B F,  hoc  tfi, 
R. 3 s. habere  duplam  proportione  ad  diametrum  DH,  id  efi% 
ad  R.S.Nam  fiueR.j  j.diuidaturper  R.f  .Quotiens fit  R. 
hoc  efi, numerus  j.qui  proportionem  diametri  BF,  ad  diame- 
trum D H,  denominat  i fiueJUl.  multiplicetur  per  a.  produci- 
tur R, 3 2. Atque  hoc  modo  omnia,  que.  de  magnitudinum  tn- 
commenfiurabilium  proportionibus  demonfirantur  ex  defin.  S . 
huius  hb.  explicari  poterunt  per  regulas  numerorum  i rr attona 
lium  . Que  res  argumento  rurfum  efi , magnitudines,  quibus 
definitio  6. huius lib.conuenit , vere ejfe proportionalenquan - 
do  quidem  calculus  numerorum  , irrationalium  cum  demon- 
k Jirationibus.qut  ex  ea  defi/upendent , perpetuo  confetuire  com 
peritur , vt  qt^qyi  in  Algebra  prtceptis  verfati  fiunt , notijfi- 
mum  efi. 

i » 
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QV  0 D autem  nullus  numerus  ampofitus  ex 
5.  fraftionc  aliqua  vnitatis , quamuis  vnitas  in 
in finit  umfecetur } gignere  po (Jit  integrum  numerum 
32.  boc  modo  facile  demonftrabimus . Sit  enim  nu- 
merus 5.  cum  quacunque  frafiiione  hoc  modo. 
5 -f- . reuoceturque , vt  in  jLritbmetica  tradidimus  > 
ad  hanc  vnicam  fraftionem  7-.  Certum  autem  efi , 
deno  minatorem  7.1 no  metiri  numeratorem  38.  jiko- 
quin  diuifis  $8.per  7.  fieret  Quotiens  numerus  inte- 
ger fine  fiaSione, quod  efi  contra  hypotbefin . Multi- 
plicetur 
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plicetur  iam  fraftio  ‘-f . in  fe,  ( quod  fiet,vt  in  ^Arith- 
metica diximus , demonflrabimusque  ad  finem  lib.p. 
fi  tam  numerator  3%.  in  fe,  quam  denominator  j.in 
fe  ducatur.  ) gignatur  que  fraftio  . ita  vt  nu- 
merator huius  1444*  fit  quadratus  numeratoris  il- 
lius 38. & denominator 49.  quadratus  denominato - 
ris  7.  Et  quia  latus  q.non  metitur  latus  38.  vtoflen - 
dimus,a  non  metietur  quoque  quadratus  49.  quadra-  » tg.  can- 
tum 1 ^^.Quore  diuifo  quadrato  1444 •Per  quadra-  ui. 
tum 49.  Quotiens  non  erit  numerus  integer,  fed  ei 
adhaerebit  fragio  aliqua . filias  quadratus  49.  meti- 
retur quadratum  1 f^.cuius  contrarium  demonflra- 
uimus . odtque  eadem  ratione  demonstrabitur, quem- 
cunque numerum  integrum  cum  fraftione  qualibet  in 
feipfum  duftum  gignere  numerum  integrum  cum  fra- 
ctione . Quod  fi  fraftio,  cuius  numerator  denominato- 
te minor  fit, infe  ducatur, producetur  fcmper  fraftio , 
cuius  numerator  etiam  minor  efi  denominatore.Tsfam 
cum  numerator  fraftionis  produfta  fit  numerus  qua- 
dratus numeraturis  data  fraftionis , denominator  au- 
tem quadratus  numerus  denominatorvs , fit  autem  da 
ta  fraftionis  numerator  minor  denominator  e ierit 
quoque  illius  quadratus  numerus  quadrato  huius  mi- 
nor.Ita  ex  f-.w  fe  gignitur  fraftus  numerus  .cuius 
numerator  denominator  e minor  efi.  Itaque  quacun- 
que fraftio  in  fe  multiplicata  gignit  numerum  non 
integrum, ni  fi  quando  numerator  data  fraftionis  d de- 
nominat ore  numeratur  ,fed  ea  fraftio  numerus  inte- 
ger potius  efi : qualis  efi  fraftio  -jr . qua  4.  integras 
ynitates  confiituit  • i 
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PROPORTIO  autem  in  tribus  ter 
minis  paucilfimis  confiftit. 

QS  ON I A M omnis  Analogi a yfeu  proportionalitat , 
quam  im er f res , vt  dsclum  efi, proportionem  nominat,  fimi! i- 
rudo  e fi  duarum. vel  plurium  proportionum  i omnis  autem  pro- 
portio habet  & antecedentem  terminum  , & confcquentem , 
necefie  e fi, tu  omni  proportionalitate  repenri , vt  minimum  , 
duos  terminos  antecedentes , ac  duos  confequentes.  Quare  fi 
•U  ^ proportionahtac  fuerit  non  continua , requi- 

rentur faltem  quatuor  termini,  fiue  magni- 
tudines ; At  vero  fi  fuerit  continua  , erunt 
cum  minimum  tres  termini  ; quoniam  ter- 
\ I | mtnus  medius  bts  fumitur , cum  fit  confe- 
AB  CXJ  E FG  lutns  terminus  vmus proportionis,  & ante- 
cedens alterius  : Atque  hic  efi  minimus  nu- 
merus terminorum  proportionalitatis . Nam  in  duobus  termi- 
nis quibufeunque  folum  proportio  , non  autem  proporttona- 
jsta*  repentur . 

X. 


8 


CVM  autem  tres  magnitudines  pro- 
portionales fuerint ; Prima  ad  tertiam 
duplicaram  ratione  habere  dicitur  eius, 
quam  habet  ad  fecundam : At  cum  qua- 
tuor magnitudines  proportionales  fue- 
rint; prima  ad  quartam  triplicatam  ra- 
tionem habere  dicitur  eius, quam  habet 
ad  fecundam : Et  fempetdeinceps , vno 
amplius,  quamdiu  proportio  extiterit, 
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V ELVT I fifint  magnitudines  A,B,C,  D.E,  continue 
proportionales, ita  vt  ea  fit  proportio  A, ad  B,qua  ByadCi  & 
C , ad  D\fr  D,ad E : Proportio  A , magnttudt-  gj 

nts  prime  ad  C,  magnitudinem  tertia,  dicitur 
duplicata  eius  proportionis,  quam  habet  A,ma 
gnttudo  prima  ad  B,  magnitudinem  fecundam : 
quoniam  tuter  A,  & C,  dut  proportiones  repo- 
nitur,qua  aquales  funt proportioni  A,  ad  B;m 
miris  proportio  A,ad  B,&  B,adC,vt  propterea 
proportio  A,aU  C.intempiat  quodammodo  pro- 
portione A,  ad  B,  duplicatam,  id  efl.bts  ordine 
pofitam.  At  proportio  A,magmtudinis  prime  ad  D,  magni- 
tudinem quartam, dicitur  triplicata  eius  proportionis , quam 
babet  A,  magnitudo  prima  ad  B, magnitudinem  fecundam : 
quin  inter  A,&  D ,reperiuntur  tres  proportiones,  que  aquales 
funt  proportioni  A,  ad  B-, nimirum  proportio  A,  ad  B ,•  B , ad 
C,&  C,ad  D, atque  idcirco  proportio  A,ad  D,  includit  quo- 
dammodo proportionem  A, ad  B,  triplicaram,  id  efi , ter  ordi- 
ne pofitam.  Sic  quoque  proportio  A,  ad  E.  dicitur  quadrupli- 
cata proportionis  A , ad  B:  tropterea  quodquatuor  proportio- 
nes interijciuntur  inter  A,  (y  E, qua  aquales  funt  proportioni 
A,*dB,frt. 

O t>  fi  e contrario  ea  fit  proportio  E,  ad  D,qur  D,  ad 
C,fr  C,ad  Bj&  B,ad  A;  dicetur  proportio  E,adC,  dupli- 
tata  proportionis  E, ad  D;At  vero  proportio  E, ad  B,  dicetur 
triplicata  proportionis  E, ad  D ;fie  quoque  proportio  E,  ad  A, 
dicetur  quadruplicata  proportionu  E, ad  D,  Cpc. 

INTERPRETES  nonnulli  colligunt  ex  hac  defini- 
tione , fi  proponantur  plures  quantitates  eontinueprofortiona- 
les .proportionem  prima  quantitatis  ad  tertiam , efie  duplam 
proportionis  prima  quantitatis  ad  fecundam, eo  quod  Euclides 
illam  vocet  duplicatam  proportionem  huius.  Eodem  modo  vo- 
lunt,proportionem  prima  quantitatis  ad  quartam , ejfetripld 
proportionis, quam  habet  prima  quantitas  ad  fecundam  , &t. 

Quod  tamen  nulla  tft  ratione  concedendum. N eque  enim  Eu- 
dides  hecfignificare  voluit,  fed  docuit  tantummodo, proportio- 
nem prima  quantitatis  ad  tertiam,  appellari  duplicatam  eius 
pToportioms,quam  habet  prima  quantitas  ad  fecundam;  pro 
pterea  quod  inter  primam  quatit  at  em  , ac  tertiam  reperitur 

T t 3 quodam- 
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quodammodo  proportio  prima  quantitatis  ad  fecundam  dupli 
cataiquippecu  interprimi  quantitate \ac  tertia  interponam 
tur  dua proportiones  aquales  et  proportioni,  quam  habet  prima 
quantitas  ad fecundam,  CT  fic  de  cateris,vt  diximus. Non  au 
tem  intellexit  filiam  duplam  ejfe  huius  , ne  Theorema  propo- 
neretyquod  mento  qusjpiam  concedere  rem  far  et . Quis  enim 
affirmabit, in  his  numeris  continue  proportionalibus  as.  s.  /. 
proportionem  as. ad  i duplam  effe  proportionis  as.  ad  s.  cum 
potuss  eam  quu  dixerit  ejfe  quincuplam  f At  vero,  diam  dici 
huius  duplicatam  ad fenfum  expofitum , nemo  inficiabitur  > 

, eo  quod  bis  fit  pojita , & continue,proportio  a 5.  ad  s-  Deinde 
quo  modo  erit  proportio  1 .ad  as. dupla  proportionis  1 .ad  s.  cu 
illa  minor  jit, hac  autem  maior  f N am  per  propoj.X  .huius  lib. 
quantitas  j. ad  quantitatem  s.  maiorem  proportionem  habet, 
quam  ad  quantitate  as.propterea  quod  as. maior  eft,  quam 
J . Dicetur  tamen  illa  huius  duplicia , ob  caufam  iam  ex- 
piscatam , licet  jit  eius  quinta  pars . Quare  et  fi  proportio  as. 
ad  1. dicitur  duplicata  proportionis  quincupla , tamen  decu- 
pla proportio  e fi  tiufdtm  dupla . Quemadmodum  etiam  pro- 
portio oclupla  dupla  eft  proportionis  quadrupla  , cum  tamen 
quadrupla  duplicata , fu  fedecupla.vt  hic  patet  1 C.+.t.De- 
niq  -,  in  tribus  magnitudinibus  aqualibus,  vel  in  mbsss  aqua 
hbus  numeris, 4.  atque  adeo  continue  proportionalibus , 
qui  fieri  poteft , vt  proportio  primi  ad  tertium  dupla  jit  propor- 
tionis primi  ad  fecundumycum  fit  omnino  eadem  i Duplicata 
• tamen  dicetur  illa  huius , propter ca  quod  hac  ordine  bis  poji- 
ta eft  continui  inter  primum  numerum  (y  tertium . 

SED  auftores , qui  proportionem  prima  quantitatis  ad 
tertiam  volunt  effe  duplam  proportionis  , quam  prima  quan- 
titas habet  ad  fecundam , ( inter  quos  auclores  eft  etiam  Fi  - 
dericus  Commandinus  hoc  loco.qucdvalde  miror , cum  aho- 
qutn  Mathematicus  fit  prafiantiffimus)  dicunt  in  hac  deji. 
requiri  terminos  inaqualts , primamq}  debere  ejfe  maiorem  i 
tta  vt  definitio  hac  tnteUigenda  fit  necejfario  de  proportione 
continua  maioris  inaqualttatis  . Quare  mirum  non  ojl , vt 
aiunt, neque  proportionem  s .ad  as  proportionis  i.ad  s.  neque 
proportionem  4-ad  4. proportionis  4. ad  4. duplam  ejfe  - Verum 
hac  expofirio  nonfolum  vera  non  eft.fed  Euchdi  prorfiss  eft  con 
trana:  quippe  qui  ajfumat  pltnfque  in  locis,  triplicatam  pro- 
portionem 
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portione  referiri  in  proportione  minoris  intqualitatis . Locus 
clarijfimus  eft,vt  alios  omittam, inpropof  12.  Itb.sz.  vbi  de~ 
monftrat.fimtles  corsas , fr  cylindros  in  triplicata  ratione  ejfe 
diametrorum  , qua  tn  bafibiu . Nam  fi  conferatur  maior  co- 
nus , vel  cylindrus  ad  minorem  ; necejfario  in  fecunda  parte 
eius  demonflr atttnis.ajjumit  Euclides  demonfiratum  ejfeprt- 
pof.S.eiufde  lib.t  2. pyramides  fimiles,etiamfi  minor  ad  maio 
rem  re  feratur, in  triplicat  a ejfe  homologorum  laterum  ratio- 
ne i vt  eo  in  loco  annot auimus  . Huc  accedit , propofitiones  il- 
las, in  quibus  figura  aliqua  demonflr  antur  habere  rationem 
l/Uerum  homologorum  duplicatam  , vel  triplicatam  , cuiuf- 
mcdi  efl  s9.fr  2t.lib.C.fr  ll.12.td. lfi.lio-f.fr  33.lib.it. 
fr  t2.id.hb.  12.  non  fore  vniuerfales , fi  folum  de  proportio- 
ne maioris  inequalitatis  effent  intelhgenda . Explicanda  ergo 
eSl  ha  c definitio,  vt  nos  expofuimus . 

ITAQvE  hoc  loco  Euclides  explicat  tantum , quidnam 
intelligenai  fit  nomine  proportionis  duplicata,  triplicata,  frc. 
vt  demonfirationes  fequentiu  libror u percipiatur ,relus(fipof- 
fint  materialibus  accommodari. No  autem  determinat,  qua- 
nam proportio  fit  alterius  dupla, ueltripla,uel  quadruplatfrc. 
Exempli gr alta, quoniam  expropofitione  20.hb.ti .coftat,  pro- 
portionem quadrati  ad  quadratum  duplicatam  ejfe  proportio- 
nis, quam  habet  latus  prioris  quadrati  ad  latus  poflerioris,col 
Itgendum  erit, fi  continuetur  proportio  laterum  in  tribus  termi 
rus, proportionem  quadrati  ad  quadratum  , ejfe  eam  , qua  efl 
primi  termini  ad  tertium  sita  vt  fi  prioris  quadrati  latus  fue- 
rit trium  palmor Sypofierioris  autem  vnius  palmi , prius  qua- 
dratum ad  poli  er  tus,  habeat  proportionem  quam  fi.  ad  1.  ita 
vt  illud nouies  hoc  compleH atur . Nam  proportio  fi. ad  t . qua 
efl  noncupla  , elicitur  iuxta  hanc  definitionem,  duplicata pro- 
pcrtionu  tripis, qualis  efl  fi. ad 3. vel  3. ad  1 .vt  in  his  numeris 
9.3'S  perJfitcuum  efl.  Non  autem  inferendum  erit,  proportio- 
nem quadrati  ad  quadratum , duplo  ejfe  maiorem  proportio- 
ne lateris  ad  latus.  Sic  etiam  quadratum  pofierius  ad  prius 
proportionem  habebit,  quam  t .ad  fi. it  a vt  illud fit  huius  nona 
pars, propter  ea  quod  proportio  s.ad  fi. dicitur  duplicata  propor- 
tionis t.ad 3,vt  ineijdem hisnumeris s.3.fi.manifeflumeft. 
Simili  ratione. quoniam  Itb.  t t.propof  vltima,  dtmonflraturt 
ifihe.ro*  inter  fe  rationem  habere  fuarum  diametroru  tripli- 

T t 4 tatam. 
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tutum,  colligendum  rrit.fpbtram  illam,  cuius  diameter  conti 
net  tres  palmos  , ad  ff  hiram  , cuius  diameter  e fi  vmus  Patmi 
tantum, proportionem  habere ,quam  sr.fd  t.Hec  enim  tripli 
cata  dicitur  tripla  proportionis.,  vt  hic  apparet.  27. 9. qn.tfigc, 
Stc  etiam  propofitts  duabus  fph  aris,  tju  arum  dia  metri  propor- 
tionem habens  decuplam,  habebunt  jphen  tpft  proportionem 
mtllecuplam  , cum  hic  fit  decupli  triplicata,  vt  hic  patet , 
1000 .too.io.i.  fifius autem  dixerit  vnquam  , mtllecuplam 
proportionem  ejfe  duplo  tantummodo  maiorem  proportione  de- 
cupla, & non  potius  v tgecuplam  decupli  ejfe  duplam  t • • • ■ 

C /E  T E RV  M probofit a quacunque  proportione  ratio- 
nali, fi  eius  denominator  m fe  tpfitm  multiplicetur , exurget 
denominator  proportsonis,qut  duplicata  dicitur  propofitt  pro- 
portionis. Vt quiaex  multiplicatione  4.  denominatore fciticet 
proportionis  quadrupli,  tn  fe,brodj(cuntur  s 6.  ideo  proportio  fe - 
decupla,  dicetur  duplicata  quadrupli  proportionis,  vt  hic  cer- 
nitur 16.4  1 . / tem  hic  48.1  j.j.  E contrario,  cum  ex  multi- 
plicatione --.de nominat ort  videlicet  proportionis  fubquadru 
pia  , m fe, pro  ducatur  j— . dicetur  proportio  fubfedecupln,  du- 
plicata proportione  fubquadrtipU  . &uodji  denominator  rur 
fus  in  illud produrlum  multiplicetur , procreabitur  denorhinm- 
tor  proportionis  triplicati  ,•  vt  in  priori  exemplo  , ex  multipli- 
catione 4.in  16.  producuntur  64.  denominator  proportionis  , 
qui  quadrupli  dicitur  triplicata,  vthif  vides,  64.  16.4.  t. 
Item  hic  19  2.48.  1 2.  j.  Rurfus  fi  in  pofierius  hoc  productum 
multiplicetur  idem  denominator, muenterur  denominatorpro- 
portionis  quadruplicate, atq,  ita  de  citeris.  Itaque  proportio- 
nis duplicati  denominator  producitur  ex  denominatore  prfpo- 
fitt  proportionis  bis  pofito,  atque  ita  multiplicato.  Vt  ndmertu 
denominans  proportionem  dapi  t catam  proportionis  triple,  pro- 
ducitur ex  j. denominatore  triple  proportionis  , bis  pofito  , in 
hunc  modum  q.j.  aefie  multiplicato  : Nam  ter  tria  faciunt 
9.denominatorem  noncuple  propornonts  , que  duplicata  dici- 
tur tripla, vt  hic  cerni  pote  fi  .Item  hic  1 8.6.2. At  vero 

denominator  proportionis  triplicate  gi gnitur  ex  probofit x pro- 
portionis denominatore  ter  pofito  1 fit  tnnttipiicatsr 1 Vt  ifi  j 
dato  exemplo,  denominator  triplicate  proportionis , nebtPe  27. 
procreatur  ex  3.  ter  pofito  fic.q.%,q.  atque  ita  multiplicato,  di- 
ccndo  ter  tna  ter,jjc.  Ita  proportio  quadruplicata  ckorindr. 

ex 


f 
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ex  denominatote  quater  pofito  ; Quincuplicat*  ex  eodem  I 
quinquies  pofito , atque  st»  multiplicato  , fec.  I taque  dupli- 
catio, triplicat  io,  quadrupli  catiore,  proportionis  cuiuslibet , 
de  qua  in  hae  dtfin.  agitur, nihtl  aliud  rfl,qa*m  multiplicatio 
denominatorum  proportionum  intermediarum  inter  fe . Ex 
hae  enim  multiplicatione  procreatur  denominator  proportio- 
nis,quam  extremi  termini  inter  fe  habent , qua  propter  ea  il- 
lius proportionis,  cuius  denominator  multiplicatus  e/i , dupli- 
cata dicitur  i vel  triplicat  a, vtl  quadruplicata , fec.  prout  vi- 
delicet denominator  bis  pofitus  efi  , vel  ter , vel  quater , fec. 
atque  fit  multiplicatus  fuit.vt  expofutmus.  Verbi  gratia.pro. 
pojitUhifci  quntuor  numeris  continui  proportionalibus  in  pro- 
portione quadrupla , pti 
mus  rpa.  ad  quartum 
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3.  proportionem  habet 
denominata  n 64.  qua 
proportio  dicitur  triplica  '■ 

ta proportionis  quadrupla;  quia  denominator  6q.  proportionis 
extremorum  sjttfpg  3. producitur  ex  denomina  tore  propor- 
tionis quadrupla  ter  pofito, ob  tres  proportiones  quadruplas  in- 
ter extremos  interi  telas,  at  que  ita  multiplicato,  dicendo  qua 
ter  quatuor  funt  1 C.  fe  quater  1 C.funt  64.  Sic  etiam  muerfis 
qfdem  numeris  1 vt  fint  continui  proportionales  in  proportione 
Jubquadrup/a, primus  3. ad quartum  s 9 2 .proportionem labet 
denominatam d fe. 
qua  proportio  dicitur 
| triplicata  propertio- 
nts fabtjstadrupU:  ** 
denominator  fe.  pro- 
1 portionis primt  numeri  3. ad  quartum  / 9 2. producitur  ex  re- 
^ nominatore  fe.  proportionis  Jubquadnspla  ter  pofito , fe  fic 
; multipltcato.ob  tres  proportiones  fubquadruplas  inter  extre- 
mos mterpcfhas.Nam  ex  .in  feft  — .feex  fe.  sn 
fit  fe.  Nt/mI obflat  ergo , quo  minus  proportio  3,  ad  192.  d 
fe.  denominata  dies  pojfit  triplicata  proportionis fubquaU,  u- 
pla  g.ad  1 2.quanquam  tlla  minor fityqudm  hac ; orna  vide- 
licet denominator  fe.  f reducius  efi  ex  denommatjre  fe,  ter 
pofito,  fe  fic  multtphcars,  vt  diximus.  N on  tamen  proportio  jhf 
ad  192.  d fe.  denominata  dia  potefltnplo  maior  proportio- 
ni 
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ne  fubquadrupla  3. ad  12.  quia  denominator  triplicatus 

non  facit  denominat  orem  .fcd-^-.at  que  it  a proportio  fub- 

fcfquitertia  dicetur  tripla  proportionis  fubquadrupla  : ficut 
etiam  non  proportio  a 64.  denominata , fed proportio  duode- 
cupla^eft  proportionis  quadrupla  tripla  ; propterea  quod  deno- 
minator+.  triplicatus  non  producit  denominatorem  C+.fed 
12.  Porro  continuatis  quot  cunque  numeris  proportionalibus , 
jiue  maiores  cum  minoribus, fiue  minores  cum  maioribus  con- 
feratur ^denominator  em  proportionis  primi  ad  vltimum  gigni 
ex  dcnommatoribus  intermediarum  proportionum  inter  fe 
multiplicatis, demonflr abimus  ad  defin.s.ltb.C.  Proportionem 
autem  aliquam  tum  demum  ejfe  alterius  duplam  , vel  tri- 
plam,tyc.  cum  illius  denominator  huius  denominatoris  duplus 
efi.vel  triplus,  fre,  itavt  proportio  decupla  fit  dupla  quincu- 
pla, fr  fextupla  fit  tripla  dupla,  frc.  ofiendemus  adpropofis. 
hb.H.traftatumj]  efi  hoc  argumetum  copiofe  d Rodulpho  Vo- 
lumnio in  Dijputatione  de  Proportione  proportionum.  Nunc 
fatis  fit,  hoc  ipfum  communi  hominum  iudicio  ex  fenfibilibus  • 
rebus  confirmare.  Si  igitur  Agens  aliquod  ad  Patiens  propor- 
tionem habeat  verbi  gratia  decuplam^tta  vt  Agens fit  so.fr 
Patiens  s.quis  tam  mete  captus  erit, qui  nS fiatim  mtelhgat , 
fi  idem  Agens  augeatur, vl  fiat  2 0.  Patiens  autem  maneat  /. 
Agens  tunc  duj-lo  maiore  habere  potentiam  refieciu  eiufdem 
Patientis,  quam  prius 'Quare proportio  vtgccupla,  cuius  deno- 
minator 2 0.  duplus  efi  denominatoris  1 0. dupla  efi  p roportio- 
nis  de  cupla, non  autem  proportio  centupla , vt  anciores  contra- 
ria Jent entia  volunt:fed  tamen  hac  proportio  centupla  dicetur  ' 
duplicata  proportionis  decupla  propter  multiplicationem  deno- 
minatoris s o.infe^fr  propter  duas  proportiones  decuplas , qua 
inter  numeros  centuplis  proportione  habentes  mterqciunturyVt 
hic  apparet,  1 00. 1 e.i.Sic  et  id  fi  e contrario,  Ages  aliquod  ad 
Patiens  habeat  proportionem  verbi  gratia  fubdecuplam  , ita 
vt  Agens fit  i.fr  Patiens  1 0.  quis  tam  hebes  fuerit,  ac  rudis, 
qui  non  mtelligat.  Agens,  quod fit  2. duplo  ejfe  potentius  rejpe 
ftueiufde  Patientis  1 0.  quam  Agens  l.lCum  ergo  Agens  2. 
ad  Patiens  / 0. habeat  proportionem  fub.juintuplam,  cuius  de- 
nominator -j-.vel  fz • c'o flatur  ex  denomina/ore  bis  fum- 

pto,  erit  profefto  proportio  fubquintupla  proportionis  fubde cupla 
dupla^non  aut  e illa.quifubcentupla  efii  vtpradslli  auclorcs 

volunt. 
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volunt,  cum  hac  longe  miner fit, quam  fubdecupla . Dicetur 
tamen  proportio  fubcetupl a proportionis  fubdecupla  duplicata, 
propter  caufam  fapitts  explicatam,  vt  hic  patet,/,  to.too. 

EX  his, qui  diximus, non  obfcure  colligi pote  fi,  proportione 
duarum  quantitatum, quibus  nullum  interponitur  medii/ ,fa- 
pere  naturam  quodammodo  linei  , cum  ex  nulla  alta  propor- 
tione producatur: Proportionem  vere, cuius  quantitates  inter- 
cipiunt vnicil  medium  in  continua  proportionalitate,  habere 
conditionem  fuperficiei  quadrati,  quonid  gignitur  ex  duabus 
proportionibus  aqualibus  squemadmodu  &quadratil  ex  dua- 
bus lineis  aqualibus  c o fici tur.  Deni proportione, cuius  qua- 
litatibus duo  media  in  continua  proportionalitate  interi/ ciun- 
tur, obtinere  natura  folidi,atqj  adeo  cubi.cum  oriatur  ex  tri- 
bus aqualibus  proportionibus,  quem  admodum  etiam  cubus  ex 
tribus  lineis  aqualibus  con fur  git. Verum  de  his  plura  tnuenies 
apud  Arithmeticos, qui  Algebra  regulam  expofuerunt . 

X I. 

HOMOLOGAE  , feu  fimiles  ra- 
tione magnitudines  , dicuntur  antece- 
dentes quidem  antecedentibus,  confe- 
quentesvero  confequentibus. 

DEFINIVIT  fttpra  proportionalitatem, proportioni/ ejfe 
fimilitudinem- Docet  iam,  no  folum  in  proportionalitate  qua- 
uis  proportiones  dici  fimiletf  Verum  etiam  terminos  ipfos  , feu 
quantitatesyfimiles  dici,  homologstsvc  i dicens , antecedentes 
magnitudines  appellart  homologas  ,feu  fimiles  proportione  in- 
ter fe,nec  non  confequentes  inter  [e, vt  intellt geremus  in  quam 
plurimis  demonftrationibus , quanam  latera  figurarum  inter 
ft  comparata  » antecedentia  debeant  ejfe  proportionum  , CT 
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quinam  confquetia.vt  in  C.lib.per - 
fpicuttm  fiet. Si  igitur  efi proportio  A, 
ad  B.qua  C.ad  D;  dicetur  quanti- 
tas Ayfimihs  quantitati  C ; & B,fimi 

T/is  ipfi D. Propter fimilitudinem  enim 
proportionum,  ncccjfe  efi,vtramq{  mu 
jVB  C D E FG  gnitudinem  antecedentem  vel  aqua- 
lem ejjevtrtq.  cofequenti,vel  ecde  modo  maior  e,  aut  minore s 
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Alias  non  haberet  Vtrat/j  antecedes  ad  viramcfo  confequcntf 
proportionem  eadem.  Exempl u habes  in  magnitudinibus  pro- 
po (ilis,  in  quibus  antecedentes  maiores  funt  eodem  modo  confe * 
quentibus,  vtpote  dtmidto  maiores.  Aliud  exemplum  vides  in 
magnitudinibus  E,  F,G,  continue  proportionalibus,  vbitd  E, 
b F, homologi  funt^quam  F,b  G,vt  conflat . At%  hancob 
caufam  Euclides  in  defln.  C.b  t.  iuffit  accipi  eque  multipli- 
cia prime  b tertie  magnitudinum , hoc  efl,  antecedentium  : 
Item  alia  eque  multiplicia  fecunde , & quarte  magnitudi- 
num,nimirum  confequentium . He  enim  fimiles  funt  in  ma- 
gnitudinibus proportionalibus ^vt  ex  hac  definitione  conflat } 
in  magnitudinibus  vero  non  proportionalibus  di/fimtlci . 

ORONTI  V S , b nonnulli  alij  interpretes  t longe  ali- 
ter definitionem  hanc  exponunt . Putant  enim  Euclidem  do- 
cere, in  magnitudinibus  proportionalibus  vane  inter  fe  confer 
n pojfe  b antecedentes  magnitudines , & confequentts  ve- 
hit x in  fe  quentibus  definitionibus  patebit . Verum  fi  verba  de- 
finitionis diligentias  ponderentur  , b vfi**  eiufdem  in  6.  lib. 
confideretur , noflram  expofit tonem  huic  anteferendam  ejfe  % 
lismO  dubitabit . 

X I I* 

ALTERNA  ratio,  eft  fumptio  an- 
tecedentis ad  antecedentem, & confe* 
quentis  ad  confequentem . 

EXPLICAT  hic  quofiam  modos  Argumentandi  in 
proportionibus , quorum  frequetut/fimus  csl  vfus  apud  Geome 
tras.Hi  autem  funt  numero  fex-  Primus  dicitur  proporttOal- 
terna fiue permutat a:Secnndus,tnuerfa  ^feu  proportio  e con- 
trario i T ertius,  compofitio  rationis » /eu  coniun/ta  proportio- 
nali! as:  Quartusy  dtuifio  rationis, vel  difiunela  proporttona- 
litas ; Quintio  , conuerfio  rationis , fiue  cuerfa  proportionali *• 
t as- Sex  tus  denique  vOcarur  proportio  ex  aquahtate.feii  iqUa 
proportio . Alterna  igitur  /eu  permutata  proportio, mqkit,  eft, 
cum  propofitis  quatuor  magnitudinibus  proportionalibus , in- 
fertur eandem  ejfe  proportionem  antecedentis  prtOris  propor- 
tionis ad  antecedentem  pofierioris,  quam  habet  confequeps  ' 
illius  ad  confcqucntcm  huius . Vt  fi  ponamus  proportionem  Ay 
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ad  B,quam  Cyad  D,& propterea  concludamus,  eandem  ejfe 
proportionem  A,adC,que  eft  B,  ad  D , dicemur  argumen- 
tari apermutata  proportione , Graci  fcriptores  inhac  argu- 
mentatione vtuntur  hoc  fere  modo  loquendi : Vt  eft  A,  ad  B , 
tta  C,ad  D i Igaur  permutando , feu  vtctffim , erit  quoque 
A, ad  C,vt  BxadD. Firmam  autem  ejfe  humf- 
modi  illationem, demonflrabitur  propof.  sC.ttb, 
huius.  C at  erum  ht  hoc  modo  argumentandi , 
nec  ejfe  eft,  omnes  quatuor  magnitudines  ejfe  eiuf- 
dem  generis,  vt  inter  binas  vt  ut  ajfumptas  pro- 
portio ejfepojfit  . Non  enim  reti  e infertur.  Vt  li- 


18 


ne  a A , ad  lineam  B,ita  numerus  C , ad  nume , 
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rum  Di  ergo  permutando, vt  linea  A,  ad  nume- 
rum C,ita  linea  B,ad  numerum  D i cum  nulla  fit  proportio 
linea  ad  numerum , aut  contja^vt peripicuum  eji  ex  dtfin.  s. 
In  alijs  autem  modis  argumentandi,  qui  fequuntur  ,•  pojjunt 
ejfe  priores  magnitudines  in  vno  genere  magnitudinis ; & po- 
fiertores  in  alio  genere  magnitudinis  ? vt  ex  demonft rat  ioni- 
bus huius  lib.s.  conflabit , 

X I I Ia 

INVERSA  ratio,  efl  fumptio  con- 
fequentis,ceu  antecedentis, ad  antece- 
dentem,velut  ad  confequcntcm . 

VT  fi  ex  eo,  quodefl  A\ttdB,vtC,ad  D, 
inferamus , ita  ejfe  B,  ad  A,  vt  D y ad  C,  hoc 
eji , confequentes  ad  ante  (edentet  referamus  ; 
dicemur  argumentari  ab  inuerfa  proportione. 

In  hac  argumentatione  fic  fere  loquuntur  au- 
8 ores.  Vt  eji  Ay  ad B,ita  C,  ad  Dj  Igitur  con- 
uertendo,  vel  e contrario, erit  quoque  B,ad  A>  AB  C D 
Vt  Dyad  C\  Quem  quidem  modum  argumen- 
tandi certum  ejfe.ojlendetur  in  coroll.propof.+.huius  lib.  Por- 
ro due  priores  magnitudines  pojfunt  ejfe  vn:us  generis , & po- 
ficriores  alterius  , Re  fle  namque  licebit  inferre  i yt  je  habet 
linea  A yad  lineam  B,  ita  fe  habet  triangulum , feu  nume- 
rus C,  ad  triangulum  , (Ju  numerum  D ,•  Igitur  'mutrtendo 
yt  linea  B , ad  lineam  A . ita  trungulum , feu  num  rus 

D.ad 
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D,  ad  triangulum  ,feu  numerum  C ,vt  ex  coroll.  propof.  f 
conflabit . 


COMPOSITIO  rationis, eft fum 
ptio  antecedentis  cum  cofequente , ceu 
vnius,  ad  ipfam  confequentem . 

SIT  proportio  AB.adBC,  qua  DE.adEF  ; Si  igitur  ex 
hoc  colligatur, cam  quoque  ejfe  proportionem  totius  AC,nem- 


huiufccmodi  argumentatio  compofitii  rationis,  eo  quod  ex  an- 
tecedente, CT  confiquente  componatur  aliud  nouum  antece- 
dens. 11  unc  autem  modum  dicendi  apud  Gncos  fcnptores  re- 
portes in  hac  argumentatione jVt  AB, ad  B C , ita  D E , ad 
EF , componendo  ergo  erit  (yAC.ad  BC.vt  DF.ad  EF.De- 
monflrabitur  hic  modus  argumentandi  hoc  lib  propof.  it. 

H V 1 C modo  argumentandi  per  eompojitionem  rationis 
addi pojfunt  altj  duo.  Primus  dici  potefl  ,Compo filio  rationis 
comierfr, quando  nimirum  fumitur  antecedens,  fr  confeques, 
veluti  vna , qua  cum  antecedente  conferatur  ,Vt  fi  efl,vt 
A B,  ad  BC.ifa  DEyad  E F, in  fer  imus  ; Ergo  vt  AC  ,ex 
antecedente  Cf  confequente  conflata,  ad  antecedentem  AB, 
ita  efl  pp,ex  antecedente  fr  confequente  compo fit  a,  ad  ante- 
cedentem DE. Suam  argumentationem  ejfe  validam, demon 
flrabimsts  ad propefi  1 8 .huius  lib.ln  qua  quidem  hoc  modo  di 
ctndi  vti  poterimus. Ergo  per  compojitione  rationis  couerfam. 

ALTER  modus  dici  potefl, Cempofitio  rationis  contraria  i 
quando  rumarum  refertur  eadem  magnitudo  antecedens  ad 
antecedentem,^  confequentem,  ceu  ad  vnam  .Vt  fi  eft  ,vt 

AB,  ad  BC,  ita  D E, ad  E F,  mfertmusq.  per  eompojitionem 
rationis  contrariam ; Igitur  erit  vt  A B,  antecedens  ad  tota 

AC,  ex  antecedente, cr  confequente  ccmpofitam.ita  DE, an- 
tecedens ad  DF.ex  antecedente,  fr  confequente  ccmpofitam. 
Atque  hanc  argumentandi  formulam  valere,  adpropof.  si, 
huius  lib,oficndtmsu. 


X I I I I. 


n , ccnjcqucmcm  , quam  nauci  rora 
D F,  antecedens  nimirum  cum  confe- 
quente, ad  E F,  confequentem;  dicetur 


DI  VI- 
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DIVISIO  rationis,  cft  fumptio  ex- 
ceflus,  quo  confequentem  fupcrat  ante- 
cedens, ad ipfam  confequentem. 

V T fi  dicatur,  qua  proportio  eft  totius  AB.adC  B,  ea  tjl 
totius  DE.ad  FEi  Igitur  erit  & 12  C 4- R 

AC, txcejfus, quo  antecedens  con-  * — ' — *— ' — --V-™ 

fequentem  fi*perat,adCB,con/e-  D (f  F2E 
quenttm  ,vt  DFy  txcejfus , quo  * ‘ * 1 ' 

confequentem  excedit  antecedens , ad  FEyconfequentem.  In 
diuijione  autem  hac  rationis  ita  loquuntur  auHoresiergo  diui 
dendo3<5rc  Hac  porro  illatio  ojlendetur  propoft  7. huius  lib. 

F O S S V N T etiam  huic  argumentandi  enodo  adtungi 
alij  duo.  Primum  Diuifionem  rationis  comer fam  dic  er  t pof- 
fumus;quando  nimirum  confequtns  ad excejfum , quo  confe- 
quentemfuper at  antecedens.refertur.VtJi  efi.utAB.adCB, 
ita  DE, ad  FE  ,concludimufqj  per  diuifionem  rationis  conuer 
Jam,  Ergo  erit3vt  CB3confequens  ad  ACyexceJfum,  quo  an- 
tecedens confequentem  fuper  at, ita  F E,  confequtns  ad  D F, 
exceJfumyquo  antecedens  fuper  at  confequentem.  Valere  aut  e 
hanc  argumentationem,  ofiendtmus  ad  1 g.propofhuius  lib. 

PERSPICVVM  autem  eftyut  vtraque  harum  ar- 
gumentationum fer  Diuifionem  rationis  locum  habeat,  nimi 
rum  iH*  Euclidis,  & nojlra,  antecedentem  debere  ejft  ma 
iorem  conftquente.  Alias  Diuifio  fieri  non  pojfet . 

ALTER  modus  appellari  potefi  Diuifio  rationis  contra- 
ria,quando  videlicet  confertur  antecedens  cum  excejfu  , quo 
confequtns  antecedentem fuper  at.  Vt  cum  dicimus.  Ita  fe  ha- 
bet AC, ad  AB, vt  DF , ad  DE.  Igitur  erit  quoque  per  diui- 
fionem rationis  contrariam  vt  AC , antecedens  ad  C B,  ex- 
cejfum,quo  confequens  antecedentem fuper  at, ita  D F,  ante- 
cedent ad  ft  E , excejfum , quo  antecedentem  fuper  at  confe- 
qutns . Qui  modus  argumentandi  dcmonfirabitur  etiam  a 
nobis  ad  propoft  7.  huius  lib. 

PORRO  manifeftum  efifin  hae  Diuifione  rationis  con- 
traria confequentem  debere  ejfe  maiorem  antecedente,  vt  fu- 
mi pejfit  exceJfus,quo  confequens  antecedentem  fuper  at. 

CON- 
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CONVERSIO  rationis,  pft  fum- 
ptio  antecedentis  ad  excefTum,quo  fu- 
perat  antecedens  ipfam  confcqupntem  / 

Oy  O D fi  colligamus  hoc  modo  . Sicut  eft  tota  magni- 
. tudoAB.adCBjiratetaD  E, 

ad FEilgitur  ita  etiam  erit  ea- 
D M «F  8 E dem  AB, ad  AC,txcetfum>  quo 

confequcntem  fuperat  antece- 
dant, vt  DE, ad  D Fi  Dicemur  per  conuerfionem  rationis  ar- 
gumentari . Vnde  fiefere  loquuntur  fcrtptares.  Igitur  per  con- 
nerficnsm  rationis,  (^[.Confirmabitur  autem  hic  argumen- 
tandi modus  tn  corcUpropo/  s d, huius  lib, 

L I §ly  1 DO  etiam  confiat,  m hoc  modo  argumentan- 
di per  conuerfionem  rationis  antecedentem  debere  confequen- 
tem  /uperare.vt  cxccjfus,  quo  antecedens  confequentem  fupe-r 
rat , furni  poffit « 

XVII. 

• •»*»*...  «A  a.  . * • «•a.tafM*  «a  • i. 

E X squalitate  ratio  eft,G  plures  dua. 
bus  fint  magnitudines,&  his  alia?  multi- 
tudine pares , ejus  binae  fumantur , & in 
eadem  ratione;  cum  vt  in  primis  magni- 
tudinibus prima  ad  vltimam,  fic  &in  fe- 
cundis magnitudinibus  prima  ad  vlti- 
mam fefe  habuerit . 

V E L aliter  .Sumptio  extremorum , 
per  fubd  u&ionem  mediorum . 

SINT  plures  magnitudines  duabus  AtByC,  & totidem 
DyE.F , finsque  bina  ac  binam  eadem  proportione,  hoc  e fi , 

A, ad 
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A yad  B,vt  O ,adE,(y  B,adC,vt  E, ad  F.  S/  igitur  infer a~ 
tur.propterea  eam  eff r proportionem  A , ad  13 
C, prima  ad  vlttmam  in  primis  magnitudi- 
nibus , qut  efl  D.ad  F , prima  magnitudi- 
nis ad  vltimam  m fccudts  magnitudinibus 
dicetur  huinfmodi  argumentandi  formula 
defumpta  ex  &quo,fiue  ex  aqualitate.in  qua 
f edicet  extrema  magnitudines, fubduttu  me 
dijs,  colliguntur  habere  v nam , eandemque 
infer fe  [e proportionem,  vtin  altera  defini-  -ABC  D£F 
tione  exprimitur.  Quoniam  vero  duobus  modis  ex  aqualitate 
licet  argumentari  in  proportionibus , vno  quidem  , quando 
fumimus  binas  ac  binas  magnitudines  in  eadem  proportione  y 
ordinate  procedendo , altero  vero , cum  ordo  inuertitur ; ex- 
plicat Euclides  duabus  feqnentibus  definitionibus, quid fit  Or 
dinata  proportio,  & quid  proportio  Perturbata  , 


XVIII. 

ORDINATA  proportio  efl: , cum 
fuerit,  quemadmodum  antecedens  ad 
confequentem,  ita  antecedens  ad  con- 
fequentem  i fuerit  etiam, vt  confequens 
ad  aliud  quidpiam , ita  confequens  ad 
aliud  quidpiam. 

V T quando  fuerit  Ay  ad  B,vt  D , ad  E ,•  12 

Rurfus  vt  B , confequens  ad  altud  quidpiam  , 
vt  ad  C,  ita  E,  confequens  ad  F , aliud  quid- 
piam i dicetur  talis  proportio , Ordinata:  quia 
idem  ordo  tam  in  primis  tribus  magmtudtni- 
busyqudm  in  fecundis  feruatur  > cum  vtrobiq; 
conferatur  primum  prima  cum  fecunda-,  dem-  , . . - 

de  fecunda  cum  tertia . Quando  ergo  in  'modo  ABtJ  -Dt  E 
argumentandi  ex  aqualitate  feruatur  Ordinata  proportioyde- 
monfiratur  propof.jj. huius  lib.ea  argumentat  onS effe  bona. 

Vu  PER- 
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catam,  colligendum  erit,lp  heram  illam, cuius  diameter  centi 
net  tres  palmo  i , ad  fi>  heram , cuius  diameter  cfi  vruus  Palmi 
tantum, proportionem  habere  ^quam  27 +d  t.Hecenim  tripli 
cata  dicitur  triple  proportionis.,  vt  hic  apparet.  27.  ft.31t.fr n 
Sic  etiam  propofttis  duabus  fyb  eris, quarum  dia  metri  propor- 
tionem habent  decuplam,  habebunt  fphare  tpft  proportionem 
millecup/am,  cumhecfit  decuple  triplicata,  vt  hic  patet, 
loootoo.to.t.  Qu/s autem  dixerit  vnquam  , rmlle cuplam 
proportionem  ejfe  duplo  tantummodo  maiorem  proportione  de- 
cupla, fr  nonpotius  vgecuplam  decuple  ejfe  duplam  t 

C JE  T E RV  M propofit a quacunque  proportione  ratio- 
nali .Jientt  denominator  tn/h  tp/iem  multiplicetur , exurget 
denominator  proportionis, que  duplicata  dicitur  propofit  e pro* 
portionis.  Vt  quiaex  multiplicatione  4.  denominat  ore fciticet 
proportionis  quadrupU.tnfe, producuntur  16.  ideo  proportio  fe- 
decupla,  dicetur  dtiplicata  quadruple  profiortimti.vt  hic  cer- 
nitur 1C.4  I . Item  hic  48. 1 2.  $ . E contrario,  cum  ex  multi- 
plicatione —.denominat ore  videlicet  proportionis  fubquadru 
p/a , tnft,producatur  dicetur  proportio  fubfedecupla,  du- 

plicata proporttons  fub quadruple  . &uodfi  denominator  rur 
fus  in  illud produFlum  multiplicetur , procreabitur  denomina- 
tor proportionis  triplicate ; vt  tn  priori  exemplo , ex  multipli- 
catione 4.in  XC .producuntur  6 4.  denominator  proportionis j 
que  quadruple  dicitur  triplicata,  vt  hic  vides , 64.  16.4.  t. 
Item  hic  T42.4P.t2. 3.  Rurfus  fi  inpofterim  hoc produclum 
multiplicetur  idem  denominator, muentetur  denominator  pro- 
portionis quadruplicate,  atq,  it  a de  ceteris.  Itaque  proportio- 
nis duplicate  denominator  producitur  ex  denominatore  propo- 
fite proportionis  bis  pofito,  atque  ita  multiplicato.  Vt  numerus 
denominans  proportionem  duplicatam  proportionis  triple,  pro- 
ducitur ex  3. denominatore  triple  proportionis  , bis  pofito  , in 
hunc  modum  3.3.  ac fic  multiplicato  : Nam  ter  tria  faciunt 
9.  deno  micator  em  noncuple  proporrtonis , que  duplicata  dici- 
tur triple,  vt  hic  cerni  pote  fi  9,3.  l .Item  hic  sft.  6.  t.  At  vero 
denominator  proportionis  triplicat  egignitur  ex  probofit*  pro- 
portionis denominatore  ter  pofito  j fr  fic  thultiplicatrr  1 Vt  fr 
itato  exemplo, denominator  triplicate  proportionis,  ntbife  27. 
procreatur  ex  3 . ter  pofito  fic.  3. 1,3.  atque  ita  muUiphcato,di- 
cendo  ter  trta  ter,frc.  Ita proportio  quadruplicata  ekorreidr. 

♦ - ex  ‘ 
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ex  dtnominatere  quater  pa/ito  ; Quincuplicat*  ex  eodem 
quinquies  pofito , atque  ita  multiplicato  , (jc.  Itaque  dupli- 
catie, triplicatio,  quadruplicatio,frc.  proportionis  cuiuslibet , 
de  qua  m hae  dtfin. agitur, mhtl  aliud  efl,qitdm  multiplicatio 
denominatorum  proportionum  intermediarum  inter  fe . Ex 
hae  enim  multiplicatione  procreatur  denominator  proportio- 
nis,quam  extremi  termiru  inter  fe  habent , qua  propter  ea  il- 
lius proportionis,  cuius  denominator  multiplicatus  cft , dupli- 
cata dicitur,  vel  triplicata , vel  quadruplicata,  frc.  prout  vi- 
delicet denominator  bis  pofitus  eft  , vel  ter , vel  quater  , frc. 
atque  fit  multiplicat  ut  fuit , vt  expofutmut . V erbi  gratia, pro . 
pefitit  hifct  quatuor  numeris  continue  proportionalibus  in  pro- 
portione quadrupla,  pH 
thus  tj>2.  ad  quartum 
3.  proportionem  habet 
deriorhmUtd  ii  C+.qua 
proportio  dicituY  triplica 

ta proportionis  quadruple:  quia  denominator  6 4.  proportionis 
extremorum  s f 2. fr  D producitur  ex  denominatore  ^.propor- 
tionis quadruple,  t er  pofito, ob  tres  proportiones  quadruplas  in- 
t et  extremos  interi  thus,  at  que  ita  multiplicato,  dicendo  qua 
ter  'quatuor  funt  1 6.  fr  quater  / C.ftmt  6 4.  Sic  etiam  tnuerfis 
qfdem  numeris  , vt  fint  continue  proportionales  in  proportione 
fubquadmpl a, primus  3. ad  quartum  1 9 2. proportionem  l.abet 
denominatam  a -fe. 
qui  proportio  -dicitur 
triplicata  proportio- 
nis fubquadruple:  qa 
\ denominator  fe,  pro - 
1 portionis  primi  numeri  3.  ad  quartum  / p 2. producitur  ex  de- 
nominator e fe. proportionis  fubquadruple  ter  pofito , fr  fic 
| mulnpltcato.ob  tres  proportiones  fubquadruplas  inter  txtre- 
' mos  inter pefitas. Nam  ex  fe  .in  fit  - ■ fr  ex  fe . in 

fit  fe.  Nihtlobflat  ergo  , quo  minus  proportio  3,  ad  s s a 
fe . denominata  diri  pofftt  triplicata  proportioni  s fubquaa > u-  / 

ple  3. ad  1 2.qnanqnarn  illa  minor fit,quam  hic : quia  vide- 
licet denominator  fe.  prcdu&tu  efl  ex  denominatore  *J-.  ter 
pofito.fr fic  multiplicati,  vt  diximus. Non  tamen  proportio  fi 
ad  t f2.  d fe.  denominata  dici  potefl  trtplo  maior  proportio- 
ne 

1 _^= — 


Denominator  es  | fe.  | fe-  | 1 

Num.proport.  | 3 | 1 2 \ \ 1 92 


Denominator  es.  | 4 | f | d-  | 


Sum.propor.  | 102  1 48  | lj  | 3 
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ne  fubquadrupla  j. ad  13.  qui»  denominator  triplicatus 

non  facit  denominat  orem  ~ .fed -—.atque  ita  proportio  fub- 
fcfquitertia  dicetur  tripla  proportionis  fubquadrupU  : ficut 
et  tam  non  proportio  d C+.  denominata , fed  proportio  duo  de- 
cupla,e fi  proportionis  quadrupli,  tripla  ; propterea  quod  deno- 
minator 4.  triplicatus  non  producit  denominat  orem  64.  fed 
ti.  Porro  continuatis  quot  cunque  numeris  proportionalibus , 
fue  maiores  cum  minor  thus, fme  minores  cum  maioribus  con- 
ferat ur^denominat  orem  proportionis  primi  ad  vl  fimum  gigni 
ex  dencmtnatoribus  intermediarum  proportionum  inter  fe 
multiplicatis, demonfbrabimus  ad defin.fdtb.C.  Proportionem 
autem  aliquam  tum  demum  ejfe  alterius  duplam  , vel  tri- 
plam, frc.  cum  illius  denominator  huius  denominasoris  duplus 
efl.vel  triplus,  frc,  ita  vt  proportio  decupla  fit  dupla  qusntu- 
ple,  fr  fextupla  fit  tripla  duple,  frc.  ofiendemus  adpropof.s, 
hb.S.trattatumq,  efi  hoc  argumetum  copiofe  a Rodulpho  Vo- 
lumnio in  Difj>  utatione  de  Proportione  proportionum.  Nunc 
fatis fit,  hoc  ipfitm  communi  hominum  iudicio  ex  fenfibilibus  • 
rebus  confirmare.  Si  igitur  Agens  aliquod  ad  Patiens  propor- 
tionem habeat  verbi  gratia  decuplam,  ita  vt  Agent fit  to.fr 
Patiens  t.quis  tam  mete  captus  erit, qui  nS ftatim  inteUigat , 
fi  idem  Agens  augeatur, vl  jiat  30.  Patiens  autem  maneat  r. 
Agens  tunc  duplo  maiore  habere  potentiam  reffieciu  eiufdem 
Patientis, quam  prius?  Quare  proportio  vtgecupla,  cuius  deno- 
minator 20. duplus  efl  denominateris  1 0. dupla  efi  proportio- 
nis decupli, non  autem  proportio  centupla , vt  anciores  contra- 
rii fient  entii  volunt: fed  tamen  hic  proportio  centupla  dicetur  ' 
duplicata  proportionis  decupli  propter  multiplicationem  deno- 
minatoris  1 o.infe,fr  propter  duas  proportiones  decuplas , qui 
inter  numeros  centupli  proportione  habentes  interi]Ciunturyvt 
hic  apparet,  loo.je.i.Stc  et  ia  fi  t contrario.  Ages  aliquod  ad 
Patiens  habeat  proportionem  verbi  gratia  fubdecuplam  , ita 
vt  Agens fit  i.fr  Patiens  1 0.  quis  tam  hebes  fuerit, ac  rudis, 
qui  non  inteUigat,  A gens,  quod fit  2.  duplo  effe  potentius  r effit 
ftu  au  [de  Patientis  1 o.qudm  Agens  l.lCum  ergo  Agens  2. 
ad  Patiens  1 0. habeat  proportionem  fubquintuplam,  cuius  de- 
nominator -~-.vel  -fr,  • cb  flatur  ex  denominatore  fr.  bis  fum - 
pto,  erit  pro  fello  proportio  fubquintupla  proportionis  jisb  de  cupii 
dupla,non  aute  illa,quifubccntupla  efl,  vtprididi  auclorcs 

volunt. 
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volunt, cum  hic  longe  minor  Jit, quam  fubdecupla . Dicetur 
tamen  proportio  fubcetupla proportionis  Jub decupla  duplicata, 
propter  c au  Jam  fipitss  explicatam,  vt  hic  patet , t.io.s  oo. 

EX  his, qui  diximus, non  obfcure  colligi  potejl,  proportione 
duarum  quantitatum,  quibus  nullum  interpomtur  medii/, pi- 
pere naturam  quodammodo  linei  , cum  ex  nulla  alta  propor- 
tioneproducatur /Proportionem  vere, cuius  quantitates  inter- 
cipiunt vnicit  medium  in  continua  proportionalitate,  habere 
conditionem  Jupcrficiei  quadrati , quonid  gignitur  ex  duabus 
proportionibus  aqualibus iquemadmodu  (y quadratu  ex  dua- 
bus lineis  aqualibus  coficitur.  Deniqs  proportione, cuius  qua- 
litatibus duo  media  in  continua  proportionalitate  interijeiun- 
tur, obtinere  natura  folidi,atqj  adeo  cubi,cum  oriatur  ex  tri- 
bus aqualibus  proportionibus,  quemadmodum  etiam  cubus  ex 
tribus  lineis  aqualibus  confurgit. Verum  de  his  plura  inuenies 
apud  Arithmeticos,qui  Algebra  regulam  expofiserunt  . 

X I. 

HOMOLOGAE  , feu  fimiles  ti- 
tione magnitudines  , dicuntur  antece- 
dentes quidem  antecedentibus,  confe- 
quentes  vero  confequentibus . 

DEFINIVIT  Jupra  proportionali  tat  em,  proportioni*  ejft 
Jimilitudinem. Docet  iam,  no  folum  in  proportionalitate  qua- 
uis  proportiones  dici  fimiles -,V  erum  etiam  termines  ipjos  , feu 
quantitates, fimiles  dici,  homologasve  ,•  dicens , antecedentes 
magnitstdines  appellari  homologas , feu  fimiles  proportione  in- 
ter fe,ntcnon  confequentes  inter  fe.vt  intelhgeremtts  in  quam 
plurimis  demon ftr at ionibus , qtunam  latera  figurarum  inter 
fit  comparata  , antecedentia  debeant  ejfe  proportionum , & 
quinam  confiquctia,vt in  C.lib.ptr- 
' fpicuum  fit  r.  Si  igitur  e fi  proportio  A , 

ad  B,qui  C,ad  D -,  dtcetur  quanti- 
tas A tfimilss  quantitati  C;& B,fimi 

Tlis  ipfi  D. Propter  fimilitudinem  enim 
proportionum,  neccffe  efi,vtramqt  mu 
ABCD  E FG  gnitudinem  antecedentem  vel  aqua- 
lem ojjevtrsqj  cofequenti.vel  eode  modo  maiore,  aut  minor  f: 

Alias 


E FG 
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Alius  non  haberet  utra  (fi  antecedes  ad  utram q3  confequenti 
proportionem  eadem. Exemplu  habes  in  magnitudinibus  pro- 
po filis,  in  quibus  antecedentes  maiores  funt  eodem  modo  confe - 
quem  ibus,  utpote  dimidio  maiores.  A liud  exemplum  vides  in 
magnitudinibus  E,F,G,  continue  proportionalibus,  ubi  ta  E, 

Cr  F,  homologi  funt, quam  F.ct  G,vt  confiat . Atqs  hancob 
caufam  Euclides  in  defin.  C.frf.  iujfit  accipi  aque  multipli- 
cia prime  (f  tertie  magnitudinum , hoc  eft,  antecedentium  : 
Item  alia  eque  multiplicia  fecunde  , & quarte  magnitudi- 
num,nimirum  eonfequ entium . He  enim  fimileS  funt  in  ma- 
gnitudinibus proportionalibus, ut  ex  hac  definitione  confiat ; 
in  magnitudinibus  vero  non  proportionalibus  di/fimilci. 

ORONTI  V S , & nonnulli  ali/  interpretes  * longe  ali- 
ter definitionem  hanc  exponunt . Putant  enim  Euclidem  do- 
cere,in  magnitudinibus  proportionalibus  vane  inter  ft  confer 
n pojfe  & antecedentes  magni-udmes , (y  confequentts  ; ve- 
lati in  fe /nentibus  definitionibus  patebit . Verum  fi  verba  de- 
finitionis  diligentius  ponderentur  , fr  v fus  eiufdem  in  6.  lib. 
confideretur , noflram  expofisionem  huic  anteferendam  effe  , 
nemo  dubitabit , 

X I I* 

ALTERNA  ratio,  eft  fumptio  an* 
tecedentisad  antecedentem, & confe* 
quentisad  confequentem . 

EXPLICAT  hic  quofdam  modos  Argumentandi  in 
proportionibus , quorum  frequentijftmus  csl  ufus  apud  Geome 
tras.Hi  autem  funt  numero  fex.  Primus  dicitur  proportio  al- 
terna fiue  permutat  a:  SccHndus.tnuerfa  ,feu  proportio  e con- 
trario i T ertius,  compofitio  rationis  > /eu  contundi  a proportio- 
nali! as:  Quartus^  dtutfio  rationis, vel  difiur.cia  proportiona- 
li! as  ; Qtontui , conuerfio  rationis  * fiue  cuerfa  proportionali - ; 
tas  - Sextus  denique  vtcarur  proportio  ex  squalitate, feti  squa 
proportio . Alterna  igitur  Jeu  permutata  proportio, inquit, eft, 
cum  propofitis  quatucr  magnitudinibus  proportionalibus , tn- 
fertur  eandem  effe  proportionem  antecedentis  priOris  propdr- 
tionis  ad  antecedentem  pofterioris , quam  habet  confequeps  1 
illius  ad  confequentem  huius . Vt  fi  ponamus  proportionem  A > 
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ad  B.quarn  Cyad  D,& propterea  concludamus,  eandem  ejfe 
proportionem  A,  ad  C,  que  efi  B,  ad  D , dicemur  argumen- 
tari apermutata  proportione , Graci  fcnptores  in  hac  argu- 
mentatione vtuntur  hoc  fere  modo  loquendi : Vt  efl  A, ad  By 
tta  C.ad  D i Igitur  permutando  , feu  victjfm , erit  quoque 
Ayad  C,yt  B,ad  D. Firmam  autem  ejfe  huiuf- 
modi  illationem,  demonflr alitur  propof.  s6.lib, 
huius.  Caterum  in  hoc  modo  argumentandi , 
nec  ejfe  e ft,  omnes  quatuor  magnitudines  ejfe  eiuf- 
dem  gener  is, vt  inter  binas  vt  ut  ajfumptos  pro- 
portio ejfepcjjit  , Non  enim  re  fle  infertur.  Vt  li- 


18 


nea  A, ad  lineam  B,ita  numerus  C , ad  numc? 


12 


IS 


10 
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rum  Di  ergo  permutando.vt  linea  A,  ad  nume- 
rum C,ita  linea  B,ad  numerum  D i cum  nulla  fit  proportio 
linea  ad  numerum , aut  contrait perlpicuum  ejl  ex  dtfin.  s . 
In  alqs  autem  modis  argumentandi,  qui  fequuntur  ipojfunt 
ejfe  priores  magnitudines  in  vno  genere  magnitudinis  i&po- 
jl  enor  es  in  alio  genere  magnitudinis  }vt  ex  demonflr  at  ioni- 
bus  huius  hb.f.  conflabit . 

XIII, 

INVERSA  ratio,  cft  fumptio  con- 
fequentis,ceu  antecedentis, ad  antece- 
dentem,velut  ad  confequentem . 

VT  fi  ex  eo,  quodefl  Ai*dB,vtC,ad  Dy  2 

inferamus , ita  ejfe  B,  ad  A,  vt  D yadC,  hoc  P g 

afi  y confequentes  ad  antecedentes  referamus  i ' 
dicemur  argumentari  ab  inuerfa  proportione . 

In  hac  argumentatione  fic  fere  loquuntur  au- 
ftores.  Vt  efi  At  ad  B,ita  C,  ad  Di  Igitur  con- 
vertendo, vel  e contrario, erit  quoque  B,ad  Ay  AB  C D 
Vt  DyadC\  Quem  quidem  modum  argumen- 
tandi certum  ejfe, ofiendetur  in  coroll.propof.+.buius  hb.  Por- 
ro dua  priores  magnitudines  pojfunt  ejfe  vnuts  generis , c T po- 
fitriores  alterius  , Belle  namque  licebit  inferre  j yt  ft  habet 
linea  Ayad  lineam  B,  ita  fe  habet  triangulum  , feu  nume- 
rus C.ad  triangulum  , fiu  numerum  D ,•  Igitur  i/iucrte-uio 
yt  linea  B , ad  lineam  A , ita  tr  ungulum , feu  mm  rus 

D.ad 
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D,  ad  triangulum  ,feu  numerum  C ,vt  ex  coroll.  propof.  4. 
conJI*btt-> . 

X I I 1 I. 

COMPOSITIO  rationis, eftfum 
ptio  antecedentis  cum  cofequente,  ceu 
vnius,  ad  ipfam  confequentem . 

SIT  proportio  AB, ad  BC.qua  D E, ad  EF  ,*  Si  igitur  ex 
hoc  colligatur ,cam  quoque  rjfe  proportionem  totius  AC, nem- 
pe antecedentis  cum  confequente , ad 
8,  C jj  <7  > confequentem  , quam  habet  tota 
D F,  antecedens  nimirum  cum  confe- 
quente, ad  E F,  confequentem-,  dicetur 


i3? 


n b 

T~rT 
EF 


huiufcemodi  argumentatio  compofitil  rationis,  eo  quod  ex  an- 
tecedente, Cr  confquente  componatur  aliud  nouum  antece- 
dens.Hunc  autem  modum  dicendi  apud  Grtcos  feriptores  re- 
pertes  in  hac  argumentatione-.Vt  AB, ad  B C , ita  D E , ad 
EF  .componendo  ergo  erit  QrAC.ad  BC.vt  DF,ad  EF.De- 
monf rabitur  hic  modus  argumentandi  hoc  lib. propof.  it. 

H V J C modo  argumentandi  per  comfojuionem  rationis 
addi  pojfunt  alij  duo.  Brimus  dici  potejl  ^Compofitio  rationis 
comterfr, quando  nimirum  fumitur  antecedens,  confequis, 

veluti  vna  ■,  qux  cum  antecedente  conferatur  . Vt  fi  eft.vt 
A B,  ad  BC.it  a DE.adEF  jnfcrimuuf  ,•  Ergo  vtAC.ex 
antecedente  confequente  conflata,  ad  antecedentem  A B , 
ita  eflpfiex  antecedente  & confequente  compofita,  ad  ante- 
cedentem DEkQuam  argumentationem  effe  validam,demon 
Arabimus  ad  prope  f 1 8 “huius  lib.ln  qua  quidem  hoc  modo  di 
ctndi  vti  poterimus.  Ergo  per  compofetione  rationis  cSuerfam. 

ALT  ER  modus  dici  potef^Cempoftio  rationis  contraria ; 
quando  nimirum  refertur  eadem  magnitudo  antecedens  ad 
antecedentem, & confequentem,  ceu  ad  vnam  .Vt  ft  efl  ,vt 

AB, *d  BC,  ita  D E, ad  E F,  tnferimusq.  per  compofitionem 
rationis  contrariam ; Igitur  erit  vt  A B,  antecedens  ad  toti 

AC,  ex  antecedente, cr  confequente  compofi tam.it a DE, an- 
tecedens ad  DF.ex  antecedente,  & confequente  compofitam. 
Atque  hanc  argumentandi  formulam  valere,  ad  propof  s9, 
huius  lit,  tuendemtti. 

DI  VI- 
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X V. 

DIVISIO  rationis,  eft  fumptio  ex- 
ccffus,  quo  confequentem  fupcrat  ante- 
cedens, ad ipfam  confequentem. 

V T fi  dicatur,  qui  proportio  e fi  tot  itu  A B,  ad  C B,  ea  e fi 
totius  DE,  ad  E E , Igitur  erit  (y  g C 4-  B 

AC,txcejfus,quo  antecedens  con-  • — ' — ' — ' — 1 — 

fequentem  fuper  at, ad  CB,  confe-  P . F2E 
quenttm  ,vtDF,  excejfus , quo  Z-  ‘ * J.  ~ 
confequentem  excedit  antecedens , ad  F E ^con fequentem.  In 
diuifione  autem  hac  rationis  ita  loquuntur  auRoresiergo  diui 
dendoy&c  Hac  porro  illatio  ofiendetur  prapof.  17. huius  lib. 

P O S S V N T etiam  huic  argumentandi  modo  admugi 
ali/  duo. Primum  Diuifionem  rationis  conuerfam  dicere  pof- 
/umusiquando  nimirum  confequens  ad  excejfum , quo  confe- 
quentem fuper  at  antecedens,  re  fertur. V t fi  efl.utAB.adCB , 
ita  D E,ad  FE ,concludimufifc  per  diuifionem  rationis  conuer 
/am;Ergo  erit^vt  CB,confequens  ad  AC,exeejfum,  quo  an- 
tecedens confequentem  fuper  at, ita  F E, confequens  ad  D F , 
exceJfum,quo  antecedens  fuper  at  confequentem.  Valere  aut  e 
hanc  argumentationem,  ofiendemus  ad  1 7. propof.hu tus  lib. 

PERSPICVVM  autem  efi,vt  vtraque  harum  ar- 
gumentationum ter  Diuifionem  rationis  locum  habeat,  nims 
rum  (*T  illa  Euclidis,  & noflr  a, antecedent  em  debere  ejfe  mu 
iorem  confequente.  Alias  Diuifio  fieri  non  poffet. 

ALTER  modus  appellari  pote  fi  Diuifio  rationis  contra- 
riniquando  videlicet  confertur  antecedens  cum  excejfu  , quo 
confequens  antecedentem fuper  at.  Vt  cum  dicimus. Ita  fe  ha- 
bet AC,  ad, AB,  vt  DF,  ad  DE.  Igitur  erit  quoque  per  diui- 
fionem rationis  contrariam  vt  AC , antecedens  ad  C B,  ex- 
cejfum,quo  confequens  antecedentem fuper  at, ita  D F,  ante- 
cedent ad  fE  , excejfum , quo  antecedentem  fuper  at  confe- 
quens . Qui  modus  argumentandi  demonfirabitur  etiam  d 
nobis  ad  propof. 17. huius  lib. 

PORRO  manifefium  efifin  hac  Diuifione  rationis  con- 
traria confequentem  debere  ejfe  maiorem  antecedente,  vt  fu- 
mi pejfit  excejfut,quo  confequens  antecedentem  fuper  at. 

CON- 


1 


i 
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XVI. 

• . r\  . • ; • . «■>  ' 1 f V T f I 

CONVERSIO  rationis,  eft  fum- 
ptio  antecedentis  ad  excefTum , quo  fu- 
perat  antecedens  ipfam  confcqucntem. 


Qy  o D fi  colligamus  hoc  modo  . Sicut  efi  tota  magni- 
. pwn  tudoAB.adCByita  tota  D E, 

• ■ 3-ir  adFEi  Igitur  ita  etiam  erit  ea- 

D J2  ,F  8 E dem  A B,ad  AC,exceJfumy  quo 
' 1 confequentem  fuperat  antece- 

dent, vt  DE,  ad  DF  i Dicemur  per  conuerfionem  rationis  ar- 
gumentari . Vnde  pefere  loquuntur  fcrtptares.  Igitur  fer  con- 
uerfienem  r at  sonis,  ^rc. Confirmabitur  autem  hic  argumen- 
tandi modus  sn  corcllpropof  s 9, huius  hb, 

L I Qy  I DO  etiam  confiat,  m hoc  modo  argumentan- 
di per  conu.rficnem  rationis  antecedentem  debere  confequen- 
tem  fuperare,  vt  excefifus,  quo  antecedens  con/equentem  fude- 
rat ,fumi  pfdfit , 

XVII. 


E X aequalitate  ratio  eft, fi  plures  dua- 
bus  fint  magnitudines, & his  aliae  multi- 
tudine pares , c|uae  binatVumantur 5 & in 
eadem  ratione:  cum  vt  in  primis  magni- 
tudinibus prima  ad  vltimam,  fic  &in  fe- 
cundis magnitudinibus  prima  ad  vlti- 
mam fefe  habuerit . 

VEL  aliter . Sumptio  extremorum , 
per  fubd  u&ionem  mediorum . 


SINT  plures  magnitudines  duabus  A yB,C,  fr  totidem 
D. E, F , fini  que  bina  ac  binam  eadem  proportione,  hoc  efi , 

A,  ad 


3g* 
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A fiid  B,vt  D,adE,& B,adC,vt  E, ad F.  St  igitur  infer a- 


» 


12  12 


8 


t 


tur, propter  e a eam  ejfe  proportionem  A , ad 
C,prim s ad  vltimam  tn  primis  magnitudi- 
nibus , qut  efl  D,ad  F , prime  magnitudi- 
nis ad  vltimam  in  fccudis  magnitudinibus  i 
dicetur  huiufmodi  argumentandi  formula 
defumpta  ex  equo, flue  ex  squalitate, in  qua 
fciiieet  extrema  magnitudines, fubduSlis  me 
dijs,  colliguntur  habere  vnam  , eandemque 
infer fefe  proportionem,  vt  in  altera  defini-  ABC  DBF 
tione  exprimitur.  Quoniam  vero  duobus  modis  ex  squalitate 
licet  argumentari  in  proportionibus , vno  qutdem  , quando 
fumimus  binas  ac  binas  magnitudines  in  eadem  proportione  , 
ordinate  procedendo , altero  vero , cum  ordo  inuertitur ; ex- 
pli  cat  Euclid-s  duabus  fequentibus  definitionibus,  quid fit  Or 
dtnataproportio,&  quid  proportio  Perturbata  . 

XVIII. 

ORDINATA  proportio  cft , cum 
fuerit,  quemadmodum  antecedens  ad 
confequentem,  ita  antecedens  ad  con- 
fequentem ; fuerit  etiam, vtconfequens 
ad  aliud  quidpiam , ita  confequens  ad 
aliud  quidpiam. 

V T quando  fuerit  At  ad  B,vt  D , ad  E ; 12 

Rurfus  vt  B , confequens  ad  aliud  quidpiam  , 
vt  ad  C,  ita  E,  confequens  ad  F , aliud  quid- 
piam i dicetur  talis  proportio , Ordinata:  quia 
idem  ordo  tam  tn  primis  tribus  magnitudini- 
bus^qudm  in  fecundis  feruatur ; cum  vtrobiq; 
conferatur  primum  prima  cum  fecunda;  dein- 
de fecunda  cum  tertia . Quando  ergo  in  'modo  ABCJ  D£E 
argumentandi  ex  squalitate  feruatur  Ordinata  proportioyde- 
monflratur  propofjj. huius  Itb.ed  argumentat.onS  effe  bona. 

Vu  PER- 
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X I X. 

PERTVRBATA  autem  propor- 
tio eft,  cum  tribus  pofitis  magnitudini- 
bus^ alijs,quce  fint  his  multitudine  pa- 
reSjVt  in  primis  quidem  magnitudinibus 
fe  habet  antecedens  ad  confequentem, 
ita  in  fecundis  magnitudinibus  antece- 
dens ad  confequentcm  : Vt  autem  in 
primis  magnitudinibus  confequens  ad 
aliud  quidpiam,  fic  infecundis  magni- 
tudinibus aliud  quidpiam  ad  antece- 
dentem . 

S I autem  fit , quemadmodum  A, ad  B,ita  E,  ad  F;  De- 
inde vt  in  primis  magnitudinibus  B,  confequens  ad  C , aliud 
quidpiam , ita  in  fecundis  magnitudinibus  aliud  quidptam  • 

D, ad  E>antecedentem  magnitudinem  ;nun 

12  cupabitur  buiufcemodi proportio,  Perturbata: 
quod  non  [eruetur  idem  ordo  in  proportionibus 
(,  magnitudinum ; quippe  cum  inprimis  magm- 
4-  tudmibus  conferatur  prima  cum  fecunda , at 
F in  fecundis  fecunda  cum  tertia  i deinde  tn  pri- 
- I mis  fecunda  cum  tertia , at  in  fecundis  prima 
A I»C  DH?  (Hm  [} (t(n(la . Quando  igitur  in  modo 
mentandi  ex  aquahtate  feruntur  Perturbata  proportio , de- 
monfiratur,  eam  argumentationem  ejfe  bonam, propo/.  23  .hu- 
ius hb. Porro  tam  perturbata  proportio,  quam  ordinata , fem- 
per  infert  ex  equalitate  eandem  extremorum  proportionem , 
etiam  fi  phtres  magnitudines  ponantur . quam  tres,  vt  ex 

propof  22.(3"  23. huius  lib.perfiicuum  fet . -u  •- 

V T V NT  V K Euclidis  interpretes  hoc  libro  « CT  ,n 
alijs.vbi  de  proportionibus  magnitudinum  agitur  ‘***°™*e 
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quodam,  quod  vt  hic  fubijcrremuiy  non  inutile  fore  t udi  cani- 
mus  . Illud  autem  eiufmodi  eft . 

QV A M proportionem  habet  magnitudo 
aliqua  ad  aliam, eandem  habebit  quacuis ma- 
gnitudo propofita  ad  aliquam  aliam ; & ean- 
dem habebit  quaepia  alia  magnitudo  ad  quam- 
uis  magnitudinem  propofitam. 

V T , quam  proportionem  habet  A, ad  B,  tandem  habebit 
magnitudo  propofita  C , ad  aliqUam  aliam  , nempe  ad  D. 
Item  eandem  habebit  quapiam  alta  E,  a ( 

ad  propofitam  C.  Quamuis  enim  ignore-  £ , , 

mut  interdum , quanam  fit  quarta  illa  Ci 

rnarnitudo  . dubitandum  tamen  non  t(l,  1 ( 

eam  ejfe  pojfe  in  rerum  natura , eum  id 
contradici  tone  non  implicet.vt  Philofophi , loquuntur , neque 
abfurdi  aliquid  ex  eo  confequatur . * 

THEOR.  i.  PROPOS.  i. 

X. 

S I fint  quotcunquc  magnitudines 
quotcunque  magnitudinum  a:qualium 
numero,  fingulse  lingularum,  a:que  mul- 
tiplices ; quam  multiplex  eft  vnius  vna 
magnitudo3tam  multiplices  erunt  & ora 
nes  omnium. 

SINT  quotcunquc  magnitudines  AB,CD,totidcm 
magnitudinu  E,F,a*quc  multipliccs.Dico  magnitudines 
AB,CD,fimul , tam  cilc  multiplices  magnitudinG  E , F, 
fimul,quam  eft  multiplex  AB.ipfius  E, vel  C D,  ipfius  F. 
Cum  enim  AB,CD,nnt  atque  multiplices  ipfarum  E,  8c 
Fjfi  A B,  diuidatur  in  magnitudines  AG,  GH,  HB , ipfi 

Vu  2 E,iqua- 

• 

t 
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* 2.  pron. 


AGHB  C 1 KD 


Ecquales. & CD, 

E;  in  magnitu 

^ ^ > , ; CI,IK,KD, 

ipfiFjCqualesjfDi 

uidi  autem  poterit  quxlibct  in  parte  s omnino  xqualcs , 
cum  AB,CD,fint  ipfarum  E,F,xquc  multiplices;,  atque 
ideo  toties  E, in  AB,  perfefte  contineatur,  quoties  F,  in 
CD, vt  ex  ijs,  qux  in  dcfm.i.  huius  lib.  fcripiimus , con- 
fiat .)  erunt  magnitudines  AG.GH.HB  , tot  numero  , 
quot  lunt  magnitudines  C I , I K , K D.  Quoniam  vero 
AG.&  E,cqualcs  inter  fc  funt,  fi  ipfis  addantur  xqualcs 
CI,&  F, 1 erunt  AJG,  C I,  iimul, xqualcs  ipfis  E,  & F,  fi- 
mul.Eodcm  modo  erunt  G H,  & I K,  fimul,  xqualcs  ip- 
fis E,&  F,fimul ; Nccnon  H B , & K D , cifdcm  Ej,  & F. 
Quoties  igitur  E, in  A B,  vel  F,in  C D.jcontinetur , to- 
ties & E, F, fimul, in  AB,  C D,  fimul  comprehenduntur  : 
Idcoquc,quam  multiplex  cft  AB, ipfius  E,tam  funt  mul- 
tiplices A B,  C D , fimul, ipfarum  E,  & F,  fimul,  vt  con- 
fiat ex  i;s,qux  in  dcfin.i. huius  lib.  fcripfimus  . Quare  fi 
fintquotcunquc  magnitudines  quotcunquc  magnitudi- 
num,ice. Quod  erat  demonfirandum . 

SCHOLIVM. 

HOC  idem  demonjlrabitur  vniuerft  propof.  12.  in  omni 
genere  proportionis,  tam  rationalis,  quam  irrationalis.  Necef- 
fanum  autem  fuit,idipfum  prius  hoc  loco  in  proportione  mul- 
tiplici demonfiraraquta  ex  eo  alta  proportiones  demonjbran- 
di  funt, antequam  propofttio  s 2 -pojjit  demonftrari  . 

THEOR.  2.  PROPOS.  2. 

S I prima  fecundae  aeque  fuerit  multi- 
plex j atque  tertia  quartae  i fuerit  autem 
& quinta  fecundae  aeque  multiplex , at- 
que fexta  quartae  i erit  & compofita  pri- 
ma cum  quinta,  fecundae  aeque  multi- 
plex, atque  tertia  cum  fexta,  quartae , 

""  SIT 
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S IT  magnitudo  prima  A B,  tam  multiplex  fccundx 
C,quam  cft  multiplex  DE, tertia, quartz  F ; Rurfus  tam 
fit  multiplex  BG, quinta  ipfius  C,fecundx,quam  multi- 
plex cft  E H,  fexta  ipfius  F,  quarta: . Dico  A B,  primam 
cum  B G,  quinta  compofitam,tam  multiplicem  efle  fe- 
cudx  C.quam  multiplex  eft  DE, 
tertia  compofita  cum  fexta  E H,  £ 1 * 

ipfius  F,  quartz.  Cum  enim  A B,  Jr— * _ 

D E , fint  xque  multiplices  ipfa-  p.  - ■■ 

rum  C, Fjeruntin  A B,totma- 
gnitudines  ipfi  C, xquales, quot  funt  in  DE,  xquales  ipli 
F.  Eadem  ratione  erunt  & in  B G , tot  xquales  ipfi  C , 
quot  funt  in  EH.xqualcs  ipfi  F.Si  igitur  equalibus  mul- 
titudinibus A B , D E , addantur  xquales  multitudines 
BG.EH-,  * erunt  totz  multitudines  A G,  D H,  xquales. 
Quare  toties  comprehenditur  C,  in  A G,  quoties  F,  in 
D H ; Ideoque  tam  multiplex  cft  A B , ( prima  compo- 
sita cum  quinta  ) ipfius  C , fccundx,  quam  multiplex 
cft  D H , ('tertia  compofita  cum  fexta  ( ipfius  F,quartx. 
Si  prima  itaque  fccundx  fuerit  multiplex,  &c.  Quod 
erat  oftendendum . 

SCHOLIVM. 

Qv  O D fi  prima  magnitudo , fa tertia  , aquales  fuerint 
fecunda quarta  ■,  Quinta  vero  fr  fexta  , aquemtiltipliccs 
fecundi  , & quarta  .Vel  p rima , fr  tertia  aqne  multiplices 
fuerint  fecunda,  & quarta  ; At  quinta  & fexta, aquales  fe- 
cunda,& quarta  : Ertt  eadem  ratienty  ^ g (j 

tota  A G,  ( prima  & quinta ) tam  mul-  * 1 ■ ■ ' ■ 

tsplex  fecunda  C , quam  multiplex  efl 

tota  D H , ( tertia  ac  fexta  ) ipfius  F . P » S 

quarta  . Semper  enim  A G , multitudo  - — *• 

magnitudinum  aqualium  ipfi  C , oflen-  A 1 TS  ** 

fatur  aqualis  ejft  ipfi  D H,  multitudini  C 

magnitudinum  ipfi  F ^aqu  alium  ,vt  per-  5 — _XJ? 

Fptcuum  eft  m appefitis  figuris.Si  vero  ta  -E—* 

prima  & tertia,  quam  quinta , Cr  fexta 

aquales  ponantur fecunda^  quarta,  lue  e clarius  eft, primam 

V u g & quin- 
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(y  quintam  jimul , atque  tertiam  & fextam  fimul , eque 
multiplices  ejfe , nimirum  duplices , fecunda  & quarte,  ma- 
gnitudinum—> . 

HOC  quoque  ab  Euclide  concludetur  in  omni  genere  pro- 
portionis 'vniuer/cpropofa^jjed opere  pretium  fuit,idipfum 
prius  in  proportione  multiplici  demonfirare,  vt  ea,  quefequun 
tur, demor. Jlr  ari  pojfnit . 

0 

THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

SI  fit  prima  fecund^  equemultiplex, 
atq;  tertia  quart$;  fumantur  autem  $que 
multiplices  prima?, & tertiae:  Erit  &cx 
aequo  , fumptarum  vtraque  vtriufque 
aeque  multiplex,  altera  quidem  fecun- 
dac,altera  autem  quartae . 

SIT  prima  magnitudo  A, tam  multiplex  fccund®  B, 
quam  multiplex  eft  C, tertia  quart®  Dj  fumanturque  E, 
F.xquc  multiplices  prim®  & terti® A, 


1 


H 


M 


K 


& C.Dico  ex  ®quo  tam  multiplicem-  cf- 
fc  E,ipfius  B,rccund®,quam  eft  F,  ipfius 
D, quart® . Nam  cum  E , & F,  fint  ®quc 
multiplices  ipfarum  A , & C ; fi  diftri— 
buantur  E.&  F,in  magnitudines  ipfis  A, 
& C,xqualcs,vtin  EG,  GH,  HI,&  FK, 
r . KL,  LM;  erunt  tot  partes  in  E, xqualcs 
I «.  ipfi  A , quot  funt  in  F , xqualcs  ipfi  C . 
Quoniam  vero  EG.FK.^qualcs  funt  ip- 
eabfcd  fis  A ,&  Cjfunt  autem  A ,&  C,  eque  mul 
tipliccs  ipfarum  B,&  D,cx  hypotlicfijErunt  & EG,  FK, 
carundem  B,&  D.xquc  multiplices . Pari  ratione  erunt 
GH.KL  ; Item  HI,  L M , xque  multiplices  carundem 
B,&  D.  Quoniam  igitur  E G,  prima  magnitudo,  tam  eft 
multiplex  lccund®  B , quam  eft  multiplex  F K , tertia 

quart® 


1 
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?iuartx  D;  Item  GH , quinta  tam  multiplex  eft  eiufdem 
ccundx  B,quam  multiplex  eft  KL,fcxta  eiufdcm  quar- 
tx  D, 1 Erit  & E H , compofita  ex  prima  & quinta  , tam 
multiplex  fecundx  B,  quam  eft  multiplex  F L,  compofi- 
ta ex  tertia  & fexta,  quartx  D.  Rurlus  cum  fit  EH,p ri- 
ma tam  multiplex  fecundx  B,  quam  multiplex  eft  FL, 
tertia  quartx  D,  vt  proxime  dcmonftratuin  eft ; fit  au- 
tem & H I,  quinta, tam  multiplex  fecundx  B , quam  eft 
L M,fexta  multiplex  quartx  D j b Erit  & E I , compofi- 
ta ex  prima  & quinta , tam  multiplex  fecundx  B , quam 
eft  F M,  compofita  ex  tertia  ac  fexta, multiplex  quartx 
D.  Eademque  eft  ratio , fi  plurcs  fuerint  partes  inE,& 
F.  Si  fit  ergo  prima  fecundx  xque  multiplex , atque  ter- 
tia quartx>&c.  Quod  oftendendum  erat . 

SCHOLIVM. 

OSTENDETVR  hoc  theorema , propof.22.  non  fo- 
htm  in  magnitudinibus  eque  multiplicibueyfed  etiam  in  om- 
nibus , que.  bine  fumpte  eandem  habent  proportionem  , fine 
rationalem  ,/iue  irrationalem , fed  neceffarium  fuit , ipfum 
prius  hic  in  proportione  multiplici  demonfirare , vt  infequens 
propof.+.demonttrari  poffit. 

THEOR.  4.  PROPOS.  4, 

S I prima  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem  , & tertia  ad  quar- 
tam : Etiam  seque  multiplices  primae  & 
tertiae  j ad  aeque  multiplices  fecundae  & 
quart£  , iuxta  quamuis  multiplicatio- 
nem j eandem  habebunt  rationem  , fi 
prout  inter  fe  refpondent,  ita  fumptae 
fuerint. 

Vu  + SIT 


a J.  quinti. 
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• 3. quinti. 


SIT  proportio  Af,Jad  B,  qu®  C,  ad  D,fumanturquc 
prim®  A,&  terti®  C.squc  multiplices  E,&  Fj  Item,  fc- 
cundx  B,&  quart®  D, seque  multiplices  G , & H , iuxta 
quamuis  multiplicationem:  (lue  E,F,  ita 
multiplices  fint  ipfaru  A,  C,ficutG,  H, 
jpfarum  B,D,fiuc  non. His  politis,  con- 
flat cxdefin.d.huius  lib.li  E, deficit  a G, 
etiam  F, deficere  ab  H : Et  li  E , xqualis 
cft  ipfi  G,  etiam  F , xqualcm  ede  ipfi  H: 
Et  denique  li  E, excedit  G. etiam  F , ex- 


ihf 


, p ^ q ^ w cedere  Fi.  Alioquin  non  edet,  per  defin. 


I11! 


6 eadem  proportio  A , ad  B , qu®  C,  ad 
D,(i  carum  ®quemultiplicia  non  femper 
ita  fc  haberent . Dico  iam  , multiplicia 
prim®  ac  terti®  non  folum  vna  deficere 
a multiplicibus  lecundx-  ac  quart®  , aut 
vna  xqualia  ede  , aut  vna  excedere , vt 
diximus,fcd  eandem  quoque  inter  fe  proportionem  ha- 
bere,nimirum  ita  ede  E, multiplice  prim®  A, ad  G,mul- 
tipliccm  fccund®  B,  vt  F,  multiplicem  terti®  C , ad  H , 
multiplicem  quart®  D.Hoc  cft, fi  rurlus  E,  ftatuatur  pri 
ma  magnitudo;G,fecunda;F,tcrtia;&  H,  quarta:fuman 
turq;  ipfarum  E,F,®quc  multiplicia  qualiacunque',Itcm 
ipfarum  G,FI,qu®cunquc  etiam  xqucmultiplicia  ; Mul- 
tiplicia ipfarum  E,F, a multiplicibus  ipfarum  G,  H,  vel 
vna  deficere, vel  vna  xqualia  ede  . vel  vna  excedere,  vt 
vult  definitio  d.Idcm  namque  cft,  quatuor  magnitudi- 
nes eandem  habere  proportionem  , & carum  xquemul- 
tiplicia  fumpta , vt  diximus , vel  vna  deficere , vel  vna 
xqualia  ede, vel  vna  excedere.  Capiantur  enim  rurfus  I, 
K, ipfarum  E,F,®quc  multiplices;Item  L,M,  ®quc  mul- 
tiplices ipfarum  G , H . Quoniam  igitur  tara  multiplex 
cft  E,prima  ipfius  A,  fccund® , quam  F , tertia  ipfius  C , 

S|uartx;fumptx  funt  autem  & I,  K,  xque  multiplices  ip- 
arum  E, F, prim®  ac  terti®  : * Erunt  quoque  ex  xquo  I, 
K, xque  multiplices  ipfarum  A,  C,  fecundx  & quart®. 
Eadem  ratione  erunt  L,M, ipfarum  B,D,®que  multipli- 
ccs.Et  quia  ponitur  proportio  A,prim9  ad  B, fecundam, 
qux  C, terti®  ad  D.quartamjoftcnfxquc  funt  I,K,xque 

multi- 
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multiplices  prim®  & tertix,  A.Cjltcm  L.M,  xque  mul- 
tiplices fecundx  & quart®.  B , D j « fit  vt  (i  I .multiplex 
pr  imx  deficit  ab  L,multiplici  fecund®  , etiam  K,multi- 
plcx  terti®  ncccffario  deficiat  ab  M.  multiplici  quart®  : 

& fi  I, aequalis  cft  ipfi  L,  etiam  K. , ipii  M , fit  neccnario 
®qualis:&  denique  fi  I, excedit  ipfam  L.  etiam  K , exce- 
dat ncceflario  ipfam  M:  Idemque  oftendetur  in  quibuf- 
cunquc  ®quc  multiplicibus  magnitudinum  E , & fi  > nec 
non  magnitudinum  G,8c  H:quia  fcinper  hxc  xquemul- 
tiplicia*qu®cunquc  fint  , b xqucmultiplicia  quoq;  erunt 
magnitudinum  A,C,&fB>D.  Itaq;  cum  I,&  K.fint  xque 
multiplices  prim®  E,  & terti®  F ; Item  L , & M }l.®quc 
multiplices  lccund®  G,&  quart®  H;  oflcnfumquc  fit,  fi 
I, multiplex  prim®  minor  fuerit , quam  L,  multiplex  fc- 
cund®.multiplicem  terti®  K, minorem  quoq;  efle,quam 
M,mult  iplicem  quart® , &c.  atque  hoc  contingere  in 
quacunque  multiplicatione  : * Erit , vt  E , prima  ad  G , 
fecundam, ita  F,tcrtia  ad  H,quartam.Si  prima  igitur  ad 
fecundam  eandem  ^habuerit  rationem , &c.  Quod  erat 
dcmonftrandum . 

COROLLAR1VM , 

HINC  facile  demon firabitur  Inner  f a ratio  , 
ejuam  Euclides  de  fi.  1 3 . explicant  t;hoc  efl,fi  quatuor 
magnitudines  fuerint  proportionales,  eafdem  & con 
tra,Jeu  initer  (a  ratione,proportionalci  efje . Sit  enim 
A,ad  B,vt  C,ad  D .llico  ^ , ,rn  , ^ 
ejfe  conertendo,vt  B,adA,  ^£££7* 

itaD,ad  C. Sumptis  entm  E,  » — «-1  e.  h i i H 

F , aquemultiphcibus  ipfaru 

A,C,  prima  ac  terti  aditem  G ,H  ,aquemultiplicibus 
ipfarum  B,  D , fecunda  & quarta  : quoniam  ex  eo, 
quod  A, prima  ad  B, fecundam  (e  habet,  vt  C, tertia 
ad  D,  quartam , i neccffario  f equitur , fi  E , multi-  j 
plex  prima  minor  fuerit  quam  G , multiplex  fecunda , quinti, 
vel  aqualis,  vel  maior , etiam  F , multiplicem  tertia  j 

minorem  | 
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» 6 definit. 
' quinti. 


minorem  ejfe,  vel  aqualem , 
mac  i — ( " vel  maiorem , quam  H,  mul - 

h- HGHi-M-t.  tipuccm^  cjuaru;  Pcrjpicuum 

esi,  fi  e contrario  G , w<t- 
ior  quam  E , Vf/  aqualis , vel  minor , f/Mm 
H, maior  em  fore,  vel  aqualem , W minor  em, quam 
F,  fecundum  quamcunque  multiplicatione  Jint  fum- 
pta  hac  aque  multiplicia.  Nam  fivtraque  E,F,  mi- 
nor efl,  quam  vtraque  G , H , erit  contra  vtraque 
Gy  H , maior, quam  vtraque  E,F:  (jr  fi  vtraque  E, 

F,  aqualis  efl  vtrique  G,H,erit  e contrario. vtraque 

G,  H,  vtrique  E,  F,  quoque  aqualis : Et  aenique  fi 
vtraque  E, F, maior  efl, quam  vtraque  G , H3  erit  vi- 
ce verfa, vtraque  G ,H,  minor,  quam  vtraque  E,  F. 
Itaque  quoniam  prima  B , qt  tertia  Dyfumpta  funt 
aquemultiphcia  Gy  H ; Item  fecunda  A , & quarta 
C , aquemultiphcia  E,  F,  ojlenfumqs  efl , G,  Id,  vel 
vna  excedere  E,F,vel  vna  aqualia  ejfe,  vel  vna  de- 
ficere, fecundum  quamcunque  multiplicationem  ea 
multiplicia  fumantur ; * erit  vt  B , prima  ad  A 3 fe- 
cundam , ita  D,  tertia  adC , quartam . Quod  erat 
demonfirandum . 


S C H O L I V M. 

'H  JF.C  propofitio  cum  fuo  corollario  vera  ejl.fiue  dus.  ma- 
gnitudines A,  B.Jint  etufdcm generis  cum  duabtu  magnitu- 
dinibus C,  D yfiut non,vt ex  demonjlratione  liquet. 

ORONTIVS  quartum  hoc  T heorema fic  conatur  de- 
mcnflrare.Poflquam  ex  3 .propof.huius  hb.ojlendit  1 , K,  ejfe 
aque  multiplices  magnitudinum  A, C i Item  Ly  M,  ejfe  aque 
multiplices  magnitudinum  ByD,  infert Jlatim per  conuerfum 
C.  definitionis,  iuxt a fitam  expofitionem  , ita  ejfe  I,  ad  L , vt 
K ,ad  M. Quare  per  eandem  definitionem,inquit,erit  quoque 
E, ad  G,vt  F,  ad  H . Qua  quidem  demonjlratio  admodum 
efl  vitio fa  , tum  quia  fecundum  hunc  fenfum  demonflratur 
j idem  per  idem , nimirum  datis  quatuor  magnitudinibus  pro- 
' pcrtio - 
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portionalibus,  aquemultiplices  prima  ac  tertia  ad  aqucmulti - 
pliees  fecunda  &•  quarta  eandem  habere  proportionem,  ex  eo , 

e*  C.defin.vt  ipfe  explicauit , aquemultiplices  prima  ac 
tertia  ai  aquemultiphces  fecunda  & quarta  eandem  habent 
proportionem  ,•  *y?  ab  fur  dum  : tum  etiam  , j«/V»  eodem 

modo  ftattm  a principio  licuijfet  illi  inferre , 
fic  effe.per  C.defin.  E,  ad  G,  vt  F,  ad  H,ftne 
acceptione  nouarii  magnitudinis  aque  mul- 
tiplicium , Non  enim  eft  maior  ratio  in  tllis , 
quam  in  his . R eq  cienda  ejl  ergo  huiu  fccmo- 
ii  demonfiratio,vna  cum  expofitione  C.  defi- 
nitionis , vt  fupra  diximus  . At  iuxta  no- 
ftram  interpretationem  eiufdem  definitionis 
confiat  folum  , fi  I, minor  eft , quam  L , vel 
aqualis,  vel  maior^etiam  K,  minorem  effe  , 
vel  aqualem, vel  matoremyquam  M,qucm- 
admodum  & idem  confiat  in  aque  multipli- 
cibus E.F.G,  H,  &in  quibufeunque  alijs  , 
fi fumantur, pro  vt  inter  fe  rejpcndcnt.  Vnde 
ex  d.dcfin.  recle  colligitur , ita  ejfe  E , primam  ad  G,  fecun- 
dam yVteftF  t tertia  ad  H , quartam  , quandoquidem  illis 
6. definitio  ccnuenit . 

THEOR.  5.  PROPOS.  5. 

SI  magnitudo  magnitudinis  ^que  fue 
rit  multiplex,atq;  ablata  ablatae  : Etiam 
reliqua  reliquae  ita  multiplex  erit,  vt  to- 
ta totius. 

ITA  multiplex  fit  tbta  AB,  totius  CD,  vt  eft 
multiplex  A E , ablata  ablata:  C F , fiuc  A E , C F , ab- 
latae luit  totis  AB,CD,  commcnfurabiles , vt  in  pri- 
ma figura , fiuc  incommcnfurabilcs , vt  in  fecunda  figu- 
ra . Item  fiuc  A E , C F , compofitae  fint  cx  cifdcm  par- 
tibus,cx  quibus  totx  AB,CD,coroponuntur,vt  in  prio- 
ri figur* , fiuc  non  cx  cifdcm , vt  in  pollcriori  figura  . 


K 


,! 
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CD 

U 


HM 
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1 I.  quinti, 


* 6.  pron. 


. quinti , 


d tf".  pron. 


JE  B 


GC  F D 


EB 


Dico  reliquam  E B, ita efle  multiplicem  reliqux  FD, 
vtcft  tota  AB,totiusCD  Ponatur  enim  EB,  ita  multi- 
plex cuiufpiam  magnitudinis  , videlicet  ipfius  G C,  \t 
cft  AE, multiplex  ipfius  C F , vel  tota  AB,  totius  C D. 

Quoniam  igitur  AE.EB, xque  funt  multiplices  ipfarum 

CF,  GC;1  erit  tota  AB,  totius 
GF,ita  multiplex, vt  AE,  ipGus 
CF,hoc  eft,  omnes  omnium  , vt 
vna  vnius  : Sed  tam  multiplex 
etiam  ponitur  A B,  ipfius  C D , 
GC  F D quam  cft  multiplex  A E , ipfius 

CI:.  Igitur  AB, tam  eft  multiplex  ipfius  GF  , quam  mul- 
tiplex cft  ipfius  CD  ;b  atque  idcirco  xquales  funt  G F , 
C D.  Ablata  igitur  communi  C F , xquales  erunt  G C, 
FD.  Tam  multiplex  igitur  erit  EB.ipfius  FD.quam  mul 
tiplex  cft  ipfius  GC.Scd  ita  multiplex  pofita  fuit  EB, ip- 
fius GC.vt  A E,  ipfius  CF,  hoc  cft , vt  tota  AB,  totius 
CD. Quare  tam  multiplex  cft  reliqua  E B , rcliqux  F D, 
quam  cft  tota  AB, toti us  CD:auod  eft  propofitum . 

ALITER.  Sit  ita  multiplex  tota  AB,  totius  C D, 
vt  ablata  AE.ablatx  C F . Dico  reliquam  E B , rcliqux 

^ "E  B *c  mu^P^,ccrn* vt 


C FD 


E 


C F D 


cft  tota  totius.  Pofita  enim 
G A , ita  multiplici  ipfius 
F D,  vt  cft  A E,  ipfius  C F, 
vel  vt  tota  AB, totius  C D: 
quoniam  AE,GA,xquc 


II,  - mw  i i iu  iii  < m M j v m » y — . 

multiplices  funt  ipfarum  C F,  F D; c erit  tota  G E,  fic 
multiplex  totius  CD,vtAE, ipfius  C F : Sed  ita  quoque 
multiplex  cft  AB.ciufdcm  CD.vt  A E,ipfius  CF.cx  hy- 
pothcfi  Aeque  multiplices  funt  igitur  G E , A B,  ipfius 
CD;d  atque  adeo  inter  fe  xquales. Quare,  dempta  com- 
muni AE, xquales  erunt  GA,EB  : Idcoquc  xque  multi- 
plices ipfius  FD;cum  G A,  fit  multiplex  pofita  ipfius  FD: 
Atqui  ita  cft  multiplex  pofita  G A,ipfius  FD.vt  AB,ip- 
fius  C D . Igitur  & E B , reliqua  fic  erit  multiplex  ipfius 
FD, rcliqux, vt  AB, tota  totius  C D ; quod  cft  propofi- 
tum.Si  magnitudo  itaque  magnitudinis  xque  fuerit  mul 
tiplcx.&c.Quod  erat  dcmonftranduin . 

S C HO- 


SCHOLIVM. 

VNIVERSE  idipfum  demon fir  abit  ter  propof.  1 9.  in 
magnitudinibus  cuiufcunque  proportionis,  & non  tantum  mul 
tiplicis  t vt  hic  ejl  fattum . 

THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

SI  duae  magnitudines  duarum  magni 
tudinum  fint  aeque  multiplices, & detra- 
Gtx  quaedam  fint  earundem  aeque  multi- 
plices : & reliquae  eifdem  aut  aequales 
funt,  aut  aeque  ipfarum  multiplices . 


SINT  magnitudines  AB,  CD,  atque  multiplices  ip- 
farum  E,F;&  dctra&x  A G , C H,  earundem  E,F,xquc 
multiplices.  Dico  rcliquasGB,  A.  | (^  1^ 

HD.autcfle  xquales  eifdem  E,F,  ^ 
aut  certe  earundem  xque  multi-  1 ’ 

pliccs.  Cu enim  AB,  fit  multiplex  [■  — v — r—  i i 
ipfius  E,  8c  ablata  quoq;  AG.ciuf-  J? 
dem  E, multiplex ; erit  reliqua  G B , vel  xqualis  ipfi  E , 
vel  cius  multiplex ; alias  inxqualis , vel  non  multiplex 
magnitudo  addita  multiplici,  componeret  multiplicem, 
quod  eft  abfurdum.  Sit  igitur  primum  G B , xqualis  ipfi 
E.  Dico  etiam  HD,  ipfi  F,  efle  xqualcm . Ponatur  enim 
CI,xqualis  ipfi  F.Et  quia  prima  A G,  tam  eft  multiplex 
fecundx  E,  quam  CH  , tertia  multiplex  eft  quartx  F j & 
quinta  GB.xqualis  eft  fecudx  E,ficut  & CI,i'cxta  xqua- 
lis  eft  quartx  Fj 1 erit  A B, prima  cum  quint  a , ita  multi- 
plex fecundx  E,  vt  H I , tertia  cum  fexta , multiplex  eft 
quartx  F:  Atqui  CD.ipfius  F,crat  quoq;  tam  multiplex, 
quam  AB, multiplex  eft  ipfius  E.  Aeque  multiplices  igi- 
tur funt  HI,CD,ipfius  F.°  Ideoq,  xquales  inter  fc.Qua- 
re, dempta  CH, communi, rcmanebutCI,HD,  xquales. 
Cum  igitur  Cl,pofita  fit  xqualis  ipfi  F,  erit  quoqj  H D, 
eidem  F.xqualis.  Quod  eft  propofitum  . 

SIT 


2.  quinti. 


*>  C.  pron. 
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E- 

C 


If  D 


• 2.J  uinti. 
b S.pron. 


SIT  deinde  GB,  multiplex  ip- 
fius E.  Dico  ita  quoque  cftc  mul- 
tiplici H D,  ipfius  F.  Pofita  nam- 
que C I,  ita  multiplici  ipfius  F,  vt 

„ cft  multiplex  GB,  ipfius  E;  >crit, 

vt  prius , A B,  ita  multiplex  iplius  E,  vt  II I , multiplex 
cft  ipfius  F.  b Quare  iterum  aequales  erunt  HI, C Djatq; 
adeo  dempta  communi  CH , & reliqua:  CI , HD,.xqua- 
lcs  erunt:  Sed  C I,  cft  ita  multiplex  ipfius  F , vt  G B,  ip- 
fius E, multiplex  cft , ex  hypothcfi . Igitur  & H D , tam 
multiplex  erit  ipfius  F.quam  GB, ipfius  E,  multiplex  cft. 
quod  cft  propoiitum . Si  dux  itaque  magnitudines  dua- 
rum magnitudinum  fint  aeque  multiplices  ,&c.  Qyod 
oltcndcndum  erat . 

SCHOLIVM. 

HOC  que  que  oftendemus  vniuerfe  prope/  24.  in  omni  ge- 
nere proportionis . 

BREV IVS  totam  prope/  ita  demofifirabimtu . Quo- 
niam AB,C  D, fiunt  ipfarum  E.Fjtquemulnpliccs  s erunt  in 
A B,tot  magnitudines  aquales  ipfi  E,  quot funt  magnitudi- 
nes tn  C Dyaqu ales  ipfi  F.Rur/us  quia  AG , CH  , earundem 
E.F.aquemultiplices  funt ; erunt  quoque  in  AG,tor  magni- 
tudines ipfi  E,  aquales, quot  funt  magnitudines  in  CH, ipfi  Ft 
aquales . Si  igitur  ex  aqualibus  multitudinibus  A B ,C  D> 
demantur  multitudines  aquales  A G,CH ; remanebunt  mul- 
titudines GB,HDyaqualet . Quare  toties  continebitur  E , in 
GB, quoties  F, continetur  in  H D : ac  proinde  fi  GB,  aqualis 
fit  ipfi  E, erit  quoque  H D.ipfiF.aqualisiSi  autem  GB, mul- 
tiplex fit  ipfius  E ierit  ita  multiplex  HD,  ipfius  F,vt  GB,mul 
tiplex  e fi  ipfius  E -.quandoquidem  toties  E,mGBycontinetur, 
quoties  F,in  H D,exifiit,vt  ofienfitm  efi . 

THEOR.  7.  PROPOS.  7. 

AE  QV  ALES  ad  eandem,  eandem 

habent  rationem:Et  eadem  ad  squales . 

SINT 
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SINT  dux  magnitudines  A,  B,  xquales  inter  fc,  & 
tertia  qu^uisC.Dico  A,&  B, habere  eandem  proportio- 
nem ad  C.Itcm  C,  vicilsim  ad  A , & B,  eandem  quoque 
proportionem  habere. Sumantur  D,E,  xque  multiplices 
ipfarum  xqualium  A,  B; » cruntquc  D , E,  xquales  inter 
fc.  Capiatur  rurfus  F.vtcunq;  multiplex  ipfius  C.  Quo- 
niam igitur  D, E,  xqua-  D-  ■ — ■ — i £ • — i — i j 

les  funt,  fit  vt  vtraq;  vel  Ar—*  D i i 

minor  fit,  quam  F,  vel  

xqualis,  vel  maior,iux-  C— * 

ta  quamcunque  multi-  F ■-  ■ — — < 

plicationcm  ea  multiplicia  fumantur  . Quare  cum  D,E, 
xque  multiplices  primx  A,&  B,tcrtix, minores  fint  ipfa 
F,  multiplice  fecundi  & quarti  C , ( cft  enim  C , inftar 
duarum  magnitudinum.&cjvcl  xquales,  vel  maiores 
terit  in  proportio  primx  A,adC,  fecundam,  qux  ter 
tix  B,ad  C, quartam . 

EODEM  pa&o  oflcndemus  F , vel  minorem  efle 
vtraque  D,E,vel  vtrique  xqualcm  , vel  maiorem.  Igitur 
cum  F,multiplcx  primx  & tertii  C,  vna  deficiat  a b,  &- 
E,xquc  multiplicibus  fecundi  A , & quarti  B ; vel  vna 
xqualis  fit,  vel  maior; c Erit  quoque  ea  proportio  primx 
C,ad  fecundam  A,aux  tertii  C,  ad  quartam  B;  quod  cft 
propofitum.  Pollet  breuius  fecunda  hxc  pars  oftendi  per 
coroll.  4.propof.  exinuerfa  ratione  . Cum  enim  often- 
fum  iam  fit, efle  A, ad  C,vt  B,ad  C,  erit  conuertendo  C, 
ad  A,vtC,adB.  Aequales  ergo  ad  eandem, eandem  ha- 
bent rationem:  Et  eadem  ad  xquales. quod  erat  dcinon- 
ftrandum. 

SCHOL1VM. 


* C pren. 


b C. definit, 
quinti. 


c C.defi;:it. 
quinti. 


PERSPICVVM  efl,  nihil  pojfe  in  hac  propof.  colligi 
ex  C . dtfin.  iuxta  expofitionem  Campam  ac  Oronti)  . Neque 
enim  per  demonfirationem  confiat , vtramque  multiplicem 
Dy&  Eyeandem  habere  proportionem  ad  multiplicem  F j fed 
fi>lum,cumiUe fint  aquales .vtramque  ejfe  vel  minorem  , vel 
aqualem , vel  maiorem  multiplici , F.  Idem  que  cernitur  ni 

I omnibus  fere  propofitiombus , que  per  C.  definitionem  propofi- 
tum colligunt : Vt  merito  illa  expofitio  rei  e Ha  fit  d nobis . 

• EO  D E M 
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1 C.pron. 


b 6.  de finit, 
quinti. 


8 


EODEM  fere  modo  offendemus  , aquales  magnitudi- 
nes ad  alias  inter  fe  aquales , eandem  habere  rationem,  fi  lo- 
ro multiplicis  F, fumantur  dua  eque  multiplices  : quod  Eu- 
cl i des, ob  facilitatem  omifit , vtitur  tamen  eo  nonnunquam 
tn  ijs.qua  fequuntur , perinde  ac  fi  in  hac  propof.y.  effet  de- 
monfiratum  . Sint  enim  tamA,&  B, inter  fe  aquales, quam 

£ , , i Ji i | C,  & D,  interfis . Dico  ejft 

Ai 1 J i t A, ad  C,vt  B,  ad  D.  Sum- 

CK- ^ s><  < ptis  enim  E,(yF,aquemul 

1 1 1 1 1 ! 1 * tiplictbus  ipfarnm  A.fa  B, 

primi,& tertie. Item  G ,&H , eque  multiplicibus  ipf arum 
C,CT  D, fecunde  , CT  quarte  ; 1 erunt  tam  E , &F  , inter  fe 
equales.quam  G,  '&  H, inter  fe.  Quare  fi  E,miilttplex  prima 
deficit  d G .multiplice  fecundi, etiam  F,  multiplex  tertie , ab 
H, multiplice  quarte  deficiet ; & fi  aqualis , aqualis ; &fi 
Juperat , fuperabit . b Eadem  ergo  efi  proportio  A , prime  ad 
C , fecundam . qua  B,  tertia  ad  D , quartam . Quod  efipro- 
pofitum > • 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

I N AE  QV  A L I V M magnitudinu 
maior  ad  eandem,  maiorem  rationem 
habet , quam  minor:  Et  eadem  ad  mino- 
rem, maiorem  rationem  habet3  quam  ad 
maiorem . 


K 


AE  B 


p SINT  magni  tudi- 

nes  inaequales  , A B , 

maior,  & C, minor  ; 
Tertia  autem  qualibet 
D.  Dico  proportione 

AB, ad  D, maiorem  cf- 

fc  proportione  C,  ad  D . At  e conuerfo , maiorem  cfle 
proportionem  D,ad  C,qua  D,ad  A B.Intclligatur  enim 
in  A B , magnitudine  maiore , magnitudo  A £ » xqualis 

minori 


c_ 

D- 


i 


K 


/ 


G 

—4— 


L 

-4— 


B 
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minori  C,vt  fit  reliqua  E B.Vcraquc  deinde  £B,  AE, 
aequaliter  multiplicetur,  hac  lege  , vt  GF,  multiplex 
ipfius  B B,  maior  quidem  fit,  quam  D ; At  HG,  multi* 
plex  ipfius^A  E,  non  fit  minor  eadem  D,  fcd  vel  maior , 
vel  aequalis  . In  priori  figura 

ncccfle  fuit  fumere  GF,  HG,  

triplas  ipfarum  EB,AE;  quia 
dupla  ipfiusAE,  eflet  minor,  * 
quam  D.Loco  triplarum  po-  1 

t ludent  accipi  quxcunq;  ali$  J { 

xqucmultipliccs  maiores.  In 
pofteriori  autem  figura  fatis 

Cft,fumere  ipfarum  EB,A£,  duplas  GF,  HG;  quia  vtra- 
que  GF,HG,maior  cft, quam  1>» 'Pollent  tamen  pro  du- 
plis fami  quxcunq;  a lix  maiores  xqucmultipliccs. Quo- 
niatfa-igitur  dux  FG,GH,xquc  multiplices  funt  duarum 
BE.EA,- a erit  & tota  FH,  ita  multiplex  totius  A B,-vt 
HG,  ipfius  A E,  hoccft , ipfius  C.cum  xquales  fint  po- 
fitx  C,&  A E.  Capiatur  quoque  ipfius  D,  multiplex  1 K, 
qux  proxime  maior  fit,  quam  H G,  nempe  dupla,  vt  in 
priori  figura'.  Quod  fi  dupla  maior  non  fuerit  quam 
HG,fUmatiu'  tripla,velquadrupia,&c.  In  pofteriori  fi- 
gura accepta  cft  I K, ipfius  D , quadrupla  , quia  tam  du- 
pla,quam  tripla  minor  eft,quam  HG>  quadrupla  iam 
maior  cft  < Ablcifia  ergo  L K,  qux  «qualis  litipfiD.no 
erit IL, maior, quam  rtGj^aliasIK  , non  eflet  multi- 
plex ipfius  D,  proxime  maior  quam  HG;  fcd&I  L, ma- 
ior quoque  cliet  quam  H G.  Quod  fi  IK,  dupla  fit  ipfius 
D,perfpicuum  cft, IL, non  cfle  maiorem,  quam  HG,cum 
HG,pofitafit  non  minor  quam  D,  hoc  cft,  quam  I L , ) 
BrideircoH  G.erit  vel-xqualisipfi  I L,vclmaior.  Et 
quia  F G , maior  cft  polita  quam  D ; -L  K,  vero  xqualis 
eidem  D;  erit  quoque  F G.  maior  quam  L K . Cum  ergo 
H G,  non  minot1  fit  quam  I L,  vt  demonftratum  cft , led 
vel  xqualis, vel  maior-,  erit  tota  F H , maior  quam  I K , 
Itbque  cum  FH,  HG,  fintxquc  multiplices  primx  AB, 
&tcttix  C ; atque I K,  multiplex  ipfius  D.qux  inftar  cft 
fccundx  & quartx  : fit  autem  FH, multiplex  primx, ma- 
iOr  quam  I K,  multiplex  fetundx;  At  H G , multiplex 


1 /.  qumtt. 


Xx 


tertix 
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a S. definit, 
qumtt. 


b S. definit, 
quinti. 


H 
> — 


tertis  non  fit  maior,  quam  I K, multiplex  quartx,immo 
minor.cx  hypotheli ; ( fumpta  enim  cft  I K , multiplex 
ipfius  D, maior  quam  HG,  ) 1 erit  maior  proportio  AB, 
primxad  D,fccundam,quam  C, tertis  ad  D,  quartam. 

p QVONIAM  vero  c cotra- 
- , , . rioIK,  multiplex  priroxD, 

. 5 B f ponatur  enim  nunc  D,  pri- 

‘ * ma  ac  tertia;  At  C>fccunda, 
4 r * & A B.quartajmaior  eliqua 

- . i HG,  multiplex  fecuadf  C ; 

At  I K,  multiplex  tertiat  D , 
maior  non  cft,qua  FH , multiplex  quarts  AB.immo  mi- 
nor,cum  FH.maiorfi*.  quanti  K,vt  ofteafum cft; b erit 
maior  proportio  D , priros  ad  C , fecundam  , quam  D, 
tertis  ad  A B,  quartani : quod  cft  propofitum  . 1 nat  qua- 
lium igitur  magnitudinum  maior  ad  eandem, &c.  Quod 
cratoucndendum . 

A . , , ,,  -»  • ft  -i  » ^ • > r f* 

SCHOLJVM. 


D 


RECTI  nutem  animadstertit  Petrus  Nonhu  in  fu» 
Algebra  de  Proportione  agens  , per  hanc  propofJ. probari  non 
pojft, angulum  rectum  maiorem  habere  proportione  ad  quem- 
uis  alium  angulum,  quam  angulum  femicir  culi  ad  eundem  il 
lum  angulum  , quanquam  relitu  angulus  maior  fit  angulo 
fcmititculr.quia  exceffus  anguli  rtttt  fupra  angulum  fernicir 
culhqui  efl  angulus  contingentia  , quantumuU  multiplicatus 
fupeeare  nequit  tertium  illum  angulum,quod  tamen  in  huius 
propofidemonfiratione  requiritur. Nam  F G, multiplex  excef- 
fiis  E B.fiuper are  debet  tertiam  magnitudinem  D,  ut  patuit . 
Neque  hoc  mirum  cuipiam  videatur  Jiam  angulus  recisis  an 
angulum  femicir  culi  non  dicitur  proprie  habere  proportionem, 
tum  eum  excedat  angulo  contalius , qui  non  ciufilcm  nature, 
efi  cum  utroque  angulo , quod  ita  multiplicari  non poffit^.  ut 
alterutrum  illorum  tandem  excedat.  Quemadmodum  enim, 
fi  ad  lineam  unius  palmi  addi  poffet  unum  punitum,  ut  fijer  et 
linea  uno  puncto  lineam  unius  palmi  excedens  xnpn  diceretur 
proprie  linea  illa  compofita  maiorxquam  linea  unius  palmi , 
propter  e a quod  exceffus  efi  indsuifibilis , & tsltcrius  nature ; 

Item 
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/ 1 em  quemadmodum  fi  ad  figuram  planam  quamcunq-,  ap- 
poneretur linea  vnius  palmi, non  diceretur  hic  magnitudo  ex 
dtuerfis  magnitudinibus  confiat a ad  figuram  illam  planam 
habere  proprie  proportionem  maioru  insqualitatis:  quod  ex- 
tejfus  non  fit  eiu/dem  naturi  cumplana  illa  figura- Ita  quoq. 
non  habet  angulus  reti  ut proprie  ad  angulum  fimicircuh  pro- 
portionem maioru  miqualit  otis -,quippe  cum  angulo fiemtetr- 
culi  adietiusfit  angulus  contatius , vt  efficiatur  angulus  re- 
aus  } atque  adeo  rectus  angulus  angulum  femtcncuh  exce- 
dat quantitate  dtutrft  nature.vt  ditium  t fi.  Itaque  non  fi- 
lum ti  magnitudines  proportionem  proprie  non  habent , qua- 
rum alterutra  multiplicata  alteram  fuperare  nequit  ,vtad\ 
defin.  j. huius  lib.diximus.-fid neque  ei  proprie  dicentur  ha- 
bere  proportionem,  vt  idem  Petrus  Nonius  annotauit quarum 
exceffus  diuerfiam  ab  eis  naturam  habet .cuiufmodt  funt  an- 
gulus retiu*  y fr  apgulus  fimi  circuli  .Adtovt  tunc  filum 
proprie  magnitudines  dicantur  habere  proportionem  inter  fi, 
quando  fr  alterutra  multiplicata  alteram  fuperare  pottft , & 
excejfus  earum  multiplicatus  fuptrare  quoque poteft\  vtram- 
que . Fateor  rem  hanc  ejfie perobfiwam  , & qua  vix  rttie  in- 
telligi  poffit  ty erum  hoc  prouemt  ex  mdtuifibtlttate  anguli 
contatius  pbr  lineam  retiam . Huius  generis  fiunt  alia  nonnul- 
la m rebus  Geometricis , qut  verijfima  quidem  fiunt  propter 
demonft rationem euidtntem  .fisdalta  exparte  talem  indu- 
cunt difficultatem.vt  ab  ea  non  facile  intelletius  fit  expediat. 
Verbi  gratia,  Verijfimum  efifiphsram  tangere  planum  in  pun 
tio.vtsk  T heodofio  demonfiratur  prapofi  3 Mbit.  Sed  qua  ra- 
tione fiat  y vt  hinc  non  fiequatur.fi globus  continue  moneatur 
fiuper  planum,  lineam  retiam  defer  ibi  compofitam  ex  puntiis , 
nemo  ad  hunc  vfiji  diem  fic  cxphcauit,  vt  omni  ex  parte  dif- 
ficultasJit  fiublata . 

THEOR.  9.  PROPOS.  9. 

Q V AE  ad  eandem , eandem  habent 
rationem , aequales  funt  inter  fe : Et  ad 
quas  eadem  eandem  habet  rationem, 
eae  quoque  funt  inter  fe  aequales . 

_ Xx  j HA- 


■ — > - - 
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» fi.  quinti. 

HABEANT  primum  A , & B , eandem  rationem 
ad  CjDico  A ,&  B,eflc  inter  fc  xquales . Sit  enim,  fi  fie- 
ri poteft, altera, nempe  A,maior,&:  B, minor . * Erit  igi- 
tur maior  proportio  A, maioris  ad  C,  quam  B , minoris 
_ ad  eandem  Cjquod  cft  contra  Ivv 

A - \ B pothefin.  Non  ergo  inxqualcs 

C < funt  A ,&  B,fcd  xquales. Habeat 

k fi. quinti. 

deinde  C, eandem  proportionem 
ad  A ,&  B,-  Dico  rurfus  A ,&  B,cflc  xquales  . Nam  fi  al- 
tera,nempe  A,cflctmaior,&  B, minor ; b haberet  C , ad 
B, minorem  4 maiorem  proportionem  , quam  ad  A,  ma- 
iorem : quod  cft  contra  hvpothefin  . Non  igitur  maior 
erit  A , quam  B , fcd  xqualis . Qux  igitur  ad  eandem  , 
eandem  habent  rationem  , &c  . Quod  .demonftrandum. 
erat.  ** 

S C H O L 1 V M. 

• * ( 

CONVERTIT  hic  propo/itio  9.  vtramque  Partem 
theorematii  7. ut  mariifefium  eft . 

• 

O 

M 

THEOR.  10.  PROPOS.  io. 

-AD  eandem  magnitudinem  ratio- 
nem habentium  3 quae  maiorem  ratio- 
nem habet , illa  maior  eft : Ad  quam  au- 
tem eadem  maiorem  rationem  habet3il- 
la  minor  eft. 

. ^ | 

c 7.  quinti. 

HABEAT  primum  A, ad  C , maiorem  proportio- 
nem,quam  B,ad  eandem  C.Dico  A, maiorem  cfie,quam 
B. Si  enim  A,forct  ipfi  B,  xqualis , c haberent  A , & B , 

<*  fi. quinti. 

v p eandem  proportionem  ad  C : Si 

. 1 ' autem  A,  minor  cflet,  quam  B, 

C'  d haberet  B, maior  ad  C,  maiore 

proportionem  . quam  A , minor 
ad  eandem  Cjquod  eft  cotra  hypothefin.  Non  cft  igitur 

A,xqua- 

L J B E X V.  W W 

A, squalis  vel  minor  quam  B,fed  maior.  Habeat  fecun- 
do C,adB,  maiorem  proportionem, quam  ad  A.  Dico 

B,  minorem  cfle.quam  A.Non  enim  aequalis  erit  B ,ipfi 
A j * alioqui  haberet  C. eandem  proportionem  ad  A , & 
B;  quod  cft  Contra  hypothqfin . Neque  vero  B,  maior 
erit  quam  A;  •>  alias  haberet  C,ad  minorem  A,  maiorem 
proportionem  quam  ad  B, maiorem:  quod  magis  cft  con 
tra  hypothefin.Minor  igitur  cft  B.qua  A ; quod  cft  pro- 
pofitum  Ad  eandem  igitur  magnitudinem  rationem  ha- 
bcntiumj&c.Quod  erat  demonftrandum . 


5 C H O L J V M. 


i:  /. 


II. 


H JE  C quoque  propofitto  connatu  vtrumque  pxrtem  tbto 
remotu /.vtperfyttuum tjl.  i J. 

q i.'  * »»  t o .«  < * ‘ ‘ J3 

THEOR.  i U PROPOS.  ii. 

QV AE  eidem funt easdem  rationes, 

& inter  fe  filnt  easdem . 

■ f ■ * ' . V * - * 

SINT  proportiones  A, ad  B ,&  C,ad  D,c3edem  pro- 

Birtioni  E.ad  F.  Dico  Se  proportiones  A, ad  B,  & C , ad 

icafdcm  cfle  ■ n.  \ Ji*  "*t  H' ' 

inter  fe  fecun-  < ; i £»— *— i C~-« 

dum  definitio-  . p,—*  « D**4-'" 

nem  6.  hoc  cft,  ^ r ..  , , . 

fumptis  xque-  1 ‘ 1 ^ . . i 

multiplicibus  ipfarum  A.CjItcm  ^quemultiplicibus  ip- 
farum  B,D-,  fetn per  contingere  ,vt  multiplices  ipfarum 
A,C,a  multiplicibus  ipfarum  B,D,vcl  vna  deficiant,  vel 
vna  aequales  lmt , vel  vna  excedant . Sumantur  enim  ad 
omnes  antecedentes  A,C,E,a:quc  multipliccs  quxcun- 
que  G,H,f;&  ad  omnes.confcquentes  B,D,F,alixquje. 
cunque  xque  multiplices  KjLjM.Quoniam  igitur  poni- 
tur ede  A, prima  ad  B,fccundam,vt  E,terria  adF,quar—  „ 

tam;c  fit,vtfi  G.multiplex primae  dciicit  a K, multiplice  qlthui. 

X x 3 fecun- 1 * 1 


» 7.  quinti 
b g.  quinti. 


U..V- 


t C.  definit. 


— 


* (.definit , 
quinti. 


b 6.  de  finit, 
quum. 


'II. quinti, 
4 II. quinti. 
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i j>  i H1  " »i  fccund»,  defi- 

ciat quoque  Iv 
multiplex  ter* 
tix  ab  M,  mul 
tiplicc  quarte* 
Et  fi  G , xqualis  eft  ipfi  K,vcl  maior,  squalis  quoque  iit 
I •»  ipfi  M , vel  maior : • Sed  ('vt  eodem  modo  oftende- 
tur  ) fi  I,  minor  eft.quam  M,vel  squalis, vel  ma- 
ior , cft  quoque  H,minor,quam  L,  vel  aqualis , vel  ma*; 
ior:proptcrca  quod  ponitur  efle  E,prima  ad  F,  fecunda  , 
vt  C, tertia  ad  D,quartam  . Quare  fi  G,multiplcx  prim^ 
A, deficit  a K, multiplice  fecund-r  B,  deficiet  quoque  H, 
multiplex  tertix  C,ab  L, multiplice  quartx  D j Et  fi  G*, 
xqualis  ell,  vel  maior  quam  K, etiam  H,xqualis  erit, vel 
maior  quam  L.Idcmquc  oftendetur  accidere  inquibuf- 
cunque  alijs  xque  multiplicibus.  » Quapropter  erit  A, 
prima  ad  B, fecundam, vt  C, tertia  ad  D^uartam . Qux 
igituf  eidem  fuht  exdem  rati  oftes , &*intcr  fir  funt^cx- 
dcm.Qupd  erat  oftendendum . 

...  S C H Q L 1 :V  M\  , 

EADEM  ratione,  Qtu  ei  fidem  fiunt  eidem  rationes , 
& inter fie  fiunt  eidem. Vt J sjityvt  A , ad  B,  ita  C,  ad  D ; fit 

autefn  E,  ad  F,vtA,ad  B.  & 
A,  j.B,j:  C,  C.D.j.  G,adH,vt  C.adD:  eritquoq,- 
E ) tf.F ,C  : Gyit.H,*.  E,adF,vt  G.ad  H. Quia  entmi 

proportiones  E.  ad  F,  &C,  adD, 
eidem fiunt  proportioni  A.adB  ; « erit  vi  E,  ad  F , ira  C,  ad 
D.Rurfius  quia  proportiones  E, ad  F,  G,ad  H,etdem  fiunt 

proportioni  C , ad  D.  * erit  quoque  vt  E, ad  F,iiaGyAftH.[ 
R V RS  V S ,fifimt proportionis  A, ad  B;C,ad  D;&r  E , 

adF, eidem  in- 

A,  j.B.jt  C,  C.  Di  4:  E,  fi.Ty  C.  ter  fit}  fit  autem 
G,ti.H,S:  I,i9.  K,  tir  L.jo.Myib,-  vt  A, ad  B.ita 

G.adHi&vt 

C^adD.ita  I,ad  K.fr  vt  E,adFfira  L.usdM:  erunt  quo- 
que proportiones  G.ad  H,f,ad  K;frL,ad  M, eadem  inter  fie. 
Fiam  vt  proxime  in  qnatuor  proportionibus  oftenfium  eft , vt 
G.ad  H, ita  eft  I,ad  Kipropterea  quod  hi  proportiones  fimiles 
fiunt  proportionibus  A, ad  Btfr  C,ad  D. Eodem  iriodo  eiit.Vt 

I,ad 
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l.ad  Kdt*L,ad  M.Quare  cum proportiones G , ad H,'&L, 
ad  MyUdem  fisu  proportioni  I,ad  K < *■  erunt  & ipfa  eidem 
inter  fe,ac  proinde  omnes  inter fe  eidem  erunt . 'Eadem  ratio 
eft  de  pluribus  proportionibus  . 

THEOR.  II.  J>ROPO;S.  i*. 

Slfipt  magnitudines  quotcunq;  pro- 
portionales; quemadmodum  fc  habue- 
rit vna  antecedentium  ad  vnamconfe- 
quentium , ita  fc  habebunt  omnes  ante- 
cedentes ad  omnes  confequentes. 

Qy.OP  inpropoC,i.depropQrtionc  multiplici  dc- 
monftrxuft ,dftcnait  bicdd  OmhigVncrc proportioni?, 
'etiam  irrationalis  . Sint  ergo  quotcunquc  magnitudines 

A,B;C,D}E,F,  Qi- , . 1 — — < 

,pportionalcs , ^ . _ , q.  ,_t  £ ... .< 


* it.  quinti. 


U* 


hoc  cft , fit  A , 


B 


adB,  vtC , ad~i_ 

D.&E.adF. 

• Dico  vt-cft  vna  antecedentium  ad  vnamcofcqucntiunv, 
nimirum  A, ad  B.ita  efle  omnes  antecedentes  fimQl'  A . 

C.E.ad  omnes  confequentes  fimul  BJD.F.Sumptis  enim  j 
■G,H,I,xque  multiplicibus  antcccdcntiitm  }&  K,L,  M> 
aeque  multiplicibus  confcqucntium  ,b  erunt  omnes  G,  * i.  quinti. 
H,I, fimul  omnium  A,C,E,fimul  ita  multipliccs,vt  vna 
;vnius,ncmpevtG,ipfiusA}&  omnes  K,L,fyl,  fimul  om- 
nium B,D,F,fim.ul  ita  multipliccSrVt  vna  vnius , nimiru 
vtK.iplius  B.Qupniam  vero  ponitur  efle  A,primaad  B, 
fecundam,  vt  C,  tertia  ad  D,qoartam,&  vt  alia  E,  tertia 
ad  aliam  F,quartaro ; f fit  vt  fi  G , multiple*  primx  * C. definit. 

cit  a K,multiplicc  focundx.deficiat  quoqj  jH, multiple*  quinti • 
tertie  ab  L, multiplice  quartx,&  I,ab  MjEtfi  G.cqualis  i 
cft  ipfi  K,vel  maior, squalis  quoq;  fit  H,  ipfi  L,  & I,  ipfi 


f-. 


M,vel  maior » Quare  fi  G,mipor  eft,  vel  xqualis,vcl 
iorquaK,crut  & omnes  G,H,Isfimul  omnibus  K,L»M>  *C. definit. 
fimul  minot:es}vcl  aquales, vel  maiores.d  Quocirca  vt  cft  quinti. 


r 


X x 4 


A, prima 


I 


reti  b' 
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3 S. quinti 


.liMH 


. i'.„U  •.  t 

tlj.quoUi. 
i o.  quinti 

l| 

Y 7. quinti. 


h r. quinti. 
( t>.  quinti. 

' t /-quinti. 


'tj. quinti 
ri  e. quinti 


tam ; Prima  vero  quam  tertia  maior  fue- 
rit, erit  & fecunda  maior  quam  quarta. 
Quod  ii  prima  fuerit  aequalis  tertia»,  erit 
& lecunda  aequalis  quarta::  Si  vero  mi- 
nor,& minor  erit. 

V 4 \ <3  •>  l > ? • -'7 

• 

SIT  enim  A, prima  ad  B, fecundam,  vt  C , tertia  ad 
• D, quartam. Dico  11  A,maior  fuerit  quamC , tore  quoqj 

B,  maiorem  quam  D.  Qyod  fi  A , aiqualis  fuerit  ipfi  C , 
squalem  quoque  cfie  B,ipfi  D.  Si  denique  A,  minor  fue- 
rit quam  C, minorem  quoque  efle  B , ipfi  D.  Sit  primum 
A,maior  quam  C, » critquc  propterca  proportio  A»  ma- 
A-  -v  ■ -i  toris  ad  B,  maior  quam  C , minoris  ad  etn- 

R- 1 dem  B.Qyonia  igitur  cft  C,  prima  ad D,fe~ 

C— — 1 eundam , vt  A,  tertia  ad  B , quarfam  t l>ro- 
]jl  i 1 portio  autem  A, tertiae  ad  B,  quartam, pja,- 

ior  cft,  vt  oftendimus, quam  C, quintae  ad  B.* 
fexum: b Maior  quoque  erit  proportio  C,  prima:  ad  D, 
fccundam,quara  C>quinwf  ad  B.fcxtam. « Minor  cft  er- 
igo D,quam  B;  Idcoquc  B, maior  erit  quam  D.  Quodeft: 
propofitum. 

V-  _•  SIT  deinde  A,  squalis  ipfi  Cjderitqucid- 

circo  A,adB,vt  C,ad  B. Quoniam  igitur  pro*- 
. > portiones  C,ad  D,&  C,adB>czdcm  funt  pro-  | 
S.‘  1 portioni  A , ad  B, «.  erunt  quoque  inter  fe  eat- . | j 

D>~'  dem  proportiones C,ad D, &V,adBifIdcoq; 

zquales  erunt  B,  & p.  Q&od  cft. propofitum.. . .| 

j\.  « >-.<■  >;SIT  tertio  A,  minor  quam  C j t eritque 
[3, , ob.hoc  i^iior  proportio  C , maipris adii,, 

C.  ..  ..  t quam  A,  minoris  ad  B , eandem . Quoniam  I 

, igitur  cft  C, prima  ad  D,fccundam,vt  A, ter  1 

. tta  ad  B,  quartam  ,•  cft  autem  .propqrtio  A, 
tcrtjTfeadB,’qUirtam  minor.qudm  C,  quintxad*B,lcx- 
:am  *h  WMrV™!»?  «it  proportio  C^rim*  adj ),fe- 
Undam  , quam  C.  qtrintx  ad  B , fettam  ;'Idet>quc  B, 

( minQr  erit  , quarj  quod  cft  propofitum  ^§iprijna  lgJ-' 

.!  ; t.-.  * ___  *ur 


I 


l r t e * r. 
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tuf  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem , &c.  Quod 
, erat  dcmonftrandum  . 

SCHOLIVM. 

Qv  O D fi  fecunda  maior fit , ve!  aqualis  . vtl  minor , 
quam  quarta  : erit  quoque  eadem  ratione  prima  maior . vel 

• Sit emm fumum  li, maior, 
quarn  D,vt  ,n prima  figura.  D, eo  & A.mdiorcm  efrequam 
° Cum  em m B,  maior  (it  quam  Di  > erit  ma,or  propoZe. 

dtmiTiZ  'Z'!ur  Prlm*  •idfecHn- 

d>  /a  C’^  D.  Proportio  autem  C.  ter - 

na  ad  D.  quartam  oflenJaeH  maiorem  C , quinta  adB, 
fax  tam  i erit  quoque  pn/ortto  A , prima  ad  B .fecundam  ma- 
ior,quam  C, quinta  qdB,/ixtqm:<  acproir.dc  A .maior  erit. 
„quam  C.quod  e fi  (ropofitupi 

D.vt  in  fecunda  figura. 

• ‘ 7*'mr  nu  «lolUi  “*  A.adB.vt  C,  ad  Bf  fro, 

T *FRT-rZ r V' er:t^,toU  'Apropofitum  . 
nL  17  r0fltB>^rfiam  D . vtin  Urtia  figura  . 
Dico  & A, minerem  ejfe,  quam  C . Cum  etum  B , minor  (it 
quam  Dii  erit  minor  proportio  C,adD,qudm  C.ad  B.guia 
tgttur  efi.vt  A, prima  ad  B.  fcatndam , ita  C . tertia  adD  , 
quartam  : Proportio  nutem  C .terti  a ad  D , quartam  ojtcnfa 
eft  minor,  quam  C, quinta  ad  B.fextam  . “ ent  quoque  pro 

tOrtlO  A.brtmt  aJ  » 3 ‘ 


* f . quinti. 


tj. quinti. 
' 10.  quinti. 


d 7 -quinti. 
*t  t. quinti,  | 
f J.  quinti. 

g «f.  quinti.  I 


. /.  /4  . *>ojcxram , cru  vitem tf  pro* 

,0  A , prima  ad  B, fecundam  minor,  qukm  C > quinta  ad 
B.Jextam.  < Igitur  mater  erit  C, quam  Aiae  proinde  A.mi - 
mn’ mt  > quam  C.quod tjl propofitmn 

■ ? ° dcmonflrauit  autem  Euclides,  fi prim. maior  efi , 

vel  aqualis  vel  minor,  quam  fccunda.tertid  m maiore  ef. 
fe,vtl pquale,vel mtnore, quam  quartam, (au-v tamen argu- 
mentandi modo  pleri q.  Gecmetraru  tS  veterum  ,\tum  recen- 
trora  vtuntur)  quia,dperfiicud  efi  obfimilitudine  froporrio- 

. tnc  erum (ltfivtraq!  efi proportio  maioris  snaquaUca- 
ttt,vtrmmqt  antecedente  magnitudinem,  ii  efi, prima  ac  ter- 
tia.maiore  tjfa  vtraq,  magnitudine  cOnfequrtc,  hoc  efi.fecii- 
~ZZ7arS‘  Ver0,ur*li eft  aqunhtatu. Viratu 

■ i . + n* antecedentem  vtriqf  confcquenti  aqualem  ejfc. 

Si 


'tj. quinti.] 
*/  0. quinti. 
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Si  demquevtraq;  proportio  eft  minoris  inaquahtatis,  vtram- 
que  antecedentem  magnitudinem  vtraque  confequente  ef~ 
fe  minorem . « 

VERBI  gratia , fiefi  vt  A * ad  B , ita  C , ad  D i erit 
vtraque proportio  vel  motoris  tm qualitatis , vel  squalitatis, 

vel  minoris  inaqualitatis . Quo 
, C 1 | tircaji Ayprima  maior  tftqu* 

B 1 ■ «.  P 1 — t Byfecunda.srit  & C,  tertia  ma- 

ior qua  D, quarta : Et  fi  aqua- 
lis, aqualis  i Et  fi  minor  ymmor. 
Quod  e fi  propofitum  . Quod  tamen  Geometrici  ofiendemus 
cum  Fedenco  Ccmmandmo,  licet  id  non  fit  necejfarium  , ad 
propof 16.  huius  hb. 

THEOR.  15.  PROPOS.  15* 

P A R T fe  S cum  paritci*  multiplici- 
bus in  eadem  funt  ratione , fi  prout  fibi 
mutuo  refpondent,  ita  fumantur* 


1 


c c - H d.E  r 


KJf 


a 7.  quinti. 


*/r. 
is  t 


quinti. 

quinti. 


SINT  partium 
A,&  B,  sque  mul- 
tiplices CD,&  EF. 


Dico  ita  ciic  C.D>  ad  E F,  vt  A,ad  B.Cum  enim  C D,& 
E F.fint  xque  multiplices  ipiarum  A,  & B;  continebitur 
Ajtotics  ih  CD, quoties  B,in  Ef.  DiuidatAr  ergo  C D , 
in  partes  CG.Gll.rfD,  xquales  ipfi  A;&  E F,  iri  partes 
Ei,IK,KF. xquales  ipfi  B critque  CG.adEI,  vt  A,ad 
B.quod  CG.&  A, xquales  inter  lc  fint,nccnon  EI,  & B. 
Eaaem.rationccrit<jH,ad  IK;&HD,  ad  K F,  vf  A,  ad 
B; b idcoquc  CG.GH,HD»ad  EI-,  IK,  KF,  eandem  ha- 
bebunt  proportionem. Qiio  drea  vt  CG,ad  EI,  boc  eft, 
vt  AjaJB,  <ita  erit Cp,a<LEF.*nempc  omnes  CG, 
GH.HD.  J$amL  ad  omnes  E I,  I K,  KF,limul.  quod  eft 
prcpolmim. Partes  itaq;  cum  pariter  multiplicibus,  Ac. 
!Qiiod  crat,f|cmonflrandum . 


av,a 


T..r. 


THEOR. 


LIBER  y, 


7or 


; THEOR,  16,  PROPOS.  16. 

S I quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint,  & viciflim  proportiona- 
les erunt. 

H I C demonftratur  Alterna,  (Tue  Permutata  pro- 
A ^dB dCfin' r*‘  CXPUcata  Sit/nim 

quoque  A Sc  nBdS  * fCU  PCrmutando>  clfc 
B j ' dD  SumantUrcnirn  ip^rum  A, 

rurn  r n . fc5Ullda: » x<luc  multiplices  E.  F; Itera  ipfa- 
nu?FCn?p  f &3rt*?quc  multiplices  G.H;  - crit- 
que  E, ad  F,  vt  A, ad  Bjcum  E.&  F,  fint  pariter  multipli- 
ecs  partium  A,  Sc  B.  Eadem  ratione  erit  G,  ad  H . vtC 
adD.  Cum  igitur  pro-  r.  1 

portiones  E,  ad  F,  & C,  A-  • , 1 G~p 

ad  D,fintcxdem  pro-  B— i V>„, 

portioni  A, ad  B ;*»crut  F1 — ■ - H 


16 . 


* . _ > Vll“'  ” Sm 

F & C TIh*"' RUrfUS <>“ia P'°P°"iS>"«  e,  ,d 
F,&  G.ad  H,  exdem  funt  proportioni  <5,  ad  D : * erunt 

& ipfxcxdem  inter  fc: hoc cft,  vt  cft  E , prima  ad  F . fc- 
cundam.ita  erit  G, tertia  ad  H,  quartam,  a Quare  fi£ 
prima  maior  eft  quam  G,tcrtia.vcl  xqualis  fvd  minor ' 
erit  quoque  F, fecunda  maior  quam  H, quarta,  vel  xqua- 
hs.vcl  minor,  in  quacunq;  multiplicatione  acccpta\nt 
xqucmultiplicia£,F,&:  xqucmultipliciaG.H. « Eft  jej 

F fcCUndam,1  vt adD.  quartam 

b-  aTg  1 x<]ur  primx  a » & teni* 

?’  i n?u!t,Pl,Ccs  C,fecundx,  & D,  quar- 

tx,&  lllx  ab  his  vna  deheiant,  vel  vna  xquales  fint  vel 
vna  excedant, &c.jquod  cft  propofitum  .Si  quatuor igi- 
tur magnitudines  proportionales  fuerint.  & vicifsL 
proportionales  crunt.Quod  oftendendumerat. 

S C H O L l V M. 

PORRO  dtmonfirutio  huius propof.locu  folu  babtumtm 
do  quutuir  magnitudines  funt  eiufdem  genens . Nam  fidus 


*/  J. quinti. 


'it  i. quinti 
'U.  quinti, 
't-f.  quinti. 


C defini: 
quinti . 


'iG.  quinti. 
b i -f.  quinti. 


7oi  W EVCLID.  GEOM.  W 

A , B.ejfenr  vnms  generis ,cy  i isu  C.D,  alterius ; ejfcnt  quo- 
que multiplices  E.F,  vnius  generis , in  quo  videlicet  funt  A , 

B , (y  multiplices  G,H.  alterius,  in  quo  nimirum  oxifiunt  C, 
D.  Quare  non  frffet  diei  E,  maior  quam  G , vel  aqualis , vel 
minor  i ar  proinde  nihil  colligeretur  ex  dtfin.G -huius  hb.  V [tur- 
panda igitur  erit  permutata  proportio  m [olis  quatuor  magni- 
tudinibus ciufdem  generis . Quod  nonmdlt  phdofof. binon  *d~ 
uertentes  in graues  errores  incidunt  t cum  eam  adhibeant  in 
rebus  diutrfirum generum . 

E X hoc  & illud  demonfirabitur , quod  ad  finem  [cbolij 
propof.14.ex  ipfii  fimilitudmt proportionum  ojlcndmus,  rece- 
pinmejj  nos  dcmcnjiraturos  hoc  loco,  videlicet . 

S I prima  ad  fecundam,eandem  habuerit  ra- 
donepi , quam  tertia  ad  quartapi ; prima  vero , 
quam  fecunda , maiot  fuerit : Erit  & tertia  ma- 
ior , quam  quarta ; Et  fi  aequalis , squalis;  & fi 
minor,  minor. 

QvA  N Qy  A m id,  quod  hic  proponitur,  per  [e  notu 
ftt.vt  ad prepcfi+.dtximus, demonfirabimui  tamentllud  cS 
Falerne  Cimrhandtno,hoc  modo . Sit  vt  A, prima  ad  B,[e- 

cundam.ita  Cytertia  ad  D.quar 
A , Q , , tam.Dico.fi Ayprima  maior  eJI. 

JJ,  t , p | i quam  B.fccuHda.fr  C > tertiam 
maiorem  effit  quarta  D , & fi 
aqualis,  aqualem  i & fi  minor , 
minorem. 1 Erit  enim  permutando.vt  A,adC,  ita  B.  ad  D. 
b Quare  fi  A, prima  maior  efl,quam  B,tertia,trit  CT  C, ma- 
ior, quam  Dnjy  fi  aqualis,  aqualis  i (y fi  minor tminor  dQtjfd 
efi  propofitum.  * V - *'* 

SED  <y  hac  demonfiratio  locum  duntaxat  habet , eum 
quatuor  magnitudines fimi  etufdem  generis.  Quare  [at  ius  ejk 
illud  ex  natura  proportionum  monftrare,  vt  a nobti  adpropof. 
S+ facium  ejl.lt  a enim  ver  ii  erit  Jempcr  id,  yuod  proponitur  , 
ettnmfi  magnitudines  A,B,in  vno  genere,  tyC,D,in  alto 
contineantur : tmmo  vero  /icft  A,  B.fint  quantitates  conti- 
utu,& C.D.  numeri,  frc. 

• THEOR. 
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THEOR.  17.  PROPOS.  17. 

SI compotitae  magnitudines  propor- 
tionales fuerint,  hae  quoque  diuifaepro- 
portionaleserunt. 


S- 


A C B 
D FE 


. H I 

* ■ 1 i 


■*— * 


■M-  HOC  loco  demon 

A?  II...  r\  ■ . 


K 


L M O 


ftrat  Euclides  Diui- 
lioncm  rationis,  qua 
defin.  if.explicauit. 
Sint  enim  compofitx 
magnitudines  A B , 
. , CB,  & DE,  FE,  pro- 

portionales, hoc  eft.fit  AB,  ad  CB,vtD  E,ad  FE.Dico 
& diuifas cafdem  proportionales efle,hoc  cft.vtcft  AC, 
ad  C B.ita  cflc  D F, ad  F E,  in  eo  fenfu.qucm  definitio- 
ne *.teXpofuimu«  . Ipfarum  enim  AC,CB,DF,FE,  xque 
multiplices  capiantur  eodem  ordine  GH,  HI,  K L LM- 
* eritque  G I,  ita  multiplex  ipfius  A B,  vt  cftGH,’ipfius’ 
A C.hoccft,  vt  K L , ipfius  DF  . Sed  vtcft  multiplex 
K L,  ipfius  D F,  b ita  quoque  multiplex  cft  K M , ipfius 

? 5 ‘ muJtiPliccs  crg°  A«nt  G I , K M , ipfarum 
A B,  D E.  Capiantur  rurfus  I N , M O,  xque  multipli- 
ces ipfarum  C B,  F E.  Quoniam  igitur  fle  cft  multiplex 
H r,  prima  fecunda:  CB,  vt  LM,  tertia  quartx  FE:Itcm 
tam  cft  multiplex  I N,  quinta  fecundx  C B , quam  mul- 
tip Ux  cflM  6.  fexta  quartx  F E;  c erit  & H N,  fic  mul- 
tiplcx  fecundx  C B,  vt  L O , multiplex  cft  quartx  F E 
Itaque  cum  fitAB,  prima  ad  CB  , fecundam  , vt 
DE,  tertia  ad  F E > quartam  ; fumptxquc  fint  xque 
multiplices  GI,  KM , primx  ac  terti*,  AB,DE;Itcin  lc- 
cunda  & quartx  CB,FE,$quemultipliccs  HN,tO,4  fit, 
vt  fi  GI,multiplcx  primx  AB, deficit  ab  HN.multiplicc 
fecunde CB.ctiam  KM,  multiplex  terti?  DE.dcficiat  ab 
LO, multipUeo quartx FEj& fi  aqualis,  xqualis;&  fi 
— ' CXCcdit, 


17- 


» r.  quinti. 
' I. quinti. 


‘J.qxifUi, 


d 6 . definit . 
quinti. 


I - 


H I"  »'.»l  » l»t  1 
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f 1 


(.definit, 
'quinti. 


.lUuttf  . ^ 1 

tVW*i*p.l  i 


';K 


A 

n 

K 


C B 
F E . 


1&3LSU 


. ..  • L 


(1 


L M O 


cxccdit,cxccdat.Quod 
NC  deficiat  tam  GI,  ab 
^ HNyiqua  KM;  ab  LO; 
ablatis  comunibusHI, 

M 0'.'Et  fi‘G  1 .aqiiaW 


fuerit  ipfi  H N,  & K M,  ipfi  L £ t ablatis  communibus 
H I,  L M,  erit  & G H , xqualis  ipfi  1 N,  & KE,  ipfi 
M O.  Et  fi  denique  G F,  cxccflerit  ipfam  HN.&KM, 
ipfamj-  O;  ablatis  comjnunjbus  HI.LM,  excedet qup- 
que  G H,  ipfam  I N*  &:  K L,ipfam  M O.Quam  ob  rem 
cum  G H,K.  L, , Xumptx  fint  iquc  multipbccSiprinra 
A C.&  terti*  D F s item  I N,  M O , arque  multiplTqe^ 
Fecunda;  C 11,&  quarai  F E j oftcnfumquc  fit , flif  qua- 
cunque multiplicatione  ill^  iqucmultipliccs  Aicrint  a'o- 
ccpt$  ) igyc  multiplices  primi  & tertii  abiqucniuH 
tiplicibus  fecundi  t}£ quatti , vel  Vna  deficere,,  vel.vna 
squales  effove!  vna  excedere;1  Erit  AC,  prima  fld.CD, 
fecundam  , vt  D F>  tertia  ad  F E3quartain.q«©4  cft  pro- 
pofitum Si  compofiti igitur  magnitudines  proportio* 
pales  fuci UH, &c, Quod ofiendendum erat . >-v: rj  «n 
I”*!*'"  .'■*  j'  A sh.,I  t)  au-Mrto- 

S C HOLI  VM+  . . 

- 

: F X his  facile  ilcmonfirabimm  modum  iUum  argumen- 
tandi, quem  definitione  Vs . Diuifionem  rationis  conuer/am 
diximus : Hoc  eft.fi  eft.vt  A B,ad.C  B.ita  h E^adFE.tJft 
A 12  C 4-  B vt’c  & adstc.ita  B L. 

•’  1 ■>  — ad  2)  F. quod  it*  patet. Quoniam 

D <f  | F^ci  rftvtAB.stdC  B , ita  D E,  ad 

F E ib  erit  diuidendoivt  AQtad 
QB.ita  DF.ad  F E . Igitur  conuertendo  erit  quoque, -juG’B, 
ad  A C,ita  F E,  ad  DF.Qnodtfi  frepofitum  * „ i>i 
H lr  L L O etiam  negotio  demonftrahitur  modus  ide  ar- 
gumentandi,qua  ad  cande  dcji.i  s . Dtutftanc  rationis  cotra* 
ham  apfellauimiu , c5*  tn  quo  antecedens  magnitudo  minor 
eft  quam  tonftquens , nonanum  maior , vt  tn  Dtuifione  rtt- 
t.ot.:s,quxm  Euclides  definitut,  & ea,  quam  proxime  demon- 
firauimus. 


LIBER  V.  ^ 


7©j 


'rj.qutntt. 


18. 


J trauimus . Sit  enim  vtAC,  ad  A B , ita  DF.adDE.  Dr 
coejfequoqueper  Diuijionem  rationis  contrariam , vt  AC, 
adC  Byita  D F,  ad  F E . Quoniam  enim  efi  , vt  A C , ad 
A B,  ita  D F , ad  D E i erit  conuertendo , vt  A B.adAC, 
ita  DE, ad  D F .*  Ergo  diui  dentio , vt  C B , ad  A C , ita 
T E,  ad  D F : Ac  prande  romier  tendo  rwrfus  ,vt  AC,  ad 
C By  ita  D Fy  adF  E.  Quod  eft  propofitum . 

THEOR.  x8.  PROPOS.  18. 

SI  diuifa?  magnitudines  fintpropor- 
tionaIes,hae  quoque  compofitae  propor- 
nales  erunt . 

DEMONSTRAT  hoc  loco  Euclides  compofi- 
tionem  rationis  , quam  definitione  14.  defcripfit . Sint 
enim  diuifx  magnitudines  AB.BG,  & DE , EF,  propor- 
tionalcs’hoc  cft,  A B,  ad  B C,  vt  D E , ad  E F . Dico  & 
compofitas  proportionales  cf- 
fc.hoc  eft,vt  cft  A C , ad  B C , , q 

ita  cfle  D F , ad  E F . Si  enim 
non cft,vt  AC.ad  BC,  ita  DF,  p,  , f-  , 
ad  E F,  habebit  DF,  ad  aliqua  H G 

magnitudinem  minorem  ipfa  E F,  vel  maiorem,  eandem 
proportionem  , quam  AC,ad  BC. Habeat  primum  D F, 
ad  G F, minorem  ipfa  E F,  fi  fieri  poteft,  eandem  propor- 
tionem,quam  A C,ad  B C.  Quoniam  igitur  cft.vt  A C, 
ad  B C » ita  D F , ad  G F ; b Erit  diuidendo  quoque  t vt  *j?.auint/, 
A B,ad  JJC,ita  DG>ad  GF  : Sed  vt  A B.ad  BC,  ita  po- 
lita quonuc  cft  DE,  ad  EF.(  Igitur  erit  etiam,  vt  DG,  t/j.  quinti. 
prima  ad  GF,  fecundam, ita  DE,tcrtia  ad  EF,  quartam. 

Cum  crgoD  G.  prima  maior  fit.quam  DE,  tertia, u erit  Jj+.qutnri, 
quoque  GF.  fecunda  maior  qujim  EF.quarta, pars  quam 
totum. Quod  cft  abfurdum . 

HABEAT  deinde , fi  fieri  poteft  , D F-,  ad  H F, 
maiorem  ipfa  E F , eandem  proportionem  , quam  A C , 
ad  B C.  Quoniam  igitur  cft,vt  AC»  ad  BC , ita  D F , ad 
' ■ - ry  H F; 


• 6.  de finit, 
quinti. 


b 6.  definit, 
qutntt. 


c 11.  quinti 
4 ii.  quinti. 
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4 J>  ->■■".  * H1  ■ ■<  fecunda»,  defi- 

ciat quoquo  Iv 
multiplex  ter- 
ti.r ah  M,  mul 
tipiicc  quarte? 
Et  fi  G , xqualis  cft  jpfi  K,vcl  maior,  aqualis  quoque  iit 
I •,  ipfi  M , vel  maior  : * Sed  ( vt  eodem  modo  oftende- 
tur  ) fi  I,  minor  eft.quam  M,vcl  xqualis, vel  ma- 
ior , cft  quoque  H,minor,quam  L,  vel  xqualis  , vel  ma-; 
ior:proptcrca  quod  ponitur  efle  E, prima  ad  F,  fecunda  , 
vt  C, tertia  ad  D.quartam  . Quare  fi  G,multiplcx  prim^ 
A, deficit  a K, multiplice  fecundx  B,  deficiet  quoque  H, 
multiplex  tertix  C,ab  L, multiplice  quarte  D ; Et  fi  G*, 
xqualis  cft,  vel  maior  quam  K, etiam  H,xqualis  erit,vel 
maior  quam  L.  Idemque  oftendetur  accidere  in  quibuf-' 
cunque  alijsxquc multiplicibus.  «Quapropter  erit  A , 
prima  ad  B,fecundam,vt  C, tertia  adD,-quartam . Qux 
igituf  eidem  fuht  exdem  rari  oftes , &*intcr  fe-  funr-cx- 
acm.Quod  erat  oftendendum . 

S C H O L I :V  Zl\ 

EADEM  ratione,  Qua  eifdcmfunt  eadem  rationes , 
& inter fe  funt  eadem. Vt fijityvt  A , ad  E,  ita  C,  ad  D Jit 

autem  E,  ad  F,  vt  A,  ad  B.& 
A,  j.B,jt  C,  6.D.4.  G,ad  H,vt  C.adD:  eritqUoq, 
Ejf.F.f:  G,t2.H,f.  E,adF,vr  G,ad  H. Quia  enim  \ 
• proportiones  E,  ad  F,  tyC,  ad  D , 
eadem  funt  proportioni  A,  ad  B ,• « erit  vt  E,  adF , itaC,  ad 
D.Rurfus  quia  proportiones  E.adF.dr  G,  ad  H, eadem  fient 
proportioniC  , ad  D.  * erit  quoque  vt  E, ad  F.iiaGyUtfH. 

R V RS  V S , fifint  proportiones  A,  ad  B ; C,  ad  D;frE  , 

* ' . adF.eadefnin- 

A,  p.B.i:  C,  C.D,  4:  E,  t>.F,  C.  ter  ff-,  fit  nutem 
G,n.H,f:  I,t f,  K,  ls.~  L, 30. M, se.  vt  A, ad  B,  ita 

' • G,  ad  Hi  & vt 

C^ad -D ,rta  l,ad  K;fr  vt  E, ad  F,ita  L,'ad  M : erunt  quo- 
que  proportiones  G,ad  Hi/, ad  K;frL,ad  M, eadem  inter  fe. 
K am  vt  proxime  in  quatuor  proportionibus  oftenfum  e/l , Vt 
G.ad  H,  ita  efi  I,ad  K ipropterea  quid  ha  proportiones  fimiles 
funt  proportionibus  A, ad  B,fr  C.ad  D. Eodem  rhodo  etif.Vt 

I,ad 


M *****  proportiones  G,ad  H,~ 

Ad  M, eadem  fisu  proportioni  l,ad  K,  § erunt  & ipfA  ,, 
inter fe;*c  proinde  omnes  inter fe  eidem  erunt . Eadem 
tjf  de  pluribus  proportionibus  . 

THEORi  ii.  PROPo;S.  t*. 

magnitudines  quotcunq;  pro- 
pprti°nal^;  quemadmodum fc  habue-?: 
rjt  yna  antecedentium  ad  vnamconfe- 
;quentium,itafc  habebunt  omnes  ante- 
cedentes ad  omnes  confcquenres*  [ 

°P  in  Pr°P0C  i.  de  proportione  multiplici  dc- 
monftrxufc  jdflcndit  ni<r dd  omhi  gtncrepropoftjonif , 
ctunurratunialis  . Sint  ergo  quotcunque  magnitudines  ■ 

A,B}C,D}E,F,  Qi _ ^ * \ 

^portionales,  r 

hoceft.fitA,  v,  £ E ^ 

adB,veC,ad  D H T- 

D,&E,adF.  **•_■*■  i ( JL,  i — -q  M1-*-  —■ 
|Dicovt*ft  vna  antecedentium  ad  vnamcofcqucntium 
mnurum  A,ad  B.itacflc  omnes  antecedentes  limal'  A , | 

! ght  °mnC‘  f,tnul  BJD.F. Sumptis  enim  ; 

U,H,I.xquc multiplicibus  antecedentiqm  t & K,  L,  M, 

■ muc  multipUcibus  confcqucntium  ferunt  omnes  G, 

ommum  A,C,E,fimul  ita  multipliccslVt  vna 

ZSBDFftG|,ipfiUS  omnes  K,L,£l.  fimul  om- 
vt K ir£  1U  mu,tiPlic«.  vt  vna  vnius , nimiru 

» Quare  fi  G,mi^or^c(t  vel  iqualA^cVraS*  j , 

. V • » V — A * 


. quinti* 


X x 4 A ,prim  a 


<1 

'y- 

< 
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A.pfima  ad  B, fecundi  ita  erit  A,C,E,tcrtiaad  B,  D,  F, 
quartam . Si  fint  itaque  magnitudines  quotcunque  pro- 
portionalcs , &c.Qyod  dcmonftrandum  erat. 

. -V  ....  t M.  .4v-‘ 

THEOR.  13.  PROPOS.t  13; 

S I prima  ad  fecundam  eandem1  ha- 
buerit rationem,  quam  tertia  ad  quar- 
tam; tertia  vero  ad  quartam  maiorem 
rationem  habuerit,  quam  quihta  ad  Tex- 
tam : Prima  quoque  ad  fccuridam  maio- 
rem rationem  habebit,  quarti  quinta  ad 
fextam  • 

: SIT 

prima  A, 

• ad  B,  fe- 
cundam, 

* ttCjtcf 


A— ■ 
B-» 


D— 


'i" 


tia  ad  C,quartam:fit  autem  proportio  C},  tertix  ad  D , 
quartam  maior,quam  E.quint*  ad  F,  fextam  . Dico  & 
proportionem  A.primx  ad  B , fecundam  cfle  maiorem 
quam  E, quintae  ad  F,  fextam  .fecundum  definitionem  8.  • 
hoc  cft,fumptis  xqucmultiplicibus  ipfirum  A , E : Item 
xqucmultiplicibus  ipfarum  B.F.cotingcre  pofle,vt  mul- 
tiplex ipfius  A, excedat  multiplicem  ipfiusB,  at  multi- 
plex ipiius  E,multiplicem  ipfius  F,non  excedar.  Sumpti* 
enim  G,  H,I,<cquc  multiplicibus  antecedentium ; Et  K, 
L,M, xqucmultiplicibus  confcquentium,cum  fit  A, pri- 
ma ad  B,  fccundam,vt  C, tertia  ad  D, quartam; 4 fit  vt  fi 
G.multiplcxprimx  exccflerit  K,  multiplicem  iecundx  , 
excedat  quoque  H,multiplex  terti*  ipfam  L,  multipli- 
cem quartx,&c. At  quando  H,  decedit  ipfam  L , b non ' 
neceflario  I , excedit  ipfam  M , fed  xqualis  aliquando 
erit, vel  minor, quod  maior  ponatur  proportio  G, primae 

... 


ad  D, fecundam,  quam  E,  tertia;  ad  F,quartcm  .Igitur  fi 
G , exccd/t  K.j non  neccfiirio  i, "excedit  M.  a Maior  eft  er- 
go proportio  A.primai  ad  B, fecundam,  ouam  E , tertix 
ad  F;quartam . Quam  ob  r em  fi  prima  au  fecundam  can 
. dem  {imbuerit  rationem,  quam  tertia  ad  quartam  ,&c, 
Qyoti  oftchdcndum  erat . . 

. . . j iOtiUil  y.  «•.>(! 

SCHOLIVM. 

§ly  O D fi proportio  C , tertii  ait  D,  quartam  minor  fue- 
rit,quam  E,qufnti  ad  F,  fextam  ; erit  quoque  proportio  A , 
prima  ai' B, fecundam  minor  quam  E,  quinti  ad  F,  feXtam. 
Sitium  proportio  C,ad  D , mmoreft  quam  E,  ad  F,hoc  efi i 
., proportio  E,pnmi  ad  F, fecundam  maiorquam  C,  tertii  ad 
'D\ quartami  bfit  vtfil ; excedit  ipfam  it/,  non  ritcejfdrio  H, 
excedat  ipfam  L ,fed  aliquando  deficiat , vel  ei  Aqualis  jit  i 
e Sed  (i  fl,  deficit  abt,ajel  ei  aquulis  eft,  etiam  G , deficiet :a 
K.vdeiirit  aqualis, eo  quod  ponatur  Ciprima  ad  Di  fecun- 
dam,vt  A , tertia  ad  B,  quartam.  Quare  fi  I,  excedit  ipfam 
M.nmnsceJfanoG,  excedetipfam  K i * atque  idcirco  maior 
eritpreportio  E, primi  adF.fecundam.quam  A. tertii  ad  h, 
quartam , hoc  efi, proportio  A,adB,  minor  erit  quam  E , ad 
FiQupdeft  prvpofitum  . ' ° : 

EODEM  modo.  Si  prima  ad ficundam,  maiorem  ha- 
bddrit'  rationem,  quam  tertia  ad  quartam tertia  autem  ad 
quartam,  maiorem  habuefit , quam  quinta  ad  fextam:  F ri- 
ma quoque  multo  magis  ad  fecundam  maiorem  ratienem  ha 
bebit ,quam  quinta  ad fextam . - 

Qjs  O D fi  prima  ad  fi  eundam, minorem  habuerit  ratio- 
nem , quamtertid  ad  quartam  tertia  autem  ad  qUartam , 
‘.minorem  habuerit, quam  quinta  ad  fextam : Prima  quoque 
■multo  magis  ad fieti  ddm,  minor  em  rationem  habebit,  quam 
quinta  ad  fix tam.  • 


? f.defiiut,1. 
quinti.  jl 
f C. definit,  j! 
quinti. 


f S.  definit, 

quinti, 

♦ • •««*««<  • >• 


I , 


‘THEOR.  14.  PROPOS  14. 

SI  prima  ad' fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem , quam  tertia  ad  quar- 

. tam  1 


* j 
i 

j 

L..*,.,  \ 1 

I 

k.  ▼ 


14, 

'l>X\\kuyu.^k' 
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1 t.  quinti. 


A»'.  lU*  i ■>. 

*i3WtiUi. 
€t  e. quinti. 


< 


| * 7.  quinti. 


i 


f 1 1. quinti. 
f 9.  quinti. 


tS. quinti. 


tam ; Prima  vero  quam  tertia  maiorftie- 
;rit,  erit&  fecunda  maior  quam  quarta. 
Quod  fi  prima  fuerit  «qualis  tertia?,  erit 
& fecunda  «qualis quartae:  Si  vero  mi- 
nor^ minor  erit. 

SIT  enim  A, prima  ad  B, fecundam,  vt  C , tertia  ad 
• D, quartam. Dico  ii  A,maior  fuerit  quamC , fore  quoqi 
B,  maiorem  quam  D.  Qjjod  fi  A , aequalis  fuerit  ipfi  C , 
xqualcm  quoque  efle  B,ipfi  D.Si  denique  A,  minor  fue- 
rit quam  C, minorem  quoque  cifc  B , ipfi  D.  Sit  primum 
A.maior  quam  C*»  critqucproptcrca  proportio  A»  ma- 

A> j ioritadB,  maior  quam  C , minoris  adean- 

f$ , dem  B.Qyonia  igitur  cft  C,  prima  ad  D,  fe- 

Q ■■  1 eundam , vt  A,  tertia  ad  B , quartam  4 Pxo- 
jj  , , . portio  autem  A.tcrtjfc  ad  B,  quartam,  ma- 
ior cft, vt  oftcndimus,quam  C, quinta:  ad  B^. 
fextam: b Maior  quoque  erit  proportio  C,  primx  ad  D, 
fccundam,quam  C>qumtx  ad  B, fextam. « Minor  cft  er- 
.goD,quam  Bj  IdcoqucB, maior  erit  quam  D.  Quodefti 
jpropofitum.  ,A  . i 

. SIT  deinde  A,  xqualisipfiC;^  eritqueid- 

r*-  . circo  A, ad  B,vt  C.ad  B. Quoniam  igitur  pr<>- 

portiones  C,ad  D,&  C,adB,cxdcm  funt  pro- 
^ *— 1 portioni  A , ad  B, « erunt  quoque  iot$r  Xc  eae*; 
D<‘"~'  , dem. proportiones  C.ad  D,  Se  C,ad  Bjf Idcoqj 
xquafc*  erunt  B,  & p.  Qjjpdcftpropofituro-. . 

■ SIT  tertio  A,  minor  quam  C ; I eritque 
|j. — , oWvocmvpr  proportio  C,mai<?risadiil# 

quam  A,  minoris  ad  B,  eandem.  Quoniam 
igitur  cft  C, prima  ad  D,fccundam,vt  A. ter 


•ifl 
13.  quinti. 


. tta  ad  B,  quartam  ,•  cft  autem  .proportio  A, 
tiiadB^uirtam  minor, qu; 


tertii  ad  B,'quirtam  minor, quim  C,  Ouinti  ad*B , lex- 
q-f  *tam  I h Minor  quoque  erit  proportio  <J, prin»x  ad£>,fc- 

* 0. quinti.  eUndanivquam  C,  qtrmtt  ad  B‘,  fextam  ; ‘Weoque  B, 
j minor erit,quar?^quodcftpropofitum.iSiprinia  Igi* 

i , ,r-  ,*  eur 

- - • * 1 - 

-- ..  . _ — _ — - - - - 


W . L'  t Ser  py  c»? 


tuf  ad  fecundam  eandem  habuerit  rationem , &c.  Quod 
, erat  dcmonftrandum  . 

S C H OL  I V M. 

Sj’  O D fi  fecunda mitior  fit , vel  aqualis , vtl  Minor , 
quum  quarta  : erit  qnoque  eadem  ratione  prima  maior , vel 
''aqualis,  vtl  minor,  qttd  m tertia . Sit  enim  primum  li,  maior, 
quam  D.vt  in  prima  figura.  Vite  & A, maiorem  eficqndm 
C.Cum  enim  B , maior  fit  quam  D J erit  maior  proportio  C, 
ad  D.quum  C,ad  B.Quia  igitur  eft,vf  prima  A,  ad  fecun- 
dam B, ita  tertia  C.ad  quartam  D. Proportio  autem  C,  ter- 
tia ad  D,  quartam  ofirnfa  ef?  maior,  quam  C , quinta  ad  B, 
fextamp*  erit  quoque  proportio  A, prima  ad  Byficttndam  ma- 
ior,quam  C, quinta  ad  B,fextam:c  ac proinde  A tmaior  erit, 
.quam  C.quodcfi propofitu/n  . , . L fi 
j P PJ  ^ ^ fi*  BytJKalii  ipfi  D,vt  in  fecunda  figura . 
Dico  &-d>ipfi,G,eJJe  aqualcm.Cum  enim  B.ipfi  D.fit  aqua 
lis  i * erit  C,'.td B‘,vt  C.A.tDiEfl  autem  quoque  A,ad B.vt 
C.ad IX.  .« Igitur  erit  qUoquc  ita  A, ad  B,vt  C,  ad  Bs ' pro - 
ptereaq.  A, ipfi  C,  aqualis  erit. quod  eft  prope (itum  . 

■ ? ^ I~O  fit  B,  minor  quam  D , vt  in  iertia  figura . 

Dico  cr  A, minerem  ejft,  qudm  C . Cum  enim  B , minor  fit 
quam  Dii  erit  minor  proportio  C.ad  D, qudm  C.ad  B.Quia 
igitur  efi.vt  A .prima  ad  B,  fi  eundam,  tta  C , tertia  ad  D , 
quartam  : Proportio  nutem  C, tertia  ad  D>  quartam  ojienfa 
eft  minor, qudm  C, quinta  ad  B.fixtum  , h ent  quoque  pro- 
portio  A, pnm a ad  B,  fecundam  minor, qudm  C , quinta  ad 
B,  fextam.  » Igitur  maior  ent  C , qudm  A $ac  proinde  A, mi- 
nor erit , quam  C.quod eft propofitum  : fi' 

N O N demon firauit  autem  Etif  ltdes.fi pritna  maior  efi , 

! vel  aqualis  vel  minor, quam  ficundajertia.  quoq,  maiore  efi 
fi.vel  f quale,  vel  minore,  qudm  quartam;  (ano  tamen  argu- 
mentandi modo  pleri tfj  Geometraru  tS  veterum  ,)tum  recen- 
tbru  vtkntur ) quia  tdperfiicuu  eft  ob fimilttudine  proportio- 
num. Hinc  erum  fit, fi vtraq.  efi jpr opertio  maioris  snaqualua- 
tis.vtramq t antecedente  rriagnitudincm.ii  efi, prima  ac  ter- . 
tid,maiore  tffe  vtraq,  magnuudite  ctmjcquete.  hoc  eft.ficu- 
da  ac  quarta: Si  vero  vtraq ; proportio  efi  aqunhtatn  ,vtrd  q, 
magnitudini  antecedentem  vtriq , confequenti  aqualem  effit. 

‘ ' ‘ Si 


6 99 


2 S . quinti. 


bt  j.  quinti, 
s o .quinti . 


?iqutnti 
* ii. quinti. 
CJ.  quinti, 


S.  quinti, 


'Ig.  quinti, 


i o. quinti. 
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Si  denique  vtraq;  proportio  efi  minoris  inaqualit Mu,  vfram- 
qtie  antecedentem  magnitudinem  vtraque  confequente  ef- 
fit minorem-*  . 

VERBI  gratia , fi  efi  vt  A » ad  B , ita  C , ad  D i erit 
vtraque  proportio  vel  maioris  inaqualit  otis , 1 >el  squalitatis, 

•vel  minoris  inaqualit  otis . Quo 
A|  | C 1 [ tircaji  A,  prima  maior  efi  qua  : 

Bi  ^ J)i 1 - , B,fiecunda.erit (y C, tertia ma~ 

• ior  qud  Drfuart  a:  Et /i  aqua- 
lis, aqualis ; Et fi  minor  tmmor. 
Quod  efi  propofitum  . Quod  tamen  Geometrici  ofiendemus 
cum  F e der  ico  Commandmo,  licet  id  non  fit  necejj urium  , ad 
propof 16.  huius  hb. 

15.- 

THEOR.  15.  PROPOS.  i<. 

I 

* I • \»f  >•»  » «' 

•» 

• * 

, . L . 4 - • 

P ARTfeS  cum  pariter  multiplici- 
bus in  eadem  funt  ratione , fi  prout  fibi 
mutuo  rdpondent,  ita  fumantur. 

i *, 

1 

'T 

< - »*■ 

*■  • 

C G H D £ r KIT  SINT  partium 
J .0  : . A.&  B, xque mul- 

A' 1 ; . tiplices  CD,5c  EF. 

Dico  ita  efle  C D»  ad  E F,  vt  A, ad  B.Cum  enim  C D,& 

E F.Iint  xque  multiplices  ipfarum  A,  & Bj  continebitur 
A,totics  ih  CD,quotics  B,in  Ef . Diuidatflr  ergo  C D , 
in  partes  CG,Gh,HD,  aequales  ip fi  A ;&  E F,  in  partes 
EI, IK,KF. aquales  ipfi  B j*  critquc  CG.adEI,  vt  A, ad 
• B.quod  CG.&  A, aquales  inter  fc  iint,nccnon  EJ,  & B. 
Eadem. ratione  erit  GH, ad  IKj&tHD,  ad  K F,  yt  A,  ad 
B;  *>  idcoquc  CG,GH,HD,ad  EIVIK,  KF,  eandfim  ha- 
bebunt proportioncm.Quo  circa  vt  CG,ad  EI,  hoc  eft, 
vt  A,adB, cita  erit  CD,ad-EF.».ncmpc  omnes  GG,. 
GH, HD,  Ijmul,  ad  omncsEl,  I K,  KFjfimul.  quodeft.  . 
propolitum.Partcs  itaq;  cum  pariter  multiplicibus,  &c.  ■ 
!Q^od  crat.dcmonftrandum . . . • 

• 

*7  .quinti. 

b/ 1.  quinti. 

4 . . 

*/  j.  quinn. 

• 

J • i >-•.»••  . . • ■ - • 

; . - - - THEOR. 
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THEOR,  16,  PROPOS.  i$. 

S I quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint , & viciflim  proportiona- 
les erunt. 


HIC  dcmonftratur  Alterna , fiuc  Permutata  pro- 
portio, fcu  ratio, quxdefin.ii.  explicata  cft.  Sit  enim 

A, adB,vtC,ad  D.Dico  vicifsim  , fcu  permutando,  cilc 
quoque  A, ad  C,vt  B,ad  D. Sumantur  enim  ipfarum  A, 

B,  primi  ac  fecunda: , aeque  multiplices  E,  F;  Item  ipfa- 

rum C,D,tcrtix  & quart£,$quc  multiplices  G,H;acrit- 
que  E, ad  F,  vt  A,ad  Bjcura  E,&  F,  fint  pariter  multipli- 
ces partium  A,  & B.  Eadem  ratione  erit  G,  ad  H , vt  C, 
ad  D.  Cum  igitur  pro-  ^ l ( 

portiones  E,  ad  F,  & C,  A — »— -t  C— « 

ad  D, fint  eidem  pro-  B— — t D-* 

portioni  A, ad  B ;bcriit  F' — 

& ipfx  inter  fe  eidem  . Rurfusquia  proportiones  E,  ad 
F.&-  G.ad  H,  eidem  funt  proportioni  C,  ad  D ; c erunt 
Sc  ipfi  eidem  inter  fc:hoc  cft,  vt  cft  E , prima  ad  F , fc- 
cundam.ita  erit  G, tertia  ad  H,  quartam,  a Quare  fi£ , 
prima  maior  cft  quam  G, tertia,  vel  xqualis , vel  minor , 
erit  quoque  F,fccunda  maior  quam H.qiurta, vel  xqua- 
lis. vel  minor,  in  quacunq;  multiplicatione  accepta  fint 
xqucmultiplicia  E,F,&  iqucmultipliciaG.H. « Eft  igi- 
tur A, prima  ad  C,fecundam,vt  B, tertia  ad  D,  quartam 
( cum  E , & F,  fint  iquc  multiplices  primi  A , & tertii 
Bj  At  G ,&  H,iquc  multiplices  C,fecunda^&  D,  quar- 
ti^ illi  ab  his  vna  deficiant,  vel  vna  xquales  fint , vel 
vna  excedant, &c.^)quod  cft  propoGtum . Si  quatuor  igi- 
tur magnitudines  proportionales  fuerint,  Sc  vicifsim 
proportionales  crunt.Qupd  oftendendum  erat . 

SCHOLIVM. 


PORRO  demonftratio  buius  propof.locit  folu  habet  ^qu  an  - 
do  quatuir  magnitudines  funt  eiufdem  genens . Nam  fida* 

....... 


1 6. 


* IS. quinti, 

'n  i quinti, 
‘t  t. quinti. 
it4.qumti, 

c 6 definit, 
quinti. 
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>4 , B, effient  vnuis  generis ,(y  due  C,  D,  alterna ; effient  quo- 
que multiplices  E , F,  i nito  generis,  in  quo  videlicet  funt  A , 
E, & multiplices  GiH,  alterius,  in  quo  nimirum  exijlunt  C, 
D. Quare  non pofiet  dici  E, maior  quam  G,vtl equulis , vel 
minor}  ac  ftroinde  nihil  colligeretur  ex  defin.CJ>ums  lib.  Vfiur- 
panda  igitur  erit  permutata  proportio  in  folis  quatuor  magni- 
tudinibus eiu fidem  generis . Quod  nonnulli  philofophi  non  ad- 
uertentes  in graues  errores  incidunt , cum  tam  adhibeant  in 
rebus  diucrfhrum  generum , 

E X hoc  & tlhid  demonfirabitur , quod  ad  finem  ftholij 
propof.14.ex  ipfa  fimihtudin; proportionum  oftcndtmus,  rece- 
ptmustjj  nos  demenfiraturos  hoc  loco,  videlicet. 

S I prima  ad  fecundam,eandem  habuerit  ra- 
tionepi , quamtertia  ad  quartapi ; prima  vero , 
quam  fecunda , maiot  fuerit : Erit  & tertia  ma- 
ior , quam  quarta  ; Et  fi  arqualis , squalis;  & fi 
minor, minor.  - 

N Qy  A M id,  quod  hic  proponitur , per  fit  notii 
fit,  vt  ad propcfii  4. diximus,  demonftr abimus  tamen  illud  cu 
Fc  der  ico  Ccmthandino.hoc  modo . Sit  vt  A, prima  ad  B.fie- 

cundam,ita  C, tertia  ad  D.quar 

A) f Q | | tam.  Dico, fi A ,prima  maior  e fi, 

£ x 1 i quam  B.fiecundaidr  C , tertiam 

.7/.  maiorem  ejfie  quarta  D , & fi 

aqualis,  aqualem  i & fi  minor , 
'tC.  quinti,  minorem.  * Erit  enim  permutando,vt  A.adC > ita  B.  ad  D* 
b 14.  quinti.  b Quare  fi  A, prima  maior  ejl,quam  B,ter/ia,ertt  &C,  ma- 
ior, quam  Difyfi  aqualts,  aqualis  i (f fi  minor, minor  fiQuod 
efi  prupojltum . 

SED  cr  hac  demonftr atio  locum  duntaxat  habet , eum 
quatuor  magnitudines  fimi  etu fidem  generis.  Quare  fiatius  efi 
illud  ex  Aatura  proportionum  monfhrare,  vt  a nobis  ad profofi. 
s 4 f alium  efl.lt  a enim  veru  erit  fiemper  id. quod  proponitur  , 
etiam  fi  magnitudines  A,B,in  vno  genere,  (y  C , D , in  alto 
contineantur : immo  vero  licet  A,  B.fint  quantitates  conti- 
v:u,& C,  D.numcrijfrc. 

THEOR. 
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THEOR.  17.  PROPOS.  17. 

S I compofitsc  magnitudines  propor- 
tionalesfuerint,  hae  quoque  diuifae  pro- 
portionales erunt. 

»1  T tvt  HOC  loco  demon 
y .)  i..,  i 1 i-  ■ «MiU  -i  ftrat  Euclides  Diui- 

A CB  fionem  rationis,  qua 

jj  pjr  defin.  if.explicauit . 

'•  1 T _ _ Sint  enim  compofitx 

K ^ 1 magnitudines  A B , 

CB.&DE,  FE,pro- 
portionales.hoc  cft,  fit  AB,  ad  CB,vt  D E, ad  FE.Dico 
St  diuifas  cafdcm  proportionales  efle, hoc  cft,  vt  cft  AC, 
ad  C B.ita  efle  D F,  ad  F E,  in  eo  fenfu.qucm  definitio- 
ro  tf.cxpofuimus  . Ipfarum  enim  AC,CB,DF,FE,  xque 
multiplices  capiantur  eodem  ordine  GH,  HI,  KL,  LMj 
* eritque  G I,  ita  multiplex  ipfius  A B,  vt  cft  G H,  ipilus 
AC,  hoc  cft,  vtKL,  ipfius  DF  .Sed  vt  cft  multiplex 
K L,  ipfius  D F,  b ita  quoque  multiplex  cft  K M , ipfius 
DE.  Aeque  multiplices  ergo  funt G I , K M , ipfarum 
A B,  D E. -Capiantur  rurfus  IN,MO,  xque  multipli- 
ces ipfarum  C B,  F E.  Quoniam  igitur  fic  cft  multiplex 
H I,  prima  fecunda:  CB,  vt  LM,  tertia  quartae  FEatcm 
tam  cft multiplex  IN,  quinta  fecundae  C B , quam  mul- 
tiplex cftM  O,  fexta  quartx  F E;{  erit  Sc  H N,  fic  mul- 
tiplexiecund®  C B,  vt  L O , multiplex  cft  quartx  F E . 
Itaque  cum  fit  AB,  prima  ad  C B , fecundam  , vt 
DE,  tertia  ad  F E, quartam  ; fumptxquc  fint  xque 
multiplices  GI,  KM , primx  ac  terti®,  AB,DE;Itcm  lc- 
cundx  & quartx  CB,FE,$quemultipliccs  HN,LO,r  fit, 
vt  CGI,multiplcx  primx  AB.deficitab  HN,multiplicc 
fecunde  CB. etiam  KM, multiplex  terti$  DE.dcficiat  ab 
LO, multiplico  quartx  F E s & fi  xqualfs , xqualis  5 &•  fi 
. excedit. 


1 r.  quinti. 
b 1.  quinti. 

CJ.  tfHinti, 

i i.  de  finit, 
quinti. 
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excedit, exccdar.Qiwd 
-i  ■ ?i  tam  GE.ab 

C B HlvT/quaKMiibLO; 

ablatis  comunibus  HI, 

L M:i  O • 

luerit  ipli  II  Ni  & K M,  ipfi  L O t ablatis  communibus 
U!>L,M-C.rit&  GH- arqualiVipfl  IO  Kr.ipfi 
, M O.  Et  fi  demque  G I,  exedTerit  ipfam  HN.&KM. 

» ipfjjnJ*  0>  ablatis  comjuunibus  HI.LM,  excedet quo- 
que  G H,  ipfaxn  I N,  & K L, ipfam  M O.Quam  obretri 
curuG  H,JxL  , fumptJE  fint  xque  multipbccs .'prima; 
A C4& tertia: D F > item  I N,  MO, xque  multiplices 
fecunda:  C U,&quar*i  F E ; oficnfumquc  fit , fltl  qua- 
cunque multiplicatione  ill^iquemuItipliccsAicrint  ad. 
cept?)  arqsc  multiplices  primx&  tertii  alj  xqGemuI*- 
tiplicibus  fecundi*: quam,  vel  Vna  deficere , vel,  vna 
iqualcs  c Ile,  vel  vna  excedere;»  Erit  AC,  pripuadCB 
I fecundatfi  , v«  D Jy  tfcrtia  ad  F E,quarum.qv©d  cft  Kroi 
1 poJ>tum . Si  compofiti  icitur  magnitudines  proportio, 

1 nalcs  fucriot , & e,  .Quod  ollcndcuduro  erat . ■ , ■ 


•i)  S C H:Q  L I v M, 


ii  ju j-art-j  - 

. jtii»  - . ) 


E X his  f ‘.teile  demonfirabtmm  modum  illum  argumm- 
tjmji,  quem  definitione  t J . Oiuifionem  rationis  coruterfam 
diximus ; Hoc  rjl.fi  efi.vt  A E.adC  E, ita  D E^ad  FE.ejfe 
A 12  C 4-  R V"9*  vtc  i.  ad  AC.  na  F £. 

' ’ ' _ _ ' v 1 etdD  F. quod  ita  paret.Quomam 

P ” ■ ytf»  ; tfivt-dE.MdCE.tt+DR.ad 
i,D  ;.  ' f £ ;berirdsuidmdo,vtACyad 

CB.ttaDF.adFE.  Igitur  tonuntendo  eht  quique, vt  CE, 

Z'aiD*‘^adeftPT0P<>fit*m*  r..  . ... 

I Al  L L O etiam  negotio  demonjiralntur  modue  illt  aat- 
gupientandi.qtui  ad tonde  de  fi.  ts.iiiuifimE  rationis  cotra» 
r.am  apfeil.iunnut,  c5"  tn  quo  antecedens  magnitudo  minor 
tji  quam  confit  quens , non  autim  maior , vt  m Hiaifiont  reo- 
| t.oms.quAm  Luclidctdefinikst , & ea. quam  proxime  demon- 
flrautmus. 


'ij.qumtt. 


iS. 


L / B E K V,  7oj 

y 7r  au  imus.  Sil  enim  vt  AC,  ad  A B , ita  DF.adDE.  Di- 
co ejfequtque  per  Dtuifiontm  rationis  contrariam  ,vt  AC, 
ad  C Bt  ita  D F,  adF  E . Quoniam  enim  eft  ,vt  AC  , ad 
A B,  ita  D F , ad  D E ; erit  conuertendo , vt  A B.adAC, 
ita  DE, ad  D F . * Ergo  diuidendo  , vt  C B , ad  A C , ita 
F E, ad  D F : Ac  proinde  ronUertendo  rtcrfus , vt  AC , ad 
C By  ira  D Fy  adF  E.  Quod  eft propofitum . 

THEOR.  18.  PROPOS.  18. 

SI  diuifae  magnitudines  fint propor- 
tionales,hae  quoque  compofitae  propor- 
nales  erunt . 


DEMONSTRAT  hoc  loco  Euclides  compofi- 
tionem  rationis , quam  definitione  14.  dcfcripfit . Sint 
enim  diuifx  magnitudines  AB.BG,  & DE , EF,  propor- 
tionalcs’hoc  eft,  A B,  ad  B C,  vt  D E , ad  E F . Dico  & 
compofitas  proportionales  cf-  « 

ff-hrtf  pftjMf  eft  A C Tad  BC,  ^ 

ita  cfle  D Fs  ad  E F . Si  enim 
noncft,vt  AC.ad  BC,  ita  DF,  p,  , , , 
ad  EF, habebit  DF,id aliqua  H G 

magnitudinem  minorem  ipla  E F,  vel  maiorem,  eandem 
proportionem  , quam  AC,ad  BC. Habeat  primum  D F, 
ad  G F.minorcmjpfa  E F,  fi  fieri  poteft,  eandem  propor- 
tionem,quam  A C,ad  B C.  Quoniam  igitur  cft.vt  A C, 
ad  B C . ita  D F . ad  G F ; b Erit  diuidendo  quoque , vt  b/ 7. quinti, 
A B,ad  BC,ita  DG,ad  GF  : Sed  vt  A B.ad  BC,  ita  po- 
fita  quoque  eft  D E,  ad  EF  - ‘Igitur erit  etiam,  vt  DG,  ,//. quinti. 
prima  ad  GF,  fecundam, ita  DE, tertia  ad  EF,  quartam. 

Cum  ergo  D G.  prima-maior  fit, quam  DE,  tertia,  d erit  quinti, 

quoque  GF,  fecunda  maior  quam  EF,quarta,pars  quam 
totum.Quod  eft  abfurdum . 

HABEAT  deinde,  fi  fieri  poteft  , D F-,  ad  H F, 
maiorem  ipfa  E F , eandem  proportionem  , quam  A C , 
ad  B C.  Quoniam  igitur  eft,  vt  AC,  ad  BC , ita  D F , ad 
- *y  HF; 
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*l /.quinti. 
kl  I .quinti. 


c Sj.qiitntt. 


4 i. quinti. 
* j.qutnti 


tC  .definit, 
quinti. 


HFj*critdiuidcdoquoq;  vt  AB, ad  BC.ua  DII, ad HE. 
Sed  vt  AB, ad  BC.ita  polita  etia  cft  DE. ad  E F. u Igitur 
erit  quoque, vt  DH, prima  ad  H F.fccundam.ita  DE,  ter 
tia  ad  EF, quarta . Cum  ergo  DH, prima  minor  fit  quam 
D E, tertia , ‘erit  quoque  H E, Iccunda  minor  quam 
E F,  quarta , totum  quam  pars.quod  cftabfurdum.Non 
igitur  habebit  D F,  ad  minorem  ipfa  E F,  aut  ad  ir.aior 
rem , eandem  proportionem, quam  A C,  habet  ad  B C. 
Ergo  D F,  ad  ipfam  E F,  erit , vt  A C,  ad  B C.  quod  cft 
propofitum  . Itaque  fi  diuifx  magnitudines  fint  propor- 
tionales,&c.  Quod  dcmonftranaum  erat . . . 

SCHOLIVM.  ' ? 

H A N C propofit  tonem  demonfirant  nonnulli  eum  Cam- 
pano eadem  ferme  ratione . qua  antecedentem  propofit  ionem 
Euclides  demcnfirauit , hoc  videlicet  modo . Sint  diuifa  ma- 
gnitudines AC, CB.  DF.F E, proportionales,  hoc  efi,  AC.ad 

C B,vtD  F,  ad  F E~. 
G HI  N Dico  eae  etiam  compo- 

V ' ' V'  'n  ' 1 ',k  ' 1 1 11  1 fit  at  proportionales  ejfe, 

A.  . V-?  vt  A B.  quid?  adC  B. 

x>  FE  itaDE.ad  FE.Su- 

I<f  L.  M O enantur  cnim,-jt  in  an- 

i tectdcnte  prope/itione , 

ipfarum  AC,C£,DF. 
FE,  aque multiplices  GH.HT.KL.LM.Item  ipfarum CB, 
FE,  alia  eque  multiplices  IN,  MO ; <*  erunt  que  rurfiu  G I, 
K Ai. ipfarum  A B,  D E,  eque  multiplices . « Item  H N , 
L O,  ipfarum  C B,  F E,vt  in  pracedentt  T heoremate  a ft ru- 
fum ejl . Quentam  vero  ponitur  ejfe  A C,  pruna  ad  C B,  fe- 
cundam , vt  D F , tertia  ad  F E , quartam  t fumptaque 
funt  GH , K L,eque  multiplices  prima  ac  tertia  AC  ,D  F i 
Item  fecunda  fr  quartaC  B.FE.aquemuIttplsces  IN.  AI  O. 
tfitvtfi GH, multiplex  prima  AC,  deficit  ab  IN,  multipli- 
ce fecunda  CB,  etiam  KL,  multiplex  tertia  DF, deficiat  ab 
AIO,  multiplice  quarta  F E i (f  fi  aqualis , aqualis ; & (i 
excedit,  excedat . Qucd fi  deficiat  tam  G H.ab  I N , quam 
K L,  ab  AIO  i additu  co munibus  HIA.  Ai,  deficiet  quoq,  GI. 
ab  HN,  CP  KAI,abLO.  EtfiGH,  aqualis  fuerit  ipfi  I N , 

&KL. 
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<>  -dt finit, 
qusntt. 


& K L,  ipfi  M O i ndditis  communibus  H I,  L M , erit  & 
GI.ipfiHN . squalis, & K M,  ipfi  L O.  £r  denique  fi  GH, 
exctjferit  ipfam  IN, <3- K L , ipfam  M O i additis  communi- 
bus H I ,L  M , excedet  quoque  G J,  ipfam  H N,  & K M , 
ipfam  L O . Quoniam  ergo fiG  I,  multiplex pnms  A B, de- 
ficit ab  H N,  multiplice  fecunda  C Bi  etiam  K M .multiplex 
terti+  D E , deficit  ab  L O , multiplice  quarta  F E ,•  3 fi 
aqualis , aqualis , & fi  excedit , excedit , - erit  A B, prima 
ad  C B,  fecundam  ,vtDE,  tertia  ad  FE , quartam.  Quod 
efi  propofitum . Itaque  fi  diutfa  magnitudines  fint  proportio- 
nales , CTC.  Quod  erat  ofiendendum . 

VER  V M hic  demonfiratio  non  retie  colligit propefitum 
ex  defin.C .propterea  quod  H N,LO,  non  funt  ita  multipli- 
ces ipfarum  CB,  F E,  vt  multiplices  accepta  funt  7N.MO, 
eorundem  C B , F E.Vndemerito  dubitare  quu  pojfet.an  fe- 
eundum  quamcunque  multiplfea/ionem  aque  multiplices  fer- 
itent tam  conditionem  dt  fetius,  squalitas  11,  atque  exccffus  , 
quam  Euclides  in  C . defin.  pofiulauit ; quandoquidem  in  hac 
demoflfiratione  liberum  pon  cjl  ajf umere  ipfarum  C B , FE , 
quafcunqi  aquemultipficrsjfed tales  duntaxat,  quales  confur 
guntex  exLM,  MO,  multiplicibus  acceptis . Id 

quod  in  antecedentis prepefitionis  demonfi ratione  cbijti  non  po- 
tefi.quitpe  cum  IN.MO.fiumpta firu  ipfarum CB.FE, sque- 
multiphces  qualefeunq. , *pfeqs  eadem  remanent  aquemu/ti- 
pliets  eorundem  CB,FE,in  diutfa  proportionahtate . Quam 
ob  rem  praferenda  efi  Euclidis  demonfiratio  huic  demonfira- 
tioni  Campani,  Libuit  autem  eam  quoqj  explicare , ne  eam 
fiudiofus  Letior,  reliti  a illa  Euclidis,  arriperet , ut  bonam : 
prafertim  cum  oftenfiuafit.tUa  uero  Euclidis  ducat  nos  ad  id, 
quod  fieri  non  potefi, 

HINC  facile  etiam  confirmabimus 
duos  tUos  modos  argumentandi , quos  ad  4?_  ,B  1 C 

defi.i+.defiripfimus.  Priorem  diximus  • 

tompofitionem  rationis  conuerfam . Sit  \ 

enim  ut  A B, ad  BC, ita  DE, ad  FF. Dico  per  cotnpofitionem 
rationis  c5uerfam,ejfe  quoqj  vt  AC, aJAB.tt a DF,ad  DE. 

Quoniam  enim  efi, vt  A E, ad  BC.ita  DE, ad  E Fi  crilton- 
Hertendoivt  BC,ad  A B,ita  EF.ad  DE.  b Igitur  i/y  compo - b * J • quinti.  '■ 
»edo  erit,  vt  AC, ad  A B,ifa  Df, ad  DE, quod  efi  propofitu. 

'•  * r»  j poste - 

■ ■! J IJ  ■ . rMiMiiwii  ■ ■■> 
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i\  H. quinti 


19- 


b it.  quinti. 
<17. quinti 
quinti. 


POST  E R I O R E M modum  vocauimut  compojttto- 
nem  rationis  contrariam  . Sit  ergo  rurfus,  vt  AB, ad  BC.ua 
DE, ad  EF.  Dico  per  compojitionem  rationis  contrariam  ,efi e 
quoque  vt  AB, ad  AC, ita  DE, ad  DF.  Quoniam  enim  e fi, 
vt  AB,ad BC.ita  DE, ad  E F : erit  conuertendo,vt  BC.ad 
AB, ita  EF,ad  D E.  * Igitur  fr  componendo  erit  ,-vt  A C , 
ad  AB, ita  DF,ad  DE:  ac  proinde  conuertendo  rurfus  erit, 
vtAB,adAC,tta  DE, ad  DF.  Quod tfi propofitum  . 

THEOR.  19.  PROPOS.  19. 

SI  quemadmodum  totum  ad  totum, 
ita  ablatum  fe  habuerit  ad  ablatum:  & 
reliquum  ad  reliquum,  vt  totum  adto-r 
tum,fe  habebit. 

Q V O D in  propof.j.demonftratum  cftdc  multipli- 
ci proportione,  iioc  loco  dc  omni  proportionc,ctiam  ir- 
rationali dcmonftratur . Sit  enim  tota  Ali» ad  totam 
C D,vt  ablata  A E,  ad  ablatam  C F • Dico  & reliquam 
E B,  efle  ad  reliquam  FD,vt  cft  tota  A B,  ad  totam  CD. 
Cum  enim  fit  A B,  ad  C D,vt  A E,  ad  C F. b erit  & per- 
. p.  _ mutando  A B,  ad  A E,  vtC  D, 

ad  C F • c Diujdcndo  ergo  erit 
C F D E B , ad  A E , vt  F D , ad  C F. 

d Quare  permutando  rurfus  erit 
E B,ad  FD,vtAE,adCF  ,hoc  cft , vt  tota  A B , ad 
totam  C D $ cum  pofita  fit  A B,  ad  C D,vt  A E,ad  C F. 
Si  igitur  quemadmodum  totum  ad  totum,&c.  Quod  de- 
monftrandumcrat. 

COROLLARIAM . 

HINC  facile  demonflrabitur  modus  ille  argu- 
mentandi in  proportionibus , qui  Jumitur  d conucr- 
fione  rationis juxta  16.de/in. 

„ , ..  . SIT 
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SIT  enim , vt  AB,  ad  C4B 
C B t ita  DEM  F E-  Di - 

co  fer  conuerfioncm  ratio-  - — . . . 
ms  effe  quoque  , vt  AB,  ad 
A C , tta  D E , ad  D F.  Cum  enim  fit  >vt  A B, 
ad  C B , ita  D E , ad  F E,  * erit  quoque  dtuidendo , 
'vt  AC  ,adC  B , ita  D F , adr  E.  Igitur  cfr  con- 
uertcndo  ,vtC  B,  ad  AC,  ita  F E ,ad  D F :h  ac 
proptcrca  componendo  quoque , vt  ABM  A C,ita 
D E*  adD  F.  Quod  efi  propofitum . 

i C H O L 2 v M. 

0 M JT?  $ Eulfidis  interpretes  conuerjionem  rationis  de- 
monftrant  hac  ratione . Quoniam  e/i  yvt  A B , ad  C B , tta 
D E%adFE  i « erit  permutando,  vt  tota  AB,  ad  totam  DE, 
ita  CB  » ablata  *d 'ablatam  FE  . d Igitur  vt  tota  A B , ad 
totam  DE,  ita  erit  quoque  reliqua  A C»  adreliqnam  DF  : 
Et  proinde  permutando  rurfus  ,vt  AB,  ad  A C,  Ha  D E , 
adD  F*  Quod  efi  propofitum . » 

SED  quit  non  videt, hanc  demonflrationem  tonrienrre  fio- 
lum magnitudinibus  eiu  fidem  generis,  cum  tn  ea.  v/urpotur 
alterna , fiue  permutat  a proportio , qua  vim  tantum  habet 
in  eiu (dem  generis  magnitudini  bus , vt  fr  indefin.  /i. 
propof.  1 9 . monuimus  t Quare  cum  Euclides , & ali/  Geome- 
tra modum  hunc  argumentandi  d conuerjicnerattonis  adhi- 
beant in  omnibus  magnitudinibus , etiam  non  eiu fdem gene- 
ri* , reieSa  hac  communi  interpretum  demonfiratione ,.  no- 
firam  aliam  excogitauimus,  qua  omnibus  magnitudinibus 
tongruit . Ea. enim  bocum  habet  , etiamfi  priores  dut  quan- 
titatei A B >C  Byfint  vaius  generis , mmerum  linea  , polle* 
ritres  vero  dui  D E,  F E , alterius  generis,  nimirum 
vel  /uperficiatx  vel  anguli , vol  torpor  a,  0 j 
w denique  numeri:  proptertaquod 
mea  non a/fampta  fuit  alter- 
: , i ha ) fiue  permutata  • 

proportio. 

Ty:t  ‘ THEOR. 


«/ 7.  quinti. 
b st.  quinti. 


</  C.  quinti. 
1 9.  quinti. 
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20. 


• fi.  quinti 

* 13.  quinti. 


* 10.  quinti. 


4 7.  quinti, 
•it. quinti. 


'9.  quinti. 


THEOR.  20.  PROPOS.  20* 


• SI  fint  tres  magnitudines , & aliae  ip- 
fis  aequales  numero , quae  binae  & in  ea- 
dem ratione  fumantur ; ex  aequo  autem 
prima,  quam  tertia  maior  fuerit,  erit& 
quarta , quam  fexta, maior.  Quod  fi  pri- 
ma tertiae  fuerit  aequalis,  erit  & quarta 
aequalis  fextae : finilla  minor,  haec  quo- 
que minor  erit.  


Ihll 


1 


SINT  tres  magnitudine*  A , B , C ,8c 
totidem  D,E,F,fitquc  A, ad  B,vt  D,ad  E; 
& B,ad  C,vt  E,ad  F,fitautcm  primum  A, 
prima  maior  quam  C,  tertia . Dico  & Dy. 
quartam  efle  maiore  F,fcxta . Cum  entm 
ABC  DEF  A .maior  fit  quam  C,*  erit  maior  propor- 
tio A, ad  B,  quam  C , ad  B . Eft  autem  vt 
A , ad  B , ita  D , ad  E. b Maior  igitur  proportio  quoque 
erit  D,adE.quam  C,ad  B.At  vt  C^aa  B,  ita  cft  F,  ad  E. 
(Cum  enim  fit  B.ad  C,vt  E, ad  F,crit  conucrtcrido  vt  C, 
adB,  ita  F,  ad  E.}  Maior  igitur  quoque  proportio  erit 
D,ad  E,  quam  F.ad  E. c Quare  D , maior  erit  , quam  F. 
Quod  cft  propofitum. 

SIT  deinde  A,  rrquali*  ipfi  C.  Dico  8c. 

D.  xqualem  efle  ipli  P;  Cflm  enim  A , fit- 
ipfi C.zqualis ,<,critA.ad  B , vt  C,  adB. 
Eft  autem  vt  A,  adB,  ita  D,  ad  E. « Igitur 
erit  &D, ad  E,vtC,  ad  B:  At  vtC,  ad  B, 
ita  cft  F.ad  E,  per  inucrfamiutioncm  , vti 
prius.Quarc  erit  quoque  D,  ad  E,  vt  F,  ad 

E.  f Idcoquc  xquales  erunt  D,&  F.  Qupd 
eft  propofitum . 

T>?r  T * /r  SIT 


.abc  d 
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ABCDEF 


SIT  tertio  A.minor  quam  C.Dico&D,  minorem 
efic,quam  F.Cum  enim  A , minor  fit  quam  C,a  erit  mi- 
nor proportio  A , ad  B>quamC,adB. 

Sed  vt  A,adB,itaeAD.ad  Ii.  Minorer 
go  quoq;  proportio  cft  D,ad  E, qui  C,ad 
B.Eil  autc  conucrtcndo.vt  prius,  vtC.ad 
B , ita  F , ad  E . Igitur  minor  eft  quoque 
proportio  D,  ad  E,quam  F , ad  £ , « pro- 
ptereaque  D,  minor  erit  quam  F . Quod 
eftpropofitum.  Si  fint  itaque  tres  ma- 
gnitudines , & alie  ipfi*  cqualcs  nume- 
ro , &c.  Quod  erat  oftendendum . 

S C H O L I V M [ 

- * * , * - • » «►  v * 0 i f '*%yH 

* i 1 

PORRO  propoftkne  2 a.  ofltndet  Euclides,  Ay&  D , 
magnitudines  non  fotum  ejfe  maiores , vel  aquales*  ve t mi- 
nores duatus  magmtndimbiuC,  &F,  vthie  demonftrauit , 
jjed  etiam  tUtu  ad  hae  eandem  habere  proportionem  ex  equa- 
litate  s quod  quidem  dcmonftrarc  non  poterat  , nifi  prius 
theorema  hoc  oftendtjfet , vt  tx  eadem  propofitione  jj.  erit 
peripicuum—j . 'S  ‘ . ,>r  • 

. 

THEOR.  »i.  PROPOS.  *«. 

S I fint  tres  magnitudines  , & aliae 
ipfis  aequales  numero,  quae  binae,  & in 
eadem  ratione  fumantur, fueritque  per- 
turbata carum  proportio  j ex  aequo  au- 
tem prima  quam  tertia  maior  fuerit 
erit  & quarta , quam  fexta,maior.Quod 
fi  prima  tertiae  fuerit  aequalis  , erit  & 
quarta  aequalis  fcxtacifin  illa  minor,haec 

quoque  minor  erit, 

. r>  4 sint 


« to. quinti . 


f.  quinti, 
't  j. quinti. 


• • 


21. 


t 


‘sG.  quinti. 
bj+.quinti. 
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A ,  B.ejfent  vnius  generis,<y  dua  C,D,  alterius  j ejfent  quo- 
que multiplices  E,  F , unius  generis,  in  quo  videlicet  funt  A , 

B, ^  multiplices  G,H,  alterius,  in  quo  nimirum  exifiuntC, 
D. Quare  non pc/fet  dici  E,  maior  qudm  G , vel  aqualis , vel 
mimi  ac  proinde  nihil  colligeretur  ex  dejm.tr Jmttts  hb.  Vfur- 
panda  igitur  erit  permutata  proportio  in  folis  quatuor  magni- 
tudinibus  ciufdcm  generis . Quod  nonnidltphUofofbi  tum  ad~ 
uertentes  in graues  errores  incidunt  , cum  eam  adhibeant  in 
rebus  tLuer forum  generum , 

£ X hoc  & illud  demonftrabitur  , quod  ad  finem  fcholij 
propof.14.ex  ipfa  Jimtlttudtn  t p roport tonum  ojlendtmus,  rece- 
pnnustji  nos  dcmcnjlraturos  hoc  loco,  videlicet. 

S I prima  ad  fecundam, eandem  habuerit  ra- 
tionepi , quam  tertia  ad  quartam  i ptima  vero , 
quam  fecunda , maiot  fuerit : Erit  & tertia  ma- 
ior , quam  quarta ; Et  fi  «qualis , «qualis;  & fi 
minor,  mi  nor. 

QVA  N Qv  A M id,  quod  hic  proponitur,  per  ft  notu 
fit.vt  ad  propcf.i4Mxi7r.us,  demonjlrabtmus  tamen  illud  cu 
Fc  der  ico  Ccmthandino.hoc  modo . Sit  vt  A,  prima  ad  B.fe- 

cundam,ita  C, tertia  ad  D.quar 
A , Ci— | ta/n.  Dico.fi  A, prima  mater  ejl, 

J}  | | quam  B,feo*vda:&  C , tertiam 

'jrJ*.  maiorem  ejfe  quarta  D , & fi 
aqualis,  aqualem  i & fi  minor , 
minorem.  * Erit  enim  per mutandOyVt  A.adC,  ita  B.  ad  D* 
b Quare  fi  A, prima  maior  efi,quam  B,  tertia,  erit  &C,  ma- 
ior, quam  Di&  fi  aqualis, aqualis  i & fi  minor yminordQuod 
ejl  propofitum.,  ’ ■■  * < : M" 

SED  Cf  hac  demonfiratio  locum  duntaxat  habet , eum 
quatuor  magnitudines fitnt  etufdem  generis.  Quare fatius  efk 
illud  ex  natura  proportiomtm  monjhrare,  vt  a nobis  adpropof. 
14  f alium  efi.lt a enim  versi  erit  femper  id, quod  proponitur  , 
etiam  fi  magnitudines  A,B,in  vm  genere,  CT  C , D , in  alio 
contineantur : tmmovero/icftA,  B,  fint  quantitates  conti- 

THEOR. 
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THEOR.  17.  PROPOS.  17. 

T ) * ’ ( • 1 

S I compofita»  magnitudines  propor- 
tionales fuerint,  hae  quoque  diuifae  pro- 
portionales erunt » 


£- 


H I 

* 1 'i 


N 


A C B 
D FE 

* , , l 


HOC  loco  demon 
ftrat  Euclides  Diui- 
fionem  rationis,  qua 
defin.  i f.cxplicauit . 
Sint  enim  compofitx 
magnitudines  A B , 
CB,  &DE,  FE.jpro- 
poftionales.hoc  cft.fit  AB,  ad  C B,vt D E,ad  FE.Dico 
& diuifas  eafdem  proportionales  efle,hoc  cft,  vt  cft  AC, 
ad  C B.ita  cile  D F,  ad  F E,  in  eo  fenfu.qucm  definitio- 
no  tf.expofuimus  . Ipfarum  enim  AC,CB,DF,FE,  aeque 
multiplices  capiantur  eodem  ordine  GH,HI,  KL,  LMj 
* eritque  G I,  ita  multiplex  ipfius  A B,  vt  cftGH,  ipiius 
AC,  hoc  cft,  vtKL,  ipfius-DF  .Sed  vt  cft  multiplex 
K L,  ipfius  D F,  *•  ita  quoque  multiplex  cft  K M , ipfius 
DE.  Aeque  multiplices  ergo  funt  G I,  K M , ipfarum 
A B,  D E.Capiantur  rurfus  I N , M O,  xque  multipli- 
ces ipfarum  C B,  F E.  Quoniam  igitur  fic  cft  multiplex 
HI,  prima  fecundx  CB,  vtLM,  tertia  quarta:  FE:ftcm 
tam  cft  multiplex  I N,  quinta  fecundx  C B , quam  mul- 
tiplex cIVM  6,  fexta  .quartx  F E;  c erit  &H  N,  fic  mul- 
tiplex fecunda:  C B,  vt  L O , multiplex  cft  quartx  F E . 
Itaque  cum  fit  A B,  prima  ad  C B , fecundam  , vt 
DE,  tertia  ad  F E, quartam  $ furaptxquc  fint  xque 
multiplices  GI,  KM , primx  ac  tertix, AB,DE;Itcm  fe- 
cundas & quartx  CB,FE,?quemultipliccs  HN,  1.0,4  fit, 
vt  fiGI,multiplcx  primx  A B, deficit  ab  HN, multiplice 
fccund?  CB. etiam  KM, multiplex  terti?  DE.dcficiat  ab 
LO, multiplico  quartx  F E j & fi  aequalis , xqualis ; & fi 

excedit. 


17« 


.V.;.u 


» r.  quinti. 
' t. quinti. 


c 2.  quinti. 


<l  6.  cie finit, 
quinti. 
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1 i, definiti 
'quinti. 


.hw.M£ . 


1 I 


«vraf.i 


C B 


D 

& 


r E 


L M O* 

■■  1 rii.  ■ i'A»^*-rw*f 


excedit, cxccdat.Quod 
NC  deficiat  tam  GI  , ab 
"■  HNVtpia  KM,  ab  LOj 
ablatis  comunibusHI, 

M ttTtfiGIiakjutfM 
fuerit  ipfi  H N,  & K M,  ipfi  L O } ablatis  communibus 
H I,  L M,  erit  & G H , aequalis  ipfi  I N . & KL’,'  ipfi 
M O.  Et  fi  denique  G I,  cxccflcrit  ipfam  HN.&KM, 
ipfam ),  0>'ablatis  comjnunibus  Hi.LM»  excedet  quft- 
que  G H,  ipfam  I N*  & K L,ipfam  M O.Quam  ob  rem 
Curu  G H , & L , fumptx  fint  arque  multipUccs^primdf 
A C.&  tertiat  D f > item  I N,  M O , aeque  multipTTqc^ 
fecundi  C B,&quar*i  F E } oftcnfumquc  fit , flrf  qua- 
cunque multiplicatione  ill^  iquemultipliccs  Aicrint  ao- 
ccpt^  ) iggc  multiplices  primi  & tertii  ab  xquemuT- 
tiplicibus  fecundi  & quatti,  vel  Vna  deficere»  v«livoa 
iquales  cileivelvna  exedere;1.  Erit  A.C»  prijnajidCBi 
fecundam  , vt  D JV  terti*  ad  F E,quartam.quod  cft  pro- 
politum  : Si  compofitx  igitur  magnitudines  proportio* 
iralcsfucriot,&cl.Quodoftendeudumetat.  -‘i  -;j 1 :;r-r' 

-I  .-i  - 1 j.  ) t 'I  ,! 

u S C H-  O L 1 V M « 


•T*3 


t >•» 


, U texir 


: E X his  facile  demonfirabimtts  modum  iUum  argumen- 
tandi , quem  definitione  Vs.  Dhuifionem  rationis  ctnuerfixm 
diximus : Hoc  efi.fiefi.vt  A B.adC  B.ita  X>  E,  ad  FE.tJfo 
A 12  'C  4-  B ^ttosjue  vt-C  E,  ad  AC.  ita  E E» 

_ • — * — 't  « — ad  D F.quod  it»  paret. Quomam 

D d'  F2H  efivt  Ah.adC  B , tta  D E.  »d 

*■  ' ' ' F E ib  erit  diuidtndo.vt  AC,ad 

QB.itaDF.adFE - Igitur  conutr tendo  erit  quoque, -JtG 'Ek 
ad  A C,ita  F E,  ad  D fi  Quod  e fi  propofitum  4.  imi  .1 XI 
N V L LO  etiam  negotio  demonfirahitur  modus  illi  ta- 
gapsentandi,qud  ad  tunde  defi.i  s.  Dtuifimc rationis,  cotrn* 
r.am  appeilaunnut , & t»  quo  antecedens  magnitudo  tninor 
efi  quam  tonfequens , non  astti  m maior , vt  tn  Dintfione  r eo- 
t.or.:s,qunm  Eutlidctdffinuut,  & ea,  quam  proxime  demtn- 

firautmus. 
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ftr  auiinus.  Sit  enim  vt  AC,  ad  A B , ita  DF.adDE.  Di' 
CO  effe  quoque  per  Dtuijionem  rationis  contrariam  ,vt  AC, 
adC  Btita  D F,  ad  F E . Quoniam  enim  eft  ,vt  AC  , ad 
A B,  ita  D F , ad  D E ; erit  conutrtendo , vt  A B.adAC, 
ita  DE, ad  D F . * Ergo  diuidendo , vt  C B , ad  A C , ita 
F E,ad  D F : Ac  proinde  comer tendo  rurfus  ,vt  AC,  ad 
C Bt  ita  D Ft  ad  F E.  Quod  eftpropojitum . 

THEOR.  18.  PROPOS.  18. 

SI  diutfae magnitudines  fint propor- 
tionales,hae  quoque  compofitae  propor- 
nalcs  erunt . 

DEMONSTRAT  hoc  loco  Euclides  compofi- 
tionem  rationis  , quam  definitione  14.  dcfcripfit . Sint 
enim  diuifx  magnitudines  AB,BG,  &DE,  EF,  propor- 
tionalcs’hoc  eft,  A B,  ad  B C,  vt  D E , ad  E F . Dico  & 
compofitas  proportionales  c f-  « 

Te, hoc  cft,vt  eft  A C , ad  B C , 1 1 C 

ita  clle  D F , ad  E F . Si  enim  _ 

non cft,vt  AC.ad  BC,  ita  DF,  > , . , i F 

ad  E F,  habebit  D F,  ad  aliqua  M Q 

magnitudinem  minorem  ipu  E F,  vel  maiorem,  eandem 
proportionem  , quam  AC,ad  BC, Habeat  primum  D F, 
adGF,minorem  ipfaEF.fificripotcft,  eandem  propor- 
tionemyquam  A C,ad  B C.  Quoniam  igitur  cft,vt  A C, 
ad  B C . ita  D F . ad  G F } b Erit  diuidendo  quoque , vt 
A B,ad  JiCfita  DG,ad  GF  : Sed  vt  A B.ad  BC,  ita  po- 
lita quoque  eft  D E,  ad  EF . * Igitur  erit  etiam , vt  D G, 
prima  ad  GF,  fecundam, ita  DE, tertia  ad  EF,  quartam. 
Cum  ergo  D G.  prima-maior  fit.quam  DE,  tertia, d erit 
quoque  GF,  fecunda  maior  quam  EF.quarta, pars  quam 
totum.Quod  eft  abfurdum . 

HABEAT  deinde , fi  fieri  poteft  , D F-,  ad  H F, 
maiorem  ipfa  E F , eandem  proportionem  , quam  A C , 
ad  B C.  Quoniam  igitur  cft,vt  AC»  ad  BC , ita  D F , ad 


'17.  quinti. 


l8. 


*t7.quintU 
ci  t. quinti. 
* t+.  quinti. 
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H?. quinti. 
bi  I .quinti. 


‘sj.quinti. 


d I. quinti. 
* J.quinti. 


tf. definit, 
quinti. 


-i-i-» 


HFj*  erit diuidedo quoq;  vt  Ali, ad  BC.ita  DH,ad  HE. 
Sed  vt  AB, ad  BC.ita  polita  etia  cft  DE.ad  E F. b Igitur 
erit  quoque, vtDH, prima  ad  HF.fccundam.itaDE.tcr 
tia  ad  EF,quarta . Cum  ergo  DH, prima  minor  Gt  quam 
DE, tertia, ‘erit  quoque H E , fecunda  minor  quam 
E F,  quarta , totum  quam  pars.quod  cftabfurdum.Non 
igitur  habebit  D F,  ad  minorem  ipfa  E F,  aut  ad  maior 
rem , eandem  proportioncm,quam  A C,  habet  ad  B C. 
Ergo  D F,  ad  ipfam  E F,  erit , vt  A C,  ad  B C.  quod  cft 
propoGtum . Itaque  G diuif®  magnitudines  Gnt  propor- 
tionalcs,&c.  Quod  dcmonftranaum  erat . * % 

SCHOLIVM.  , 

HANC  propofitionem  demonfirant  nonnulli  eum  Cam- 
pano eadem  ferme  ratione , qua  antecedentem  propofitionem 
Euclides  demcnflrauit , hoc  videlicet  modo . Sint  dtutft  ma- 
gnitudines AC  >CB,  DF.F  E, proportionales,  hoc  e fi,  AC. ad 

C By  vtD  Ft  ad  F E 
HI  N Dico  t m etiam  compo- 

1 1 ' 1 * 1 1 1 1 * 1 fit  as  proportionales  effe, 
vt  A B,  quide  adC  B, 
ita  D E , ad  F E . Sss~ 
Q enantur  enim,vt  in  an- 

m H’»*  secedente  propofitione , 

ipfarum  AC,CB,DF, 
FEy  aque multiplices  GH.HT.KL.LMjltem  ipfarum  CB, 
FEy  alia  eque  multiplices  IN,  310,-  <*  erunt  que  rurfits  G I , 
K M.tpfarumA  B , D E,  eque  multiplices . t Item  H N , 
L O,  ipfarum  C B,  F E,vt  mpratedentt  Theoremate  often- 
fumefi . Quoniam  vero  ponitur  effe  A C,  prima  ad  C B,  fe- 
cundam y vt  D F , tertia  ad  FEt  quartam  i fumptaque 
funt  GHyKLyaque  multiplices  prima  ac  tertia  AC  , D F i 
Item  fecunda  & quartaCB.FE.aquemultiplsces  IN,  MO, 
i fit  vt  fi  GHymultiplex  prima  AC,  deficit  ab  IN,  multipli- 
ce fecunda  CB,  etiam  KL,  multiplex  tertia  DF,deficiat ab 
MO,  multiplice  quarta  F E i (f  fi  aqualu , aqualis  i (y  fi 
excedit,  excedat . Quod  fi  deficiat  tam  G H,ab  I N , quam 
K L,  ab  MOiodditis  c 6 munibus  HlyLM, deficiet  quoq,  GI a 
ab  HN,  cy  KM,  abLO.  ElfiG  H,  aqualu  fuerit  iffi  INy 
&KL. 


A C B 
P FE 
K I* 
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-K  I , ipfi  M O i additis  communibus  H /,  Z.  Jlf  , erit  & 
Gl.ipfi HN . aqualis.  & K M.  ipfi L G.  Et  denique fi  GH, 
excefifierit  ipfiam  IN,&  K L,  tpfiam  M O i additis  ccmmuni- 
bsa  H I yL  M , excedet  quoque  G I,  ipfiam  H N,  & K M , 
ipfiam  L O . Quoniam  ergo  fi  G /,  multiplex  prime.  A B,  de- 
ficit ab  H N,  multiplice  fecunda  C Bi  etiam  K M,  multiplex 
terti 4.  D E , deficit  ab  LOy  multiplice  quarta  F £;  & fi 
aqualis , aqualis , <3»  fi  excedit , excedit  ,•  * erit  A E,  prima 
stdC  B,  fecundam , vt  D E,  tertia  ad  F E , quartam.  Quod 
tfl  Propofitum . Itaque  fi  dtusfa  magnitudines  fint  proportio- 
nales , tye.  Quod  erat  ofiendendum . 

VER  V M hac  demonflratio  non  re  fle  colligit  prope fitum 
ex  defin.6 . propterea  quod  H N,LOt  non  fiunt  ita  multipli- 
ces ipfiarum  CB,  F E ,vt  multiplices  accepta  fiunt  1N,M0, 
eorundem  C B , F E.Vnde merito  dubitare  quis  Joffet.an  fe- 
cundum quamcunque  mu  Jtiplf  eat  tonem  aque  multiplices ficr- 
uent  eam  conditionem  d. fiecius, aqua  litatis,  atque  txceffius  , 
quam  Euclides  in  C.  defin.  pofiulausf,quandoquidem  in  hac 
demopfl ratione  liberum  pon  cfi  aff umere  ipfiarum  C B , FE , 
quaflunqi  aquemubiplicesyfcd tales  duntaxat,  quales  confiur 
funt  ex  ex  LM,  M O,  multiplicibus  acceptis . Id 

quod  in  antecedentis propefitionis  demonfiratione  obqti  non  po- 
tefl: quippe  cum  IN,MO,fismpta fint  ipfarumCB.F  E.aqut- 
multiplices  qualefeunq. , tpfiaq:  eadem  remanent  aquemu/ti- 
fliets  eorundem  CByFE,in  dsuifia  proportienahsaie . Quam 
ob  rem  prafiertnda  efi  Euclidis  demonflratio  huic  dtmonfira- 
tioni  Campani.  Libuit  autem  eam  quoq.  explicare , ne  eam 
fiudiofius  Leflor,  reli  fla  illa  Euclidis , arriperet , ut  bonam : 
prafiertim  cum  oftenfiuafiit.dla  Hero  Euclidis  ducat  nos  ad  id, 
quod  fieri  non  poteft, 

H I NC  fiaeile  etiam  confirmabimus 
duos  illos  modos  argumentandi, quos  ad  ^ ^ R B C 
dtfi.  ti-.defcripfimus.  Priorem  diximus 
compofitienem  rationis  conuerfam . Sit 
enim  ut  A B,ad  BC.ita  D E, ad  FF.Dico  per  cotnfofitionem 
rationti  couerfamyeffie  quo q,  vt  AC,  ad  AB,  sta  DF,ad  DE. 
Quoniam  enim  efi.vt  ABtad  BC.ita  DE, ad  E F;  erit  con- 
tuet endo  tvt  BC,ad  AByita  EF.ad  DE.  b Igitur  fr  compo- 
nido  erit,  vt  AC,ad  A B>ifa  DF}adDE.quod  tfl propofitu. 
7y  J FOSTE - 


d -definit, 
quinti . 


blf.*uinti. 
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nt. quinti. 

POST  E R I O R E M modum  vocauimui  tompofitio- 
ntm  rationis  contrariam  . Sit  ergo  rurfus,  vt  AB, ad  BC,tta 
DE, ad EF.  Dico  per compojitionem  rationis  contrariam ,effe 
quoque  vt  AB, ad  AC, ita  DE, ad  DF.  Quoniam  enim  eft, 
vt  AB, ad BC.ita  DE, ad  E F : erit  conuertendo,  vt  BC.ad 
A B.tta  EF , ad  DE.*  Igitur  componendo  erit  ,vt  AC , 

ad  AB, ita  DF,ad  DE:  ac  proinde  conuertendo  rurfus  erit, 
vt  AB, ad  AC, ita  DE, ad  DF.  Quod  tjl  prepofitum  , 

19. 

THEOR.  i9.  PROPOS.  19. 

S I quemadmodum  totum  ad  totum , 
ita  ablatum  fe  habuerit  ad  ablatum : & 
reliquum  ad  reliquum,  vt  totum  ad  to- 
tum, fe  habebit. 

b/  & .quinti. 
'1?.  qui  uti. 
i 16. quinti. 

QV  OD  in  propof.j.demonftratura  cftdc  multipli- 
ci proportione, hoc  loco  dc  omni  proportionc,ctiam  ir- 
rationali dcmonftratur.Sit  enim  tota  AB, ad  totam 
C D,vt  ablata  A £,  ad  ablatam  C F • Dico  & reliquam 
E B,  efle  ad  reliquam  FD,vt  cft  tota  A B,  ad  totam  CD. 
Cum  enim  iit  A B,  ad  C D,vt  A E,  ad  C F. b erit  & per- 
A tr  ii  mutando  A B,  ad  A E,  vt  C D, 

— > ■ . 1 — | **  ad  C F . * Diujdcndo  ergo  erit- 
C F n EB.adAE.vt  FD.ad  C F. 

■‘Qua  re  permutando  rurfus  erit 
E B,ad  F D , vt  A E , ad  CF  ,hoc  eft , vt  tota  A B . ad 
totam  C D j cum  polita  fit  A B,  ad  C D,vt  A £,ad  C F. 
Si  igitur  quemadmodum  totum  ad  totum,&c.  Quod  de- 
monftrandum  erat. 

COROLLARIAM . 

Zj 

HINC  facile  demon  Arabitur  modus  ille  argu- 
mentande in  proportionibus , ejut  Jnmitur  d cenuer- 
Jione  rationis  juxta  t6.de/in. 

W L r * $ * ^ W_705> 

SIT"  enim , -t/f  *d  a * P4.I» 

: B 4 ,r*  DE,adF  £.  Di - 
0 per  conuerfionem  ratio - P - , , ^ ^ ^ 

’//  £/7*  quoque  , v/  ^5,  4</ 

4 C/  , ita  D E , ad  D F.  Cum  enim  fit  ,vt  A B, 
id  C B,  it*  D E,  ad  F E,»  erit  quoque  discidendo, 
vt  A C , ad  C B , ita  D F , ad  r E.  Igitur  tfr  con- 
itrtendo  ,vtC  B,  ad  A C,  ita  F E ,ad  D F :*>ac 
iropterca  componendo  quoque , vt  AB,ad  A C,ita 
D E,  *dD  f.  Quod  efl  propofitum . 

■!  SCHOLlVM. 

• - • • «s  ►.  . 

O 3UT  27  ES  Fui  fidis  interpretes  conuerfionem  rationis  de- 
monfirant  hac  ratione . Quoniam  eft  rvt  A B , adC  B ,tta 
2>  E,adFE  ; « erit  permutando, vt  tota  AB,  ad  totam  DE, 
it * CB  , ablata  ad  ablatam  E E . d Igitur  vt  tota  A B , ad 
totam  DE,ita  erit  quoque  reliqua  A C,  adreliquatn  D F 1 
Et  proinde  permutando  rurfus  ,vt  AB,  ad  A C,  ita  D E , 
adDFi  Quod  eft  propofitum . , 

S ED  quis  non  videt,  hanc  demonflrationem  tOnuenirt  fi- 
lum magnitudinibus  eiu fidem  generis,  cum  tntekvfiurpMUO 
alterna, fiue permutata  proportio,  qua  vim  tantum  habet 
i» eiufidem generis  magnitudinibus , vt  & indefin.  is.  &tn 
propofi.  1 9 .monuimus  t Quare  cum  Euclides , jy  ali/  Geome- 
tra modum  hunc  argumentandi  4 conuerjient  rationis  adhi- 
beant in  omnibus  magnitudinibus , etiam  non  eiufidem  gene- 
ris , ttitSa  hac  communi  interpretum  demonfirationt , no- 
ftram  aliam  ex  cogita  uimus , qua  omnibus  magnitudxmbus 
congruit . Ea  enim  (ocum  habet , etiamfi  priores  dua  quan- 
titates A B ,C  Byfint  vnius  generis , nimirum  linea , polle. 

.<  ritres  vero  du*  D E,  F E , alterius  generis,  nimirum 
vel  fiuperficus , vel  anguli , vel  corpora,,  f 
a : r W denique  numeri : propter  ea  quod 

mea  non ajfampta  fuit  alter*  1 ; 

J*i  Ha,  fiue  permutata  • ^ •__ 

' proportio. 

‘v  ' 

r y*g  THEOR. 


* 1 7.  quinti. 
b//.  quinti. 


t/ 6.  quinti. 
iig.qsuntt. 
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■ t. quinti . 
^lj. quinti. 

*lo.  quinti. 

'd  7.  quinti, 
ii  I.  quinti. 
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* r , ww»  r»  • ■'  * • J ' ^ • vi  * <*N  V 

. S Ifint  tres  magnitudines,  & aliae  ip- 
fis  aequales  numero , quae  bini  & in  ea- 
dem ratione  fumantur;  ex  aequo  autem 
prima,  quam  tertia  maior  fuerit,  erit& 
quarta , quam  fexta, maior.  Quod  fi  pri- 
ma tertiae  fuerit  aequalis,  erit  & quarta 
aequalis  fextae : fin  illa  minor,  haec  quq- 
que  minor  erit. 


■ * I [ I IjUdl  IdUI  Vllt  Ulaiuiw  * 

ABC  DEF  A,  maior  fit  quam  C,1  erit  maior  propor- 
tio A, ad  B,  quam  C , ad  B . Eft  autem  vt 
A , ad  B , ita  D , ad  E.  * Maior  igitur  proportio  quoque 
erit  D,adE,quam  C,ad  B.At  vt  C.aa  B,  ita  cft  r,  ad£. 
(Cum  enim  fit  B.ad  C,vt  E, ad  F,crit  conuertendo  vt  C, 
ad  B,  ita  F,  ad  E . ) Maior  igitur  quoque  proportio  erit 
D.ad  E,  quam  F,ad  E. « Quare  D , maior  erit , quamF. 
Quod  cft  propofitum. 

SIT  deinde  A,  aequali»  IpfiC.  Dico  &. 

D,  xqualcm  cfle  ipfi  P;  Ct»m  enim  A , fit1. 
ipfiC.aequalis,dcrit  A,ad  B , vt  C,  adB. 
Eft  autem  vt  A,  ad  B,  ita  D,  ad  E. « Igitur 
erit  & D.ad  E,  vt  C,  ad  B:  At  vt  C,  ad  B, 
ita  cft  F,ad  E,  per  inucrfamiutioncm  , vti 
priusaQyarc  erit  quoque  D,  ad  E,  vt  F,  ad 

E.  r Idcoquc  arqaalcs  erunt  D,&  F.  Qupd 
eft  propofitum . 


m 

AB C MF 
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SIT  tertio  A, minor  quam  C.  Dico  & D , minorem 
c(Ic,quam  F.Cum  enim  A , minor  Cic  quam  C , * erit  mi- 
nor proportio  A , ad  B , quam  C , ad  B. 

Sed  vt  A, ad  B,ita  cft  D.ad  E.  b Minor  cr 
go  quoq;  proportio  cft  D,ad  E,qui  C,ad 
B.Ert  autc  conucrtcndo.vt  prius,  vtC, ad  1 -r 

B,  ita  F,  ad  E.  Igitur  minor  cft  qyoquc  1 | r ■ 

1 proportio  D,  ad  E, quam  F , ad  £ , « pro-  T 1 1 ■ 

ptercaque  D,  minor  erit  quam  F . Qijod  \n<;'r)E> 
cft  propoficum . Si  fint  itaque  trci  ma-  ADV*  w 
gnitudines  , & ali*  ipfis  aquales  nuroc-. 
ro  > &c.  Quod  erat  oftendendum . a 

* • » h ittmt.  O . * ' 

SCHOL1VM. 

PORRO  propofitiene  JM*  efttndet  Euclides,  Ay<y  D , 
magnitudines  non  folum  ejfe  maiores , vel  aquales*  vel  mi- 
, nor  es  duabus  magmttultntbsuC,  (y  F,  vt  hic  demonftrauit, 
l J/ed  etiam  tHae  adbite  eandem  habere  proportionem  ex  aqua- 
i litate  : quod  quidem  demonftrare  non  poterat  , nifs  prius 
theorema  hoc  oftendijfet  , vt  tx  eadem  propofstione  22.  erit 
I perSpicuum^/ . ■■■>£-.  n I o ni  •«  , 

THEOR.  »i.  PROPOS, 

•1  '•  3 • «_  f’*  1 / ♦ » t * 

S I fint  tres  magnitudines  , & aliae 
ipfis  aequales  numero , quae  binae,  & in 
eadem  ratione  fumantur, fueritque  per- 
turbata earum  proportio  j ex  aequo  au- 
tem prima  quam  tertia  maior  fuerit  .\ 
erit  & quarta , quam  fexta, maior.  Quod 
fi  prima  tertiae  fuerit  aequalis  , erit  & 
quarta  aequalis  fextaeifin  illa  minor,h*c 

quoque  minor  erit* 

' 7j  4 SINT 


i/,  quinti. 
•/ 3. quinti. 

* ®*  • j 

«x  0. quinti. 


I 


21. 
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• /.quinti. 
b 13. quinti 


•1  a. quinti 


4 7.  quinti. 
*j  I. quinti, 


1 1 9. 


quinti, 


I /.  quinti. 
b/ 3. quinti. 


so. quinti. 


S I N T tres  magnitudines  A , B,  C,  & totidem  D,  E, 
Fj  qux  binx  , & in  eadem  ratione  fumantur  j fitque  ca- 
rum proportio  perturbata, hoc  eft, fit  vt  A , ad  B , ita  E, 
ad  F,&  v t B,ad  C,ita  D.ad  E:  Sit  autem  primum  A. pri- 
ma maior  quam  C,  tertia.  Dico  & D,  quar 
tam  cfle  maiorem  fexta  F.  Cum  enim  A , 

[ maior  Gt  quam  C ,,  erit  maior  proportio 
f T | t . A.adB,quamC,adB:Eftautem  vtA  ,ad 
, , 1 i l 1 1 B.ita  E,  ad  F .*>  Maior  ergo  quoque  pro- 
ABC  portio  eft  E,  ad  F,quam  C,ad  B.Quoniam  , 

vero  vt  B.ad^jita  eft  D,ad  E.erit  conuertendo  vtC.ad 
B.ita  E, ad  D.  Quare  maior  quoque  eritproportioE,ad 
F,quam  E,ad  D: c Idcoque  maior  erit  D,  quam  F.  Quod 
eft propofitum  • • 

SI  T deinde  A,  ipfiC, aequalis.  Dico  D,  quoque  ipfi 
F,e(Te  aequalem . Cum  enim  A,  fit  aequalis 


& 


ipfi  C, H erit  A,ad  B,vt  C,ad  B:  Sed  vt  A , 


ad  B,ita  eft  E. ad  F.*  Igitur  erit  vtC.ad  B( 
ita  £,ad  F:Eft  autem  , ex  inuerfa  ratione  , 
L Rf'  DFF  vt  C.ad  ®'ita  E.ad  D,  veluciprius.  Igitur 
**  erit  quoque  vt  E, ad  F.ita  E,ad  D ; f atque 
idcirco  D,ipfi  F,zqualis  erit . Quod  eft  propofitum  . 

SIT  tertio  A, minor, quam  C.  Dico&D , minorem 
efle  quam  F.  Cu  enim  A*  iit  minor  quam 
C,  g erit  minor  proportio  A, ad  B,  quam 
C,ad  B:Vt  autem  A, ad  B,  ita  eft  E,  ad  F. 
i,  Minor  eft  ergo  proportjo  E.ad  F*  quam 
C,  ad  B.  Quoniam  vero , rt  ante  , ex  in- 
ucrfa  ratione,  eft  vt  C,ad  fi,  ita  E , ad  D; 
erit  quoque  mii nor  proportio  E.adF<quam  E, ad  Dj‘  ac 
propterea  D,minor  erit  quam  F.quod  eft  propoiitum.  Si 
igitur  fint  tres  magnitudinc*f&  ipfis  ^quales  nume- 
ro,&c.Qupd  oftendendumerat. 


u 


1 


ABC  DCF 


S C H O.L  I V M . 

C ALT  E E.V  M propof.13.  oftntlet  Euclides  dum  ma- 
gnitudines D.non  folum  ejje-m  utor  es,  vel  t quales  , vel  \ 

minores  duabus  magnitudinibus  C F ,fed  etiam  illas  ad  \ 

k*f\ 


I 
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hm  eandem  habere  proportionem  ex  aqualitgte : quod  qui- 
dem fine  auxilio  huiue  theorematii  demonjbrare  non  poterat 
■ve ex propofiUa  a j. patebit,  , . , 


THEOR.  22.  FROPOS.  22. 

S I fint  quotcunquc  magnitudines, 
& alias  ipfis  asquales  numero , quas  binae 
in  eadem  ratione  fumantunEt  ex  asqua^ 
litate  in  eadem  ratione  erunt . 

* ' e ...  1 

I A M hic  dcmonftrat  Euclides  modum  argumentari 
di  in  proportionibus  cx  xqualitate  , quando  proportio 
eft  ordinata  . Sintcoira  primum  tres  magnitudines  A, 
B.O,& alix  tres D,E.F:iitque  A, ad  B.vt  D,  ad  E ; & B, 
ad  C,  vt  E, ad  F.Dkro  quoquerx  xqualitate  efle  A,  ad  C. 

| vtD,ad  F. Sumptis  enim  ipfaruot  A, Oi,  xquemultiplici- 
bus  G,HiItem  jptarum  B,  E,  xqucmultiplicibus  I , Kj 
Item  ipfarum  C,F,  xqucmultiplicibus  cum  fit  A, 
prima  ad  B,  fecundam,  vtD.ter- 


¥ * 

tii  ad  E,  quartam  , ■ erit  quoque  f r _ I T 

-JillUi 


A BCN 
Gtl 


I 


r>EFO 

HKH 


l 


G, multiplex  primx  A*ad  I,mul 
tiplicem  fccundx  B , vt  H,  mul- 
tiplex tertix  D,ad  K, multiplice 

Suartx  E.  Eadem  ratione  , cum 
t B, prima  ad  C,  fecudam.vt  E, 

• tertia  ad  F , quartam  j i>crit  I , 
mukiplex  primx  B , ad  L , mul- 
tiplicem fccundx  C.vt  K, multi- 
plex terti*  E, ad  M, multiplicem 

?iurtx  F;  Quoniam  igitur  funt  tres  magnitudines  G,  I, 
&alix  tres  qux  binx  in  eadem  proportione 

fumuntur  fit  vtfi  G, prima  iuperat  tertiam  L,  fuperet 
neceflario  quoque  H .quarta  fextam  M ; Et  fixqua- 
lis  .xqualis  ; Et  fi  deficit , deficiat . Itaque  cum  G,H, 
xqucmultiplices  primx  A.&  terti*  D.  vcl  deficiant  vni 
ab  L,M,zquemuItiplicibus  fccundx  C,  & quart*  F,  vel 

vni 


22. 


1 +.qutntt< 


t 4 .quinti. 


c J».  quinti. 
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• 6.  definit. 

quinti. 


,Um«. 


vni  arquales  fint , vel  vita  excedanttin  quacunque  mul- 
tiplicatione fumpta  fint  ea  multiplicia  ;*  erit  A , prima 
ad  C,  fecundam,  vt  D , tertia  ad  F « quartam . Quod  cft 
propofitum . 

, . Z'  D E I N D E fipt  plures  ma- 

j r " - enitudines  tribus,  ita  vtfifetia 

l 1 T 1 I III  C,adN,vtF,  ad  O.Dicaadhuc 
WBCl^  J>EFO  eflfc  vt  A,adN.itaD,ad  O.Cum 


t f 


X-  HKlyt  enim  iam  fit  oftenfum  in  tribu* 

magnitudinibus, elTc  A, ad  C,  vt 
D,ad  F;ponatur  autem  C,atf  N, 
Vt  F.adO  ; erunt  trjesmagnitu- 
dines  A,C,N,  & aliae  tres  D , F, 
O , quas  binx  in  eadem  ratione 
fumuntur.  Ergo  ex  squalitate 
in  tribus  magnitudinibus  oftcnfa,  rurius  erit,  vt  A,  ad 
N1,  ita  D ,'ad  O . Eodemque  modo  idem  oftendetur  ia 
quinque  magnitudinibus , per  quatuor  < ficut  id  m qua- 
tuor  dcmonftratunvfuit.pcr  tres; Et  fic  de  pluribus. 
Itaque  fi  firva  quotcunque  raagnitud ines,&C;Q£pd  erat 
oftendendum . 

SCHOLIVM . 

y f | T , * ' ' 

CJETERVM  pen  videtur  hoc  loco  isjftmulanium 
Theorema  quoddam  antiquis  Mathematicis  valde  f amita- 
re.quanquamk  nemine, quod  fciam  t Jit  adhuc  demtnfira- 
tum  • Id  autem  eiufmodi  eft . 

$ I prima  ad  fecundam  eandem  .habuerit 
rationem  , quam  tertia  ad  quartam  j Habe- 
bunt etiam  aeque  multiplices  primar  ac  terti*  v 
ad  fecundam  Sc  quartam , eandem  rationem : 
Item  «que  multiplices  fecundae,  & quarta  ad 
primam  & tertiam , eandem  rationem  habe- 
bunt. Et  contra,  eandem  rationem  habebunt 
fecunda  & quarta  ad  arquemultiplices  prima  & 
*'**’  r tertia 


J t E R 


terti* : Itera  primaac  tertia  ad  «que  multipli- 
ces fecunda!  & quarta:  , rationem  habebunt 
eandcniv* 


»-Mtn  l ■€ 

*-^ei — i 
-l-l  BDI — I . 

i — nem  i-i«f 


. SIT erum vt  A,  prima  ad B, 
fecundam , ita  C , tertia  ad  D , 
quartam  i fumanturqj  E,  F,  ipft- 
rum  A,C,  equemultiplices  : Item 
G H , equemultiplices  ipfarum 

B,D.  Dico  ita  ejfe  E, ad  E,  vt  F,  'ad  D:  Item  ita  G , ad  A , 
vt  H,ad  C.  Et  contra , ita  ejfe  B , ad  E ,vt  D , ad  F:  Item 
ita  A ,ad  G,vt  C,ad  H. Quoniam  enim  efi  ,vt  E,  ad  A. ita 
F,ad  C,  ex  tonfiructione , cum  vtrobique  Jit  eadem  propor- 
tio multiplex ; ponitur  que  vt  A,  ad  Bfita  C,'ad  D ,•  * erit  ex 
equo.vt  E, ad  Bfita  F,  ad  D.  Rurfus  quia  efl  ,vt  G , adB, 
ita  M , ad  Dtqubd  vtrobique  fit  eadem  proportio  multiplex  , 
ex  confini  fttcne  i efique  vt  B,  ad  A fit  a D,ad  C/  C Cum  enim 
ponatur,  vt  A, ad  Bfita  C,ado,erit  conuertendo , vt  B,  ad 
Afita  D,adC.~)b  erit  ex  equo,  vt  G,  ad  A,  ita  H.adC . 

• D E I X D E y quia  tfivt  B, ad  A, ita  D t ad  C,  perin- 
uerfam  rationem ; Et  vt,A  ad  E, ita  C,  ad  F , quid  ex  con- 
firuciione  vtrobique  fit  eadem  proportio  fubmultiplex  i , erit 
ex  equo,  vtB.ad  E,ua  D,ad  F.  Rurfus  qui  a ponitur, vt  Aj 
adB, ita  C.ad  D~,tfiquevt  B,ad  G,  ita  D , ad  H,  quod  ex 
Confirucfione  fit  vtrobique  eadem  proportio  fubmultiplex  i 
i erit  ex'eque,vt  A,  ad  Gfita  C,  ad  H.  Quod  efipropofitum. 

E X quo  confiat  modus  argumentandi , quo  frtquentifii- 
me  vtuntur  Geometra  , maxime  Archimedej^Apollonius 
Pergeut , Theon , &a/y , Videlicet , vt  A, ad  B,  ita  eft  C, 
ad  D . Ergo  vt  E , dupla , vel  tripla , vel  quadrupla , dyc. 
ipfiusA,  adB  , it  a quoque  erit  F,  dupla,  vel  tripla, vel  qua- 
drupla, ^e,  ipfius  C,ad  D.  Item  vt  A,  ad  B,  ita  efi  C , 
ad  D.  Igitur  vt  A , ad  duplum , vel  triplum . uel 
quadruplum,ire.ipfius  B.nimirumad  Gfita 
erit  quoque  C , ad  duplum , vel  tri- 
plum, vel  quadruplum , frc. 
ipfius  D,  videlicet 
adU. 

theoil 


1 JJ, quinti , 


22.  quinti» 


* 22.  quinti. 


2 2. quinti. 


. s 


< j 


M 
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xlJ.quirtl, 


t.  quinti  t 
15  .quinti. 

At  t.  quinti  i 

•*.  »:**  *t  i» 


tjt.  quinti. 
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THEOR.  »3.  PROEOS*  13. 

S 1 fint  tres  magnitudines, aliaetjue  ip- 
fis  aequales  numero , qua?  binae  in  eadem 
ratione  fumantur  i fuerit  autem  pertur- 
bata earum  proportio : Etiam  ex  aequa- 
litate in  eadem  ratione  erunt* 

. » u*>w  . Jt  ' 

D E M 0 N S T R A T V R hic  ratio  ex  aequalitate, 
quando  proportio  eft  perturbata.  Sint  enim  tres  ma- 
gnitudines A, B,C.&  alixtres  D,E,F,  fitque  perturbata 
carum  proportio,  hoc  cft, fit  vt  A * ad 
B,ita  E, ad  Fj&  vt  B.ad  C,ita  D,ad  E. 
Dico  quoque  ex  aequalitate  ede  vt  A} 
ad  C,  ita  D,  ad  F.  Sumptis  enim  ipfa- 
rum  A,B,D,xqucmultiplicibus  G,H, 
Ij  Item  ipfarmli  C,E,F,  xqucmultipli 
cibus K, L,MjJ Erit  vtA*adB,  ita G, 
ad  H.cum  G,  H,  fint  ipfarura  A , B * 
xqueraultipliccs  i At  vt  A * ad  B,  ita 
cft  E, ad  F.1*  Igitur  vt  G,ad  H.ita  quo* 
que  eft  E,ad  F;  ‘ Sed  v.t  E*  ad  E,  ita  cft 
quoque  L,ad  Mjquod  L,M,  firtt  ipfa-» 
rum  E.F^equcmultipliccs  t d Igitur  erit  quoque  vt  G,ad 
. H.ita  L.ad  M.Rurfus  quohiam  eft  B,prima  ad  C,  fccun 
dam,vt  D^ptia  ad  E, quartam; e eritquoque  vt  Hj  nml 
tiplex  prjmx  B.ad  K,  multiplicem  fecunda:  C,ita  I,mul 
tiplcx  tertit  D,ad  L , multiplicem  quarta:  E.  Quia  igi- 
tur Tunc  tres  magnitudines  G,H,K,&  aliae  tres  I,  L»  M, 
qu.T  bin^  in  eadem  ratione  fumuhtur^cftquc  carum  pro* 
portio  perturbata ;cil  oftenfum  fit  efle  vtG*ad  H,ita  L* 
ad  M:£t  Vt  H,ad  K,ita  I,  ad  Lj*fif  Vt  fi  G , prima  fupe- 
rat  tertia  K,  fuperet  qUoq<  quarta  I,fexta  M;&  fi  Xqua- 
lis.xqualis  ; & fi  deficit, deficiat.  Itaq;  cu  G ,&  I,  Xque- 
multiplices  primx  A,&  tertix  D,  a K,&  M,  xqilemulti- 
plicibuS  fecundxCj&quartxf , vel  vna  deficiant , ve» 
• . vna. 


t I B E R V.  W 7i7 

vna  aequales  fint , vel  vna  excedant ; * erit  vt  A , prima 
ad  C, fecundam, ita  D,tcftia  ad  F.quartam.  quod  cft  pro 
pofitum . Itaque  fi  fint  tret  ma®nitudJnes,&c.Quod  dc- 
monftrandum  erat , 

SCHOLIVM • 

QyOD  fi fuerint  plures  magnitudines  tribus, fueritqu  e 
earum  proportio  perturbat  a,nimtrum  fi  fuerit  A,  Ad  B,vt  F, 
adO-,cr  ByodC.vt  f.,adF-y^pCysid.Fl,  vt  J),  ad  E.  Dico 
adhuc  ejfe  vt  A,*d  N,  itaD  ,adO.  quanquam proportio  cx 
squalitate, quando  proportio  e fi  perturbata,  apud  Geometrae 
in  vfu  non  fit  in  pluribus  magnitudinibus  > quam  in  tribus  . 
qua  c au fa  fuit , cur  Euclides  antecedentem  propofitionem  de 
quotquot  magnitudinibus , hanc  autem  de  tribus  duntaxat 
pr  opo fuerit, qtmmuu  vera  etiam  fit  de  pluribus,  quod  it  a pro- 
batur . Cum  iam  fit  oftenfum  in  tribus  magnitudinibus . ejfe 
A,ad  C,vt  E, ad  OiPonatur  autem  ejfe  ita  C.ad  N,  **  D, 
ad  E, erunt  tres  magnitudines  AyC,N alia  tret  D,  E.O, 
qua  bina  in  eadem  fumuntur  proportione , & earum  proportio 
efi  perturbata , Ergo  rurfus  ex  squalitate  in  tribus  magni- 
tudinibus oflenfa , erit  vt  A, ad  N,  itaD,  ad  O . Eodemque 
fnodo  idem  ofiendetur  in  quinque  magnitudinibus , per  qua- 
tuor.ficut  id  in  quatuor  fuit  demoitfiratum  y per  tres  i Et  fic 
de  pluribus.  Quod  efi  propofitum  • 

THEOR,  24.  PROPOS.  24. 

S I prima  ad  fecundam  eandem  ha- 
buerit rationem,  quam  tertia  ad  quar-* 
tam  i habuerit  autem  & quinta  ad  fecun 
dam  eandem  rationem, quam  fextaad 
quartam : Etiam  compofita  prima  cum 
quinta,  ad  fecundam  eandem  habebit 
rationem , quam  tertia  cum  fexta , ad 

quartam  • 

* t oy  od 


» C. definit, 

quimi. 


24. 
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\*  fi.  quinti 
\ i Z, quinti, 


di  quinti 


•\  e 


QV  O D propofitionc  i.  dcmonftrauit  Euclides  de 
foh  proportione  rnultiplici,dcmonftrat  l»oc  loco  de  om 
ni  proportione , etiam  irrationali  .Sit  enim  AB,  prima 
r * *•  adC,iccundam.vt  DE, 

A.  B G D E H tertia  ad  F , quartam  ; 

■ — - — i • — 4 Item  BG,  quinta  ad  C, 

q F ——i  fccundam,vt  EH.  Texta 

adF.quartam.Dicoitaeflc  A G.compoGtam  ex  prima  i 

ac  quhna,ad  fecundam  C,vt  cft  D H,  compofitaex  ter-  j 
tia  & fexta,ad  quartam  F.Cura  cmm  fit  vt  #G,ad  C.  ita 
EH.ad  Ficrit  conucrtcndo  vtC.ad  B G,itaF  . ad  E . 
Quoniam  igitur  cft  A B.  ad  C.vt  DE,ad  Fi&  C.ad«G, 
vtj.ad  t Hi  * erit  ex  zquali  AB,ad  BG.vtDE,  ad  E ^ I 
b Componendo  igitur  erit  vt  tota  . ad  BG.  ita  t 

DH  ad EH.  Itaque  cum  rurfus fit  AG,ad  BG,  vt  DH,  i 
id  EH,&  BG,jdC,vtE  H,  ad  F,,  erit  *«. 

dcmonftrandum . 

SCHOLIVM « 

U JEC propefiio vera  ejt ,/tue 
C.JInt  atufdem  generis  cum  magnitudinibus  DE,EH,&  . 
fine  non.vt  ex  demonfiratione  confiat . 

EODEM  fere  modo  cfiendetur  m omni  Zentrt^m 
t tonis id , njmdd  Theoremate  fexto imus  l*b. 

,fi  in  muU^licibus  magnitudinibus  duntaxat.  Videhc  t. 

SI  duae  magnitudines  ad  duas ma£n*^ 
nes  eandem  habeant  propomonOT » " 

ft*  quadam  habeant  ad  eafdem  eandem  pro- 
portionem: & reliqua:  ad  eafdem  eandem  pro. 
portionem  habebunt . 

H ABEANT  enim  AG,  DH,  ni  &•& 
proportionchfM  cWtrAO,adG^t^.^.l^^ 
fUAB,  DE,  ad  eafdem  C,  F, eandem  habeqnt  proportione^ 


itavt fit  quoque  AB,  adC,  vt  D E,  adF.  Dico  & reliquae 
BG,EH,  eandem  habere  proportionem  ad  eafdem  C , F , hoc 
cjt,etfe  BG.ad  C,vt  EH.ad  F.  Cum  enim  Jit  vtA  B,  ad  C. 
ita  DE, ad  F j erit  conurr tendo  vt  C,adAB , ita  FyadDE. 
Quoniam  igitur  efiAG,ad  C,vt  DH.ad  F C,ad  A B,vt 
F,ad  D Ef 1 erit  ex  aquahtate  A Gy  ad  A B , vt  D H , ad 
D E . b Diuidendo  ergo  erit  quoque  vt  BG.ad  ABfita  EH , 
ad  DE.Itaque  cumrurfus  fit  B G,  adAB,vtEH,ad  DE\ 
fr  A B,  adC.vt  DE, ad  Fi « ertt  ex  aquali  B <?,  ad  C,  vt 
EH.ad  F.  Qtjpd  eit  propofitum . 


THEOR.  25.  PROPOS.  25. 


S I quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint:  maxima  & minima  reli- 
quis duabus  maiores  erunt  • 


S I T enim  AB,  ad  CD, 
vt  E,adF,fitq;  AB.omniu 
maxrma  , & F.minima.  Di- 
co  duas  A B,  &F,  fimul  efle  C" 


-SJ? 


H 


maiores  duabus  CD.&  E, fimul.  Auferatur  enim  ex  AB, 
magnitudo  AG, aequalis  ipfi  E;&  cx  CD,alia  CH,$qua- 
lisipfi  F.  Erit  igitur  A G,adCH,  vtE,adF,  hoc  cft,  vt 


AB.ad  CD . Quare  cum  (it  tota  A B , ad  totam  C D , vt 
ablata  AG,  ad  ablatam  CHj 4 erit  quoque  vt  tota  A B, 
ad  totam  CD,ita  reliqua  GB.ad  reliquam  H D:  Eft  au- 


tem AB, (cum  (it  omnium  maxima  ) maior , quam  C D . 
Igitur  & GB,  maior  erit  quam  HD.'  Quoniam  vero 
A G,  & E,xqualcs  funt ; (i  ipGs  addantur  aequales  F , & 


C H,  nimirum  F.ipli  AG,&  CH,ipfi  E;  fient  A G,  & F, 
fimul  xqualos  ipfis  E,&  C H,  fimul.  Additis  igitur  inx 


qualibus  G B,&  H D, fient  A B,  & F,  fimul  maiores  qua 
E,&  CD,fimul,cum  GB,(it  maior  quam  H D.  Qupd  cfl 
propofitum . Si  ergo  quatuor  magnitudines  proportio- 
nales fuerint,  &c.  Quod  erat  demonfirandum . 


SCHi 


*22.  quinti. 


2 2.  quinti. 


25, 


tf,  quinti, 
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*t  4 •Quinti. 


SCHOLIVM. 


.quinti. 


NECESSARIO  autem  /equitur  fi  antecedens  ma- 
gnitudo unius  proportionis  fuerit  omnium  maxima , confe- 
quenttm  alterius  ejfe  omnium  minimam  ,•  ut  in  propofitc 
exemplo  cernere  licet. Cum  enim  fit  ut  A B,  ad  C D,  ita  E, 
ad  Fi  fr  A B, prima  maior  quam  tertia  E;‘  ent  quoque  C D, 
fecunda  maior  quam  F.  quarta  . I tem  quia  maior  eft  A B, 
quam  C Deerit  quoque  E, maior  quam  F,  ob  eandem  propor- 
tionem AB, ad  CD,{?  E,ad  F,vt  tnficholio  prope  f 1^.0 flen- 
di mus.  Quod fi  e contrario  antecedens  unius  proportionis  fue- 
rit omnmm  minima  , erit  confiquens  alterius  emmum  ma- 
xima, vt  conflat , fi  dicatur  ejfe  F,  ad  E,  vtC  D , ad  A B. 
Bebent  quoque  omnes  quatuor  magnitudines  ejfe  eiufdem  ■ 
generis  , alias  non  poffet  una  magnitudo  componi  ex  maxima 
cr  mmima  1 immo  neque  ex  rtlsquu  duabus  . Addit  hoc  in 
loco  Federicus  Commandmus  theorema  aliud  huic  as.  non 
multum  dtjfimile,  videlicet . 4 


SI  tres  magnitudines  fuerint  proportiona- 
les : Maxima  & minima  maiores  erunt  quam 
dupla  reliquae . 


An 

.st 


S /X  vt  A, ad  B,  ita  B,  ad  C, 
fitsjf  A,  maxima,  & C,  minima. 
Dico  A,  & C,  fimul  maiores  ejfe 
dupla  ipfiut  B , Sumpta  enim  Dt 
ipfi  B,  squali, er  it,  ut  A, ad  B, ita 


D,ad  C, Igitur  A, (^rC,  fimul  maiores  erunt,  quam  B,ct  D, 
fimul , b vt  proolime  demonftratum  tfl,  boe  eft , quam  dupla 
'tpflus  B,  Quod  eft  propofltum  . 

H I C finem  Euclides  imponit  quinto  libro . Verum  quia 
Campanus , & nonnulli  a'ij  adijeiunt  alias  qua/dam prope  fi - 
tionesyquibus /ape  numero  gra uijfims  feript oret,  ut  Archime- 
dis, A pollen  iu>,  toannes  Regtommtanus,& alij  utuntur,  eaf- 
que  quaflejfent  Euehdi),ciran/  { placuit  eas  huic  quinto  li* 
bro  annectere,  £r  maxima,  qua  fleri  p*tefl,breustate  demon - 
ftrarc,nccncn  in  numerum,  ac  feriem  propofitionum  Euelsdii 

referre. 


X. 


L I B'  E R ■ r.  fe»  > 7X1 


ferre . Omnes  nutem  truduntur  de  magnitudinibus  impro - 
rtionalt  busequarum  prima  hac  ejl. 

THEOR.  2 6.  PROPOSxa*.  26. 

SI  prima  ad  fecundam  habuerit  ma- 
orem  proportionem  , quam  tertia  ad 
[uartam:  habebit  conuertendo  fecunda 
d , primam  minorem  proportionem  , 

[uam  quarta  ad  tertiam. 

• - * •*  * l JAIm  ./*«..  _>  V-i  i/.4  i.  4i  4 4 • • X C 

HABEAT  enim  A, ad  B.maiorcm  proportionem, 
nam  C,ad  D.Dico  proportionem  B,ad  A,  minorem  cf- 
■ proportione  D, ad  C.fntclligatur  enim  cftcE,  ad  B, 
t C,adD$critquc  proportio  A , fi,  , t ~i  O — — 1 i 
iB,  maior  quoque  quam  E,  ad  ' R , 

; 4 ac  proptcrca  A , maior  erit  *je, 

aam  E.b  Quare  minor  cit  pro-  Ek"  ’ b S. 

artio  B,ad  A, maiorem,  quam  B,  ad  E , minorem  : Sed 
t cfl  B,ad  E,  ita  eft  conuertendo  D , ad  C . Igitur  pro- 
artioB,ad  A, minor  efl  quoque , quam  D,  adC.  Quod. 
lpropoCtum, 


nrempr opertionem , quam 

rtits  ad  quartam , conuertendo  maiorem  ejfe  proportionem 
eunda  ad  primam, quam  quarta  ad  tertiam  i dummodo  vo- 
mo maioris  mutemus  m vocem  minoris , & contra . 

SIT  tnxm  minor  proportio  A , ad  B,quam  C,  adD.  Dico 
muertends,B,ad  A,maiorem  habere  proportionem  , quam 
Kad  C.lntelhgatur  erum  ejfe  E, ad  B,vt  C,  ad  D ; Eritque 


\ 


S C H 0 L I V M. 


EODEM  fere  modo  { q ( 

» monftrabimus , fi  prima  , 

i fecundam  habuerit  mi-  !>■  ■ I 


4 


' oportio  A, ad  B,  etiam  minor, quam  E, ad  B, « ac  propterea  o. quinti. 

Z x.  A, minor 


1 
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* f .quinti. 


bjf. quinti 


A, miner  erit, qua  E.i  Quare  maior  erit  proportio  B>adA,mi 
nerem , quam  B,ad  E ^maiorem:  Sed  vt  B,ad  E, ita  eft  cen~ 
uertendo  D.adC.  Igitur  6*  proportio  B , ad  A,  maior  ejl , 
quam  D.ad  C.Quod eftpropofitupt . 

ALITER.  Quonid  minor  eft  proportio  A,  ad  B,  quam 
C,ad  D serit  maior  proportio  C,adD,  quam  A , ad  B . u Igi- 
tur conuertendo  minor  erit  froportto  D,ad  C,qudmB,ad  A, 
ac  proinde  maior  erit  proportio  B, ad  A, quam  Dtad  C.Quod 
efl  propofttum. 


*7« 


* /o.quinti , 
a f .quinti, 
*li. quinti 


THEOR.  17.  PROPOS. 


• . . ta  I • > 

S I prima  ad  fecundam  habuerit  ma- 
iorem proportionem  , quam  tertia  ad 
quartam:  Habebit  quoque  viciflim  pri- 
ma ad  tertiam  maiorem  proportionem , 
quam  fecunda  ad  quartam. 


mC- 


HABEAT  enim  A , ad  B , 
roportionem , quam 


maiorem  proportionem  > quam 

C.adD.  Dico  permutando  ma- 
iorem efle  quoque  proportione 

. . .11; . . /TT,  C «1 A K 


E- 

A, 
vt1 

E,  ad  B; ‘Ideoquc  A,  maior  erit  quam  

erit  proportio  A, ad  C,  quam  E,  ad  C.c  Quoniam  vero 
permutando  eft,  vt  E, ad  C,  ita  B , ad  D.  (cum  pofita  fit 
£,ad  B.vtC.adDJIgitur  proportio  A, ad  C^maiorquo 
que  erit  quam  B,ad  D.  Quod  eft  propofitum  . 

SCHOL1VM. 


SIMILITER  oftendemue,  fi  prima  ad  fecundam  minore 
habuerit  proportione, quam  tertia  ad  quarta.vtcijftm  prima 
ad  tertiam  minori  ejfe  proportione, quam  fecunda  ad  qtarta , 
SIT  namque  minor  proportio  A,  ad  B,  quam  C , ad  D. 
Dite  permutando , minorem  quoque  ejfe  proportionem  A , aa 


w LIBE 

C.quam  Btad  D.Intelhgarur 
enim  ejfe  E, ad  B,vtC,ad  Di 
Erit  que  proportio  A, ad  B,  mi- 
nor quoqj, quam  E, ad  B ; • Ac 
fropterta  A, minor  erit, quam  E.  b Quare  miner  erit  propor- 
tio A ,ad  C.qud  E, ad  C.  * Sed  permutando, vt  E,  ad  C,  ita 
E, ad  D.  (cum  pofita  fit  E, ad  Byvt  Cyad  D.)  Igitur  proportio 
A,ad Cymtnor  quoq,  erit, quam  B,ad  D.  Quod  efipropofitu. 

ALIT  E 41 . Quoniam  minor  efi  proportio  A.ad  B.qua 
C,ad  D.ertt  maior  proportio  Ctad  D,qudm  A,  ad  B. i Ergo 
componendo , maior  etiam  er  it  proportio  C,  ad  A , quam  D , 
ad  B: e ac  proinde  conuert  endo,  minor  erit  proportio  A,' ad  C» 
quam  B,ad  D,  Quod  efi  propofitum . 

THEOR.  28.  PROPOS.  28. 

S I prima  ad  fecundam  habuerit  ma- 
iorem proportionem,  qua  tertia  ad  quar 
tam : Habebit  quoque  compofita  prima 
cum  fecunda, ad  fecudam  maiorem  pro- 
portionem , quam  compofita  tertia  cum 
quarta, ad  quartam  • 

• • • 1 i.  - 

SIT  maior  proportio  AB,  ad 
BC,  quam  D F.,  ad  E F.  Dico  & 
componendo  maiorem  efle  pro- 
portionem A C , ad  B C , quam 
D E.ad  E F.  Intclligatur  enim  efle  G B,ad  BC,  vt  D E , 
ad  E Fj  eritque  proportio  A B,  ad  B C , maior  quoque, 
duam  G B,ad  B Cjf  Idcoquc  AB,  maior  quam  G B.  Ad- 
dita ergo  communi  BC;fict  A C, maior  quam  GC;  g ma- 
iorque proptcrca  erit  proportio  AC,adBC,quam  GC, 
ad  b C.  Sed  componendo  , h vt  eft  G C , ad  B C , ita  eft 
D F,ad  E F.  ( quod  pofita  fit  GB.ad  BC.vt  DE, ad  E F. ) 
Maior  ergo  etiam  erit  proportio  AC, ad  BC,quam  D F, 
ad  E F.  Quod  cft  propofitum . 

Zt  z S C HO- 


* 10.  quinti. 
b f.  quinti. 
ctC. quinti. 


ty. quinti. 
c '2  C.  quinti. 


28. 


Uo.  quinti, 
g g.  quinti , 

b//.  quinti. 


I 
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*io.  quinti, 
' k S.  quinti. 


*j/.  quinti, 


29. 


S C H O L I V M 


EADEM  ratione  oftendemut  ,fi 
proportio  prime  ad  fecundam  minor 
fuerit, quam  tertia  ad  quartam , mi- 
norem quoque  ejfe  proportionem  prima 
fr  fecundi  Jimul.ad fecundam, quam 
*ertia  & quarta  Jimul , ad  quartam—* . 

SIT  enim  minor  proportio  A B ,ad  B C , quam  DE, 
ad  EF.  Dico  & componendo  minorem  ejfe  proportionem  AC, 
ad  BC,  quam  DF.ad  EF.  Iruelhgatur  enim  ejfe  C B , ad 
BC,vt  DE, ad  EF ,•  eritque  proportio  A B , ad  BC , minor 
quoque , quam  GB,ad  BCi  * ideoqueA  B,  minor  erit, quarte 
G B.  Addita  ergo  communi  B C,-  fiet  AC, minor, quam  GC; 
b mtnorque  propter  ea  erit  proportio  AC.adBC,  quam  GC.ad 
BC.  Sed  componendo , vt  G C , ad  BC,  ita  efi  DF.adiEF. 
(quodpoftta  fit  G B,  ad  B C,vt  D E,  ad  E F.  ) Minor  ergo 
eridm  erit  proportio  A C ,ad  BG,  quam  DF,  ad  EF,  Quod 
e/i  propofitnm  . > 

ALIT  ER.  Quoniam  minor  efi  proportio  A B,  ad  BC, 
qU.tm  DE,  ad  EF  i erit  maior  proportio  DE,  ad  EF  , quam 
A B,  ad  BC.'  Igitur  componendo , maior  quoque  proportio 
erit  DF,ad  EF,qudm  AC, ad  BC,  acpropterea , minor  erit 


- r .r  w ■ y-W-r  — ■»  f J * ^ V t ^ 1 W “ * — 

proportio  AC, ad  BC.qudm  DF.ad  E P.  quod  efi  propo/itum. 


THEOR.  29.  PROPOS.  29. 


SIcompofita  prima  cum  fecunda  ad 
fecundam  maiorem  habuerit  proportio- 
nem , quam  compofita  tertia  cum  quar- 
ta ad  quartam  : Habebit  quoque  diui- 
dendo  prima  ad  fecundam  maiorem  pro 
portionem  3 quam  tertia  ad  quartam . 


SIT  maior  proportio  AC,  ad  BC,<]uaro  DF.ad  EF. 
Dico  & diuidendo  maiorem  efle  proportionem  A B , ad 

B C.nuam 


f»  L l B E X K » 7t, 


BC,quam  D E.  ad  £ F . Iotclligatur  enim  eflc  G C , ad 
B C , vt  D F,ad  EF;  eritque  proportio  AC, ad  B C,  ma- 
jor quoque  proportione  G C,  ad  B C : J idcoquc  maior 
erit  AC, quam  G C.  Ablata  ergo  communi  B C ; maior 
erit  AB.quam  G B t1»  Ac  propterca 
maior  erit  proportio  A B , ad  B C , a C 

quamGB,adBC.rScd  diuidendo,  ^ 1 ^ ’ 

vtcftGB,  adBCjitacftD  E.adE  F.  D 


't  e.  quinti. 
k /.  quinti* 
‘rp. quinti. 


(1'ofita  namque  cft  GC,ad  BC.vt  D F,  ad  E F . ) Igitur 
maior  quoque  erit  proportio  AB.ad  BC,  quam  D E , ad 
E f . Quod  eft  propofitura . • „ 

S C H O L I V M.  • 

o D fi  prima  eum  fecunda  ad fecundam  , minerem 
proportionem  hr.bnerit.quam  tertiatum  quarta, ad  quartA 
habebit  fr  diuidendo  prima  ad  fecundam , proportionem  mi- 
norcm.quam  tertia  ad  quartam . 

\ SIT  enim  minor  proportio  A C,  ad  B C.quam  DT  , ad 
E F,  Dtco  diuidendo  quoque  minorem 
effe proportionem  AB.ad  B C,  quam 
D E,  ad  E F . Intelhgatur  enim  effe  Ai-iX-tC 
GC,ad  B C.vt  DF,  ad  E F j eritque  JP|  i j F lF 
poportio  AC, ad  B C , minor  quoque , 
quam  GC,  adB  C : d ideoque  minor  erit'  AC  .quam  GC.  * te. quinti* 
Ablata  ergo  communi  B Ci  minor  erit  A B.qudm  G B :*  Ac  1 < t. quinti, 
propterca  minor  erit  proportio  AB.  adB  C , quam  G B,  ai  i 
B C: ' Sed  diuidendo  efl.vt  G B,ad  BC  , ita  D E , ad  E F.  vp.qumti* 
(Pofita  namque  efi  GC.ad  B C .vt  D F , ad  E F.J  Igitur 
mmor  quoque  poportio  erit  AB.ad  BC . quam  DE,  ai 
E F.  Quod  efi  propofitum. 

ALITER.  Quoniam  minar  proportio  efi  A C.ad  BC, 
quam  DF, ad  E F ,•  erit  ma  ior  proportio  D F,  ad  E F , quam 

A C.ad  BC.  t Igitur  <£•  diuidendo  .maior  eri/ poportio  ftp -quinti. 

DE,  ad  E F, quam  AB.ad  BC : atque 
idcirco  minor  erit  proportio  AB, ai  * 

BC,  quam  D E , ad  E F. 
i - Quodelipopo- 

fitum. 

Zt  j THEOR. 


3°« 
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THEOR.  30.  PROPOS.  30. 


•jf  .quinti. 
*j6. quinti. 
ciS.  quinti 


l 


JS).qu/nti, 


S I compofita  prima  cum  fecunda,  ad 
fecundam  habuerit  maiorem  proportio- 
nem , quam  compofita  tertia  cum  quar- 
ta, ad  quartam : Habebit  per  conucrfio- 
nem  rationis,  prima  cum  fecunda  ad  pri 
mam,  minorem  proportionem, quam  ter 
tia  cum  quarta, ad  tertiam . 


SIT  maior  proportio  AC,adBC, 
B C quam  D F , ad  E F.  Dico  per  conuer- 
fionem ra  tionis,minorcm  eflc  propor 


*F  tionem  A C,  ad  Ali,  qua  DF,adDE. 


Cum  enim  fit  A C,  ad  B C,  maior  proportio, quam  DF, 
ad  E F; 1 erit  & diuidcndo,maior  proportio  AB,ad  BC. 
quam  D E , ad  E F . t> Quare  conucrtcndo  , minor  erit 
proportio  BC.ad  A B.quam  E F , ad  D E ;« Ac  propte- 
rea  & componendo,  minor  erit  proportio  totius  AC. 
ad  AB.quam  totius  DF.ad  DE.Quod  cft  propofitum. 


SCHOLIVM. 


NON  difiimili  ratione  oflend,  mus , fi  compofita  prima  eum 
fecunda  minorem  habuerit  proportionem  ad fecundam, quam 
compofita  tertia  cum  quarta  ad  quartam  , per  conuerfionem 
rationis , maiorem  effe  proport tonem  prima  CT  fecunda  ad 
primam,  quam  tertia  fr  quarta  ad  tertiam  . 

SIT  enim  minor  proportio  AC,  ad 
B . m B C , qudm  D F , ad  E F.  Dic t per 

conuerfionem  ■ rationis  maiorem  effe 
proportionem  A C , ad  A B , qudm 
D F , ad  D E . Cum  erum  minor  fit 
proportio  A C,ad BC, quam  DF,ad E Fi d erit  Cr  diuidendo 
minor  proportio  AB,  ad  B C,  qudm  D E , ad  E F . Quare 
* ; con- 


w L / B E X V.  yxy 

I a conuertendo,  erit  maior  proportio  BC,ad  A B.quam  EF.ad 
D E : b Ac  proinde  d?  componendo  maior proportio  erit  A C, 
ad  AB, quam  DF.ad  D E. Quod  eji  propo/irum. 

ALITER.  Quoniam  minor  efi proportio  AC, ad  BC, 
quam  D F,adEFi  erit  maior  proportio  DFtad  EF,  quam 
AC, ad  BC.  c Ergo diuidendo  quoque,  motor  erit  proportio 
D E, ad  E F, quam  AB,  adBC.d  Igitur  conuertcndo , mi- 
nor erit  proportio  E F,  ad  D E,  quam  BC.adAB.*  Com- 
ponendo ergo  minor  quoque  erit  proportio  DF , ad  DE.qudm 
AC.ad  AE:Hoc  eji, maior  proportio  erit  AC, ad  A B,qudm 
D Fyad  D E.  Quod  eji  propofitum. 


,26. quinti. 
bjf. quinti. 


29.  quinti. 
d 26.  quinti. 
e tS.qumti . 


THEOR.  3 1.  PROPOS.  31. 

S Ifinttres magnitudines, & aliae ip- 
fis  aequales  numero , fitcj;  maior  propor- 
tio primae  priorum  ad  fecundam , quam 
primae  pofteriorum  ad  fecundam  i Item 


3** 


fecundae  priorum  ad  tertiam  maior , qua 
fecundae  pofteriorum  ad  tertiam  : Erit 
quoque  ex  aequalitate  maior  proportio 
primae  priorum  ad  tertiam,  quam  primae 
pofteriorum  ad  tertiam . 


SI  NT  tres  magni- , , p . . . , 

tudines  A.B.C,  & ali®A  g.  , 1 JZ  * i 
tres  D,E,F,  fita;  maior  c*— • jf  • 

proportio  A,ad  B,  qui 
D,ad  E;  Item  maior  B,  H'——' 
ad  C,quam  E,ad  F.  Dico  cx  xqualitate  maiorem  quo- 
que efle  A.ad  C , quam  D , ad  F.  Intdligatur  enim  effe 
G, ad  C,vt  E, ad  F;  eritq;  ,pptcrca  proportio  B,ad  C,ma 
iorqua  G,  ad  C;f  Idcoq;  B , maior  erit  qua  G . Quare 
f maior  erit  ^portio  A, ad  G, minore, qua  A, ad  B,  maio 
rc.-Ponitur  autc  proportio  A,adB  , maior  qua  D,  ad  E. 
Multo  ergo  maior  erit  proportio  A ,ad  G,  qui  D,  ad  E. 
Z x 4 Intelli- 


r/  0.  quinti. 
, t. quinti. 


r 


I 


t»  o 
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.quinti 
.quinti. 
jj. quinti 


y 


*t  e. quinti. 
* t.  quinti. 


'i  o.  quinti. 
K f .quinti. 
b iX.quintt . 


A- 


Intelligatur  rurfus  cC- 
(h  H,ai  G,vt  D.  ad  Ej, 
critquc  proptcrca  ma 
ior  proportio  A , ad 
G . quam  H , ad  G ; 


a Tdeoque  A, maior  erit, quam  H. b Quare  maior  quanti- 
tas A, ad  C, habebit  maiorem  proportionem  , quam  mi- 
nor quantitas H,ad  candein  C: £ Atqui  vt  H , ad  G , ita 
cft , ex  xqualitate,D,ad  F.  ( quoniam  vt  D,  ad  E,  ita  cft 
H,ad  GJ&  vt  E,ad  F.ita  G,  ad  C. ) Maior  ergo  propor- 
tio quoque  erit  A, ad  C , quam  D , ad  F . Quod  cft  pro- 


poiituin . 
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x>- 


C* 

G- 

H- 


( EA  DEM  ratiom 

, cfiendemutji  fuerit  pro- 

— — » portio  Ayad  B , aut  D, 

i ad  E i At  B,  ad  C,  ma- 
ior quam  E y ad  F ; Vel 
eontra.fi proportio  Ayad B.  fuerit  maior  quam  D.  ad  E i At 
E. ad  Cyeadem  , qut  E,  ad  F i ex  t qualitate  maiorem  ejfe 
quoquo  proportionem  A,  ad  C,  quam  D , ad  F. 

SIT  enim  primum  Ayad  B.vt  Dyad  E, fei  maior  proportio 
B.ad  Cyqudm  E.ad  F.  Intelligatur  eJfeG.adC.  .xtE.ad 
F ieritquepropterea  proportio  B.  ad  Cymator,  quam  G,  ad  C: 
i Idecque  B, maior  erit,  quam  G.  * Quare  maior  erit  pro- 
portio A, ad  Gyquam  Ayad  B Ponitur  autem  A,  ad  B.vt 
Dyad  E.  Igitur  & proportio  A,  ad  G.  maior  erit , quam  D. 
ad  E. Intelligatur  rurfus  ejfe  H,ad  G.vt  D.ad  E\  <ritq\pro- 
pterea  maior  proportio  A. ad  Qyqudm  H.ad  G: f I deoque  A, 
maior  erit , quam  H.  * Quare  maior  erit  proportio  A,  ad  C, 
quam  HyadC > At  qut  vt  H.ad  C.ita  e fi, ex  aqualitate,  D. 
ad  F.  ( quoniam  vt  Dyad  E.ita  efi  H.ad  G;  & vt  E.  ad  Py 
ita  Gyad  Cj  Maior  ergo  proportio  quoque  ertt  A, ad  C, quam 

D. ad  F.Quod efi propojitum  . 

DEINDE  fit  maior  proportio  A,  ad  B . quam  D , ad 

E. fed  B.adC.vt  E.ad  F.  Intelligatur  e(fe  G,a  lCyvtE,ad 
9.  quinti.  F;  erit  que propter  ea  etiam  B.ad  C, Ut  G,  ad  C: ' idooque  B , 

Vfi 


I 


r.  w m 


Libe  * 

ipfi  G yoqualis  erit . 1 Quare  erit  A, ad  G,vt  A , Mi  B.  Poni- 
tur autem  proportio  A, Mi  B,  mMior  quam  D,a4  E . Igitur 
& proportio  A, ai  Gymaior  erityjudm  D,  ai  E.  Int  illigatur 
rurfus  ejfe  H.ad  G,vt  D,ai  E;  erit  que  propttrea  maior  pro- 
portio Ay  ai  Gyqndm  H.ad  G:  b lito  que  Atmaior  eri‘y  qua 
H.  * Quare  maior  proportio  erit  A , ad C . quam  H , ad  C: 
■i  Atqui  vr  HyaiCyita  tfly  tx  aqualttate , D , ad  F . ( quo- 
niam vt  Dyad  F.yira  eft  H.adGifrvt  E. ad  Fyita  G.ai  C.) 
Maior  ergo  erit  quoque  proportio  A y ad  C , quam  D , ad  F. 
Quod  eft  propofitum . 

NON  difflmiliter  demonftrabimtts  ,J1  preporthnct  prio- 
rum magnitudinum  minores  fuerinty  etiam  proportionem  ex- 
tremarum eff e minorem . 1 denique  euemet,fi  fuerit  Ay*d  By 
vi  D , ad  E ; fed  miner fit  proportio  By  ad  C,  quam  E, ad  F: 
Aut  eontrMyfi proportio  A , ad  By  fuerit  miner,  quam  D,ad 
E y at  B.adCy  fiiyVt  E,  ad  F.  Eadem  namque  femper  erit  de- 
monflratio.fi modo  vacem.maioris , vbique  permutet  imo - 
ceniyminorisy  vt  patet. 

Qy  O D fiplures  fuerint  magni/udirtes  tribus  yfiue  om- 
nes proportiones  in  vno  ordine  magnitudinum  fint  matores.uel 
minores  omnibus  proportionibus  in  alto  ordine  magnitudini  ; 
fiue  vna  tantum  maior,  quam  vnay  vel  due , tfyc.  ofi endemui 
maiorem  vel  minorem  quoque  ejfe  proportionem  trima  prio- 
rum ad  ultimam , quam  prima  pofieriorum  ad  vltimam  , ea 
methodo, quam  propofi.  i 2, tradidimus  : adhibendo  propofi.  2 j, 
loco  huius  propofi.  3 s .quando  tres  magnitudines  vniui  ordinis 
proportionales  fiunt  tribus  magnitudinibus  alterius  ordinis : 
Item  vfmpando  hocfcholium , quando  vna  tantum  proportiO 
in  tribus  magnitudinibus  tqualts  efl  vni  tantum  proportioni 
in  tribus  magrutudinibus  alterius  ordinis . 

N A M fi  maior  eft  proportio  A yad  B.qudm  Et  ad  F i & 
maior  B, ad  Cyqudm  F,  adG ; & maior  C, 
ad  D,  quam  G ,adH  : r erit  ex  equo  maior 
proportio  Ayad  Cyqudm  Eyad  G.Quia  igitur 
rurfus  maior  proportio  eft  A,  atbC,  qudm  E, 
ad  G ; cr  maior  C , ad  D,  qudm  G , ad  H ,• 
terit  quoque  tx  tquo.  motor  proportio  A , ad 
Dyqudm  E,  ad  H. 

0 D fi  tres  magnitudines  A y B,  C.,  tribue  Et  F,  G, 
; , . propor - 


A.  E. 

B.  F. 

C.  G. 

D . H. 


4 7.  quinti. 


^to.  quinti. 
• S. quinti. 
d 2 2. quinti. 


•3 1. quinti 


(31. quinti. 


■? 


1 2 2. quinti, 
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proportionales  fmt^fed  maior  fit  proportio  C,  ad  D , quam  G, 
, ad  Hi * erit  ex  equo  A, ad  C,vt  E, ad  G.Ergo  ex  hoc  fcholio J, 
maior  proportio  erit  A, ad  D.qudm  E,  adH. 

S I vero  maior  proportio  fit  A,  adB,  quam  E .ad  F i fed 
tres  B,  C*  D,  proportionales  fint  tribus  F,  G , Hi  erit  ex  hoc 
fcholio.maior  proportio  A, ad  Ctqudm  E, ad G:Et  rurfus  ma 
ior  A, ad  D.qudm  E, adH. 

S i aut  e maior fit  proportio  A.ad  B.  quam 

E,  ad  F: fed  B,ad  C.vt  F.adGiOt  maior  pro- 
portio C.ad  D.qudm  G,  ad  H.  Vel  A.  ad  B, 
vt  E.adF  i fed  maior  proportio  B.adC.qudm 

F. ad  G-.at  C.adD,  vt  G,  adH  , erit femfier 
ex  hoc  fcholio  .maior  proportio  A,  ad  C .quam 

E, ad  G : ac  pr0  inde  rurfus  maior  A, ad  D.qua  E .ad  H.&c. 

IDEM  con eludes . fi  omnes  proportiones  vnius  ordinis 
fir.t  minores  omnibus  proportionibus  alterius  ordinis,  vel  vna, 
vel  dite  . Item  fi  fint  plures  magnitudines  , vt  propofitione 
22.  diximus . 

THEOR.  32.  PROPOS.  32. 

S I fint  tres  magnitudines , & alia?  ip- 
fis  iquales  numero,  fitque  maior  pro- 
portio prima?  priorum  ad  fecundam, 
quam  fecunda?  pofteriorum  ad  tertiam  i 
Item  fecudi  priorum  ad  tertiam  maior , 
quam  primi  pofteriorum  ad  fecundam : 

| Erit  quoque  ex  aequalitate,  maiorpro- 
portio  primi  priorum  ad  tertiam,  quam 
primi  pofteriorum  ad  tertiam  • 

. SINT  tres  magnitudines  A,  B,C,& alie  tres  D,E,F, 
fitq:  maior  proportio  A, ad  B,quam  E.adF;  Item  maior 
B,ad  C,cjuam  D,ad  E. Dico  efle  quoq;  maiorem  propor- 
tionem ex  squalitate  A, ad  C,  quam  D,  ad  F.  Intclliga- 
tur  enim  c fle  G>ad  C,vt  D.ad  E;  critquc  proptcrca  pro- 

pottio 


A.  JE» 

B.  F. 

C.  G. 

D.  H. 
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portio  B,ad  C,maior,  quam  j\.  - , p , 

G.ad  C: 1 Idcoq;  maior  erit  B*—  - « E m 

B, qua  G.b  Quare  maior  erit  C>  « Ff— i 

proportio  A,  ad  G,  minore,  ^ ' ( 

quam  eiufdcm  A,  ad  B,  ma- 

iorem:Eft  autem  proportio  A,ad  B, maior  quam  £,ad  F. 
Multo  ergo  maior  cuproportio  A, ad  G,quam  E,  ad  F. 
Intclligatur  rurfus  efle  H,ad  G,vt  E, ad  Fj  Eritquepro- 
ptcrca  maior  proportio  A, ad  G, quam  H.ad  G;  ‘ideoq, 
maior  erit  A,quam  H.1  Quocirca  A, maior  ad  C, maio- 
rem habebit  proportionem,  quam  H,  minor  ad  eandem 
C:«  At  vtH,ad  C,ita  eft  ex  squalitate, D,  adF.  fQuo- 
niam  vtD,ad  E, ita  cft  G,adC;&  vt  E, ad  F.ita  cft  H,  ad 
G. ) Maior  ergo  etiam  cft  proportio  A,  ad  C , quam  D , 
ad  F.Quod  cft  propofitum  . 

SCHOLIVM. 

EADEM  ratione,  fi fuerit  A‘  1 1 ‘ *-»  D — > i —■ ( 
proportio  A , ad  B,qui  Etad  F;  B - ‘—-i  £—«-*—< 

At  B,  ad  C, maior  quam  D , ad  — ' F'  'r  "* 

E.  Vel  contra , proportio  A,  ad  1 t 

B,  maior tquam  E, ad  FiAtB, 

ad  C ,eadem,tqut  D,ad  EioJIendemus  , ex  aqualitate  maio- 
rem ejfe  proportionem  A, ad  C,  quam  D,ad  F,  vt  inpropofita 
figura  perjpicitur . 

H A V D fecus  oftendemusfi proportionet  priorum  magni- 
tudinum minores  fuerint , etiam  extremarum  proportionem 
ejfe  minorem,  fr>c. 

§JV  OD  fi fuerint  plure s magnitudines  tribus,  demonjlra- 
bimus } maiorem  quoq3  vel  minorem  ejfe  proportionem  prima 
priori  ad  vlt ima, quam  prima  fofiertori  ad  vltimd.ea  arte, 
qua  vfi/umus  propof.j$.fre.6Jna  omnia  perjjicua  funt,fidt - 
liget  er  demonftrationes  fchchj  pracedetis  prope fconfideretur. 

THEOR.  33.  PROPOS.  33. 

S I fuerit  maior  proportio  totius  ad 
totum , quam  ablati  ad  ablatum:  Erit  & 
reliqui  ad  reliquum  maior  proportio, 
quam  totius  ad  totum . 

f SIT 


4t  0.  quinti, 
b /.quinti, 

o. quinti, 
i g.quiftti, 

‘jj. quinti. 
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**?.  autntik 
Ipo.qutntt, 

quinti. 


34* 
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S I T maior  proportio  totius  A B ad  totam  CD,qua 
£ B ab*3tx  A E,  ad  ablatam  CF. 


■4— H 


FD 


Dico  & proportionem  reli- 
qua; E B , ad  reliquam  FD, 
maiorem  ede , quam  totius 
AB, ad  totam  C D.  Cum  enim  maior  (it  proportio  AB, 
adCD,quam  A E,  ad  C F; » erit  quoque  permutando, 
maior  proportio  AB, ad  AE,quam  CD,ad  CF;bac  pro- 
ptcrea.pcr  conucrdonem  rationis,  minor  erit  proportio 
A B,ad  EB,quam  C D,  ad  F D.  ‘ Permutandaigitur, mi- 
nor quoque  erit  proporxio  A B,  ad  C D , quam  E B , ad 
F Dj  hoc  cft,E  B,  reliqua  ad  reliquam  F D. maiorem  ha- 
bebit proportionem  , quam  tota  A B , ad  totam  C D . 
Quod  eft  propolitum . 

SCHOLIVM. 

QV  O D fi  teta  nd  totam  habuerit  minorem  proportio- 
n-m^quam  ablata  ad  ablatam , habtbit  fe  reliqua  ad  reli- 
quam minorem  proportionem , quam  tota  ad  totam , vt  tx 
modo  demonfirnndi  liquet , ponendo  fimper  vocem , minora  , 
pro  voce,maiorisi&  vocem  tmaioris,  fro  voce,  minor  it, 

THEOR.  34.  PROPOS.  34. 

. SI  fintquotcunque  magnitudines, & 
alia:  ipfis  squales  numero,  fitque  maior 
proportio  prims  priorum  ad  primam 
pofteriorum,  quam  fecunda:  ad  fecun- 
dam ; & hsc  maior , quam  tertis  ad  ter- 
tiam , & lic  deinceps : Habebunt  omnes 
priores  fimul  ad  omnes  pofteriores  fi- 
ni uJ, maiorem  proportionem,quam  om- 
nes priores,  reli&a  prima , ad  omnes  po- 

ilcriorcs. 
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fteriores,  relicta  quoque  primas  mino- 
rem autem, quam  prima  priorum  ad  pri- 
mam pofteriorum  ; maiorem  denique 
etiam,quam  vltima  priorum  ad  vltimam 
pofteriorum  • 


SINT  primum  tres  magnitudines  A , B,  C , & alix 
tres,D,E,F;Sit  autem  maior  pro- 
portio A, ad  D,quam  B,ad  E;  Ite  A * 1>— * — < 

maior  B,  ad  E,quam  C,ad  F.  Di-  -B' 1 E' 1 

co proportione  ipfarum  A,  B,C,  C' « F' — ' 

fimul, ad  ipfas  D,  E,  F , fimul  maiorem  efle  proportione 
ipfarum  B,C, fimul  ad  ipfas  E,  F,  fimul  j minorem  vero , 
proportione  A , ad  D j maiorem  denique  etiam  propor- 
tione C,ad  F.  Cum  enim  maior  fit  proportio  A , ad  D, 
quam  B,ad  E;  * erit  permutando  maior  A,ad  fi, qua  m D, 
ad  £. b Igitur  componendo , maior  prit  proportio  ipfa- 
rum  A,  6,  fimul  ad  B, quam  ipfarum  D, E,  fimul  ad  E. 
‘Permutando  ergo  rurius,  maior  erit  proportio  A,  B, 
fimul  ad  D.E.fimul.quam  B,ad  E.  Itaque  cum  tota  A,B, 
ad  totam  D , E , maiorem  habeat  proportionem , quam 
ablata  B,ad  ablatam  E;  •*  habebit  quoque  reliqua  A , ad 
reliquam  D,maiorem  proportionem, quam  tota  A.B,ad 
totam  D, E. Eadem  ratione , maior  erit  proportio  B , ad 
E, quam  totius  B,  C , ad  totam  E , F , Multo  ergo  maior 
erit  proportio  A, ad  D,quam  B,C, totius  ad  totam  E,  F. 

« Permutando  igitur, maior  erit  proportio  A , ad  B , C, 
quam  D,ad  E,  F; 1 & componendo  ergo  maior  cft  pro- 
portio totius  A,  B,C,  ad  B,  C,  quam  totius  D , E , F,  ad 
* 5 o’  rU7US  Pcrmut3ndo , maior  proportio  omniu m 

A,B,C,hmul  ad  omnes  D,E, F, fimul, quam  B,  C,ad  E,F. 
quod  cit  primum  , 

ITA  Qy  E cum  fit  maior  proportio  totius  A,B,C, 
a totam  D,E,F,qua  ablata:  B,C,ad  ablatam  E,F;u  prit 
• ma*°^ Proportio  reliqua:  A,ad  reliquam  D,  quam  to- 
tjus  A,B,C,ad  totam  D,E,F.quod  eft  fecundum . 

QVO- 


27.quinn. 

b2>.qutn:t. 

' 17.  quinti, 
J j j.  quinti. 

* 27.  quinti. 

' 2 8.  quinti. 

127.  quinti, 
"f;. quinti. 

I 


i 2 f. quinti, 
%2 7.  quinti, 
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QVONIAM  vero  maior  cft  proportio  B , ad  E, 
quam  C,ad  Fj  'erit  permutando  maior  quoque  13, ad  C, 
quam  E,ad  F; b Se  componendo,  maior  totius  BC,  ad  C, 
quam  totius  E,  F,  ad  F; « & rurius  permutando , maior 
E C,  ad  E, F, quam  C,  ad  F.  Eft  autem  maior  proportio 
A,B,C,  ad  D,fe,F,  vt  oftondimus,  quam  B,  C,  ad  E,F. 
Multo  ergo  maior  erit  proportio  omnium  A,  B,  C , ad 
oinncs  D,  £, F,  quam  vltima:  C , ad  vltimam  F j quod  c(l 
tertium. 

D E I N P E fint  quatuor  magnitudines  vtrobique 
cum  eadem  hypothcfi,hoc  cft, fit  quoque  maior  propor- 
tio terti.r  C,ad  F,tcrtiam,quam  G.quartx  ad  H , quar- 
tam . Dico  eadem  coniequi.Vt  enim  iam  in  tribus  cft 
| r t oftcnfum,  maior  cft  propor- 

ir 1 tioB,adE,quam  B,  C,G,  ad 

£ . t p • < E,  F,H.  Multo  ergo  maior 


’ 4 27.  quinti. 
'28.  quinti. 


A* 

E' 


H" 


erit  A,ad  D,  quam  13, C, G, 
ad  E,F,H. d Permutanda  er- 


go, maior  erit  A, ad  B,C,G,  quam  D,adE,F,H>  ‘ Se  com 
ponendo  maior  A,H,C.G,  ad  13,C,G,  quam  D,E,F,  H, 
h7  .quinti,  ad  £,F,H)t  & permutando  A,B,C,G,ad  D,E,F,H,raa- 
ior  quam  B,C,G>  ad  E,F,H.  quod  cft  primum . 

IT  AQVE  cum  iit  maior  proportio  totius  A,B,C,G, 

Iad  totam  D,  E,  F,  H,  quam  ablata?  B,  C,G»ad  ablatam 
E,  F. FI;  s^rit  & rcliqux  A , ad  reliquam  D,  maior  pro- 
portio,quain  totius  A,13,C,G,ad  totam  D,E,F,H;quod 
cft  lecundum . 

O N I A M vero.vt  in  tribus  cft  dcmonftratum, 
maior  cft  proportio  B,C,G,ad  E,F,H,  quain  G , ad  Hi 
8e  maior  A.B.C.G.ad  D,E,F,H.qua  B.  C,G»  ad  E.F.H, 
vt  fuit  oftcnfumjmulto  maior  erit  proportio  A,  B,C,G, 
ad  D , E,  F , H , quam  vltima;  G > ud  vltimam  H i quod 
cft  tertium . 

EADEM  arte  concludcs,eadcm  confequi  inquinqi 
magnitudinibus  per  qi  a oiorj  Se  in  fex  per  quinq-, , & it> 
feptem  , per  fex,&c.qi  e nadmodum  ofteodimusinqua- 
tuor,pcr  tres , Conftatcrgo  totum  Theorema,  Se  c* 

FINIS  ELEMENTI  C^VINTi; 

| E V C L I- 


) 


ELEMENTVM 


S E X T VM- 


DEFJNITIONES. 


SI  MILES  figura  reclines  funt, 
quae&  angulos  fingulos  fingulis  aqua- 
les habent, atque  etiam  latera,  qus  cir- 
cum angulos  squales,  proportionalia. 


T triangula.  ABC,  DEFyfimilia  dicen - 
tur  y fi  fuerint  aquiangulafita  vt  angui  tu 
A.angHloDifrByipfeEi  &C,tpfiF,  «- 
qualit  fit  t Item  latera  circa  aquales  an- 
gulos proportionalia  , hoc  cfi.vt  A B,  ad 


Qv  O D fi  anguli  vnius  aqua- 
les fuerint  angulis  alterius , finguli  A_ 

fingulis,  at  l at  era  ctrca  aquales  an  f\ 

gulos  non  proportionalia  , aut  con-  f 
trainon  dicentur  tales  figura  fimi-  gt — 
lesi  cutufinode fiunt  quadratum , fr 
figura  altera  parte  longior . Ha  ete- 
nim  figura  halent  quidem  angulos 


AC.itaDEyadDFifr  vt  A B.  ad  B C, 
ita  DE,  adEF  ,&vtjgC,  ad  CB.ita 


DF,  odFE. 


aquales , vtpote  reStps , at  la‘era  H: 
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-vmusUtcrtbus  Alterius  proportionalia  no»  fitrtt  ; quippe  cum 
luter  a quadrati  tirqn  quemuis  ungulum  retium  habeant 
froprttor.i  squalitatis  dater  x uereflgurt  altera  parie  longto- 
rts  circa  quemuu  angulu  red ii , Proportionem  iruqualitans . 

Ex  quibus  conflat , omnes  pguras 
A.  . ' ' ' reclthmus  A fuiangulait  fraquila* 

/>.  • T»  ter  as,  que  (f  angule*  & latera  ha« 

I \ *.  /\a/  kept  numero  aqualia , efle  flmilet , 

gZ Af  quanquam  inter  fe  rhaxime  flnt 

G inaquato  . Gumfinodi  funt  trian- 

/\  A gula  aquilat era  GHI,  KLMi  Pro- 

/ \ /\  prer  lateruni  enim  (qualitatem,  erit 

H7-—  ^ M xnued  Gl.vt  XL,ad  X Mi  (tem 

GH,adHI,vtKL,adLMi&Gl,ddUt,vtKM,  adML, 
cum  femper  fit  proportio  aquahtatu  . J dem  dicendum  efl  de 
nuadratis^pentegonif  aqutlateris  aquiangtilis  t nec  non  de 
k xagonn.hept  egenis  , tSogenis , de  ahjs  id  ffMte  figuris 
(ectUincis  aquiangutn  , atque  squilateru » -f 


% V 
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RECIPROCAE  autem  figurae  funt, 
cum  in  vtraque  figura  antecedentes 
confequentes  rationum  termini  fuerint, 

VT  fi  in  paraUelcgrammit  A BCD > EFG  H flater a A B, 
pc.ua proportionalia  fuerint  lateribus  EP  , FG,  *Jt  vtrobt- 

que  pt  & antecedent, 
& confequens  duserfa - 
rum  proporttonum.het 
M %ve  fit  ea  proportio 
^ AB, ad  EF,  qua  FG, 
adBCifeueade  AB, 
adFG,  qua  E F , ad 
BC;  (vrroqut  enim  modo  AB,  efl  antecedens  vnius  propor- 
tionif  CT  BC,  tor.fquem  alteritts.ui  figura  A B C Di  quem- 
admodum &frtr»o  modo  E F > efl  confequens  vnu*s,&F  G, 

ante- 

. r -it— m-i ■ ■ 1 
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antecedens  alteras/  ; vel  fecunde  modo  F G , confequens , & 

E F,  antecedentem  figura  EFGH,)  dicentur  hui/sfmodtpa- 
rullelogr amma  rectproca^quamuts jimilta  non  fint . Similiter 
erunt  rnai'uU  1 KL>MNO;  reciproca,  fi fuerit  vt  I K , na 
M N,icaM  O.adl  L ; velvt  I K.ad MO.ita  AIN.ad  IL. 
Nejue  mtt.tm  me  inuemjfe  apud  Geometrae  vfium  recipro- 
carum  figurarum  in  alij/  figuris , quam  in  paralUlogram- 
p>u,  trianguli/  « 

m. 

SEC VND VM  extremam,  & me- 
diam rationem  re£a  linea  fe&a  efle  di- 
citur,cum  vt  tota  ad  maius  {egmentum  , 
ita  maius  ad  minus  fe  habuerit, 

t 

S I linea  refla  queu:.  A B , ita  dividatur  in  C ,int quali- 
ter, vt  fu,  quem  tdmodum  tota  A B , admatue  f egmentum 
A C,  ita  AC, maues  fegmentum  ad 
C B ,mi  tue  fegmentum  , dicetur  di - C 

tufdejfe  fecundum  extremam , fr 
mediam  rationem,  Quam  quidem 
diuifionem  docebit  Euclides  propof.j».  huius  lib.  eamquefiub 
alif/  verbit  iam  docuit lib. t.propof.  tt.vt fiet perlpicuum  pro • 
pof.q  o. huius.  Itb. Sunt  autem  pene  innumere,  dignitates , atft 
vtilitates  linee  hoc  modo  diuife.vt  ex  libris  Stereometrie  con 
fiabitjrefertim  Itb.  ij.vt  non  immerito  a quibufdam  dicta 
fit  dittina proportiofin  quam  linea  eo  modo  eft  d.uifa  % 


I I I I, 


ALTITVDO  cuiufque  figurae  eft 
linea  perpendicularis  a vertice  ad  bafin 
deducta . 


Sia  vortice  A, trianguli  ABC,  ad  bafin  B C.perpendi- 
A a a cularis 


•et. primi, 


fi 3+ primi. 
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cultris  ducatur  A G ; dicetur  hac  perpendicularis  , altitudo 
trianguli  ABC  sita  vt  tantam  dicatur  habere  altitudinem 
fi_  D triangulum,  quanta  eft  perpen 

dicu laris  A G.  Sic  etiam  per- 
pendicularis DH,  duci  a d D, 
vertice  trianguli  D E F , ad 
bafin  EFj  ad  partes  E.protr, 
Bam,  appellabitur  altitudo  trianguli  DES.  Itaque  fi  dua- 
rum figurarum  perpendiculares  a verticibus  ad  bafies  ( fiue 
ha  protraBa  fintyfiue  non  ) demijfk, fuerint  aquales , eandem 
dicentur  huiufmodi  figura  habere  altitudinem . Tunc  autem 
huiufmodi  perpendiculares  eiisnt  aquales , eum  bafies  figura- 
rum, ac  vertices  in  eifidem  conftituti  fuerint  parallelis  xcu- 
iufmodi  fiunt  perpendiculares  A G,  DH,  triangulorum  ABC, 
DEF,  in  eifidem  parallelis  confiitutorum . Cum  enim  anguli 
A G H , D H.O , interni  ex  eadem  parte fint  duobsss  redis 
aquales fimmo  duo  reili  ,•  * erunt  rella  AG,D  H, parallela 
Sunt  autem  & A D,GHy  parallela, eo  quod  ponantur  trian- 
gula in  eifidem  efifie parallelis  conftituta.  Igitur par allelogram 
mum  erit  ADHG  ; b ac  propter  ea  latera  oppofita  AG,D  If» 
aqualia  erunt . Eandem  igitur  dicentur  ea  triangula  habere 
altitudinem  . Quod  fi  in  eifidem  triangulis  vertices  ponantur 
C,  CT  F1,  bafes  vero  A B,  J?  D E non  habebunt  ea  eandem 
altitudinem.  Perpendicularis  enim  duBa  ex  Fyad  bafin  DEy 
protractam  aqualis  ni  efi perpendiculari  ex  Cyad  bafin  A By 
deducis,  cum  nec  triangula  ipfia  in  eifidem  parallelis  pofifiint 
confiitut  y vt  mamfiefium  efi . 

RECTE  vero  ab  Euclide  altitudo  figura  euiufuis  defi- 
nita efi  fer  lineam  perpendicularem , qua  a vertice  ad  bafin 
deducitur:  quoniam , vtficribit  Ptolemsus  in  libello  de  Ana- 
lemmate . & referente  Simplicioyin  libro  de  dimenfioneymen- 
fiura  cuiufiiunque  rei  debet  efifie  fi  at  a, determinat  aquty  & non 
indefinita : luter  omnes  autem  rcBas  lmeasypenes  quas  meri- 
to Geometra  , ficui (J  vulgus , omnia  mittuntur , fiolaltnea 
perpendicularis  certa  efi , determinata q}  longitudinis  , alia 
autem  omnes  incerta  indet ermirtataque . Qua  de  re  plura 
fcripfimns  ad  initium  commentariorum  , quoj  in  fy  heram 
loan.de fidero  befico  edidimus . 

RATIO 
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RATIO  cx  rationibus  componi  di- 
citur, cum  rationum  quantitates  inter 
fe  multiplicatae , aliquam  effecerint  ra- 
tionem • 

i '*v.v  *v 

§ly  O N I A' 'M  denominator  cuiuslibet  proportionis  ex- 
primit,quanta  fit  magnitudo  antecedens  ad  eonfequentem  i 
(vt  denominator  quadrupla  proportionis , nempe  f.ojlendit,  in 
quaseis  proportione  quadrupla  antecedentem  magnitudinem 
quater  continere  eonfequentem ; denominator  vero  proportio- 
nis fubquadrupl e. , videlicet  indicat  ante  cedet  em  ejfe  par- 

tem quartam  confequeruis.dyu ) dici  folet  propter  e a denomi- 
nator a Geometris,  quantitas  preportionis  ,•  vt  idem  figmficet 
quantitas  alicuius  proportionis,  quod  denominator  Vult  igitur 
hac  definitio, proportionem  aliquam  ex  duabus  , vel  pluribus 
proportionibus  componi , quando  harum  denominatores  yfeu 
quantitates  inter  fe  multiplicata  effecerint  illam  proportione  , 
feu  ( vt  vertit  Zambertus)  effecerint  illius  proportionis  quan- 
titatem yfiue  denominatorem . Vt  proportio  duodecupla  com- 
poni dicitur  ex  dupla , dy  fextupla ; quoniam  denominator 
proportionis  duodecupla,  nimirum  s a.  producitur  ex  multipli- 
catione denominator  is  dupla  proportionis , nempe  ex  j.  in  de- 
nominatorem fextupla, hoc  ejfl,  in  C.  Sic  eadem  proportio  duo- 
decupla dicitur  componi  ex  tripla  dy  quadrupla. Nam  ex  mul 
tipltcatione  3. in 4-.  producitur  idem  denominator  u.  duode- 
cupla proportionis . Eadem  ratione  proportio  trigecupla  compo- 
ni dicitur  ex  dupla,tripla^dy  quintupla  . Nam  harum  deno- 
minator es  2. 3.  inter  fe  multiplicati  gignunt  3 0.  denomina- 
torem illius . Sic  etiam  proportio  dupla  dicetur  eompeni  ex  fef- 
qui altera , (y  fefquitertia  : quia  fefquialtera  denominator 
t~.  duttus  in  s-y. denominatorem  fefquitertia, gignit  r.de- 
nominatorem  dupla  . Rurfus  eadem  preportio  dupla  compone- 
tur ex  fefquifeptima,  dy  fupertripartiente  quartas  . Nam  ha- 
rum proportionum  denominatores  i-i-.  i-y.  inter  fe  multi- 
plicati procreant  j. denominatorem  aupla.  Item  eadem  dupla 
■ ' ' A a*  * pro- 


r 
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proportio  componi  dicetur  ex  fubffijusquarta , & dupla  fef- 
qutalteraipropteres.  quod  harum  denomtnatores j-j-.  in- 
terfe  multiplicati  producunt  quoque  eundem  denommatorem 
2.  proportionis  dupla.  Atque  ita  ex  infinitis  alijt proportioni- 
bus componi  dicetur  dupla  proportio : quod  etiam  de  quauis 
alia  proportione  diti  potefiyvt  paulo  pofi  patebit . 

PORRO  quemadmodum  in  magnitudinibus  continue 
proportionalibus , proportio  prima  ad  vltimam  componi  dici- 
tur ex  proportione  prima  ad fecudam , t/y  fecunda  ad  tertiam, 
tertia  ad  quartam , &c.  cum  illa  ex  his  itu  er  medi/ s confiet,  cr 
illius  denominator  ex  harum  denominat  oribus  inter fe  multi- 
plicatis prodacatur.vt  quinto  libro  defi.  I o,expofuimus:tta  vt 
Ji  fuerint  dua  proportiones  a quales  intermedia,  ex  quibus  dici 
tur  coponi , dicatur  proportio  prima  magnitudinis  ad  ultima, 
duplicat  a proportionis  prima  ad  fecuda,  (it  resytriplicata,etc. 
Sic  etiam  in  magnitudinibus  quibufcunque  ordine pofitis, pro- 
portio prima  ad  vltimam  dicetur  componi  ex  proportione  pri- 
ma ad  fecundam,^  fecunda  ad  tertiam  , (y  tertia  ad  quar- 
tamy(yc.  donec  extttertt  proportio  ; quoniam  denominator  pro- 
portionis prima  magnitudinis  *d  vltimam  confurgit  exde- 
nominatoribus proportionum  intermediarum  inter  fe  multi- 
plicatis , Quod  quidem  primum  induftione  quadam  T heo- 
nts  Alexandrini  , quam  hoc  loco  adducit , confirmabimus  : 
Deinde  vero  idem  duabus  demonfirattonibus , quarum  vna 
traditur  ab  Eu/ocio  Afcalonitalib.  2.  Archimedis  de  Jphara 
Cylindro, theoremate  +.(y  tn  t.ltb.  Apolloni/  Pergat  de  co- 
nicis elementis  t propof  st.  Altera,  autem  a V st  cilione  hb.  /, 
propof  1 3. fuaperlpeciiua, comprobabimus. 

THEON  igitur  rem  propofitom  ita  conatur  ab  falsure. 
Habeat  A B,ad  C D , rationem  datam , veluti 
AT  duplam , aut  triplam , aut  quamlibet  altam  j (*r 

Ie  C D,  ad  EF, eandem  quoque  datam. Dico  quod 
G j t ipfius  AB, ad  EFyratio  confiat  ex  A B,adC  Di 

T t C &e*  CD.ad  E Fi  vel <puod ipfius  AB,adC  Dy 
111’  rationis  quantitas  multiplicata  in  ipfius  C D,ad 
JLD  T BF,  rationis  quantitatem , efficit  ipfius  A B , ad 

EF, rationis  quantitatem.Sit  enim  primum  ABt 
quam  C D.maiondr  CDyquam  EF:  (y  fit  quidem  A B,  ip- 
fius C D, dupla,  &C  D,  ipfius  E F , tripla . Quoniam  igitur 

CD. 
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CD,  ipfius  E P,  tripla  eflyipfitu  autem  C D , dupla  eft  A B> 
erit  A B, ipfius  E F , fixtupla . Quoniam  Ji  triplum  alicuius 
duplicamus  » fitfixtuplum  ; hoc  enim  eft  proprie  compofitio . 
Vel fic. Quoniam  A B , dupla  eft  ipfius  C D,  dissidatur  A B , 
in  tpfis  C D,  aqualia, hoc  eft,  A G.&GB:& quoniam  CD, 
ipfius  EFytripla  eft  aqUUlis  autem  eft  A GyipfiC  Difr  AG, 
igitur  ipfius  E F, tripla  eft  : Idpropterea  &G  B,  ipfius  E F, 
tripla  eft.  Tota  igitur  A B , ipfius  E F ,/extupla  eft . Ipfius 
igitur  AB, EF, ratio  connettiturperCD.  medium  limitgy 
compofita  ex  ipfius  AB,adCD;& CD.ad  EF,  ratione . 

SIMILITER  autem , frfi  minor  fuerit  CD,  utro- 
que ipfarum  A B.&  E F,  idtpfum  colligitur . Sit  tntm  rur- 
fus  A B,  ipfius  C D,  tripla ; At  C D, ipfius  EFt 
fit  dimidia . Et  quoniam  C D , ipfius  E F , di- 
midia eft  s Ipfius  autem  C D,  tripla  effAB;  A 
erit  A B fi fquialt era  ipfius  E F . Si  enim  ali - T T 

cuius  dimidium  triplicamus  , habebit  ipfum  fit-  1 5 I 
mei,  fr  dimidium . At  quoniam  AB, ipfius  CD , * i i 

tripla  eft  j &CD,  ipfius  E F,  dimidia  : qualium  * 

A Bt  aqualium  ipfi  C D , trium,  talium  eft  EF , duorum . 
Quare  fifquialterum  eft  A B,  ipfius  E F.  Igitur  ratio  ipfius 
AB,  ad  E F,  conneffitur  per  C Dymedium  limitem  y compofi - 
taex  ipfius  A Byad  CD,& CD.ad  EF, ratione. 

SED  iam  rurfus fitC  D,  vtraque  ipfarum  AB,jy  EFy 
maior  , fit  quidem  A Byipfius  C D , dimidium, 

^pC D, tp fiusEF.fi (quit er tium  Quoniam  igitur, 
qualium  eft  AB, duorum , talium  eftC  D,  qua-  j ^ 
tuor  i qualium  autem  CDyquatuor, talium  EF,  ATT 
trium.  Et  qUalium  igitur  A B,  duorum,  t almm  •II X 
E Fy  trium . Connettttur  igitur  rurfus  ratio  ipfius  II I 

A ByadEF,  per  CDymedium  limitem  y qua 
duorum  eft  ad  tria . Similiter  quoque  irin  pluribus,  in 
reliquis  cafibus . Et  manifeftum  eft , quod  fi  a compofita  ra- 
tione quauis una compofit arum  auferatur,  vno fimpticium 
eiefto  y reliqua  compfttarum  a fumetur . 

Hat  ad  verbum  defumpfimsu  ex  Theone , iuxta  interpre- 
tationem Zamberti  t ; 

E V T OC 1 1 MW  demonftratio  ita fi  habet . 

SI  HT  tres  magnitudines  A,  B,  C . Dico  proportionem 

Aaa  3 A, ad 
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A, ad  Componi  ex  proportionibus  A, ad  B>&  B,  ad  C. Quod 
quidem  facile  demonfirabitur , ajfumpto  prius  hoc  principio  ,• 
Quantitatemfcu  denominatorem  cuiufms  proportionis  mul- 
tiplicatum in  confequentem  magnitudinem  proporticnis  eiuf- 
dem, producere  antecedentem . Cum  enim  denominator  indi- 
cet habitudinem  antecedentis  ad  ctfhfequentem , necejfe  ejl , 
confequentem  fumptam  fecundum  denominatorem , hoc  efi  , 
multiplicatam  in  denominatorem , reftituere  antecedentem . 
Vt  quia  u.ad  j.  habent  proportionem  quadruplam , idcirco 
3.  multiplicat  a in  4. producunt  s 2. Item  quia  4 ad  20.  habent 
proportionem  fubqumtuplam,  cuius  denominator  ejl  -.Jit , 
vt  -j-.  in  confequentem  20. efficiat  4.  frc.  Sit  igitur  propor- 
1}  12  tionis  A, ad  B, denominator  Di  proportio- 

nis vero  B , ad  C,  denominator  fit  E { fr 
D,  multiplicans  E , producat  F . DicoF, 
effe  quantitatem  , fiue  denominatorem 
proportionis  A , ad  C,  hoc  efi,  fi  multipli- 
cetur F , in  C , produci  A . Producatur 
namque  G , ex  multiplicatione  F , in  C. 
Dico  G,ipfiA,  aqualem  effe , ac  proinde 
A , jieri  ex  F , in  C.  Cum  enim  D,fit 
ABCDEFC  denominator  proporticnis  A,  ad  B;  fi  mul- 
tiplicetur D,  inB,  producetur  A.  Eadem 
ratione, fi  E,  multiplicetur  in  C,produeetur  B.  Quoniam  igi- 
tur F,  CT  E,multip/icanres  C, producunt  G,  jy  B ; ( nam  ex 
F.in  C.fit  Gi  & tx  E, in  C.fit  B,vt  ditium  efi , ) » erit  vt  F, 

ad  E,ita  G,ad  B.Rurfusquia  D, 
A ,100.  B,20.  C,  t.  multiplicans  E,  fr  B,producit  F. 

D > J.  E, 4.  & A; b erit  vt  E, ad  B.ita  F,  ad 

G,too.  F ,20,  A permutando  vt  E,  ad  F,  ita 

B,  ad  A t fy  conuertendo  rurfus,  vt 

F, adE,ita  A,adB:Vt  autem  F,  ad  E,  itaoflenfitm  efi  effe 

G, ad  B. Igitur  vt  A, ad  B,ita  G,ad  B ; Ideotfi  aquales  erunt 
quantitates  A,  (y  G.Quam  ob  rem  cum  G,  producatur  ex  F , 
in  C producetur  quoque  A,  ex  F,in  Ciproptereaque  F, quan- 
titas ent  proportionis  A ,ad  C.  Quod  efi  propofitum . 

SIMILIS  ratio  efi  in  pluribus  magnitudinibus . Sem- 
per  enim  proportio  prima  ad  vltimam  componetur  ex  propor- 
tionibus prima  adfecudam,(y  fecunda  ad  tertiam,&  tertia 
. - ad 


L 


E R 


8 

4 

]■ 
f 

abc: 
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ad  quartam  , frc.  Vt  fi  fuerint  quatuor  magnitudines 
A , By  C,  D,  componetur  proportio  A , ad  D,  ex  12 
proportionibus  A , ad  B f B,  ad  C ; crC , ad  D. 

Nam  fi  inteUigantur  tres  magnitudines  A, C,  D.% 
componetur  proportio  A,  ad  D , ex  proportionibus 
A, ad  Cs&  C,  ad  D ,vt  oflenfum  efi  : At  vero 
eadem  rattone  proportio  A , ad  C , componitur  ex 
proportionibus,  A,  ad  B,&  B.adC.tg  itur  propor- 
tio A, ad  D,  componitur  qucque  ex  proportioni- 
bus A, adBiB,adCi&Cyad D.  Quod  efipropofitum.  Idem 
cernes  in  s ,C .g.vel quotcunque  magnttudnubus  . 

VITELLIO  denique  buiufcemodi  affert  demonfira- 
t io  nem > . 

SINT  tres  magnitudines  A , B , C.  Dico  proportionem 
A ,ad  C,  componi  ex  proportionibus  A,  ad  B;  Q 
CP  By  ad  C.  Hoc  autem  dtmonflrabitur , af- 
fumpto  eodem  principio  Eutocij . Denomina- 
torem  videlicet  proportionis  multiplicatum 
in  magnitudinem  confequentem  proportionis, 
producere  antecedentem  magnitudinem  . Sit 
namque  D , denominator  proportionis  A , ad 
B>&  E,  denominator  proportionis  B.adC } 

At  F , denominator  proportionis  A , ad  C . 
Demonfirandum  efi  igitur  F, produci  ex  D, 
in  E,  quod  ita  fiet . Quoniam  quod  ex  Fypri- 
ma  quantitate  in  C , quartam  producitur , 
aquale  efi  ecquod  ex  D.fecundain  Bytertiam  gignitur, cum 
femper  producatur  A ;(nam  ex 

F , denominatorein  C , confit-  A , too.  B,  20.  C.  f. 
quent em  producitur  A, antece-  D , s.  E , +. 

dens  ifimiliter  ex  D , denomi - E,  20. 

notore  in  B , confequentem  pro-  - 

ducitur  antecedens  A,)  • erit  vt  F,  prima  ad  D,  fecundamy 
ita  B,  tertia  ad  Cyquartam  . Cum  igitur  E ,fit  denominator 
proportionis  B,  ad  C ,•  erit  quoque  E , denominator  propor- 
tionis F,  ad  D. Quare  E, multiplicans  confequentem  D, pro- 
ducet antecedentem  F.Qjuod  efi propofitum.Hac  Vitellio. 

IDEM  oftendetur  in  pluribus  magnitudmibusy  vt  prius 
ex  Eatocie.  V elutiydatit  f .magnitudinibus  AyByCyD,  E,Ft 
‘ ' Ana  * compone- 
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componetur  froporti $ A, ad Fyex proportionibus  A,  ad  B ; B, 
ad  CiC,*d  DtDfOd  Eidr  E,ad  F.  Nd 
A.  B.  C-  J>.  E.  F.  vt  tftenfum  eft, proportio  A, ad F, compa- 
ti. 6.  3.  i.  r.f  nitur  ex  proportione  Ayad  BifrB, ad  F: 
Hfc  autem  proportio  Byad  F , componitur 
ex  proportione  B, adC.fr  C.adF:  Et  hac  proportio  C»  adF, 
componitur  ex  proportione  C.ad  D,  fr  D,  ad  F : Atque  hac 
td dem  proportio  D,  ad  F,  componitur  ex  proportione  D,  ad  E, 
fr  Eyad  F.  Igitur  proportio  A, adF,  ex  omnibus  proportioni* 
bue  intermediis  componitur:  hoc  tfty  denominator pr opertionis 
A,  ad  F,  gignitur  ex  quinque  denominat  oribus  quinque  pro- 
portionum intermediarum  inter  fe  multiplicatis  . 

E X hts  hquido  conftat  idyquod  ad  defin.  t o.  lib.  s.  docui- 
mus: nimirum,  Continuatis  quothbet  quantitatibus  continue 
proportionalibus , proportionem  prime  ad  -ultimam  componi 
ex  omnibus  proportiombus  intermcdqs  aqualibus yboc  eft,  de- 
nominat orem  proportionis  y quam  prima  ad  vlrimam  habet , 
produci  ex  deneminatore proportionis , quam  prima  habet  ad 
ftcundam,infe  ipfum  multiplicato,  fr  ex  eodem  in  numerum 
produftum,  frfic  deinceps , donec  tot  multiplicationes  fiant , 
vna  minus,  quot  proportiones  inter  primam  quantitatem  f fr 
vltitnam  funt  interpofita : Adeo  -vt  duplicata  proportio  alt- 
cuiusfroportioms  confurgat,  cum  huius  proportionis  denomi- 
nator bis  ponitur,  ( propter  duas  aquales  proportiones  inter  pri- 
ma quantitatem,  fr  tertiam  pofitas ) atque  ita  in  fe  multipli- 
catuTitriplicata  vero,  quando  idem  denominator  ter  ponitur  t 
(propter  tres  proportiones  aquales  inter  primam  quantitatem t 
fr  tertiam  pofitas ) atque  ita  multiplicatur, primum  in  fe,  de- 
inde iterum  in  numerum  productum . Et  fic  de  quadruplsca- 
ta.quintuplicata  , fr  de  alijs  dicendum  eft  in  infinitum . Eft 
enim  eadem  demonftratio  in  magnitudinibus  continue  pro- 
portionalibus, fr  in  magnitudinibus  non  proportionalibus:  So- 
lum in  illis  denominat  ores  aquales  erunt  .Vt  fi  A,  By  C,  po- 
nantur continue  proportionalesy  aquales  erunt  denominatores 
J),E,fr  F,  erit  denominator  proportionis  duplicata,  fre. 

ET  S I autem  demonffratio  tam  Eutocij.quam  Vitellio- 
nis  proprie  quadrat  in  proportionet  tantum  rattonalet , asm 
vtraque propofitionibus  hb  7.  Euclidis  nitatur  • quia  tamen  , 
qua  de  numerorum  proportionibus  demcnftrantury  conuemunt 

quoque 
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quoque  magnitudinibus  tncommenfurabilibus  ,hoc  efi.propor* 
Sion  ibus  irrationalibus , diti  potefi  vtraqke  demonfitatio  om- 
nibus proportionibus  conuenirt . 

V E R V M etiam  fi  non  conflaret,  propofitii  pluribus  ma- 
gnitudinibus,denommatorem  proportionis , quam  prima  advl 
t imam  habet  produci  ex  multiplicatione  denominatorum  in- 
termediarum proportionum  inter fityvt  demonftr animus  , neri 
Samen  propter  ea  demonflrationes , in  quibus  compofitio  pro- 
portionum  adhibetur  , minus  certa  erunt : quippe  cum  in  illis 
htt  denominatorum  multiplicatio  no  vfurpetur.  Nam  quem- 
admodum , propofitis  pluribus  magnitudinibus  continue  pro- 
portionalibus,primam  ad  tertiam  dixit  Euclides  definit,  i o, 
Itb.s. habere  proportionem  duplicatam  eius,  quam  prima  ha- 
bet ad  fecundam ; nimirum  compofltam  ex  duabus  proportio- 
nibus intermedijs  squalibus  : primam  verO  ad  quartam  ha- 
bere proportionem  triplicatam  eius,  quam  prima  ad  fecunda 
habet ,hoc  eft,  compofitam  ex  tnbus  intermedijs  proportionibus 
squalibus:  jy  fic  deinceps  nulla  fa£l a mentione  multiplica- 
tionis denominatorum  : Ita  quoque , fi  ponantur  ordine  plu- 
res  magnitudines  eiufdem  generis  non  continue  proportionali- 
busydicetur  prima  ad  vltimam  habere  proportionem  compofi- 
tam ex  omnibus  proportionibus  intermedijs , licet  inter  fc  non 
fint  omnes  squales, fiue aliqus  fint  maioris  insqualitatis , & 
aliqua  stquahtasisyCr  aliqua  minoris  inaqualttatis,  fiue  om- 
nes eiufdem  generis  fintyfolum  eam  ob  caufam,  quod  illa  pro- 
portiones intermedia  fint  inter  extremas  duas  magnitudines 
inter  teli  a ,•  quemadmodum  defin.  s o. Itb.s  .proportio prima  ad 
tertiam  decebatur  dupli catayhoc  folo  nomine  , quia  dua  pro- 
portiones aquales  interpofisa  funt  inter  extremas  ditat  magni- 
tudines '.Adeo  vt  non  fit  aliud  diferimen  inter  hanc  compofi- 
iionem  proportionum, (y  illam  duplicationi ’,  triplicat  tOneyfrc. 
qua  lib.s. expiscata  tfi,qudm  quod  in  duplicatione  > triphea- 
ttone.&c.proporttonu  intcrijciuntur  proportiones  omnes  aqua- 
les.in  compofitione  vero  proportionum  non  necejfe  eil,  interpo- 
fit Os  proportiones  aquales  tjfe . Multiplicatio  tamen  denomi- 
natorumvtihs  efi,  vt  fetamus  .quonam  fit  tlla  proporsio , qua 
alterius  dicitur  duplicat  a ytripli  catay  <jyc.  vel  qua  ex  propofitis 
proportionibus  compofita  ejfe  dicitur . 

VERBI  gratia . Vt  fciamus  t qua  proportio  fit  iUa , qua 
- « . dicitur 
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dicitur  duplicata  proportionis  decupU  , ponemus  t o. denomina- 
tor e decupla  proportionirbis  hoc  modo,  to.io.  frvnum  in  al- 
terum ducemus  . Humerus  enim  genitus  I oo.  denominator 
ejl proportionis, qua  decupla  efi  duplicata  . Vt  autem  habea- 
mus denominat  orem  proportionis, qua  eiufdem  decupla  tripli- 
cata dicitur , ponemus  i o.  denominatorem  ter  hoc  modo', 
ie.to.io.fr  primum  in  pecudum  ducemus,  fr  numerum  pro- 
ductum i o o. in  tertium. N am  numerus  bte procreatus  1000. 
denominat  proportionem  decupla  tripi  statam  . Quod' de  alijs 
quoque  proportionibus  dicendum  eft  .Sed  boc  etiam  dtfcemus 
abfque  denominatorum  multiplicatione . Nam  fi  continuen- 
tur tres  numeri  in  proportione  data , ut  in  traftatu  proportio- 
num,cum  de  proportionalitate  Geometrica  agebamus,  docui- 
mus , habebunt  duo  extremi  numeri  proportionem  data  pro - • 
portionis  duplicatam  : fi  vero  continuentur  quatuor  numeri , 
habebunt  extremi  duo  triplicatam  proportionem  data  propor- 
tionis. Conferendus  autem  efi  maior  cum  minore, quando  da- 
ta proportio  efi  maioris  inaquaiitatis\i  minor  vero  cum  mato-  % 
re, cum  data  proportio  minoris  iniqualhatis  eft  . V eluti  fi  de- 
fidtre/ur proportio  decupla  proportionis  duplicata , continua- 
bimus tres  numeros  in  proportione  decupla  hoc  modo,  t.to.i  o e. 
Vel 3. 30.  300,  Nam  proportio  ico.  ad  i.utl  joo.ad  ).qua 
centupla  eft , dicetur  decupla  duplicata  . Eodem  modo  pro- 
portio t .ad  / oo.  vel  j.  ad  joo.  qua  fub  centupla  eft , dicitur 
duplicata  proportionis  fubdecupla  s.ad  t o.  vel  3.  ad 30. 

EADEM  ratione  vt  cognofcamus , quanam  fit  pro- 
portio illa,  qua  verbi  gratia  componi  dicitur  ex  tripla,  dupla,  ' 
fcfquialtera  , fr  fifquitertia , ftatuemut  ordine  harum  de- 
nominatote! hoc  modo,  3. 2.  l-j-.  t -f-.  eofijue  inter  ft multi- 
plicabimus , primum  3.  in  2.  deinde  productum  numerum 
i. in  l-j--  fr  huncrurfus  numerum  procreatum  >>. in  i-j-.fr 
fic  deinceps, fi  plures  e fient  denominatvres.  V It  imus  enim  pro- 
duftus  1 2. efi  denominator  proportionis , qua  ex  datis  propor- 
tionibus componi  dicitur  >•  ita  vt  proportio  duodecupla  compo- 
ni dicatur  ex  tripla,  dupla,  fefqmaltera,  fr  fifquitertia . Hoc 
autem  inteirigemus  etiam  fine  hac  multiplicatione  denomi- 
natorum . Si  namque  proportiones  componentes  continuentur 
in  numeris,  ita  vt  primus  ad  fecundum  habeat  primam  pro- 
portionem component  em, fie  eundus  sui  tertium fecundi, tertius 

ad 
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ad  quartum  tertiam,  quartus  ad  quintum  quartam , fr  it* 

I deincepsierit  proportio, quam  primus  numerus  habet  ad  vlti- 
mum,compofita  ex  datis  proportionibus.  Vt  in  proximo  exem- 
plo properttones  daU,videltcet  tripla, dupla.fefquialter a , fr 
fefquitertia,  continuantur  in  his  numeris  jC.  12.  6. 4.  3.  V»l 
in  his  1 olt.  3C.  tP.  12.  9.  Vel  in  his /2.  4.  2.  /~.  /.  Vbi - 
que  enim  primus  numerus  ad  fecundum  proportionem  habet 
triplam , fecundus  ad  tertium  duplam  , tertius  ad  quartum 
fefquialteram  j fr  quartus  ad  quintum  fefjttsttrtiam . Pro- 
portio ergo  primt  ad  vltimum , qua  duodecupla  efl , componi 
dicitur  ex  quatuor  iSis  proportionibus  , vt  prius . Quo  pa- 
llo autem  quotuis  proportiones  continuanda  fine  tn  nume- 
ris integris  minimis,  docet  Euclides  lib.S .prtpof  4. 

ITA  Qjf  E cum  Eitclsdes  demon fir at  hoc  hb.  propof 
23.  aquiangula  parallelogracnma  habere  proportionem  com- 
pojitam  ex  ‘duabus  proportionibus  , quas  duo  latera  circa 
nonum  angulum  vnius  habent  ad  duo  latera  circa  angulum 
aqualem  alterius , nihtl  aliud  intelligit,qudmfl  diu  ille,  pro- 
• portiones  laterum  continuentur  in  tribus  quantitatibus , eam 
proportionem  parallelogramma  inter  fe  habere,  quam  prima 
quantitas  ad  tertiam  habet.Vt fi  proportio  unius  lateris  primi 
paraUelogrammi  ad  vnum  latus  fecundi  fuerit , vt  ft,  ad  3. 
proportio  vero  alterius  lateris  ad  alterum  latus.vt  t.ad  2.nt- 
htl  aliud  ejl  inttlltgendum , quam  fi  fumantur  tres  numeri , 
24--9.1t.  quorum  primus  ad fecundum  efl,  vt  t.ad  3.  fr  fe- 
tidus ad  tertium, vt  /.  ad  2. proportionem  paraUelogrammi 
primi  ad  fecundum  ejfe  eandem  , quam  habet  primus  numc- 
w 14,  ad  tertium  1 ft.qua  efl  fefljui tertia.  Proportio  enim  24. 
ad  1 1.  componitur,  vt  diclum  efl , cx  proportionibus  24.  ad  9. 

& 9*d  1 1 .hoc  efl , ex  proportionibus  f .aA3.fr  2. quas 

inter  latera  effe  diximus . 

PORRO  quemadmodum  interpretes  nonnulli  Eucli- 
dis volebant  in  defin.  / 0.  hb.  ,r.  duplicatam  proportionem , ' 
fr  triplicatam , frc.  vere  ejfe  maiorem  tUa  , cuius  dupli- 
cata , vel  triplicata  dicitur  , nimirum  duplam,  vel  tri- 
plam, frc.  ac  propter  ea  eam  definitionem  effe  inteUigen- 
dam  de  magnitudinibus  continue  proportionalibus  in  propor- 
tione maioris  in  squalitatis  ,•  quod  tamen  fatfium  effe  ibi  in- 
dicouimusiita  tfdem  volunt  tuam  in  hac  compofltione propor- 

t tonum 
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nonum  , extremorum  proportione  , que  ex  proportionibus  in- 
termediis componi  dicitur,  vere  eflc  maiorem  qualibet  inter- 
mediarum componentium , vtpote  conflatam  ex  additiona , 
omnium  intermediarum  proportionis  iruer /e, ac  proinde  omnes 
intermedias  proportiones  debete  ejfe  minores  extremorum  pro- 
portione.Verum  hoc  falfum  eflyfr  Euclidi  omnino  repugnant , 
vt  ex  proximo  exemplo^quod  ex  prope/.  j j . huius  hb.  protuli- 
mus , pcrjp  ituum  eft  .Nam  propojitts  tribus  hi/ct  numeris , 
24.9.1  fqut  habent  eafdem  proportiones  ordine  inter  fity  quot 
latera  vnius  parallelegrammi  ad  latera  alterius  patallelo- 
grammi  habent  serit  proportio  parallelogrammi  ad  parallelo- 
grammu  e ademtu*.  24.  ad  tX.  nimirum  ex  laterum  propor- 
tionibus compofitttyVt  Euclides  demonfirat , Quis  autem  non 
videt, proportionem  24.  ad  jX.  quaftfquitertia  e jl, multo  mi- 
norem tfje  proportione  24.  ad  9.  qua  dupla  eft /uperbtp artiens 
tertiati  Sed  de  hac  re  plura  /cribemus  ad  prope/.  s.lib.X « 

H JEC  cum  it  a fint,  fi  quis  velit  habere  quoslibet  propor- 
tiones datam  proportionem  componentcsyid  eft,  quarum  deno- 
minat ores  inter je  multiplicati  gignant  dat  a proportionis  de- 
nomtrtatcrem, flatur  di  erunt  inter  duos  numeros  dat  a propor- 
tionis quo/cunque , tot  numeri  mtdij  quicunque , quot  propor- 
tiones componentes  defederantur , minus  vno  . Vt  fi  quis  velit 
Ires  prOportionesyex  quibus  centupla  proportio  componatur,  fa- 
t is  fiet  quafiioni, fi  inter  10o.fr  s.duos  numeros  ponamus  me- 
diosyhoc  modo,  1 00.  sO.  10.  t.Nam  extremorum  proportio 
1 0 o.  ad  I .componitur  ex  intermedifs  tributyhoc  eft,  ex  dupla y 
qumtuplayfrdecupla.lt  a qucq\ fi  alios  numeros  flatUastne 
dios  hoc  modo » / 00.1  o. 3,  t .componetur  eadem  proportio  100. 
ad  it  ex  decuplaytnpla /efquitertra,fr  trtpla.Sic  etiam  vides 
hicy2.$.s.J  0.1. duplam  proportionem  copofitam  tjfeex  qua- 
tuor, nimirum  ex /ubfi/qtiialteraytnpla,/ubdecupla,fr  decu- 
pla.Quid  fi  quis  petat  quotuts  proportiones  datam  proportio- 
nem componer.tetyqtu  etiam  omnes  data  fint  prater  vnam  , 
continuabimus  ab  vno  extremo  data  proportionis  omnes  da- 
tas proportiones  componentes  ordine.  Hf  enim  cum  proportione, 
quam  vltimus  medius  ad  alterum  extremum  data  proportio- 
nis habet, component  datam  proportionem.  Vt  fi  quis  dicat  yda 
miht  quinque  proportiones,  quarum  quatuor  fint , dupla , tri- 
playfefqutaltera,  fr  quintupla  fi/quitertia  j componentes  pro- 
portionem 
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tortionem  fcfquialteram  inter  9.fr  6.  ft  at  nemus  hos  quatitor 
tumeros  medios,  9 t-jr-  1.-&-  i.itavt  9, ad  ^—.ha- 
litant proportionem  duplam,fr  4--^-.  adi tripldi  fr  t~. 
ad  i .ftfqui  ait  eram  : fr  /.ad  t£-.  quintuplam  fefquitertiam. 
Ex  hi/  etenim  quatuor,  vnd  cum  proportione  -*$.  ad  6.  que. 
eadem  eft , que.  / . ad  32.  componitur  proportio  fifquialtera 
9. ad  6.  Idtm  euenietffidatt  quatuor  proportiones  continuen- 
tur a minori  extremo  6. hoc  modo, 6. /2.36*  s+.  288.9.  ita  vt 
12. ad  6.  habeant  proportionem  duplam \fr  36. ad  1 2. tripla ; 
fr  i+,ad 36 .fefquialteramifr  288.  ad  s+.  quintuplam  fef- 
quitertiam.  N am  quinta  proportio  9. ad  28 8.  eadem  eft , qua 
trius  Jj.  ad  ff. qualis  eft  s.ad  32, 

E X his  nullo  negotio  fatis  factemus  qtuftioni,  qua  quilpid 
toftulat  fibi  dari  quotuis  numeros , qui  inter  fe  multiplicati 
'jrocreent  datum  quemcunq ; numerum  . Si  namque  fuman- 
tur duo  numeri  habentes  proportionem  d dato  numero  deno- 
minatam, fr  inter  eos  fatuantur  tot  numeri  quicunq; , minus 
vno.quot  numeri  defiderantur  , erunt  dtnomtnatores  propor- 
tionum intermediarum , qui  queruntur.  Nam  if  inter  fe  mul- 
tiplicati producunt  denominator  em  proportionis  extremorum , 
vt  demonftratum  efl.hoc  eft, numerum  datum . V eluti  fi  quis 
petat  tres  numeros,  ex  quorum  mutua  multiplicatione  gigna- 
tur teo.fi  at  nemus  inter  duos  numeros  soe.s .centuplam pro- 
portionem habentes  , dsus  medios  numeros  quofcunque , hoc 
modo,  soo.is  o.s  o.s. erunt  que  tres  quefiti  numeri,  2.  t,  1 0. 
nimirum denominatores proportionum  200.ad2s9.fr  2to. 
ad  s9.fr  so.ad  s.  Nam  ex  2. in  s. fiunt  lo.fr  ex  to.  in  le. 
fiunt  1 0 o.Quod fi  quis  poftulet  vnum  numerum , qui  vnd  cu 
quotlibet  alqs  datu, fi  inter  fe  multiplicentur,  producat  datu 
quemcunque  numerum : Sumendi  erunt  rurfus  duo  numeri 
proportionem  habentes  d dato  numero yqui  produci  debet , de- 
nominat am.fr  ab  alterutro  eorum  continuanda  proportiones 
d datu  alijs  numeris  denominas  a.  D (nominator  enim  propor- 
tionis inter  alterum  numerum , fr  vltimum  continuatorum 
erit  nunterustfuem  quarimut.  Vt fi  dentur  hi  quatuor  nume- 
91,2,3.1-—.  s-y-.quaratHrque  quintus  alius, qui  in  numerum 
ex  illorum  mutua  multiplicatione  produci um  duitus  gignat 
datum  hunc  numerum  1 accipiemus  duos  numeros  y.fr  6 , 

proportionem fefquialteram  habentes  d dato  numero  i~-.de- 

nomi . 
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^ominatam  ;frd  9.  continuabimus  quot  nor  proportiones  a 

2.3.  denominatas, hoc  modo,  9.4-—-.  /.-j-.i.-jj-.i 
Quintus  enim  numerus  quafitus  erit  denominator  proportio - 
uis  sui  G.  nimirum  -yj.  Nam  quinque  hi  numeri  , 

1.3.  s -5-.  S-y.  ;-j-.  quorum  priores  quatuor  dati  funt,  quin- 
tus autem  inunitus , inter  fe  multiplicati  procreant  datum 
numerum  1 -L-.  1 dem  quintus  numerus  -Ja.  insumetur , fi 
quatuor  proportiones  d datis  numeris  denominata  continuen- 
tur a numero  G hocmodo,6 .12-36 ,/4  2$S .9.  Denominator 
enim  proportionis  9. ad  x fi. e fi  jj-vt  prius.  Sic  etiam  fi  que- 
rendifint  quatuor  numeriyqui  inter  fe  multiplicati  procreent 
t fi  at  nemus  inter  quofuis  duos  numeros  aquales  proportionem 
aqualitatis  ab  1 .denominatam  habentes  , tres  medios  nume- 
ros quoslibet, vt  hic  vides , 4.  2.  1 .3.  4.  Nam  denominatores 
proportionum 4.ad  x.fr  2. ad  l.frs.adj.fr  3.  ad 4.  nimi- 
rum, 2.2. -j-.  -i.  funt  quatuor  num»rt3qus  queruntur  , quip- 
xpe  cum  inter  fe  multiplicati  gignam  1 . 

F AC  1 LIV  S huiufmodi  quafiionts  foluuntur  , fi  tot 
numeri  quicunque, minus  vno,  quot  petuntur , inter  fe  multi 
plicentur , fr  per  vltimum  numerum  produclum  diuidatur 
datus  numerus  qui  gigni  debet . Quotiens  enim  fr  affumpti 
numeri, qui  multiplicati  inter  funt,  erunt  quos  qutrsmus.  Vt 
in  proxima  que fi  ion  e, fi  hi  tres  numeri  verbi  gratia  .4.  s.G. 
inter  fe  multiplicentur,  frper  numerum  produclum  1 2 0.  diui- 
datur x.quo  produci  debet , fiet  Quotiens  jyzQuutuor  ergo 
numeri  qvefiti funt q.j.G.^~. Nam  ex  4.  tn  j.  Jiunt  20.  fr 
ex  jo.inG. fiunt  ixo.fr ex  i20-in  j~.  fit  1. 

POSTREMO  neque  hoc  pr at  er  mittendum  efi, videli- 
cet: Quemadmodum,  ordine pofitis  quot cunq-,  numeris , deno- 
minator proporAonis  extremorum  producitur  ex  omnibus  de- 
nominatoribus  intermediarum  proportionum.vt  demonfiraui - 
mus  i ita  pofitis  quot  cunque  numeris  ordine , ita  tamen,  vt 
quilibet  infequens fit fuo  antecedente  maior, differ  entia  extre 
merum  coaceruatur  ex  omnibus  differenti/ s inter  mediorum 
numerorum.  Vt  hic. 3.7.1 2.20.3  0. 100.713.  differentia  in- 
ter 3.  fr  713.  efi  71  o.  At  dtfferentt»  inter  3.  fr  7.  efi  4. 
Inter  7.  fr  u.  efi  j.  Inter  s 2.  fr  20.  efi  S.  Inter  20.  fr 
30.  efi  10.  Intsr  30,  fr  1 00.  efi  70.  Inter  tot.  denique 
fr  71 3.  efi  G s 3.  qua  omnes  differentia , 4,  s,S.i  0.70.6 13. 

conficiunt 
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conficiunt  710.  differentium  extremorum— > . 

ATQVE  huc  ditia  fint  de  quinque  definitionibus  ah 
Euclide  hoc  6 .lib.pofitis, quibus  addendam  effe  cen femus  fe- 
quentem  fextam  qua  multum  conducet,  vt  facilius  intelltgan 
tur  j7.2I.19.fr  3 ofropefit  tenes  huius  libri , fr  quampluri- 
ma  alia  decimi  libri. E a autem  efi  eiufmodi  . 

VI. 

PARALLELO  GR  AMMVM 
fecundum  aliquam  re&am  lineam  appli 
catum,  deficere  dicitur  parallelogram- 
mo,  quando  non  occupat  totam  lineam. 
Excedere  vero , quando  occupat  maio- 
rem lineam,  quam  fit  ea,  fecundum  qua 
applicatur:  ita  tamen, vt  parallelogram- 
mum  deficiens, aut  excedens  eandem  ha 
beat  altitudinem  cum  parallelogrammo 
applicato , conftituatque  cum  eo  totum 
vnum  parallelogrammum . 

SIT  data  reda  linea  A Byfupra  quam  confiituatur pa- 
rallelogrammum AC  DE , quod  non  occupet  totam  lineam 
AByfed  defit  CB;fr  duda  B F,  pa-  ^ 

rallela  ipfi  C D , donec  cum  E D > r ■ 
protrahi  a conueniat  in  F , comple  a-  I j 

tur  totu  parallelogrammu  ABFE.  I I 

Parallelogrammum  igitur  A D , A C 

applicatum  fecundum  redam  A B , 
deficere  dicitur  parallelogrammo  DB,  ita  vt  D By  appelletur 
de  f ehlus . 

RVRSV  S fit  data  reda  linea  AC , fupra  quam  confli  - 
tuatur  parallelogrammum  A BFE,  quod  habeat  latus  A B. 

maiu: 
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A, ad  Cycomponi  ex  proportionibus  A, ad  B;&  B,  ad  C. Quod 
quidem  facile  demonftrabitur  y affumpto  prius  hoc  principio  ,• 
Quantitatem, fcu  denominatorem  cuiufms  proportionis  mul- 
tiplicatum in  confequentem  magnitudinem  proportionis  eiuf- 
dem, producere  antecedentem . Cum  enim  denominator  indi- 
cet habitudinem  antecedentis  ad  cfhfequentem , nectjfe  ejl , , 
confequentem  fumptam  fecundum  denominatorem , hoc  efi , 
multiplicatam  in  denominatorem , reftituere  antecedentem . 
Vt  quia  12. ad  habent  proportionem  quadruplam  , idcirco 

j. multiplicat  a in  4. producunt  1 2. Item  quia  4 ad  2 0. habent 
proportionem  fubqutntuplamy  cuius  denominator  efi  -j-.fit , 
vt  -j-.  in  confequentem  20. efficiat  4,  &c.  Sit  igitur  propor- 
V 12  tionis  Atad  B, denominator  Z>;  proportio- 

nis vero  By  ad  C,  denominator  fit  E j 
D,  multiplicans  E , producat  F . Dico  F, 
effie  quantitatem  , fine  denominatorem 
proportionis  A , ad  C,  hoc  efi,  fi  multipli- 
cetur F , in  C y produci  A . Producatur 
namque  G , ex  multiplicatione  F , in  C. 
Dico  GyipfiAy  aqualem  effe , ac  proinde 
& A , jieri  ex  F , in  C.  Cum  enim  Dyfit 
J i BCDEFG  denominator  proportionis  A,  ad  B}  fi  mul- 
tiplicetur D,  inB,  producetur  A.  Eadem 
ratione.fi  E, multiplicetur  in  Cyproducetur  B.  Quoniam  igi- 
tur F,  dr  Eymultiplic antes  C, producunt  G,  fr  B ; ( nam  ex 
F,in  C.fit  Gidpex  E,in  C.fit  ByVtdillum  efi, ) » erit  vt  F, 

ad  Eyita  G,ad B.Rurfus  quia  D, 
Aytoe.  B,2 0.  C,  s,  multiplicans  E, cr  Byproducit  F, 

D,  J.  E, 4,  c T A;b  erit  vt  Eyad  B.ita  F,  ad 

Gytoo.  Fy20.  A permutando  vt  E,  ad  F,  ita 

B,adAi& conuertendorurfus.vt 
F, adE.it a A,adB:Vt autem  F,  adE,  itaollenfumeft  effe 
Gyad  B. Igitur  vt  A, ad  B,ita  Gyad  B',  Ideojj  aquales  erunt 
quantitates  A,  & G.Quam  ob  rem  cum  G,  producatur  ex  F, 
in  Cyf>roducetur  quoque  A,  ex  F,in  Ciproptereaque  F, quan- 
titas ertt  proportionis  A tad  C.  Quod  efi  propofitum . 

SIMILIS  ratio  efi  in  pluribus  magnitudinibus . Sem- 
per  enim  proportio  prima  ad  vltimam  componetur  ex  propor- 
tionibus prima  ad fecudam,  jy  fecunda  ad  tertiamy&  tertia 
. - ad 
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ad  quartam  , &c.  Vt  fi  fuerint  quatuor  magnitudines 
At  B>  C,  D,  componetur proportio  A , ad  D,  ex  12 
proportionibus  A.  ad  B i B,  adC  ; (yC , ad  D. 

Nam  fi  tntelligantur  tres  magnitudines  A.C.  D , 
componetur  proportio  A,  ad  D , ex  proportionibus 
A ,ad  City  C,  ad  D , vt  oftenfum  ejt : At  vero 
eadem  ratione  proportio  A , ad  C,  componitur  ex 
proportionibus,  A,  ad  B,& B.adC. Igitur  propor- 
tio At  ad  D,  eomponuur  quoque  ex  proportioni- 
bus A,adB i B,ad City  C>ad  D.  Quod  rjlprop ofitum.  I dem 
cerrus  in  s.d.g.  vel  quot  cunque  magnitudinibus  . 

V IT  ELUO  denique buiufcemodi affert  dtmonfira- 
tionem—Jt 

SINT  tres  magnitudines  A,  B.C.  Duo  proportionem 
A, ad  C,  componi  ex  proportionibus  A,  ad  B i q 
C y B,  ad  C.  Hoc  autem  dcmonflrabitur , af- 
fumpto  eodem  principio  Eutocij . Denomina- 
torem  videlicet  proportionis  multiplicatum 
in  magnitudinem  eonfequentem  proportionis, 
producere  antecedentem  magnitudinem  . Sit 
namque  D , denominator  proportionis  A,  ad 
B;&  E,  denominator  proportionis  B ,adC  ; 

At  F , denominator  proportionis  A , ad  C . 
Demouftrandum  ejl  igitur  F, produci  ex  D, 
in  E,  quod  ita  fiet . Quoniam  quod  ex  Fypri- 
ma  quantitate  in  C , quartam  producitur , 
aquale  tfi  ei,quod ex  D.fecundain  Bjertiam gignitur, cum 
femper  producatur  A ;(nam  ex 

F , denominator  e in  C , confe-  A , toe . B,  20.  C,  t # 
quentem producitur  A, antece-  D , J.  E , 4. 

dens  ; fimiliter  ex  D , denomi-  E , 20. 

notore  in  B , eonfequentem  pro-  - 

ducitur  antecedens  A ,)*  erit  vt  F , prima  ad  D,  fecundam , 
ita  B, tertia  ad  C, quartam  .Cum  igitur  E .fit  denominator 
proportionis  B,  ad  C ,•  erit  quoque  E , denominator  profor - 
tionisF,  ad  D. Quare  E, multiplicans  eonfequentem  Dtfro~ 
ducet  antecedentem  F.Quod  ejl  propofitum.Hac  Vitellio. 

IDEM  ofiendetttr  in  pluribus  magnitudinibus , vt  prius 
ex  Eutocia.  V 'elutiydatuf.  magnitudinibus  A 

■ . A a a 4 compone- 
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c omponetur  proporti o A,  ad F,ex. proportionibus  A,  ad  B ; B, 
ad  CiC.ad  D;D,ad  Eifr  E, ad  F.  Nd 
A.B.C.  J>.  E.  F.  t it  efienfum  efi, proportio  A.adF, compo- 
13,  6.  j.  3.  1.4,  nstur  ex  proportione  A,adBifr B,  ad  F: 
Hpc  autem  proportio  B,ad  F , componitur 
ex  proportione  B, adC.fr  C.ad  F:  Et  b ac  proportio  C»  adF, 
componitur  ex  proportione  C.ad  D,  fr  D,  ad  F : Atque  h/x 
tadem  proportio  D.ad  F,  componitur  tx  proportione  D,  sui  E, 
fr  E, ad  F.  Igitur  proportio  A,  sui  F,  ex  omnibus  proportioni* 
but  intermediis  componitur:  hoc  efi,  denominator  proportionis 
A.  ad  F.  gignitur  ex  quinque  denominat  oribus  quinque  pro- 
portionum intermediarum  inter  fe  multiplicatis . 

E X his  liquido  confiat  id,quod  ad  dtfin.  1 0.  lib.  s.  docui- 
mus: nimirum,  Continuatis  quotlibet  quantitatibus  continui 
proportionalibus  , proportionem  prima  ad  v/ttmam  componi 
ex  omnibus  proportionibus  inter  medi/ s aqualibus  fitoc  e fi,  de- 
nominat orem  proportionis  , quam  prima  ad  vlttmam  habet , 
produci  ex  denominatore proportionis , quam  prima  habet  ad 
fecundam,  in  fe  ipfum  multiplicato,  fr  ex  eodem  in  numerum 
produflum,  fr  fic  deinceps , donec  tot  multiplicationes  fiant , 
vna  minus,  quot  proportiones  inter  primam  quantitatem  t fr 
vltimam  funt  interpofita  : Adeo  vt  duplicata  proportio  ali- 
ruiusfroportioms  confurgat,  cum  huius  proportionis  denomi- 
nator bis  ponitur,  (propter  duas  aquales  proportiones  inter  pri- 
ma quantitatem,  fr  tertiam  pofitas ) est  que  ita  in  fe  multipli- 
catur, triplicata,  vero,  quando  idem  denominator  ter  ponitur  t 
(propter  tres  proportiones  aquales  inter  primam  quantitatem 1 
fr  tertiam  pofitas ) atque  ita  multiplicatur, primum  in  fe,  de- 
inde iterum  in  numerum  productum . Et  fic  de  quadruplica- 
ta, quintuplic  at  a , fr  de  alijs  dicendum  efi  in  infinitum . E fi 
enim  eadem  demonfiratio  tn  magnitudinibus  continue  pro- 
portionalibus, fr  in  magnitudinibus  non  proportionalibus : So- 
lum in  illis  denominatores  aquales  erunt  .Vt  fi  A,  B , C,  po- 
nansser  continue  proportionales,  aquales  erunt  denominatores 
D,E,fr  F,  erit  denominator  proportionis  duplicata.frc. 

- ETSI  autem  demonfiratio  tam  Eutocq.quam  Vitellio - 
nis  proprie  quadrat  in  proportiones  tantum  rattonalet , cum 
•vtraque propofmonibus  lib  7.  Euclidis  nitatur  • quia  tamen  , 
qua  de  numerorum  proportionibus  demonfirantur,  conuemunt 

quoquo 


t 
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quoque  magnitudinibus  incommenfurab'thbus,hoc  efi, propor- 
tionibus irrationalibus t diei  potefi  vfraque  dcmonflratio  om- 
nibus proportionibus  conutmre . 

V E R V M etiamfi  non  conflaret,  propofltij  pluribus  m a- 
gnirudrnibus,  denominator  em  proportionis , quam  prima  ad  vl 
rimam  habet  produci  ex  multiplicatione  denominatorum  in- 
termediarum proportionum  inter  ftyvt  demonftr animus , non 
tamen propterea  dimonflrationes , in  quibus  compofitio  pro* 
portionum  adhibetur  , minus  certa  erunt : quippe  cum  in  illis 
hat  denominatorum  multiplicatio  no  vfurpetur.  Nam  quem- 
admodum , propofieis  pluribus  magnitudinibus  continui  pro- 
portionalibus,primam  ad  tertiam  dixit  Euclides  definit,  t o, 
lib.s  .habere  proportionem  duplicatam  eius,  quam  prima  ha- 
bet ad  fecundam  i nimirum  compofitam  ex  duabus  proportio- 
nibus intermedijs  aqualibus  : primam  veri J ad  quartam  ha- 
bere proportionem  triplicatam  eius,  quam  prtma  ad fecunda 
habet, hoc  efl,  compofitam  ex  tribus  intermedijs  proportionibus 
aqualibus:  fr  ftc  deinceps  ; nulla  faft a mentione  multiplica- 
tionis denominatorum  : Ita  quoque  ,fi ponantur  ordine  plu- 
tei magnitudines  eiufdem  generis  non  continue  proportionali- 
bus,  dicetur  prima  ad  vltimam  habere  proportionem  compofi- 
tam ex  omnibus  proportionibus  intermedijs , licet  inter fe  non 
fmt  omnes  aquales, fiue  aliqua  fint  maioris  inaqualitatis , fr 
aliqua  sequalitatisy&  aliqua  minoris  inaqualitatis , flue  om- 
nes eiufdem  generis  fint,  fotum  eam  ob  caufam,  quod  illa  pro- 
portiones intermedia  fint  inter  extremas  duas  magnitudines 
iHteritda  i quemadmodum  defin.  / o.hb.  s .proportio prima  ad 
tertiam  dscebatur  duplieatayhoc  folo  nomine  , quia  dua  pro- 
portiones aquales  mteepofita  funt  inter  extremas  duas  magni- 
tudines : Adeo  vt  non  fit  almd  diferimen  inter  hanc  compofi- 
tionem  proportionum,  & illam  duplicationi , triplicatione yfrc. 
qua  lib,  s .explicata  efi,qudm  quod  in  duplicatione , triplica- 
tione, fac. proportioni  interijeiuntur  proportiones  omnes  aqua- 
les,in  ctmpofitione  vero  proportionum  non  ntcejfe  efl,  interpo- 
fitas proportiones  aquales  ejfe . Multiplicatio  tamen  denomi- 
natorum vd/ts  efl,  vt fidamus, quonam  fit  illa  proporsio , qua 
alterius  dicitur  duplicata  ,tnph  cata,  <jyc.  vel  qua  ex  propofitis 
proportionibus  compofita  ejfe  dicitur . 

V E fi  B I gratia . Vt  fidamus  % qua  proportio  fit  illa , qua 

dicitur 
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dicitur  duplicata  proportionis  decuplafonemus  / o. denomina- 
tor e decupla  proportitmrbu  hoc  modo,  to.  io.fr  vnum  in  al- 
terum ducemus  . Humerus  enim  genitus  t oo.  denominator 
efl  proportionis,  qua  decupla  eft  duplicata . Vt  autem  habea- 
mus denominat  orem  proporttonis,qua  erufdem  decupla  trtplt- 
cata  dicitur , ponemus  / v.  denominat  orem  ter  hoc  modo', 
s e.i  o.i  o.fr  primum  in  pecudum  ducemus,  fr  numerum  pro- 
ductum i oo. in  tertium. Nam  numerus  hte procreatus  sooo. 
denominat  proportionem  decupla  triplicatam . Quod‘tde  alijs 
quoque  proportionibus  dicendum  efl  .Sed  hoc  etiam  dsfcemsu 
abfijue  denominatorum  multiplicatione . Nam  fi  continuen- 
tur tres  numeri  in  proportione  data , vt  in  trariatu  preportio- 
numyCum  de  proportionalitate  Geometrica  agebamus > docui- 
mus , habebunt  duo  extremi  numeri  proportionem  data  pro- 
portionis duplicatam : fi  vero  continuentur  quatuor  numeri , 
habebunt  extremi  dsso  triplicatam  proportionem  data  propor- 
tionis. Conferendus  autem  eft  maior  cum  minore, quando  da- 
ta proportio  eft  maioris  inaqualitatis\i  minor  vero  cum  mato- 
rtycum  data  proportio  minoris  inaqualttotis  eft . V eluti fide- 
fidtrerur proportio  decupla  proportionis  duplicata , continua- 
bimus tres  numeros  in  proportione  decupla  hoc  modo,  t.to.soe. 
Vel  3.  30.  3O0 . Nam  proportio  1 00.  adi. vel  300.adl.qua 
centupla  eft  > dicetur  decupla  duplicata  . Eodem  modo  pro- 
portio t.ad  too.  vel  3.  ad  300.  qua  fubcenttepla  eft  , dicitur 
duplicata  proportionis  fubdtcupla  t.ad  1 e.  vel 3.  ad 30. 

EADEM  ratione  vt  cognofcamtss  , quanam  fit  pro- 
portio iUa,  qua  verbi  gratia  componi  dicitur  ex  tripla,  dupla, 
fifqttialtera  , fr  ftfijuitertia , ftatuemus  ordine  harum  de- 
nominat ores  hoc  modo, 3. 2. 1 -i-,  / -j-.  eofifue  inter  fe  multi- 
plicabimus , primum  3.  in  2.  deinde  produclum  nomorum 
6. in  1-— . fr  huncrurfus  numerum  procreatum  9.  in  t-j-.fr 
fic  deinceps, fi plurcs  efferu  denominatores.  Vicimus  enim  pro- 
durius  1 2.  efl  denominator  proportionis , qua  ex  datis  propor- 
tionibus componi  dicitur  >•  ita  vt  proportio  duodecupla  compo- 
ni dicatur  ex  tripla,  dupla,  fefquialtera,  fr  fefquitertia . Hoc 
autem  intelligemus  etiam  fine  hac  multiplicatione  denomi- 
natorum . Si  namque  proportiones  componentes  eomimsmtser . 
in  numeris,  it  a vt  primus  ad fecundum  habeat  primam  pro- 
portionem component  em, fecundus  ad  tertium fecunda  fertius 


i 
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*d  quartum  tertium,  quartus  ai  quintum  quartam , fr  ita 
deinceps  ierit  proportio, quam primus  numerut  habet  ad vlti- 
mum,compoftta  ex  iatit  proportionibus.  Vt  in  proximo  exem- 
plo proportiones  dat dyvideheet  tripla, dupla.fefquialter a , fr 
/efquitertia,continuantur  in  his  numeris  jC,  12.  6.  4.  3.  V* 
in  his  1 08.  36.  tft,  12.  9.  Vel  m his  1 2.  4.  2.  r.  Vbi - 
que  enim  primus  numerus  ad  fecundum  proportionem  habet 
triplam , fecundus  ad  tertium  duplam  , tertius  ad  quartum 
fefqiualteram  fr quartus  ad  quintum  fefquitertiam  .Pro- 
portio ergo  primi  ad  ultimum , qua  duodecupla  tft , componi 
dicitur  ex  quatuor  idis  proportionibus  , vt  prius.  Quo  pa - 
lio  autem  quotuis  proportiones  continuanda  fint  in  nume- 
ris integris  minimis,  docet  Euclides  lib.8 .propofi  4. 

ITA  Qjt  E cum  Emlides  demonftrat  hoc  lib.  propof 
23.  aquiangula  paraUelcgramma  habere  proportionem  com- 
pofitam  ex  ‘duabus  proportionibus  , quas  duo  latera  circa 
■vnum  angulum  vnius  habent  ad  duo  latera  circa  angulum 
aqualem  alterius , nihil  aliud  intelhgit,qudm fi  diu  illa  pro- 
portiones laterum  continuentur  in  tribus  quantitatibus , eam 
proportionem  par allelogramma  inter  fe  habere,  quam  prima 
quantitai  ad  tertiam  habet.Vtp  proportio  unius  lateris  primi 
parallelogrammi  ad  vnum  latus  fecundi  fuerit , vt  X.  ad  3. 
proportio  vero  alterius  lateris  ad  alterum  latus, vt  t.ad  2. ni- 
hil aliud  eft  inttlhgendum , quam  fi  fumantur  tres  numeri , 
24-9-tf.  quorum  primus  ad fecundum  eft,  vtX.adq.  frfe- 
eudsss  ad  tertium, vt  /.  ad  2. proportionem  parallelogrammi 
primi  ad  fi  eundum  ejfe  eandem  , quam  habet  primus  nume- 
rus 24, ad  tertium  1 8.  qua  eft  fefquitertia.  Proportio  enim  24. 
ad  1 8.  componitur,  vt  diftum  eft,  ex  proportionibus  24.  ad  9. 

18  .hoc  eft , ex  proportionibus  8.  ad3.fr  2. quas 

inter  latera  ejfe  diximus . 

PORRO  quemadmodum  interpretes  nonnulli  Eucli- 
dis volebant  in  defin.  to.  lib.  s.  duplicatam  froportiontm , 
fr  triplicatam , frc.  veri  ejfe  maiorem  illa  , cuius  dupli- 
cata , vel  triplicata  dicitur  , nimirum  duplam , vel  tri- 
plam , frc . ac  propter  ea  eam  definitionem  ejfe  intelligen- 
dam  de  magnitudinibus  continue  prof  crtton.ihlus  in  propor- 
tione maior ts  in  squalitatis  ,•  quod  tamen  falfum  ejfe  ibiin- 
dicauimus-.ita  ij dem  volunt  etiam  in  hac compojhione propor-  \ 

tionum  \ 
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Itonum  , extremorum  prcportione  , qui  ex  proportionibus  in - 
termedqt  componi  dicitur,  vere  ejje  maiorem  qualibet  inter- 
mediarum componentium , vtpote  tonJUtam  ex  additioni  { 
omnium  intermediarum  proportioni*  inter fe,  ac  proinde  omnes 
intermedias  proportiones  debete  ejfe  minores  extremorum  pro- 
portione.Verum  l/ccfalfum  efi,fr  Eu  didi  omnino  repugnans, 
vt  ex  proximo  exemplr,quod  ex  prope/,  jj.  huius  lib . protuli- 
mus , prrjpituum  ejl . Nam  propofitts  tribus  hifce  numeris, 
j+.fi.  it  qui  habent  eafdem  proportiones  ordine  tnter  fit,  quas 
latera  vnius  parallelcgrammi  ad  latera  alterius  parallelo- 
prammi  habent  ierit  proportio  parallelogrammi  ad  paralltlo- 
grammu  eadem, qui  24.  ad  i f .nimirum  ex  laterum  propor- 
tionibus ccmpofita,vt  Euclides  demonfirat » Quis  autem  non 
vid et, proportionem  2+.  ad  tft.  qui  fe (quit  ertia  ejl, multo  mi- 
norem tjje  proportione  2+.  ad  9,  qui  dupla  ejl  fuperbipartiens 
tertias?  Sed  de  hac  re  plura  /cribemus  ad  propefi.s  .lib.t » 

H JEC  cum  itafint.Ji  quit  velit  habere  quothbet  propor- 
tiones datam  proportionem  componentes, id  ejl,  quarum  deno- 
minator es  inter  fio  multiplicati  gignant  dati  proportionis  de- 
nominator em,  (latue  di  erunt  inter  duos  numeros  dati  propor- 
tionis quo/cunque , tot  numeri  medij  quicunque , quot  propor- 
tiones componentes  dejiderantur,  minus  vno  . Vt  Js  quis  velit 
tres  proportiones, ex  quibus  centupla  proportio  componatur,  fa- 
tisfiet  quiJlioni.fi inter  100.fr  s.ducs  numeros  ponamus  me- 
dios,hoc  modo,  1 00.  JO.  10.  s.  Nam  extremorum  proportio 
1 00. ad  I.  componitur  ex  intermtdqs  tribus,  hoc  ejl,  ex  dupla , 
qutntupla,fr  decupla.  Ita  quoq\ fi  alios  numeros  flatuasme 
dios  hoc  modo , s 00.1 0.3,1  .componetur  eadem  proportio  / 00. 
ad  s.  ex  decupla, tripla Jefqmt ertra,  fr  tripla, Sic  ttiam  vides 
hic,2> 3.1*1 0.1. duplam  proportionem  copefitam  ejfeex  qua- 
tucr.mmrrum  ex /ub/e/quialtera,tripla,js*bdtcupla,fr  decu- 
pla.Quidfiquis  petat  quotuis proportiones  datam  proportio- 
nem componentes, qui  etiam  omnes  dati  fint  pnter  vnam., 
continuabimus  ab  vno  extremo  data  proportionis  omnes  da- 
tas proportiones  componentes  ordme.Hf  enim  cum  proportione , 
quam  v It  imus  medius  ad  alterum  extremum  data  proportio- 
nis habet,  component  datam  proportionem * Vt  fi  quis  dicat^l* 
mihi  quinque  fr  eportienet, quarum  quatuor fint , dupla,  tri- 
playfefqutaUtra,  fr  quintupla  fi/quit  ertia  , componentes  pro- 
portionem 
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portionem  fefquialteram  mterp.fr c.ft «tuemus  hos quatuor 

numeros  medios,  9.^-.  ,-f.  i.-X-.  6.itaVt  p.adh-.ha- 
beant  proportionem  duplam  ,fr +-1-.  adt-}-.  tripi g,  fr ,JL. 
nd  s.fefquialteram  ; fr  s.ad^.  quintuplam  firquitertiam. 
Ex  htf  etenim  quatuor , vna  cum  proportione  -i.  ad  6.  que. 
e»dem  ejt , que.  /.  ad  32.  componitur  proportio  fefquialtera 
p.ndC,  Idem  euentetjidata  quatuor  proportiones  continuen- 
tur a.  minori  extremo  6 .hoc  modo.ff.  12.36. s+.iStt.p.  ita  vt 
ta.ud  C . habeant  proportionem  duplam ',fr  3<I.ad  t j.tripld-, 
CT  i+'*d  36. /e/quialteramifr  jg  3.  ad  s+.  qmntuplam  fef- 
qut  tertiam, Nam  quinta  proportio  p.adaSg.  eadem  efi,  qua 
prius  i.  ad  6. qualis  eft  i.ad  3 i,  * 

. n ne£otio &“&“”***  quejlioniy  qua  quilbia 

pojtulat  fibt  dan  quo  tuis  numeros , qut  inter  fe  multiplicati 
procreent  datum  quemcunq,  numerum . Si  namque  fuman- 
tur duo  numeri  habentes  proportionem*  dato  numero  deno- 
minatam, fr  inter  eos  fatuantur  tot  numeri  quicunq  i , minus 

uno,  quot  numeri  defiderantur , erunt  denominat  ores  p ropor- 
t tonum  intermediarum , qui  queruntur. Nam  u inter  / i mul- 
tiphcati  producunt  denominator  em  proportionis  extremorum , 
vt  dcmonjlratum  efl.hoc  e fi, numerum  datum . V eluti  (i  quis 
petat  tres  numeros, ex  quorum  mutua  multiplicatione  eiend- 
tur  leo.ftatuemus  inter  duos  numeros  sooys.  centuplam  pro- 
portionem habentes  , dues  medios  numeros  quofeunque  , hoc 
modo,/ 00. iso. so.s.eruntque tres  quefiti numeri,  t.  s,to. 
nimirum  denommatores proportionum  soo.  adeso.  fr  jso. 
ad  s 9. & so.ad  s.Nam  ex  2. in  s. fiunt  lo.fr  ex  io.  in  io. 
fiunt  t oo.§juod fi quispofiulet  vnum  numerum,  quivnd  cu 
quot  libet  alqs  datis.fi  inter  fe  multiplicentur,  producat  datu 
quemcunque  numerum : Sumendi  erunt  rurfius  duo  numeri 
proportionem  habentes  d dato  numero,  qui  produci  debet , de- 
nommatam,  fr  ab  alterutro  eorum  continuanda  proportiones 
. . M “1*  denominata.  Denominator  enim  propor- 
tionis nuor  alterum  numerum . fr  v It  imum  continuatorum 
erit  numerus, quem  quarimus.  Vt  fi  dentur  hi  quatuor  nume- 
n.j.j.f-j-.  s-r.  queratur  que  quintus  alius.quiin  numerum 
tx  illorum  mutua  multiplicatione  produclum  ductus  e, enat 
dattmbunc numerum  t -j-. accipiemus  duos  numeros p.frs, 

proportionem  fefqmalteram  habentes  d dato  numero  l-\-  dt. 

— 1 - - nomi- 
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nominatam  ;jya  7.  continuabimus  quatuor  proportiones  is 
2.3.  /-j-.j-J- .denominatas, hoc  modo,  9.  4A-,  j.~.i.—-.6. 
Quintus  cnsm  numerus  quafitus  erit  denominator  proportio- 
nis ad  C.  nimirum  -fj.  No/»  quinque  hi  numeri  , 
2.3.  s quorum  priores  quatnor  dati funt,  quin- 

tus autem  tnuentus , inter  (e  multiplicati  procreant  datum 
numerum  s-^-.  Idem  quintus  numerus  1 munietur , fi 

quatuor  proportiones  a datis  numeris  denominata  continuen- 
tur d numero  0 hoc  modoyC. 1 23C  ,142$! Denominator 
enim  proportionis  g.ad  xft 8 .ejl  jj-vt  prius.  Sic  etiam  fi  que- 
rendi fint  quatuor  numeriyqui  inter  fe  multiplicati  procreent 
I / J laniemus  inter  quofius  duos  numeros  aquales  proportionem 
aquahtatu  ab  s .denominatam  habentes  , tres  medios  nume- 
ros quoslibet yVt  hic  vides , 4.  2.  1 .3.  4.  Nam  denominatores 
proportionum  j.ad  j.&  J.ad  i.&  t.  adj.  (y  3.  ad 4. nimi- 
rum, 2.2. -T-.  funt -quatuor  numeriyqui  queruntur  , quip- 
pe cum  inter  fe  multiplicati  gignant  I . 

F A C 1 L I V S hutufmodt  quafiiones  [eluuntur  , fi  tot 
numeri  quicunque, minus  vno,  quot  petuntur , inter  fe  multi- 
plicentur , & per  vlnmum  numerum  productum  diuidatur 
datui  numerus  qui  gigni  debet . Quotiens  enim  & ajfumpti 
numeri, qui  multiplicati  inter  funt,  erunt  quot  quertmus.  Vt 
in  proxima  qutfuencft  hi  tres  numeri  verbi  gratia.  4.  s. 6. 
inter  fe  multiplicentur,  crper  numerum  produliumt  2 o.diui- 
datur  1 .quo  produci  debet , fiet  Quotiens  jY$Qu*tuor  ergo 
numeri  quefiti  funt  4.J.6 .-b—.Nam  ex  4.  m s.  fiunt  20.  (y 
.ex  20. in 6 .fiunt  xio.fyexsxo.m  jy-j.  fit  j. 

POSTREMO  neque  hoc  pratermtttendum  ejl.videli- 
cet : Quemadmodum, ordine pofitis  quot cunq i numeris , deno- 
minator proportionis  extremorum  producitur  ex  omnibus  de- 
nominatoribus  intermediarum  proporthnum,vt  demonjlr ani- 
mus ; ita  pofitis  quot  cunque  numeris  ordine , ita  tamen,  vt 
quilibet  rnfeqtuns fit fuo  antecedente  mator, different  ia  extre 
merum  coaceruatur  ex  omnibus  dsferentijs  inter  mediorum 
numerorum.  Vt  hic. 3.7.1 2.20.3  0. 100.713.  differentia  in- 
ter 3.  ey  71 3.  ejl  71  o.  At  differentia  inter  3.  & 7.  ejl  4. 
Inter  7.  fy  12.  ejl  j.  Inter  1 2.  (y  20.  ejl  S.  Inter  20.  <jy 
30.  ejl  io.  Inter  30.  fy  1 00.  ejl  70.  Inter  jc».  denique 
0*7*3’  ffi  6/3.  jn*  omnes  differentia , 4 . j,S.t  0.70.6 13. 

conficiunt 


t 
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conficiunt  71 0.  differentium  extremorum— j . 

A T §ly  E hac  dicta  fint  de  quinque  definitionibus  xb 
Euclide  hoc  6.  lib.pofitis, quibus  addendam  effe  c en  fiemus  fe- 
quentem  fextam  que  multum  conducet,  vt  facilius  mtelltgan 
tur  j7.jl.j9.d7  3 o.propefle tones  huius  libri , (T  quamplun- 
ma  alii  decimi  libri.Ea  autem  efl  eiufmodi . 

VI. 

PARALLELO  GR  AMMVM 
fecundum  aliquam  re&am  lineam  appli 
catum , deficere  dicitur  parallelogram- 
mo, quando  non  occupat  totam  lineam. 
Excedere  vero  , quando  occupat  maio- 
rem lineam,  quam  fit  ea,  fecundum  qua 
applicatur:  ita' tamen,  vt  parallelogram- 
mum  deficiens, aut  excedens  eandem  ha 
beat  altitudini  cum  parallelogrammo 
applicato , conftituatque  cum  co  totum 
vnum  parallelogrammum . 

SIT  data  refla  linea  A Byfupra  quam  conflit uatur  pa- 
rallelogrammum AC  DE , quod  non  occupet  totam  lineam 
AByfed defit  CBidr  dutta  B F,  pa- 
rallela  ipfi  C D , donec  cum  E D , 1 

protracta  conuemat  in  F , comple  a - 
tur  totu  parallelogrammu  ABFE.  I - 
Parallelogrammum  igitur  A D , A C B 

applicatum  fecundum  retiam  A B , 
deficere  dicitur  parallelogrammo  DB.itavt  D 2?,  appelletur 
defetius . 

RV  RSV  S fit  data  re8a  linea  AC , fupra  quam  confli  - 
I tuatur  parallelogrammum  A BFE,  quod  habeat  latus  A B. 
maiu: 


D 


ZJ 


* "t 


E D r 

EJJ 

A C B 
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F maius  refla  data  AC  i & ducatur 
C D,  tpft  B F , parallela . Paralle- 
logrammum  igitur  A F,  applica - 
„ tum  fecundum  rectam  AC,  exct- 
^ ® d«re  dicitur  parallelogrammo  DB, 

ita  vtD  B,  vocetur  excejfus , | '#>  • 

HIC  autem defeflus  DB.vel txcejfus.in reflangulis qui 
dem  ejfe  potefi  vel  quadratum.vel  altera  parte  longicr  figu- 
ra-In  non  reflangulis  autem  vel  Khombus,vel  Khitnbotdes, 
Vf  perffiicuum  e fi , 

THEOR.  i.  PROPOS.  i/ 

TRIANGVLA  & parallelogram- 
ma}quorum  eadem  fuerit  altitudo, ita  fc 
habent  inter  fe,vt  bafes.  ' 

S I N T duo 
triangula  ABC, 
D E F , eandem 
habentia  altitu- 
dinem , quorum 
bafes  B C , E F , 
Item  duo  paral- 
lelogramma  C G , E H , eiufdcm  altitudinis,  quorum 
exdem  bafes  B C,  E F-  Dico  ita  cfle  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  D E F,  & parallelogrammu  C G,  ad  pa- 
rallclogrammu  E H , vt  eft  bafis  B C,  ad  bafin  £ F.Hoc 
e/1 , fi  baGs  BC,  ftatuatur  prima  magnitudo  , & baGs 
E F,  fecunda;  At  triangulum  ABC,  vel  parallclogram- 
njum  C G , tertia , & triangulum  D £ F , vel  parallelo- 
grammum  E H , quarta  ; xqucmultiplicia  prima:  ac  ter- 
tiae ab  xquemultiplicibus  fccundx  & quart£  vel  vna  de- 
ijccrc,  vpl  vna  xqualia  cfle . vel  vqa  excedere,  vt  defini- 
tio tf.lib.j.  exigit.  Collocentur  enim  tam  triangula.qua 
parailclograma  inter  cafdem  parallelas  Q H , L N.fNa 
vt  in  defin.  4.  diCtum  eft , triangula  & parallelogramma 
tum  demum  eandem  habebunt  altitudinem , cum  inter 
cafd(m  fuerint  Fonftituta  parallelas : fic  enim  perpen- 

I drcularcs 1 
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dicularcs  a verticibus  ad  bafcs  demi  (Tat  xquales  erut,j  & 
ex  BL, fumantur  quotcunq;  rcdx  BJ,  IK,K  L,  ipfi  B C, 
rqualesjItemcxFN,  abfcindatur  quotcunq;  reda:  FM, 
MN,*quaIcs  rcdx  EF.  Deinde  ex  A,&  D,deducatur  re- 
&ae  AI,  AK,A  L;DM,DN.*  Erut  igitur  triangula  ABC,  * 1 2. primi . 
AIB,  AKI,ALK,  fuper  xquales  bafcs,&  inter  caftiem  pa  ' 

rallclas  coftituta, inter  fc  xqualia. Eadc  ratione  aqualia 
erunt  triangula  DEF,DFM,  DMN.  Quam  multiplex  cft 
ergo  reda  CL,  rcdx  B C , tam  multiplex  quoque  erit 
triangulum  A C L,  trianguli  A B C;  & quam  multiplex 
cft  rcaa  E N,  rcdx  E F,  tam  quoq;  multiplex  erit  trian- 
gulum DEN  , trianguli  DEF,  quia  in  tot  triangula 
xqualia  funtdiuifa  tota  triangula  ACL,D  E N,in  quot 
redas  xquales  fcd*  fuerunt  tot*  rcdx  C L,  E N.Qup- 
niam  vero  fi  bafis  C L,  xqualis  fuerit  bafi  E N,  b neccfla  k 3S. primi. 
rio  tri  angulum  A C L,  xqualc  cft  triangulo  D E N , ac 
proinde  fi  C L.  maior  fuerit  qua  E N,ncccflario  A C L, 
maius  cft  gua  D E N,  & fi  minor,  minus ; deficient  pro- 
ptcreavnaCL,  reda,  & triangulum  ACL,  xque- 
multiplicia  prim*  magnitudinis  B C , & terti*  A B C , 
ab  E N,  reda,  & triangulo  DEN,  xqucmultiplicibus 
fccundx  E F , 8c  quartx  D E F , vel  vna  xqualia  erunt , 
vel  vna  excedent , fi  ea  fumantur , qux  inter  fc  refpon- 
dent.  ‘ Quare  qux  proportio  cft  primx  B C , ad  fecunda  1 C-  defit*. 
£ F»  ab  bafin,  ea  cft  terti*  A B C,  ad  quarta  DEF,  quinti . 
trianguli  ad  triangulum.  Sicut  igitur  bafis  ad  bafin , ita 
cft  triangulum  ad  triangulum . quod  cft  propofitum  . 

QV O N I A M autem  avt  triangulum  A BC,  ad  iis. quinti. 
triangulum  D E F,ita  eft  parallclogrammu  C G quod  '34. primi. 
duplum  cft  trianguli  ABC.)  ad  parallclogrammu  EHj 
( f quod  cft  duplum  trianguli  DEF  ) pcrfpicuum  eft,r  ita  1 34. primi. 
quoque  cftc  parallclogrammum  ad  parallclogrammum,  Ut. quinti. 
vt  eft  bafis  ad  bafin  . Quod  tamen  eodem  argumento  co 
firmari  poteft,  quo  vfi  fumus  in  triangulis  , fi  prius  ex 
pundis  I,  K,  L,  educantur  redx parallelx  ipfi  B G;  nec 
non  ex  pundis  M,  N,  parallelx  ipfi  F H , &c.  Triangu- 
la igitur  & parallclogramma  , quorum  eadem  fuerit  al- 
titudo ; ita  fc  habent  inter  fc , vt  bafcs . Quod  erat  de- 
“onftrandum . 

t Bbb  SCHO - 


♦ ■ 


7U.  EVCLJT).  GEOM.  && 


* i fiexti. 


*i  i. quinti, 
'fi.  quinti 
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SED  & conuerfium  huius  demonfilr  abimus.  Videlicet. 


TRIANGVLA,&  parallelogramma , 
quae  ita  fe  habent  inter  fe , vt  bafes,xquales  ha- 
bent altitudines,vel  eandem. 


S l T triangulum  ABC ^ad  trian- 
gulum DEF  i CTparallclcgrammu 
A G EC  , ad  paraUelogrammum 
D EF  H ,vt  bafis  B C , ad  bajin 
E F-  Dico  eorum  altitudines,  nimi- 
rum perpendiculares  A I,D  K,  effe 
aquales . Si  enim  non  funt  aquales, 
fit  A I,fi  fieripotejl, maior, quam  D K-  Abfcififia  igitur  I L , 
ipfi  D K , aquali,  duBatfi  LMfipfi  B C,  parallela  , qua  latus 
AC.fecet  in  N .contunll  a<j3  refta  BN  1 erit  N BC, triangu- 
lum ad  triangulum  DEF.vt  bafis  BC  , ad  bafin  E F i tum 
altitudines  L I , D K , ponantur  aquales  : Sed  fuit  etiam 
ABC,  ad  DEF,  vt  BC.  ad  E F.  b Igitur  triangula 
NEC,  ABC,  ad  triangulum  DEF , eandem  habent  pro- 
portionem s ' Ac  proinde  aqualia  erunt , pars  & totum. Quod 
efi  ab  fur  dum  . K en  ergo  inaquales  fiunt  altitudines  AI.DK, 
fid aquales.  Eadem  efi  ratio  in  parallelogrammis  . Simili 
enim  argum-nte  ofl trudemus  parallelogramma  NMBC  , 
A G BC,  aqualia  effit , fi  altitudines  Ai , D K , inaquales 
dicantur, Cr  L I,  D K , aquahs. 

A D D IT  hoc  loco  Federicus  Cpmmandinus  aliud  theo 


rematquod  nos  breuim  denunfir abimus . V idelicet . 


TRIANGVLA,  & parallelogramma , 
quorum  aequales  funt  bales,  vel  eadem,  ita  fe 
habent  inter  fe,vt  altitudines . 


S r NT  duo  triangula  ABC  , D E F;  & parallelogram- 
ma A G BC,  D E F H,  habentia  ba/es  aquales  BC , E F. 

Dico 


r 
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i LIBE 

Dico  ejfe  triangulum  A ^2 , ad 
triangulum  DEF,  par  alltlo- 
grammum  AG  BCy  ad paralle- 
logrammum  DEFU^vt  alti- 
tudo A Iy  efi  ad  altitudinem 
D K .Si  erum  fumantur  retia  1L,K  M,  bafibus  BC , EF , 
aquales , ducantur  que  reti  a L A,  M D i*  erit  triangulum 
A Lly  triangulo  ABC,  aquale,  cum  fint  fuper  bafes  aqua- 
les L 1 , BC  ,(?  inter  eafdcm  parallelae  A G , 1 B . Fodem 
modo  aquale  erit  triangulum  D K M , triangulo  DEF. 
b Quare  erit.vt  A B C , ad  DEF,  tta  ALI,  ad  D KM:C  Efi 
autem , vt  A L I , ad  D K M , ita  A I > ad  D X.  ( Nam 
fi  bafes  ponantur  A I,  D K , erunt  retia  aquales  Lly  K My 
altitudines . ) Igitur &ABG,adDEF,  erit^vt  A I ,ad 
D K . Quod  efi  propofirum. 

QjrO  N 1 A AI  vero  efi,  ivt  ABC, ad  Et  E F,  itapa- 
rallelogrammum  AG  B C,' quod  trianguli  A B C,  duplum 
eft.adparallelogrammum  D EF  H , f quod  trianguli  DEF, 
efi  duplum  : t Erit  quoque  A G BC,  ad  DEF  H , vt  A I, 
ad  DK  . Qupd  tamen  eodem  modo  confirmari  poteft , fi  retia 
ducantur  L G , M H-  Idem  fcquetur , ft  triangula  , & fa- 
raUelogramma  eandem  habuerint  bafin. 

HOC  vero  conuertemus  etiam , ad  hunc  modum . 

TRIANGVLA,&  parallelogramma , 
qua:  ita  fe  habent  inter  fe , vt  altitudines,aequa- 
les  habent  bafes , fi  vnam  & eandem  non  ha- 
beant. 


m A 

D 


K 


SIT  triangulum  ABC,  ad 
triangulum  D EF  i & parallelo- 
grammum  AG  BC  t ad  paralle- 

logrammum  D E F H ,vt  ait  itu-  . . 

doAl,  ad  altitudinem  D K.  Di-  2J  J.  C I KE  F 
co  eorum  bafes  B C,E  F, aquales  eJfe.Si  enim  non funt  aqua- 
les, fit  BC,  fi fieri  poteft  , maior  , quam  E F.  Abfcijfa  igitur 
BL.ipfi  EF,  aquali, duci aqt  retia  LA  ,•  erit,  vt  proxime  de- 
monfirauimus  ,ABL,adDEFyvt  A I , ad  D K : Sed 
i B b b a vt 


' j 8. primi. 


7.  quinti. 
c s.fexti. 


t S. quinti, 
'j+.pnmi. 
r 3 +. primi. 
Ut.  quinti. 
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9 It. quinti. 
b quinti 


3. 


‘37-prit* 


r 


/.  qut.it  i 


vt  AI , ad  DK  , ita  ponitur  ejft 
L>  „ • ABC  y ad  D E F.*  Igitur  A B Ly 
A BCy  ad  DEF.  tandem  habent 

IKE  t 


*•*  " v J ■ 

proportionem?*  Ac  proinde  mter  fe 
aqualia  funt , pars  <y  totum . Quod 
■ r..-.  L-r„.  e r~*  k c i\j 


B J.C _ -3 ;- 

•fi  ab  fur  dum . Non  ergo  inequales funt  bafts  BC.EF  ,fed 
aquales.  Eadem  jjeft  ratio  de  paraUelogrammis.Simih  enim 
argumcnto.dufla  L M,  tj>fi  G B,parallela , oflendtmm,  pa- 
r/iUcle gramma  M G BL » AGBC , Aquali*  ejft,  ji  bafts  h C, 

E F,  dicantur  intqualety&T  BLyEFytquales . 

I N omnibus  autem  hi*  non  variabitur  demonfiratio , 
etiamfi  triangula , & parallelogramma  fint  recianguU  , ita 
vt  altitudines fmt  ipforum  latera,  vel  vnum  fuerit  rellan- 
gulum,alterum  vero  non.  Nos  ajfumpfimus  cafum  difficilio- 
rem,quando  fciltcet  neutrum  ejl  reilar.gulum . Ita  enim  dc- 
mcnjiratio  maiore  indiget  nonnunquam  conflruBtont. 


THEOR.  3.  PROPOS.  2. 


S I ad  vnum  trianguli  latus  parallela 
duda  fuerit  reda  quaedam  linea  , haec 
proportionaliter  fecabit  ipfius  trian- 
guli latera  . Et  fi  trianguli  latera  pro- 
portionaliter fcda  fuerint , quae  ad  fe- 
diones  adiunda  fuerit  reda  linea, erit 
ad  reliquum  ipfius  trianguli  latus  pa- 
rallela. 


I N triangulo  ABC,  ducatur  prlmdm  re&a  D E, pa- 
rallela lateri  B C.  Dico  latera  AB,  A C,  fcda  efle  pro- 
portionaliter in  D,  & E » hoc  cft  ,c(lc  vt  A D ,adD  B , 
ita  A E,  ad  E C.  DufiH» enim  redis  C D,B  E « erut  trian 
gula  D E B,  DEC,  luper  cande  baiinDE,  & inter  caf- 
dem  parallelas  D E,  B C,  conftuuta,  inter  ic  xqualia . 
d Quire  vt  triagurusn  ADE, ad  triangulum  DEB,  ita  cft 

1 trian- 
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triangulum  idem  A D E,  ad  triangulum  D E C:  * Atqui 

vt  triangulum  A D E , ad  triangu-  . 

Ium  D E B,  ita  cft  bafis  A D,  ad  ta- 

fin  DBjfcum  hic  triangula  fint 

eiufdem  altitudinis,  vtconftat,fi  /_ 

per  E , agatur  parallela  reda  ipii 

A B. ) & eadem  ratione , vf  trian- 

gulum  A D E. ad  triangulu DEC, 

ita  eft  bafis  A E , ad  bafin  E C.b  Vt  igitur  A D,ad  D B , 

ita  eft  AE,ad  EC  (cum  hat  dui  proportiones  eidem  fint 

proportioni  trianguli  A D E , ad  triangulum  DEB, 

& eiufdem  trianguli  ADE,ad  triangulum  DEC.  )quod 

cftpropofitum. 

b E C E T deinde  reda  D E , latera  A B,  A C , pro- 
portionali ter  . Dico  D E,  parallelam  cilc  reliquo  lateri 

* 1 .fex,  i. 

btt. quinti. 

B C.  Dudis  enim  rurfum  redis  C D , B E , c erit  vt  bafis 
A D,  ad  bafin  D B , ita  triangulum  A D E , ad  triangu- 
lum D E B , cum  fint  eiufdem  altitudinis:  Ponitur  au- 

‘ I fexti. 

tc  vt  A D,  ad  D B,  ita  A E,  ad  E C. d Igitur  erit  vt  trian 
gulum  A D E , ad  triangulum  D E B , ita  A E,  ad  E C : 
Sed  rurfus « vt  bafis  A E , ad  bafin  E C , ita  cft  triangu- 
gulum  A D E , ad  triangulum  D E C,  cum  fint  altitudi- 

dI  I.  quinti. 

c 1. fexti. 

nis  eiufdem. 1 Igitur  vt  trtangulnm  A D E , ad  triangu- 
lum D E B , ita  cft  triangulum  idem  A D E,  ad  triangu- 

( ll. quinti. 

lum  DEC.  ( Aequalia  ergo  funt  triangula  DEB,  & 
DEC:  Ac  proptcrca,  cum  eandem  habeant  bafin  D E, 

1 3.  quinti . 

h inter  eafdein  erunt  collocata  parallclas.Igitur  paralie 
la  eft  D E,  ipfi  B C . quod  cft  propofitum  . Si  itaque  ad 
vnum  trianguli  latus  parallela  duda  fuerit,  &c.  Quod 
erat  oftendendum . 

* 3 primi. 

• THEOR.  3.  PROPOS.  3; 

3* 

SI  trianguli  angulus  bifariam  fe&us 
fit , fccans  autem  angulum  re&a  linea 

• .ri.V*.  i \ 

fccuerit&  bafinrbafis  fegmenta  eandem 

B b b 3 habebunt 

* 17-  primi, 
bj  9. primi, 
'a?. primi. 


* (.  primi, 
« 7.  quinti. 
f j.  fexti. 
git. quinti, 


•> 
f < 


K 2. fexti. 

it  1. quinti 
k 7.  quinti 
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habebunt  rationem,  quam  reliqua  ip- 
fius trianguli  latera.  Et  fibafis  Tegmen* 
ta  eandem  habeant  rationem,  quam  re- 
liqua ipfius  trianguli  latera  > re£ta  linea, 
qusea  vertice  ad  ledlionem  producitur, 
bifariam  fecat  trianguli  ipfius  angulum. 


I N triagulo  A B C,rcda  AD, 
fecet  primo  angulum  B A C , bi- 
fariam. Dico  cilc  vt  B A,  ad  A C, 
ira  B D.  ad  D C.  Agatur  enim  per 
A B,  reda  B E,  parallela  ipfi  AD, 
donec  cum  C A.  produda conuc- 
niat  in  E ; ( coibunt  autem  omni- 
no B E,  C A , propterca  quod  an- 
guli C,&  CBE,minorcssut  duo- 
bus redis.  Cum  cnimC,&  CDA, 
» minores  duobus  redis  fint ; b fit  autem  angulus  CDA', 
angulo  C B E , externus  interno , squalis : erunt quoq; 
C,  & C B E , duobus  redis  minores.  ) * critque  angulus 
E B A , squalis  alterno  B A D ; & angulus  E , externo 
D A C.  Cum  igitur  duo  anguli  B A D.  D A C,  squales 
>onantur ; erunt  & anguli  E B A , & E , inter  fe  squa- 
csjd  Ideoque  & reds  B A,  EA,  inter  fc  squales.  * Vt 
igitur  E A,  ad  A C,  ita  B A, ad  eandem  A C:f  Atqui  vt 
E A, ad  A C,  ita  cft  B D,  ad  DC;cu  in  triangulo  BCE, 
reda  AD, fit  parallela  lateri  B E.  c Igitur  vt  BA  ad  AC, 
ita  cft  B D,  ad  D C.  quod  cft  propofitum. 

SIT  deinde  vt  B A, ad  A C,  ita  B D.  ad  C D.  Dico 
redam  A D , bifariam  focare  angulum  B A C . Agatur 
enim  rurfusperB  , reda  BE  , ipfi  A D,  parallela  coiens 
cum  CA,  protrada  in  E.  Quoniam  igitur  vt  li  A , ad 
A C,  fta  ponitur  B D,  ad  D C. fc  Vt  autem  B D,ad  D C, 
ita  cft  E A , ad  A C j ( quod  in  triarigulo  BCE,  reda 
AD.  fit  lateri  B E,  parallela.  ^ '.Erit  vr  B A,  ad  A C , 
ita  E A,  ad  eandem  AC.  1 Aequales  igitur  fiint  B A,  & 

E A» 


r, 
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E A,  ftiter  Cc  ,*  ac  proptcrca  anguli  ABE,  & E,  xqualcs  » Prtm\m 
quoque  erunt  .s  Cum  igitut  angulus  ABE,  squalis  fit  bj?  Pr,m*’ 
alterno  B A D ; & angulus  E,  externo  DAC,  erunt  & 
duo  anguli  B A D , DAC,  inter  fe  xqualcs.  quod  cft 
propofittim  . Itaque  fi  trianguli  angulus  bifariam  fc&us 
iit , &c.  Qyod  erat  dcmonftrandum . 

THEOR.  4.  PROPOS.  4.  4. 

AEQVIANG VLOR VM  trian- 
gulorum proportionalia  funt  latera,  qu$ 
circum  aequales  angulos, & homologa 
funt  latera , quae  aequalib us  Ungulis  fub- 
tenduntur. 


SINT  Xquiangula  triangula  A B C,  D C E,  fintq; 
xqualcs  anguli  ABC,DCEj& 

AC  B,  DECi&ll  A C,  £DE. 

Dico  c(lc  AB. ad  BC,vt  D C,  ad 
C E;  & BC.ad  C A , vt  C E , ad 
E D;  Se  A B,  denique  ad  A C,  vt 
DC,ad  DE:  Ita  enim  latera  cir- 
ca xqualcs  angulos  lunt  propor- 
tioni lia,  homologaquc  funt  ea 
latera « qux  squalibus  angulis 
fubtcndur.tur.hoc  eft , & antecedentia  omnia  xqualcs 
rcfpicjunt  angulos.  Se  confcquentia  fimiliter.  Confti- 
tuantur  latera  B C,  CE,  fecundum  lineam  redam , ita 
vt  angulus  D C E,  externus  fit  xqualis  interno  ABC; 
pariterque  externus  A CB  , interno  D E C . Et  quia 
duo  anguli  A B C,  A C B, 4 minores  funt  duobus  rc&is  : 
eft  autem  angulo  A C B,  xqualisangulusD  E C } erunt 
& anguli  B.& E , duobus  refiis  minores. * Quare  redas 
BA.&ED,  produdx  ad  partes  A,D,  coibunt.Produ- 
canturcrgo,&  conueniant  in  F. Quoniam  vero  angulus 
externus  D C E , xqualis  cft  interno  oppofito  ABC) 

Bbb  + parallelas 
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h 3 4. primi. 


s.foxti. 

^lC. quinti. 

• i.fexti. 
f iC.  quinti. 

e 3 3.  quinti. 


**J .primi.  « parallclx  erunt  CD,&  B F.  Ea- 

dem ratione, parallclx  erfit  C A, 
& E F;  quod  angulus  [externus 
ACB,fit  xqualis  interno  DEC. 
Paralldogrammum  cft  igitur 
ACDF;  b proptcrcaquc  reda 
A F,  xqualis rc&x CD;& rc3a 

p ■ a CA,re&xDF.  Quoniam  igitur 

•**  ^ ^ in  triangulo  B E F , rcefca  A C. 

parallela  cfl  lateri  E F , 1 erit  A B , ad  A F , hoc  eft,  ad 
D C,  (qux  xqualis  cft  ipfi  A F,J  vt  BC,ad  CE.  Permu- 
tando d igitur  erit  A B,ad  B C,  vt  D C,  ad  C E . Rurfus 
quia  in  eodem  triangulo  B E F , rcfta  C D.  paralleli:  cft 
lateri  BF , * erit  BC,  ad  CE,  vt  FD,  hoc  cft,  vt  C A,(qux 
xqualis  eft  ipfi  F D,  ) ad  E D.  Permutando 1 igitur  erit 
BC.ad  CA,  vt  CE,ad  ED.Cum  igitur  fit  AB,  ad  BC,  vt 
DC,ad  CEj&  BC,  ad  CA,  vt  C E , ad  E D : g erit  & ex 
arquali  AB, ad  C A,  vt  D C , ad  E D . Quod  cft  propofi- 
tum . Acquiangulorum  ergo  triangulorum  proportio- 
nalia funt  latera, &c.  Quod  erat  dcmonftrandum  . 

C O RO  L LA R I V M . 

HINC  fit,  lineam  reElam,qu&  pa- 
rallela ducit  urv  ni  lateri  in  triangulo , 
auferre  triangulum  toti  triangulo  fimi 
Jp  le.  Ducatur  enim  in  triangulo  A B C, 
C lateri  B C,  parallela  DE.  Dico  trian- 
gulum A DE, toti  triangulo  ABC , ef- 
fis/imilc.  Aequiangula  namque  funt , hcum  anguli 
A D E,  A E D,  aquales  fint  angulis  ABC,  ACB, 
externi  internis ; & angulus  A,  communis . Quare 
ut  dcmonjfratum  eft, 1 habet  latera  circa  aquales  an 
gulos proportionalia ; Ac  proinde , ex  definitione,  fi- 
milia  funt . 

SCHOLIVM. 

NON  alienum  a nofiro  infiituto  efie  puto , fi  hic  demon- 
firemtu 


* 3$. primi. 

' 4. fixti. 
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/Iremus  duo  theoremata  , quorum  primum  Federicus  Com~ 
mandtnsu  demmflrat  in  libello  Archimedis  de  ijs,  que  vehun 
turin  aqua  i Secundum  vero  in  commentaris  in  Apolloni j 
Conica.  Horum  primum  e/l . 

S I cx  duobus  pundis  cuiufuis  reda: , quo- 
rum alterum  fit  extremum , alterum  vero  intra 
lineam , dua:  parallela:  inter  fe  ad  eafilcm  par- 
tes educantur  , ita  vt  proportionem  habeant 
eandem,quam reda:  inter  ipfas,&  alterum  ex- 
tremum pundumindufac:  Reda  coniungens 
extremum  vnius  earum  cum  extremo  prioris 
lineacjtranfibit per  extremum  alterius  linea:. 


iK 


J S IT  retia  AB,  fy  ex  pun - 

His  A.  /y  C,  educamur  due 
parallele  A D,C  E, proportio- 
nem habentes , quam  A B,  AC 

B C,  ita  vt  fst  A D,  adCE, 
ficut  A B,ad  BCi  vel  CE, ad  AD,vt  BC , ad  AB  . Dico  re- 
tiam, que  con: ungit  extrema  B,  & E , tranfire  per  punttum 
D.ltem  retiam .,  que  coniungit  extrema  B D , tranfire 

per  puntium  E . Si  enim  retia  B E , non  franfit  per  D,  coeat 
cum  A D,in  F, pii  flo, quod fit  velfitpra  D,vel infra, vt  m pri 
ma  figura . Quoniam  igitur  per  coroll.  huius  propof triangula 
BAF,  BCE,  fimi  lia  funt ; * erit,vt  A B,ad  A F,  ita  B C, 
ad  CE:  Et  permutando  ,bvtA  B,ad  BC.ita  AF.ad  C E: 
Vt  autem  AB, ad  BC.ira  erat  quoque  A D,  ad  C E. 'Igi- 
tur erit  ,vt  AF.ad  C E.ita  AD,  adC  E :d  Acpropterea 
aquales  erunt  re  fle  AF.AD,  pars  /y  totum . Quod  efiab - 
fur  dum . Tranfit  ergo  recla  B E , perpunctum  D.  Quod  e fi 
primum . 

R VRSVS fi  refl a B D , nen  tranfit  per  E,  tranfeatper  F, 
puntium,  quod  fit  vel fupra  E , vel  infra,  ut  in  fecunda  fi gura. 
Quoniam  ergo  per  coroll.huius propof. triangula  BAD,  BCF, 
fimihafunt}  'erit,vt  AB, ad  AD,tta  BC.adCFi 1 gy  per- 
mutando,vt  AB, ad  BC,ita  A D,  ad  C F : Vt  autem  A B , 
ad 


* 4. fexti. 
\bif.qumti. 
‘s  1 .quinti,  1 
I <1  p.  quinti. 


• 4.  ferti. 
Ul  H. quinti. 
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/ / .t;ut:itt. 

b p. quinti. 


1 4.  fex/i. 
H 6. quinti. 

'*ts  .quinti. 


( 4.  fixti. 

I ii.qnum. 


5- 


BC.it a quoque  erat  A D.  hdC  E. , / ji7«r  erit.vt  A D, 
adCF.it*  A D.adC  E : b Ac  proinde  squales  erunt  retia 
CF, CE, pars  fr  totum . Quod  efi  ab  fur  dum.  Tranjit  ergo 
recta  B D.per  E.  Quod  efi  fecundum » 

ALT  ER  VM  vero  efi. 

S I in  triangulo  quouis  vni  lateri  parallela 
reda  agatur  , & ex  quocunque  pundo  illius 
laterisad  angulum  opjx>fitum  reda  educatur 
linea:  diuidenturlineaparallela,&  latus  illud, 
in  eafdem  rationes . * 

1 M triangulo  ABC , dufta  fit  D E , 
lateri  BC,  parallela ex  puncto  F, qua- 
cunque ad  angUlum  A, retia  extendatur 
F A.fccans  D E, in  G- Dico  effe^vt  BF> 
a.i  F C,  tta  DG.ad  GE. Quoniam  enim 
triangula  AFB.  AG D,  ex  eoroll.  huius 
Propoffimilia  funt ; c erit  vt  A F.  ad  B F.  ita  AG,  ad  DG-, 
d c T permutando  , vt  AF.adAGy  ita  BF.  ad  D G.  Atque 
eodemArgumcnto  concludemus  effe.vt  AF.ad  A G.  ita  FC. 
ad  G E.  c Igitur  erit  ,vtB  F,  ad  D G.ita  F C.ad  G E ifr 
permutando , vt  B F , ad  FC,  ita  D G,  adG  E . Quod  efi 
propofirum . 

ALITER.  Quoniam  triangula  A BF,  A D G,f mi- 
lia funt , nec  non  triangula  A F C,  A G E.  per  corolL  huius 
pretof  f erit  ,vt  B F.adFA.  ita  DG.adGA.ltem  vt  tA, 
ad  FC.it a GA  ,ad  G E.  t Ex  equo  igitur , vt  EF,*d  FC,ita 
erit  DG,ad  G E.  Quod  erat  demonjtrandum . 

THEOR.  5.  PROPOS,  5. 

SI  duo  triangula  latera  proportio- 
nalia habeant ; aequiangula  erunt  trian- 
gula, & aequales  habebunt  eos  angu- 
los , lub  quibus  & homologa  latera  fub- 
tenduntur, 

habean  t 
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HABEANT  triangula  ABC,  D EF,  latera  pro- 
portionalia, fitquc  AB, ad  BC,vt 
D E,  ad  E Fj  & B C , ad  C A , vt 

EF,  ad  F D j &:  A B,  denique  ad 
AC,  vt  DE,  ad  D F.  Dico  trian- 
gula effc  xquiangula , angulum 
ici  licet  A , zqualcm  ede  angulo 
D;  &'  angulum  B,  angulo  E ;& 
angulum  C , angulo  F.  Sic  enim 
anguli  xquales  refpiciunt  homo- 
loga latera  . Fiat  angulus  FEG,  xqualis  angulo  Et 
& angulus  E F G,  angulo  C ; conueni  antque  redtx  EG! 
FG,in  G:  * eritque  reliquus  angulus  G , reliquo  angulo 
Aytqualis  . Aequiangula  igitur  funt  triangula  ABC, 
GEF.  Quare  b vt  A B,ad  BC,ita  cft  G E,  ad  E F:  Vt  au* 
tem  AB,ad  BC.ita  ponitur  D E,  ad  E F.  Igitur  vt  G E, 
ad  EF.ita  cft  DE, ad  EF,  eandem  : a proptcrcaaue  xqua- 
lcs  erunt  G E,  D E.  Rurfus  , « quoqiam  vt  B C,ad  C A, 
ita  cft  E F,ad  F G j Vt  autem  B C , ad  C A , ita  ponitur 
E F,ad  F Dj 1 erit  vt  E F,  ad  F G,  ita  eadem  E F,  ad  F Dj 
t idcoque  xquales  erunt  FG,I:D,  Itaque  cum  latera 

EG,  FG,  aqualia  fint  lateribus  DE,DF,vtrumque  vtri- 
quej&r  bafis  communis  EF  ,-h  erunt  anguli  G ,&  D,xqua». 
les ; • ac  proptcrca  & reliqui  anguli  G E F,  G F E / reli- 
quis anguli  D E F , D F E,  xquales  erunt . Quamobrem 
cum  angulus  G,®qualis  fitangulo  A;  erit  & angulus  D, 
eidem  angulo  A.  xqualis  , codcmque  modo  angulus 
D.EF,  angulo  B,&  angulus  D F E , angulo  C , xqualis 
crit.quod  eft  propoGtum  .Si  duo  igitur  triangula  late- 
ra proportionalia  habeant, &c.  Quod  oftendcriducrat. 

THEOR.  6.  PROPOS.  6. 

SI  duo  triangula  vnum  angulum  yni 
angule  xqualem3& circum  xquales  an- 
gulos latera  proportionalia  habuerint: 
xquiangula  erunt  triangula , xqualcsq, 

habe- 


tj2.fr  imi. 

b + fexti. 

« i/,  qui nti. 
i f.qtfinn 
fexti. 

fl  i.jswnri.j 
tj.  quinti • 

h g. primi*] 
y.  prttni 


7S4  »»  EVCLID.  GEOM. 


1 j.fcxti. 


ii.  quinti 


« j>.  quinti, 


/ 

* f. frim: 


I 


habebunt  angulos,  fub  quibus  homolo- 
ga latera  fubtenduntur  • 


SIT  angulus  B, trianguli  ABC,  squalis  angulo  E , 
trianguli  DEF.fintquc  latera  A B,  B C,  proportionalia 
lateriDus  DE,  EF,  hoc  cft, fit  AB.ad  BC,  vt  DE,  ad  EF. 

A Dico  reliquos  angulos  reliquis 

• T3  angulis  squales  ede  , angulum 

I 'w  N.  fcilicet  A, angulo  D,&  angulum 

Nw  C,  angulo  F ; Ita  enim  squales 

-i'  n ■•*  - < / anguli  homologa  latera  refpi- 

ciunt.  Fiat  angulo  B,squalis  an- 
gulus FEGj&  angulo  C, angulus 
EFGjcritque,  vt  in  prxccdcnti  propof.didum  cft.trian- 
gulum  GEF,  triangulo  ABC,  xquiangulum.  Quare  * vt 
AB, ad  BC,ita  cft  GE,ad  EF  : Sed  vt  AB.ad  BC.ita  po- 
nitur DE, ad  EF.  )>  Igitur  vt  DE,  ad  E F,  ita  cft  GE  , ad 
eandem  E F,- c atque  idcirco  D E , G E , squales  erunt. 
Itaque  cum  latera  D E,  E F , squalia  fint  lateribus  G E, 
E F,  & anguli  ipfis  contenti  squales  quoque  j (Nam  an- 
gulo B, cui  fa&uscft  squalis  angulus  FEG  , squalis  cft 
podtus  angulus  D E F , proptcrcanuc  squales  ad  inui- 
ccm  erunt  anguli  DEF  , G E F, ) d erunt  reliqui  anguli 
D,  E F D,  reliquis  angulis  G,  £ F G,  squales . Cum  er- 
go angulus  G,dt  squalis  angulo  A,&  angulus  EFG, an- 
gulo C}  erunt  etiam  angulis  A , C , squales  anguli  D , 
EFD  ; & ob  id  xquiangula  erunt  triangula  ABC,  DEF. 
quod  cft  propofitum  . Si  igitur  duo  triangula  vnum  an- 
gulum vni  angulo  squalem , &c.  Quoa  erat  demou- 
ftrandum  . 


THEOR.  7.  PROPOS.  7. 


* • » . » J I • 

SI  duo  triangula  vnum  angulum  vni 
angulo  xqualem,  circum  autem  alios  an 
gulos  latera  proportionalia  habeantjre- 

liquo- 


£ 


* 

i:  . 
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liquorum  vero  fimul  vtrumqueaut  mi- 
norem , aut  non  minorem  redo : Aequi- 
angula  erunt  triangula , & squales  ha- 
bebunt eos  angulos, circum  quos  pro- 
portionalia funt  latera  • 

SIT  angulus  A.triangu- 
li  A BC  , aequa  lis  angulo  D , 
trianguli  DEF  j & latera 
AC.CB,  circa  angulum 
ACB, proportionalia  Tatcri- 
bus  D F,  F E,  circa  angulum 
F,Koc  cft.fit  vt  A C,  a JC  B,  ita  D F,  ad  F E j hac  tamen 
lege,  vt  quilibet  reliquorum  angulorum  B , & E , fit  vel 
minor  rc&o,vcl  non  minor.Dico  atquiangula  efle  trian- 
gula, angulos  fcilicet  ACB , & F,  circa  quos  funt  latera 
proportionalia, & angulos  B,&  E.iqualcs  cflc.Sit  enim 
primum  tam  B.quam  E.rc&o  minor  : Quo  pofito , fi  an- 
guli A C B , & F,  non  funt  aequales , fit  A C-B  , maior, 
quam  F s hatque  ipfi  F . aqualis  A C G . Cum  icitur . & 
angulus  A, angulo  D, ponatur  aequalis erit  & -eliquus 
ACjC,  reliquo  E,£qualis;idcoquc  triangula  AGC.DEF 
*?S“la  cr™f-  QHarc  » vt  AC,ad  CG , ita  erit  D F,' 
ad  FEiScd  vt  DF,ad  FE.ita  ponitur  AC, ad  CB. « Vt  ici- 
tur AC,ad  CG,ita  erit  eadem  AC,ad  CB;dac  propte- 
rca  aequales  erunt  C G , C Bj « & anguli  C B G ! CGB 

*qU3c  CA;  ^Um  igitUr  an§ulus  B»P°n«ur  redo  minor 
erit  & CGB,minor  rc&o,idcoquc  ci  deinceps  AGC  rc- 

Qomaior;fcumAGC,  CGB,  fint duobus reais.rqua- 

cs : Eft  autem  oftenfus  angulus  AGC,anguIo  E,  *qua- 
bs.  Maior  igitur  redo  eft  quoque  angulus  E:Scd  pofitus 
cu  etiam  redo  minor.  Quod  cft  abturdum  • 

S I T deinde  tam  B,  angulus,  quam  E , refto  non  mi- 

XSr,lqrrV«Pri«  1 B’anSul°  CG  B,  aequalis ; 

fer  r r uca°n°n  Pr°ptcre?angu- 

1.  C B G,  C G B,  in  triangulo  BCG,non  roinorw  erunt 

duobus  rcftiSjled  Cclmaiorcs,  vel  quales  duobus  recris. 
— - quod 


* 3*. 

+lfext'y 
1 1 ■ qui,  ut. 

S>.qmntis 
s • primi. 


13  primi. 


r» 
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■ /7. primi, 
k 33. primi. 


* ly. primi. 


</•  quinti. 


**.  primi 
r 17.  vel 
fj.  primi. 
f 1 3. primi, 

8.  . 


quode/labfurdum  ,*Suntcnim  duobus  reftis. minore*. 
Non  ergo  inaequales  fbnt  anguli  ACB,&F,  fcd  squa- 
les , * atque  idcircd  reliqui  etiam  anguli  B,  & E,  squa- 
les erunt,  quod  cft  propoiitum  . Si  duo  itaque  triangula 
vnum  angulum  vni  angulo  squalem, &c.  Quod  demoo- 
ftrandumerat. 

SCHOLIVM. 

ADDIDIT  Euclides .vtrumque  angulorum  reliquo- 
rum B.cr  E, debere  ejft  vel  minorem  redo,vel  non  tninorem. 
Nam  alias, manente  tora  hypothefi, non  fequeretur, triangula 
ejfe  aquiangula  . Si  enim  tn  eodem  triangulo  A B C,fitCG, 
aqualis  tpfi  C B,  (quod fleri  poteft , quando  angulus  B , acu- 
tus ejl,&  maior  angulo  A.  Sic  enim c erit  latus  C A.  latere 
C B,  maius . Si  igitur  exC , ad  mtrruallum  C B , circulus 
defcribatur.fecabit  ts  retiam  A B,  priufljuam  re  fiam  A C , 
qui  longior  eft.qndm  C B,fecet.  Secabit  autem  ille  circulus 
necejfario  redam  A B,  propterea  quod  ob  acutum  angulum 
B,  reda  AB,  intra  eum  circulum  cadit : quippe  cum  infra 
contingentem  lineam  ducatur,  qui  adB  , angulum  re  dum 
conflit  utt  cum  C B ,vt  patet  ex  propof.  10.  lib.  3.)  habebunt 
duo  triangula  ABC , A G C , vnum  angulum  vni  angulo 
aqualem , immo  angulum  A,  communem  ; & circum  altos 
angulos  A C B,  A C G,  Infera  proportionalia , boc  eft,  d vt 
AC,adCB,itaerit  eadem  AC,adCG,  cum  iqualesponan 
tur  redi  CB  , CG:  £r  tamen  non  funt  vllo  modo  aquiangu- 
la  triangula  ABC,  AGC,vt  conflat.  §}uod ideo  euenit.quia 
non  vterqui  angulorum  A BC , AGC,  minor  efl  redo  , vel 
non  minor . Immo  ABC  ,efl  quidem  redo  minor  i AGC, 
vero  redo  maior.  Cum  enim  C G,C  B,  latera  aqualia  fint , 

* (pt  ideo  anguli  C B G,CGB,  aquales  1 f erit  vterque  eorum 
redo  minor , t ac  propterea  AGC , redo  maior . 

THEOR.  8.  PROPOS.  8. 

S I in  triangulo  re&angulo , ab  angu- 
lo retto  in  balln  perpendicularis  du#a 

fit : 
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fit:  quae  ad  perpendicularem  triangula , 
tum  toti  triangulo,  tum  ipfa  inter  icfi- 
milia  furit. 


I N triangulo  ABC,  an- 
gulus BAC,tit  rcdus,aquo 
ad  bafin  perpendicularis  aga 
tur  AD.Dicotriagula  ADB, 

ADC,  fimiUa  cflc&  toti  tria 
gulo  ABC , & inter  Te . Cum 
enim  in  triangulis  ABC, 

DBA,  anguli  B A C , & ADB,  Gnt  redi , & angulus  B , 
communi  s;»  erunt  & reliqui  anguli  ACB.&  DAB.cqua- 

les.  Aequiangulum  cft  igitur  triangulum  D B A,  trian- 
gulo ABC  » b ac  propterea  habebunt  latera  circa  xqua- 
1 es  angulos  proportionalia , &c.  hoc  cft , erit  vt  C B,ad 
BA,  ita  BA.ad  BD;&  vt  BA,  ad  AC,  ita  B D , ad  D A-, 
& vt  BC,  ad  CA.ita  BA.ad  AD.  Ita  enim  latera  liomo- 
loga  xqualibus  angulis  opponuntur , vt  vult  propoH^. 
huius  lib.Quarc  fimile  cft  triangulum  A D B,toti  trian- 
ulo  ABC,  Eodem  modooftendetur  triangulum  ADC, 
mile  eidem  triangulo  ABC.  Nam  anguli  B A C,  & 
ADC,  funtrc&i,  & angulus  C,communisj«  ac  propte- 
rea  reliqui  anguli  A B C,&  C AD . xquales . Quare  * vt 

BC, ad  CA.ita  eft  C A,  ad  C D;  Se  vt  C A,  ad  A B , ita 
C D.  ad  D A , & vt  C B,  ad  B A , ita  C A , ad  A D.  Sic 

enim  opponuntur  quoqj  homologa  latera  angulis  ^qua- 
libus , ex  prxfcripto propof.4,  huius  lib.  Non  fccus  dc- 
monftrabitur , Grailia  inter  fe  efic  triangula  A D B , 5c 
ADC.  cum  anguli  A D B , A D C,  fint  redi , &•  angu- 
li A B D,C  A D,  oftcnfi  xquales,  ntc  non  anguli  B AD, 
ACD •>  Atque  idcirco  fit  • vt  B D,  ad  D A,  ita  D A . ad 
D Cj  & vt  D A , ad  A B , ita  D C,  ad  C A ; & vt  AB,  ad 

BD, ita  CA,  ad  A D.  Si  igitur  in  triangulo  rcdangulo , 
ab  angulo  redo  in  bafin  perpendiculari*  du£ta  fit \ &c, 
Quoa  erat  demonftrandum . 


A 3 i, primi, 
t>  f.fexti. 


'33. primi, 
i^jtxri. 


c 4f.ftr.ti, 


! 

COS-  » 
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COROLLARIVM . 

E X hoc  manifejlum  cli , perpendicularem , qu* 
in  rellangulo  triangulo  ab  angulo  retld  in  bafin  de - 
mittitur , e(fe  mediam  proportionalem  inter  duo  ba - 
Jis  fegmenta : hem  vtrumlibet  laterum  angulum  re- 
tium ambientium >mcduim proportionale  inter  totam 
bafin  , cr  illud  fegmcntum  bafis  , quod  ei  Uteri 
adiacet . 

OST  E N SV M eflenim)eJTevt  BD,adDA, 
ita  D A,  ad  D C;  ac  proptcrea  DA,  ejje  mediam 
proportionalem  inter  B D,  & DCt/rem  ejjevt  CB, 
ad  BA,ita  BA,ad  BD  : cr  idcirco  B A , mediam 
ejfe  proportionalem  inter  CB,&  BD : Denique  ef- 
fevt  BC , ad  C A,  ita  CA,adCD ; idcoque  CA, 
ejfeprcpor  ionalem  mediam  inter  BC,($-  CD.Quod 
rii propofitum , 

PROBL.  i.  PROPOS.  9. 

A D AT  Arc&a  linea  imperatam  par 
tem  auferre. 


1 t.ftXtr, 


I M P E R E T V R , vt  cx  li- 
nca  AB,  auferamus  partem  ter 
\ tiam.Ex  A,ducatur  rc&a  A C, 
A vtcunq;  faciens  angulij  CAB  ; 

A G B &:cx  AC,  abfeindantur  tot  par 

tes  xqualcs  cuiuslibet  magnitudinis , quota  pars  detra- 
henda cft  cx  AB, ve  in  propofito  exemplo  tres  AD,  DE, 
EI:. Deinde  ex  F,ad  B,rc6ta  ducatur  FB,cfli  per  D,paral- 
lcla  agatur  D G,  Dico  A G , cfle  partem  tertiam  impe- 
ratam reftoe  AB.  Nam  cum  in  triangulo  ABF, lateri  FB, 
parallela  fit  refia  DG  ; 1 erit  vt  F D.adD  A, ita  B G,  ad 
G A.  b Componendo  igitur , vt  FA,  ad  DA.ita  BA,crit 
ad  G A ; Sed  FA,  ipfius  A D,cft  tripla, cx  conftruSionc . 
• Igitur 
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Igitur  & B A,  ipfis  A G,  erit  tripla.idcoquc  A G,  tertia 
pars  erit  ipfius  A B,  quz  imperabatur . A data  creo  re- 
da linea  imperatam  partem  abftulimus . Quod  facien- 
dum erat . 

SCHOLIVM. 

Qy  O D fi  ex  A B,  auferenda  fit  pars  non  al*quota,ftd 
que  plure  s aliquot  as  non  efficientes  vnam  comple  liatur, nimi- 
rum que.  contineat  quatuor  vndecimas  ipfius  A B , /umende 
erunt  ex  A C,  undecim  partes  aquales  vfque  ad  D.  punRu, 
tx  quo  adB , 
recla  ducatur 
D B huic 
parallela  E F, 
ex  Ej  termino 
quatuor  par- 
tium . Nam  A F y erit  pars  imperata . Erit  enim  rurfus  vt 
D A,  ad  A E, it  a BA,ad  A F t Quare  » & conuertendo  vt 
A E,  ad  A D.ita  AF,ad  AB  : EjI  autem  A E , pars  conti' 
nens  quatuor  vndecimas  ipfius  A D , ex  conftrulitcne.I gitur 
<3*  A F, eadem  pars  erit  re  Ile  AB.  Quod  efi  propofitum.N  en 
aliter  detrahetur  ex  A B , pars  comple  ciens  quot  cunque  par- 
tes ipfius  aliquot  as  non  facientes  vnam . 

PROBL.  2.  PROPOS.  10. 

DATAM  re&am  lineam  infe&ara 
fimiliter  fecare , vt  data  altera  retta  fe- 
to fuerit . 


SIT  reda  AB.fccanda  fimi 
liter, vt  feda 
& E,  hoc  cfl 

partibus  AD,  ut,  t l*,  propor 

tionales.Coniungaturdati  du*  -A.  F G D 
linea:  ad  A,facicntcs  angulum  quemcunq;  BAC.&  con- 

Ccc  nedatur 


:a  AB, rccanda  limi-  C 

cfl  reda  AC,  in  D,  . ^ 

, in  partes,  quz  fint  ^ 

>,  DE,  E C,  propor-  \ A 


12« 


I 


f 


‘ i.fexti. 

b 2.  fexti. 
<3  pruni. 
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ne&atur  rcfta  BC.Dcindc  cx D* 
E, agantur  DF,EG,parallcl?  ip- 
fi B C.  Dico  rcftam  A B,  finiili- 
tcr  cflc  fc&am  in  F , & G > vt  cft 

fcda  AC,inD,&E.Nam»vt 

. . i 


r F G B lcCta  A 

AD, ad  DE, ita  cft  AFxad  FG.  Proportionales  ergo  funt 
partes  AF.FG, partibus  AD, DE . Quod  li  ducatur  DH, 
ipfi  FB,parallc(a,fccans  EG,in  I •, b erit  rurfus , vt  D E , 
ad  E cjta  Dl.ad  IH.hoc  cft, ita  FG.ad  GB;  ‘quod FG, 
ipfi  DI,&  G B,  ipfi  I H , xqualis  Gt . Quare  proportio- 
nales quoque  erunt  partes  FG,  GB,  partibus  DE,-. 
Eademque  ratio  cft  de  pluribus  partibus  , li  ex  t , « y., 
ipfi  AB.paraLlclx  agantur  , &c.  Itaque  datam  reCtam  h- 
ncara  iniedtam  fimiliter  fecuimus , vt  data  altera  recta 
feCia  fuit . Quod  faciendum  erat . 


SCH0L1VM. 


ai 


EX  hoc  prtllemate  colligi  potefi  facilis  admodum  via.^ac 
ratio  dissidendi  lineam  retiam  datam  in  partes  quotennque 
anu*les:id,quod nos  ad propof.  i o.Ub.  i .facturos  receprmusyCT 
alia  iam  -via  idem  ad  propof. 40. Itb.U.  demon  fhammus  .Su 
enim  data  retia  A B . dtutdcnda  inqumque  partes  aquales. 

Duci  a retia.  A C . faciente  cum 
H^c:  jlB,quemcunqi  angulum  C AB, 
fumantur  ex  ea  quinque  partes 
7 / l aquahts  AD,  DE.EF,  FG,  GH. 

n 'I  / I I <j}t*iaieiturlineareffaAH,vt- 

tunque  cfi  diuifa  fi  ex 

catur  refla  H B . fy  huic  ex  pun- 


ilis  D. E,  F,G,  parallela  agantur  DJ.BK.FL,  GM^erU 
A B.fimiltter  diuifa.vt  AH.vt  confiat  ex  dtmonfiratxont 
huius  problematis -Cum  igitur  AH. fit  diuifa  tn  quinque  par- 
tes aquales  .entfrAB.  in  totidem  aquales  partes  diuifa . 
Haud  ah  ter  in  plures  partes,  aquales  dividetur  eadem  re- 

H V / C rationi  dividenda  liaeartilainquotcunque par- 
tes aquales,  adiungi pojfunt  alit  nenimiituvM.vtpropof.  1 0. 
Uh.l  fumus pcliuiti.atq,  ad propof+ejib.  1 Jemfir  aut  miti. 

O it 
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Sit  enim  rurfus  dat»  linea  re fla 
AB , diuidenda  in  quinque  par- 
tes aquales.  Ducatur  ex  B.refla 
B Cj  utcunque  faciem  angulum 
cum  A B ; Deinde  ex  afjumpto 
pufioD.jiue  fupr»  B.fiue  infra, 
agatur  DE, parallela  ipfi  AB, 
ex  qua  abfcindantur  quinque 
aquales  partes  D F,  F G,  GH, 

H 1,1  E, ea  lege  tamen, ut, (i D , 
eft  fupr  a B, refla  D E , ex  quinque  partibsu  aqualibus  con- 
fians, minor  fit, quam  A B,  maior  veroni  D,  exifiit  infra  B. 
Poflremo  ex  A, per  E, refla  ducatur  A C, occurrens  ipfi  B C, 
i»  CyPunclo.d  quo  per  punfia  F,GyH,f,recla  ducantur  CK, 
CLy  CM,  CN,  quas  dico  diuidere  reflam  AB,  in  quinque 
portet  aquales . Cum  enim  DE , fit  parallela  ipfi  A B,  diui- 
dentur  EH.fr  A M,  in  triangulo  CAMyproportionaliter.ex 
fcholto  pr  ope  f 4. huius  lib.Cum  ergo  E H yfeUa  fit  bifariam 
in  I.fefla  quoque  erit  A AI , bifariam  in  N.  Eadem  ratione 
refla  ULyin  triangulo  C N L ; fr  refla  \1  K , in  triangulo 
CMKifr recla  LB, tn  triangulo  C L B.  fi  fis pnt  bifariam  . 
Efl  ergo  ANyipfi NM-,fr  NAIyipfi AIL;fr  ML.ipJiLKi  fr 
LK,  ipfi  KB,  aqualis  ; ac  proinde  A B.fefla  erit  tn  quinque 
partes  aquales . Quod  eft  propofitum 
ALITER.  Ab  extremis  pun 
flis  A , fr  B , educantur  dua  refla  ^ ^ 

BC,ADyinterfeparaRela-,hoc  eft.  A-  L 
conftituentes  angulos  At  B,  aqua - ^ 

les : Et  ex  B C,  abfcindantur  qua- 
tuor  partes  aquales  BE,  EF,FG,Gh,  ut fint  tot partety  una 
minus, m quot  eft  linea  diuidenda ; His  autem  ex  A Z>,  to- 
tidem aqualei  refecentur  AlylKy  KL,  LAI . Duftis  igitur 
reflts  EM.FL.GKyHIy  fecantibus  reda  A B.in  NyO.P.Q, 
dico  ipfam  ABy  fictam  effe  in  quinque  partes  aquales . Cum 
enim  aquales  fint,  fr  parallela  GH,  IK,»  erunt  & HI,G  K , 
parallela  i Eademque  ratione parallela  erunt  GKyFL,EM. 
Quare  cum  A AI , fefla  fit  in  quatuor  aquales  partes , erit  fr 
A fimt liter  tn  quatuor  partes  aquales  dsuifa  , ut  confiat 
tx  dcmonfiratione  huius  \o.propof  Eadem  r attono  diuif a erit 
C cc  l fr 


SJJ. primi. 
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fr  B N , in  qua  tuor  partes  aquales,  eo  quod  BH,  in  totidem 
tjt  partes  aquales  diutfa . Quare  cum  tam  AN,  quam  £ Qj 
aqualis  fit  finguLs partibus  N O.OP.FQj  erunt  omnes  quin- 
que partes  AN,  NO,  OP.  PQf,  QB,  inter  fe  aquales.  Quod 
efi  prcpofitum . 

ALITER  .Praparetur  prius  infirumentum  huic  rei  ac- 
commodatum in  hunc  modum  : Duitis  duabus  reflis  inter  fe 
parallelis  vt  cunque  C D , E F ,•  ex 
vtraque  abfinidantur  partes  inter 
fe  aquales  quot  cunque, f ait  em  tot  in 
quot  partes  diuidenda  proponitur  li- 
nea, (y  bina  puniia  correffiondentia\ 
lineis  reflis  mngantur  . Deinde  be- 
neficio circini  capiatur  longitudo  re- 
fla A B, diuidenda, eaque  ex  aliquo 
punito  linea  C E,  vt  ex  E , transfe- 
ratur in  infirumentum  ad  punitum 
I, illius  linea  tranfucrfie.qua  tot  Jfia 
tia  terminat , in  quot  partes  linea 
proponitur  diuidenda.qualisin  exi- 
plo  efi  refla  G*H  ; ea  enim  includit  quinque  tbatia.Pofiremo 
ex  E,  ad  1 , refla  ducatur  E I ,quam  dico  dtui/am  ejfe  in  quin- 
que aquale}  partes . Cum  entm  G K,  H L , aquales fint , (y 
M3  J -primi,  parallela  ; • erunt  quoque  G H , K L , parallela . EodnntL 
modo  omtus  linea  inter  reflas  C D ,E  F , inter  fe  parallela 
oflendentur . Quare  % vt  ex  dtmonfirattone  huius  I o.  prtpof. 
liquet, quemadmodum  E G,  diuifa  efi  in  quinqi  partes  aqua- 
les,it  a fimihrer  in  totidem  dsui/d  erit  E I -Namfi  punitum 
E.fumptum  non  fuerit  idem  quod  E , vel  C , producenda  efi 
lE,donet  cum  FE,vel  DC, coeat  - Tunc  enim  vt  in  hac  I o. 
propof. probatum  efi,  erunt  refla  E I , EG  , fimiliter  diuifa . 
Quod  fi  forte  I E,  nec  cum  F E,  nec  cum  DC  , concurrat , 

* 3 4. primi,  fed  vtrtque  fit  parallela, 1 erunt fingula  partes  refla  EI , fin- 
gatis partibus  refla  E G , aquales,  cb  parallelogramma  inter 
parallelas  tac/ufa . Cum  ergo  omnes  partes  refla  EG  , fint 
aquales  ■,  erunt  quoque  omnes  partes  refla  E f ,aqualec.Si  igi- 
tur beneficio  circini  fingula  partes  linea  EI%  transferantur  tn 
reflam  propofitam  A B,  tpfi  EI,  aqualem  diuifa  erit  (jy  AB, 
in  quinque  partes  aquales.  Quod  efi propofitum  , 

EST 
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EST  Mttem  nonnunquam  ntcejft  lineas  parallelas  extra 
inHrumentum  producere . Vtfi  eadem  linea  transferatur  ab 
M.vfque  ad  N,  pun3um  linea  G H , protraHe , erit  quoque 
MN .diuifa  in  quinque  p artes  aquales.  Vt  conflat.fi ducatur 
ex  M,tpft  EG, parallela,  vfque  adreflam  GH  : Vel  fi  N M, 
producatur,  donec  cum  GE,produ3a  conueniat  Quod  fi  linea 
diuidenda  fuerit  admodum  breuie , accipienda  erutu  partes 
parallelarum  C D,  EF,  minores,  tyc.Si  vero  linea  fit  longiuf- 
cula,cr  diuidenda  in  paucae  partes  aquales  j transferri  pote- 
nt in  duplo  plura  flatta , vel  in  triplo  plura , vel  quadruplo 
plura,  ( yc.Nam  dut,vel  tria,  vel  quatuor  flat  ia,  frc.  dabunt 
vnam  part  em.  Vtfi  diuidenda  fit  in  tres  partes,  traruferatur- 
que  in  fex  Ipatia,dabunt  duo  flat  ia  vnam  partem  : fi  tranf- 
feratur  in  quindecim  flat  ia,  dabunt  quinque  Sfiatia  vnam 
partem, propterea  quod  quinque  flati  a conficiunt  tertiam  par 
tem  quindecim  fl  otiorum , Sic  fi  linea  diuidenda  in  duas 
aquales  partes  transferatur  in  ottodecim  flat  ia,  dabuiu  neu  e 
flat  ia  vnam  partem ; quippe  cum  nouem  flatia  conflit  uant 
femijfem  octodecim  floriorum:  fic  de  ceteris . 

EODEM  modo,  ad  (imtlitudtnem  hutus  propofitionis, li- 
cebit  nobis  facili  negotio  fequens  problema,  quod  non  rarod 
Geometris  adhibetur,  demonflrare.quod  e fi  emfmodi . 

DATAM  redam  fecare  in  duas  partes, 
quf  habeant  proportionem  quamcunq;  datam. 

SIT  fetanda  re3aA  B.in  duas  partes, que 
habeant  proportionem  inter  fe,  quam  rette  C, 

& D.Ex  A,  ducatur  linea  A E , faciens  an- 
gulum A , quemcunque , ex  qua  abfeindatur 
reftaA  F.ipfi C, c> FG.tpfi D, aqualis ; Du- 
lia  deinde  G B , ducatur  ei  per  F , parallela 
F H,  Dico  AB,  feliam  tffe  in  H , fecundum 
proportionem  C,ad  D.  Hoc  autem  manifeftum  efl,  1 eum  fit, 
vt  AF.ad F G.  atque  adee,vt  C,ad  D.ita  AH, ad  H B. 

POSTREMO  inferemus  huic  loco  theorema  quoddd 
ad  linearum  etiam  fedionts  pertinens  , defiumprum  ex  F ede - 
rico  Commandtno  in  libellum  Archimtdu  de  ijt,que  vehun- 
tur m aqua.  Nimirum . 

_ Cee  3 SI 
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ajj.quinti» 


k j./exti. 

' j.fexti. 
primi 

« r 

J.ftXti. 


S I duae  reftec  lineae  fecentur  in  binis  pandis 
proportionalitcr:  Erunt  quoque  intermediae  fe- 
diones  in  eadem  proportione  cum  quibuslibet 


/egmentis  duobus 


TT 
— »-+ 
CH 


B 

S 


SECENTFR  retia  AB.CD.pro- 
portionaliter  tnbinis punitis  E,F,&GyH, 
ita  vt Jit  A E, ad E B.ficut  CG.adG  Di 
Item  AF.ad  FB,vt  C H.adH  D . Dtco 
fettiones  inter  medias  EFyGHy proportio- 
nales quoque  elfe  tum  duobus  fegmentts 
FB  , HDi  vel  eum  duobus  A E,CG,hoc  efi.effie  FB.ad  EF , 
vt  H D,ad  GH.ltem  AE.ad  EF.vtCG.adG  H.  Cum 
enim/ityVt  A E, ad  EBytta  CG,ad  G D ; erit  componendo , vt 
AB, ad  EFfita  CD.adGD.Item  cum  fit, vt  AFyadFB,ita 
CH.ad H D ,•  erit  componendo yvt  AB, ad  FB.iraC  D,  ad 
HDi& conuertendo.vt  FB.ad  AB.ttaH D,  adCD.  Itaq~, 
cumfit,vtFB,adAByitaHD,adCD;  Etvt  AB,  ad  EBy 
ttaCD.ad  GDi  * Erit  ex  aquo , vt  FB,adEBytra  HD,  ad 
GD  i Et  conuertendo.vt  EByad  FB.ita  G D , ad  H D i Et 
per  conti  erfionem  rationis , vt  E B,ad  E F iit  a G D,  ad  GH; 
Et  diuidendoyVt  F B , ad  E F , ita  H D , ad  G H . Quod  efi 
primum — > . 

R V RS  V S , quiaefi  yvt  A E,  ad EB.ita CG.adG  Di 
Etvt  EB.ad  E Fyita  GD,  adG  H . vt  ofienfum  efi  i Erit 
ex  aquo  y vt  A E y ad  E F > ita  C G , ad  G H • Quod  efife- 
cundum—j  • . 

B R E V I V S idem  demonfirabitur  hoc  modo.  Conueniat 
duo  p unii  a A , dr  C,  m vrutm , vtfiat  angulus  B C D,  vel 
BAD  \iunganturfy  recit  DB,HF,GE.Quia  igitur  ponitur , 
vtAE,  ad  EB.ita  C G,  ad  G Di  b Parallela  erit  G E . ipfi 
DB.  Rurfus.cumponatur.vt  AFyad FB.itaC H,  adH  Di 
t Parallela  erit  quoque  H F.ipfi  D B.  <\  Quare  & GEy  HF, 
inter  fe  parallela  erunt : Ac  propter  e a * erit,  vt  A E,  ad  E F, 
iraCG.ad  G H. Quod  e fi  fecundum  . 

EODEM  modo, fi  puncta  extrema  ByDycomteniant  in 
vnumy&c.ofiendemus  effe,vt  BF, ad  EF.tr a H D,  adG  H} 
fr  conuertendo  yvtEF,  adF  B , ita GH.ad HD.Quod efi 
primum — < . . «v> 

SED 


% 


v 

Di 
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S E D neque  omittendum  videtur  hoc  loco  eheorema , 
quod /equitur . 

S I linea  re&a  fit  fe&a  in  quotcunque  partes j 
Arithmetice  proportionales , & alia  redta  fe- 
cetur  in  totidem  partes , quae  eafdcm  inter  Ce , 
quas  illse , proportiones  habeant.-erunt  quoque 
partes  huius  lines  Arithmetice  proportionales. 


RECTA  linea  A B,  fella  c ID  K» 

Jit  in  partes  A C yC  D , D B , A *— « mB 

Arithmetice  proportionales,  hoc  G L H V\. 

ejl, habent  es  eundem  excejfum  . £ i—  ) (-< *-ip 

* Secetur  autem  refla  E F , in 
partes  EG,  'GH , HF,  illts pro- 
portionales. Dico  has  partes  eundem  quoq:  habere  excejfum , 
hoc  ejl.  Arithmetice  ejje proportionales. Stt  rntm  Cl.ipfi  AC; 
fr  D K,tp(icb, aqualis :vt  ID, fit  excejfus  inter  C D.AC; 
fr  KB,  excejfus  inter  DB.CD, atque  adeo  ipfi  ID  , aqualis . 
Stt  quoque  GL,ipfi EG  >frHM,  ipfi G H,  aqualis  :Vt  LH, 
excejfus  fit  inter  GHy  EG;  & M F , excejfus  inter  HF.fr 
GH.  Probandum  ejl,  excejfus  LH.MF,  aquales  ejfe  . Quem  a 
igitur  eflyVt  AC,  ad  CD,  ita  E G , ad  G H j erit  permutando 
quoque  vt  ACyad  EG,ita  CD,ad  GH.  Item  quoniam  ejl , 
vt  CD.ad  DByita  GH.ad  HF;erit  quoque  permutando , vt 
CD.adGH,  ita  D B,ad  H F.  Atque  ita  fi  plures  fuerint  par- 
tes , habebunt  femper  partes  linea  AB  y ad  partes  linea  E F, 
fingu/a  ad  fingulas , eandem  proportionem , quamuis  partes 
vnius  linea  non fint  continue  proportionales . Itaque  cum  fity 
vt  CDyadGH,ita  AC.ad  EGyhoc  ejl, ita  Cl.ad  G L;  b erit 
quoque  reliqua  ID,  ad  reliquam  LHyvt  retaCD,  ad  totam 
G H.  Rurfus  quia  ejl, vt  DB.ad  HFy  itaCD,  ad  G H,  hoc 
ejl. ita  D K, ad  HMyc  erit  quoque  reliqua  KByad  reliquam 
MF.vttota  D B,  ad  totam  H F, vel  vt  ablata  D K,  ad  ab- 
latam HMyhoc  ejl.vt  C Dyad  GH. Erat  autem  quoque  1 D, 
adLHyvt  C D,ad  GH.  d Igitur  erit  vt  I D, ad  LH, ita  KB, 
ad  M F. Ejl  autem  IDfipfi KB, aqualis . * Igitur  frLHy  ipfi 
2dF. aqualis  erit: atque  idcirco  EG,  GH,  HFy  Arithmetice 

C c c 4 pro- 
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proportionales  erunt , cum  excejfus  habeant  aquales . Quod 
efi  propojitum-j . 

HOC  theorema  nullo  modo 
Z «•  tonsserts  potefi.  Non  enim  firqui 
D tur.fi  Jua  linea  feda  fint  in  par 

m.  _ tes  Arithmetice  proportionales, 
— +-F  partes  mius  habere  eafide  pro- 
portiones , quas  partes  altatus 
habent. Nam  fi  linea  E F,  fecunda  parsfiatuatur  GM  ,ita 
vt  exceffus  inter  EG,GM,fit  LM  : Deinde  tpfi  G M , pe  fi  M , 
Jumatur portio  ipfi  G M, aqualis,  etque  adqctatur  idem  excefi 
fus  L Mi  fient  tres  partes  Arithmetice  proportionales  in  linea 
EF,&  tamen  non  habent  eafdem  proportiones  interfit,  qua* 
habent  partes  linea  AB:1  quippe  cum  minor  fit  proportio  EG, 
ad  GM.qudm  EG.ad  GHi  hoc  efi, quam  AC,adCD. 

I N F E RT  V R hinc  aliud  hoc  theorema . 

S I dux  linex  inxquales  ad  alias  duas  ean- 
dem habeant  proportionem,  minor  ad  mino-. 
rem,&  maior  ad  maiorem,  erit  quoque  ex- 
cefliis  priorum  ad  excefliim  pofteriorum  , vt 
priorum  vna  ad  vnam  pofteriorum. 

V T infupniori  figura ,quoni a m aat,vt  AC,  ad  E G,  hoc 
eft.vt  Cl.ad  GL,  itaCD  , ad  GH  ,•  ofienfum  efi  ita  quoque 
ejfe  excejfum  1 D,ad  excejfum  LH,vt  CD.ad  GH-  Itaque 
JiACyCD  , fint  dupla, aut  dimidiata  partes  ip forum  E G, 
GH.erit  quoq  -,  I D,dupla,vel pars  dimidiata  tpfius  LH,frc. 

E X bis  quoque  hoc  problema  ab  foluetnus . 

LINEAM  re&am  datam  in  quotuis  par- 
tes Arithmetice  proportionales  fecarc. 

SIT  enim  reda  E F,  fecanda  intres  partes  Arithmeti- 
ce proportionales. Sumantur  tres  reda  A C,CD,  DB,  quomo- 
docunque  Arithmetice  proportionales  componentes  redam  li- 
neam A B . Si  igitur  data  reda  E F , b fecetur  Jsmiliter  in 

G,H, 
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G,H,vtAB,htC,D,fella  eft  < erunt  partes  EG , GH , HF, 
Arithmetice proportionales,vt  demon ftr at um  eft. 

H JEC  omnia  vera  etiam  funt  in  numeris,  in  quibuf- 

otis  alijs  magnitudinibus,  cum  ftempor  eadem fit  demonftratio. 
Atque  tx  his  defumpfimus  in  i o.  regula  proportiona/itatis 
Arithmetice,  pofir emam  rationem  diftribuendi  datum  nu me 
rum  in  quotuis  partes  Arithmetici  properti onales . Nam  per 
eam  dtutdirur  datus  numerus  in  partes , que  eafdem  habent 
proportiones , quas  ajfumpti  numen  proportiona/itatis  Antb- 
metica : rum  femper  fiat  vt  fumma  ajfumptorum  numero- 
rum ad  datu  numeru  , ita  finguli  numeri  ajfumpti  ad  aluidi 
Hinc  enim  fit,  numeros  ajfumpt os  cum  partibus  dati  numeri 
inuentis  eandem  habere  proportionem.  Quare  vt  hic  oflenfum 
eft, partes  inuenu  funt  Arithmetici  proportionales. 

PROBL.  3.  PROPOS.  11. 

D V AB  VS  datis  redis  lineis  , ter- 
tiam proportionalem  adinucnirc  • 

SINT  du^  re&n*  AB,  AC, ita 
difpofitx,  vt  efficiant  angulum 
A,qucmcumquc,fitquc  inucnicn 
da  illis  tertia  proportionalis,fi- 
cut  quidem  AB.ad  AC.ita  AC, 
ad  tertiam.  Producatur  AB, quam  volumus  cfle  antece- 
dentem^- capiatur  BD.xqualis  ipfi  AC.qua:  confeques 
ciJcdcbct.fiuc  mcdia.Dcindc  dufta  reda  BC,  agatur  illi 
ex  D, parallela  DE.occurrcns  ipfi  A C , produd*  in  E. 
Dico  C E,  efie  tertiam  proportionalem  , hoc  eft  , efle  vt 
AB.ad  AC,ita  AC, ad  CE. Cu  enim  in  triangulo  ADE, 
,a^ri  Pl;  Parall,c,a  fitredla  BC;,erit  vt  AB, ad BD, ita 
AC» ad  CE:b  Sed  vt  AB.ad  BD,  ita  eadem  AB.  ad  A C. 
iqualcm  ipfi  B D.  Vt  igitur  AB,  ad  AC.ita  AC.ad  CE. 
quod  eft  propofitum.  Duabus  ergo  datis  redis  lineis, 
tertiam  proportionalem  adinucnimus.  Quod  erat  fa- 
ciendum . 


SCHO- 
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SCHOLIVM. 

ALIT  ER  idem  demonfir abimus , hoc  modo . Dum  reda 
d*tt  AB,  BC,conftituantur  ad  angulum  redum  A B Cs 

{ ■-  cmtungatnr  reda  A C.  Produci*  au- 

tem A B,  antecedente,  ducatur  ex  C» 
ad  AC, perpedicularisCD, occurrens 
„ — ipfi  A B,produda  in  D .Dico  BD, ejft 
tertiam  proportionalem.  Cum  enim  in 
triangulo  ACD,angulus  AC  D,  fit  redus , &ab  eo  ad  bafin 
A D,  deduHa  perpendicularis  C B ; erit  per  eoroH.  propofi.S, 
/cuius  hb.  B C,  media  proportionalis  tnter  A B,&B  D ,hoc 
efi.vt  A 3, ad  B C fit»  erit  BC,ad  B D.Qttod  efi propofitu. 

INVENTA  amtem  tertia 
■A  - ( 1 linea  continue  proportionali,  fi pri- 

-!(  "*  mam  omi feris,  <y  alijs  duabus  ter- 

JJr— * tiam  inueneris  , habebis  quatuor 

lineas  continue proportionales.Vt fi 
lineis  A, & B.adinutniauir  tertia proportionalis  C,&  dua- 
bus B ,&C  , tertia  proportionalis  D , erunt  quatuor  linet 
A,  B,  C>  D,  continue  proportionales . Eadem  arte  reperietur 
quinta  proportionalis,fcxta,feptima,  odaua,  & (ic  in  infinitis. 

EXP  EDIT  TVSrepc- 
riemus  quot  libet  lineas  conti- 
nue proportionales  in  data  pro- 
portione,hoc  modo.  Sit  primum 
data  proportio  linea  Amatoris 
ad  minorem  B.  Circa  redam 
C D, ipfi  A,  aqualem  defcriba- 
tur  circulus  CE  D F ,tn  quo 
applicentur  DE , DF,  ipfi  B, 
M O u aquales.  Applicata  autemre- 

gulapundis  E,  F,  ducatur  reda  EG,  qua  ad  C D,  perpendi- 
cularis erit. Cum  enim  roda  DC,  per  centrum  tranfiens  fecet 
arcum  E C F.  bifariam , ( ab' at  is  enim  aqualibus  arcubus 
DE,  DF.ex fimteirculis  aqualibus  DEC.DFC,  reliqui  ar- 
cus CE.CF .actuales erunt . /fecabit  eadem  & redam  du- 
dam  E F , bifariam  ,per  ea  , qua  infehoho  propof.Jf.lib.j» 
efitndimtu .a  Igitur  & ad  angulos  redos.  Et  quoniam,  fi  duce 
returreda  £C,b  angulus  ad  E, in  fimi  circulor  edus  ejfetserit 

ex 


I T 
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ex  coroll.  propofi  g.  huius  lib.D  E t media  proportionalis  in- 
ter CD,DG:  ac  proinde  D G.erit  tertia  proportionalis  ipfts 
CD  tDE  , hoc  efi,  datis  duabus  A B -Quo d fi fx D ,per 
Gyurctu deferibatur fecans  reflas  DE,  DF.m  H.Ii  applica 
t*%  regula  ad punfla  H,  /,  ducatur  refla  HK;trit  DK,quar 
ta  proportionalis, N am  propter  angulos  H DG.l  DGy(qui  * ob 
aquales  arcus  EC,FC,  aquales  fiunt)*  aret**  HG.1G, squa- 
les erunt, ac profterea.ex Jcholioprepof  27.  lib.  j.  refla dufla 
HI,  bif sriam  fecabitur  in  K ; c ideotjj  (y  ad  angulos  re  flos, 
* Parallela  ergo  funt  E G,H  K.*Vt  igitur  refla  E D . ad 
D G,  ita  erit  D H,  hoc eJl,DG,ad  D K , Sunt  ergo  quatuor 
lineaCDyDEyDG,  D K,  contnuie  proportionales . Quodfi 
ex  D.per  K,  alius  arcus  deferibatur  fecans  reflas  DEt  DF, 
inuenietur  eadem  arte  quinta  proportionalis , at  que  it  a in  in- 
finitum—) . 

D EI  H D E Jit  data  proportio  linea  E, minoris  ad  maio- 
rem A.  Duci  ia  duabus  reflis  DC.LM,  ad  DL  , perpendicu- 
laribus,abfatidantur  refla  DN.LO,  minori  D, squalet ; ap- 
plicat aq.  regula  adpunfla  O.N, ducatur  refla  NP,  (qua  ad 
DC.perpemLcularu  erit,  t cum  fu  parallela  ipfi  DL.  Sumpta 
deinde  refla  DC, squali  ipfi A, maiori, deferibatur  ex  D,per 
C,  arcus  fecans  reflem  N P,in  P,  extendatur  fi  ex  D,per  P, 
refla  DPT,  eritqi  DP,  ipfi  D C , hoc  cjl,  ipfi  Ay  aqualis , 
A b/ctjfa  quique  L Q, ipfi  D C,  equaliyapplic ataque  ad pun- 
fla  C,  regula  , ducatur  refla  C R,  qua  eadem  ratione  ad 
DC , perpendicularis  erit . & itfi  N P , parallela  , *>  Et  quo- 
niam eft,vt  K D, ad  DP,hocefi,vtByadA,(qnod  S D , 
DP,  ipfi By  A,  accepta  J int  aquales J ita  C D,  ad  D R,  hoc 
efiyita  DP.ad  DRi  erunt  tres  re  fla  ND  , DP  , DR  , conti- 
nue proportionales  i ideoq ; DRyipfis  B,Ayterria proportionali i 
erit.  Quod  fi  ex  D ,per  R yarcsss  deferibatur  fecans  DC,  in  S, 
(T  refla  DS, aquahs  auferatur  LMj  apfhcataque  regula  ad 
punfla  MyS, refla  ducatur  ST , erit  DT, quarta  proportiona- 
lis.Nd  eadem  rati  ne  erit  S T,ipji  CR, parallela, jy  ad  DC, 
perpedicularis.  i Quare  erityVt  CD.ad  DR.hoc  efi.vt  A, ad 
D Ryita  S D,  id  efi,  D R,  ad  D T . Eunt  ergo  quatuor  linea 
H D,  D PyDRyDTyContinut  proportionales . Quod  fi  ex  D, 
per  T y alius  arctis  deferibatur  fecis  refla  D Cypro  tr  a fla,  in- 
uenietur cade  arte  quinta  proportionalis,  atqi  ita  tn  infiniti. 

EX 
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EX  his  fine  magno  labore  in- 
ter duas  rellas  datas  referie- 
mus duas  medias  proportiona- 
les, nS  quidem  Geometrice  om- 
nino, fed  qua  fi  attentando , (3* 
praxnn  ipfam  iterum  atefr  ite- 
rum repetendo , donec  id,  quod 
qusrimus  , ajfequamur . Vt  fi 
tnterC  D,D  K , inueniends  fint 
dut  medis,  proportionales , de- 
fcripto  circa  maiorem  CD, circulo  CE  DF , erigemus  ex  K, 
ad C D .perpendicularem  KH, ducemuscf  DH.ea  lege,vt  ex 
punflo  E,  ( vbi  D H ,circumferentis  occurrit ) perpendicula- 
ris ad  D C,  demiffa  EG,  auferat  rcftam  DG  , rells  D H , 
squalem,hoc  eft , vt  arcus  ex  D,per  H,  defcriptus  tranfcat 
per  punitum  G.Hoc  enim  facio, erunt  D E,  DH,  tnterCD, 
DK, medis proportionales. Nam  vt  ofiemiimus  , efi  vtC  D, 
ad  DE,  ita  DE, ad  DG,  ex  coroll.propof.lt .huius  hb.1  Et  vt 
DE.ad  DG,tta  DH,  hoc  eft,  DG.ad  D K .Sunt  ergo  qua- 
tuor  rells  C D,  DE,  DH,  DK  , continue  proportionales,  ac 
proinde  DE,  DH, inter  C D.DK,  medis  proportionales  filnt. 
Quod  fi  rells  D H , D G , comperiantur  non  ejfe  squales,  fi 
quidem  D H , fuerit  mtnor,e/euanda  erit  DH, magis  i fi  ve- 
ro maior , magis  deprimenda , donec  deprehendantur  squa- 
les D H , D G. 

PROBL.  4.  PROPOS.  12. 

TR  IBVS  datis  redis  lineis, quar- 
tam proportionalem  intienire. 

SINT  tres  linea:  redx  A B,  B C,  A D, quibus  inuc- 
nienda  fit  quarta  proportionalis ; ficut  quiacm  A B,  ad 
BC.ita  AD,  ad  quartam . Difponantur  primae  dux  AB, 
B C,  fecundum  lineam  redam, qux  fit  AC:  Tertia  vero 
A D,  cum  prima  AB, faciat  angu- 
lum A,qucmcunquc.  Deinde  ex  B, 
ad  D , reda  ducatur  B D , cui  per 
C.parallela  ducatur  CE,  occurres 
redx  AD,produdx,  in  E , pundo. 

Dico 


Dic°  D E cfle  quartam  proportionalem  . Cum  enim  in 
triangulo  A CE,  lateri  C E.ada  fit  parallela  B D;  * erit 
vt  A B,  ad  B C,  ita  A D,  ad  D E.Quare  DE , quarta  c(l 
proportionalis  ; ac  propterca , tribus  datis  redis  lineis , 
quartam  proportionalem  inucnimus . Qyod  faciendum 
erat. 


AiCD 


SCHOLIVM. 

& 1 **  C facile  elicimusyquonam pado,  da- 
ris duabus  redis  Irneis, du  e.  alit  in  eadem  eum 
tUts  proportione  reperin  poffmt . St  enim  datt 
fint  dmaredt  linea  A,  B,  in  quacunque  pro- 
portione , fi  tertia  quilibet  accipiatur  C ,&ei 
quarta  proportionalis  inueniatur  D % vt  (it  -- 
quemadmodum  A, ad  B.ita  C.ad  Di  factum  erityquod  pro- 
ponitur. Eadem  arte  inu ementur  fex  linet , odo , decem , 
duodecim  , fyc.  quarum  bint  femper  eandem  habeant  pro- 
portionem.1 

OSTEN  DEM  VS  etiam  cum  Pappo  ftqueru  proble- 
ma , Videlicet.  ' 

T R I B V S datis  reftis  lineis  , quartam 
inuenire,  quae  fit  ad  tertiam , vt  prima  ad  fe- 
cundam 

S T ***rt8t  AB.BCyCD.opor 
teattjj  inuenire  quartam,  qut  adC  D , 
tentam  fit ,vt  A B, prima  ad  BC.fecun 
dam.  Ditjonantur  prima  dut  AB,BCt 
in  diredum , vt  faciant  redam  A C : 

Tertia  vero  CD>cum  fecunda  BC, faciat  anvulum  C au-m. 
cunque.Detnds  ex  B,ad  D>  reda  ducatur  B D,  cui ' per  A, 
parallela  ducatur  A E , occurrens  redt  C D.  prodmdt  in  E 

&i:UsT  ac‘*c  fi"*~ » i. 

— ■ - ALI- 
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* j.  vel  4. 

fsXtt  . 


IO. 


AB 


m o 


"EX  his  fine  magno  labore  in- 
ter duas  reflas  datas  referie- 
mus duas  medias  proportiona- 
les,nS  quidem  Geometrice  om- 
nino, fid  quafi  attentando , fr 
praxtm  ipfam  iterum  attfj  ite- 
rum repetendo , donec  id,  quod 
quarimus  , ajfequamur . Vt  fi 
inter  C DyD  K.inuenienda  fint 
dua  medis,  proportionales , de- 
firipto  circa  maiorem  CD, circulo  CEDF , erigemus  ex  K, 
ad  C D .perpendicularem  KH,ducemusq{  DH.ea  lege.vt  ex 
punflo  E,  ( vbi  DH ^circumferentia  occurrit  J perpendi  cula- 
ris ad  D C,  demijfa  EG , auferat  reflam  D G , refla  D H, 
aqualemyhoc  eft , vt  arcus  ex  D,per  H,  defer iptus  tr  an  fiat 
perpunflum  G. Hoc  enim  fa flo, erunt  D E,  DH.tnterCD, 
D K .media proportionales. Nam  vt  oftemlimus  , eft  vtC  D, 
ad  DE , ita  DE,ad  DG,  ex  coroll.propof.lt  .huius  hb.1  Et  vt 
D E, ad  DGyita  DH,  hoc  eft.DG.ad  DK  . Sunt  ergoqua- 
tuor  refla  CDy  DE,  DH , DK  , continue  proportionales , ac 
Drotnde  DE,  D H, inter  C D,DK, media  proportionales  fisnti 
Quod  fi  refla  D HyD  G , comperiantur  non  ejfe  aquales.fi 
quidem  D H,  fuerit  minor,e/euanda  erit  DHtmagis  i fi  ve- 
ro maior , magis  deprimenda , donec  deprehendantur  aqua- 
les D H , D G. 

PROBL.  4.  PROPOS.  12. 

TR  IBVS  datis  redis  lineis, quar- 
tam proportionalem  inuenire. 

SINT  tres  lineat  re&x  A B,  B C,  A D.quibus  inuc- 
nienda  fit  quarta  proportionalis ; ficut  quidem  A B,  ad 
BC.ita  AD,  ad  quartam . Difiponantur  primx  dux  AB, 
B C,  fecundum  lineam  rc&am,qux  fit  AC:  Tertia  vero 
A D,  cum  prima  AB, faciat  angu- 
lum A,qucracunque.  Deinde  ex  B, 
ad  D , rcfta  ducatur  B D , cui  per 
C.parallela  ducatur  CE,  occurres 
rcax  AD,produfix,  in  E , punfto. 

Dico 
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Dico  DE,  cflc  quartam  proportionalem  . Cum  enim  in 
triangulo  A C E,  lateri  C E,ada  fit  parallela  B Deerit 
vt  A B,  ad  B C,  ita  A D,  ad  D E. Quare  DE , quarta  c(l 
proportionalis  ; ac  propterca  , tribus  datis  redis  lineis , 
quartam  proportionalem  inucqimus . Qyod  faciendum 
erat. 

SCHOLIVM . 

HINC  facilt elicimusyquonam pacto,  da- 
tis duabus  retiis  Imeis,  duc  alia  in  eadem  cum 
illis  proportione  reperirt  pojfmt . Si  enim  data 
firu  dua  retia  linea  A,  B,  in  quacunque  pro- 
portione , fi  tertia  qualibet  acctpiatur  C ei 

quarta  proportionalis  inueniatur  D yvt  fit  ^ 
quemadmodum  A, ad  B, ita  C,ad  Di factum  erityquod  pro- 
ponitur . Eadem  arte  inuenientur  fex  linea , otio , decem , 
duodecim  , &c.  quarum  bina  femper  eandem  habeant  pro- 
portionem._> . 

OSTENDEMVS  etiam  cum  Pappo  fequesu  proble- 
ma* Videlicet. 

TRI B V S datis  refiris  lineis  , quartam 
inuenire,  quae  fit  ad  tertum  , vt  prima  ad  fe- 
cundam i 


S IN  T tres  reSa  AB,BC,CD,opor 
teuttfc  inuenire  quartam,  qua  adC  D , 
tertiam  fit yvt  A B, prima  ad  BC.fecun 
dam.  Disponantur  prima  dua  AB,BC% 
in  diretlum , vt  faciant  retiam  A C : 


C A 


T ertia  vero  CD,cum  fecunda  BC, faciat  angutum  C.auem- 
cunque.Detnde  ex  B,adDyretla  ducatur  B D , cui  per  A, 
parallela  ducatur  A E,  occurrens  retia  C D,  proditii  a in  E 
D'C0*DJ  *Jfo quartam  . hoc eftyefeED, ad  DC,  tertiam, 
yf  •*  B » Prim*  **  B C,  fecundam . Hoc  autem  manife- 
Jlum  ejt , cum  AC  ,EC  , proportionalittr  fecentur  in  B. 
CrD,  pstncitt. 


1 a fex  t i. 


J.frXti.  t 


ALI- 
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A L IT  ER.  Ex  fecunda  C B , fiat  prima,  & ex  prima 
| j.fexti.  yf  E, fiat  fecunda,  • atque  inueniatur  tribus  CB  , BA  ,CD, 
quarta  proportionalis  DE  i Vt  fit  fecunda  C B , ad  prunam 
BA  y vt  rertiaCD,  ad  quartam  DE.Erit  enim  Cr  conuer- 
t cnio  A B, prima  ad  BC.jjcundam.vt  D Etquarta  adCD, 
tertiam— > . 

PROBL.  5.  PROPOS.  13. 

DV  AB  VS  datis  rc&is  lineis  , me- 
diam proportionalem  adinucnire , 


'JlAtrtij 


SINT  dux  redx  AB, BC, quibus 
media  irmcriiendacft  proportionali*, 
difpofitx  fecundum  lineam  redam 
A C.  Diuifi  AC,  bifariam  in  E,cx  E, 
^ ® centro, & intcruallo  EA',  vel  E C,  fc- 

micirculus  deferibatur  A D C ; Deinde  cx  B , ad  A C , 
pcrpcndiculartscducaturBD,  ad  circumferentiam  vf- 
quc.Dico  BD.efTe  mediam  proportionalem  inter  AB,  & 
B C .Dudis enim  redis  AD,  CD; }> erit  angulus  ADC, 
rcdiA  in  femicirculo.Cu  igitur  cxaqgulo  redo  ADC, 
trianguli  redanguli  ADC,  deduda  ut  ad  baiin  AC,pcr- 

ficndicularis  D B;  erit  per  corollarium  proppf.  8 huius 
ib.  B D,  media  proportionalis  inter  A 11,  & B C.  Dua- 
busergo  datis  rcdixlincis, mediam  proportionalem  ad- 
inucnimu},  Quod  erat  faciendum, 

SCHOL1VM.  V 

P ERS  P / CVV  M hinc fit,  linea 
redam , qua  m circulo  a quouis  fundo 
diametri  ipfi  diametro  perpendicularis 
ducitur  ad  circumferentiam  vfjue,  me- 
diam effe  proportionalem  inter  duo  dia- 
metri fegmrnta  , qua  a perpendiculari 
ad  a funt.  Detur  enim  fetmeu  culus  A BCy  & ex  fundo  D% 

diametri 


— 

a 

K 

D C 

i 


tv 

ii 


Fit 
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diametri  ACyducatur  ad  circumferentiam  reda  DB.perpen 
dtcularis  ipjj  AC. Dico  DB,  ejfe proportionalem  mediam  in- 
ter AD  , fr  D C i id  quod  liquido  conjicit  ex  demonfiratio- 
na  huius  problematis . Si  enim  ducantur  reda  A B,CB{ » jiet 
angulus  ABC,  redus , Quare  per  coroll.  propoj.  <f.  conjicit 
propejkum . Eadem  ratione  erit  perpendicularis  E F , media 
proportionalis  inter  AE.fr  EC . Item  G H , inter  AG> 
fr  G C t atque  eodem  modo  de  alijs  quibufcunque  dicendum 
ejl,  que  ex  quibujuis  putidis  diametri  ad  ipfam  diametrum 
perpendiculares  ducentur , 


DATA  reda  linea, aliam  redam,  ( qux  mi 
nor  non  fit,  quam  dupla  illius)  ita  fecare,  vt 
data  reda  fit  media  proportionalis  inter  Teg- 
menta huius . 

.C/T  -Antm  V0rT/t  jS T*  iJoa  P*  U 


tionalisjit  A C . Dijponantur  reda  A B , AC,  ad  angulum 
redum  BAC,  fr  diuifa  ABybifarsam  in  Dy  ex  D , centro , 
inseruaUo  autem  D A , vel  D B , femicirculus  defcribatur 
AEB.  Deinde  per  C,  ducatur  ipfi  A B.  parallela  C E,  fe- 
tans , vel  tangens  circumferentiam  tnE , pundo  : ( Secabit 
autem  necejfario  C E,  circumferentiam » vel  tanget . Nam  fi 
minor  fit  quam  dimidium  reda  A B,  hoc  ejl , minor , quam 
femidiametcr ad angulosredos  eredaex  D,  fetabit  ctrctim- 
f er  en:  tam  it  anget  autem  eandem  circumferentiam , fi  aqua- 
lis Jit  dimidio  reda  A B , hoc  ejl , aqualis  femidiametro  ex 
D.ad angulos redos  eduda . Cum  ergo  pofitum  fit,  A Cy  non 
ejfe  maiorem  dimidio  reda  A B . fecabit  necejfario  A C,  cir- 
cumferentiam , aut  tanget .)  a quo  demittatur  ad  AB  y 
perpendicularis  E F . Dico  AC  y ejfe  mediam  prtyerthn  t- 


E X PELETARIO. 


letn 
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0!^ 


A Jt  D 


B 


lem  inter  fegment a A F , F B.  Du~ 
Bii  enim  r effis  A E,  BF.t  erit  vt  tam 
efi  dcmcnfiratum  , ex  coroll.propof.  t. 
huttts  hb.  EF,  media  proportionalis  in- 
ter A F,  &FB  . 1 Cum  igitur  E/, 


— t o * 

e au  a lis  ju  ipfi  AC^eo  tjnod  parallelogrammum  fit  ACE  F; 
bsS. trimi  Efi  enim  CE,if>fi  A F .parallela  per  confirufUoncm,  AC, 

ipfi  EFy  propter  angulos  reftos  CA  Ft&  EF  A;)  erit  fr  AC, 
media  proportionalis  inter  AF,&  FB.  Quod  efi  propofitum . 

13.  THEOR.  9.  PROPOS.  14. 

AE  QV  A L I VM,&vnum  vn  i aequa 
lem  kabetium  angulum, parallclogram- 
morum , reciproca  funt  latera , quae  cir- 
cum aequales  angulos.Et  quorum  paral- 
lelogrammorum  vnum  angulum  vni  an- 
gulo aequalem  habetium  reciproca  funt 
latera  , quae  circum  aequales  angulosi  il- 
la funt  aequalia. 

SINT  duo  parallclogramma  xtjua 
lia  ABCD,  BEFG  , habentiaangulos 
A BC,EBG, aequales . Dico  latera  cir- 
cum liofcc  angulos  efle  reciproca, hoc 
cftjcllc  vt  AB,  ad  BG , ita  EB,  ad  BC. 
Coniungantur  enim  parallelogram- 
( ma  ad  angulos  aequales,  ita  vt  A B,  & 
'X  BG.vnam  efficiant  lineam  rcSam . 
Quo fa$o, cum  anguli  ABC,  EBG,  fint  aequales, erunt 
& E B , B C,  vna  rcfta  linea,  vt  ad  propof.  15.  lib.  T.  ex 
Proclo  demonflratti  mus . Producantur  iam  DC,  & FG, 
donec  coeant  in  H.  Quoniam  icitur  .rqualia  funt  paral- 
*7.qumti.\  lelogramma  DB,BF; , erit  vt  D B , ad  B H,  ita  B F,  ad 
4 i.fixti.  ; jdem  B H:  Sed  vt  DB,ad  BH,  * ita  eft  AB.bafis  ad  bafin 
i B G, 
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B G,  quod  paralleloeramma  fint  eiufdcm  altitudinis; 
& fimilitcr  vt  BF.ad  B H.  ita  eft  bafxs  E B,  ad  bafin  BC. 
Igitur  Tt  A B*  ad  B G , ita  eft  E B , ad  B C . Quod  cft 
propofituai  . ^ 

E CONTRARIO,  fint  iam  latera  circa  xqua- 
les  angulos  ABC,  EBG,  reciproca , hoc  eft,  vt  A B,  ad 
B G,ita  E B,  ad  B C.  Dico  parallclogramma  D B , B F* 
«fle  zqualia . Fafta  enim  eadem  conftruciionc;  cum  fit  • 
vt  AB,adB  G.ita  E B,ad  fi  C:.»  Vt  autem  AB,  ad  B G, 
ita  D B,  ad  B H ; & vt  E B,  ad  B C,ica  B F,ad  idem  BHj 
erit  quoque  vt  D B,  ad  B H,  ita  B F,  ad  idem  BHj  *•  At-,, 
que  idcirco  aequalia  erunt  parallelogramma  D B , B F. 

' Aequalium  igitur  vnum  vni  xqualcm  habentium 

angulum, &c.  Quod  cratdemonftrandum . 

Ua  V . T . v 

t t 

r 'J' 

* /.  fexti. 
b 9. quinti. 

THEOR.  io.  PROPOS.  15-. 

M- 

AE  QV  A L I V M,  & vnum  vni  aequa 
lemhabetium  angulum,  triangulorum , 
reciproca  funt  latera,  qua»  circum  ajqua- 
le$  angulos.  Et  quorum  triangulorum 
vnum  angulum  vni  aequalem  habentiu 
reciproca  funt  latera, quse  circum  aequa- 
les angulos » illa  fuiit  aequalia. 

• ^ 

SINT  duo  triangula  A^^^  itf> 

• aequalia  A B C,DBE,ha- 
bentia angulos, qui  ad  B,  \ 

aequales.  Dico  latera  cir- 

ca  hofcc  angulos  efle  rc-  ® * 

cipjoca , hoc  cft , efle  vt  A B , ad  B E , ita  D B , ad  B C. 
Ccniungantur  enim  triangula  ad  angulos  xqualcs,ita 
vt  A B,  B E,  vnam  efficiant  lineam  redam.  Quofa&o, 
cum  anguli  A BC  , D B E,  fint  xquales ; erunt  & DB, 
JSC,vna  recta  linea  , utdcmonftratum  cft  adpropof.if. 

Ddd  lib.l. 

i 
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JC,  vt  quidem  AB,  ad  FG.ita  EF,  ad  BCtSitque  redanF 
julum  ABC  IXcomprchcnfum  fub  extremis,  A Bv  BQi 
re&angnlum  vero  E F"G  H , compreheftfum  fub  medi;* 


„ . 3;»«; 

4 

u-  rT 

'F  P 

r 

B C 

H 

G 

r. 


jula  AC,EG,  cll*c  $qua 
ia  • Cum  enim  anguli 
rc&i  B,  & F.  fint  squa- 
cs,&  fit  vt  AB,  ad  FG, 
ita  EF.ad  BCjcrunt  la- 
tera circa  squales  an- 

los  B,&  F, reciproca. » Quare  parallclogramma  A C, 
Xij  squalia  erunt.  Quod  cft  propofitum  . " 
CONTRA  vero  , fint  iam  squalia  rcdangula 
A C,  E G.  Dico  quatuor  redas  lineas  AB,FG,  EF,  BC, 
effc  proportionales,  hoc  cft,  cfle  vt  AB,  ad  FG, ita  EF,  ad 
BC,  Cum  enim  squalia  fint  re&angula  A C , E G , ha- 
beant^ue  angulos  squalcs.ncmpcre&os  B,  & F;*>  erunt 
latera  circa  hofqc  angulos  reciproca*  licut  quidem  AB, 
ad  F G,  ita  E F,  ad  B C . Itaque  fi  quatuor  reds  lines 
proportionales  fuerint , Scc.Quod  erat  oftendendum  . 

SCHOLIVM. 

• r J * • - * • 

IDEM  verum  eft.etiam- 
fi parailelogrstmma  AC,  EG , 
non  fint  redangula,  dummodo 
fint  aquiangula , ita  vt  anguli 
didit  redit  lineis  eomprebenfi 
fint  aquales  . Velati  manife- 
fium  efi  in  hac  figura.  Eadem  enim  prorfitt  e fi  demonfiratio. 

THEOR.  n.  PROPOS.  17. 


< SI  tres  re&a? linese  fint  proportiona- 
les: quod  fub  extremis  comprehenditur 
re&angulum,2equaie  eftei,  quod  a me- 
dia deicnbitur,  quadrato. Et  fi  fub  ex- 

Ddd  j tremis 


! 


1 1 j.fcxti. 


btf.fexti* 


1 6, 
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iC.ftxti. 


k / (./ex tu 
* 7.  quitu  i. 


2E> il 

V < 


fct 


tremis  comprehenfum  re&angulum  ar 
quale  fit  ei , quod  a media  deferibitur» 
quadrato : illa:  tres  re<Sbe  linea:  propor- 
tionales erunt. 

k _ • „ a.  1 SINT  tres  lineae  redae 

A B,  EF , & BC , propor 
tionalcs^vt  quidem  Ab, ad 
EF.ita  EF, ad  BC:fitq;  re- 
dangulum ABCD,  con- 
tentum fub  extremis  A B, 
BC;&  quadratum  mediae  EF,fit  E F G H . Dico  xqualia 
efle  redangulum  AC  , & quadratum  E G . Sumpta  enim 
reda  F G , quae  xqualis  fit  ipfi  E F , erunt  quatuor  line* 
AB,  EF,  FG,  B C,  proportionales ; vt  quidem  A B , ad 
EF,i ta  FG,ad  BCjeritque  quadratum  EG,  comprehen- 
fum fub  medi  js  E F,  FG,  propter  xaualitatem  redarum 
EF, FG.* Quare  redangulum  AC,  comprehenfum 
fub  extremis  AB.BC,  xqualc  cft  quadrato  E G.hoc  cft, 
redangulo  fub  medijs  E F , F G , comprchcnfo : Quod 
cft  propofitum . 

SED  fint  iam  xqualia  redangulum  A C,  & quadra- 
tum E G . Dico  ede  vt  A B,  ad  EF,ita  E F,  ad  B C.  Cum 
er>im  xqualia  fint  rcdangula  AC,  & EG ; b erit  vt  A B , 
ad  EF,ita  FG,ad  BC  : «Vt  autem  FG, ad  BC,  ita  cft  EF, 
ipfi  F G,  xqualis  ,ad  eandem  BC.  Qiiare  vt  AB,  ad  EF, 
ita  cft  E F,ad  BC.  Si  tres  igitur  redx  linex  fint  propor- 
tionales, &c. Quod  erat  demonftrandum  . 

CX)  RO  LLARIPM. 

E X posteriori  buius  theorematis  parte  efficitur , 
quamlibet  redam  lineam  effe  mediam  proportionem 
tem  inter  quafuis  alias  duas  redas,  qua  comprehen- 
dunt redangulum  quadrato  illius  aquale.  Ex  eo  enim 
quod  reda  AB ,BC,  comprehendunt  redangulum 
t 4 ' aquale 


£ r*Ex  rr;s#r 

aquale  quadrato  refla  EF , oflcufum  fuit  %«{[e  vt 
A B,ad  E F,ita  E F,ad  B C. Quare  E F, media  tfl 
proportionalis  inter  AB  ,frr  BCl 


SCHOLIVM. 


A 


■7B 


IA  DEM  omnino  i, 
confcquttntur , etiam  fi 
parallclogramma  non 
fint  r triangula , dum-  F' 
modo  fint  equi  angui  a,  JMJjj 

ita  vt  EGyJit  Rhdbds , 
fr  AC,  Rhomboides . Non  enim  diffimilit  erit  in  hit  demon - 
ftratio  , vt  figura  indicat , 

LIBET  hoc  loco  cum  Peletario  demonftrare  problema 
non  inutile  ad  lineae  proportionales  {feriam : quod  eft  eiuf- 
modi . 


SECTA  linea  reda  in  duas  partes  vtcun- 

3 ue, alterutram  earum  ita  mr/us  partiri  in 
uas  partes , vt  omnes  tres  partes  fint  cc 
nue  proportionales . 


fus 


conti- 


S IT  reria  AB.diuifa  in  C»  ^ 1 

vt  cunque,  oporteat  que  partem  r~ 

C Byita  ftcare  in  duas  aliae 
portet,  ut  omnes  tres  partes  con- 
tinui proportionales  fint.  Sece-  , 

tur  A C , bifariam  in  F ; it  A, 

F C, iterum  bifariam  in  l ,vt  ( 

C l, quarta  pars  fit  prima  par- 
tis A C:fr  ex  B,l , erigantur 
duo  perpendiculares  BE  , I K , fj 
prima  parti  AC,  aquales , du- 
catnriff  re 8 a EK,itavt  r triangulum  1 E,  tomprehenfum  fit 
fitb  AC,  prima  parte, frreria  I B,  compofita  ex  altera  par- 
te BC.fr  ex  CI, quarta  parte  prima  partis.Et  quoniam  AC, 
diuifa  eft  bifariam  in  F , eique  addita  in  rerium  C B /•  erit 

Ddd  j r eri  an-  1 


* C. fecundi 


\ 

■— f 


l.fexti. 


^.feeudi. 


'34-frimi. 


ir.fec£di, 


-i.! 


Krft  «.. . P 

• 4 ^ " 
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; reflaugulumfub  A By  BCyVna 
j cum  quadrato  ex  C F , aquale 
quadratu. ex  B F :EJi  autem  rt 
~ St  angulum  1 F,  minus  reflans 
gulo  Jub  A B,  , B C , vna  cum 
| quadrato  ex  C F.  ( Dufla  erum 
CD.adAB,  perpendiculari , 
frit  reflangulum  CF,  conten- 
tum fuS  A C pC  B,  minus  re- 


N 


i 


Af  — flsengutofub  AB , BC : Atre- 
U angufum  C F , quadrato  ex 
CF,  tqua/e^cum  vtrtwnqUe  quArta  pdrsfu  quadrati  ex  AC  i 
rea  angulum  quidem  CK,  * qutajjc  ejl  reflangulum  CK,ad 
quadratum  eXAC.boc  ejl, ad re fl angulum  fub  A C,  C D, 
ytCl,  ad  C.A  : ac  proinde  cum  C I , Jit  quarta  pars  reda 
ACyerit  &CK,  quarta  pars  quadrati  ex  AC  i At  uero  qua- 
dratum ex  CF,  qu arta  pars  ejt  eiufdem  quadrati  ex  AC , ex 
fcholio  propof.4.  Hb.  2. ) Igitur  minus  quoque  erit  quadrato 
ex  BF.  Si  iguur  hfiat  quadratum  reflangulqjF, aquale, ent 
| eius  latus  minus  refla  FB  . Sit  ergo  illud  F L . Dico  partem 
CBylfafiBameffein  L.vt  tres  partes  ACyCL,  LBJsnt  con- 
tinar proportionales  . Defcribatur  enim  ex  >1 , quadratum 
FMyreUaque  DC, extendatur  ad,Q  , & latus  M L,  ad  Pt 
fumptisqj  duabus  F GyLGjyipji  CF,  aqualibus,  ducatur  refla 
fetans  CO.in  H.  Eritjj  £G.  quadratum  refla  C F^ob 
aqualitatem  reflarum  CF,  F G.  Et  quia  ablatis  aqualibus 
FC,  F G,  ex  aqualibus  FLyFN.reltqua  CL,  GN,  aquales 
funt  i '&ejl  CL,ipfi HQj&GN yipfiHQy aqualis  * aquales 
quoque  erunt  HQj  HOndeoq,  H M , quadratum  erit  refla 
CL.Rurfus  quia  tam  r efl angulum  C comprehenditur 
fub  CLliy CHyfiut  C F , femiff*  tpftus  A C , quam  reflangu- 
lum  G O,  fu/rGNyfiue  CL,  & GH,ftue  CFyfemtJfe  eiufdem 
AC.fiUtCDi*  erunt  duo  reflangula  C 60,  (imul  aqua 
lia  re fl  angulo  CB , comprehenfo  jub  eadem  CZ,  &CD  , qua 
ipfis  CH.GHyfimul  aqualis  ejl.ltaq,  cu  reflanguli  1 E,  qua- 
drato F M , aquale  pt , & reflangulum  C K , quadrato  C G ; CP 
reclangulum  CP,  duobus  reflaugulss  C§jyGOyfimul:erttte - 
Ifqtmm  reflangulum  L E,  comprebenfutu  fub  B Ey  fuse  AC, 
& BBy  reliquo  quadrato  H M,  aquale  -,  Quocirca,  cum  ditr 
* tis 


'H* 


W»  L r t B K rr.  im 


, . _ . ..  r r-’ ' Jier  jecun 

'purrfrofcrtionalis,  quam  fi  ex  fefieriori  farte  datt  numeri 
torahufehqu*  erit  tertiator s . Velate fi  linea  AB,  fona- 
r 76. fare  autem  ACyj6.&CBy  40.  adunemus  C / . hoc 
+9 . quartam  fortem  freorit  fartis  3 6. ad  CBytdefly  ad  4». 
feriorem  f artem,  (7  conflatum  numerum  49 .Imeam/cili- 
IB.mfnorem  fortem  3 6.  fitue  in  tineam  A C . ducemus, 
fue  ex  f reducto  numere  1764.  hoc  e(l.  ex  raltaueuU  1 r 


cum  rapfo  Alexandrino  dificrere  y qui  datis 
ku  terminis  ex  tribus  cuiufcunq\  Mediet atufiue  Arith- 
metica * fisse  Geometrica , /tue  Harmonica,  ternum,  ^ 


•*'*  no  zumae  factum  ejt  , Hoe 

autem  exequemur  fequenttbus  pro * 
fefirionibus  , quarum— j 
frima  hae 
fit. 


ce  inuenta  dematur femifts  frit 


•at a radix  eruatur . Nam  fi  ex  rf* 


x eruatur . Nam  fi  ex  rq- 
is  fartisyr eliqua  fiet  fecun 


* S7.fexti . 


Ddi  4 DATIS 


7S>*  W ZrCL1D:;G<E0M. 


I. 


•i  .quinti. 


D AT  I S duabus  redis  lineis}mediam  pro- 
portionalem in  Aiithmecica  proportiouaiitatc 


inuenire. 


B 

E 

D 


G 

H 


SINT  data  dut  retia  AB.fr  C,(qua 

per  vnitates  in  longum  difpofitas  hic  repra- 
fentantur)inter  <jum  medi*  in  proporttona- 
litate  Arithmetica  fit  inuenienda . Minori 
C, ponatur  t qualis  FH  yfrex  maiore  AB . 
ab fcindarur  alia  aqualis  A DzDiuifo  aut  e 
figmento  B D, bifariam  in  E , fumatur  ipfi 
DE, squalis  H G.  Dico  FG,  effit  mediam 

A_,  Arithmetici  proportionale  inter  AB.fr  C. 

Jt*  G Excedit  enim  AB, tpfamFG.  exceJfuBEi 
fr  FGyip/am  C,excejfu  GH.fiue  DE.  Cum 
ergo  duocxceffius  BE,DE,fint  squxle:y‘x  cmfiruRtone , li- 
quido conflat  retiae  A B,  FGt  fr  C.  Arithmetici  proportio- 
nales efficj. 

HINC  efficitur  , mediam  lineam  F G , ejfe  fimijfem 
fumma  ex  extremis  conflata.  Cum  enim  tam  AD,quamC% 
ipfiiFH  yfit  aqualisyerit  fumma  exAD.fr  C.  tpflus  FH,du- 
pla  : Eft  autem  fr  DB.ipftus  HG,  dupla. 1 Igitur  fr  fumma 
*x.£  •®  > O*  *-»  totius  F G , dupla  erit  ,•  ac  proinde  F G ,fe- 
nuffit  erit  fumma  extremarum.  Quod  eji  propefitum . 

I L 

D A T I S duabus  redis  lineis, minorem  ex- 
tremitatem  in  Arithmetica  proportionalitate 
inuenire  • 

SINT  in  eadem  figura,  data  dua  retia  AB.fr  FG, qui- 
bus inuenienda  fit  trrtia  minor  m Medietate  Arithmetica. 
Ex  minore  FG  ^detrahatur  retia  GHyexceffiui  BEyquo  AB, 
ipfam  FG.fuper at  aqualis : fr  ipfi  F H,  ponatur  aqualis  C. 

Dico 


A 
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Dito  C.e(fe  tertiam  proportionalem  minorem , Excedit  enim 
AB.ipfam  FG.txceJfu  BEi&  FG.ipfam  C.excejfu  GH:qui 
quidem  duo  excejfut  BE,  GH,ex  conftrucltonet  aquales  funt. 


DATIS  duabus  redis  lineis,  maiorem  ex- 
tremitatem in  proportionalitate  Arithmetica 
inuenire. 

. » , •-  < < ki">  * - 1 • 1 « 

SINT  in  eadem  figura,  dati  duo  reUa  C,  6*  FG.  quibus 
inuenienda  fit  tertia  maior  in  Medietate  Arithmetica  .Su- 
matur A E,  ipfi F G,  aqualis , eiq.  addatur  E B , exctjfui 
GH,quo  FGyip/am  Cyfuper at, aqualis.  Dico  A B,  ejfe  tertia 
proportionalem  maiorem ; ita  vt  tres  A B,  FG,(3*  Cfint  pro- 
portionales Arithmetici . Nam  A B , excedit  ipfam  F G,  ex- 
cefiiiBEidrFGyipfam  C.excejfu  GH.Cii  ergo  duo  excejfut 
BE,GH,  ex  eonflrvcHont  yfint  aquales, patet propofitum . 

ITA  Qy  E dati*  duobus  numeris  inaquahbus  30.  16. 
fi femijfis  excejfus.nimirum 7.  minori  tC.  adijciatur,  confla- 
bitur medius  proportionalis  A rithmeticiy  23.  vt  hic  apparet , 
30.23.1  F.  Vel  medius  terminus  habebitur , fi  fumma.  extre- 
morum femifiis  fumatur ; vt  in  eodem  exemplo  patet . Sum- 
ma enim  extremorum  eft  46.  jy  eius  femijfis  23.  medium  ter 
minum  conflit  uit . 

S I vero  ex  minore  16. detrahatur  exctffus  14.  reliquum 
erit  minus  extremum  2.  m Medietate  Arithmetica  ,vt  hic 
videt, 30. 16. 2. 

S I denique  maiori  30.  adijciatur  excejfus  14.  conficietur 
maius  extremum  44.  in  proportionalitate  Arithmetica  , vt 
hic  patet.  44. 3 e,  tC, 

I I I I. 

DATIS  duabus  redis  lineis, mediam  pro- 
portionalem in  Geometrica  proportionalitate 
inuenire. 

SINT 


^4  w EVdLTD:  tiEOM. 


1 31,  tertif, 


hj/.  tertu. 


I 

K.  E 

Z B 

SINT  data  reUa  A B,  BC , 
eundem  terminum  B,  habent  et, 
inter  quas  inuenimda  Jit  medi* 
'Geometrici proportionalis.  De- 
fer ipt*  circa  maiorem  A B ,fe- 
mictrculo  A D B , excitetur  ex 
C>*d  A B, perpendi  calaris  CDi 
CT  ex  £)per  D » arcus  de  ferita- 
tur fetant  AB. in  E.  Dico  B E , medsam  proportionalem  tjfe 
inter  AB, BC, in  propcrtionalitatt  Geometrica.  DU&it  enim 
rectis  AD,£D  j*  erit  angulus  ADB  \ reBus . igitur  ex  co- 
roll.propcf.  f . huius  hb.  retta  B D,hoc  tft,ipfi aqualis  BE, me- 
dia  proportionalis  erit  inter  AB.BC.  &uod  ejl  propojkum. 

V. 

DATIS  duabus  redis  lineis  , minorent 
extremitatem  in  proportionalitate  Geometri» 
ca  inucnire. 

SINT  in  eadem  figura, data  reda  AB,  B B,  eundem 
pojfidentet  terminum  B , quibus  inueniend a Jit  minor  terti * 
Geometrici  proportionalis . Dejcripto  cirta  motorem  AB,  Jo- 
micirculo  ADB,  defer  itatur  ex  B.per  E ,arciu fecans  circlum 
ferentiam  ADB, in  D,punifo,exquoad  AB,  perpendicula- 
rii demutatur  D C » Dito  B C.  tertiam  propornonaltm  ejfe. 
ipfisAB , B E.  Duclie  enim  rectis  A D,  B Dib  tru  anguJtoe 
ADB, rectus.  Igitur  ex  coroll.propof.lt . hututhb.  erit  B D , 
hoc  ejt.ipfi  aqualis  B E,  media  proportionaht  inter  A B,BC: 
id  ejl , ent  AB, ad  £E%vt  BE.ad  BC.&uod ejl propojitum. 

VI.  

) J i 1 

DATIS  duabus  lineis  redis  » maiorem 
ecctrernitatem  in  Geometrica  p roporrional ita- 
te in  uenirc  • 

SINT  in  eadem  figura,  dati  recta  C B , B E , eundem 

termi- 


<30  ■>  ir./  t 1_  i ■ rc  30  7<>f 


terminum  B t foffidentes,  quibus  muentenda fit  maior  tertia 
Geometrice  proportionalis . Ex  C,  termino  minoris  excitetur 
sd  EB, perpendicularis  CD*  quam  arcus  ex  B,  per  E.defcri 
ptus  fecet  in  D.  Duci  a aurem  relia  B J5  , excitetur  ad  tam 
in  D, perpendicularis  D A,  fetans  E E, prodicit am  in  A.  D;- 
co  A B,  tertiam  proportionalem  eJfeipfisC  B.  B E.  Quoniam 
enim  angulus  ADB,  rectus  tft  ,•  erit  ex  corollpropofU.  huius 
lib.  B D.hoc  e fi,  B E,  ip/i  aqualis , media  proportionalis  inter 
hC.frA  £:  Hoc  eft  teris  CB,ad BE.vt  B E,ad AB.  Quod 
eflpropofuuta—i . ’ • ~ 

VII. 


DATIS  duabus  rcftis  Iineis,mediam  pro- 
portionalem in  Harmonica  proportionalitate 
inuenire.  |V  \ ... 

'■%**  ..ii  *\r  * r»t  x\  U k. 

s 1 H T data  "Ha  AB.  BC, 
eundem  terminum  B.pojfidetes  , 
inter  quas  tnuenienJa  jit  media 
Harmonice  proportionalis . Du- 
ftaptrA,  ad  AByPerpenitcula- 
n D E . ponantur  aquales  A D, 

A E , quantacunq;  , Excitetur 
quoque  ex  C>ad  A B,  perpendi- 
cularis C F,  fecans  ductam  re- 
ctam B D,  in  F,  puncto  t ).r  £»« 
ad  E, reda  ducatur  F E, fetans  AB, m G.Dico  B G,  ejfe  me- 
diam Harmonice  ptoporticnalem  inter  AB.BC:  Hoc  rft.efe 
A Eyprimam  ad  tertiam  BC,  vt  AG,  excejfum  inter  prima 
AB, ac  mediam  BG,adQ  C,  excejfum  iAter'medlam  B G , 
C y tertiam  BC.  Quoniam  enim  » C F,  parallela  e/l  ipfiD  E, 
ob  rectos  angulos  A,C ;erir ex  fcholto propof+.buitu  kb.trimn 
gulam  BCF .triangulo  h AD, /smile  : hoc  e/l, erit  vt  A B,  ad 
AD, ita  bC.ad CFi&permutando,vr  AB,adBC,itaA D, 
ad  CF,  hoc  tft , ita  AE,ad  CF,  Rurfus  obfimtUtudine  trian 
gklorum  AEQ.CfGy' erit vtAE.adAG, ita  C F,adCGi 
& permutando  vtAE,ad  CF>j ta  ACyadGC.  Eras  autem 

vt 


'jf. primi. 


* j.fexti. 
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* et. primi. 


' 4 fexti. 


« primis 
ijj.prtmi. , 
• sy. primi. 
sC.  primi. 
1 1 3.  pren. 


Duci dper  D.ad  BC  , perpen- 
diculari DE.  ponamur  Aqua- 
les AD,A  E,quantecunquet 
ducaturquerefta  B D , quam 
productam  fecet  EC.produfta 
in  ¥ .Punito,  (quod  autem  con- 
u emant  BDiEC,  mox  demon 
flrabimtis^ex  quo  ad  BC  tpro- 
ductam  demittatur  perpendi- 
cularis F G . Df«>  OB, ipfis 
CB,BA,H4r»i«/i»fi  proportionalem  ejfe:  Hocefl,  effeGB , 
primam  ad  B A , tertiam,  vt  G C,  exceffum  interprimam 
GB.jy  mediam  JiC.adC  A,  exetfjum  inter  mediam  C B , 
fr  tertiam  BA.1  Quoniam  enim  GFfipfi  AD.  parallela  efi, 
ob  angulos  reftoi  G,A  ierit  ex  fcholio propeff. huius  Itb.trian 
gulum  B A D .triangulo  BGFffimsle : id  tjl  .eritvlGB,  ad 
GF.ita  B A,ad  AD  jfr  permutando, ut  GB.ad  BA,tta  G F, 
ad  AD, hoc  eJt.adA  E.  Rurfus  ob/imihtudinem  triangulo- 
rum FGC,EAC  «b  erit  vt  ¥G,adGC,  ita  E A,  *4CA;  fr 
permutando  vt  FG.ad  A E, ita  GC ,ad  CA .Erat  autem  vt 
FG,ad  AE.it a GB.ad  BA.lgttur  erit  quoque  vt  G B,  pri- 
matad  B A,  tertiam, ita  GC,  exce/fm  interprimam  G B,  fr 
mediam  BC,  ad  C A,  excejfum  inter  mediam  B C,  fr  ter- 
tiam B A»  Quod  eft  propefitum . 

6^"  O D autem  BD,  E C,  conueniant , ftc  probabitur  . 
Quoniam  BC ,ponitur  media.fr  BA  ,tertia,fiuc  minima,ma 
tor  erit  B A ,tertiayqudm  CA,exceffus,quo  media  BC.  mini- 
mam bA.fuperal.vt  ad  finem  antecedentis  problematis  ofien 
dimus.Siji enim  maior  effiet  A B,qudm  AC,  non poffet  repe * 
riri  tertia  maior . Cum  ea  inuenta , femper  demonfir aretur 
tertia  A B,  maior  exceffu  A C,  quo  media  tertiam  Juperat . 
Abfcindatur  ergo  AH ,ipfi  AC,  aqualis , conneftaturefi  recla 
HD  • igitur  latera  AE,  AC Jateribus  AD,A  H .aqua- 

lia ftmf , angulosq,  comprehendunt  aquales , vtpore  reilos,fiue 
ad  verticem  A\  e erunt  fr  anguli  ACE, A bfDyiqnalesiqui 
eum  alterni  fint  fi  erunt  recla  EC.HD,  pardllela  ; * ac  pro- 
inde anguli  interni  DHC.HCF .duobus  reftis  aquales  erut. 
Cum  ergo  f angulus  DHCtmdior  Jit  interno  angulo  B‘,  erunt 
duo  anguli  B C F,  C B F,  duobsu  reftis  minores,  * Quocirca 

BD, 
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J BD,  EC,  coibunt.  Quod  eft  propofttum_j  , ~ ; 

' NON  determinantur  quoq,  hic  magnitudines  retiarum 
• AD,  A E : quia  vt  cunque fumantur  fiue  maior  es , y7«f  mtno- 
r es, eadem  t ertia  B G ,reperietur . Sin t enim  alia  aquales  A l , 
AK:  Dufla  autem  retia.  BI,qua  produci  a fecet  perpendicu- 
larem FG,  in  L, ducatur  K C,  quam  produflam  dico  cade- 
re in  L.  Si  enim  cadat  infra,  vt  in  Mi  ofl  en  demus  eodem  mo- 
doytJJe  vt  GB.adBAyita  GL.adA Iyideftyad  A K.  Vt  au- 
tem GB.ad  EA, ita  erat  G.C ,ad  CA-  Erit  igitur , vt  G B, 
adBAyitaGL,  ad  A K.  Etquiatfi  retia  linea  eft  KCM  , 
obfimtluudtnem  triangulorum  GMC,A  KC,  • eft  vt  G M , 4 
ad  QC.tt  a KAyad  AC  ; erit  per  mutando, vt  GM.ad  KA, 
ita  QC, ad C A.Cum  ergo  ollenfum  fit.ejfe  vt  G B,  ad  B A, 
ita  GCyad  CA;  erit  quoque  GM,ad  AKtvt  GLt  ad  A K. 
b JEqualesfunt  igitur  GM.  GL.pars  & torum  . quod  eft  ab-  b 
fur  dum . Non  ergo  cadet  JCC,  infra  L .cademque  ratione  ne- 
quefupra  cadet . Cadit  ergo  tn  L.vbi  BI,  produtta perpendi- 
cularem FC  y fecat ; ac  proinde  ex  Lydemtjf a perpendicularis 
L Gk  ad  G B,  cadet  in  Q.exhibebitque  eandem  tertiam  GB, 
motorem , Harmonice  proportionalem , 

l X his  perftuuum  eft, quando  duo  numeri  proportionem 
habent  duplam , vel  dupla  maiorem , illu  non  pojfe  adiungi 
tertium  maiorem  in proportionalttate  Harmonica  , vt  in  tra- 
Ratione  proportionum  in  3.  regula  proportionahratis  Harmo- 
nica diximus.  Quia  enim  oftendimus, BAyminimam  lineam 
ejfe  maiorem  excejfu  AC ,quo  media  BC, minimam  AB.fu- 
perat ; erit  AB, maior femtjfe  ipfius  BC  ; ac  proinde  B C.ad 
AB,  media  ad  minimam,  minorem  proportionem  habebit , 
quam  duplam . Qubdft  BC.ad  A B , e/fet  dupla , vel  maior 
quam  dupla , ejjet  AB, vel  aqualis  ipfi  AC,  vel  miner. Qua- 
re vt  oftenfum  eft,'nonpojfet  reperiri  terna  maior  tn  Harmo- 
nica proportunalitate « # ' 

SED  demonftremus  etiam  cum  Io.  Baptifta  Benedicto, 
qua  ratione  ij dem  termini  proportionalitatis  Harmonica  in 
numera  repertantur.  Hint  enim  patebtt  ratio  quar undam 
praxiumy  quot  in  traci  at  ione  proportionum  in  ltb.s.  exphca- 
uimut.Vtemur  autem  nonnullis  propofitiombus  libri  7.  cum 
ea  ex lib.s-b 6 jscnpendeant  xntque  idcirco  ante  hos  libres 
dtmonftran  pojfint.  Hinc  igitur  exordium  fumemus  . 

EX, 


4-fttxti. 


3.  quinti. 


I 

f 

: 
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" X.  - ■ 

E X datis  quibufiiis  duobus  nameris,tres  ] 
numeros  Harmonice  proportionales,  quorum 
extremi  eandem  proportionem  habeant, quam 
dati  duo  numeri , reperire. 


.jq.primi, 


b 3 4, primi, 
-q+frimi. 


j 6.  primi 
■7,  quinti 
l.fexti. 


D H 


A F 


K 


B 


£ X qualibet  reda  A B,  de- 
feribatur  quadratu  ABCD. 
Sumpnfque  duabus  partibus 
aquahlus  BE  , £ F,  in  latere 
AB, ducantur  E G , F H,  tpfu 
A D,  BC , parallele . Item  [am- 
pla reda  A /,  aquali  tpfiBE, 
vel EF, agatur  I K.ipfis  A B . 
DC ^parallela  fccam  FH.in  L. 
Erit  red  angulum  AG,  conte» 
tum fub  AB,  (idtfi,  fub  fumma  retiarum  A E,  EB: » cum 
EG ,fit ipfilbCyiJeoque ipfi AB,squalis  A £,  ( maiore 

fcilicet  parte  fumma  A B.J  Red  angulum  vero  EC,  contine- 
bitur fub  AB  ,(  hoc  efi , Jub  eadem  fumma  redarum  A E , 

E B ,J  <^  £ B , ( minore  videlicet  parte  eiufdem  fumma 
A B.)T am denique redangulum  A K , quum  G L.fub par- 
tibus A E , £ B,  comprehendetur  > propterea  quod  A l,fum- 
pta  efi  ipfiLB,  aqualis  ,•  (y  HL,  LK  , ipfis  AE,  EB,  aqua- 
les > Cum  enim  FH  ,ipfi  A D,  hoc  efifipfi  A B , F L , ipfi 

A /,  hoc  efi , ipfi  EB  ,fit  aqualis  t erit  reliqua  HL,  reliqua 
A E,  aqualis  :c  At  KLfipfi  EFfiiue  ipfi  EB,  aqualis  efi. Ex 
quo  fit , duo  reSangula  A K , K H , fimul  continere  duplum 
eius.quod fub  partibus  AE,  EB,  continetur.  Dico  redangu- 
lum A GiCPfummd duorum rtdangulorum  A K,KHi&re- 
il angulum  E C,  conflituere  proporttonahtatem  Harmonica  : 
hoc  efi,  vt  efi  AG, prunum  , ad  E C,  tertium, ita  effit  / H , 
exceffittm  inter  primum  AG,^  fecundum  HL1AEG  , ad 
A L,  excvfifium  inter  fecundum  HLIAEG,  & tertium  E C, 
fine  FG, i qttcd  ipfi  EC,  aquale  efi.  Nam  cum  HL.tpfi  AE; 
& LFfipfi EB. aqualis fir^vt  efiendimus  i « erit  AE ,ad  E B, 
vt  IIL,ixd  LF.Vt  autem  A E, ad  EB,  {ita  efi  AG ,ad  EC: 

Et 


L t F E .R  VI. 


8of 


R£r  vf  HL,nd LFfita  eft  HI, ad  AL. Igitur  erit  quoq;  A G» 
primum  ad  LG,tertium,vt  HI,  exceffut  inter  prttnum  ae 
medium, ad  AL,exceJfum inter  medtum  ac  tertium.  Quod 
>ft  prope fitmn^. 

j 1 T A Qv  E fi AE,  ponatur  C.  6*EB,  4. erit fumma 
■ Ab,t  e.quam  fi  ducamus  in  AE>  c^E  B , fiet  AG, da.  & 
! E C,  40.  Duplum  autem  eius , quod  fit  ex  AE.<a.EB,£<>£  eft, 
,H  L I AEG,  fiet  48  .medium  Harmonicum  . Tres  igitur  nu- 
1 meri  Harmonice  proportiondles  erunt  6 a.  48.  40.  quorum 
J extremi  eandem  proportionem  habent , quam  dati  numeri 

• 6 .4.  Cum  enim  eadem  fumma  / 0.  ex  C.  £r  4 • c alleci  a multi- 
plicans vtruq.  6. 4.4 duxerit  extremos  C 0.40 .*  erit  Co.ad40. 

• vt  c.ad  4.  Quod  etiam  patkt  eX  figura  . * Eft  enim  A G , id 

eft, 6 o.  adEC,  id  eft, ad  4$.  vt  A£,  id  eft  , 6. ad  E B , id 
eft  » ad  4 ..'S  T>  •>  t *•  >"  • '•»  • V ^ r/  \ 7 

HAC  arte, fi  fumma  quorumlibet  duorum  numerorum 
datorum  ducattfr  in  vtrumqjfetrfum,gignen>ur  extremi  ter- 
mini proportionalitatie  Harmonica  eandem  habentes  propor- 
tionem i quam  dati  dtto  numeri ; Medius  autem  terminus 
■ erit  numerus  duplus  eius , qui  fit  ex  multiplicatione  datorum 
duorum  numerorum  inter /t.  ..  . ..  i.. 

PBwnMA  tf.vywl  •»  L. . d ■ • IT  • • ^ . .v  * V . * > i** 

’M'  • • fjf?  V’  • i;. 

J N TER  datos  duot  numeros  d.  4.  fiatuatur  me  di  tu 
Arithmetici  proportionalis,  s.  mmtrum  ftmijf.s  eorum  fum- 
ma,hoc  tnodo.d . s ,4.  Deinde  medius  3.  in  extremos  6.  & 4. 
dutiue  gignat  ? o.&  2 o.  inter  quos  fiat  statur  medius  24. qui 
extremi tnterfe  multiplicatiproducunt,hoc  modo,]  0.24.20. 
Dico  hos  tres  ejfe  Harmonico proportionales  . Quoniam  enim 
tres  numeri  d 0.48 .40,  qui fiunt  ex  fumma  1 0.  datorum  nu- 
merorum d.4.  tn  datos  numeros  C-CT4-& ex4.in  6 . Lis,  du- 
plifunt  trium  numerorum  hic  munitorum  , quod  hi predttcli 
fint  ex  femiffe fumma  datorum  numerorum  m ' ...  . 

datos  numeros,  & ex  4\  in  d.  femel  %.vtperft>i-  C e.  48*40. 
cutem  eftierit  quoq,  td exceffut  ititer  6 o.&  48.  3 0.24.20. 

duplus  excejfus  inter  j o.&  24.  quam  exceffict 
tnter  48 .&  4o.ipfius  exceffut  inter  24.  & ec.yt  ad  tropof.  1 f , 
rftendmut.Ctim  ergo  tres  numeri  do.4i.40.fint  Harmonice 
■ E e e prepor- 


*/; 

mi 


’.  fepti- 
fexti. 


•'fet 


4 
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»/ p.frptimi 
vel  tf.fix 
t: . 


! n\4tk. 


tx  minore  numero  in  differentium  eandem  datorum  numero- 
rum procreatus  , Quotiensq,  ex  minore  dato . detrahatur  y re- 
liquus fiet  minor  extremus  in  proportionahtate  Harmonica. 


A L I T E R, 


SI  rurftim  dari  duo  numeri  A B , ts.fff  A C,  ti. 
quibus  inueniendsu  fit  minor  in  Harmonica  Medietate. Ma- 
iori Ai, addatur  BD,  aqualis  differentia  B C datorum 


A •••»«%••••  .£  • « C . . . B . . . D 


numerorum  : Et  per  fummam  AD,//,  iiu:  datur  numerus 
rfo.  ex  multiplicatione  datorum  numerorum  A B,  AC,  hoc 
tfi,s  s.s  e.interf* procreatus,  [itq.  Quotiens  A E ,10 . Dico 
Al^minorcm  extremum  effetn  Medietate  Harmonica. Quo- 
niam enim  numero, qui  ex  A B ,in  A C , gignitur , diuifo  per 
A D,  Quotiens  fit  A E,  producetur  idem  numerus  diuifus  ex 
AE , Qupttcntc  in  diuiforem  A D,  multiplicato, vt  ex  defin. 
Diuifioms  confiat , Quia  igitur  idem  numerus  fit  ex  A D , 
primo  m AE,quartutn,qui  ex  A Effecundo  in  AC, tertium; 
* erit  A D,printus  ad  Ai, fecundum,  vt  AC,  tertius  ad  A E , 
quartum  < ac  proinde  cum  AD,  maior  fi! , quam  A B,  erit 
quoque  A C,maior  quam  AE. Quare  erit  (T  dtuiiendo  BD, 
idtfi,iC,ad  AB,n/  CE,/w/AL  : Et  tenuer  tendo  Ai  , ad 
liC.vt  AE  ,ad  CE:£t  per  mutando  Ai, primus  ad  A E, ter- 
tium inuentum  , vt  iC.exceffta  inter  primum  A B,  & me- 
dium AC  ,ad  CE uexceffam  inter  medium  AC  , & tertium 
AE.Suiu  igitur  tres  numen  AB,  AC,  AXL,hoc  efi.I s. ta.ro. 
Harmonuc proportionales  . Quod  efi  proUofitum , 

I TA.QV  E fi  per  fummam  ex  maiore  numero,  & ex 
differentia  dat  erum  numerorum  eollellam  diuidatur  nume- 
rus cx multiplicatione  datorum  numerorum  inter  fe procrea- 
tus, erit  Quotiens  minor  ttrmtms  extremitsH  armonic  a M e- 
metatis  . / > 

XIII. 

DATIS  duobus  numcris,maioreracxtre-* 


mu  ia  Harmonica  proportionalitate  inucnire. 

« . * y* t * 

■ ■ ■ ■ 1.  - . — - — W" 


nim  flMfifrTir 


L 1 B i X VL  «**  iof 


$ I NT  dati  duo  rtumert  AB,/  o.xyAC, /i;  quibus  in~ 
tumendus Jit  tertius  io  Medietate  Harmonica.  Ex  minore 

A D ..  B ..  C ...  E 

X*)  ,CJ  fit  iniv  , vik»  m .4  A X*  U»,IX 

K^idetrabatter^byt/jHdTfs  differentia  BC,  i.  datorum  nu- 
merorum . Et  per  reliquam  numerum  AD,  f.  diu: datur  w 
merus  2+. factus  ex  maiore  numero  AC,//,  in  differentiam 
datorum  numerorum  BC,  t .itet  BD. Quot  iens  autem  CE,j, 
maiori  numero  AC,  12.  a dij  ctatur . Dico fummam  AE,  //. 
effe  terminum  maiorem  in  proporttoUahtate , fiue  M edietat» 
Harmonica , hic  efftres  numeros  AE  , AC,  AB,  nimirum 
ti.t  2.t  o.efft  Harmonice  proportionales. Quoniam  enim  nu- 
mero,qui  ex  AC,»»  BD.JJ tydiuifo  per  AD  .Quotiens  fit  CEj 
producetur  idem  numerus  diuifUs  ex  CE  , Quotientej»  dnei- 
forem  AD,  multiplicato . Quia  igitur  idem  numerus gipiitur 
ex  AC.primo  in  BD ,quartum,qut  ex  CE,  fcnindo  in  A D, 
tertium ; , erit  AC  primus  ad  CE,  fecundum, ut  AD,  fert  tus 
ad  B D , quartum  : Et  componendo  AE, ad  CE  ,'vr  AB, ad 
BD, hoc  effad BC:  Et  permsttando  AE.pnmus  ad  A B,  ter- 
tiumjvt  C E,  exceffus  inter  primum  A E,  medium  A C , 
ddexceffum  BC,  inter  medium  AC,  & tertium  A B,  Sunt 
ergo  tres  numen  AE.AC.AB,  nimirum  1 s .f  2.1  0.  Harmo- 
nice proptrnon.iles.Quod  eft  propcjitum . 

I TA  Qv  E datu  duobus  numeris  ,/i  eorum  differentia 
ex  minore  asifefatur  , fr  per  reliquum  numerum  diui datur 
numerus  ex  maiore  numero  in  differentiam  datorum  nume- 
rorum procreatus  , Quptienfque  maiori  numero  adunatur , 

10 fabitur maior  terminus  extremus  Medietatis  Harmonrn. 

* . . 


A 

ft‘ 


£‘  I 2l  E R 


•-  . * 


SINT  rttrfum  duo  dati  numeri  AB,  10.  & A C , 1 s. 
quibus  inueniendusfit  maior  in  Harmonica  Medietate  . Ex 
minore  AB,  dematur  B D , aqualis  exctfjut  B C ydatirkm 
numerorum : Et  per  reliquum  numerum  AD  , f.  dtuidatta 
numerus  / 2 o-f ocius  ex  multiplicatione  datorum  numerorum 
A B,  1 0.  AC,  12.  procreatus  , Quptienfque  f:t  A E , / J, 
Dicp  AE.effe  terminum  maiorem  in  proportionalitate  H«r- 

Eeej  . _ monita . 


*/ sfeptimi 
vel  1 6.  fex 
ti. 


V 
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1 9,/eptinti 
• vel \6.fiex 


tt. 
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menica , Quoniam  enim  numero  , 9»!  fi/ ex  AB,  in  AC,  /«- 
MiyS  A D,  Quotiens  e fi  AE  ,•  producetur  idem  numerat  di- 

uifut  ex  A E,  Quotiente  in  diui forem  AD,  «c  defin.  Diui  fio - 
tus. Quia  igitur  tdi numeras gignitur  ex  A B. primo  tn  AC, 
quartum, qui  ex  AD  fecundo  tn  AE  ytertiumi  * erit  AB, pri- 
mui  ad  AD,  fecundum, vt  AB, ternas  ad  AC.quartum  , ac 
proinde  cum  AB,mator  fit  quam  AD  .eritfr  A L,  maior  qui 
AC.fi'  cujit,  vt  AB, ad  AC, ita  AB , ad  AD  ierit  per  con- 
uerfione  rationis  AB,  ad  C B,vt  AB,ad  BD  foccfi,  ad  BC: 
Et  permutddo  AB.primus  muentus  ad  A B, tertiam,  vt  CE, 
exceffus  inter  primum  A E ,<£•  medium  AC,  adB  C , excef- 
fum  inter  medium  A C,(y  tertium  A B . Igitur  tres  numeri 
AE,  15.  AC,  u.  AB,  tt.  Harmonici  proportionales  fiunt, 
Qmd  e fi  propofitum . 

ITjlQj'  E datis  duobus  numeris , fi  eorum  differentia 
ex  minere  auferatur  , (y  per  reliquum  numerum  dsui datur 
numerus  ex  multiplicatione  datorum  numerorum  interfit  ge- 
nitus, dabit  Quotiens  maiorem  terminum  extremum  Medie- 
tatis Harmonica . 

POSTREMO  libet  quoque  ex  Pappo  praxes  illas  Je~ 
monflr are,  quibus  ad  finem  trailationtt  proportioni  ex  aqua- 
litatis  proportione  omnes £ portione  1 rationales vtcifiim  ex 
maquaLitatis proportione  qualibet  aquali  t at  ,m  , ac  denique 
ex  quauu  propirtionahtate  Geometrica  Geometricam ,Cf 

Arithmeticam,  & Harmonicam  , oriri  docuimus . Sic  ergo 
ex  prof  ortionalitatc  Geometrica  tam  aqualium  terminorum , 
Qttmm  in tauahum,  gignitur proportionaht as  alia  Geometri- 
ca  inaquatium  terminorum , 


X II  I I. 

P R O P O S I TI S tribus  terminis  Geome- 
trice proportionalibus  fiue  aequalibus, fiue inat- 
qualibus  j Summa  ex  primo  femcl , fecundo 
bis,&  rerrio  /e mei  colle&a  : ac /limma  confla- 
ta ex  fecundo* tertio  femei : actercius  femdt 
firnt  Geometrice  proportionales . 


sAiu 


SINT 
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SINT  tres  termini  tomixue  proportionales  Geometri te. 
A,B,C’  fit  que  D, fumma  ex  A, femel.fr  B.bu t.  fr  C.ftmtl 
uilecia;At  Eyfumm*  ex  B,  fr  Cyfemel  confiat  a,  ac  denique 

2*  B,  i<  C.  |.  A.  $2»  B . 6.  C . g. , 


B.  2*  F)  f«  D,  2?»  B.  p.  B.  g • 


F.ipfiC,  aqualia.  Dico  D,I,F,  Geometrici  quoque  propor- 
tionales efi:. Cum  enim  fit  A, ad  B.vt  B ,adC  i erit  quoque 
componendo  A.B.fimul adB.vt  BC.fimul  ad  C.‘  Igitur  om- 
nes a ntectderues fisnul, nimirum  A.B.fr  B.C.  ad  omnes  con- 
ftquentes  fimul.mmtrum  ed  B.C.-vr  vna  antecedens, hoc  efi, 
E,  C.  ad  vnam  confequentem  C.  Efi  autem  D , a qu  Stlis  ipfii 
A.B.fr  B.C  :Et  E.ipfis  ^.CT:  ac  denique  F.tpfi  C. Igitur  erit 
quoque  D.ad  E.vt  E, ad  F:  ac  proinde  D.E,  F,  Geometrice 
/iont  proportionales . Quod  efi prope fitum  . 

HINC  manifefium  efi, fi  termini  A.  B.C,  A.  B . C. 
fmt  aquales;  D.E,  F.ejfe  duplos. Nam  B.C. fi-  t.  I-  f. 

mut dupli  erunt  ipfius  C;ae  propter  ea  fr  E ,ip O . 

fius  Ftjuod  E.ipfis  BCifr  F.ipfiC, fit  aqualis.  X>.  E.  F • 
Cum  ergo  D.E,  F.fint  continue  proportionales.  4.  2.  l- 
ip fi  erunt  in  dupla proportione . Ghtcd  fi  termini 
aquales  A.B.C.firu •vmtates.generabttur  dupla  proportionm- 
litat  D.E.F,  in  minimis  terminis  4-2.1.  propterea  quid  F . 
aqualis  efi  ipfi  C.boc  efi.vnitali. 

S / vero  A ,B‘iC  yfint  dupli,  erunt  geniti  A . B.C. 
D.  E.F,  tripli.  Nam  fi  B.tpfiueC  .duplus  efi ; 4.  2.  /. 

erit  fumma  ex  B.C.  tedetla,  id  e fi, E.  ipfius  C, 
boc  efi,  ipfius  F .triplus  : ae proinde  D,  E,  F,  D.  E.  F. 

continuam  proportionem  tnplam  habebunt  . f.  g.  i. 

Atque  eodem  modo  ex  tripi ie  eriesuur  quadru- 
pli , ex  quadruplis  quintupli , fr  fic  in  mfinirtuL~i . 

A t"  fi  termini  A.B.C,fint  dupli  inuerfoor-  . m .m' 
dine.rrune  DjE.F.gmiti  .fcfiutaltert.  Nam  ‘ ' ’ 

tum  Byfitfcmtffis  ipfius  Cient  fumma  ex  B.C.  J.'  t’ 

codeHa.boc  efi. E.tpfisu  C.fiue  ipfius  F.fefqm-  * ' * 

oltera . Eodem  modo.fi  A,  B . C.J/nt  conuerfo 
ordine  trip/t.  erunt  procreati  D.  £,  Fyfefqui/ertq  .Nam  B . 
Eeo  4 erit 


•tx. 
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SINT  data  reift  AB,  BC, 
•undem  terminum  B,  habentes, 
inter  quas  inuenienda  fit  media 
, Geometrice  proportionalis.  De- 
firipto  circa  maiorem  A B ,fe- 
mictrculo  A D B , excitetur  ex 
C,ad  A B, perpendicularis  CDf 
r ,„•»  . ' 6* B,pcr  D,  arcus defcriba- 

turficansAB.tn  B.  Duo  B E , mediam  proportionalem  ejfe 
inter  A B,BC,in  proportionalis  at  e Geometrica . DUBit  enim 
reclis  AD  ,BD  p*  erit  angulus  ADB > reBus . Igitur  ex  co- 
roU.propof.g  .huius  hb.  retia  B D,  hoc  t(l,iffi  aqualis  B E.  me- 
diaproportionalis  erit  inter  A B,  BC.  §*uod  eft  frtpofitum. 

V. 

DATIS  duabus  redis  lineis  > minorem 
extremitatem  in  proportionalium  Geometri* 
ea  inuenire. 

S r NT  in  eadem  figura,  das  a rrtta  AB,  B E,  eundem 
poflidentes  terminum  B , qusbm  insternenda  fit  minor  tertia 
Geometrice  proportionalis , Dejcripto  arta  motorem  AB,  fo- 
mtcirculo  A DB, definiatur  ex  B,per  E.arcusfecans  circum 
ferentiam  ADB.in  D, puncto, ex  quo  ad  AB,  perpendicula- 
ris demittatur  D C * Dico  B C,  tertiam  prcporronalem  ejfe 
'gt.  tertii. \ ipfit  AB,  B E.  Duitis  enim  reB  is  A D,  B Di  b crtt  angulus 
A DB .recita.  Igitur  ex  coroll.propof.S . huius  hb.  erit  B D , 
hoc  efi,tpfi  aqualis  B E,  media  proportionalis  inter  AB^BC: 
Idtfi,  erit  AB, ad  £Etvt  BE,ad  BC.guod  tjl propofitum. 

VI.  

: M 

DATIS  duabus  lineis  redis  > maiorem 
extremitatem  in  Geometrica  proporrionalita* 
te  inuenire . 

S IN  T in  tademfiptra,  dati  reBa  C B ,B  E t eundem 
■ trrmi- 


1 
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terminum  B , pojfidentes,  qutbus  inuenienda  fit  maior  tertia 
Geometrice  proportionalis  . Ex  C,  termino  minoris  excitetur 
ad  E B, perpendicularis  C D,  spuam  arcus  ex  B,  per  E, defert 
ptus  fecet  in  D.  Ducta  autem  reita  B D , excitetur  ad  eam 
in  D,perpendiculatitDA,fecans  BE.produ&am  in  A.  D<- 
co  AB,  tertiam  proportionalem  eJfeip/isC  B,  B E.  Quoniam 
inim  angulus  A DB,  rectus  efl  sarit  ex  coroll.propof.it.  huitu 
lib.b  D.hoc  efl,  B E,  ipfi  aqualis , media  proportionalis  mtet 
BC  ,&A  £:  Hoc  eft  >erit  CB,adBE,vt  B E, ad  AB.  Quod 
efl  propofitum > . • V • , *“ 

VII. 

DATIS  duabus  re&is  lineis, mediam  pro- 
portionalem in  Harmonica  proportionalitate 

inuenire.  • ••  . ’ ..i 

r>  v>  w>  ■*  *• 

SINT  date  relta  AB.BC, 
eundem  terminum  B.pojftdetes  , 
inter  spuas  inuenienda  fit  media 
Harmonici  proportionalis . Du- 
cta per  A,  ad  AB^perpendicula- 
ri  D £ , ponantur  aquales  A D, 

A E , quamacunq;  » Excitetur 
quoque  ex  C,ad  A B,  perpendi- 
cularis C F,  fecans  dtiflam  re- 
ctam B D,  in  F, puncto t\x  qiM 
ad  E, retta  ducatur  F E, fetans  AB,  tn  G.Dico  B G,  ejfe  me- 
diam  Harmonici ptoportunalem  inter  AB.BC:  Hoc  eft,  'fi 
A Exprimam  ad  tentam  BC,  vt  AG,  exeeffum  inter  frima 
AB, ac  mediam  BG,ad  G C,  exeeffum  ititer  mediam  B G , 
& ternam  BC.  Quoniam  enim  » C F,  parallela  efl  ipft  D E, 
obreHos  angulos  A,C  ;eritexfchoho propof+.huitu  hb.trian 
gulum  BC¥, triangulo  BAD ,/imile : hoc  eft, erit  vt  A B , ad 
AD,  ita  BC,«W  CF  i&permutando>vt  A B,ad  B Cftta  A D, 
ad  CF,  hoc  eft,  ita  A E, ad  CF.  Rurfus  ob  fimihrudine  trian 
gulorum  AEG, CFG,  k erit  vtAE.ad  AG, ita  C$,adCG) 
& permutando  vt  AE,ad  CF,j ta  AG,ad  GC.  Erat  autom 
» vt 


* i!. primi. 


’ 4,ftxti. 
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vt  AEtad  CF.it a AB, ad  B C . Igitur  erit  quoque  AB » ad 
BC, prima  linea  ad  tertiam . vtAGy  exctjfus  inter  primam 
AB,cr  mediam  BG.ad  GC.exctJfum  inter  mediam  BG.& 

tertiam  BG.£uod  eft ptopqfitum.  „i  . ; 

N O N determinantur  autem  ■ 
magnitudinis  redarum  AD, 

A E : quia  utcunque  fumantur 
. fiue  maiores, fine  mineres , e ad  e 
media  BG.tmeniitur.Sint  enim 
alia  e quales  AK , AL  : Duda 
autem  reda  BK,  fecet  perpendi 
eularqm  C F, in  H .ningat ur que 
reda  LHtquam  dico  per  G.tran 
i rfl  fire  .Si  enim  tranftat  fer  aliud 

fundum, Vt  per  M .ititer  A G ; ojlcndcmUs  eodem  modo , 
ejfe  vt  AB,ad BC, tta  A M,*d  MC . Fient  enim  rur/iu  tria 
gula  tquiagula  ALM.MHCyfireda  eft  H MLJEft  aut*  vt 
AB, ad  BC, ita  AG.ad  GC,vt  oft enfum  eft. Igitur  erit  quoqj 
AM,ad  MC.vt  AG.ad  AC. quod  ed  abfurdum.N  am  * mi- 
nor eft  proportio  AM.ad  GC.quam  AG.ad  GC:  Sed  adhut 
minor  eft  proportio  AM.ad  MC  .quam  adGC . Fluito  ergo 
minor  erit  proportio  AM.ad  MC. quam  AG  , ad  G C . Non 
ergo  ita  eft  AM.ad  MC.vt  AG.ad  GC:  ac  propter  ea  H L , 
nonfecabit  AG.sn  M.  Eodem  modo  nonfecabit  GC.Tranftt 
igitur  per  G : atque  idcirco  eadem  media  BG, intentetur  per  re 
lias AKtAL,  aquales. 

VIII. 

DATIS  duabus  re&is  lineis, minorem  ex- 
tremitatem in  Harmonica  Medietate  inuenire  • 

SINT  in  eadem  figura,  data  reda  A B , B G,  eundem 
poffidentes  terminum  B , quibus  inuenienda  fit  minor  tertia 
H armoni  ce  proportionalis.  Duda  DE, ad  A B, perpendi  cula- 
ri  y ponantur  aquales  ADyAE,  quantacunque : iunda  au - 
tam  reda  BD, ducatur  ex  E.  per  G.  reda  fecans  B D.  in  F, 
fundo,  ex  quo  ad  AB, perpendicularis  demittatur  F C.  Dito 

BC, 
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BCyipfis  AB.BGyeffe  Harmonici  proportionalem:  Hocojl, 
offeA  B , primam  ad  BG , fecundam , vt  A G , excejfus 
inter  primam  & fecundam, ad  GC,exceJfum  inter  fecundam 
ae  tertiam . Quod  quidem  demonftrabitttr , vt  in  prae  edenti 
frtpofitione-x. 

NON  determinantur  etiam  hic  magnitudines  retia- 
rum AD,AE:  quia  vtcunque  fumantur  fiue  maiores , 
fiue  minores  , eadem  tertia  BC,  teperietur . Sint  enim  alsa 
aquales  A K , A L : Dufla  autem  refla  B K ,fecet  per- 
pendicularem CF  yin  H y iungaturque  reda  L G i quam 
dico  cadere  in  fi.  Si  enim  cadat  infra , vt  in  I ,•  ojlende - 
mu*  eodem  modo,  eff e vt  A B , ad  B C yitaA  K,adC  Hy 
hocofiyita  ALyadCH . Vt  autemABy  ad  BCttra 
erat  AGyad  GC.Erit  igitur  quo q,  vtAG,  adG  C,ita  ALy 

C H , Et  quia, fi  reda  linea  eftL  G /,  obfimihtudinem 
triangulorum  A LG , C I G ,*  efivt  AL,ad  AG.itaCly 
ad  &C,  erit  permutando,  vt  ALy  adC  1,  ita  AG.ad 

GC.  Cum  ergo  oftenfum  fit,  effevt  AGy  adG  C,  ita 

ALy  ad  C H i erit  ALy  ad  C U y vt  ad  C I • ^ Aiquales 
funt  igitur  C H ,C  I , totum  & pars , quod  efi  abfurdum . 
Non  ergo  tadet  L G , infra  H : eodemque  modo  oftendemsu 
non  eaderefupra . Cadit  ergo  in  H , vbi  B K , perpendicula- 
rem C Fy  fecat ac  proinde  ex  H y demiffa  perpendiculari i 
HCyadAB,  exhibebit  eandem  tertiam  minorem  BC  , pro- 
portionalem Harmonici  . 

HINC  fiquitur , dati*  tribu*  redi*  Harmonici  pro- 
portionalibus y minimam  eff*  maiorem  exceffu , quo  media 
minimam fuperat  *Cum  enim  fit , vt  A B,  adBC.ua  AGy 
ad  G C i fit  autem  A B , prima  maior  quam  A G , excejfu* 
interprimam  A Byf?  mediam  BG  i'  erit  quoque  BC,ter- 
tin  maior  quam  GC , excejfu*  inter  mediam  B G,&  mini- 
mam BC  , 

I X. 

DATIS  duabus  lineis  redis, maiorem  ex- 
tremitatem in  proportioiuiitatc  Harmonica 
inuenire  • 

SII,  T data  refla  A B , BC  , eundem  habentes  terminum 
B. quibus  imcntfdajk  maior  tertia  Harmonici sportionalu. 
Ducta 


I 


1 4.  fexti. 
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Dudaper  D.ad  BC  , perpen- 
d: culari  DE,  ponantur  aqua- 
les AD,A  E, quanta  cunque, 
ducatur que  reda  B D , quam 
productam  fecet  EC, produda 
in  ¥, punito,  (quid  autem  con- 
veniant BDiEC,  mox  demon 
f1rabimus)ex  quo  ad  BC ,pro- 
duclam  demittatur  perpendi- 
cularis F G . Dico  GB,  ipfis 
CB,BA(blarmonice  proportionalem  ejfc:  Hocefl,  ejfe  G B , 
primam  ad  B A , tertiam,  vt  G C,  exccjjum  interprimam 
GB,  (y  mediam  BC, ad  C A,  exctjjum  inter  mediam  C B , 
tertiam  BA.1  Quoniam  enim  GF,ipfi  AD,  parallela  efi, 
ob  angulos  redo*  G ,A  ierit  ex  fcholio propcf.4.huiui  lib.trian 
gulum  B A D.triangulo  BGF,fimtle  : id  ejl , erit  vt  G B ,ad 
GF.ita  B A ,ad  ADny  permutando, ut  GB.ad  BA,tta  GF, 
ad  AD, hoc  ejl,  ad  A E.  Rurftoi  ob  f.mtlitudinem  triangulo- 
rum FGC,EAC  iherit  vt  ¥G,adGC,ita  EA,  adCAi  Jy 
permutando  vt  FG,ad  A E, ita  GC ,ad  CA. Erat  autem  vt 
FG,adAE,i/a  G B,  ad  B A.  Igitur  erit  quoque  vtG  B,  pri- 
ma,ad  BA,tertiam,ita  GC,  excejfm  interprimam  G B,  & 
mediam  BC,ad  C A,  exce/fum  inter  mediam  BC,  (*r  ter- 
tiam B A.  Quod  eft  prepefitum . 


O D autem  BD,  E C,  conveniant , fie  probabitur , 

tia.fiue  1 


Quoniam  B C, ponitur  media, (yB  A, tertia, ftuc  mtmmajna 
tor  critBA,tertia,quam  C A, excrjfus, quo  media  BC,  mini - 1 
mam  BA,fuperal,vt  ad  finem  antecedentis  problematis  ofien 
dimus.Xifienim  maior  ejfet  AB, quam  AC,  nonpojfet  repe - 
riri  tertia  maior . Cum  ea  innent  a , femper  demonfir aretur 
tertia  A B,  maior  excejfu  A C,  quo  media  tertiam  Juperat . 
Abfcind.xtur  ergo  AW.ipfi  AC,  aqualis , connecl aturq:  recta 
HD  . igitur  latera  AE,  AC,lateribus  AD,  A H, aqua- 
lia (un‘,  angulos q3  comprehendunt  aquales , vtpoto  retlos,fiue 
ad  verticem  A~,  c erunt  (y  anguli  ACE,  AV(D, aquales:  qui 
a 27. primi.  ( cum  altermfim  erunt  recta  EC.HD,  parallela  ; * ac  pro- 
• jy. primi,  inde  anguli  interni  DHC, H CF .duobus  redis  aquales  erue. 
Cum  ergo  f angulus  DHC , maior  fit  interno  angulo  B’,  erunt 
duo  anguis  B C F,  C B F,  duobus  redis  minores.  t-Queeirea 

B D. 


16.  primi 
S /J.  prm 


tm 


1 
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k|  BD,  E C , coibunt . Quod efi  propofttum^i  . 

‘ NON  determinantur  quoq;  hic  magnitudines  rectarum 
‘AD,  A E : quia  vt  cunque fumantur  fiue  maiores,  flue  mino- 
rts, eadem  tertia  BGyrepenetur . Sint  enim  alia  aquales  AI, 
AK:  DuRa autem  retia  Blyqus produRa  fecet  perpendicu- 
larem FG , in  L, ducatur  K C,  quam  produRam  dico  cade- 
re in  L . Si  enim  cadat  infra.vt  in  Mi  oftendemus  eodem  mo- 
doteJJe  vt  GB,ad BAytta  GL,adAIyideftyad  A K.  Vt  au- 
tem GB.ad  BAyita  erat  GC,  ad  CA-  Erit  igitur , vt  G B, 
adBAyita  GL,  ad  A K . Et  quiayft  rcRa  linea  eft  kCm  , 
obfimilitudinem  triangulorum  GMCyA KC,  'eftvtG  My 
ad  GC, ita  KAyad  AC  ; erit  permutandoyvt  GM.ad  KA, 
ita  GC,  ad  C A.C um  ergooflenfum  fit.ejfe  vt  G B,  ad  B A, 
ita  GC, ad  CA;  erit  quoque  GMyad  AKyvt  GLy  ad  A K. 
b JEqualesfunt  igitur  GM,  GL.pars  & totum . quod  eft  ab- 
furdum . Non  ergo  cadet  JCC,  infra  Lteademque  ratione  ne- 
quefupra  cadet  . Cadit  ergo  in  L,vbi  BI,  produRa  perpendi- 
cularem FC , fecat ; ac  proinde  ex  Lydemijfa  perpendicularis 
L G,  ad  G Bycadet  in  G,  exhibebit  que  eandem  tertiam  GB, 
motorem , Harmonice  proportionalem . 

EX  his perftncuum  eftyquando duo  numeri  proportionem 
habent  duplam  , vel  dupla  maiorem , illu  non  pojfe  adiungt 
tertium  maiorem  inproportionalitate  Harmonica  , vt  intra- 
Ratione  proportionum  in  3.  regula  proportionaliratis  Harmo- 
nica ducimus.  Quia  enim  oftendimus,BAyminimam  lineam 
ejfe  maiorem  excejfu  AC yquo  media  BC, minimam  AB.fu- 
perat , erit  AB,  maior femtjfe  ipfius  BC  ; ac  proinde  B C ,ad 
A B , media  ad  minimam,  minorem  proportionem  habebit , 
quam  duplam . QubdfihC.ad  A B , ejfet  dupla , vel  maior 
qukm  dupla  , ejjet  AB,vel aqualis  ipfi  AC, vel  minor. Qua- 
re vt  oftenfum  e ft, 'non pojfe t reperiri  tertia  maior  in  Harmo- 
nica proportionalitate  « 

SED  demonftremus  etiam  cum  Io.  Baptifta  BenediBo, 
qua  ratione  ij dem  termini  proportional itatis  Harmonice  in 
numeris  reperiantur . Hinc  enim  patebit  ratio  quarundam 
praxium , quot  in  tractatione  proportionum  in  lib^s.  explica- 
vimus. Vtemur  autem  nonnullis  propoftttonibus  libet  7.  cum 
ea  ex  Itb^ . & 6 mon  pende ant , atque  idcirco  ante  hos  libres 
dtmonftran  pojftnt.  Hinc  igitur  exordium  fumemus  . 

EX, 


fextu 


y.  quinti, 


Soo Ere  L 7 d:  g E OM,  W 


.Jj.primi. 


bj+,primi. 
- j+.primi. 


j i.  primi 
'■  7.  quinti 
t.fexti. 


x.  • 

EX  datis  quibuiuis  duobus  numeris, tres 
numeros  Harmonici  proportionales , quorum 
extremi  eandem  proportionem  habeant, quam 
dati  duo  numeri  ,reperire.  . 


D H 


Kv 


K 


B 


E X qualibet  retia  A B,  de- 
fert b a tur  quadratu  ABCD. 
Sumpti /que  duabus  partibus 
aqualibus  BE  , E F,  in  latere 
A B, ducantur  EG  , F H,  ipfis 
AD,  BC  }par  allela.lt  em  fum- 
pta  retia  AI  y aquali  tpfi  B E , 
vel EF, agatur  IK. ipfis  A B , 
DC  ^parallela  fccam  FH,in  L. 
Erit  re 3 angulum  AG,  conte» 
tum  fub  AB,  (id  eft , fub  fumma  retiarum  A E,  EB:  * cum 
EG ,fit ipfihCyideoque ipfi AByaquabs  )(j?AEy  ( maiore 
fcilicet  parte  fumma  AB.)  Reciangulumvero  EC,  contine- 
bitur fub  AB  ,(  hoc  e fi , fub  eadem  fumma  retiarum  A E , 
E B <$f>  E B , ( minore  videlicet  parte  eiufdem  fumma 
A B.)  Tam  denique  reffangulum  A K , quam  G L.fitb  par- 
tibus A E , E B,  comprehendetur  ,•  propterea  quod  A l,  fum- 
pta  efiipfiLB,  aqualis  i & HL,  LK  , ipfis  AE,  EB,  aqua- 
les > Cum  enim  FH  ftpfi  A D,  hoc  eftfipji  AB 1&FL,  tpfi 
A Iy  hoc  efl  y ipfi  EB  yfit  aqualis  : erit  reliqua  HL,  reliqua 
A E,  aqualis At  KLyipfiEF  fiue  ipfi  EB,  aqualis  eft.Ex 
quo  fit , duo  reSangttla  A K , KH  ,/imul  continere  duplum 
eius.quodfub  partibus  AE,  EB,  continetur.  Dico  retiangu- 
lum  A G;  (5* fumma  duorum  reti  angulorum  AKy  KHi&  re- 
ti angulum  E C,  conflituere  proportionahtatem  Harmonica  : 
hoc  eft , vt  efl  AG, pnmum  y ad  E C,  tertium,ita  effe  I H y 
txceffum  inter  primum  A G , & fecundum  HL1AEG  , ad 
A L,  excvffum  inter  fecundum  HLIAEG,  & tertium  E C, 
flue  F G , <1  quod  tpfi  EC,  aquale  eft.  Nam  cum  HL.ipfi  AE; 
C*r  LFyipfi EB, aqualis fityvt  eftendimus  ,• « erit  ALtad  E B, 
vt  liL,ad  LF.  Vt  autem  A E, ad  EB,  'ita  eft  AG,ad  EC: 

Et 
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JjEf  vt  HL.ad  LF,itm  efi  HI, ad  AL. Igitur  erit  queq;  A G, 
[primum  Ad  EC,tertusm,vt  H I , txctjfus  inter  prtmum  a* 
medium, aU  ALttxceffium  inter  medium  ac  tertium . §}uod 
XtfifrOpoJitUm^  . ■ 

1 TA  §ly  E fi  A E , ponatur  6.  Jy  E B , 4.  erit/immn 
} AB  %t».quam  fi  ducemus  in  A E,  cjp  E B , fiet  A G , 6 o.  & 
*E  C,  4t.  Duplum  autem  et  ut,  quod  fit  ex  AE./»EB,Aoc  tfi, 

f HLI  AEG,  fiet  4 f .medium  Harmonicum . Tres  igitur  nu- 
meri Harmonic e proportiosfsdei erunt  6 0.4S.  40.  quorum 
extremi  eandem  proportionem  habent , quam  dati  numeri 
(.4.Gumenim  eadem  fumma  Jo.ex  6.SJ4-  collecla  multi- 
plicans vtruq3  <j.4.jp  dux  erit  extremos  60.40 .*  erit  Co.ad  40. 
vt  c.ad  4.  Quod  ettam  patri  exfigsera.  b Efi.  enim  A G , id 
tfi,6  o.adE  C,  1 d efi , ad  40.  vt  A E,  idefi  , 6. ad  E B,  id 

efi  ,ad  4.  : 1 . 1 * ,•«**  t*  •••  V T V \ 7. 

HAC  arte  fi  fumma  quorumlibet  duorum  numerorutpK 
datorum  ducatur  in  vtrumqjf<trfum,pignen'ur  extremi  ter- 
mini proportionalitatie  Harmonica  eandem  habentes  propor- 
tionem i quam  dati  diti  numeri ; Medias  autem  termtntu 
erit  numerus  duplus  eius , qui  fit  ex  multiplicatione  datorum 
deturstm  numerorum  inter  fit.  >_  ,0  • . . . 

•IMU»  »1^  .» ) , >t 

- V-.-.U •. . A L.  J 


T,i  JU 


‘ VU'vW.%  ? 


> J.N  TER  datos  duos  numeros  C- 4.  fiatuatssr  mtdiset 
Arithmetici  proportionalis . s.  nimirum  fiemijfis  eorum  fium- 
mxfioc  msde.6  .s  .4.  Deinde  medius  s.in  extremos  6.  (?  4* 
dee&ue figunt  3 0.&  jo.isuer.  quot  fatuatur  medius  24.  qui 
extrenu  interfit  multiplicati  producunt,hoc  modo,i  0.24.20. 
Dito  hos  tres  ojfie  Harmonici' proportionales . §luosuas»  enim 
eras  smineri6a.4d.40.  qui  fiunt  ex  fiumma  1 0.  datorum  nu- 
merorum 6.4 . nodatos  numeros  6 .&  4*& ex  4.in6-  bis , du- 
pli Jient  trium  numerorum  htc  munitorum  , quod  Id pre  durii 
Jiat  ex  femijje  fiumme  datorum  numerorum  in  ...  . 

statos  numeros,  cr  ex  41  in  64  femcl%,vt perjfii-  C 0.4S.40. 
csessm  tfi  serit  quoq3  ti  txctffiu*  inter 6 o.&  4^.  3 0.24. 2 v. 

duplus  exeejfus  inter  $ o.&  24.  quam  excejftes 
inter  4S.O'  4o.ipfius  txcefifitti  inter  24 • C*  tc.vt  ad  Propofi.  I f , 
rJrendsmus.Cum  ergo  tres  numeri  60.4**40. fint  Harmonice 

Et  e prcpor- 


* /7.  fiepti- 
mi . 
k 1 . fisxti. 


\ .Jsic- 

•)l  '.'.-a 
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4 


9ot  W EVCLTD.  GEOM.  W 
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k i f.fiprimi 
vel  i(.  fex 
ti. 


proportionales,  vt  r»  procedenti  problemnt t dtmcnfirauimsss; 
erutu  quoque  eorum  fttmffts , j e.  j+.  jo.*  tafdem  b utentes 
proportiones , H nrmonite  proportionales  : quandcqutsbm  fr 
txcefftts  tandem  proportionem  habent,  quam  txctffsu  nstmt- 
rorum,60.+S'.4O.  quippe  tnm  txctfftss  numerer  u j».r+.je. 
fetntfftt  /ini  horum  numerorum  i e.  */»*».  txeefiimm  , vt 
diehsm  ttl . 


S i*»v 


X I. 


•i.i 

■ 


*‘.-1 


DATIS  duobus  numeris , medium  Har- 
monice proportionalem  inuenire. 


.i 


SINT  duo  numeri  dati  AB,  lf.fr  BC,  t e.  inter  quos 
htueniendut  fit  medius  proportionalis  Harmonice.  Dematur 
ex  motore  AB,  t s .rmmenu  BD, mineri  BC ,s  e. aqualti.fr 


D B «*••••••%■•  C 


M-i 


reliquus  numerus  A D,  s.  nimirum  differentia  datorum  nu- 
merorum  ^ducatur  in  minorem  BC,  I *.  produliuujf  nume- 
rus 5 e.  dius  fies  per  A C,j  i.fummam  datorum  numerorum , 
factat  Quotientem  DEtz.qui  additus  minori  BD,/ o.  fanet 
B E.  i j.  Dico  BE,  effe medium propoetionalom  Harmonice 
uuer  AB,  BC,  hoc  medo . I f.t  J.  s e.  Quoniam  enem  nume- 
ro,qui  ex  AD,/»  BC,fit,dtuifo  per  A C , Quotiens efi  D E; 
producetur  idem  numerm  diuefus  eu  D E,  Quottente  in  disd- 
fiyrem  AC.vf  confiat  ex  defin.  Diuifienis . Quia  igitur  idem 
numerus  fit  ex  AC,  primo,  tn  DE, quartum, qui « BC,  vel 
BD,  fecundo, in  AD  fert  tum  f b erit  ACtertmiu  ad  BC./i* 
eundum, vt  AD, tertius  ad  D E , quartum  : Et  dtutdtnde, 
AB  ,ad  BC,  primus  datus  ad  tertium  datum,  vt  AE  ,excejfui 
interprimis  AE.fr  mediis  t nuent  «,BE.  ad  DEyexctJ[ism  in- 
ter medium  BD^fuse  tertium  B C .Sunt  ergo  AB,  BE, 

BC,  ntm.rtsm  if.  u.  s o.  Harmonici  proportionales . Quod 
eft  propofitttm  . 

IT  A jSJj'  E fidi  ferentia  dororum  numerer  i ducatur  in 
tnmorsm,  numtrusq,prodmifus  diutdaturpsr  datorum  nume- 
rorum 


&&  l r b-e  x rr. 


Sof 


rorum  fummam  , ac  denique  Quotiens  minori  adqciatur , 

conflabitur  modius  terminus  Harmonico  proportionalitatis . 

• * *r«I * .»rA« •.*..* •»  « % »V«*  «luv.* , 

X 1 I. 

■ .PATIS  duobus  numeris,  minorem  ex- 
tremum in  proportionalitate  Harmonica  in- 
uenire. 

S INb  duo  numeri  doti  AB,  l s;fr  AC,  r tiquibus  in- 
ueruendus  eji  minor  Harmonice  proportionali*.  A ddatur  BD, 


iqualis  ipfi  B C , exctffui  inter  datos  numeros.  Per  hanc  fian- 
mam  AD.i/,  coUeliarrs  ex  maiore  numero,  fr  digerentia 
datorum  numerorum  , diuidatur  numerus  jC.faHus  ex  mi- 
nore dato  AC,»«  BC, differentiam  datorum  numerorum,  fr 
Quotiens  C B,ex  minore  dato  AC,  detrahatur . Dico  reli- 
quum AE,  s o.effe  terminum  tertium  minorem  quafitum.hoc 
modo,  i /.fj.td. Quoniam  enim  numero, qui  ex  AC, in  BC, 
fit.diuijo  fer  AD,  Quotiens  eji  CE  i producetur  idem  nume- 
rus diuifus  «CE)  Quotiens  e in  diuiforem  'A  Xd,multtflica- 
totvt  ex  Diutjionu  dejio.manifeftum  eff . Quia  ifitur  idem 
numerus  gignitur  ex  A D,  fnmOy  in  CE,  quartum , qui  ex 


Vl\ 


A «•••••••••  E •«  C , . • B ■■■'  D 


• \.T  ..,0.V 

B C fecundo  hi  A C,i •errium  i , erB  A D , primus  ad  B C , 
fecundum 3 hoc  eff, ad  B D 3vt  AC,  tertius  ad  CB,qtrartum. 
£t  /fiuidendo,  ABynd  lit),hoc  tff,  id  BC,w  AB, ad  CE.-Ef 
permutando,  A hypnmus  datus  ad  AE,  tertium  muenrum,vt 
¥>C,exceJfuf  interprimam  AB,&  medium  AC,  ad  CE,ex- 
ftffum  inter  mtdium  AC» c? tertium  A E , Sunt  icitur  tres 
numeri  AB,  AC,AE 3td  'eft,if. ixi»  o.Harmonice profertio- 
naiee.Quod  eff  propejstum.  rt-r  . , 

I TA.  Qv  E fi  per  fummam  ex  maiore  mtmero , (3*  ex 
differentia  datorum  numerorum  coUeOa  diuidatur  numerus 

E e e * ex 


* ip.feftimi' 
vel  l 6.fex\ 
si. 
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*t  fi. feptimi 
vel  t6.fx 
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lr.v,  .a:' 


ex  minore  numero  in  differentium  eandem  datorum  numero- 
rum procreatus  , Quot  iens  fi  ex  minore  dato . detrahatur  , re- 
liquus fiet  minor  extremus  in  proportionahtate  Harmonica l ‘ 


A L ITER. 


Sito  't  ntrfitm  dati  duo  numeri  A B , t 's.  & A C,  / 1, 
qutlus  inutniendus  fi  minor  ia  Harmonica  Medietate.Ma - 
iori  AB, addatur  BD,  aqualis  differentia  BC  , j.  datorum 


A . 


B 


numerorum  : Et  per  fummam  A D , st.  diu:  datur  numerus 
sto.  ex  multiplicatione  datorum  numerorum  A B,  AC,  hoc 
efiyt  s.s  2. inter  fe  procreatus,  fit/ £ Quotiens  A E,  se  . Dico 
AI ^nunoremextremum  efft  m Medietate  Hormoni  ea.  Quo- 
niam enim  numero^qui  ex  A B,i»  A C , gignitur , diuifo per 
A D,  Quotiens  fit  A E;  producetur  idem  numerus  diuifus  ex 
AE , Quptiente  in  diuiforem  A D , multiplicato,  vt  ex  defin. 
Diuifioms  confiat . Quia  igitur  idem  numerus  fit  ex  A D , 
primo  m AE,  quartum  yqui  ex  AB, fecundo  in  AC  .tertium} 
* erit  A D primus  ad  Ati, fecundum, vt  AC,  tertius  ad  A E, 
quartum  < ac  proinde  cum  A D , maior  fit , quam  A B,  erit 
quoque  A Cenator  quam  AE. Quare  erit  Cfi  diuidendo  BD, 
id »fi,  tiC, ad  Atiyvt  CE, ad  Ah  : Et  conuertendo  A B ,ad 
BC  ,vt  Ah, ad  Ch:  Et  permutando  AB,  primus  ad  A Exter- 
num ument um  , w BC , exctffus  inter  primum  A B,  & me- 
dium AC  ,ad  CE *exceffitm  inter  medium  AC,(jr  tertium 
AE.Sum  igitur  tres  numeri  AB,  AC,  AE  'yhocefi.is.tz.to. 
Harmouiu  proportionales . Quod  efi  prokofitum . 

I TA.QV  E fi  per  fummam  ex  maiore  numero , & ex 
differentia  daterum  numerorum  collectam  diuidatur  nume- 
rus ex  multiplicatione  datorum  numerorum  urit  er  fe  procrea  - 
tus,  erit  Quotiens  minor  terminus  extremus  Harmonica  iie- 
dttrapn . . . . 

X I I I.  ‘ . 


DATIS  duobus  numfcris,maiorera  cxtre-« 
mu  iu  Harmonica  proportionalitate  inuenire. 

SitoT 
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S I N T datt  dm  numeri  AB, r o.ty  AC.i*.  quibus  in~ 
tumendus JU  tertius  in  Medietate  Harmonica . Ex  minoro 


A 4 « 


...  D ..  B 


c ..vr 


AB jdetrabaturiltoyiqujilis  differendi  BC.  J.  d> 
merorum  . Et  per  reliquum  numerum  AD,  f.  diu 


datorum  rm - 

. Ef  per  reliquam  numerum  AD,  diuidztutrm- 

merus  s+. facius  ex  maitre  numero  AC,  / j.  in  differentiam 
datorum  numerorum  BC,  i .vel  BD.Qtqotiens  autem  CE,  j. 
maiori  numero  AC,/ z.adijciatur . Dtcofummam  AE,  ii. 
tjfe  terminum  maiorem  in  proporttonalitate^fiue  M edietart 
Harmonica , hic  efijtres  numeros  AE  , AC,  AB,  nimirum 

li.ti.to.effeHarmonitePropcrtionales.Quomam  enim  nu- 

mero.qui  ex  AC  > in  BD  .fttjiuifo  per  KD, Quot  i ens  fit  CE; 
producetur  idem  numerus  diuifus  ex  CE , Quodentc-in  dnn- 
forem  AD,  multiplicato . Quia  igitur  idem  numerus giptitur 
ex  AC, primo  inBD,quartum,qut  ex  CE,  fecundo  in  A D, 
tertium ; , erit  AC  primus  ad  CE, fecundum,  v/  AD,  tertius 
ad  B 1)  , quartum  : Et  componendo  AE, ad  CE  , vi  AB, ad 
BD,/w  efi,adBC:  Et  permutando  AE,  prtmus  ad A B,  ter- 
t'am,vt  C E,  exceffus  inter  primum  A E,  & medium  A C , 
adexceffum  Bt, inter  medium  A C , & tertium  A B.  Sunt 
ergo  tres  numeri  AE,  AC, AB,  nimirum  t j.Ij.s  o. Harmo- 
nice proptrtior.nles.Quod  eft  propoftum . . 

I TA  Qjf  E datis  duobus  numeris , fi  eorum  differentia 
ex  minore  aufefatur  , <fr  per  reliquum  numerum  d illidatur 
numerus  ex  maiore  numero  in  differentiam  datorum  nume- 
rorum procreatus  , Quotienfque  maiori  numero  adi/ datur, 
cofiabitur  ' maior  terminus  extremus  Medietatis  Harmonica. 


A E l 7'  E R 


CT  <7 


S IHT  rurfum  duo  dati  numeri  AB,  /«.{^AC,;;, 
quibus  inveniendus  fit  maior  in  Harmonica  Medietate  . Ex 
minore  AB, dematur  B D , aqualis  exceffui  B C , datorUm 
numerorum : Et  per  reliquum  numerum  AJD  , t.  dissidatur 
numerut  t s o% facius  ex  multiplicatione  datorum  numerorum 
A B,  i o.fr  AC,  t i.  procreatus  , Quotienfque  fit  A E , , / J, 
Qicp  AE.ejfe  terminum  fnaiorem  in  proportionalitate  Hkr- 
' Et  t .j  jtnonica. 


*t$  feptimt 
vel  1 6.  fex 
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■ t 9.feptimi 
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monica . Quoniam  enim  munere  , qui  fit  ex  AB,  in  AC , /i- 
uifo  ptr  AD  .Quotiens  efl  AE  ,•  producetur  idem  numerus  di - 
usfus  ex  A E^Quptiente  in  dtutforem  AD,  ex  defin.  Diuifio- 
nu.Qsua igitur  idi numerus gignitur  ex  A 't, primo  tn  AC, 
quartum.qui  ex  AD., fecundo  tn  AE.tertmmi » erit  AB, pri- 
mus ad  AD, fecundum.vt  AL,tertius  *d  AC, quartum  ,•  4c 
proinde  cum  AB,mator fu  quum  AD, erit  fr  AL, maior  qui 
AC.Et  cufit,  vt  AB.ud  ACytt»  AB,  ad  AD  terit  per  con- 
uerjione  rationis  AE, ad  CE ,vt  AB tad  B Dthoc  cfl,  ad  BC; 
it  permutatio  A E .primus  inuentus  ad  AB.  tertium,^  vf  CE, 
exceffus  itu  er  primum  A E,^*  medium  AC,  ad  B C , txctf- 
fum  intermedium  A Ct(y  tertium  A B . Igitur  tres  numeri 
AE,if.  AC,  ij.  AB,  to.  Harmonice  proportionales  funt . 
Quod  efl  propofitum. 

t T A Qj’  £ datu  duobus  numeris , fi  eorum  differentia 
ex  minore  auferatur  t (T per  reliquum  numerum  diuidatur 
numerus  ex  multiplicatione  datorum  numerorum  inter  fe  ge- 
nitus, dabit  Quotiens  maiorem  terminum  extremum  Media- 
tatis  Harmonica . 

POSTREMO  libet  quoque  ex  Pappo  praxes  illas  de- 
mtnflr are, quibus  ad finem  tra&atiows  proportionis  ex  equa- 
lit atu proportione  omnes  f portiones  rationales ,(^  viciffim  ex 
utxqualtt  otis  proportione  qualibet  aqualitatcm,  ac  denique 
ex  quauis  proportionalis  at  e Geometrica  fy  Geomttrtcam,(y 
Arithmeticam,  6*  Harmonicam  » oriri  docuimus . Sic  ergo 
tx  pro/  ortsonalitate  Geometrica  tam  aqualium  terminorum , 
qudm  in  squ alsum,  gignitur proportionahtat  alia  Geometri- 
ca inaquahum  terminorum , 

x i-i  i r, 

PROPOSITIS  tribus  terminis  Geome- 
trice proportionalibus  fiue  aqualibus, fiue  inae- 
qualibus ; Summa  ex  primo  femel , fecundo 
biS)&  tertio  iemcl  coi  leda : aefumma  confla- 
ta ex  fecundo  & tertia  femel : ac  tertius  femdj- 
funt  Geometrice  proportionales . 

$/A*r 


LIBER  FJ. 


tof 


SINT  Oret  termini  continui  proportionales  Geometrici. 

A. B.C-  fit que  D. fummMexA.ftmel.fr  B.bie.  fr  C.  ftmtl 
c alleci  a:  At  Eyfmmmm  exB,  fr  Cy/eseul  ttnfimtm  ,ac  denique 

**  ^ I*  A.  IJ*  B.  6.  C p j» . 

-4. . v . 5.  V.* ','f.  . *' 'iV  • 

•O*  #•  2»  <•  J»  I.  Z>t  17.  f,  7.  F»  /. 

Fyipfi C .tmmmlm.  Dita  D,F,F,  Geometrici  quoque  propor- 
tiommlts  eff;. Cumerum  fit  A,  ad  B.vt  B ,adC  m/  quoque 
componendo  A.B.fimul  adB.vt  BC.fimul  ad  C.*  /f  «*r  cm- 
antecedentes  fututi, nimirum  A.B.fr  B,C.  ad  omne s eon - 
fequentts  fimul, nimirum  ad  ByC.vt  vna  antecedens. hec  tft, 

B,  Cy  ad  vnmm  confermentem  C.  Eft  autem  D , equahs  iffit 
A,B,frB.C:Et  Eyipfit  B,C:ac  denique  F ,ipfi  C. Igitur  erit 
sjuo^ue  D.md  E,vt  E. ad  F:ac proinde  DtE,  F.  Geometrice 
funi  proportionales . Quod  eftpropofitum . 

HINC  maniftftum  efij  termini  A.B.C,  A.  B.  C. 
firu  a-maleti D.E.F.iffe  duplos.Nam  B,  Cyfi-  1.  t.  t. 
mul  dupli  erunt  ipfias  Ciae  propteroa  fr  E yip. 
fuu  f-.juad  Espfts  BCifr  FyipfiC.fir  aqualis. 

Cum  erga  DyE.F.fint  continue  proportionales, 
ipfi  erunt  in  dupla proportione . &ucd f termini 
aquales  A.B.C  .fine  vmtatrs.generabitur  dupla  proporthna- 
litae  D.E.F,  in  minimis  termini*  +.2.1.  propttrea  quid  F, 
aqualu  eft  ipfi  C.hocefi  ^rutati. 

S l vera  A ,BjC  yfintdsep/i,  erunt  geniti 
D.  E,  Fy  tripli.  Nam  fi  B,ipfieu  C .duplus  eft; 
erit  fumma  ex  B.C.  eollecla.id  efttE,  ipfius  C. 
hoc  eft.  ipfius  F y triplex  ; ac  proinde  D,  £,  F, 
continuam  proportionem  triplam  habebunt  . 

Atque  eodem  modo  ex  triplis  orientur  quadru 
pii  y ex  quadruplis  quintupls . fr  fit  in  infixit* 
fi  termini  A,B,Cypn:  dupli  inuerfi  or- 
dsne, erunt  D,E.F . geniti  , ftfqui alteri.  Nam 
tum  Byfit  fcmiffis  ipfiut  C serit  fummtt  ex  ByC. 
toU.tHa.hoe  efi.Eyipfitts  C.fiue  tpfiut  F.ftfqm - 
altera . Eodem  modofi  At  Bt  C.fint  conuerfo 
ordtnt  tripis,  erunt  procreati  D.  £,  Fyfifqmfertq  .Jiam  B , 

- Ee  e + ari* 


X».  E.  F. 
a.  i- 


A • B • C. 

f j.  t. 

D.  E . F. 

f.  j.  /. 


A.  B.  C 

t • 2.  A* 

D.  E.  F. 
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A.  B.  C.  erit  ipfiue  Cytertiapart.  Igitur  fumma  ex  B,C, 
t.  j.  9.  coti  flat  a,id  eft,  i, continebit  Cyfiue  F, femel, 

infnptr  citu  partem  tertiam  : ac  propterea 
D.  E.  F.  DyE.  F, habebunt  continuam  proportionem  fef- 
16.  tJ.  9-'  qnitertiam . ■ Pari  ratione  ex  quadruplis  inuer- 
fis  nafcentur fefquiquartt , faex  inuerfis  quin- 
tu  pia  fsfquiquintt , atque  sta  in  mflnitum . Non  aliter  mon- 
flr abimus, aliarum  proportionum  generationes  ex  alijspropor 
tionibus  re  cie  ejfe  prtferipta*  intraftatione  proportionum . 
Item  recti  quamcunque  proportionem  inaqualitatis  ai  squa- 
litatem r euoe  ari : qusppe  cum  in  ea  reductione  retexamus 
quodammodo  operationem  , qua  inaqualitatis  proportionem 
ex  squalitate  gigni  tradidimus. 

.v'  ’■  , »"»  • t i \j  ttt- ' *t.?y  •> 
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PRO  POSITIS  tribus  terminis  fiuex- 
qualibus , flue  ;inzqualibus  , Geometrice  pro- 
portionalibus ; Summa  exprimo  bis , fecundo 
bis , & tertio  femel  colle&a : ac  fumma  ex  pri- 
mo , fecundo , & tertio  femel  conflata : ac  deni- 
que tertius  femel..,  funt  Arithmetici  propor- 
tionales. 

' . . . ■ • 

SINT  tres  termini  Geometrici  proportionales  A,  B,C:fltq, 
D,  fumma  colleftatx  A,  bis, ex  B, bis,  faex  Cyfmtl:  At  E, 

‘ ^v.-  ' » ' ■} 

't'  “ t*  ST . n*  . _ ■ « I 


Ay  1«  B,  1*  C)  1« 

■Dy  -J.  Ey‘3>  Fy  r. 


A,  1 1.  B,  C . C,  j. 
D,  J9.  E,  2t.  F,  5. 


fumma  conflata  ex  AyB,C,fcmel:Ae  deniq;  Fyipjs  C,  squa- 
li». Dico  D.E.FytJfe Arithmetici  proportionales . Quoniam 
enim  fumma  tx  A,  bis,  & B,  bis,  & C,femelyhoe  efl,termtnsu 
Dyfuperat  fummam  ex  A,  ByC,  femel , hoc  eft, terminum  E, 
aggregato  ex  A, By  femel  colletto : Item  fumma  ex  A,  F,  C, 
hoc  eft,  terminus  E.fisperat  terminum  Gyfttie  Fyccdem  aggre- 
gati tx  AyB, femel  colleSoierit  idem  exceftiis  inter  D,  & E, 
- * * -•  qui 


l r b e * rr  w 


£.  C. 
«0.  i. 


D.  £.  F. 
i. 


qui  inter  E,frf\  ac  propter  e a D,  K>F,  Artth~  A. 
metic  amproportsonalstatem , fiuc  Medietatem  3. 

conftituent . Quod  efl  propofitum . 

• EADEM  prorfiu  ratione  orietur  fropor~ 
tionaltta * A rithmetica  ex  tribue  termini*  qui - 
bufcunque , etiam  fi  non  fint  proportionales  : vt 
in  hoc  exemplo  per  ficuum  eji . ■ ^ 

XVI. 

PROPOSITIS  tribus  terminis  fiuc  ae- 
qualibus , fiue  inaequalibus  , Geometrice  pro- 
portionalibus ; Summa  colleda  ex  primo  bis, 
ex  fecundo  ter,  & tertio  femel : ac  fumma  con- 
flata ex  fecundo  bis,&  tertio  femel : & denique 
fumma  ex  fecundo  femel, & tertio  femel  coacer- 
uata , Harmonice  proportionales  font, 

SINT  tres  termini  Geometrice  proportionales  A,  E,  C: 
fitjf  D, fumma  ccllecta  ex  A.bisyex  B , ter , & ex  Qjemel :• 
At  E, fumma  ex  B.bts,&  C, femel  conflata : Ac  denique  F, 
fumma  ex  Byfemelyfj  C,femsl  collecta. Dico  D,E}F,  confli- 


A»  t*  £ 1 r.  C.  a* 

D.  F.  £>  3'  ■ 


Ay  It . B,  C • C»  3* 
D,  41.  E, is.  F, 


tuere  proportionalitatem,  flue  Medietatem  Harmonicam _< . 
Quoniam  enim  eflyvt  Ayad  B,ita  B,  ad  C t erttnt  exfcholiO 
propof.  jtj.lib.s.vt  A, bis  ad  Byita  J?,  bis  ad  C.  Igitur  compo- 
nendo.vt  Aybity&  B, femel.  ad  B,  ita  B>  bis,  &Cy  femel  ad 
C.  * Igitur  vt  cmr.es  antecedentes  fimuly  nimirum  A , bis,  & 
B.ter,  dr  C, fime  f hoc  efl, terminus  D.ad  omnes  confequentet 
fimulynimirum  adfummam  ex  B.CyiJefl,  ad  F , itavnum 
antecedens,  nimirum  A, bis.fr  By  femel  ad  B.  Efl  autem  A , 
bi*,& B, femel exceffus.quo  A, bis,  <*r  B.ter,  <&C,  femety  fu - 
perarst  B.btSyfrCy  femel,  hoc  efl , exceffus  inter  D , primum 

termt - 
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terminum , mtdtum  E:  A * B,exee/fus,quo  B,  bis,-  & C, 
femelTfuperant fummam  tx  B,C,hoe  efl,ext*/f$u  inter  E. me 
diMm.fr  Fytertimm  . Igitur  erit  vt  D, primus  ad  F, tertium, 
itu  rxceffui  interprimam  medium, ad  exct/fum  tnterme- 
dtumee  tertium-,  tdeotfut  D.  E , F,  Harmonici  proportiona- 
let  erunt . Quod  efifropofitum . 

S E M P E R autem  minimi  termini  procreantur  D,E,F, 
quando  dati  termini  A,B.C , funt  vnitates  < vt  tn  exemplis 
prolatis  mani  fe/lum  eft.Quaddo  aurem  A,B,C,non  funt  vnt 
t at  es, etiam/!  in  fua  proportione  minimi fint,  non  femper  ere  an 

iur  nummi  terras*  D.  fi. J.  /d  quod  liqauG  confla  mhu 

exemplis . / n primo  enim  exemplo,  tx  tmmmu  terminis  pro- 

V * * t '<  M v *i*  •>  *.<4  r tUQliClW  ' 

A.  «.»,  f.C,  4.  f A.t.B.  +.C.U.\A,  p.B,l*.C,t6. 
D,\o  E,  16  F.  te.\D,l».  E>*+  l>,?d.E,+o.F.it- 

*“  ^ w vm •«  • wic  y 

portipnu  frfqutal tere.jy  infecundo  ex  minimis  terminis  fub- 
qualrupl  e proportionis,  <j-  m tertio  ex  minutiis  terminis  fub- 
fefjuttertie  proportionis  , gignuntur  tres  mprcportionalitate 
H armcntca  non  minimi . Quod fs  termini  muertantur  , tum 
demum  ( quod  mirum  e/i  ) minimi  termini  Medtetatu  Har- 
monica procreabuntur,  vt  hae  exempla  demon/bant , 

A,  f* B,  tf.C»  p,  | A, I C. B,q.C, I • | A,\0  mB,tx  p • 

D.jf  I,JJ.F,ts.\D*t.E,p.F,j.  j D.rr,E,n.F,ji. 

PROBL;  6.  PROPOS.  1«. 

A DATA  rc&a  linea  dato  re&ili- 
neofimile  fimiJiterque  politum  re  viti  li- 
neum deferibere. 


.SIT  duta  rc&a  AB,  fuper  quam  deferibendum fit 
i re&ilinemn  rcbulinco  CDEFG.  fimile  fimiliterqiic  po> 

I fitum.Ducanturcx  quolibet  angulo, vtex  F,ad  tinnulo* . 
tagbios  oppofitoj.rcdt  linci-,qux  rc&ilincum  rcloluat 


in 


" ■ 1 “ 


i 
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' io  triangula  CDF  , DEF , FGC . Deinde  angulo  DCF, 
squalis  Hat  angulus  BAIj&  angulo  CDF, angulus  ABI, 
coea  neque  redts  AI,Bf, in punrto  I;  ( coibunt  enim  oro- 
m no,  propterca  quod  duo  anguli  l AB. IBA,  duobus  re- 
dis minores  funt,  cu  {quales  linr  duobus  angulis  FCD , 
FDC, , qui  duobus  rediis  funt  minores .)  »critquc  reli- 
cuo angulo  CFD,  reliquus  angulus  A IB  > squalis  ; to- 
tumque triangulum  AiB.toti  triangulo  CFD.squian- 
gulum.Rurfus  angulo  FDE, squalis  bat  angulus  1 B H; 

: & angulo  DFE, angulus  DIH  : 

Et « qa  duo  anguli  £DF,EFD, 
minores  funt  duobus  rcdlis; 
erunt  quoq;  duo  anguli  HBI, 

H I B,  duobus  redtis  minores  $ 
ac  proinde  redis  BH,  1H,  coi- 
bant . Coeant  ergo  in  pun&o  H^critque  eadem  rationt 
triangulum  BHl.tr iangulo  DEF,xquijngulum  Prxte- 
rca  angulo  CFG,  fiat  squalis  angulus  A i-K.  ;&  angulo 
FCG, angulus  I AKr‘-  Et  quia  duo  anguli  GCF,GFC,ml 
nores  funt  duobus  rcdlis;crunt&  duo  anguli  KAI,KIA, 
duobus  redis  minores  jatque  idcircorcdx  AK,lK,con- 
ucnient  in  aliquo  pundo.Coqucniant  ergo  m Kieritque 
triangulum  quoq,  AKI, triangulo  CGF.xquiangulum  . 
Atque  ita  procedatur,  donec  abfoluancur  omnia  trian- 
gula redilinei  prcpo(iti,fi  plura  extitcrint.Dico  igitur, 
rcCtilincmn  ABHlK.rcdtilinco  CDEFG,  limilc  ede,  (i- 
militcrquc  politum  . Cum  enim  angulus  LAfi,  conditu- 
tus  (it  squalis  angulo  FCD  ; & angulus  I A K , angulo 
FCG;crit  totus  angulus  BAK.toti  angulo  DCG.. squa- 
lis : Eademquc  ratione  angulus  ABH,  angulo  C D E, 
squalis  erit; & reliqui  reliquis,  vt  coflat  cx  conftrudlio- 
nc;cum  (ingtils  partes  vnius  lingulis  partibus  alterius 
fadlx  (int  squales . Quare  zquiangulum  erit  redilincu 
ABHIK  , rcdlilinco  CDEFG.  Qyoniam  vero  : * ita  cft 
AB, ad  W. vt  CD,ad  DF^r  ita  BI,ad  BH. vt  DF,ad  DE* 
Mlrit  cx  squo  ita  AB, ad  BH.vt  CD.ad  DE.Quare  late- 
tacirca  squales  angulos  ABH,  CDE,  proportionalia 
funt,  r quemadmodum  & latera  circa  xqualc*  -angulos 
H,&  E, proportionalia  funt,  ob  triangula  xquianrula 

BHI, 


•/7  primi. 
kj2.pnmi. 

* /7. primi. 


*i /.primi. 


• +.ftxti. 
ei2  quinti, 
1 4 f*xtk 


— 
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\qfexti. 

[ 

St  2. quinti, 

! 


.«•'«i 


|H  \ \ 1 

.i.  '. 


HHI;D1LF. 1 Rurfus  ita  cft  Ht.ad  IB.vt  EF.ad  FD;&  ic* 
HJ.ad  IA, vt  FD,adFC;&  ita  IA,ad  IK,  vt  FC,  ad  FG. 

•'  Igitur  cx  xquoerit  ita  HI, ad IK.vt  EF,ad  FG;  & ideo 
latera  quoque  circi  angulos  HIK,EFG,proportionalia 
urunt,  & (ic  de  c:etcri$;Quamobrcm  recti  linea,  cum  (rnt 
iquiartgula  , habeantque  latera  circa  ecquales  angulos 
proportionalia, fiiiulia  lunt^lmiliterq-,  dclcripta.  A did 
'•  **  fr£ore^d  linea, d ato  rcdifinco  fimile  fimilitfcfq;  po-‘ 
fituin  redtilinctmr  defcripftrhui.  Qijod  faciendum  erat , 


"v 
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jyiC  V N T V R autem  rtlrtltnra  fuptr  lineat  reflat  de 
fcrrpta.effe  f milia  & fi  militer  pe/ita,  quando  anguli  aquales 
' confatuuntur  fufier  ipfas  rectu  lineas,  & tam  reliqui  equulei 
an  culi  quam  latera  proportionalia  femper  ordine  fefe  confe- 
D quuntur . Vt  triangula  A B Cy 

Z>  E F,  non folum  erunt  fimtha, 
fcd  etiam  fuptr  r ellos  BC , £ F, 
jimiliter  defcripta.fi  anguh  B.C, 
_ _ * eqiinles  fuermt  angulis  B,  F ; fr 

tta  Jit  AB. ad  BCjht  DE,adEF.(fc.  At  fnprareclas  BC, 
■“  DE, non  dicentur  fwiiht&r  effode fetipt* , (quamquardfimi- 
t httfint  f)  cum  anguli  b.  C , non  Jint  aquales  angulis  D,  E. 

Ar~ ,11«  I X Similiter  re&angula  A C , EG,  fimi- 

li a,  dicentur fimtlittr  effe  deferipta  fu- 
per  reflas  DC.HG.qnomamstt  A D, 


d!- 

C 

H 


C 

G JI 

t;JU 


nrat  iti> 


.lUn 


adnC.Uaefl  EH . adHG.&c.  At 
veri  recf ungula  ACrlG,non  dicentur 
fimilitrr  deftiipta  fkper  reilks  DC , HG  ^qu  amitis  fint  fimi- 
h t,vr  manifeflum  efl.  Eadem  tamen  fimtliter  erunt  deferi- 
pta fu  per  reflat  DC,/ HrfUil  fuper  te# at- A T>,  HG. 

C JET  E R VM  omnes  figura  fecundum  confiruflionem 
fi-drti problematis  deftripts. . funt  mceffario  fimiliter  pofita  , 
iit  patet  m rclhlmeis  A BH  fit,  fch  EPG,  /aper  linea* 
ATlsfrC  J>,  deftriptit . lteni  omnes  equi/ at  era  figura , & 
aefmangtda , fiw  quoque  pofita  fmihtet  fuper  qualibet  ea* 
rum  latera  • |o  i-*.-  „ ' P5‘,” 

• F&R  T AS  IS  autetn  eoipeditim  Problema  propofitutn 

confictemus 

— — — — — 1 ' ; 
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«injiciemus  ad  hunc  modum . 

Sit  dsuo  rectihneo  A BCD  £ F, 
fuper  datam  retiam  G , vel 
filiam  ei  equalem , dcfcrtben- 
dum fimile  rechlineum , fimi - 
iit  er q,  pofitum.  Productis  duo- 
kmla  ter  ibus  AB  ,AF  , circa  < 
angulum  A , educantur  ex  A, 
per  omnes  alios  angulos  recte. 

AC,  A D ,AE,quantumlibe:. 

Deinde  tx  A B , ab fr indatur  , ^T. 

AH  t aqualis  data  retta  Q , vel  certe  ex  ipfa  AB,  vlterius 
produtta,fi  forte  G, fuerit  maior ,quam  A B.  Pojl  hec per  H, 
agat str  recta  HI, lateri  BCfparaHeta,cr  per  I .fella  I K,  la- 
teri C D ,parallel a,jyfic  deinceps, donec  omnia  latera  fttas  ha 
btant par alLelasydcmptis  duobus  lateribus productis  AB.AFi 
faciumque  erit, quod  proponitur  .hoc  e jl,  figura  AHl  KLM , 
fuper  rectam  AH, dau  retia  G,tqua!em,fi>nilis  erit,  fimili- 
terqtupefsta  figura propofita  ABCDEF,  fuper  reitamAB, 
confit  tuti. Cum  enim  angulus  HA  M,  fit  communis  ; & an- 
gulis ABC,  A FE,  « squales fint  anguli  A HI,  AML  ; Irem 
angulis  AC  B r AC  D,  aquales fint  anguli  A IH,  , Ai  K,  hoc  ' 
efl.toti  angulo  B C D,aqualisfit  angulus  totus  HI  K;Eod:r>:- 
qne  modo  angulis  CD  E , D E F, aquales  fint  anguis  1KL, 
KLM : Aequiagula  er  ut  retlilinea  A BC  DEF,AHI  KLM. 
Sed  & latera  circum  aquales  angulos  habent  proportionalia. 
Csem  vum  triangula  A HI,  AI  K ■ AK  L.AL  M.fimils  *fm\ 
pef  coroli.propof.fi . huius  lib.triangniis  A BQ,  AC  D,ADE, 
Att.iErit,  b vt  AB.ad BCfita  AH.adHI-Rufus.vt  BC, 
adCAfitaHIyodlAiEtvtCA.adCD.ita  I A, adi  K: 
Ac  proinde  ,tx  aquo.vt  BC,ad  CD.ita  HJ , ad  I K, 

Igutir , ex  defin.  jimilia  funt  redilinea  AfiCDEF, 
AHl  KLM,  atque  atlsofiutiltf  er  po/itfi.  ferca , qui  proxi- 
me hf(C  fchoho  fcripfiims . 

THEOR.  13.  PROPOS.  19. 
SIMILIA  triangula  inter  fe  furu  iq 
duplicata  ratione  laterum  homotegorGi 

- ' M M V \ 


1 2 g. primi. 


’ 4. fixti. 
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* 
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SINT  triangula  llniili  a ABC, 
. DEF  , habentia  angulos  «quales  B, 
& E;  Item  C.&:  F,  «e.  Et  fit  vt  AB, 
ad  BC,ita  DE. ad  fcf,  Brc.  Dico  tria 
gula  inter  fc  ratione  habcreduptic* 
ta  eius.quS  habent  Utera  homologa 
BC,&  EFjvcl  Al>,&  DEivef  AC,&DF:Hot? eft.fi  homo 
logis  lateribus  BC,EF,inueniatur  tertia  proportionalis 
BG  jitacfTc  tnangulu  A BC.ad  triangulu  DEF.vt  redam 
BC,ad  rcSamllGVat'proindecuniexdcfi.  ib.Iib.5  pro- 
portio BC.ad  BG, dicatur  dnplicata  proportionis  B C, 
ad  EF  j proportionem  trianguli  ad  triangulum  diei 
quoque  duplicatam  proportionis  laterum  homologo- 
rum BC,EKlcavt  nihil  aliud  fit, triangula  duo, Vel  duas 
quaslibet  figuras  fimiIcs,fimi|itcrqucpofita», habere  pro 
portionem  duorii  laterum  homologorum  duplicatam, 

2qam  ita  c fle  triangulum  ad  triangulum,  vel  figuram  ad 
gurain  , vtcftprima  linea  ad  tertiam  , cum  tres  line* 
fuerint  continue  proportionales  in  proportione  duorO 
laterum  homologorum  : quales  hic  ftmt  tres  hner  rtdf 
BC,  EF,  BG  , continue  proportion  ites  in  proportione 
homologorum  latertrm  BC.EFSint  ergo  primum  late- 
ra BC,EF,xquali‘a,  ac  proinde  Bc  tertia  proportionalis 
BG. illis  *mialis:ita  vtproportio  BC,ad  BG,qux  dupli- 
cata dicitur  proportionis  lateris  BC,ad  latus.  EF,fit  pro 

Eortioiquafitatis.  Quoniam  igitur  triangula  A B C, 
>EF,  habent  quoque  proportiqncm  xqualiutis , *quod 
ipfa  inter  Ib «qualia  fint,ob  angulos  B,C.  angulis  fc,  F, 
xqualcs,&  atqualitatem  laterum  B C , EF.  quibus  adia- 
ccntrerit  triangulum  ad  triangulum.vt  reda  BC,  ad  re- 
dam B G.  Cum  ergo  harc  proportio  dicatur  duplicata 
proportionis  laterum  homologorum  B C,  E F \ dicetur 
quoque  proportio  trianguli  ABC, ad  triangulum  DEF. 
proportionis, quam  latus  BC.ad  latus  EF.habet.  dupli- 
cata Quodetfam  hinc  tbnfhrc  poted.  Qjioniara,  Vt  di- 
dum  c fi. triangula  ABC.DEF.yualia  funt.hoccft.pro- 

{ortionem  «qualitatis  habent, licu»&4at«ra  homologa 
iC.LF  : Propertio  autem  squalitatis  duplicata  folum 
c/Heit  proportionem  «qualitatis  :( Pofitis  enim  tribue 

magni- 


magnitudinibus  squalibus, dicetur  prima  ad  tertiam  ha 
berc proportionem  duplicatam  proportionis,  quam  ha- 
bct  prima  ad  fecundam,vtconftatcx  definitione  10  Jib. 
5.  cum  tamen  prima  ad  tertiam  habeat  proportionem 
squalitatis, ficuti  & prima  ad  fecundam,  ) habebit  trian 
gulum  A B C,  ad  triangulum  DE  F,  proportionem  du- 
plicatam eius, quam  habet  latus  B C.ad  latus  EF.  Quod 
eft  propofitum. 

SIT  deinde  BC,  latus  latere  E F , . 

maius;&  ex  B C , , abfeindatur  re&is  " jj 
BC.E  F, tertia  proportionalis  B G , /J\  /\ 

ducaturqne  refta  AG.  Quia  igitur  eft  / / \ / \ 
vt  AB.adBC,itaDE,adEFjeritper-  B G C E F 
mutando  vt  AB,ad  DE, ita  BC,ad  EF:  Vt  autem  B C.  ad 
EF, ita  eft  per  conftrndtionem  EF,ad  BG  . Vtcrgo  AB  , 
ad  DE;b  ita  erit  EF, ad  BG. Quare  cum  triangula  ABG, 
DEF,  habeant  latera  circa  angulos  B , E , xquales  reci- 
proca,r ipfa  inter  fc  xqualia  eruntj&r  propterca  vt  trian 
gulum  ABC.ad  triangulum  D E F,  d ita  erit  triangulum 
A B C',  ad  triangulum  ABG:  Vt  autem  triangulum 
ABC.ad  triangulum  ABG.eiufdem  altitudinis ,.  ita  eft 
bafis  BC.ad  bafin  BG.  Igitur  vt  triangulum  A B C , ad 
triangulum  DEF, ita  eft  BC.ad  B G . Atqui  cum  tres  li- 
nes BC.EF,  BGjfint  cotinuc  proportionales, proportio 
prims  BC,ad  tertia  BG, duplicata  dicitur  proportionis 
BC,prims  ad  EF,fccudam. Igitur  & triangulu  ABC, ad 
triangulum  DEF, proportionem  habet  duplicatam  pro- 
portionis lateris  BC,ad  latus  E F . Similia  igitur  trian- 
gula ioter  fc  fiint.&c.Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIAM. 

[ c ii-  7- . "w  ‘ii**  ■ w "*  2 ■ 

HINC  mani  f ei lum  ejt  ,fi  tres  reda  linett  prtn 
porttenales  fuerint ; vt  eil  prima  ad  tertiam,  ua  e jfe 
triangulum  fuper  primam  deferiptum  ad  trian- 
gulum fupra  fecundam  f.mde  fimiliterque  defer  i - 

2, SIN  T 


Sitf  W?  L tp7  Q£°M-  ^ 


t .!  nj  ul 

.Al 


$ 


r. 


S T X T enim  tres  rcclc  proportio 
miles  A,B,C\crfuprrpntaam  A, 
& fecundam  B,  ccnjluura  trumgu 

> — - — * UA, & B t (antlia,  fimilitrrq,  de- 

/cripta.  DicoKvt  e/l  reda  A, prima  ad  reti am  C,  tertiam, ita 
t(fe  triangulum  A , ad  triangulum  B.Ham  proportio  recta 
I A, ad  rectam  q,'eji.  per  definitionem  , duplicata  proportionis 
k.0  /exti  recta  Ay*d  rectam  B. 1 Cum  igitur  triangulum  Ay  adtrian- 
* I culum  Byb  abeat  qttoquep ropntton em  duplicatam  peda  A , 

ad  rectam  B ierit  vt  reda  Ay  ad  redam  C , ua  triangulum 
A, ad  triangulum  B.  '■ 

j EO  D B M enodo  e (lendes  , ita  e/fe  tnangu-um  /apra  fe- 
cundam ad  triangulum  fufra  tertiam  fmtlejimihterque  de- 
fer ittum . vt  ejl prima  linea  ad  tertiam  . S:nt  enim  propor- 
tionales tres  CyB,A,cr fuper  B.fuundam,  & Aytertiam  con 

/lunantur  triangula Jimtha fimiltterque pojiM  B,  &A.  Di- 
co , vt  e/l  reda  C,  ad  redam  A . ita  e/fe  triangulum  B , ad 
| triangulum  A.  Jiam  proportio  CiadA,  duplicata  efiproper- 
\ r.xt:  I tionts  C.ad  B.boc  r/l.reda B.adredam  A-k  Cum  igitur  (J?, 
J triangulum  B , ad  triangulum  A , habeat  proportionem  du- 
plicatam reda  B.adredam  Ayquoniam  B,  &A,  funt  late- 
ra homologa  i Ent  vtC, roda  ad  rectam  A,  ita  triangulum 
B,  ad  triangulum  A.  ■ .iiU 


I 
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I TAQVE  (i  proportio  latera 
BCy  ad  latus  EF,  nota  Jit  in  numeris , 
nimirum  vt  C.  ad  corno (cemus  quo- 

que ex  haepropo/.  sp.in  numeris , qua 

proportionem  habeat  trianguli  A BCy 


^TVy-Jt  0 OV/Otrrm  rsrrw  + r—  r » — # 

. ad  trianguli D EF.Si  cium  proportio  Cial  s.cStinUetur  in  tn 
I bus  numeris. hoc  medo  36.  30.23.  erit  trianguli  adtriagu- 

I . ^ t t /1  L - L -Lia  ruttlA  AmbTtUllAiOT 
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PH/  fili  frlCTlit  fJVir  Vli\  j or  * » * & 

Hyvt  3 6. ad  23 .hoc  ejl. habebit Jportion  e.  cwtis  denominator 
e/i  j-U  .Quia  etsltp  proportio  3C.  ad  3 3. e/l  duplicata  propor- 
tionis 36. ad  30. fine  6.  a A 3. quam  latera  homologa  fonunftdr 
habere:  Habent  autem  & triangula  proportionem  laterum  ** 
| m figor  um  duplicaram,  vt  hoc  theoremata  o/lenfum  eft  iertt 
I triangulum  ad  trianguli tvt  3 6.  ad  33.  Eandem  proportWtF 
U 4 trtan- 


4 


ttdL 
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triangulorum  cogncfctmut,ft  denommatorem  proportioni*  la- 
torum  homolcgorumyntmirum  j-j-.  in  Ji  multiplicemus,  hro- 
dudus  emm  numerus  id  cfi , f-j-, . erit  denominator  pro- 

portionis, qtu  duplicata  e fi  proportionis  Uterum, ac  proinde  fr 
denominator  proportionis  triangulorum,  quod  hac  etiam  du  - 
plicata  fit  emfdem  proportionis  /operum. 

SIC  etiam, fi  latera  homologa  haberent  proportionem,  qua 
/ o.ad  j .haberent  triangula  proportionem  , quam  reo.  ad  / . 
ckm  hac  illius  fit  duplicata,  vt  hic  apparet,  ito.  / e.  t.Vel 
etiam  quia  denominator  decupla  proportionis,  idefi.so.  in ft 
multiplicatus  gignit  / oo.  denominatorem  proportionis , qua 
decupla  duplicata  e fi . 

THEOR.  »4.  PROPOS.  io. 

18. 

SIMILIA  polygona  in  fimilia  trian 
gula  diuiduntur , & numero  aequalia : & 
homologa  totis : Et  polygona  duplica- 
tam habent  eam  inter  fe  rationem, quam 
latus  homologum  ad  homologum  latus. 

SINT  polygona  fimi  X — 

lia  ABCDE.FGHIK,  5 

K AX/Y)K 

gulo*  B, G,  & fic  dein-  \ / \ / \J  \l 

ccpchabcant  autem  la-  V - V jj g 

tera  proportionalia  cir-  c D 

ca  angulo*  xquales $ vt  quidem  AB, ad  B C , ita  F G , ad 
GH;&  vt  EC,ad  CD,ita  GH%ad  HI.&c.Dicoprimum, 
hsec  polygona  diuidi  in  triangula  fimi  lia, qua;  fmt  numc 
ro  «qualia.  Ab  angulis  enim  B A E,  GFK.  rediat  educan- 
tur ad  fingulos  angulos  oppofitoi , qux  fint  AC,  AD, 
FH,FI)diuifaquc  erunt  polygona  in  triangula  numero 
arqualia.  Quoniam  vero  angulus  B,  xqualis  efl  angulo 
G,cx  hypothefi , & circa  lpfos  latera  proportionalia  ) 
' aquiangula  erunt  triangula  A B C , F G H , habentia 

Fff  angulos 

L 

* C.fcxti . | 

• j.fcxti. 

k 4. ftxti. 

•jj.juinti. 

4 f .ftxti. 

* 19' ftxti. 
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angulos  B A C.  G F H» 
zqualcs ,•  Item  angulos 
AC  B , FHG,  lateribus 
homologis  oppofitos  j 
aIdcoquc  latera  habe- 
bunt circa  zquos  angu- 
los proportionalia  } ac 
propterea  inter  fc  (i milia  erunt:  Eaac  ratione  erunt  fimi 
lia  triangula  A£D,  FKI. habentia  angulos  £AD , KFI, 
& angulos  ADE,FIK,zquales.Deinde  b quia  eft  vt  AC, 
ad  CB,itaFH,  ad  H G,  obfimilitudinem  triangulorum 
A BC,FGH;vt  autem  CB,ad  CD,  ita  eft , ex  hypothefi, 
H G,  ad  H I , ob  fimi  li  tudinem  polygonorum ; « erit  ex 
zquo  vt  AC,adCD,ita  FH,ad  HI . Et  quoniam  angu- 
lus BCD,zqualis  ponitur  angulo  GHl;eft  autem  & ab- 
latus ACB.  o (lenius  aqualis  ablato  F H G ; erit  & reli- 
quus ACD,  reliquo  FHI,  zqualis.  d Quare  triangula 
ACD, FHI , xquiangula  crunt,idcoq;  fimilia.Eadcmqj 
ratio  eft  dc  alijs  omnibus  triangulis.fi  plura  fuerint . 

DICO  prztcrea, triangula  bzc  efie  homologa  to- 
tis polygonis , hoc  eft , ita  cfle  quodlibet  triangulum  in 
vno  polygono  ad  fuum  corrcfpondens  triangulum  in  al 
tero  polygono , vt  polygonum  ad  polygonum  . Quo- 
niam enim  fimilia  funt  triangula  ABC,  FGH; e erit  eo- 
rum proportio  duplicata  proportionis  homologorum 
laterum  A C,  F H . Atque  eodem  argumento  proportio 
triangulorum  ACD , FHI,  duplicata  erit  proportionis 
eorundem  laterum  homologorum  A C , F H . Quare  vt 
triangulum  ABC. ad  triangulum  FGH,  ita  erit  triangu 
lum  ACD.ad  triangulum  FHI,  cum  vtraque  hzc  pro- 
portio triangulorum  fit  duplicata  eiufdem  proportio- 
nis lateris  AC,ad  latus  FH.Ncquedisfimili  ratione  con 
eludetur  quoque  efle  triangulum  ADE,ad  triangulum 
FIK,vt  ACD, ad  FHI : Atque  ita  deinceps,  fi'plura  fue- 
rint triagula . Sunt  igitur  proportionalia  triagula  vnius 
polygoni  cum  triangulis  a lterius,ita  vt  triangula  vriius 
fint  anteccdcntia,&  triangula  alterius  cofcquentia  pro- 
portionum . Vt  autem  vnum  antecedens  aci  vnum  con- 
fcqucns , f ita  funt  omnia  antecedentia  ad  omnia  confe- 

* quentia. 
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Ruentia  . Igitur  vt  quodlibet  triangulum  vnius  polygo- 
ni ad  fibi  rcfpondcns  triangulum  alterius, ita  erit  to- 
tum polygonum  ad  totum  pol  ygonum  ; i deoque  trian- 
gula homologa  erunt  totis  polygonis . 

DICO  poftrcmo  , polygona  inter  fc  proportionem 
habere  duplicatam  eius.quam  habent  latera  homologa: 
hoc  cft.fi  homologis  lateribus.vcrbi  gratia,  AB,FG,  in- 
ucniatur  tertia  linea  proportionalis.ita  eiTe  polygonum 
A B C D E, ad  polygonum  F G H I K,  vt  eft  prima  linea 
AB,ad  tertia  inucnta.-acproinde.cum  proportio  AB, ad 
illa  tcrtia.dicatur  duplicata  proportionis  AB,ad  FG;di 
ci  quoq;  proportionem  polygoni  ad  polygonum  dupli- 
catam proportionis  laterum  homologorum  AB,  FG. 
Cum  enim  fit,  vt  triangulum  ABC.ad  triangulum  FGH, 
ita  polygonum  A B CD  E,  ad  polygonum  F G H I K ; 
Triangulum  vero  ABC,  ad  triangulum  FGH  , .habeat 
proportionem  duplicatam  eius,quam  habent  latera  ho- 
mologa AB,FG.hoc  eft,candem,quam  habet  AB, ad  il- 
lam tertia  inuenta;  habebunt  quoque  polygona  inter  fc 
proportionem  duplicatam  proportionis  eorundem  late- 
rum homologorum  AB,FG,hoc  eft, eandem  , qua  habet 
AB.adilla  tertia  inuentam.  Itaque  fimilia  polygona  in 
fimilia  triangula  diuiduntur , &c.  Quod  dcmonftran- 
dum  erat . 1 

CORO  LLARIVM . . 

H / N C manif e [lum  ejl,  r*1  ■ ■ 

Ji fuerint  tres  reZle  linee,  pro-  I . 

portionales , vtefl  prima  ad  | A 1 | B | C 
tertiam,  ita  ejje  polygonum  ' 1 

fuper  primam  deferiptum , ad  polygonum  fuper  fe- 
cundamfimtlc  fimiliterque  deferiptum:  Vel  itaejfe 
polygonum  fuper  fecundam  deferiptum  ad  polygo- 
num fuper  tertiam fimile Jimiliterquc  defcrtptum , 

H O C non  alifer  dcmonftrabitur  ex  hoc  theoremate^ua 
tflenfum  fuit  corollarium  procedentis  theoremati c ex  fuo 
theoremate : Vtperjficuum  ejl  i»  hac figura  appofita , - 

\ 

Fff  m SCHO - 


'tfi.fexti. 
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SCHOL1VM. 


» 3 j. primi, 
b+.fexti. 


: C.ftXti. 


§lyA  N DO  polygona  fimiha  funt  pentagona,  vt  i n figu 
ra , demon/lrabitur  et  tam  bot  modo  triangula  media  AC'D  y 
F HI, fimilia  eJfe.Qutmd  anguli  AC B,F HG .aquales funt , 
ob  fimihtadinem  triangulorum  ABC , FGH  'y  fi  auferantur 
ex  angulis  BCD,GHlyqui  aquales  etiam  Jutu,  tb  fimshtu- 
dtnem polygonorum  : aquales  erunt  fr  reliqui  anguli  ACDy 
FHI.Eademque  ratione  aquales  oft endentur  anguli  A DCy 
FIH:ac  propterea , • <£*  reliqui  CA  D,  HFI,  aquales  erunt , 
Igitur  cum  aquiangula fint  triangula  ACD.FHI, b habe- 
bunt latera  circa  angulos  aquales proportionalia , ac  proinde 
fimilia  erunt. 

A T vero  quando  polygona  habent  plores  angulos,  demon- 
ftrandum  eft  jri ungula  media  fimilia  e fi  e, ex  aqualttate.it 
propof.C .huiua  hb.vt  inpropofitione  facium  efi : quia  non  pef- 
funt  probari  anguli  aqualeiypratrr  vnumy  qui  videlicet  prope 
prae  e dens  triangulum  fimile  exifttt, qualis  eft  angulus  AC  D 
& F HI. Nam  angulus  A DCy  tftendinmpotefl  aquahs  an- 
gulo F IH  i quod  tunc  alia  adhuc  triangula  fuperfint  vfiju 
ad  triangula  fimtlta  AED.FKli&H-  Hoc  ideo  dtxtrimy  n 
quit  exiftimetyfruftra  in  prope  fi  nos  dixijfeyita  ejfe  A C%a» 
CByVt  FH.ad  HG:Et  ira  CB.adCD.vt  HG  ,ad  HI,  a 
proinde  ex  aqualitate  ita  AC, ad  CD,vt  FH.ad  Hl.tdeoc 
cum  anguli  ACD,  F HI, fint  aquales , fimilia  ejfe  triangul 
ACD.FHI.  Hac  erum  demonfiratio  efi  omnino  necejfaria 
conutmujf  omnibus  polygonis  quot  cunque  angulorum  i cui 
omnia  triangula  media  eo  modo  ofttndantur  ejfe  (imtHa , t 
perjpicuum  efi.  Nam  fi  triangula  A DE, FI  K.non  effent  v, 
fima , dcmonfirarentur  fimilia  Loc  modo  . Quoniam  eft 
A D.ad  DC.ua  FI, ad  IH.ob fimilttudinom  trianguloru. 
ACD.FHI:  Item  vt  DC.ad  DE,ita  IH.ad  IK.obfim 
luudinem  polygonorum erit  cx  aquo.vt  A D %ad  Q E %tt 
FI, ad  IK-  Et  quia  angulus  C D E , aquahs  ponitur  angu 
HI  K: Eft  autem  CT  ablatus  ADC,  oftenfiu  ablato  F 1 h 
aqualis  i crtt  & rehqutt*  A DE, reliquo  FI  K, aqualis,  c §}u 
re  triangula  A DE,  FI  K .fimilia  erunt . Atque  ita  devtce j 
fi  fuerint  plura  trtangtila  . 

Qjc  O D fi  polygona  fimilia, fuerint  aquilaterayCT 

an?ul 


J” 

T 


' l r b e x rr  tft» 

angui  a , dmidentur  quoque  in  Jimilia  triangula , <j?  numero 
acptaha  , & homologa  totis  } dudis  e centris  circulorum  ipfa 
circum fcnbentsum  ad  omnes  angulos  re  Ilis  lineis . Sint  enim 
polygona Jimilia , squtUtera,  l T 

&•  aqutangula  ABC  DET,  A//\  M 

GHiKLM , qua  tvrtunfcri-  i 
bantur  » circulis  circa  centra 
NiO.ex  quibus  reda  ducan- 
tur NA,NB,Crc.  Dicotnan 
gulu  NCD,  OJK,  jimilia  ef- 
fit,fr  homologa  totu polygonis.  §}uoniam  enim  anguli  CN  D, 

I OK  , aquales  Jit  ne s ( quod  sque  fubmultifdices  fint  quatuor 
rectorum . Nam  vtrumque  fpatium  N,&  O,  quatuor  redit 
aquiseaUnsyex  corod.j. prope/,  t s.  Itb.  i.  diuidttur  in  angulos 
CT  numero,  fr  magnitudine  squales, Cum  enim  anguli  in  ce* 
tro  N,  in  fi  jiant  aqualibus  arcubus ,» ipfi inter  fe  aquales  erit:  * J7>tertq, 
eademqj  ratione  anguli  m centro  O, aquales  erunt.)  Sunt  au- 
tem & latera  eircumipfos  proportionalia  . cum  vtrobiqut  fit 
proportio , a qualitatis  i t>  Similia  erunt  triangula  NC  D.OIK.  b ffexti. 
Eademcjf  ejl  ratio  de  caterit . At  veri  hac  triangula  ejft  ho- 
mologa totis  polygonis  * nullo  negotio  demonflrabitur . Cum 
enim  tot n polygona  Jinttpforum  triangulorum  aque  multi- 
plicia , vt  patttt  * habebunt  vttque  eandem  cum  ipjit  pro-  5 -quinti, 
portionem. _< « 

P O R R O ex  hoc  theoremate  perfacile  demon flr abimus 
theorema  Hud>quod  iam  aliter  injfcholio  propof+M.  s.ojlen- 
dsmux  . Nimirum / . 

5 1 linea  reda  dupla  fuerit  line*  redae,  qua- 
dratum illius  quadruplum  erit  quadrati  huius: 

Et  contra,  fi  quadratum  quadruplum  fuerit 
quadrad>latus  illius  duplum  erit  lateris  huius. 

i-  ’4.  . b V'  ' • * 

S TT  primum  reda  A , dupla  reda  B.  Dico  quadratum 
A ,quadruplum  ejft  quadrati  B.Cum  enim  omnia  quadrata 
fint  fimi/ia,  vt  conflat  ex  defin,i.  huius  Ub,*rit,  per  hanc  pro- 
'of.proportio  quadrati  A,  ad  quadratum  B,  duplicata  propor- 
’0nit  laterum  homologorum  A.fr  Bsqtta  cum  inter  ft  proper- 
^ ___________  / //  ; titneno 
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' tionem  habeant  duplam;  erit  propor- 
tia  quadratorum  quadrupla . §tua- 
I p.  drupla  enim  proportio  duplicata  tft 
A f Jb  I ^M^4,  proportionis,  vt  htcl apparet » 
/ • 2*  4+ 

, . , . SIT  deinde  quadratum  ui, qua- 

druplum quadrati  B . Dico  latus  A , duplum  effe  latens  B. 
Cum  emm  proportio  quadratorum , qua  ponitur  quadrupla. 

dUa^e*Lt  *?***"!"* lMerum  homologorum . vt  diBum 
eftihabel/unt  latera  homologa  A,  & B, proportionem  duplam. 

Nam  quadrupla  proportio  duplicata  ejl  proportionis  dupU,vt 
m exemplo  adduclo  fuperius  apparet . 

i r1TA  E fi  proportio  latens  A B^sd  latus  F G,  nota 
Ju  tn  numeris , nimirum  vt  s.  ad  4.  cognofcemus  quoquo  tx 
hac  propej.20.1n  numeri  sequam  proportionem  habeat  polygo- 
num A BCD  E,  ad  polygonum  F G H I K.  Si  enim  proponit 
j.ad+  continuetur  in  tribus  nsmens,  hoc  modo  , jj.jo.i  6. 
eru  polygonum  ad  polygonum,  vt  2 s.  ad,  6.  hoc  ejl,  habebit 
Proportionem. cuius  denominator  eft  g*<4  erum  p repor - 

tu  2S.ad  tC .ejl  duplicat  a jpporttonit  2s.ad20.Jiue  s.ad 4. 
quam  homologa  latera  A £tFG.pcnutur  habere,  dcmonftra- 
tumcj,  ejl  hoc  theoremate , polygona  quoque  habere  duplica- 
tam proportionem  eius,  quam  latera  homologa  habent , erit 
polygonum  ad  polygonum  > vt  2S.  ad  tC.  Idem  denominator 
proportionis  polygonorum  cognojcetur  ,ft  denominator  propor- 
tionis laterum  homolcgorum,nimirum  1 tn  fe  multiplice- 

tur. F reducius  emm  numerus  f£.idejl,j3-.  erit  denomina- 
tor proportionis,  que  duplicata  dicitur  eius . qaam  latera  ho- 
mologa habent,  ex  qs,que  in  dejin.  t e.lib.  s/cnpjimusiac pro- 
inde ty  denominator  proportionis  polygonorum  ; cum  hac  Jit 
etiam  duplicata  eiu/dem  proportionis  laterum  hcmologorum  . 

SIC  etiam  ,Ji  later  a homologa  haberent  proportionem 
MtHpjamyh  alerent  polygona  proportionem  centuplam  1 cum 
hac  illius  Jit  duplicata,vt  hic  apparet,  leo.  ia.  I.  Vel  etiam 
quia  dc  nominator  1 e. proportionis  decuple  in  Jit  multiplicatae 
gignit  denominat  orem  \oo.  proportionis  centupla  , qiea  decu- 
pla dseplicata  dicitur . V ?X. 
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/ncx.l 


QV  AE  eidem  re&ilineo  funt  fimi- 
lia5&  inter  fe  funt  fimilia  • 


A A A 


SINT rcftihnca  ABC, 

DEF,  rc&ilineoGHl , fi- 
milia . Dico  & ipfa  inter 
fe  cfie fimilia  . Cum  enim 
propter  fimilitudine , an- 
guli rcftilinef  ABC,cqualcs  fint  angulis  re&ilinei  GHI> 
Item  eadem  de  caufa  anguli  rcdtilinci  DEF,  xqualcsan- 
guliserafdcm  rc&ilinei  G HI  petunt  anguli  rcftilinci 
ABC.xqualcs  angulis reftilinci  DEF.  Rurfus  cum  ob 
eandem  fimilitudinem, latera  reflilinci  ABC,  propor- 
tionali! fint  lateribus  re&ilinci  G H I,  ea  videlicet  ijs , 
qux  circum  xqualcslunt  angulos:  Item  eandem  obeau 
fam, latera  rc6hlinci>DF.F.  proportionalia  latcrib*  ciuf- 
dem  rc&ilinciG  HI  erunt  quoque  latera  redilinei 
ABC,  lateribus  re&ilinei  DEF, proportionalia, ea  nimi- 
rum ijs,  qux  angulos  ambiunt  squales.  Atque  adeo  per 
definitionem  , fimilia  exi  fient  reai  linea  ABC.DEF. 
Quae  ighur  eidem  rcfiilinco  furit  fimilia, & inter  fc  funt 

fimilia.  3uod  erat  ofiendendum . 

;;  iw... 

THEOR.  16.  PROPOS.  22. 

SI  quatuor  redae  lineae  proportiona- 
les fuerint:  Et  ab  eis  rectilinea  fimilia 
fimiliterque  deferipta  , proportionalia 
erunt.Etfiare&is  lineis  fimilia  fimili- 
terque  deferipta  rettilinea,  proportioni 
lia  fuerint  :ipfae  etiam  reto  line*  pro- 
portionales erunt. 

■ - ' * rff  # SINT 


20. 


* f<  pren. 


Ii. quinti. 


21. 
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* / t.fexti 

'it. quinti 


*tt.  quinti 


i I t.fexti , 
* it. /jt uti. 


* i I.  quinti, 
tf.  qumti 


fc  7*  quinti. 
It  t.  quinti. 


K 


SINT  primum  qua  tuor 
rtGtx  Afe,CD.EF,GH,prt> 


/\  , , portionales,  vt  ode  AB,  ad 

C * TF*  CD,i ta  EF,ad  G H;  Condi- 


■y  tuanturque  fuper  AB,  CD, 
i duo  quacunque  redilinca 
S fimilia  fimiliterque  defcri- 
t~Q~‘  pta  A BI,  COK ; Item  fu  per 


EF,GH, alia  duo  qurainq, 
redilinca  fimilia  fimijiterq;  defcripu,EFML,GHON. 
Dico  , & hxc  redilinca  eue  proportionalia , vt  quidem 


ABI, ad  CDKtita EM.ad  CO.  'Inueniatur  enim  redis 
AB,CD,tcrtia  proportionalis P;&  redis EF.GH,tertia 
proportionalis  Q..  eritque  c*  xquo , vt  A B , ad  P,  iu 
EF.ad  Qi  Vt  autem  A B,ad  P,iu  eft  redilineum  ABI, 
adredilineum  CDK,fimiIe  fimilitcrquedcfcriptum,cx 
corollario  propoGtionis  ao.  huius  lib. vel  fi  fuerint  triao 
gula,cx  coroll.propof  i p.Et  eadem  ratione,  vt  E F , ad 
Q^ita  redilineum  £ M , ad  redilineum  GO.c  Igitur  vt 
ABI, ad  CDK  ita  erit  EM, ad  GO.Quod  efi  propoli  tu . 

DEINDE  fint  ABI, CDK, EM, GO,  redilinca  pro 
portionalia. Dico  quatuor  redas  AB,CD,EF,GH.  cile 
iuc  proportionales,  vt  quidem  AB,  ad  C D,  iu  EF , 
d Inucniatur  eniin  tribus  redis  A B . C D , E 


AB, ad  CD.ita  EF,ad  R9;crit  quoque , vt  fara  cft  often- 
fum,vt  ABI, ad  CDK.ita  EM, ad  RV.Vt  autem  ABI,  ad 
CDK,ita  quoque  ponitur  E M , ad  GO.*  Igitur  'eritvt 
EM, ad  R V,  ita  EM  , ad  GO , i Atque  idcirco  xqualia’ 
erunt  RV,  GO.  Quas  cum  fint  fimilia  fimiliterque  poli- 
ta, cofiftcnt  ncceilario.vr  mox  oftendemus  , fuper  reda* 
RSiGH.xquales.1»  Qu*re erit  vt£  F,  ad  RS.  ita  EF.ad 

All  .... rr  Jnr*  .ai»  i /-•  t»  • * . 


GH. Ponitur  autem  EF,ad  RS.vt  A B,  ad  C D Igitur 

bra 


erit  quoque  vt  AB, ad  CD.ita  EF.ad  G H.  Qiprnokrera 
fi  quatuor  fedae  linex  proportionales  fucrint.dtc.Quod 
eratdemonftrandum . 


• alii 


ri  r 


LEMMA 


g £ r tz  iij 


L E M M A • 

• ii  CJ  v , . j . , . 

0 D autem  aqualia  retlilinea  fimilia  ftmili • 
terque  defcripta  y qualia  funt  G 0j»  F\J^ » confiiftant 
fuper  rett.ts  aquales  jta  oftendetur . Si  enim  inaqua - 
lesfunt  GBiAffo  GUlmaior.Cum  igitur*  obfimili- 
tudinem  reCstiineorum,  fit  vt  G N,  ad  H 0,  ita  B^S , 
ad  S V i Tonatur  autem  G H , maior  quam  F^S  i 
a erit  quoque  H 0 > maior  quam  S V ; er  propterea 
reft 'lineum  G 0,  maius  re  ftilmco  \V , cum  hoc  in - 
traipfum  posfit  conflitiJ;  quod  eft  abfurduw , cum /it 
contra  hypothefm  . Ts^on  ergo  maquales  funt  rctfx 
G U y B^S.  Quod  eft  propofttum . 

LITE*-  -X* 

Sint  duo  rctlUi-  j > 

nea’ABC,DEF,  ^ ff  u 1 G — . 

aqualia,&  fimi-  BtJ  *•>*  ? 

lia  Jhnilitcrque  pofita . Dico  latera  homol  ga,  cuiuf- 
modi  funt  refta  AB,  DE,  e fle  aqualia  . Si  enim  non 
credantur  aqualiayftt  A B,  maius , quam  D E ; inue- 
niaturque  retiis  'St B >DE ytertia proportionalis  G. 
Quoniam  ergo  cft.vt  A B , adD E , ita  D Et  ad  G; 
ESI  autem  AB,  maior, quam  DE  : Erit  quoque  DE, 
maior, quam  G;  ac  propterea  multo  maior  AB , quam 
G.  V Ivero  A B,  ad  G,  ita  eft  retiilineum  ABC , ad 
reCfiliheumDE  F,per  cor  oli  propof-  xp.vcl  io  hu- 
ius 1$.  Igitur  cum  AB,  maior  fit,  quam  G;  erit  quo- 
que retiilineum  ABC , maius  rctlilineo  DEF : quod 
tft  abfurdum  ,cusn pofitum  fit  aquale. F/oh  ergo  ma- 
ior eft  A B,  reFta,  quam  re  SI  a D E . Sed  neque  mi- 
nor erit  eadem  ratione  ; quia  & r citi  lineum  ABC, 

minus 


*t4.fuiati. 


ii.  YjC.’'  i 


i 
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.iWsW.yi 

m * 


•1 9. vel  26. 
fexti. 


'tj.vel  jo. 
rexti. 


Jit 


vanus  eflenderctyr  retonet)  DE  F : quod  ejl  contra 
hypotbefm . Quare  aquales  fmitreftx  *AB,D  E. 

>.v  iikc<u>  «rC^y,  Ct  *“ 


ft  vt 


■ jS  C~  H © L I V M. 


'*>  Wiitt  O. 


ir  a 


^ EODEM  modo  ,jl fieri  nt  ttet 
refttproportionatts  i erunt  &re- 
i*  A /\  A,  fttltnea  finiit a finiliterqut  de* 
IMI  1>C  JJEF ' /cripta  ab  eitjproportionalia,  fre. 
Si  enim  fumatur  lutea  mUta.ewfque  reSikneum  lit,  habe- 
buntur qu.ttucr  re&tprcfortionafa.  Igitur  & .quatuor  relU- 
linea  proporticnalta,  vt  njc  Euclides  demonfirauit . Cum  igi- 
tur id,quod  a fetunda  efl  de/crtpfum,tquale  (h  ei, quod  a ter- 
tia,immo  difmsmanifeJJMm  ejl, quod  proponitur . 

. . B.REV  IV  S‘  tota  haefro-, 

K1  • ~ pofito  dcmonjlrabueef „ nec  mo 

do.  Ponatur  primum  ' /fit  vt 
A AB.adCDfia EF.adOH. 

lf  Dico  ejfe  quoque  vt  ABI ,ad 
CDK.it a EM, ad  GO/Cum 
'B-.  enim  fi  proportio  're&ilmn 
<~l£  A B f ,ad C D K,  duplicata 
proportionis  AB, ad  0 D-i Item 


proportio  rtfhlitUt'£,M,ad>*8 Umeum  GD,  duplicatApropor- 
tsonu  EF, ad  GH  serant  proportiones  A B I , adC  D Ki  & 
EM,adOp,*qkalesi  quandoquidem  tfipltttf*  fyotprfpfr- 
ftonum  squalium  A ByadCDi  & E F , ad  GH  . Qubd  ejl 
primum * 

P O NAE'  V R deinde  effe^vt  AB  I,ad  CDK.ua 
E M.,ad'GO.Dico  ejfe  quoque  vt  A B^aji  CD,  ha  EF  , ad 
GH  ■ b Cum  enim  fi  proportio  ABI, ad  Cj>K  ,d : plicata  pro- 
portionis A BKad  CDi  Item  proportio  EM, ad  G O,  duplita- 
ta  proportioni 't  EF.ad  GH  : Erunt  proportiones  AB.adC  Di 
<£*  EF.adG  H.  aquales)  quandoquidem  earum  propoYtiomt 
duplicat*  ABI, ad  C DKjCp  EM,adG  O, aquales  ponuntur. 
Quod  ejl  fecundum ...  a - x • { > . * 
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THEOR. 
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LIBER  ri. 


THEOR.  17.  PROPOS.  23. 

AEQVIANGVLA  parallelogra- 
mainterTe  rationem  habent  eam,  qua* 
ex  lateribus  componitur . 

SINT  parallelogramroa  arqui- 
angula  AC,CF,  habentia  angulos 
BCD,ECG,  «quales.  Dico  pro- 
portionem eorum  efle  compofiti 
ex  duabus  proportionibus,  quas 
habent  duo  latera  vnius  circa  an- 
gulum zqualem,  ad  duo  latera  al- 
terius circa  angulum  aequalem, ita 
vt  antccedctia  proportionum  fint 
in  vno  parallclogrammo,  & confequcntia  in  altcro;hoc 
cft, proportionem  A C , parallclogrammi  ad  parallelo- 
graramum  CF  , compofitamcfle  ex  proportionibus  rc- 
61»  B C,  ad  C G.rcdam,  & reda:  D C , ad  redam  C E ! 
Vel  etiam  cx  proportionibus  redae  B C,  ad  redam  CE, 
& redx  D C,  ad  redam  CG-  Id  cft  , fi  fumantur  tres  li- 
ne* I,K,L,itavt I, ad  K,fit,ficutBC, latus  ad  latus  CG; 
& K,ad  L,vt  latus  D C,  ad  latus  C E ; ita  efle  parallclo- 

frammum  AC, ad  parallclogrammum  C F , vt  cft  reda 
.adredam  L:ac  proinde  cum  exdefin.;. huius  lib.pro- 
portio  I.ad  L,  componi  dicatur  ex  proportionibus  I,  ad 
K,&  K,  ad  L ; proportionem  quoque  parallclogrammi 
AC.ad  parallclogrammum  CF,  dici  compofitam  efle  cx 
eifdem  proportionibus,hoc  cft,  cx  proportionibus  BC, 
ad  CG,&  DC , ad  C E . Coniungantur  enim  parallelo- 
gramma  ad  angulos  xqualcs.ita  vt  B C , C G , efficiant 
vnam  lineam  redam  : Quo  pofito,  cum  anguli  B C D 
ECG, fint  xquales, erunt  & DC,CE,vna  reda  linea,  vt 
ad  propof.t  ^ .lib.i  .ex  Proclo  dcmonftrauimus.Produca 
tur  deinde  AD,FG,don«e  conucniantin  HjSumptaq;  vt 
diximus,  reda  I.quacunq; , a inueniatur  tribus  BC,CG, 
& I, quarta  proportionalis  K:Item  tribus  DC,CE,  & K 

quarta 


24. 


, / i fexti 
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Jexti, 


it. quinti. 


.fexti. 


rjj.quin/u 


quarta  proportionalis  L.Qyonia 
igitur  clt,»  vt  BC,adCG,ita  AC, 
adCH.  Vtautcm  BC,  ad  CG,ita 
polita  eft  I,  ad  K i *>  etit  quoque  vt 
AC,ad  CH,ita  I,ad  K.  Eodemaue 
argumento  oftcndes  eflc,  vt  H C , 
ad  CF.ita  K,ad  L.Nam  vt  DC,ad 
CE, e ita  eft  HC,  ad  CF  . Cum  er- 
go polita  lit  K , ad  L i vt  D C y ad 
CE. erit  quoque  HC.ad  C Fy  vtK,  ad  L.  dEx  «quo igi- 
tur erit , vt  AC, ad  CFyita  I,ad  L . Sed  proportio  I , ad 
L j>cr  5-dcfin  huius  lib.  componitur  ex  proportionibus 
BC,ad  CG ;&  DC,ad  C E.  Ex  his  eifdetn  ergo  propor- 
tionibus componetur  quoq;  proportio  parallelogrammi 
AC, ad  parallclogrammu  C F.Eademq;  ratione  oftcnde 
mus. proportionem  AC,  ad  CF,componi  ex  proportio- 
nibus BC,ad  CE.&  DC.ad  C G;  dummodo  parallelo- 
gramma  ita  coniungantur  ad  angulos  xquales,  vt  B C , 
CE,  efficiant  vnam  rcttam  lineam  , &c.  Acquiangula 
itaque  parallelogramma  inter  fc  rationem  habent , &c. 
Quod  erat  oftendendum . 


SCHOLIVM 


I 


EXPKDITIVS  idem  demonfiraiitur  io  e modo  . 
ComiinElu  paraUe/ogrammis , vf  prine ; * Cum  fitvt  A C y 
adCM.it*  BC, ad  CG:&vtCH, ad  CF,uaDC,  adC  E , 
Proportio  autem  AC, ad  CF y componatur , per  definitionem  y 
ex  intermsdijs proportionibus  A C,ad CH,&  C H,  adC  F t 
componetur  quoque  eadem  proportio  AC,  ad  C F , ex  propor- 
tionibus BC.ad CG,  C?  DC » adC  E y qua  tUie  intermedias 
fiunt  aquales . Quod  efi  propofitum  « 

HANC  porro  propofi  demonfirat  etiam  Eu  elides  in  nu- 
m^is  lib.S  .Orope f.  s. 

IT  A Qv  E fi  proportiones  laterum , nimirum  BC  , ad 
CGiir  DC,  ad  CE, nota  fiintin  numeris , veniemus  quoque 
ex  hae  protof.jj. in  cognitionem  proportionis  parallelogram* 
mi  AC,  ad  parallelogrammum  CF , in  numeris  y hoc  modo . 
Sit  proportio  BC  f*dC  G .eadem,  qua  //.  ad  s,  (y  DC.ad 

CE y 


/ 
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C E,  eadem , que.  7.  ad  tt.  atque  ha  dua  proportiones  conti- 
nuentur  tn  tribu*  nutner'u7?'  Jf*  vtfit  77. ad  jj. 

fictu  11.  ad  s.  3 s ad  3 3.  vt?.  adit.  Et  quia  proportio 
77.  ad  33.  componitur  tx  proportionibus  77.  ad  js  . (? 

3 3. ad  3 3 -hoc  tft,  ex  proportionibus  lateri,  erit  ut  77.  ad  )js 
ita  par  alit  logrammum  AC.adparallelogrammu  CFi*quod 
proportio  paraUeJogrammorum  fit  etiam  compofitx.  ex  eifdem 
proportionibus  laterum  : hoc  efi , proportio  parallclogr animo- 
rum denominabitur  d 1 Continuabuntur  autem  dua  da- 
ta proportiones  in  tribus  numeris  vel  ex  ifs,qua  propof  7Mb.  X . 
demonfirantur.vel  terti  hoc  modo  ■ Pofita  priore  proportione 
It. ad  3. fiat vt 7. ad  l l.(qua  efi pofierior proportio)  ua  3. ad 
oltud, inuenteturejf  numerus  7-$-.  Ita  ergo  fiabunt  tres  nume- 
ri habentes  duas  iUat  proportiones^  li.S  Quod fi  tertius 

reuocetur  ad  hanc  vnecam  fradionem  ahj  duo  nume- 
ri per  dene  minatorem  7.  multiplicentur , erunt  duo  pro  Julii 
numeri  77.  33.  & numerator,  3 3.  tres  numeri  integri  in  ttf- 
dem  proportionibus . 

SIC  etiam  fi  proportiones  la- 
tarum fint.vt  4.  adi.  3.  ad 3. 
continuabuntur  dua  ha  propor- 
tiones in  bifeo  tribus  numeris 
7.2.2.Vel  in  hi  fice  minimis  2.1.1. 

Et  quia  primus  ad  tertium  efi  du 
pluo  y erit  quoque  parallelogram- 
morum  proportio  dupla.  Id  quod 

tx  hac  figura  perfiicuum  efi.  Nam  fi  latus  BC.diui datur  in 
7-partes  aquales, & C G.in  2.  At  DC,  in  3-& C E,  io  3 . ita 
vt  BC, ad  CG, proportionem  habeat  duplam, at  DC,ad€ 
proportionem  aquahtatis , vt  pofitnm  efi : ducantur  autem 
per  punefa  diuifionum  lateribus  parallela  , continebit  paral- 
lelogrammum  ACyl 2. rhombos  aquales , at  C F , filum  6 : 
atque  adeo paraUstogrammum  A C , adparallelogrammum 

CF,  duplam  proportio  tum  habebit,  vt  ditium  efi . 

F ER8F1CVVM  autem  eft>  alteram  proportionum 

tompcnentiumpojfe  effe  maiorem  proportione  compofira , fr 
oquakm , In  priori  enim  1 xemplo  proportio  lateris  BC  • ad 

CG,  efivt  n.ad  s .hoc  efi . cunis  denominator  oft  j-j-.qu* 
mater  tfi  proportione  pars  Jelogram  morum,  cum  huius  deno- 
minator 


‘Jj.fexnj 
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minator  fit  l **  . Inpofleriori  vero  exemplo  proportu  latms 
BC,adCG,eft  dupla,  quemadmodum  & proportio  par allelo- 
gr  amniorum.  Vt  vd  hinc  etiam  conflare  pejfit,  hanc  propor- 
tionum compo fit  tonem  non  eff e additionem,  vt  nonnulli  inter- 
pretes volunt : Item  proportionem  maioris  inaqua  litatis  pof- 
fe  componi  tum  ex  proportione  mtnoris  inaqualitatis , tum  ex 
*■ qualitatis  proportione  ; quod  ifdcm  interpretes  negant . In 
exemplo  namque  priori  proportio  lateris  DC,  adCE,  efl  mi- 
noris inequahtatts.in  pofieriori  vero,aqualttatis » Sed  hae  it 
te  plura  fcrsbemus  in  propofs  .lib.  9 . 

DEMONSTRAT  hoc  loco  Federicue  Ccmmandi- 
nus  nonnulla  aha  , qua  vel  ad  comptfstionem  proportionum 
pertinent,  vel  ex  ea  demonflr annor ,non  inutilia,qua  nos  quo- 
' que  afferre  dccreuimus,  mutatis  tamen  nonnihil  demonflr a- 
ttonibus  s Sunt  autem  ea, que  fcquuntttr . 

^ \ - * •«  • t#P*r  *rtfn4wiV  vr  u 

T •« 

X» 


,ij.fcxti: 


| t3+.pr>tw. 
. (i s. quinti. 
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TRIANGVL  A, que  unum  angulumfini 
angulo  aequalem  habent, proportionem  habent 
ex  lateribus  aequalem  angulum  comprehenden 
tibus  compofitam . 


\ 

h 


SINT  triangula  ABC, DEF, 
angulum  C , angulo  F , habentia 
aqualem.  Dico  proportionem  tria» 

_ c _ guh  ABC, ad  triangulum  DEF, 

" - * compofitameffe  ex  lateribus  , hoc 

efl, ex  proportione  BC,ad  EF,&  ex  proportione  AC, ad  D Ff 
Velix  proportione  BC,ad  DF.&  ex  proportione  AC, ad  EF. 
Comttleiis  erum  paralielogrammis  CG,FH, erunt  ea  aqtuan- 
gnla  i * atque  adto  eorum  proportioex  lateribus  componetur. 
Cum  crto triangula  ABC,  DET,  cum ipfis , * quorum  funt 
dimidia , « etsndnn  habeant  proportionem  ,•  Erit  quoque  pro* 
portio  trtangu'i  ABC  , ad  triangulum  DEF,  compo  fit  a ex 
proportionibus  lattrum  BC,AC,  adlateva  EF ,D  F • 


PRO. 


II. 

• ® jk  ^ ' 

PR  OP  ORTIONEM  ex  duabus  pro- 
portionibus , ucl  pluribus  componere . 

H OC , modo  fiat , facile  colligi-  A 

/tti*  «x  demonfiratione  huius  propof.  j j . g | t 1 

Oportet  iam  « xipfisvnam  proportionem  1 . 

componere . * Fiat  vt  A,  ad £,ita  G.ad  * 

Hi&T  vt  C,ad  D, it  a H, ad  Ii  frvtEy  , * ' 

ad E,ttalyad  K.Dico proportionem  G, 
ad  K y compofitam  efie  ex  tribue  datis  * ’ 

proportionibus . Cum  enim  ea  compojitd  fit  ex  proportionibus 
G,ad  HiH ,ad / ;fr I tad K,per  dejin.  s.  huius  hb.  compofita 
etiam  erit  ex  proportionibus  A.adBi  C>ad  D i fr  E,  fr  F j 
quod  his  HU  fumpta fint  aquales . 

* U.fexti. 

I I I. 

P R O P ORTIONEM  minorem  ex  ma- 
iore auferre. 

SIT  proportio  A yadB,  minor  aufe-  •, 

b Fiat.vt  Ayad  Byita  C,ad  £} fatuatur-  Jl— u | 

V*e  * . terminus  medius  inter  C , fr  D.  ^ m 

ex  proportione  C,  ad  D,  rcliquamque  efie  -jy  p . ■ - < 
proportionem  E,  ad  D.  Cum  enim  propor- 
ttoC.ad  D , componatur  ex  proportionibus  C,  adE.fr  E,  ad 
D\St  proportio  C.ad Eyhoc  eft  A, ad  By  auferatur , relmque- 
,ur  proportio  E,  ad  D. 

V E Ry  m f,ac  tompofitio,  fr  detractio  proportionum  non 
tft  additio,  fr  fubtraSio  proprie , quia  altas  tum  totum  e fiet 
aquale  parti , fr  minus  , fr  maior  proportio  poffet  detrahi  ex 
mineretvr  ad propof. s Jib.t  .oflendemtis . 

^ Trian- 

b tt.Jbxti. 

-4 
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> 4-  /exii, 
b X .ftxtii 


flt-  quinti. 


e/ 1, quinti. 
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TRIANGVLA  , qux  unum  angulun 
uni  angulo  aequalem  habent , eandem  propor 
tionem  habent , quam  re&angula , quz  fub  la 
teribus  aqualem  angulum  comprehcndetibu 
continentur. 


SINT  triangula  ABC 
DET,  angulum  A , angui 
D, habentia  aqualem.  Dh 
ejfe  triangulum  A B C t a 
triangulum  DEF,  vtreffa 
gulum  fub  A B , A C,  adrt 
({angulum fub  DE.DF.Dt, 


Rit  enim  ai  AC >DE perpendicularibus  BG,EH;erunt  m 
gula  ABG , D EH,*quiangula,vt  conflat  ex  eorell.  I . propo 
ja.lib.l.cumduo  anguli  A, AQ B^duobus  angulis  D.DHi 
lint  aquales. 1 Igitur  erit.vt  GB,ad  BA,  ita  H E , ad  E D 
Vt  autem  GB,ad  B A,  b tta  eft  reit  angulum  fub  BG , AC 
ad  reff  angulum  fub  AB, AC.  (Nam  fi  ba/es  ponantur  G i 
B A, erit  eorum  eadem  altitudo  A C ) Et  eadem  ratione , \ 
HEyad  ED,ita  eft  reff angulum  fub  EHyDF,  adreffang * 
lum  fub  DE,  DE.  ‘B e H angulum  igitur  fub  BG.  AC.adr « 
a angulum  fub  HB,AC,eft  , vt  reff angulum fub  E H,  DI 
ad  reffangulutrffub  DEiDV,& permutando  , yoff angulus 
fub  BG,  AC, ad  reff angulum  fub  EH,DF , vt  reffangului 
fub  AB ,AC,aireRangu!tunfub  DE  , DE.  Stdvtreffar, 
gulum  fub  BG,  AC, adreff  angulum fub  EH  .DTP  ita  e 
triangulum  ABC triangulum  DEF » * quod  hae  tnar. 
gula  fint  re ff angulorum  illorum  dimidia. (Habent  enim  fux 
dem  tum  illss  bafes  AC,  DE.  altitudmofquo  eafdem  B C 
EHi  ac  proinde  inter  eafdem  cum  illit  parallelas  fient  tovjl. 
tuta  .)  Igitur  ent  quoque  triangulum  ABC » ad  triangulus 
DEF  , vt  redargutum  fub  AB,  AC,  ad  reti  angulum  fu 
D * • *>F-  OS**1  efipropofitum . 


v A v A T 


LJBER  VI. 


V. 
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PAR  ALLELOGRAMMA  inter  fc 
JttjUi^ingula , eandem  habent  proportionem, 
quam  re&angula  fub  lateribus  ipforum.  aequa- 
lem angulum  continentibus  comprehenfa. 


p*l«>  T\» 


•*  V 1 

rrv.  r* 


SJ ATT  parallelo  gramma  ABC  D, 

EFGN,'  aqsdanguU  infer  fe , quorum 
ungule  B,&  Ffmt  aquales.  Dico  effe , 
vt  par  allelogrammum  BD,  adparal- 

lelogrnmmum  F H ,</ a red angulum  » _ — 

fab  AB,  BC, ad redangulum  fub  EF,  ..  . , 

FG.  Duilii  enim  diametri*  AC  i EG,  que  angulos  iquales 
ByFyfubtendantihabtbum  triangula  ABC,  EFG , angulum 
B,angulo  P aqualem. Quare,  vr  tam  demonjhautmue , <ri/, 
v t triangulum  A BC,  ad  triangulum  EFG, it  a reti  angulum 
fub  A B,  BCy.ad  redangulumfbb  ET  y FG.*  Cum  ergo  pa- 
ralUlogramma  B D , FH , eandem  habeant  proportionem , 
quam  triangula  ABCyEF Gs  b quod  hic  ipforum  ftnt  dimi- 
dia  ;t  Frit  quoqufVTparallelogr animum  B D,  ad  FH , pa~ 
ralltLgrarrunum,  itaaeUangulum  fub  AB,  BC,  ad  reitan- 
gnlumfitbEFi  FG»  Quodef  propoftum . 

;,3k  uww^M. .t  r,- ...  .t  • ' ' ,*  v :»W-  . >.  c 

i-ln  i\  -jy- 
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VI. 


y; . u.  IV» 
fliaa./»  v 


•••  i.T  R I A N G V L A,  & parallclogramma  in- 
ter ie  proportionem  habet  compofiram  ex  pro- 
portione bafinm , & proportione  altitudinum . 

• • , •“  • • . t •.  » 1 1 ■ tv  • • 


. $ fXT  triahgulA  ABC  yD  E F y&  paratlehgra 
'ftorum  altitudines  AI , DK.  Dico  eorumpi 


•amnia 
eorum  propor- 

nn*pl>Jilam  effe  ex  proportione  bafis  BC,ad  bajin  E F, 
^ff^porttoki' altittiAjinti  A 1 , ad  altitudinem  D K . Smt 
^mP*lirtfuin  altitudines  equa! es , bafes  vero  vel  aquales 
h*m,Vel  maqualct : Et  atque,  vtBCyad  EF,ita  L,ad  M ; 

v st  YL 


• 1 1 * 


ts. quinti. 

bj  d.  primi. 
‘ i i quinti . 
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1 7. quinti 
b l.ftxti. 


* 1 1 . 
ti. 


It» 


•>  t.ftxti.} 
* 21.  quin- 
ti. 
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A A 


Vt  autem  A l .ad  D K.tta  M , 
N.Qm»  fallo  erit  Af,  iffi N,  equ 
lis, quod  & AI,  iffi  D K , equa 
fonatur a /t  prcsndeerit  L , , 
NyVt  L,ad  My  hoc  e fi,  vt  BC , 
EF. b A/  vcro.vi  BC.ad  E F > i 
triangulum  A BC , ai  triang 
« Zv/b  DLF , jy  parelielogrOmm* 
CG.adparaHelogrammum  EH.  * Igitur  quoque  trit  , vf 
/k/  N,  /(/» triangulum  A BCtad  triangulum  D EF , dtp 
tallelogrammum  CG,  ad  parallelo  grammam  E H : Sed  fi 
portio  LfuiNJiouiofi/a  tfiex  frof  truone  L,ad  Myhoc  e fi, 
propoftsonq  bojis  B<? , ad  Lafin  E F , jy  ex  proportione  M. 
N .ho+efi&ltvudrrm  Aly  ad  altitudinem  DK.  Proportio  < 
go  fh  anguli  A BCtad triangulum  D E F , & parstlltlograi 
mi  C G,  adpaeaUelcgrammnm  E H , ex  etfdem  profor(iti 
OH*  cfi  cempofit a . £ued  tfi  propofitum 


SINT  iam  altitudii 
AlyDK  jn  aquales,  (jyA 
maiori  bafes  voro  BC , £ 
vel  aquales,  vel  etiam  « 
quales.  Fiat  ,vt  Aly 
DK.ua  O ,adPi  Ct  vt  B 
adEF.  ttaP.ad^  A 
fttfiadetndc  I In  aquetis  t 


D K ; ducatur  per  Lyipfi  BC  .parallela  LM  fetans  AC, ini 
iungaturijj  rella  BN. Quoniam  igitur  e '(l  triangulum  AB 
ad  triangulum  N BC  i(y  parallelogrammum  C G , ad  far, 
lelogrammum  CM.it  altitudo  Alyod/sltitudinem  l L 1 1 
ad  DKyitfi  I L.aqualem.hoc  eft.vt  OyadP,per  ea, qua  ad 
prepof.  tuesus  tib.  ex  Commandmo  ofiendtmus  itfuOd  tria 
gu  lorum,  drparnllelogrammtrum  eadem  fit  bojis  BC  : Ea 
triangulum  NBCt  ad  triangulum  DEF  , CT  parallelograi 
mum  CMyMtLparaUelogrammum  EH  ,-4  st  a eji,  bojis  BC, 
Iafin  E F ^ tum  eadem  fit  altitudo),  hoc  *fi,  ita  P,ad  * 

ex  squaABCyod  DEFyCrCG+adEfiyVt  0,  adQ^Qui 
eum  proportio  Q,ad ^componatur  fx  proportione  Q,ad  Pji 
rjiytx  proportione  altitudinis  AI, ad  altitudinem  D Ki  & 
proportione  P,*d  H^lsoc  efiytx  proportione  bafis  BC , ad  b*, 

..‘•l  * " '♦*"  ‘ £ 

■ ■ ■ ■■  ■»  — .i,,  ■ — 
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ET:  Ex  cifdem  proportionibus  componetur  proportio  triangu- 
li ABCyad  triangulum  DEF,  & parallelogrammi  C G ,'*d 
pxrallelogrammum  E H .1 Quod  e fi  propofitum . 

EODEM  pallo  oficndetur  proportio  trianguli  D E T . 
cuius  altitudo  minor  eft.aJ  triangulum  ABC,  fy parallelo - 
grammi  EH,adparaUel«grammum  C G , compotit  a ejje  ex 
proportione  bafts  EF.adbafin  BC , & proportione  altitudinu 
D K ,ad  altitudinem  A I . Si  enim  jiat, vt  EFyadBC,ita 
adPi  drvtDKyaJAI , ita  P,  adO , & reliqua  fiant, vt 
prius  i » erit  triangulum  D E F,  ad  triangulum  NBC,  & pa- 
raUelogrammum  EHyadparallelogrammum  CM.vt  EF,ad 
BCyboc  eftyTJt  Qjid  P.Item  triangulum  NBC  ; ad  triangu- 
lum A BCydr parallelogram mum  C M , adparallelogramm « 
CG.vtLI.feu  DK,adAIyheceflyvtPyadO'yexijsy  qui  ad 
propof.  I . huius  hb.  ex  Commandi  no  demonftrauimus . t»  Ex 
iquo  igitur  erit , vt  DEF,adABC,fr  EHy  adC  G,  ita 
ad  O.  Quocirca  cum  proportio  Q^ad  O , componatur  ex  pro- 
portione Qyad  P , hoc  eft , ex  proportione  bafis  E F , ad  bafm 

BC  i ex  proportione  PyadOyideftyex  proportione  aUxtudt- 

nisDKy  ad  altitudinem  A I i componetur  etiam  proportio 
DEF.  ad  ABC. & EHyadCG,  exeifidempropotuonibui. 
Quod  efi  propofitum . 

PROBL.  18.  PROPOS.  24. 

I N omni  parallelogrammo,  quar  cir- 
ca diametrum  funt  , parallelogramma 
& toti,&  inter  fe  funt  fimilia . 

EST  Oparallclogratnmum  ABCD, 

*n  quo  ducatur  diameter  AC,  & Pcr 
«piodilbct  cius  pun&um  I,  ducantur  dux  G 
redt*  EF,  jq  s parallelae  lateribus  pa-  ; 
rallclogrammi . Dico  paraUclogramma 
EG,  FH,  circa  diametrum,  fimilia  efle  & toti  parallc- 
logrammo , & inter  fcTe.-Qu_od  enim  xquiangula  iint 
toti, facile  oftendetur.  Nam  angulus  GAE,  idem  cft,qui 

Ggg  * angulus 


• i.fexti. 


22.  quin- 
ti. 


22. 


big 


. 
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h4.fixti . 


* * yix/i. 

i22.'quintir 


Xr-ShP 


angulus  BADi»&  angulus  externus 
AEI,  xqualis  interno  ADC  ;& angulus 
AGI,  externus  interno  ABC;  & angu- 
lus E I G , externus  interno  B F I ; & hic 
externus  interno  BCD.  Quare  xquian- 
g ulum cft  EG,  parallclogrjmmum  pa- 
rallelogrammo  BD:Ec  eadem  ratione  eirJcm  BD.xqui- 
angulum  erit  I:H.  Quodautcin  l.atcra  circa  xquales  an- 


m 


gulos  habeant  proportionalia  lateribus  totius, hoc  mo- 
do dcmonftra  bimus. Cum  triangulum  A< 


Cum  triangulum  AGI , xquiangu- 
lum  Iit  triangulo  ABC;&  triangulum  A E I , triangule 
ADC,vtpcrfpicuumcftc*  19  propof.  lib.  I.  vcletian 
ex coroll  propof-4.hnius  lib.  *> erit  vt  A E,  ad  B C , it; 
AG.ad  Gl;atquc  ita  Utera  circa  xquales  angulos  B,  & 
G. proportionalia  funfckRurfu.ScerU  vtBC,adC  A,  it; 
Gl.ad  IA;  Item  vi  CA»ad  CD,ita  IA»ad  LE.  dExxqu< 
igitur.vt  BC,ad  CD.ita  cftGI , ad  I E ; ac  propterea  £ 
latera  circa  sequaJesangulos  BCD,G1E, proportionali 
exiftunt . Nonalitcr  dcmonftrabuntur  latera  circa  re 
liquos  angulos  aequales,  cfle  proportionalia.  Qyarc  pe 
definitionem ,,  fimilpcrit  parallplogrammum  E G ,toi 
parallelogtammoB  D . Eadem  arte  oftendes  parallelo 
grammum  FH,  fimile  efle  eidem  parallelogrammo  B E 
* atqujg  adeaAi  iplll  iplcr  fqfimilia  erunt . In  omni  erg 
parallblogrammo.qux  circa  diamctrlim  ftint.&c.Quo 

ifflfflfi Ji.*.  O-fr  l rrU. 


I 


IKT  ELI  I GtN  Dj4  auKmfunt  parallelograr. 
«4  circa  diametrum  torini  ejfe  talia , qui  habeant  vnu 
angulum  cum  reto  paraStlogrammo  communemxvt  mamj 
fium  ejt  ex  forma  denumftraticms . . 

- ® l’OD  fi  circa  diametrum  altemus  patallelogra  tm 
prjduftam  eonfifi*' paraUetogrammum  aliud*  |M  'Vt  duo » 
itis  lasera  rr&ai  duat  tomponant  /ineat  tum  duobus  late) 
but  atterito*,  vellerit  illa  itu  fine  parallela, tjfiicm  fere  m/o 
oftf detur, hoc  illi  effe  fimile.  Parollelcgrammi  envnaiffC  * 
tkamet er  B lx,fit p re du,  M ad  S*  arca  quam  tonfifiat  par, 
, 1 • - , _ i Itlogrm 


\ 


b 3 4.  primi, 

« 1 s. primi, 
i Imprimi  ' 


t j.ftxti. 
'ai.quinti- 
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lehgrammum  DEFG , f*»w 
rf«o  later»  DE,  DGt  refla s li- 
neos  efficiant  cum  A D , DC> 
lateribus  paraOelogrdmi  A C. 

Dico  par aUtlogrammum  GE , 

(imtle  effit  pstraUelogrammo  A C . Quod  enim  ambo  inter  fi  , . 

(int  *quiangulay  facile  ojlendetur.  * Nam  quia  angulus  A , * xfi.prtmt, 
aqualis  efl  angulo  alterno  A DG  ; autem  aqualis  quo- 
que eft  alternus  angulus  G ; aquales  anguli  A y&G. 

Quare  hu  oppofiti  C,fj  £,  aquales  quoque  erunt.  * Rurfus 
quia  anguli  A DC.GD  Eyad  verticem,  funt  aquales,  i erunt 
hu  quoque  oppofiti  A BC,GFE,aqualcs . Igitur  aquiangula 
funt  G E > A C,  parallelogramma . Quod  autem  latera  ha- 
beant proportionalia  circum  aquales  angulos,  has  ratione  jiet 
perjpicuum.Cum  triangulum  BAD,  aqut angulum /it  trian 
gulo  DGF  ■,&  triangulum  BCD.triangulo  DEFyVt  conflat 
ex  propof.jy.lib.i.  « Erit  vt  BA  , ad  A D,ita  DGtad  G F. 

Rurfus  vt  AD, ad  DByita  GF.ad  FDifrvt  DB,ad  D C , 
i*a  FD.adFE,  f ac  propterea  ex  aquo  vt  AD,  ad  D C , ita 
GFy  adFE.  Sunt  igitur  latera  circa  angulos  A,  A DC, pro- 
portionalia lateribus  circa  angulos  G,GFE,  qui  illis  aquales 
funt. Non  ficus  oflendes, reliqua  latera  circa  angulos  aqua- 
les proportionalia  effe.  Quare  f milia  funt  parallelogramma 

ac.ge. 

Qff  O D fi  circa  tandem  diametrum  confijlat  parallelo - 
grammum  H I K F,  habens  latera  parallela  lateribus  pa- 
rallelogrammi  A C , idem  itmonjlrabttwr . Nam  produclis 
A D,CD, donec  occurrant  reflis  F KyFH,  produflis  in  E , 

Gferit  H Kyjhnile  ipfi  GE,t  vt  Euclides  demonjhauit:  Atqui 
eidem  GE,fimile  ejl  quoque  A C.vt  nunc  cjlendimus  . j,  Igi- 
tur&H K yAC,  inter  fi  fimilia  funt.  Quod  ejl  propoftum » 

S E D <jy  abfoluemus  cum  Pelttario  Jcqutru  problema. 

^ A T I S duobus  parallelogrammis  srqui- 
angulis , fed  non  fimilibus : cx  quouis  illorum 
alteri  fimilcrcfccare. 

*>Vq  parallelogramma  *quiangula,fed nonfimiliayfta 
1 Ggg  3 AB  C D, 


S s+.fexti. 
*»  jt.fixti. 
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.^.BCI^CFFG,-  6* «*  ABCD, 
ab [andendum  fit  parallelogram- 
G mumipfi  CttQifimile.  Ctmun- 
ganttir  ambo  ad  angulos  squalet 
F BCD,  ECG,i/«  vtfit  vna  hnta 
refla  BCG^j*  proptereayvt  ad  prope  f \ tj.  Itb.  1.  Jemonftra- 


tum  <y7,ECD,  quoque  vna  refla  hnta.  Deinde  diul  a dia- 
meter FC,  producatur,  donec  in  Hyficet  vel  latus  A D , vel 
latus  ABi  (Neque  enim  tn  punctum  A,  cadet: quia  AC, 
fet  fimsle  ipji  CF ,vt  demonftratum  tfi,  quod  eft  contra  hrpo- 
thefim ) dfperH,  ducatur  H I,  par  alitia  ipfi  A B , vel  ipfi 
A D.  Dico  parallelo grammum  ahfciffum  HC,  fimile  ejfe 
ipfi  C F.  fit  enim  totum  parallelogrammum  KL, compleatur , 
erunt  H C,  C F,  circa  diametrum  . Iduare  inter fefimilsa 
erunt , vt  Euclides  demonfirautt  ut  hac  propofittone . 

EADEM  autem  arte  fere  alterutrum  sp forum  auge - 
ii  a r»  t ri  poterit, vt  fiat fimsle  alteri . Sit 
enim  augendum  ABCD,  vt  fiat 
c\  ipfi  CEE  G, fimsle.  Coniungantur 
vti prius, c y diameter  FC,  txten- 
■g — \ datur  , donec  tn  H,  fetet  vel  la- 

**  tus  B A,  protraflum  , vel  latus 


- ---  — — — * — ' 

DA, protraflum. Neq-,  enim  in punSum  Aycadet:quia  AC, 
effet  tpfi  C,V,fimileyvt  demonftratum  eft,  quod  non  ponitur. 
Deinde  per  H, ducatur  HI, parallela  ipfi  A D,  vel  tpfi  A B , 
donet  fecet  vel  latus  C D,protrafHr,velCByprotra8u  tn  l . 
Dico  paraUelogrammu  auctum  H C,  fimile  ejfe parallelogrd 
mo  GF.  Nam  fi  edpleatur  totum  paraJlelogrammu  KL.con- 
fiftent  HC,CF  yCirca  diametris Quare  ftmilia  inter  fe  er  ut, 
PERS  PlCVV  M autem  eft  ex 
demonftratione  huius  theorematis  fa- 
8 a ab  Euclide , & *x  probatione  theo- 
rematis a nobis  propofiti  in  hoc  fcholto  , 
parallelogramma  circa  eandem  dia- 
metrum non  filum  ejfe  fimtlia  , verum 
etiam  fimiliter  pojita . Vnde  propofito  queuis  parallelogram- 
mo  ABCD,  fi  maius  debeat  dejerth  tlh  fimile  fimiliter  que 
po fit  um, pro  ducendum  erit  latus  vnum, nempe  BC  i Atque  ex 
E}quoUbrt  punflo  vitra  C .ipfi  CD, parallela  EF,  ducenda , 

ficans 


I 
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fecans  diametrum  BT),  pr  eduli  am  in  F tfr  per  F , ductnd a 
F G .parallela  ipfi  A D, occurrens  re&d  B A , produci*  in  G. 
* Erir  par  allelogramum  GE,  fimile fimilit  erque pe  fit  u 

ipfi  AC,<*p  maius  eodem. Quod  fi  minus  debeat  defcribi  .fu- 
mandum er  it  punitum  E, cttraC,  fr  reliqua  peragenda , vt 
triut , vr  figura  indicat . 

PROBL.  7.  PROPOS.  25. 

DATO  re&ilineo  fi  mile,  (imilitcrq; 
pofitum;  & alteri  dato  sexuale  idem  con 
ftitucre. 

.,71  • - t ,ri  » •;  ^ ^ 

SINT  data  duo 
rcdilinca  A , & B; 
fitque  conftitucndti 
aliud  redilineu , q<f 
fimile  quidem  fit  ipfi 
A , aequale  vero  ipfi 
B.  Su  per  CD,  vnum 
latus  rcdilinci  , cui 
fimile-dcbet  confli» 

tui,  bcoftituatur  pa-  « w «a  » »v 
rallelogrammum  CE.in  quouis  angulo  , xqualc  rcQili- 
nco  A;Et  fuper  redam  DE, in  angulo  EDG,qui  xqualis 
fit  angulo  DCF.parallclogrammum  DH.xquale  ipfi  B; 
«titqi  tam  CDG.quam  FEH.linea  vna  reda^  vt  demon 
firatum  eft  propof.  47.  lib.  1.  «Inuenfatur  iam  inter  re» 
a»CD , DG,  med  ia  proportionalis  I K 5 4 fuper  quam 
confti tuatur  redilineum  L, fimile  ipfi  A,  fimiliterq;  po- 
'tum  . DicoL.xqualecflealtcri  redi  lineo  B.Cum  enim 
untproportionales  tres  redae  CD.IK.DGj  erit  perco- 
roll.pr0p0f.i9  vel  ao.huius  lib.vtC  D,  prima  ad  DG, 
tertiam.ua  A, redilineum  fuper  primam  C D,  ad  redi- 
‘neuin  L.fuper  I K,  fecundam  fimile  fimiliterqjdefcri- 
* Vtautem  CD.ad  DG.  ita  eft  parallclogrammii 
’•  ad  parallelogrammum  DH , eiufdem  altitudinis . 
--  Cgg  * Igitur 


* »4. fex tu 


»5« 


b 44.  vel 

4 s. primi. 


* / j./ixti 

* It.fexti. 


l.fexti. 


84o  EVCLTD.  GEOM.  W 


‘ii.qutnu. 
b 7.  quinti. 

'i  i. quinti 
* 3.  quinti 


’•  • * « ' • *•  4 


• 24. fexti. 
r/.  definit, 
fexti. 
ilj.quinft 
b quinti. 


» Igitur  crttvtCE,ad  DH,ita  A,adL.*Vt  autem  C E, 
ad  DH,itaeft  A , ad  B:  proptcrca  quod  parallelogram- 
mum  CE,  redi  lineo  Aj  & parallelogramraumDH,redi- 
linco  B.confti-iduracft  iqualc.<  Quare  erit  vt  A, ad  B. 
ita  A,  adL)<<  i.roptcrcaauc  aequa)  ia  erunt  rcdilinca  B, 
& L . Eft  autem  & Ljllmilc  ipfi  A » per  conftrudionem . 
Dato  igitur  rcdilinco  nmilc,&  alteri  dato  zqualc  idem 
conftituimus.Quod  erat  faciendum  . ' ' ( \ ( £ ' 

V w . , » , E » , »'  % 1 

THEORi  19.  PROPOS.  26. 

f . j £ r.  , 

S I d parallelogrammo  parallelogra- 
mum  ablatum  fit,  &fimile  toti fimi- 
liter  pofitum , conjmuncm  cum  eo  ha- 
bens angulum;  hoc  circum  eandem  cum 

toto  diametrum  confiftit . 

-*•  — ■ — -*  — <*•  • - i‘>* 

EX  parallelogrammo  BD.abfcif- 
fum  fit  parallclogramraum  EG.fimi- 
le  ei  fimiliterq-,  pofitum,  habens  cum 
ipfo  angui  um  communem  E AG. Di- 
co EG,  confiftcrc  circa  diametrum 
totius  BD,Ducantur  enim  rcdxAF, 

CF.qux  fi  fuerint  vna  linea  roda  , pccfpicuum  cft  , cum 
AF.nt  diameter  ipfius  EG,&  A C,  diameter  ipfius  B D , 

parallclogrammum  EGjConfiftei  e circa  diametru.  AFC, 

totius  parallclogrammi . Qjjod  fi  AF.CF, -condicantur 
cfhcerc  lineam  redam  ; ducatur  totius  parallclogram- 
mi diameter  AC,fecans  latus  EF,in  H.pundo, per  quod 
ipfiFG, parallela  agatur  HI.Quoniam  jgiturparallclo- 
gramrna  BD,EI,lunt  oirca  eandem  diametrum  AHCj 
« ipfa  erunt  fimilia  , fimiliterque  pofita  . 1 Quare  erit  vt 
BA»ad  AD.ita  EA, ad  A I . Sed  vt  BA.ad  A D,  ita  quo- 
que tft  E A, ad  AGjquodparalldogramma  B D,  EG, 
ponantur  etiam  fimilia,  fimiliterque  pofita.  « Igitur  erit 
vtEA,adA.Ijiw.EA,  ad  AG.  bAcproptercaxqualcs 

ctunt 


V 
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erunt  rcdx  AI, AGj  p ars,&  totum  : quod  eft abfurdum. 

QJ/  O D fi  dicatur  reda  A HC,  fe-  j$ . ^ c 

care  alteru  latus  FG;  Tunc  duda  HI,  | 
parallela  ipft  E F; » erunt  rurfus  fimilia  ^ 
parallclogramma  B D,I  G,  fimilitcrqj 
polita . b Quare  erit  vt  D A , ad  A B , 


iuG  A,  ad  AI:  Sed  vt  D A,  ad  A B,ita  quoque  eft  G A, 
ad  A E , ob  iimilitudincm  parallelogratumoruin  B D , 
E G.  c Igitur  erit  irt  G A , ad  A I , ita  G A , ad  A E ; 
i ideoque  xquales  erunt  redxAI,  AE*  pars  & totum  : 
Quod  cft  abfurdum.  Conftituunt  ergo  rcdx  AF,  FC, 
ynam  redara  lineam  f hoc  cft,  duda  diameter  A C, 
tranlic  per  punduin  F ; & duda  diameter  A F , ca- 
dit in  pundum  C.Itaq;  fia  parallelogrammoparallclo- 
grammum  ablatum  fit,&c.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

S C U O L I V M. 

ALITER  idem  theorema  demon flr  abimus  oftenfiue  , 
hoc  medo.Diuifis  lateribus  A B,  BC,  b: fartam  in  tundit  Hy 
I yfiue  pundum  H,  cadat  in  pundum  Effiue  fupra.ftue  tnfrai 
ducantur  reda  H I,  A F.  Quoniam  igitur, 
propter  fimilitudinem  paralielogrammorum , ® 
cft  vt  AB;  ad  BC , ' ’ — ~ 

tota  A B,  ad  totam 

ad  dimidiam  B . , JJp  ___ 

AEyadEF.  Triangula  igitur  H BIy  AEF,  Br— j -v,  C 
cum  habeant  circa  angulos  B,  E,  (t  qui  equa-  ^ 
lesefunt,  internus,  faextemue  . J latera  pro-  j-  v-/F 
portionalia , h erunt  equiangula , habebunt  (fi  ‘d 

aquales  angulos  BHI,  EA  F , externum , t/y  B, *_  ; 

mternum  inter  reda*  H I,  A F .i  Qtgarepa-  F 
: rallele.  erunt  rede  H /,  A F,  Quoniam  vero  * 1 
reda,  qua  ex  fundo  A,  ad  pundum  C , duci  gj  1 
concipitur , k parallela  quoque  efPrede.HU  a 

propter  ea  quod  latera  AB,  B C,  trianguli  tunc  tonftituti 
A ^ C*  profortionaluer  ejfent  fecla  in  vrpote  bifa- 

riam j efficitur , vt  duda  reda  A C,  eadem  fiat , qua  A F, 
nanfefutfcper  pundum  Fj  cum  ex  fundo  A,  folum  vna  li- 
nea 


a 2 4. fexti. 


h t. definit, 
fexti. 

1 It.  quinti. 
d p.  quinti. 


t U I,At.  Sluontan  igitur , 

'idtnem  paralitlogrammorum , Br~/ — 7^ 
BC , ita  AE.  ad  EF  ; Vt  aut  e 1 / / \ 
tam  BC  i * ita  e fi  dimidia  U B,  Vy . ’ 1 

1 1 i 1 Erit  vt  H B,  ad  B /,  ita  jf — Jr — 'd 


e t S.  quinti, 
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nea  parallela  refta  H I,pofiit  duci , vtmanifefium  tfi, 
Confi  fiunt  ergo  B D,  E G,  parallelogramma  fimtlia , fi- 
miltterqna  pofita  circa  eundem  diametrum  AfC.  Qutdeft 
prtpefitum . 

Qjf  O D fi  duo  paralie logramma  fimi! in  fimiliterq;  pe- 
fit  a non  h abcuru  angulum  communem , fed  vnum  fit  extra 
aliud,  hac  tamen  lege,  vt  ita  fint  connexa  inter  fe  fecundum 
duos  eorum  angulos  aquales , vt  duo  latera  tutius  cum  dua- 
bus lateribus  alterius  duas  rettas  lineas  confiituant : demon- 
fir abimus  ijfdem  fere  medtjs , ea  circa  eandem  confiftere  dia- 
metrum . Sint  enim  duo  parallelogramma  fimilta  fimili- 
tersjue  pofita  B D,  EG,  que  ad  angulos  aquales  BC  D, 
GC  E,  ita  coni  ungantur  , vt  linea  BC,  CG,  tn  duellum  ta- 
ceant, crobid,  per  ea,  que  adpropos.  I s.  lib.i.  ofiendimut, 
linea  D C,C  E,  vnam  quoque  lineam  rectam  componant . 

Dico  parallelogramma  B D , EG,  circa  can- 
dem  ctnfifiere  diametrum, hoc  efi, diametrum 
AC,  cum  diametro F C,  vnam  reBam  linea 
conficere . Si  emm  AC,  F C,  non  faciunt 
vnam  lineam  retiam  , ducatur  ex  A.adP, 
linea  retia  fecans  BC,  in  H , puncto , per  quod 
agatur  H /,  parallela  tpfi  C D,  occurrens  rt~ 
*fa  F E,  produci  a in  K.  Quoniam  igitur  pa- 
rallelogramma B 1,  KG , circa  eandem  diametrum  A H F, 
produci a confifiunt,  efficiunt q,  dua  relle  BH.HI,  cum  dua- 
bus reP.is  HG,  HK,  duas  lineas  redas,  ipfa  erunt  fimilta  fi- 
mih:rrq}  pofita,  per  ea,  qua  ad  propos.  24.  hutusltb.  demon- 
fir, unnitts  . Quare  erit  vt  HB,  ad  BA,  tta  F K,  ad  K H. 
* Habet  autem  CB,  maior  ad  BA,  maiorem  proportionem  , 
quam  H B , minor  ad  eandem  BA;  & efi  vtCB,  ad  BA,ita 
FE,  ad  EC,  eo  quod  parallelogramma  B D,  EG,  penuntur 
fimilta  fimtlit erque  drferipta . Igitur  & F E,  ad  E C,  hac 
efi,  ad  ftbi  aqualem  K H , maiorem  habebit  proportionem  , 
quam  HB , ad  BA,  hoc  efi,  quam  FK,  ad  K H.  Quasn  ob 
rem  fi  F E,  ad  K H,  maiorem  habeat  proportionem,  quam 
^to.quinti,  F K,  ad  eandem  KH;  b erit  E F,  mai.r  quam  FK;  pars  qua 
totum  : Quod  e(l  abfurdum  . , ' . . 

Qjf  O D fi  quis  dicat,  r ellam  AHF,  fetare  latus  C D. 
T une  per  II,  duci  a retia  BC, Parallela  HI,  qua  occurrat  re- 

Ba 
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da  FG,  protrude  in  K ,•  erunt  rurfus fimtlia  '[fumi ittrq,  pcfi- 
ta parallelogramma  ID,  EKy  per  ea, que. 
ad  propoi.  2+.  huius  hb.  ofleiultmus.  Qua- 
re erit  vt  HD,  ad  D Ay  itaFKy  ad  KH • 

* Habet  autem  C Dy  adD  A , maiorem 
proportionem , quam  HD,  ad  DAi  Et  efi 
vt  C Dy  ad  D A , ita  F G,  ad  GCi  propte - 
rea  qued  parallelogramma  BD,  EG.fimi- 
liajimilitertjf  pofita  funt  conceffa . Igitur  dy  F G,  ad  G Ct 
hoc  eji  y ad  fibi  aqualem  K Hy  maiorem  habebit  proportio- 
nem , quam  F K,  ad  KH;  b ideoque  F G,  maior  erit , quam 
FKi  part  quam  totum : Quod  tft  abfurdum . 

OSTENSIVE  idtm  hac  ratione  ofiendetur . Qu>- 
niam  propter fimilitudtnem  parallelogrammorum  BD,  EG, 
anguli  B,  E,  funt  equalts , efique  vt  AB,  ad  B C,  itaC  E, 
ad  E F;  habebunt  triangula  A B C,  C E F,  circa  angulos 
aquales  B,  & E,  latera  proportionali  a j ‘ atq,  idcirco  aqui- 

angula  erunt,  habebunt  q}  angui  os  BCA,  . ^ f f 

E F Cy  aquales.  Addito  ergo  communi 
angulo  BC  Fy  erunt  duo  anguli  BCA , 

BCFy  duobus  angulis  ET'C,  BCF,  equa - 
les  : d Sed  hi  inter  parallelas  B Cy  E Fy 
aquales  funt  duobus  retiis . Igitur  & 

BCA,  BC  Fy  duobus  erunt  re  It  is  aquales  it  At  propter  ea 
A Cy  F C,  vnam  component  redam  lineam . Quod  ejlpro- 
pofitum . 

RECTE  autem  Euclides  in  theoremate  voluit, par aU 
lelogrammum  a tot  a ablatum  non  folum  ejfetoti  fimile.xe- 
mm  etiam  fimiliter  pofstum  , vt  cfitndatur  circa  eandem 
cum  toto  diametrum  , Nam  fi  ex  altera  parte  longiori  B Dr 
abfandatur  altera  parte  longi us  EG,  circa  eandem  cum  to~ 
t0  diametrum  confifitnsy>  erit  EGyfi-  ^ £j  ^ 
"file  fimtlittr que  politum  . At  vero  | “71  rjTT'" 

fl,*red  angulo  IL,  quod  fit  aquila-  E ~~/Y  M 

TfUr  H • aqualis  tpfi  EF,  <y 

MN,  aqualis  ipfi  A E,  fre  erit  quidem  red angulum  M O, 
*Ju*’c  ©*  firnile  red  angulo  E G,  propter  a qualitatem  late- 
™mr  6*  angulorum t qut  funt  redi  ,•  (J  ob  id  fimile  rtdangu- 
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Io  I Lifcdtamtn  quia  non  eft  fimiliter  pofitum , non  confifiet 
circa  eandem  cum  foto  I L,  diametrum . 

IDEM  quoque  hic  perjpicitwr  in  reU angulis  fi  milibus , 
quorum  vnum  e fi  txrra  alterum , fecundum  tamen  angulos 

corUm  ita  inter  fe  connexa  , ve 
duo  latera  vnius  in  dtreftum 
iaceant  cum  duobus  lateribus 
alterius  , qualia  funt  paral- 
lelogramma  rettangul 'a  B D, 
--  . , _ . E Gf&  I M O;  in  quibus 

EG. ' yu,dtm  confiftit  arca  eandem  diametrum  cum  reSan- 

E Dt  quoniam  ejl  fim  i ht  er  pofitum  t At  veto  MO,  mi- 
nime confijht  circa  eandem  diametrum  cum  reti  angulo  / L, 
quia  none  fi  funditer  pofitum,  quamuisfimilefit,cumprorfus 
Jtt  equale  fpfiEQ.  tlam  KM,  equalts cfispfi EF,  &MK, 
ipfiFC.&h  T 

THEOR.  20.  PROPOS.  27. 

O M N I V M paralldogrammorum 
fecundum  eandem  redam  lineam  appli 
catorum,  deficientium^;  figuris  paralle- 

logi  amis fimilibus fimiliterq;  pofitis  ei, 
quod  a dimidia  deferibitur;  maximu  id 
eft,quod  ad  dimidiam  applicatur, paral- 
lclogrammum fimile  exiftensdefe&ui . 

. £ T Y ^ [,c^a  ^ B,  diuiia  bifariam  in  C,  fuperq; 

cjus  dimidiam  ilC,  Conftitiiatur  quodeunque  parallelo- 
graminum  CDliB,  cuius  diameter  B D,  Si  igitur  com 
P^cafuf  totum  parallelogrammum 
A B li  H,  erit  parallelogrammum 
A D,  fuper  dimidiam  AC,  conG- 
ftens  . applicatum  fecundum  A B, 
deficiens  parallclogrammo  C E,  & 

exiflens 
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cxiftcns  fimilc  dcfeduiCE.  Dico  parallclogrammum 
A D,  ad  dimidiam  A C,  applicatum  dcficicniqueparal- 
lclogrammoQ  E,  maximum  cfle  omnium  , nuat  fecun- 
dum AB,  redam  applicantur.deficiuntqjpjrallelogram 
mia  fiajilibus  fimilitcrqj  pofips  ipfi  C E.  Sumpto  enim 
pundo  G,  vteunque  in  diametro  BD»  Srdudis  pec  G, 
tcftii  FGI.KG,  qus  fint  parallelx  redis  A B,  BE;erit 
parallclogrammum  F K,  fecundum  redam  A.B,  appli- 
catum, deficiens  parallclogramnvo  K I, J quod  ipfi.  C E, 
«mile  cft  , fimiUterque  pontum , cum  fit  circa  eandem 
Cum  C E,  diametrum  ._•>  Qyoniam  vero,  complementa 
CG,  GE,  xqualia  funt  i Q addatur  commune  K I, erunt 


, - » ~ w -r  It«wiiv  ik  *|  V,  I Mlifc 

quoque  xqualia  C L K E;  t Eft  autem  C I,  squale  ipfi 
C F,  propter  bafes  squales  AC,  CB,  Igitijr  Sc  C F,KE, 
aqualia  cruntj  additoque  communi  CQ,  xqujjia  erunt 
parallclogrammum  A G%& gnomon  L M.  ^uarc  cum 
CE,  ma,ius  fit  gnomone  LM,  ( continet  enim  CE,  pes- 
ter  gnomonem  , parallelogrammijm  adhuc  D G,  f erit 
quoque  AD, ‘‘squale  cxiftcns  ipfi  CE,  propter  bafes 
*qu»lcs  AC.CB,  maius  quam  par»llcLogr.»mmmn  \G, 
eodem  parallclogrammo  D G.  Eodemque  modo  often- 
«klur  A D,  maius  efte  omnibus  parallclogrammis  ,.qus 
jta  fecundum  redam  A B,  applicantur , vt  pundum  G, 
»t  inter  punda  B,  & D,  hoc  cft,  qus  occupant  maiorem 
lineam  femillc  A C,  habentque  minorem  altitudinem, 
qqam  A D j dummodo  defedus  fimiles  fint  ipfi  G E. 

ALITER  dcmonftrabitur  A D,  maiusdfc  pval- ' 

Wogrammo  A Q,  hoc  modo,  t Pv^llclogramma  F D.  ' 
funt  squali»,  cura  bafes  II  D,  D E,  fint  xqualps;Eft 
»utcm  D I,  maius  quam  G E,  hpc  cft,  quam  complcmen 
tum  CG,  ( ‘quod  ipfi  G E,  squale  c(l,J  parallclogram 
jnoDG.  Igitur  & F D,  mafuxerit,  qyamCG,  paral- 
lelogrammo  eodem  DCL.  Atque  idcirco  addito  com- 
muni CFj  maius  erit  A D,  quam  A G,  paralie loeram- 
mo  eodem  DQ.  K 6 

Q.V  QXX  fi  pundum  G,  fumatur  in  diametro  B D, 
Pyoduda  extra  parallclogrammum  CE.  Tunc  duda  per 
a*  ^ ^ M^qux  fit  parallela  ipfi  A B,  occurratcn  rc- 
<***  AK,  B £,  pro  tradis  in  Mj  Item  duda  G F.  pa- 

rallcla 


* l-fi.  fer.tiy 
' 4 j. primi. 
~ 3C. primi  ^ 


sj6.pmjni' 


'tf.pnhnL. 


{4 j. primi  y 


K— 


I 


W EVCL  JD.  GEOAf. 


1 4 fexti. 


* 34. primi. 
' $6. trimi. 
x4. j. primi. 


27* 


rallcla  ip(i  A H ; erit  parallelogrammum  A G,  applica- 
tum fecundum  redam  A B,  deficiens  parallelogrammo 
FM, , quod  ipfi  CE.cft  fimile  fimiliterq;  pofitu  ,cum  fit 

Gl. ]M  circa  eandem  diametrum  cumCE. 

Dico  adhuc  maius  cfle  A D,  ipfo 
A G.  Protrada  enim  CD,  aa  L, 
b erunt  «quales  reda:  H L,  L M, 
^ * ideoque  «qualia  parallclogram- 

^ " ina  H D,  D M.j  Cum  igitur*!)  M, 

fit  «quale  complemento  DF;erit&  HD,  «quale  ipfi 
D F.  Eft  autem  H D,  maius  quam  H I,  parallclogram- 
mo  I L.  Quare  &:  D F,  maius  erit  quam  H I,  eodem  pa- 
rallelogrammo IL;  Ac  propterea  communi  addito  AI, 
maius  erit  A D,  quam  A G,  eodem  parallelogrammo 
I L.  Iifdem  argumentis  concludes  A D, maius  efie  quo- 
cunque parallelogrammo  ita  applicato  fecundum  re- 
dam A li,  vtpunclumG,  fit  vitra  D,  in  diametro  BD, 
produda  ; hoccA,  quod  occupat  minorem  lineam  fe- 
mifle  A C,  habetque  maiorem  altitudinem,  quam  A D; 
dummodo  defedus  fimilis  exiAat  parallelogramo  C E . 
Itaque  omnium  paratlelogrammorum  fecundum  eand£ 
reda  lineam  appiicatorii,&c.Quod  erat  demonArandu. 

SCHOLIVM. 

MAN1TT.STVM  nutem  eft,  lineam, ad  quam  pa- 
rnlleltgrammttm  deficiens  applicatur  , effe  vel  maiorem  di- 
midiata A Ci  qualis  eft  A AT,  in  priori  figura ; vel  minorem} 
tuiufmodi  eft  A F,  in  figura  pofteriori : prout  punftum  Oyfu- 
mttur  vel  rn  diametro  B D,  vel  in  ea  frodufta  ad  partes  D . 

PROBL.  .8  PROPO.S.  28. 

A D datam  lineam  re£am,dato  re&i- 
linco  aequale  parallclogrammum  appli- 
care deficies  figura  parallelograma,qu* 

fimilis  fit  alteri  parallelogrammo  dato  • 

Oportet 


- " 
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Oportet  autem  datu  re&ilineu,cui  asqua 
le  applicandum  eft,  non  maius efle  eo, 
quod  ad  dimidiam  applicatur,cu  fimiles 
fuerint  defe&us  & eius, quod  addimidia 
applicatur, & ei9,cui  fimile  decflfe  debet. 

A D datam  redam  lineam  A B,  dato  rc&itlnco  C,ap 
plicandum  iit  parallclogrammum  equile,  deficiens  t>a~ 
rallelogramino , quod  fitfimilc  dato  alteri  parallclo- 
gratnmo  D.  Seda  AB,  bifariam  in  E.fupcr  medietatem 
E B,  * deferibatur  parallclograrnmum  EFGB,  fienile 
ipfiD,  limiliterqucpofitum  \ & compleatur  totum  pa- 
rallclogrammum  A HGB.  Si  igitur  A F,  atqui lc  cfl 
ipil  Cj  cum  fit  applicatum  ad  AB.  deficiens  parallclo- 

gammo  E G,  hmili  ipfi  D;  fadum  erit  ^ quod  iubetur  . 

autem  AF,  maiuscft  quam  C.  ( Neque  enim  minus 
cfiedchct  . Nam  cum  perpropos  praecedentem,  Jpfura 
fit  omnium  applicatorum  maximum  , dummodo  defe- 
dus  fipt  fimilcs,non  pofict  applicari  vllum  ad  A B,quod 
eiTct  ip4i  C,  aquale , lcd  omnia 
<eflcnt  piinora.Proptcrca  adiun 
JtitEuclidcs;  Oportet  autem 
datum  rcdilincum,  &c.  ) erit 
quoque  fibi  xqualc  E G, maius 
quam  C,  Sit  igitur  maius  re- 
«ilinco  KY  Qya  vero  ratione 
exccfliis  duorum  redi  lineorum 
inquirendus  , docuimusad 
propos.  45.  conftituatur.parallclogrammura 

K L M N,  fimile  quidem  (imilitcrqi  pofitum  ipfi  D,  fcu 
ipfi  E G.  xqualc  Vero  exceflui  inueto  Ij  vt  fit  EG,xqua- 
le  rcdilmcu  Cy&  parjl lclogramrao  KM,  fimulj  & ob  id 
maius  quam  KM.  Cura  igitur  otbfimilitudincm  fitvt 
ad.f  G.ita  NvK»  ad  K L;  erunt  quoauc  latera  EF, 
pG,  maiora  lateribus  NK,KL  Si  enim  his  illa  forent 
*QuaLiar vclminora>cfkt etiam  EG,  xqualc ipG N E. 
'c  vfponftat.  Qi»arc  abfcifsis  redis  F O,  F 

qu* 
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quariint  xqualci  ipfis  K N,  KL.  & Corftpleto  parallc- 
; 1 «*  ni  logranjnjo  -F:Q£  Q? .etitlioc 

* \ t . i]>fr L N.'  yqualC,  '& cicfcrti  fi- 

milc  fimilitcrq,-  polirura.&.pro 
i Kjb  , ftcrcd  ipii  £ G4*  jatqup  a<jco 
' I 7 ' circa  eandem  diametrupicum 
• t f/rP  yiniEG,  confifttt.qiiir  fit  B R Pro- 

r N M du&is  i^m  redis  QP,  ORerit 
; r r-ti  paraHtbjxartfmum  A P,  ad 
“■  redam  A B1;  applicatum  deH- 


.x.tunr 


xqualc  fit  complemento  P E ; fi  addatuf  commune  PB, 
erit  & B Q.;  tqualc  ipfi  ER,  hoc  c!ft>fpfi:ES,,,  quod  aqua- 
le cft  ipff  £ R,oropter  bafes  xquales  E A,  JEB.  Quare  fi 
ilibus  A O;  B commune  addatur  E P,  erit  A P,  ! 
Ic  gnomon i T V;Scd  gnomon  T V,  xqualjjcftre»  ‘ 


p — • j-j — — j -| — / -yr'* 

eidem  C,  arqualccrit.  Ad redam  crgo^AB.^pplicitum 
cfl  parallelograromum  AP.dcfrtiCtls  payailejbgrammb 
PlJ.quodfimilejifLdjjojparallclogrammo  D,Bc  xqualc 

cxiAcnsrc&ilincodato  C . Quod  faciendum  erat  . 

■ \ O a > 

S C H O L J Y . 

MOVENT  hoc  loco  dubium  aUlddatn  I accbiit  Pele- 
tarim , (y  Nicolaus  T ar:xlt a,  quoaiuxta  nefiram  conflrt *- 
ci  tonem  locum  non  hahetyCutri  Jitftt  E B,conJii fuerimus  EQSy 
parxHe/ogrnmmum  ion  jolttrt  jimU»  ipfi  D , verum  eruvn  fi- 
miltter  pofitum  i yuodipfi  matttne  f carunt , §>uAiere  ,Js 
placet, confide  torum  commentarios.’  Ovyfol  i>,  ) . » 'i 

P E K S P I C l'  V M autem  tfi.fi  sui 
.^u  A»u..h  i rectam  applicetur  paraUalogrammuwn 
T y i/  J deficum  quadras»  , ip  funi  applicatum  ,1 
i 4 D B ■ C quale  ijfe  reti  angulo , <juod  fithfig- 

f-'c  <■' mentis  Irnea  per  applicationem  fastis  | 
continetur . Vr  fi  ad  A B, applicetur  AC,  deputem  quadrat .» 

CBy{ 
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C-B,  erit  AC, applicatum,  re3  angulum  contentum  fub 
& DC.  Cum  ergo  DC, equulis  ftipftDB,  propter  quaJra- 
tum  C £ i continebitur  quoque  ACt  fub ftgmentit  AD,  DB, 
fer  applicationem  fallit . 

PROBL.  9.  PROPOS.  29. 

A D datam  re&am  lineam, dato  rc^H- 
lineo  aequale  parallelogrammum  appli- 
care,excedens  figura  parallelogramma, 
quae  fimilis  fit  parallelogrammo  alteri 
dato. 

A D datare  redam  li- 
neam AB, dato  re&ilineo 

C,  applicandum  fitparal 
lclogrammum  xquale  , 
excedens  parallclogram 
reo,  quodfimilc  fit  dato 
alteri  parallelogrammo 

D.  Diuifa  A B , Bifariam 
in  E j ■ fuper  dimidiam 
EB,conftruatur  parallclogrammum  E F G B,  firaile  ipfi 
D,(Tmiliterq;pofitum.b  Deinde rc&ilineo  C,  & parallc- 
logrammo  EG.conftituatur  quadratum  H, xquale;  < cui 
quidem  fiatparallclogrimmum  I K LM , xquale,  fimile 
vero  ipfi  EG,  fimilitcrquepofitum ; critquc  propterea 
I K L M,  maius  quam  EFGB,  quandoquidem  xquale  cil 
quadrato  H.quod  conftru&um  eft  redilineo  C , vna cii 
parallelogrammo  EG,xquale.Cum  igitur  ob  fimilitudi- 
nem  MK,EG,fit  vt  Mf,ad  IK.ira  EF.ad  FG,  erunt  quo- 
que  latera  M r,lK , lateribus  EF,FG,  maiora.  Si  enim  illa 
ni*  /orent  xqualij , vel  minora , edet  quoque  M K , vel 
5?“.  e ^ G * vel  minus , vt  pcrfpicuum  eft . Pro- 

F E » Fti,  vt  redx  F O,  F N . xquales  fint 
I*  f!*  &rcompletoparallelogrammoONjerit 

i^r  C /crque  politum  ipfi  E G . cum  fit  xquale 

P i M K , & ,6  Quarc  O N , E G , circa  eandem 

Hhh  diame- 
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diametrum  confiftcttt  . 
qux  lit  F P . Produdis 
iam  AB,  G B,  ad  Q^X; 
& P O.  donec  cum  A S, 
jpfi  £0 , parallela  con- 
acniat  in  b.crit  parallc- 
logrammum  A P, appli- 
catum ad  -redam  A B , 
excedens  paralldogram 
mo  QR , ■ quod  fimile  eft  ipfi  £ G , ac  propterea  ipfi  D. 
Dico  igitur  A P , aequale  cfTc  rcdilineo  C . k Nam  cum 
A O , E R.  fint  aequalia  ,'&ER,  aequale  complemento 
BN;crit  & AOjipii  BN.xqualc . Addito  ergo  communi 
O Q.fiet  A P , xqualc  gnomoni  E P G . Atqui  gnomon 
EPG,xqualis  eft  rcdilineo  C.fNam  cum  M K,  noc  eft , 
O N, xqualc  fit  rcdilineo  C,vrta  cum  E G fi  auferatur 
commune  EG.remancount  xqualia  gnomon  E P G , & 
redilineum  C .)  Igitur  & A P,  xqualc  erit  redi  lineo  C. 
Ad  datam  ergo  redam  AB  , dato  redilineo  C , xqualc 
paraHetogrammum  applicatum  eft  A P , excedens  pa- 
ra llclogrammoR  Q^.  quod  fimile  eft  alteri  dato  D. 
Quod  laciendum  erat . 

? PROBL.  10.  PROPOS.  jo. 

• r'  • j.nv«r;  • 

PROPOSITAM  rc&am  lineam 
terminatam  extrema,  ati  media  ratio- 
ne fecare. 

S I T reda  A B . fecanda  extrema  ac  media  ratione . 
Dcfcripto  fu  per  eam  quadrato  ABCD ; ^ ad  latus  D A , 
applicetur  rcdangulum  D F, xqualc  quadrato  A C >& 
excedens  parallclogrammo  A.FJuuili  ip1*  quadrjto.ua 
Vt  fit  AF,quoque  quadratuip.cum  quadrato  lolum  qua- 
dratum fii  fimile  . Secet  autem  reda  E F.reCtam  AB  > in 
H.  Dico  AB,  in  H.fedamcflc  extrema  ac  media  ratio- 
ne.Cum  enim  xqualiafintDF.  & A.Cjfidcmaturcom- 
1 mun# 


w L T B E R n.-*  w 


mune  At, remanebunt  xqualia  GH  , HCj  q *L 

qux  curil  habeant  angulos  xcjuales  A H F,  I 

Wt  A ' 


HB 

V 


BHE,  vjpotc  rc&os; * erunt  latera  circa 
\oi  rcci^-oCajhoc  cft.erir  vt  £H,hoceft,vt  A 
AB>ipfi  RH.scquadis , ad  H F , hoc  cft  , ad 
AH>*Pi»  HF,^qualcnr,vt  AH,ad  HB  Qua-  G 
te  cu*i  (it  ,Vf  tota  AB, ad  Tegmentum  AH  , vt  Tegrtien- 
tum  AH,ad  Tegmentum  HB  i Teda  ea  A B , extrema  ac 
media  ratione.pcr  definitionem . Propofitam  ergo  rej 
ftam  lineam  terminatam  , Ac.Quod  erat  Tacicndum  . 

ALITER  quoque  oftendemus  A B , cfle  Tedam  in 
H,  extrema  ac  media  ratione.  Cum  tres  linex  dentur 
A B,  AH.HB,  fit^uc  rcdangulum  H C , comprehenTum 
fub  prima  A B . & tertia  H B , xqualc  quadrato  medix 
AH  % b etrfnt  ipTx  proportionales vt  A B , quidem  pri- 
ma ad  A H,  Tecundam.fta  AH.Tecunda  ad  HB,  tertiam. 
Quare  per  definitionem  fefta  cft  A B,  in  H , extrema  ac 
inedia  ratione . 

ALITER  totum  problema  C 

conficiemur. «Diuidatur  AB,  in  | 

C , ita  vt  re&angulum  Tub  tota 

AB, &  figmento  C B , xqualc  fit  quadrato  alterius  Teg 
menti  AC.  Dico  AB, irtCeffe  Tedam  extrema  ac  media 
fatione . d Erunt  enim  rurfus , vt  prius , tres  linex  A , 

AC,  CB',  continue  proportionales . Conftat  ergo  pto* 
pofitum . 

S C H 0 L 1 V M. 

A.  "2?/  TUtl f*c  4.'\y  • » -j+  + * ■ ' i ' ’r  t 

> R A X IS  diuijionu  linea  reftt  extrema  at  media ra- 
tione  inflituenda  efi , vt  ad propof.i  t.lib.  j.  trddidimu* . 

H A B ZT  autem  admiranda  hac  feHio  linea  extrema 
me  media  ratione  injtjmes  vtHitates,proprtetatefque,vt  t»  li- 
bri* Stereonietria  manifeftum  erirtvt  non  fine  e au/ a a p/crij- 
que  Mathematicis  hntn  ita  diuifa  diuinam  quodammodo  , 
tb  mdfnhrabtUtn  eius  vim  » ae  naturam  , dicatur  habere  pro- 
portionem : Ab  ali/ f ver  t Jimpliciter  vocetur  diuij a prf por- 
ri orta  Ut  er  . 

- * I i t J 1 »*  * F J . — 1 . t • «■  j , ^ . i.  • 0 ■ - « • - 

Uh'h  t THBPR; 


« H-fexti. 


b ip.fexti. 

e u.fecudi. 
4 Ij.fexti. 
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1 if.fexti. 


• ■ u 


! S.fixti . 


I N re&angulis  triangulis, figura  qu$* 
uis  a latere  re&um  angulum  fubtenden- 
te  defcripta, squalis  eft  figuris»  quaepria 
ri  illi  fimiles,  & fimiliter politae  a lateri- 
bus rc&um  angulum  continentibus  de- 
fcribuntur  • 


TRIANGVLVM  redangu. 
lum  fit  ABC, habens  angulu  BAC, 
redum;  deferibaturque  fuper  B Cj 
quxcnnq;  figura  rc&ilinca  BCD£, 
•cui  fimiles  fimiliterqjpofite  fuper 
A B , A C,  conftituantur  A B £ G. 
ACIH.Dico  figuram  BD, aequalem 
e(Tc  duabus  figuris  AF,  A I.  Domitia  enim  ex,  A,  ad  B C» 
perpendiculari  AK ; erit  per  corollarium  propof.  8 hu- 
ius lib.vt  BC.adCA.ita  CA,adC  K . Quare  vtBC,ad 
CK, prima  linea  ad  tertiam  ,ita  figura  BD, fuper  prima, 
ad  figuram  CH,  fuper  lecundam,iia>ilem  fimiliter^;  po- 
fitam,pcr  coroll. propof.  19.  vel  10.  huius  lib  & cqnucr- 
tendo  vt  CK.ad  JiC.ita  figura  CH.ad  figuram  BD.  No 
fecus  oftcndetur,cfic  quoque  vt  BK.ad  B C , ita  figuram 
BG.ad  figuram  li  D ; cum  tres  lineae  B C,  BA,  BK,  fint 
quoque  proportionales , &c. Quoniam  igitur  eft  vt  CK, 
prima  quantitas  ad  BC, fecundam, ita  CH, tertia  ad  BD, 
quartam-, Icon  vt  BK. quinta  quantitas  ad  BC,  fecundi, 
ita  HG,fexta  ad  BQ.quartamj  bcrit  v t prima GK,  cum 
quinta  BK.ad  BC, fecundam,  ita  tertia  C H , cum  fena 
BG.ad  BD. quartam Sunt  autem  prima  C K,  & quinta 
BK,fimul  xquales  fecundx  BC  Igitur  tertia  CH,&  fes- 
ta B G , fimul  xquales  quoque  erunt  quartae  B D.  Qyoi 
eft  propofitum. 

ALIT  £ R.t  Cam  triangulo  ABC,  (imilc fittrian- 
I gulum  KAC,fintq;  homologi  latera  ipforum  BC,  CAj 


O 


_ 


('Nam 


i' 


• tf.  fixti. 


Ut. quinti. 


ij+.quinti. 


w i,  r b e x rt~ 

(Nam  .«ft  vtBC.ad  C A, in  triangulo  ABC,  ita  CA  , ad 
CKjin  triangulo  K AC, ) » habebit  triangulum  K AC, ad 
triangulum  ABC. duplicatam  proportionem  cius,  ejuara 
habet  CA,ad  BCa  Habet  autem  & figura  CH,  ad  figu.  bs j.vtljo. 
ram  BD. proportionem  duplicatam  proportionis  C A , fextt . 
ad  BC.<  Quare  erit  vt  triangulum  KAC.ad  triangulum 
ABC,  ita  figura  C H , ad  figuram  B D . Eadem  ratione 
oftendetur  efle,vt triangulum  KBA,ad triangula  ABC, 
ita  figuram  BG,  ad  figuram  B D.  Quoniam  ergd  rurfus 
<ft>vt  K AC, prima  quantitas  ad  ABC,  fecudam.it  a CH, 
tertia  ad  BD,quartam;Item  vt  KB A.quinta  ad  ABC,(e« 

CQndam  , ita  BG.  fexta  ad  B D,  quartam;4  erit  & prima 
KAC.compofitacum  quinta  KBA.ad fetfundam  ABC, 
ita  conpouta  tertia  C H , cum  fexta  B G , ad  quartam 
BD:Sunt  autem  K AC,  KBA, prima  & quinta  fimul,^qua 
les  fecundae  ABC  Igitur  CH,BG . tertia  & fexu  fimul , 
xqualcsquoq;  erunt  quartx  BO.  Quod  cApropofitum. 

A L I T E R.  Vt  quadratum  re3x  AC, prima  quanti- 
tas.ad  quadratum  re&x  BC,  fecundam  quantitatem,  ita 
eft  figura  CH, tertia  quantitas, ad  figuram  BD,  quartam 
quanti tatem;<  cum  vtraque  proportio  fit  duplicata  pro- 
portionis AC,  ad  B C.  Similiter  erit  vt  quadratum  redx 
AB,quinta  quantitas,  ad  quadratum  rect*  B C,  fecunda 

Suantitatem.ita  figura  BG,  fexta  quantitas  , ad  figuram 
> D , quartam  quantitatem  'Quocirca  erit , vt  prima 
quantitas  cum  quinta  . nimirum  quadratum  reftx  AC, 
cum  quadrato  reftx  AB,  ad  fecundam , hoc  eft , ad  qua- 
dratum reftx  BC.ita  tertia  quantitas  cum  fexta  , nimi- 
rum figura  CH, cum  figura  BG,ad  quartam, videlicet  ad 
figuram  BD : i Sunt  autem  quadrata  rc&arura  AC, AB, 

Rr'*  *lUa^rato  re^*  Icitur  & figunt  CH, 

G^figurxB  D,xquales  erunt.  Quod  cftpropofitum. 

*”  '««angulis  Igitur  triangulis.figura  quxuisj&c.quod 

«ratgflcndendum. 

S C H O L I V M. 

,P  ^ ^ fatur,  longo  »Jfo  vniuerfaliut  thtortmuhoe 
EtuhJu , quod  ft  ft  iU  omnes  jigursu  finultt  fimilittrque 
yjeriptMs  extende , quam  illud  Pytbagoro.  tnutntum  , quod 
. 1**^*"?*  **c ludit , i nfrofof.  +7.  prsmt  hi. monuimus . 

Uhb  3 Vidttur 


f.TJtl  20. 

foxti  . 
*+qu tnti. 


f +7.frimu 


y,  \*  A.  4 
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V X 


» j t.fexti. 


;fc  f. primi. 


Videtur  tamen  y theorema  illud,  quod  tb*  ex  Pappo  derbon- 
fhauimm . alitfua  ax  parte  adhuc  ejft  xntue» fultus  ejuam 
becycum  illud  de  omni  triangulo , parodeUgrammisq.  etiam 
non  fimihlnn , Hoc  vero  de  triangulo  tantummodo  redun- 
guloyfiguruef,  fsmiltbatjj  fimiluer  pofitit,  proponatur . - 1 

COHV  ERT  EM  r S etiam  theorema  hoc  ex  Cam- 


pano non  aliter  , quam  +7-  propcjuwnem  prm»  lsh.lin  bunt 
moduaL-j . r,  • u : 


tunuiorm  nitin 


fltZl  .1 


HS  I figura , quae  ab  vrto  laterum  triangul i de- 
fcribitur,xqualis  fiteis,  quar  areliquis  triangu- 
li lateribus  deferibuntur,  figuris fimilibus  fimi 
literquepofitis:  Angulus  coinprehenfus  fub  re« 
liquisduobus  trianguli  lateribus,  redus  eft . 


<*  I*  AiMJt  t ■ 


D E TVR  triangulum  ABC, fit  que  figfe- 
ra  quassis  fuptr  lar  ut  B C,  dtfhipta  aqualis 
duabus  figuris  fbi  (imtltbus  fimihterfj  de- 
fcriptis  fuptr  reliqua  latera  A R , AC.  Dici 
angulum  B AC , effer  ellum.  Ducatur  enim 


A D , aiACyperpmdicularity  que  fit  rpfi  A B,  equa  lis.  frton- 
neciatur  reffACD.  Quoniam  igitur  angulus  CA  D , teffUt 
eft,  * erit  figura  fuptr  CD  , ( qua  /fmihs  fit  ei,  que  fiiper  B C 

i J- - - / ' £ '1  rf-rt  /r* 


firmliterqutpofrta)  deferipta  aqualis  figuris  fuptr  Ad  i AC, 
:rt  ffirerque  fe/itt  • tfiaitrad 


defcnptrt  y qua  er  firmiafinty  fimihtercju 
figurr  M . 


’ u fuptr  AD\  aqualis  figura  fuper  A B , cb  tqualUattVn 
laterum,  igitur  figura  fuper  C D , xqft.llts  itit  figuris  fuptr 


A B,  AC. Cum  igitur  figura fuper  BC,  effdfm  fiitsrh  fupet 
AByAC.tjualh  ponatur,  erunt  fi gs&e  fitper  CD.BC.itderfi 
equula, aepropterea  redi  C Dy  BCytfuules  eriitir.vt  cenfiat 
ex  lemmate  prepof  xi.hmus  lib.Qumidm  Igitur  later  a' AD, 
AC. trianguli  A DC, aqualia  fnnr  ! Attribui  AByAC.tr ion 
guh  A BC  i & bufis  D C,  eft  en f a efi  qutqut  equalii  bafi 
B C i b erunt  anguli  D A C . B A C y aquales ■ . <*m 

D A Cy  reflui /rr,  ex  confirufl  tene, rectus  quoque  erit  BAC . 
Quod  'eft  prapvfitum . 

Vi  '■  ‘{LrV 


i«n 


r r t V:  - .•  .'*< 


T H E O R. 


«Ii 


I 


J 
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THEOR.  22.  PROPOS.  32. 

. 

S I duo  triangula,qu£  duo  latera  duo 
bus  lateribus  proportionalia  habeant 3 
fgcudiMii  vnum  angulum  compofita  fue 
rint  5 ita  vt  homologa  eorum  latera  fint 
etiam  parallela : tum  reliqua  illorum 
triangulorum  latera  in  redam  lineam 
collocata  reperientur. 


r»M 


30. 


I 


HABEANT  triangula  AB  C, 

DCE,  latera  AB . AC , lateribus  D C » 

PE»p«  opoiticnalia,  vt  quidem  A B . ad 
AC,ita  DC.ad  DE.componantvrquc  ad 
angulum.ACD,  ita  vt  Utera  homqloga  , 

AB.CCiltcm  AC,  DE,  inter  iciint  pa- 
rallela.Dico  duo  latera  reliqua BC,  CE,  redam  COPH 
ponere  lineam . Cum  enim  parallelae  fint  AB,DC,-1  erit 
angulus  A, alterno  A C D , aequalis : Eademque '.ratione, 
angulus  D. eidem  ACD  , xqualis  erit  j ac  propterea  A , 

& D, inter  fequoque  exiftent  xquaics . Qnoniaor  igitur 
triangula  A*BC,  DCfcr,  habent  litera  circa  xquaics  an- 
gulos A,&  D.proportippalia^ipfa  b erunt  inter  (c  jqui- 
angtilajiabebuntquc  xquaics  angulos  B,&  DGE.  A Jdi- 
ns  ergo  aqualibus  AySc  ACD.erunt  duo  anguli  A,? 
duobus  angulis  D C E , 'A  CD,  hoc  eft, angulo  A C E,  , 
xquaics.  Rurfiwaddito  communi  ACB, fient  trcsinguli 
trunguli  A B C,  duobus  angulis  ACE,  ACB,  xquaics.  :•  • 

• t eS ,1Cf]ualcs  funt  oluobus  rectis.  Ergo  & duo  « 31.tr! mi, 

•ACE,  ACB, duobus  erunt  redis  xquaics  :<*  Atque  idcir- ' * jf.  primi- 
co  B C,  C E,  vnain  redam  lineam  conftitucnt  .itaque  Ci  1 i 
duo  triangula^qux  duo  latera  duobus  lateribus  propor- 
tionalia habeant  &c.Quod  erat  demonftrandum.  • ■*. 

_ . S.CHOLiyM- 

-D  £ -B  E Af  x autem  pr  editi*  duo  triungula  i/ a fecundi 
H h h + vnum 


C . fexti. 


I 
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vnum  angulum  effit  compofitu,  vt  vterque  angulorum  a late - 
ribui proportionalibus  ctmprthenfue,altemut fit  iUi  angulo , 
fecundum  quem  triangula  componuntur  ;vt  luti  in  figura  thto 
remotis  fadum  effie  video.  N am  angulo  AC  D, fecundum  quf 
triangula  funt  compofita^altemut  tfi  tam  angulus  A , quam 
dngu.su  D, quorum  vterque  lateribus  proportionahbtoo  conti 
norur.Hmc enim  efficitur, angulos  A.&D,  effio  aquales,  & 
propter oa  triangula  effio  aquiangulatatque  adeo  ex  JJC , CE, 
vnam  redam  lineam  componi, vt  ex  demonfirattone  liquet , 

O D fi  vterque  angulorum  lateribus 
proportionahbtoo  comprehenfm  non  fuerit  al- 
/ ternus  angulo  , fecundum  quem  triangula 
E E tomponuntkr, licet  reliqua  hypothefes  theore- 

matis futuentur, non  colligitur  ntccffiario  contlufo . Nam  duo  ; 
triangula  A BC,DB  E, habent  duo  lateri  AB,  AC,  duobus 
Interibat  DE,  DB,proportionalia,vt  quidem  AB , ad  A C, 
ita  DE, ad  D B,  c ompofitaque funt  ad  angulum  CBD.ita  vt 
tam  homologa  latera  AB, DE, quam  AC,DB,Jint  paraSe- 
la:  Nihilominus  reliqua  eluo  latera  C B,  BE,  non  tonftitusmt 
vnam  lineam  redam  ; propterea  quod  angulo  CBD  , non  fit 
alternus  vterque  angulorum  A.  CT  D.  immo  neuter  eorum , 
vt  peri}  uuum  efl.Quamobrtm  demonfiratio  theorematis  lo- 
cum non  hoobet . 

THEOR.  23.  PROPOS.  33.  ~ 

- IN  «qualibus circulis,  anguli  cande 
habent  rationem  cum  peripherijs,  qui- 
bus infiftunt,fiuc  ad  centra,  fiue  ad  peri- 
pheriasconftitutiinfiftanr:  Iniuper  ve-  . 
ro  & fe&ores,  quippe  qui  ad  centra  con- 
fiftunt. 


SINT  duo  circuli  «qualej  A B C , E F G , quorum 
Centra  D,H;fumanturque  cx  circulis  duo  arcus  quicun- 
que B C , FG,  quibus  ad  centra  quidem  infiftant  anguli 

B D C, 


I 


r I B E R VI.  Ss7 


BDC,FHGj  ad  cir- 
cumferentia* vero 
anguli  BAC.  F£G. 

Dico  efle  ex  fcnten- 
tiadefin  6.  lib.  5. Vt 
arcum  B C,  ad  arcfc 
F G y ita  angulum 
B D C,  ad  angulum 
. F H G;  & angulum 
BAC,ad  angulum  FEG;&  fcdorem  infupcr  B D C,  qui 
redis  B D , D C,  & arcu  BC,  continetur , ad  fcdorcm 
FHG,quem  comprehcdunt  redi  FH.HG,  & arcu*  FG. 
Dudis  enim  redis  BC,  F G,  • applicentur  ipfis  in  circu- 
lis xquales  redx;CI,  quidem  ipfi  BC;  Ac  vero  GK,KL , 
ipfi  FGrducanturquc  redi  ID,  KH,  LH.  Qudniam  igi- 
tur aequales  funt  redx  BC,  CI,  b erunt  quoque  xquales 
arcus  BC.CIj c ac  proptcrca  & anguli  BDC,CDI,iqua 
les  erunt. Eadem  ratione  ^quales  erunt  & arcu*  FG,GK, 
KL,& anguli  FHG,GHK,KHL.  Quam  multiplex  ergo 
eft  arcus  BCI,ipfius  arcus  BC,tam  multiplex  etitangu-  I 
,lu*  BDI.feu  aggregatum  angulorum  prope  centrum  D, 
infiftentium  arcui  B C I,  anguli  BDC  : Et  quam  multi- 
plex eft  arcus  FGKL  , ipfius  arcus  F G , tain  multiplex 
erit  angulus  F H L , icu  aggregatum  angulorum  prope 
centrum  H, arcui  FGKL  , infiftentium,  anguli  F H G: 
quia  in  tot  angulos  aequales  diuifi  funt  anguli  BD  I, 

F H L , in  quot  arcus  aequales  fcdi  funt  arcus  BC  I , 
FGKL.Quoniarti  vero  G arcus  BCI.zqualis  fueritarcui 
FGKL , d ncceflario  angulus  BDI , angulo  FHL,  xqua- 
lis  eft  j Ac  proinde  (i  arcus  BCI,  maior  fuerit  arcu 
FGKL.neccHario  angulus  BDI, maior  eft  angulo  FHL; 

li  minor  , minor  : Deficient  propterea  vna  arcus 
B C I,  Se  angulus  B D I,zquc  multiplicia  primi  magni- 
tudinis BC,&r  terti*  BDC  , ab  FGKL , arcu , & angulo 
F H L ,*que  multiplicibus  fecundi  magnitudinis  F G, 
quarti  F H G;  vel  vna  aequalia  erunt ; vel  vna  exce- 
dent 5 fi  ca  fumantur , qui  inter  fc*refpondent.  * Quare 
qui  proportio  eft  arcus  fi  C , primi  magnitudinis,  ad 
•rcumFG,  fecundam  magnitudinem  , ea  erit  anguli 

BDC, 


*/.  quarti. 


•>  2S . terti f. 


• I 


J&.ttrtij. 


« C.  dtfin . 
juiati. 


»/  i.auinti. 
j.  :c.'crtij. 
9 1 i .qumrt. 


1 j/.tcrtij, 


9 J+.tert!j. 


•f-  frimi. 


jf 

i 
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BDC,  tcrtix  magnitudinis  , ad  angulum  F H G , qutr- 
, tam  magnitudinem . . : . »••>»,•  j 

QV  6 N IA  M vero , vt  angulus  B D C,  ad  angu- 
lum FHG,  1 ita  eA  angulus  B A C , ad  angulum  F E G ; 
b<um  illi  horum  fint  dupli  jperfpicuum  cA,e  ita  efle quo- 
que angulum  B AC,  ad  angulum  FEG,  ,vt  eft  arcus  B C , 
ad  arcum  F G.  Quod  tamen  eifdcm  argumentis  demon- 
Arari  poteA  , quibus  vfi  fumus  in  angulis  ad  centra  con- 
. Airutis,H  prius  ducantur  rctixIA,KE,LE,&c.  1 ( ' 

G O N S T I T V A N T V R iam  in  fcgmentisBC, 

I m . . < CI,  anguli  BMC, 

A .ii..  A CNt,  aqui  squales 

erunt,  cuin  inuAant 
arcubus  «qualibus 
B AC,  CBAi.  Qua- 
re firailia  erunt  fcg- 
mcntaBMC,  CNI, 

• atque  adeo  inter  ie 
xqualia  , propterea 
quod  funt  fuper  rectas  BC,  CI.  xquales . Additis  igitur 
triangulis  BDC.CDI. 1 quxxqualia  quoque  funt , fient 
fc&orcs  BDC.  CDI , xquales  . Quapropter  tam  multi- 
plex erit  lector  BDIjfcdoris  B D C,  quam  cA  multiplex, 
'arcus  BCI,ipfius  arcus  BC. Similiter  oAcndcmus,  fedo- 
rem  FHL.tam  multiplicem  efle  fe&oris  FHG,quam 
multiplex  cA  arcus  FGKL  , ipiius  arcus  F G . Quoniam 
‘vero  ii  arcus  BCI,  atqualis  Aberit  arcui  FGKL,  lc&or 
'quoque  BDI.fcdori  FHL.xqualis  cA;(  vtin  fefloribus 
BDC.CDI, oAcnfum  fuit>yl&  ii  maior, maior  j & fimi'» 
nor.  minor  :Dcficient  propterea  vna  arcus  B C I . & fe- 
dor  BDI , xque  multiplicia  primx  magnitudinis  BC.& 
tcrtix  BDC  , ab  arcu  FGKL,&  fettore  FH.L,  xque  mul- 
tiplicibus Iccund®  magnitudinis  FG.&  quarta:  F H G; 
•Vei  vna  xqujlia  erunt  j vol  vna  excedent;!!  ea  fumantur, 
tff.dffint,'  quae  inter  Ic  reipondent . t Quamobrem  qux  proportio 
j quinti.  j cAarcusBC, primx  magnitudinis,  ad  arcum  FG,fe- 

| / i eundam  magnitudinem,  ea  erit  fc&oris  B DC  , tcrtix 

( | magnitudinis . ad  fectorem  F H G , quartam  magnitu- 

j dinctn . In  xqualibus  ergo  circulis , anguli  eaudem  ha- 
' - v " bent 


Lite.  Kiri; 


tent  rationem  cum  pcripkcpj*,  5cc.  Qupddemonftran* 
dum  erat . 


am  \ 
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COROLLARIAM,  /. 


H INC  manifeflum  esi , fic  ejfe  fetiorem  ad 
fetiorem , vt  cjl  angulus  ad  angulum.  1’traejue  enim 
proportio  eadem  ejl  proportioni  arcas  ad  arcum . 
*'  itytre  <£•  inter  fe  eadem  erunt . _ 

CORO  L LARIAM . II. 

I ■ ^ , # /JA  J JV  * ’ y 

V E RSP  ICAAM  quoque  e(l  fvt.eU  angulus 
in  ce/uro  ad  quatuor  redos  , ita  effe  arcum  fuhteti- 
fum  illi  angulo  ad  totam  circumferentiam  .Et  con- 
tra , vt  funt  quatuor  retii  ad  angulum  in  centro , ita 
effe  totam  circumferentiam  ad  arcum  illi  angulo 
Jubterifnm . 1 

NAM  vt  e fi  angulus  in  centro  ad  angulum  retfum  in 
centro  ^vtta  ejl  arcus  illi  angulo  fabtmfus  ad  quadrantem 
angulo  recto  fetat  cnfiun . §}u>amobrem  erit  vt  angulus  in  cen- 
tro ad  ■quadruplum  anguli  rcclt^nempe  ad  quatuor  reftes,  ita 
arcus  illi  angulo  fubtenfusad  quadruplum  quadrant  is, nimi- 
rum adieram  circumferenti  a, ptr  ea,qu<  ades  propof.ltbs. 
demaiftrantmUs  . Quod  e fi  primum  . Quantam  igitur  ejl  vt 
angulus  tn  centro  ad  quatuor  reiiesyita  arcus  illi  angulo  fub~ 
ttnfus  ad  totam  circumferentiam  » erit  CT  comtertende , vt 
quatuor  rteit  ad  angulum  tn  centro,  ita  tota  etreumferen- 
***  *d  arcum  angulo  tn  centro  fubtenfum  . Quod  ejl  fecun- 
dum . V erum  hoc  etiam  ita  demonfirabitur  . « Cum  fit , vt 
angulus  reiius  in  tontro  ad  angulum  in  centro , ita  quadrans 
angulo  redo  fubtenfus  ad  arcum  tlli  angulo  fubtenfum  ; trif 
quoque, per  e.x.qu*.  ad bropofi 2 2.  hb.  f > offendimus  , vt  qua- 
drssplum  angetis  redi , nempe  quatuor  redi  , ad  angulum  ht 
Cff_tr0'  *** *l***druphim  aurdrands . nimirum  tofa  'tircum- 
fer entia,  ad  arcum  id*  *nguk  fubtenfum  . Quod  f fi. pro- 

c c u o- 
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SCHOLIPU. 

C JET  ER  V M ex  theoremate  hoc luet  clarius  eoUtgi- 
tur,angu!um.qut  circumferentia  alicui  infifttt , referendum 
cjfeud  arcum,  qut  bufis  e fi  spfiut  unguli, non  nutem  ud  urcum 
in  quo  exiftit.Nen  enim  endrm  e (i  proportio  unguli  ud  ungu- 
lum,qnx  urcui  ud  urcum  ,fi  fumuntetr  urcus , m quibus  un- 
gult  ex  fiunt . vtynU  EucUdcs  m prope  fico  hoc  theoremute. 


. „ ' oyj  r y • *'  ^ 

AC, mutor  urcu DF,  ex  fcholto propef  jC.lib.j.  ucproptereu 
reliquus  urcus  ABC, minor  reliquo  Arcu  DEF.  §}uure pro- 
portio unguis  B,  ud  ungulum  E , tji  maioris  inaqualstutu , 
proportio  vero  artus  A BC,ud  urcum  D EF , minoris  inaqua- 
htu/is.Xo n ergo  eudem  eft  proportio  anguis  ud  ungulum,  qua 
arcus  ud  urcum . Quod  fi fumamus  arcus  ,fuper  quos  unguli 
ufeenderunt , quales  funt  urcus  AC,  DF.  tum  demum  erit 
ungulus  B,  ad  angulum  E,  vt  urcus  A C , ud  urcum  D F,  vt 
refle  dcmonfiraust  Euclides. Quocirca  cum  dicimus  angtslssm 
c , e in /cgsnenfo  , aliud  intelhgere  debemsss . quum  cum  dici- 
mus  » angu  !um  mfiftcrt  figmento, /ae  arcui,  id  qsscdsntxfo- 
jtttone  definitivius  i Aib.  j.  monstimsss , 

NO  AT  obfcure  quoque  ex  hoc  theoremate  demonftraripo- 
tejl,fimtiussdtnem  figmentorum  tn  circulis fsmtlsu,  qua  Eu- 
'rr  definitione  i o.hb.  j.  defimuit  per  ungulos  equulei  inip- 
fis  figmentis  e xsf lentes,  confidere  m eo,  quo dfcg menta,  ftu  cir 
cumferentia  fimilts,  ud  integras  circumferentiae  circulorum 
, *******  habeant  proportionem  > & propter  ea  quando  fegmen 

tutotts  circulis  commenfurabilia  funt,  qualis  pars  eft  vna 
circumferentia  totius  fiet  circum  ferentia,  talis  quoq;  fit  alia 
circumferentia  fimtfie  totius  Jiet  circumferentia ; vtluti  in  ex- 
polit sone  proditia  d finitionis  docuimus.  Snst  enim  pnmi  duo 
arcu,  i aquales  ABC,  DEF  , in  quibus  anguli  ud  circumfe- 
rentiae confh tuuntur  aquula  BAC,EDF: Quo  polito,  fegmi 
tM  ^/t^r,EDFy  UtXTa  Euchdis  definitionem  profatum  dicem 
turjimtha . Muni  f eft um  autem  efl , eorum  circumferentias 


Sint  M.  circuli  aquales  ABC, 
DEF,  in  quibus  angufi  ud  cir- 
cumferentium co flet  uti  fittl  B, 
E;maior  quidem  B,  maior  ues- 
tem  E.  Quo  pofito,  erit  urcus 


habere 


w LIBE 

habere  tadrm  proportionem  ad 
integra*  circulorum  ttr cum  fer* 
tias . Cum  enim  ob  circulorum 
aqunlitatem  , , arcus  BC.EF, 

quibus  anguli  aquales  in ft Jiunt,  . 

Jint  aquales  i excitur  reliqua*  circumferentiae  BAC , EDF, 
e/fe  quoqi  aquales. Quare  ad  tota*  circumferentia*,  qua  tqua 
lei  etiam  ponuntur  % 0 eandem  proportionem  habebunt:  A tq , 
idcirco  ^qua  pars  efi  arcus  BAC.  totius  circii  ferentia  ABCAt 
eadem  pars  erit  arcus  EDF,  totius  circumferenti*  DEF  D 
SINT  deinde  duo  circuli  * 

inaequales  ABC.  D E F,m 
quibus  anguli  ad  circumfe- 
rentias conflituantur  aquales 
BAC,  E DF:  Quo  pofiro,  di- 
ceturfigmenta  BAG.EDFy 
ex  Euclidis  fantmtsa.  fi milia.  T 

Dico  rurfits  nrcu*  BAC, EDF,  eandem  habere  proportionem 
•dintegratfua*  circumferent, at.  Ducantur  enim  ad  centra 
GMyreft*  BG>CG,EH,FH -Quoniam  igitur  anguli  A , & 
Z>,*qstalcs ponuntur,  erunt  quoque  ad  centra  anguli  G , & 
H .aquales  , c cum  hi  illorum  dupli  exi  fiant . * Quare  qua- 
tuor  redi  ad  angulum  Gytandem  habebunt  rationem , quam 
ad  angulum  H.  Atqui  vt  quatuor  redi  ad  angulum  G,  tta 
efi  tata  circus» fere  tia  ABC  A,  ad  arcum  BC : Et  vt  quatuor- 
Vedi  ad  angulum  H,  ita  ejl tota  circumferentia  DEF  Dyad 
arcum  EF.ex  corotl.  l.buius propof.j gs  Igitur  vt  tota  ttr- 
eum  ferentia  ABC  A, ad  arcum  B C , ita  erit  totaeiresemfe - 
rentta  DEF  D, ad  arcum  EF.Per  conurrftonem  ergo  rationi* 
erit  quoqltvt  tota  circumfer it: a A BCA>ad  artum  BAC,ita 
tota  circumferenti*  DEF  D, ai  arcu  E DF.Et  conutrtende, 
ut  arcus  BACyadtotd  circii fer i tta  ABC  A,  ita  arcus  EDF» 
*dtota  circumfer ent id  DEFD. Quocirca  qu*  pars  efi  arcus 
BAC,  totius  circumferenti * A BCA , eadem  pars  erit  aecus 
EI^n  °“*““rcu**fcre*tl * nEFD.Quod eftpropofuum. 

c u iv  STAT  igttuP,  rode  Euclidem  vocajft  ea  circu- 
orum  Pgnentufipulia , in  quibus  anguUexiftentct  inter  fi 

habenltrah^  ' huiufmodi  figmenta  tandem 

*b  nt froP°^tto  nem  ad  cir  culos  fuos  integros, 

" facit,  r 


} 
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FACILE  ex  bis  demonftrabitur  theorema  illud,  quod 
fy  ad  calcem  cap.i  -tnff  haram  , (*J*  adpropofit-  libi  J 'fi** 
proportionibus  ofiendtnius  , videlicet . • k' 

S T duo  aut  plures  circuli  ex  eodem  centro 
deferibantur,  atque  ex  centro  du*  aut  plures 
redar  linea:  ducantur  i erunt  arcus  inter  quaf- 
cunque  duas  lineas  intercepti  funiks . 

SINT  duo  circuli  ABCD , 
EFGH , circa  idem  centrum 
J, de fer ip il. St  igitur  egredian- 
tur  t centro  /,  du * re&il  B , 
I D ■,  efficientes  vnam  Irnea* 
reilam  BD,  inanifefium  eft . 
aecus  BA  D,FEH,  fimiltsefi 
fe.cum  fint /emi circuli . Rur- 
fus  fi  exi,  egrediantur  thure- 
a*  1 A,  JD, conftituentes  an- 
gulum rechtm  A t D,peripi- 
citum  quoque  eft, ortus  AD,  E H,  fimiles  efferum  txfiholiO 
propof.jj.lib.j.finr  Quadrantes fuorum  circulorum- 

EMITTANT VR  tam  ex  I,  dut  retia  ID,IK  .fa- 
cientes quemcunque  angulum  non  reflttm  D I JC.  Dico  ad- 
huc artus  D K,HL,  fimiles  efftfioc eft , ita effe arcum  D K , 
ad  totam  circumferentiam  A BC  D,vt  eft  arem  ii  L,  ad  to- 
tam circumferentiam  EFOH  . Quoniam  enrm  tt  angulus 
DI  K yad  quartior  relios,ita  eft  ex  coroll.j,  hutm  prope f,  tam 
arcus  DK  > ad  totam  ctrcumfireruiam  ABCD,  quam  ar- 
tui HLyad totam  circumferentiam  E F G’ Hi*  eritvt  arcus 
DK,  ad  totam  circumferentiam  ABC  D , ita  arcus  HLy  ad 
totam  circumferentiam  EFGH:  oc proinde  arem  DK.HL» 
fimiles  erunt  -Quod  eft  profrfirum . 

B R E V t V S idem  confirmabitur  hoc  tnod » - Quoniam 
arcubus  D K,H Lytnfiiiun»  in  centro  I, anguli  aqualeu  irnrno 
id:m  j erunt  exfirhoho propof. lj.hk .artui  DK,  HI ‘F1*^ 
les  : ac  proinde  ad  totas  circumferent  tat  eandem  proportio- 
nem habebunt  ,vt paulo  ante  oficnfumtft . r " 

SED 
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SED  flatet  etiam  htc  demonfirare  lemma,  quodadpro- 
pofi.C .lib. 3 Theodosij  propofuimtis , cum  ad  multa  alia  ton- 
ducat.  illud  autem  e fi  etufmodt . 

AE  QV  ALES  re&ar  lineae  ex  circulis  inc- 
qualibus  auferunt  arcus  inaequales , maiorque 
eft  arcus  minoris  circuli , quam  vt  fimilis  fit  ar- 
cui circuli  maioris  • 

SINT  circuli  inaqualts  AB, C D, circa 
idem  centrum  E,  deficripti.  Ducuntur  autem 
ex  E,dua  relid  vtcunqucEA,  EB./ecantet 
circulos  in  A,  B,fr  C,  D,  puntiis  ; eruntque 
arcus  A B,C  D, /smiles , vt  proxime  demon- 
fir assimus . Et  quoniam  retia  EA,  EB,  feti  a 
funt  in  C , D ,prpportionaltter,qubd  tam  EA, 

EB.quam  EC,ED, inter  fiaqualetfint ; 'erunt  dutia  retia 
A B, C D, parallela  ; atque  ideo  triangula  E AB  , EC  D , ex 
Corolt.propofi+kuius  lib.fimslia  erunt . t>  Er  st  igitur  vt  EA, 
ad  ABfitaEC.adCD.  EtiautemE  A,  maior  quam  E C, 
t Igitur  & A B, motor  erit  quAm  C D.  Accommodetur  ergo 
ipfiC  D , in  circulo  A B, aqualis  B Fi  er  it /fi  ex  fcholso  prope/, 
at  .lib.  j. arcus  A B,  maior  arcu  F B.  Quare  cum  arcus  C D, 
arcui  A B.  fimilu  fit ; erit  arcus  CD, maior,  quam  vt  fimi - 
lis  fit  ipfiF  B.  Aquales  igitur  retia  C D , B Fy  ex  circulis 
inaqualtbsts  A B , C D, arcus  inxqualos  auferunt , mater, js 
•fi  areut  C D,  circuli  mimnstqudm  vt  fimilis  fit  artui  F B , 
circuli  maiora  , Quod  e fi  propofitum . 

HINC  ptrlptcuum  efi , multo  magis  maiorem  lineam 
ex  ctrcttlc  minare  auferre  arcum  maiorem  , quam  vt  fimilis 
fit  et, quem  ex  circulo  maiore  aufert  linea  minor.  Cum  enim 
retia  CD,  aqualis  ipfi  B F , auferat  artum  CD,  maiorem , 
¥?***  fimilis  fit  arcui  FBitnufto  magis  linea  maior  qua 
CD,  auferet  maiorem  arcum, quam  vt fimitit  fit  arcui  F B i 
eum  illa  maiorem  arcum  abfcmdat.quAm  CD,  vt  in  fcholso 
fropo f. st.hb.3  ofiendsmut . 

**  C autem  demonfitratio  propofitum  tantum  colligit  , 
fUMUdo  arcus  abfa/fi fiunt  fimi  circulo  minoret , quales  fiu  nt 

BF% 
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BF.CD.vt  exipfa  demonftr at iont  conflat . Nam  altas  non 
conftituiretur  angulus  tn  E .centro  communi  : quod  tamen  ad 
d 'tnonji rnticnem  requiritur.  Verum  nihilominus  erit.fi  arcut 
ftmicirculo  minor  circuli  minoris  maior  eft , quam  vt  fimilu 
fit  arcum  ftmicirculo  minori  circuli  motorut  multo , maiorem 
tjfe  arcum  fcmtcirculo  maiore  circuli  minoris , quam  vt  fimi 
hs  fit  arcui  ftmicirculo  minori  circuli  maioris. Quod  fi  quan- 
do contingat, retiam  C Dy  ex  mineri  circulo  auferre  ftmtcir - 
culum,  vt  quando  eft  diameter  circuli  f liquido  conflat, femi- 
circu/um  minoris  circuli  maiorem  efft,  quam  vt  fimi  lis  fit 
arem  ftmicirculo  minori  circuli  materiis  neque  opus  tunc  erit 
aha  demonfiratione . V 

UINC  etiam  nullo  negotio  ofiendtmus , squalet  retias 
lineat  ex  circulis  t» Aqualibus  auferre  arcus  fimfltcttcr  % <y 
abfolutc  nuquaUs , ita  vt  artus  minoris  circuli  /impliciter 
maior  fit  arcu  circuli  maioris , non  folum  mater, quam  vt 

JE  fimilisfit . Sint  enim  refla  linea  C D , B Ft 
aqua! tiyouf  iratty  C D,  arcum  minoris  cir- 
culi C E D , &F  By  arcum  circuli  maioris 
FGB.  Dico  {impliciter  arcum  CED.maio - 
rem  e/J'e  arcu  FG  B . Congruente  enim  refla 
CDfTOllaFB, cadet  ntcejjar io  arcus  CED, 
extra  arci  FGBiatq,  idcirco  arcus  CED  , 
maior  erit  arcu  FGB , cum  ille  hunc  totum 
intra  ft  contineat , fintjj  ambo  arcus  in  ean- 
dem partem  cauiyOtqs  eadem  extrema  fun- 
cta habeant , vt  vult  Archimedes  in  fuffofitionibus  ante  tib. 
\Mfyharafy  cylindro.  Neqs  vero  arcus  CED,  arcui  FGB , 
congruet yaut  intra  ipfum  cadet . Nam  fi  dicatur  congruero , 
congruet  etiam  tota  circumferetia  circuli  CE  D,toti  circum- 
ferent it  circuli  FGB, atque  adeo  aquales  erunt  circuli,  quod 
eft  abfurdumycum  inaqisalcs ponantur . Si  vero  arcus  CE  D, 
dicatur  cadere  intra  arci  FGB.cuiufmodi  eft  arcus  CAD  f 
quoniam  vt  paulo  ante  oftedtmus, arcus  CE  Dytdeft.CAD, 
maior  eft , quam  vt  fimi/is  fit  arcui  F G Bs  fumatur  arcus 
B F H y arcui  C A D,  fimilu, atque  ideo  maior  arcu  FGB: 
Affumpto  autem  in  arcu  C A D, pinei  o A yvteunque , ducan- 
tur refla  A F.AB.prodmfiaq,  refla  F A, donec  arcum  FGB  , 
fecctin  G, ducantur  refla  GH  ,GB.  Itaque  quoniam  artus 

i , CAD, 
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CA  D.HFB./imiles  funf, erunt  anguliCA D,  HGB>  in  illis 
fegmen/is  exi  fi  entes  aquales.  * Qui*  vero  angulus  CAD.an-  [' 
gulo  CGB, maior  efi, externus  interno ; & angulus  CGB , an- 
gulo  HGB, maior  quoque9totum  farte  ; erit  multo  maior  an- 
gulus CA  D}angulo  HGB. quod  efi  ab  fur  dum.  Ofienfsts  enim 
efi  aqualis.  Non  ergo  arcus  CE  D,  cadet  intra  arcum  FGB: 
fed  neque  ei  congruit , vt  demonslratum  efi . Cadet  ergo  ex- 
tra; atque  ideo  maior  erit  arcus  CE  D,arcu  FGBtvt  dicfum 
*ft'<$ll*?d efi prope/itum . 

EX  quo  liquido  confiat,  multo  magis  maiorem  lineam 
ex  circulo  minore  auferre  arcum  maiorem  /impliciter  eo , 
quem  minor  linea  ex  circulo  maiore  abfcindit . 

N E Qv  E vero  omittenda  videtur  eximia  quadam  pro- 
prietas circuli \quam  Ioan.  Bapt.  Benedicius  ex  Car  dano  hb. 
tC.  cap.  1.  de  fubtilitate  defumptam  demonfirat , (T  quam 
lib.  $ .demonftrarc  debueramus,  ni/i  memoria  excidij/et . Ea 
efi  eiufmodi ... 

S I in  circulo , dudis  duabus  diametris  fe  fe 
ad  angulos  redos  fecantibus,alteracarumpro- 
ducatur,  eique  ex  vna  parte  quotquot  paralle- 
la: agantur  diuidentesvtrumque  Quadrantem 
in  partes  aequales , ac  denique  ex  pundo  extre- 
mo alterius  diametri  per  extremum  pundum 
proximae  parallelae  reda  ducatur  conueniens 
cum  diametro  produda : Erit  tota  reda  inter 
pundum  concurfus , & concauam  peripheriam 
circuli , omnibus  parallelis  vna  cum  diametro , 
quae  produda  eft,  fimul  fumptis,  aequalis . 

I Et  circulo  ABC  D yfecent  fe  ad  rettos ’ angulos  diametri 
AC,  B A Cypro  ducatur  verfus  C.quantumhbet.Diui- 

autem  Quadrante  BC,m  quotuis partes  aquales  CF,FG> 
GB.& Quadrante  BAfn  totidem  jungantur  rella  FH.GI, 
qua  ex  fcholto propof.j/ .hb.j  ip/i A C,  parallela  erunt , eum 
arcus  aquales  intercipiant. Ex  B,  per  G,  denique  extendatur 

Hi  refla 
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reda  B G,  occurrens  A C , produda  in 
K.  Dico  retium  A K, *<ju*lem  ejfe  om- 
nibus parallelis  AC  , H F , JG,fimul 
fumptis.  Ductis  erum  redis  HC > /F,  fr 
produdis, donec  cum  A K,  conueruanti 
a quoniam anguli  CHF.HF/, arcubus 
aqualibus  CF ,HI  finfifietesyfunt  equa 
lesi  b erunt  redi  HCyl L,paralleU:Ejl 
aut  e & FH,  ipfi  CLjarallela.  Paralie 
logrammum  ergo  efi  CH  FLi  « ac  from 
de  reda  C L , reda  F H > aqualu  erit. 
Eadem  ratione  erit  KL.ipfiG  I.  aqualis-.  & fic  deinceps  ,fi 
fint  plures. Addita  ergo  communi  AC, fiet  tota  AK,  omnibus 
AC.HF.lG.  fimul  fumptis  aqualis.  Quod  efi propofitum . 

HV  C quoque  referenda  efi  propofitio  fequens  ad  figurae 
aquilaterae  , <jf  aquiangulas  Jpedans , qua  per  incuriam  in 
hb.+.demonfirata  non  efitvtad  finem  eiufdem  lib,  +.  dixi- 


mus. Nimirum  . 


I N figura  acquilatera,  & acquiangula,  fi  qui- 
dem angulorum  numerus  impar  efl, reda  linea 
ex  quouis  angulo  demiffa  fecans  oppofitum  la 
tus bifariam, diuidit  quoq;  angulum  bifariam ; 
Et  contra , reda  linea  diuidens  angulum  bifa- 
riam fecat  quoque  latus  oppofitum  bifariam : 
Si  vero  numerus  angulorum  eft  par, reda  linea 
ex quouis  angulo  ad  oppofitum  angulumdu- 
da  fecat  vtrumque  angulum  bifariam  j Et  con- 
tra , reda  linea  fecans  quemuis  angulum  bifa- 
riam cadit  in  oppofitum  angulum,  eumque  bi- 
fariam quoque  diuidit. 


SIT  primum  figura  aquilatera , aquiangulaq,  imparium 
laterum  ABC DEFG,&  ex  angulo  A. demitfa  reda  A H . 
fecet  latus  oppofitum  DE,  bifariam . Dico  angulum  quoque 
B A G ,fedum  effe  bifariam  . Dudis  enim  ex  A,  redis  ad 

omnes 


I 
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omnes  angulos  non  proximos  ,• 
quonram  duo  latera  BA,  BC, 
duobus  lateribus  G A , Gf, 
aqua.lt a funt , angulos % conti- 
net aquales, ex  h)pothefi-„  erit 
<&  bafes  AC,  AF, squales,  fy 
tam  anguli  BAC.GAF,  qua 
JBCA,  GFA  : ac  proinde  cum 
' rott  anguli  BC  D,GFE,ponan 
tur  aquales, erunt  quoque  reli- 
qui A C Dt  A F E,  aquales . 

Quia  igitur  rurfus  duo  latera  C A ,C  D , duobus  lateribus 
F A,  F E, aqualia  funt,  continent  j}  angulos  aquales,  vt  often- 
fum  e/l  i b erunt  iy  bafes  AD,  A E,  aquales,  (f  tam  anguli 
C A D ,F  AE,qudm  CDA  , F EA.  Atque  ita  procedendum 
erit , donec  ad  latus  oppoftum  peruentumfit . Vbs  quia  rurfus 
toti  anguli  C DE,  FE  D,  aquales  funt , erunt  quoque  reliqui 
A Z>  H,  AEH,  aquales . Quare  eum  duo  latera  D A,  DH , 
duobus  lateribus  EA  , EH,  aqualia  fintyangulofque  aquales 
contineant , 1 erunt  etiam  anguli  D A H , EAH,  aquales . 
Quocirca  cum  quotuis  anguis  BAC,CAD , DAH,  totidem 
angulis  GAF,FAE,EAH,fint  aquales,  ftnguli  finguhs ,•  erit 
quoque  totus  angulus  BAH.toti  angulo  GAH  , aqualis  ,•  ac 
proinde  angulus  BAG  mt  bifariam.  Quod  tft  pro - 

pofitum — ' . 

SED  tam  refla  A H.fecet  angulum  BAG,  bifariam . 
Dico  eam  fecart  quoque  latus  oppoftum  DE,  bifariam  . Si 
enim  de  c at  ter  lutus  D E,  non  fecart  bifariam  ,Js  ex  A,  du- 
ctetur alia  refla  fecant  D E , bifariam , fecabtt  eadem  & 
angulum  B A G,  bif oriam,  vt  tam  oftendtmus  . Duo.  igi- 
tur refla  eundem  angulum  BAG  ,fecabunt  bifariam  quod 
eflabfurdum  , cum  vna  medietas  maior  ejfto quam  altera. 
Rea  a ergo  A H,  fetans  angulum  BAG,  bifanam.fecat  quo- 
que latus  I>Et  bifariam. Quod  efl  propofitum . 

SIT  “inde  figura  equilatera  & aquiangula  partum  la- 
• rerum  A B c d £ p (j  H , fy  ex  angulo  A , ad  angulum 
oppofitum  Fy  ducatur  reda  A E • Dico  redam  A E . fecart 
angulum  Bah,  bifariam . Duttis  enim  ex  A, ad  omnes  an- 
gulos non  froxisnot  redis  idemonft  rabimus,  vt  in  antecedente 

lii  a figura. 


4.  primi. 


4.  primi. 


« 4.  primi. 
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figura,quotuis  ungulo*  B AC , 1 
C AD,  DA  E,  totsdom  angu- 
lis HAG  , GAF,  FAE  i tjft 
aquales, fingulos ftnguhs , itito- 
que  totum  angulum  B A E,  toti 
angulo  HAE  , aqualem  ejfe, 
nec  non  & angulum  DEA , 
FEA,eJfe  aqualem . Vterqut 
igitur  angulus  BAH , DEF , 
fetatur  bifariarru-, . Quod  eft 
propo/irums . 

SED  rttta  iam  A E,fcet  angulum  B-A  H,  bifariam . 
Dico  eam  coiere  in  angulus»  oppofitum  E,  eumqs  dtutdertbi 
fariam.St  enim  non  dicatur  cadere  in  E,fi  ex  A,  ad  Educa- 
tur alta  recla  , [scabit  ea  angulum  BAH  , bifariam  , vt 
iam  oftendimus . Dua  igitur  recla  eundem  angulum  BAH, 
bifariam  fecaburu.  quod  eft  abfurdum . Recla  ergo  A E , fe- 
tans angulum  BAH , bifartam,cadu in  E,  fec atque  propte- 
r c a,  vt  demonftratum  eft  proximi, angulum  DEF,  bifariam 
quoque . Quod  eft  propofetum—>  * 

HOC  demmftrato , perftiicuum  eft,  rcBas  lineas,  qua  duos 
angulos  proximes  figura  squslatera  fr  aquiangula  fecent  bi- 
fariam , fe  mutuo  fetare  intra  figuram,  antequam  ad  oppofi- 
ta  latera,  vel  angulos  oppofstos  peruentant : ac  proinde  reHi 
demon ftr an  pojfe.punttum  illud  feci  tonis  ejfe  centrum  circu- 
li intra,  vel  circa  figuram  defcnbcndi , vt  f 'alium  eft  propof. 
ij.&t+Jtb.*. 

Qjf  Q N l A Af  vero  Euclides  multa  dixit  da  inuentio- 
ne  linearum  proportionalium , nihil  vero  de Juperficierum , 
vel  planorum  proportionalium  inueftigatione  nobis  praferip- 
fit  i nonnis  re  me  fatturum  exiftimo , fi  nonnulla  problema- 
ta , atque  theoremata  , quorum  multa  circa  inuentiossem 
fuperficterum  proportionalium  ver  fantur  ,fcitu  nent  mu  eun- 
da , loco  appendicis , parum  ex  peritis  Geometris  , parti  m ex 
inuentirproprifs  , huic  fexto  libro  anneftam ; quippe  qua  ex 
demonftrans  ab  Euclide  facili  negotio  deducuntur  i Hinc  au- 
tem txendium  capiemus  , 
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I. 

-A  DATO  re&ilineo  imperatam  partem 
aviFerre , ita  tamen , vt  & ablatum  , & id , quod 
rei  i nquitur , fimile  fit  cuiuis  re&ilinco  dato,  li- 
xivii iterque  pofitum. 

S I T ex  reHiltneo  A , auferenda 
terti*  pars, qua  fimtlis fit , fimihter- 
ej**e  pofita  reHiltneo  B , reltnquattp 
reFUltneum  eidem  B, fimile, frfimi- 
ItreT  pofitum . * Ccnfittuatur  reHili- 
neum  CD equule  quidem  ipfi  A.fii-  j 
mi/a  vero, , fiyfimiliter  pofitum  ipfi 
H i f**per4t  "unum  eius  Imus  C E ,[e- 
mt circulus  dcfcnbatur  CFE>  De- 
inde ablata  farte  tertia  G E , imperata  •videlicet  ,«C  E , 
egetur  G F ,ad  CE, perpendicularis, conneHanturq2  reHf  CF, 
* fuper  quas  conflruanturrcHthnea  FH,  FI , fimilta  fii- 
mthterque pofita  tpfiCD.Dico  igitur  faHum  ejfe,  quod  tabe- 
tur . d Cum  enim  angulus  CFE.reHus  fit  quippe  qui  in  fiemi- 
ctrculo  exifiatj  « ent  reHilmeum  CD,equale rettilinets  HF, 
FI,  atque  adeo,  fi  auferatur  reHilmeum  FI,  fimile  fimiliterqj 
pofitum  ipfi  By  ex  reHiltneo  CD,  hoc  e fi,  ex  aquali  A , relin- 
quetur retliltneum  HF,  fimile  quoque  ipfi  B,  fimiliterq \ pofi- 
tum.,Quod  autem  reHilmeum  ablatum  FI,  fit  tertia  pars  re- 
clilinei  C -Ds*/a  ofiendetur . ( Quoniam  efi  vtreHa  CG,  ad 
GFfirareda  QF.adFE 1 quod  triangula  CGF,  C F E, 
fint  fi  milia:  f/  abet  autem  C G,  ad  G E,  proportionem  tlupli- 
catam  proportionis  CG,  ad  GF,  propter  ea  quod  proportionales 
fiunt  tres  recta  CG,GF,GE,«f  coroll.profofi.t .huius  iib.b  Iti 
reHilmeum  H F, ad  reHilmeum  FI  .proportionem  quoque  ha- 
bet duplicatam  proportionis  laterum  homologorum  CF,FE  ; 
Erit  -vt  reda  CG.  ad  G E, ita  reHdtneum  HF,adreHilineu 
F I i fttandoqaidem  ha  proportiones  duarum  aqualium  pro- 
portionum duplicati  fiunt . Componendo  igitur  erit.vt  CE, 
odG  E,  ita  duo  reti  time  a HF.Flfimul , hoc  efi,  reHilmeum 
CD, quod  efi  iiiij  1 quale, ad  reHilmeum  FhEfit  autem  CE, 

, l ii  g ipfi*** 
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ipfiu*  G E, tripi* , per  conftruH tonem . Igitur  ($•  reffilineum 
C D, triplum  erit  reEhlinei  F 1:  Ac  proptere*  hoc  illiut  ter- 
ti* p*n  txtjlet . Quod  eft  propofitum . 

Gh—i y OS  0 Djipsn  imperat *ynempe  ter- 

/ //  tiafimpliciterfit  auferenda, fiet  td  bre- 
.B  £ uijfime , hac  arte.  ‘ Reftilineum  datum 
A,  reuocetur  ad  parallelogrammum 
GD,  e quale & ex  latere  BD  , auferatur  D E , tertia  part 
imperata;  fr  per  E,  agatur  ipfi BG,  parallela  EF.Dico  DF. 
tertiam  efe partem  ipfitue  D G,hoc  eft  reehlinei  dari  A. Cum 
enim  fit  b vt  DE, ad  DB,tta  DF,adDG:Sit  autem  per  con- 
Jlruilione  D E,  ipfius  D B.pars  tertia-, erit  (y  DF.ipfius  DG, 
tertia  pars . Quod  e fi  propofitum . 

, II. 

D V O B V S datis  re&ilineis,  tertiam  pro- 
portionalem inuenire . 

hv  D SINT  data  duo  reftiline*  A , 

/\  *CD  , quibus  inucniendum  fit  tertium 
^ ^ fi — ^ proportionale. « Confiituatur  tpfi  A , re- 
Rilineum  equale  EFG  fimile  vero  fimi- 
literque pofitum  ipfi  BCD  Deinde  late 

— . rtbut  homologi*  EFfBC,*  inueniatur  ter 

tia  linea  proportionalis  HI ; * fup er  quam  confiituatur  re- 
Rilineum  HIK  fimile  fimiliterque  pofitum  ipfis  EFG,BC  D. 
Dico  HI  K ,effe  tertium  proportionale . Cum  enim  proportio- 
nalesfint  rea  a EF,  BC,HIfi  enent  & rechltne*  EFG , 
BCD,  HI  K , ab  tllis  defcnpta  ( cum  fint  fimi  lia,  fimiliterque 
pofira  ) proportionalia . Cum  ergo  EFG , per  confiruthonem , 
aquale  fit  ipfi  A;  erunt  <y  relitline*  A.BCD,  HIK,  propor- 
tionalia . Quod  efi propofitum  . 


I I I. 


T R I B V S datis  re&ilineis , quartum  pro- 
portionale inuenire. 

•-  TRIA 


M LJ^ER  VI.  8?t 


TRIA  redilinea  da- 
fau /xnt  A.BCDE.FGH, 
<j  ts  t bntt  quartum  fit  tnue - 
nicmiurn  proportionale  . 


n-t  erutum  proportionali  . jvi , ju  j/. 

» C onfiruatur  rtdtltntu  J / 

£ AC  LM  , aquale  quidem  11— —J  K. 

ipfi  .fimtle  vero fimtlttertjj  pofitum  ipfi  BC  DE.T ribut  de- 

inde redis  IK.  BC,  FQ,  y,  t nuent  a quarta  proportionali  NOi 
« conflituatur  fuper  NO.rediltneum  NOP  , ipfi  FGH.fimile 
Jtmtliterque  pofitum . Dico  NOP  , rtdilineum  ejfe  quartum 
proportionale . Cum  enim  quatuor  reda  IK,  BC,FC,  NO, 
fine  proportionales  i * erunt  fr  redi  line  a fimilia  fimiliterque 
pofitu  ab  ip fis  defieri pt a l L,B  D ,F GH ,NO  P .proportionalia. 
Ceam  igitur  IL.conftrudum  fit  aquale  ipfi  A i erunt  frqua- 
toaor  redilinta  A , £ D , FGH,  NOP, proportionalia . Quod 
a fi  propofitum—j . 

,1111. 

D V O B V S datis  re&ilineis,  medium  pro- 
portionale inuenire. 

SINT  duo  redilinea  A,BCD, 
quibus  medium  i nuent  e dum  t fi  pro- 
portionale . e Confiituatur  redili - 
neum  E FG.  aquale  ipfi  A , &fimile 
fimilttcrefi  pofitum  ipfi  BCD.  Dua- 
bus demde  redis  EF,  BC,  r inuenta 
media  proportionali  Hlig  confirua 
tur fuper  H /,  redi  lineum  HIK.fi- 

mttejimtlirerqj  pofitum  ipfis  EFG. BCD. Dico  HjK,  medii 
eJfe  proporitonale  quafitum.  Cum  enim  proportionales  fint  tres 
reda  EF,  /i/>  BC  i*  erunt  quoque  rediltnta  ab  ipfis defert- 

pta  EFG,  U/x,  BC  D, proportionalia, ctim  fint  fimi/ia  fimi- 

literquepofita.Cum  ergo  EF  G , confirudum  fit  aquale  ipfi 
A i erunt  quoque  redthnea  A,  HIK , BCD,  proportionalia  t 
hoc  e fi,  erit  x>t  A,  ad  HI  K, ita  HIK . ad  BCD •*  ac  proinde 
HIK , medium  proportionale  erit  inter  A , <*p  B C D . Quod 
efi  propofitum — , , 

• Iii  4 ALITER 
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ALITER.  Su  rurfus  inttr  reffilt- 
nea  A.  (?  B,  per  (parendum  medium pro- 
‘u  portionale . » Confluuntur  ipfi  A , equu- 
le parallelogrammu  quodeunq,  CDEF-, 
b Ipfi vtr0  Byiqunlt  parallelogrammum  EGHIyfimtle  vero 
flmxLit erque  pofitumipfi CDEF.  Connedanturq,  hecparal- 
lelogramma  ad  angulos  aquales , vt  DEyEIy  efficiant  vnam 
lineam  recfam.acpropterea , per  ea,  que  adpropofi.t^.hb.t. 
demonflroutmusyvna  quoque  Unea  recla  componatur  ex  FE, 
EGiperflcioturq,  totum  parallelogrammu  KL.Dico  vrrum- 
libet  E K,vel  EL}medtum  effit  proportionale  inter  D F , G/, 
hoc  efl y inter  A, (J  B.Cum  enim  fimilta  flnt.flmihterque  po- 
fua  DFyGI ierit  vt  DEyadEF,ua  GH.adHI,  hoc  cHyita 
EI yadEGi'  quod  retis  EI.EG.relhs  GHyHI, equales  fint. 
Permutando  ergo  vt  DEyad  EI, ita  FE,  adEG:  e Vtoute 
D E /ad  EI, it  a efl  DF.odEKi&vt  FE,ad  EG.itaE  K, 
ad  GI. Igitur  vtDPyod  E Kytta  E K.adG  I ,•  ac  proinde 
E K .medium  proportionale  erit  inter  DF,  G f,  hoc  efl,  inter 
A.&B.  Quod  efl  propofltum  . v 

QV  O D etiam  in  hunc  modum  confirmari  potefl  .Cum 
DF  ,G1  .fimilta  fint,  fimiliterque  pofita, « confit  flent  ea  circa 
tandem  diametrum. Quare  complementa  EK,EL,  aqualia 
erunt.  Vt  aurem  DFyadEK.ita  efl  EL.ad  GI  fi  quod  vtra- 
que  proportio  eadem  fit  proportioni  DE.ad  EI.  Igitur  erit,  vt 
DFtad  EK  , ita  E K.ad  GI . Quod  efl  propofitum . 

V. 

DATO  reftilineo  duo  re&ilinea  aequalia 
conftituere>quae  fimiliafint,  fimi!  iterque  deferi 
pta  cuicunque  re&ilineo,  habeantque  intdrfe 
proportionem  propofitam  quamcunque  • 

J I T datum  re&tlineum  Aydataquepreportio  relie  B.ad 
Cyoporteatque  conftituere  duo  redilinea.aue  ipfi  A,  aqualia 
flntyhabeantque  proportionem, quam  B.&Ciac fimilta fimi- 
i \t erque  pofitafint  rtihlineo  cuiuis  D.  t Confli: natur  recit- 
Itneum  EF  GEI,  squale  ipfi  A.Crfimile fimtltt erque  pofitum 

_ *pfi 
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1 ipfi  £>.  Diutfo  deinde  latere  cita 
JE  in  I,  fecundum  proportione 
ad  C,  ex  qsyqua  ad  propef.  i o. 
fastius  ltb.de/non/lrautmtis  : de- 
/iribsatur  circa  EH.femicircu- 
laas  EKHy  & ex  1 , ducatur  ad 
EH9  perpendiculari*  IK,conne- 
ci  a-nturej  reda  EKyHK .»  De- 
ferebantur iam  fuper  EK,  KH, 

reclilinea  EKLM,  KHNOjpfi EG.velipfi  D.fimiliafimi- 
litercfjpofita ; qua  dico  aqualia  etiam  ejje  ipfi  EG,Jluipfi  Ay 
fasabereq \ proportionem  datam  By  ad  C.  b Cum  enim  angulus 
E K.  H , m femuirculo  exi/lens  relitu  fit  i*  erunt  reclilinea 
£L,  H O , aqualia  reti  Umeo  EG , cum  fint  fimiha  mterfie  yfi- 
militcrth  deferipta.  * Quoniam  vero  elfy  vt  EI,  ad  1 K,  ita 
E K,  ad KHyCum  triangula  EI  K,  E KH,  fimilia fint ; Efi 
autem  EI, ad  IH,in proportione  duplicata  proportioni i EIyad 
l K'yquodtrts  EI ,IKyl Hyfint . ex  corollaiio propef  g.  hutus 
lib. proportionales : cItem  ElyadH  O,  in  proportione  dupli- 
cata eius, quam  habet  latus  E K,  ad  latus  homologum  K H ; 
erit  x>t  EI,  ad  IHi  hoc  eft,vt  £,ad  Cyita  EL,  ad  H O.  Dato 
ergo  rethlineo  Ayexhibuirrus  duo fimul aqualia  EL,HO,qut 
fime! ia  fi*nt,/unihterq}  pofira  dato  reciilineo  D,  habent^  pro- 
portionem inter  fe  datam  Byad  C . Quod  efi propofitum . 

VI. 

DATO  rcdilineo , duo  redii  inea aequalia 
exhibere,qu3c  cuiuis  redilineo  fimilia  fint,fimi- 
literque  deferipta , lateraque  eorum  homologa 
habeant  inter  fe  proportionem  datam* 

D ET  V * retlilincum  A, t?  proportio  retia  B, ad  retiam 
CiOportcatque  confiitucre  duoreitilinea  ipfi  A , aqualia  , & 
fimilia  ipfi  E>  ,propofieoyfimtliterq,  pofita  , quorum  later  a ho- 
mologa proportionem  habeant, quam  ByadC  . r I nuent  a 'tpfis 
B,C,terttn proportionali  E\t  fiat  rethliruum  FGH  , aquale  - 
ipfi  A,  &fimile  fimiliterq,  pofitum  ipfi  D.  Diuifoqut  latere  I 
• F H,  1 
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* / f.fexti. 
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' FH,tn  Infecundum  proportionem  B,ad  E, 

1 A 1a\  vf  adpropof. /e. huius  hb.ofiendimua;  de- 
--  *- — ^ Jcrtbatur  circa  FH , femtcirculus  F K Hi 
& tx  I, ducatur  ad  F H , perpendiculum 
I K . connettanturcjs  reda  FK,  HK.  > Df- 
fcribantut  iam  fuper  F K , HKy  rediline a 
FKL.HKM.ipfiFGH,  veltpfi  D,ftmt- 
ha.fimiliterqjpofita . D ico  hac  rcdiltnea 
aqualia  effe  ipfi F GH,  vel  ipfi  A, eorum £ 
' at  er  a homologa  F K , H K , proportionem  habere  datam  re- 
tia B,ad  redam  C.  b MM  angulus  FKH,  infcmictrcu 
lo  redus  fit  i < erunt  redi/inea  F KL,H  K M.redihneo  FGH , 
ideoque  (y  redilmeo  A , aqualia . * (Quoniam  vero  ejl , -ur 
FI. ad  I K.ita  FK.ad  H K,  ob fimihtudinem  triangulorum 
FIK.F  KH:E/l  autem  FI  yad  I H , in  proportione  duplicata 
proportionis  FI,ad  I Kifquod  tres  FI<,I  K,  I H .proportionales 
Jint.ex  coroll.propof  g . huius  lib. ) ac  propterea  in  proportione 
duplicata  proportionis  laterum  homologorum  FK,  HK.  Item 
dr proportio  E, ad  E, (aqualis proportioni  FI,  ad  IH,  tx  con- 
Jlrudione , ) in  duplicata  ejl  proportione  proportionis  B,  ad  C, 
ex  defiru/gitur  eadem  erit  proportio  F K,ad  HK  , qua  B,  ad 
Ci  quandoquidem  ipfarum  duplicata  proportiones  F I }ad 
IH.CT  Eyad  E,  aquales  funt.  Conflat  ergo  propojitum . 


VII. 


D V O B V S datis  redilineis,  aequale  redi- 
lineum  conftituerc,quod  fimile  fit,  fimilitcrquc 
pofitum  cuiuis  redilineo  dato . 

D V O redi  line  a data  fint  A, 
(V  B , quibus  aquale  fit  ton- 
firuendum , fimile  fimtliterque 
pofitum  ipfi  C . * Fiat  ipfi  A , 
aquale  DEF  y fimile  autem  fi - 
militer  que  pofitum  ipfiC.  Item 
ipfi  B, aquale  cofittuatur  GFHy 
fimile  vero  eidem  Cfimiliterefi 
po fit  ii.  Deinde  redilinea  DEF, 
GFH , 


j 

» 
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GFH.  itu  inter  fi  conn  eduntur , vt  Inter u e erum  homolog u 
JSF,F H ,couflisuant  ungulum  EFH,redum,cui fubtendutur 
re&a  EH, 1 fu  fer  quum  defcributur  redilineum  IH  E,  fimi-  * / X.fexti. 
le  /i militer  que  pofitum  ipfit  DEF,GFH,hoc  efl.ipfi  C.  bPe r-  b ji.fexti.\ 
/pecuum  nutem  cft  EHI,  equule  ejfe duobue  D E F , GFH  i 
ut  que  idcirco  duobus  A.fy  B.Qued  efl  fropofitum  . 

B R EV  I V S.  Confluuntur  pnrulltlogrummum  equule 
duobus  rethlineis  A,  fy  B, per  en, qui  ndpropof  4-s.lib.  I . de- 
cuimus.* Si  enim  buic pnrnllelogrammo  cofiruxerimus  equo-  , jj.fexti, 
le  relhlintum  EHI, quod fimile  fit,  fimiltterq,  pofitum  niteri 
dato  rediit  neo  C i confli  rutum  erit  rtdilineum  EHI.  equnle 
duobus  redilineis  A,B,(y  fimile , f militer  j,  pofitum  redilt- 
neo  C .Quod  er  ut  furiendum  . 

VIII. 

S I in  circulo  duae  reda:  linea:  Tc  fc  mutuo  Te- 
cuerint  .•  Erunt  Tegmenta  vnius  Tegmentis  alte- 
rius reciproca. 

I N circulo  A BCD.fe  mutuo  fecent  rede 
jBD.in  E. Dico  fegrnentn  A E,  EC,  tffe 
reciproca  fegmentis  BE,ED:  Hoc  efl,  effe  vt 
jiEyndB Eyitn  ED,  nd EC:Vtl vt  AE,ad  fi 

E D .ita  Ii  E,  nd  EC. d Cum  enim  redangu-  " C d j s.tertij. 

Ium  fub  H E y £ c , comprehenfum  equule  fit  rednngulo  fub 
BEP  E D, contento  ,• « erunt  lutem  cncu  equulee  ungulos  rtri-  * tj.ftxti.  I 
proca. Quod  efl propofitum . 

I X. 

S I extra  circulum  Tumatur  pundum  ali- 
ejuod , ab  eoquein  circulum  cadant  duae  redae 
linea:  circulum  fecantcs  : Emnt  totx,  & Teg- 
menta extra  circulum  reciproca-Quodii  ab  eo- 
dem pun^o  linea  ducatur , qua:  circulum  tan- 
gat; Erit  ha:c  media  proportionalis  inter  quam- 
libet rectam, qua:  circulum  fecet,  & eius  Tegmen 
tum  exterius. 

EXTRA 


EVC  L /D.  GEOM.  %£? 


J gC.tirtij, 


b If.ftXtt. 

*3</.rertif. 
* 1 g.fsxti. 


EXTRA  circulum  ABC D , fumatur 
fundum  E, a quo  cadant  reda  EC,  ED , 
Cf"^  / \ fecantes  circulum  in  A,&  B.  Dico  redas 
J EC,EB.  ejfe  reciprocat redti  E D , E A: 

13  ifor efl,cjjeyvt  EC.ad ED,  itaE  A , ad 

EB:Vcl  vtECyid  EAyiiaED.adE  B . Dudaenim  E F, 
tang ente  circulum  in  Fuerit  redangulum  fub  EC,EB, qua- 
drato redi  E F, aquale  ; Item  redangulum  fub  ED.EAyti- 
dem  quadrato  redi  E E , aquale . Quare  fy  rcdangulafub 
ECyEByCT fub  EDy  EAt  aqualia  erunt: b Ac proprerea  la- 
tera eorum  circa  angulos  aquales  reciproca . < Quoniam  au- 
tem quadrato  reda  EF,  aquale  eft  tam  reti angulu  fub  E C, 

E B,  quam  redangulum  fub  EDyEAi  d erunt  tam  tres  reda 
EC.EF.EByqudm rresED,EFt  E Ay proportionales , atque 
adeo  EF  y media  proportionalis  inter  quamlibet  lineam, qua 
circulum  Jecet,  (yfegmcntum  esus  exterius . Quod  ejl  pro- 
pofitum-j . 

X. 

SIduxrcdar  linea:  fefe  mutuo  fecuerint,& 
d duobus  earum  terminis  perpendiculares  fibi 
mutuo  demittantur : erunt  dua:  linea: , quarum 
vna  inter  vnum  terminorum  & fedionem,  alte- 
ra vero  inter  fe&ionem>&  prioris  line$  aflfumpte 
perpendicularem  interijeitur , alijs  duabus  eo- 
dem modo  inclufis  reciproca:  • 

D V JE  reda  AByCB.fe  mutuo  fecet 
in  B,  <jr  ex  termims  A,  C,  ad ipfas de- 
mittantur perpendiculares  i AD  y qui- 
dem ad  CB,at  vero  CE,  ad  A B;  qua 
perpendiculares  cadent  tn  AB.CBypro- 
tr  acias  vitra  B, fi  angulus  ABC,  fuerit 
obtufuuin  ipfas  vere  introrfum  , fidem 
angulus  acutus  fuerit , vt  figura  indi- 
cant . Dico  redas  A B,  B E , ( quarum  prior  interycttur  inter 
terminum  A tdf  fedionem  B f poflerior  vero  inter  fedionem 

B,&  1 


ti 
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B.dr perpendicularem  C E, qua  nimirum  ad  tpjam  AB.  »[- 
fsemptam  ducitur  ) reciprocat  ejfe  duabus  C B,  BDy  (qui  in- 
ter Jimtles  terminos  includuntur  ) hoc  efi, ejfe  vt  A E, ad  BCy 
it*  BDyadBE:V elvt  AB, ad  BD.tr a BC.ad  BE.  Cii  enim 
anguli  ABDXADB,  trianguli  A B D,  aquales  Jint  angulis 
C BEyCEBytrianguliCBE.  ( Nam  ADB,CEByretti  junti 
a {fy*  ABDyCBE,ad  verticem  in  priori  figura  aquales  iinpo- 
fleriori  autem  vnus  idem  augulus) erunt  triangula  AB  D, 

CB  E,  aquiangula . *>  Quure  erit  vt  AByad  BD.it a CB,  ad 
B E:  Ac  propter  ea  permutando  quoquexvt  A B.  ad  B C , ita 
BD,  ad  BE  . Quod efi propojitum  . 

1 ° O R RO  eadem  ratione  fegmenta  perpendicularium 
A DyCEyin  pojleriori  figura  fe  mutuo  fe cantium  in  F,  erunt 
reciprocu.Cum  enim  triangula  AFE,  CFDyfint  aquiangii- 
lay  e erit  vt  A F, ad  FE.it a CF.ad  F D:Et  permutando  quo- 
que» -vt  AFyad  CF.tta  FE.ad  F D.  Quod  efi  propojitum. 

1 

• * 

/ s.prtme. 

i»  4-Jcxtu 

o\u  • X t 

c4  Jixtu  | 

X I. 

f 

I N parallelogrammo,  duae  re&ae  lateribus 
parallelae  fe  mutuo  fecantes , diuidunt  paralie- 
logrammum  in  quatuorparallelogramma  pro- 
portionalia. 

• 

1 N parteU.ehgrammoABCD.dua  ■*■■■•  % 7* 

reFi a EF,  GH,  lateribus  A D . D C . iV ft~\F 

parallela  fe  mutuo  (icent  in  I . Di  ce  .A  \ \ 

quatuor par uUelogramma EG.GF,  I ■"  H c. 

At » t td,  ejfe  proportionalia  . a Cum  enim  Jit  .vt  E I.  ad  I F, 
ita  EGyad  qjt  . grem  vt  EIyad  I F yita  BI  yadlC’y*  Erit 
quoque  vt  EG  .ad  CFfita  BIyad  IC.Quod  efi  propojitum^ 

d l-fexti. 
*it.  quinti. 

XII. 

OMKE  quadrilaterum  a duabus  diametris 
fe  mutuo  fecantibus  diuiditur  in  quatuor  trian- 
gula proportionalia . 

r ' DIVI- 

' s7s 

* f.fiexti. 

* II. quinti. 

* /.  fexti. 


At/.  ftxti. 
« 17. fexti. 
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j>  DIVIDANT  diametri  A C , 
B D,fe  mutuo  fec antes  in  E,  quadnla- 
r ttrum  ABCD.  Dico  quatuor  triangu- 
~ C /*AED,CED.  AEB,CEB ,ejft 

proportionali* . 1 Te, it  enim  t >t  A E tad  E E,  ita  triangulum 
A E D. ad  triangulum  CED,^  triangulum  ALB,  *d  trian- 
gulum CEB. b Quare  vt  triangulum  AED,  ad  triangulum 
CE  D.ita  triangulum  AEB,*i  triangulum  CEB  .Eadem- 
que  ratione  oftendes  ejft,vt  BEA.  ad  D E A,  ita  ULC,ad 
DEC;  V cum  vtraque  proportio  eadem  Jit  proportioni  BE,  ad 
ED.  Conflat  ergo  proptfltum . 

XIII. 


IN  triangulo  redangulo,  in  quo  perpendi- 
cularis ab  angulo  redo  demifla  fecat  bafim  ex- 
trema ac  media  ratione,  tria  latera  funt  conti- 
nue proportionalia.Etfi  tria  latera  trianguli  rc- 
danguli  funt  continue  proportionalia, perpen- 
dicularis ad  bafim  ex  angulo  redo  demilfafe- 
cat  bafim  extrema  ac  media  ratione  • 

1 N refl  angulo  triangule  ABC,«f 
A.  i angulo  refto  A tdcmijfa  perpendicula- 
ris A Dyfecet  bafim  BC,  in  D,  extre- 
ma ac  media  ratione , fitque  maius 
fegmentum  B D;  acproptere*  ex  theo- 

B D C remate  p.*dpropof.+7.lib.s.l*tiuAE , 

latere  A C , maius  . Dico  tria  latera 
BC,  BA,  AC.  ejfe  continue  proportionalia  . Quoniam  enim 
per  hypothefin  eft  vt  BC, ad  BD, ita  BD,  ad DC; d eriTqua- 
dratum  ex  BD. reS angulo  fitb  BC.CD .equale.Rurfiusquia 
ex  coroll.propof.P. huius  hb.  A C,  media  proportionalis  eft  inter 
BCyCD;  * erit  quoque  quadratum  ex  AC ,eidem  recl angulo 
fub  BC.CD,  4 quale. Quare  quadrata  tx  BD,  A C, aqualia 
inter  fe  erunt,  ac  proinde  <y  retia  ipft  aquales  erunt . Eft  an- 
ilem, ex  coroll.propof.  I. huius  hb.  AB,  inter  BC,  BD»  media 

propor- 
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proportionalis.  Igitur  eadem  AB , media  proportionalis  erit 
inter  BC.AC :hoc  ef.ent  vt  hC,ad  AB,  ita  A B,  ad  A C» 
Quod  ejl  propofitum  . 

SINT  deinde  tria  latera  B C,  A B,  A C,  w triangulo 
re£t  angulo  AhC.continue proportionalia. hoc  ejl. fit  B C,  ad 
i AB,t;  AB,«</  AC, demittatur  que  perpendicularis  AD,  4</ 
bafim  BC.D/f»  hC.fedam  effein  D .extrema  ac  media  ra~ 
t sone. Quoniam  enim  ejl.vt  BC, ad  AB, i/4  Ah.  ad  AC:  Ey? 
autem  vt  BC,4<^  AB,  1/4  quoque  AB.ad  hD.quod  AB,wr- 
proportionalis  fit  inter  BC.BD,  rx  roro//.  propof.  f.  huius 
Itb.  a iri/  1//  Ah, ad  AC.tta  AB,  ad  BD:  *>  ac  proinde  aqua- 
les erunt  AC.jy  BD.  c yt  igitur  AC, ad  CD,  ita  erit  B D , 
ad  C D.  Sed  vt  AC. ad  CD,  ita  ejl  B C,  ad  AC,  quod  ex 
coroU.propof.f.  huius  Itb.  A C,  fit  media  proportionalis  inter 
CD.*1  Igitur  erit  quoque  BC.ad  AC ,hoc  ejl, ad  BD, 
vt  A C .hoc  ejl.vt  BD.ad  CD:ac propterea  B C,  in  C,  fecla 
erit  extrema  ac  media  ratione . Quod  ejl  propofitum  . 

ITA  Qv  E fi juper  datam  redam  BC,  con/lruendum 
fit  triangulum  red  angulum. cutus  tria  latera  continue  propor 
tionalta  fmt . fecanda  erit  data  reda  B C,  extrema  ac  me- 
dia ratione  in  D.Defcripto  deinde  femicirculo  B A C , circa 
eandem  datam  B C , erigenda  erit  ad  B C , perpendicularis 
DA,  lunrendaq ' reda  B A , C A.  Triangulum  enim  ABC, 
reftangulum  erit.  t cum  angulus  BAC,ib femicirculo  redus 
fiti  ac  proinde  cum  perpendicularis  AD,  fecet  hafim  extrema 
ac  media  ratione  ,•  tria  latera  continue  proportionalia  erunt  x 
vt  proximi  demonjlratum  ejl . 

XIIII. 

A Dato  pun&o  in  latere  trianguli  linei 
re^fcam  ducere , qu£  triangulum  diuidat  in  duo 
fcgmenta  fecundum  proportionem  datam. 

S J T triangulum  ABC,  oporteatque  a dato pundo  D,  in 
*****  l*t*re  B(J,  lineam  redam  ducere.qua  triangulum  fecet 
i»  duofegmenta  fecundum  proportionem  datam  E,adF.  Di- 
lidatur BC  ,in  G,  fecundum  proportionem  E.  ad  F.cadstque 

primo 


xtt. quinti. 
b 9.  quinti. 
c g. quinti. 

Alt.qmnti% 


* 31  dertij. 
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\ . 


t.fexti . 


'3  7. primi. 


c 7.  quinti, 
i 17.  quinti, 

l.Jrxti, 


V • 


u 


1 3 7, primi, 
t7-  quipti. 

i t-fexti. 


Av"E 


primo  ptindum  G,  in  datum  pun- 
ctum D,vt  in  prima pgttra,duca~ 
turque  reda  DA.  * Quoniam  igi- 
IJ  j>  C Bl>  tt  C /urefivtBD,  ad  DCy  tta  trian- 
gulum BD  A,  ad  triangulum  CD  A,feeab:t  reda  DA,  trian 
jtilum  datum  fecundum  proportionem  datam  BG , ad  GC, 
hoc  cJl,TL,ad  F.Qtiod erat  f anendum . 

CADAT  deinde  punflum  G,  inter  C,  & D , ut  in  fe- 
cunda figura.  Ducatur  ergo  reda  DA  , cui  per  G,  parallela 
agatur  G H,  c oniungaturq.  reda  D H.  Dico  redam  DH, 
fetare  triangulum  datum  fecundum  proportionem  datam  , 
hoc  tft.ejfe  trapezium  BDHA,*</  triangulum  CDH,  -ut  E, 
ad  F.ftu  vt  BG yad  GC.  Duda  enim  reda  GA < b erut  trid- 
rula  H G A, G H D,  aqualiaytum fint fuper  eandem bafin 
GH.dr  inter  enfdem  parallelae  GH,DA.  Addito  igitur  com 
muni  triangulo  CGH,jf«tf  aqualia  tridgu/a  CGA, CDH: 
e Ac  proinde  triangulum  ABC,  eandem  habebit  proportioni 
ad  CG  A ,o*  ad  CDH.  * Diuidcndo  igitur , erit  vt  triangu- 
lum BGA  ,ad  triangulum  CG  A , //4  trapezium  B D H A, 
ad  triangulum  CDH.  e hfl  autem  BGA, ad  CGA  yvt  BG, 
adGC.  Igitur  eru  fjy  trapezium  B D H A,  ad  triangulum 
CDH,t it  BG.ad  GE  fsoc  eftyVt  E ,ad  F.QuodeJlpropofitu. 

A - CADAT  tertio  pundum  G , inter  B y& 

M . T),duearurtfi  reda  DA, cui  rurfuo  per  G,aga 

j tur parallela  GH.  Duo  igitur  rurfm,  redam 

B GDC  dudam  D H , fetare  triangulum  ABC  ,fe- 

eundum  proportiontm  datam  Byad  F 1 hoc  ejl ■ effe  triangulum 
BDH,4rf  trapezium  CDHA,i/f  E yad  F.  Duda  enim  reda 
G Ai  (erunt, vp prttu, triangula  HGA . GHD,  aqualia  # 
addttoque  communi  fi  G H , aqualia  fient  B G A , B D H. 
g Quare  erit  ABC,  ad  fiGA.vt  ad BDH  . h D tuidenda  er- 
go erit  CG  A . ad  BG  A , ita  trapezium  CDH  A,  ad  trian- 
gutumfiDWif?  cor.uertendo.vt  BGA, ad  G&Ayita  BDH, 
ad  trapezium  CDH  A. 1 E fl  autem  fi  G A , aA  CGA  %ato 
BGy  adGC.  Igitur  ty  B D H,  ad  trapezium  CDHA,  erie 
vr  EG.ad  GC,hocefiyvt  EyadF.  Quodeft  propofitum. 

HIUC  perjfinutrn  ef:t  quonam  modo  imperata  pars  ex 
triangulo  fit  auferenda  pertineam  redam, qua  d quouis  dato 
putillo  lateris  ducatur.  St  enim  per  redam  limam  a dato 
m furfifo 


—— 
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puncto  dttciam  diutdatur  triangulum  fecundum  proportionem 
multiplicem,  cuius  denominator  unitate  minor  Jit  denomina- 
tor c partit  imperata , (ut  fecundum  proportionem  triplam  ,fi 
quarta  pars  imperetur , Jyc.  ) failum  erit , quod  iubetur , ut 
manifejlum  efi. Habebit  erum  tunc  totum  triangulum  ad  fitg 
mentum  ablatum  proportionem  multiplicem  , cuius  denomt - 
nator  aqualis  eft  denominatori  partis  propojita , eum  priori 
denominat  eri  proportionis  multiplicis  affumpta  addatur  uni- 
tas,qua  ante  deerat . 

X V. 


E>  ATO^dilineo  fimile  fimiliterque  po- 
fitum re&ifirfeum  defcribere, maius,  vel  minus, 
fecundum  proportionem  datam . 

S I T reftilmeum  datum  A, cui  fimi-  R ' 

le  fimiltterque  pofitum  fit  defcrtbcndum 
maius,  fecundum  proportionem  datam  B,  ^ 

ad  C. Tribus  redis  B,C,^g  DE,  (fit  au-  

rem  D E.  unum  latus  redilinei  dati  quodcunque )*  muenta- 
tur  quarta  proportionalis  F-  Deinde  duabus  DE,  &F,  in- 
nent at  ur  medt a proportionalis  GH  i cfuper  quam  tpfi  A,  de- 
Ccribatur  re£lilmcum  I, fimile, fimiliterque  pofitum  . Dico  I, 
maius  effe  quam  A,  fecundum prop ortioncm  datam  B.adC. 
Oum  enim  proportionales  fini  tres  redi  DE,  GH,  & F,ent 
ter  coroll.propof  i y.uel  2 0. libri  huius,  ut  D E,  prima  ad  F, 
ertsam,hoc  ejl,p„  confirudionem,  ut  B,  adC,ttaredilmeu 
4, fuper primam  adredthneum  lyfuper  fecundam,  tUiJimtle 
imiliterqf  pofitum . Quod  erat  faciendum  . 

NON  fecus  dato  rtdtlineo  A , rui-  aB' — • — ►— -1 

1 tu  recliltnetem  I,defcrtbemus,  tUi fimi-  f'  ' A 

r fimiliterefi  pofitum,  fecundum  propor-  p/. , 
ionem  datam  B,ad  C.  V eluti  in  hac  fi-  h — i 
ura  facium  ejfe  cernis . Eadem  enimprorfus  rfi  confirudto , 
eque  demonfiratio.  , . 

F -A  C 1 j,  £ icitur  ex  his  quadratum  quodttinque  ,vel 
hud  redilineum  'duplicabimus,  triplicabimus,quadruphca- 
1 K K K bimus. 


\2.fexti . 
I j.fexti. 
\S.ftxti. 


bimus , (yc.  Atque  aliud  conjluuemus,  quod  fu  illius  dimi- 
dium,vel  tertia  pars,  vel  quarta,  vel  quinta,  (yc.ftruata  ni- 
hilominus fcmper  eadem  reci  limeorum  fumUtndsnc , quem  tui 
modum  quadratorum  eadem  remanet J imilitudo . Si  namque 
proportio  B , ad  C , fumatur  vt  i.  ad  2.  ve!  /.  ad  3.  vel  l. 
ad  +.{ye.ltem  vt  j.ad  1, vel 3. ad  1 -vel  +.  ad  1 .tjyc^r  eliqua 
vero  perfitiar.tur.vt  prius  i habebitur  rechlmeum  fimile  fimi- 
hterf  defcriptum,quod propofti  reclilmei  duplum  exiflet,  vel 
tnplum,vel  quadruplum , (ye.  Vel  quod  dimidium  erit,  vel 
tertia  pars,  vel  quarta,  crc.  eius,  quod  proponitur . 

NON  videtur  autem  omittenda praxis  Alberti  Durt- 
rifjua  ipfe  facile  duplicat, triplicat, quadruplicat,  (yc.  qua- 
dratum, feu  paraUelogrammum  quodeunq,  oblatum. E$  hac 
enim  conftruemus  quoque  recliltneum  [imile  ,fmihterej.  de- 
fcrtptum  cuicunque  rcciihncc  dato, matus, aut  minus,  fecun- 
dum datam  proportionem  quamcunque.  Tametfi  autem  Al- 
berttts  huius  praxis  nullam  ajfert  rationem  , fed tam  ftmpli- 
ctter  proponit, non  multum  tamen  citu  dcmonjlratio  d prect- 
dentt  dif[crt,vt  mox  ofiendemus  «. 


B , inc ipiendo, vfque  ad  E.vt  fit  BE.quintupla  ipfuis  AB.  Di 
tufa  deinde  tota  A E , bifariam  tn  F,defcnbatur  ex  F,  ad  in- 
t cru  alium  F A , vel  F E , femictr  culus  AGE  , producatur  que 
latus  BC,ad  circumferentiam  vfque  tn  G.  Duo  quadratum 
BG  Uf  ,ex  B G , defer' ptum , qui  ruuplu  ejfe  quadrati  ABC  D. 
Erit  enimper  coroll.propof.  1 3. huius  kb^BG, media  proportio- 
nalis inter  E B,  E A .Igitur  erit  vt  EB.pnma  adBA, tertia, 
ita  BH .quadratum  fecunda, ad  AC,  quadratum  tertia  , ex 
coroll.propof  jo. huius  hb.Eft  autem  EB,per  conflruii tonem* 
ipfttu  AB,  qutntnp/a.  Igitur  (y  quadratum  B H , quadrati 
AC,qutntuplum  erit . Quod  cjl prtpofuum  » 


\ q dratumA  BCD,  \ 
quintuplicandu  . I' 
\ Producto  latercj 

q — V,  D AB,  ad  partes  B, 

V quantumlibet,  fu 

mantur  quinque 


SIT  igitur  qua 


partes  ipfi  AB, 
aquales , a punito 


Qr  O D 
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O D fi reda  BE, fumatur  fextupla  latens  AB,  erit 
j*  ejuadrettumr  cda  BG,  quadrati  ABCD  , fextupltim  : Si 
ut  em  BE,  fuerit  tertia  pars  ipfius  A B , erit  & quadratum 
3 H ,*ertia  pars  quadrati  AC.  Denique  in  qttacMbque propor- 
ione  fumatur  B E, ad  AB, eandem  habebit  quadratum  BH , 
%d  quadratum  A C . 

SIT  rurfus  redangulu  A BCD, 
ui  inueniendum  fitjimile  fimihter- 
<ue  po  fit  sim  , quod  duplum  ftt  ipfius. 

Ex  latere  A B , produilo  fumatur 
3 E ydupla  ipfius  A B.  Ditttfa  deinde 
ora  A E,  bifariam  in  F i &exF  , 
ieferipto  femicirculo , vt  prius , & produda  C B , ad  Gi  erit 

5 <3  » unum  latus  reti  anguli  quafiti . Gfliare  fi  abfeindatur 

/1 M , aqualis  ipfi BG  per  H .agatur  ipfiBC,  parallela  H 1, 

ic currens  diametro  AC,protrada  in  / r perfici aturque  paral- 
' clogrammum  H Ai*  erit  HK.tpfi  B D,  fimile fivnlit  er  que 
'tofi tum  i quod  etiam  aio  duplum  ejfe  ipfius  B D . Cum  enim 
proportionales  finttres  reda  EB,BG , BA,  ex  corollario pro- 
,ar  g 3 .huius  Itb.  Erit  vt  prius, ficut  EB, prima  adB  A , ter- 
tam,it  a red  angulum  H K,fupra  A H , fecundam  ( fumpta 
•nim  fuit  A H,  ipfi  BG,  fecunda  aqualis  ) ad  red  angulum 
B T>  ?fuPr*  ftrtiam  AB,  quod  efl  fimile fimilitcrquc  deferi- 
yttsrrs  §2j<od  efl  propofitum  . 

EODEM  modo,  fi fupra  AB,conflitutum  fuerit  quod- 
•unque  redilineum,  erit  quod  ex  BG, illi  fimile , fimiliterqut 
•>0  fit t*m  deferibitur , ipfius  duplum  . Atque  tn  hunc  modum 
fcrnper  eam  proportionem  habebit  redilineum  ex  BG,  adre- 

6 i lineum  fimile  ex  AB  , quam  habere  ponetur  reda  EB , ad 
recisam  BA.ex  confirudtone . 

p E R S P I C V V M autem  efl,  hanc  prox  i m vna  cum 
eitaa  demonfiratione  a noflra  antea  tradita  non  differre , ni  fi 
nuod  hac  fimul tradit  inuentionem  linea  media  proportiona- 
j-s  ~ Hanc  enim  ob  caufam  Albertut  coiuungit  tn  redi  m,  (T 
cont inttttm  lineat  E B,  B A , qua  proportionem  habent  di- 
cam 9 'ut  • vna  operatione , mediam  proportionalem 

obtineat , CfC. 


1 2+.fexti. 


1 
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• 4. fext i. 
bl  2. quinti. 

• 22. quinti. 

4 j 4. primi. 

• 2 g. prini. 


XVI. 


IN  d§to  triangulo  quocunque  quadratum 
deferibere. 


SIT  da 
tu  trian- 
gulum.— > 
ABC , 

aCUtagU- 

IS.Ex  an 
gulo  que - 
cunq;  A, 
ad  BCy 
perpendt- 
tuUrit  de 
mittetur 


A D.qua  intra triangulum  cadet }ex  febolio propofitj.  Iit.  1. 
Hac  autem  in  Eytta  fetetur, per  ea, qua  in  febolio  propof.  I e. 
huius  Utri  docuimuSyVt  eadem  fit  proportio  A E, ad  ED.qua 
A D,ad  BC.  Deinde  per  Erugatur  FG.  ipfi  B C,  parallela . 
Pofiremo  ex  F ,tjG, ipfi  DE, parallela  ducantur  F H , G I. 
Dico  FG1H,  rechhneum  triangulo  A B C , inferiptum , effit 
quadratum.Cum  enim  F G , ipfi  B Cyfit parallela  >*  erit  vt 
BD.ad  DC.ita  FE,ad  EG , ex  febolio  prcpof+.hutus  ht.fr 
componendo, vt  BCtad  DC.ita  FG,ad  E G .'Sed vt  D C, 
ad  ADyita  eft  EG.ad  A Es  quod  per  coroU.  propofi  4.  huius 
lib. triangula  A DCy  A EGyfint  fimtha.b  Igitur  erit  ex  equo, 
vt  BC, ad  ADyita  FGyad  A E . Quia  vero  per  confiruH  to- 
nem eft.vt  A D,  ad  B C,  ita  A E,  ad  E D;'  erit  rurfiu  ex 
aquo.vt  BC.ad  BC.it a F G , ad  E D : Eft  autem  B C,  ipfi 
BCyiqualtt.immo  eadem  . Aequalu  igitur  ef!  &F  G , ipfi 
ED.  d Quare  cum  F G ,ipfi Hl\&  EDytpfis  FHyGI,  aqua- 
lis exifiat;  Erunt quatuor  latera  FG,GIyIH,  HF,  aquaha 
inter  fe. « Et  quia  anguli  EDH,  FH  Dy  ductus  re&is  aqua- 
les fit  nt:  E fi  autem  EDHyber  confiru  Cl  tonem, rettus  ; erit  <fp 
F H D.rtHtu.  Quocirca  per  ea,  qua  ad  drfin.  l.ht.j.dtmon- 
firautmus.cr  reliqui  anguli  UFG.FGl,  GIH,  reUifunr  in 

paralie- 


g#»?  Z.  /B  E X ri.  q»  t»s 

far  ali  elogrammo  FGIH  ,•  Ac  propterea  F I .quadratum  tfi. 
Quoti  ejt  propofitum . 

NON  feces 4 idem  problema  abfoluemue,  fi  datum  trian- 
gulum fuerit  reii  angulum,  vel  cbtufangulum  , dummodo  ex 
angulo  redo,  vel  obtufo perpendicularem  demittamus , vt  in 
pojt erioribu*  duobus  triangulis  apparet . Ira  eriim  femper  ca- 
det perpendicularis  ADjntra  triangulum , ex  fcbolto  propof. 
g j.leh.  a. 

O X>  fi  in  triangulo  reS angulo 
quadratum  deferibere  libeat , ita  vt  duo 
eisss  latera  duobus  trianguli  lateribus  cur 
c a angulum  re  dum  nitantur ,•  diu  t de  mus 
perpendicularem  AByin  D,ita  vt  eadem 
fit  profsortso  A D , ad  D B,  qua  AB,  ad 
■ BC.&  fer  D.  quidem  ipfi BC, parallela 
ducemus  DEiper  E.veroipfi  AB,  altam 
parallelam  EF . 1 Quoniam  igitur  eft^vt 
BC, ad  AB, tta  DE.adADiquodrria- 
rrttla  vf  BCyADEyfimilia  finr,per  coroU.  propof.  4.  huius  lib. 
JE  fl  aurem  per  conftruBtonemyVt  AB, ad  B C,  ita  A D , ad 
X> B • * erit  ex  aquo,vt  BCyad  BC,ita  DE, ad  DB:  Efl  au- 
fer*» BCfibi  ipfi equalisjmmo  eadem.  JEqualis  igitur  efl  & 
r>  Bfipfi  DB.Quare  vt  prius,  DEF  B, quadratum  eft.Quod 
e fi  propofitum  . 

J jr  e H.VBI  hoc  problemate  Commandini  multo  ingenio- 
/lus  eji  idrftood (equitur . 

XVII. 

I >1 T R A datum  quadratum , aliud  qua- 
dratum deferibere  in  data  proportione . Opor- 
tet autem  datam  proportionem  dupla  non  efTc 
maiorem . 

S l T quadratum  ABCD  , intra  quod  deferibendum  fit 
jgjjf  | Jwatum.ad  quod  habeat  quadratum  ABCD , proportio- 
y.ern  eandem, quam  teclaE,ad  redam  F,  quacunque  ea  fit , 
dttrrsmodo  maior  non  fit^qudm  dupla.  N a fi  latera  quadrati 

X K X g fetentur 


1 4.  fexti. 


b tJ.qutnti. 
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feceruur  bifariam,  punflaqtie  diuifionum  relhs  tangantur  li- 
neis,inficrtptum  erit  quadratam  intra  aliud , vt  ad  finem  Itb. 
4.  dembnfirautmus , idem  eum  eo  eentrum  habent  . Et  quia 


tum  intra  quadratum  A BC  D,  defcribi  nequeat, quam  il- 
lud,cuiut  circulus  circumficriptus  latera  quadrari  AECD  , 
tangit, vt  patet  .liquido  confiat, quadratum  ABC  D, ad  nui 
lum  quadratum  mfcrtptum  proportionem  poffe  habere  dupla 
maiorem. Sit  igitur  data  proportio  E.adF , minor  quam  du- 


diametro  quadrati  ABCD.  Igitur  fi  ex  centro  G , quadrati 
dati  deferibatur  circulus  aqualis  ei,  qui  circa  inuentum  qua- 
dratum d rferibitur,  fiecabi t ts  Utera  quadrati  A B C D , in 
punctis  H,1,K,L, M, N.O,P.I ungantur  retia  H K,  K M. 
MO,OH,rchflis  quatuor punitis  I,L,N,P,  in  medio  . Dico 
HKMO , effit  quadratu  in  circulo  HIKLMNOPydeficriptic, 
atque  adeo  aquale  ei,  quod  inuentum  e fi,  it  a vt  quadratum 
A BCD,ad  quadratum  HKMO, habeat  datam  proportione 
E, ad  F.  Deficripto  .n.  circulo  circa  datu  quadratu  A BCD, 
ex  citro  G.duchsq.  ex  G,ad latera  AD,  AB,  pcrpediculari- 


tertij.  bus  GQjGR,*  fella  erunt  tam  refta  AD, AB,  quam  refla 
HI,OP,  bifariam  in  Qfli.Et  quia  A D,  A B,  aquales  fiunt], 
b 14. tertij.  b aqualiter  difiabtmt  d citro  G.proptcreaq.  & HI, OP, aqua- 
« 14. tertij.  liter  ab  eodem  centro  difiabtmt  -.  c Quare  aquales  erunt  H 7»  | 
OP.idcoej;  & earum femiffes  QH,Q/,RO,RP, inter  fe  erum . 


circulus  intra  quadratum  ABCD,  defer iptus 
eft  quadrato  illi  inferipto  circumficriptus,  vt  in 
hac  figura  perfpicuum  efi  ; erit  quadratum 
ABCD,  illius  quadrari  mfcript i duplum  , ex 
fcholio propof.i).lib.4.Cum  ergo  minus  quadra 


F 


pla,nimirum fefquinltera.  Inue- 
niatitr  ex  prope  f 1 j.  hui  tu  fcholij 
quadratum, ad  quod  habeat  da- 
tum quadratum  A BCDypropor- 
tionem  datam  E, ad  F . Entque 
eius  fiemidiameter  maior , quam 
fimidiameter  quadrati,  cuius  cir 
culus  circumficriptus  latera  qua- 
drati ABC Dyt angit,  quod nimi 
rum  quadrati  A BC  D, fu  b duplu 
efiyVt  diximus, miner  vero  /emi- 


I 


z.  i s e r rr,  ssr 

aquales  . Sunt  autem  & fiemififics  QA.QDyRAy  RB,  t qua- 
lium laterum  Aquales . Igitur  {i 'siit,  ab  bu  demantur, reliqua 
erunt  aquales  HAyDI,PAyOB.E  ademtp  ratione , fi  ducan- 
tur alia  perpendiculares  ad  latera  ECyC  D,o fi  en  detur  equa 
les  ti  ByEdCyLCyK  Dy  & interfit,  & iliis  quatuor  HA , D I, 

P Jl-yOB-Itcm  quia  aquales  fiunt  HIyOP.fi  addantur  aqua- 
les I E> ,P  A, fient  tota  aquales  H D,AO:  Atq}  eadem  de  cau 
Ja  aquales  erunt  EM,  K C,  & interfit , & illis  duabus  H D, 
vf  O . Itaqj  qs*ia  duo  latera  AO,  AH,  duobus  lateribus  D Ht 
D K,  aqualia  fiunt  y angulos  jj  continent  aquales  , nimimm  re- 
ctos i a erunt  C3*  bafes  HKyHO,  aquales . Eodem  qs  modo  de-  , 
monjirabiitur  KM,MO, aquales  (y  inter fity& duabus  HKy 
MO  - JEquslatera  ergo  efil figura  HKMO  . Dico  (y  reti an- 
gula  m ejfe.Cum  enim  latera  H K.KM.MO,  OHy  aqualia 
Jint,  b erunt  & quatuor  arcus , quos fiubtendunt.  aquales  y ac  b 
proinde  Quadrantes  erunt . Semicirculi  ergo  funt  OH  K, 
ti  JC  AI , KMO,  M OH,  * ac  proinde  quatuor  anguli  H , K y c 
A/.O»*»  idis  fiemtcirculu  recti  erunt . Igitur  H K AI  O,  qua- 
dratum efil » atque  adeo  tnuento  quadrato  aquale,  cum  idem 
circulus  -vtrumque  cur  cum  fieri  bat.Ctr  culus  enim  H K M O y 
dc feriptus  efil  ad  interuallum  fiemidiametri  circuli  insunto 
quadrato  circttmficrtpti.  Quod  efipropofitum  . . 


4.  primi. 


jf. terti/, 
gl  .terti/. 


XVIII. 


SI  ad  diametrum  circuli  in  extremis  pun&is 
duae  perpendiculares  excitentur,  & ab  eifdem 
extremis  per  vnum  idemquepundeum  circum- 
ferentia: duae  alia:  reda:  circulum  fecantes  du- 
cantur , occurrentes  duabus  perpendiculari- 
bus; erit  redangulum  comprehenfum  fub  vtra- 
libct  fecantium,&  eius  fegmeto  interiore , qua- 
drato diametri  arquale . 


fJJEC  propa fit  io  efil  C ardani  Ub.tC.de  Subtilitate  estp.  t . 
/Trsat  &yquafieqnitur.Vtr*mq;aiaedtmonftratnt  Io.  Bapti- 
Jta  DtnesUUus . Stt  trfft  circulus  ABCy  cubis  diameter  BC. 

. JC  K K 4 tid 


\ 


/ 
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1 Jt.tertif. 
» if.Jtxn. 


ad  quam  in  B.  C,  excite tur  dux 
perpendiculares  BD  , C E , ac 
fer  ajfumptum  quoduis punflu 
A, in  circumferentia  ex  eifdem 
p unci  is  B,  C,  edulia  refla  B Ay 
C A ■ fecent  perpendiculares  in 
E,  D.  Dico  tam  reflangulum 
fub  EB  , B A, quam  fub  DC, 
C A,  quadrato  diametri  B C , 
aquale  ejfe  . Quoniam  enim  in 
triangulo  rtflangulo  BC  E,  ex 
angulo  reflo  C.demiffa  efl  C A, ad  bafin  B E,  perpendicula- 
ris i*  quod  angulus  BAC  , in  ftmictrculo  reflue  fit : erit  ex 
coroll.p ropof  S.  huius  lib.  BCymedia  proportionalis  inter  EB , 
B A. Quare  k re  fl  angulum  fub  extremis  EB,BAy  aquale  erit 
quadrato  media  B C . Eademque  ratione  eidem  quadrato 
aquate  erit  re  fl  angulum  fub  DC.CA:  propterea  quod  BC  , 
media  quoque  proportionalis  efl  inter  DC , C A ,ex  eodem 
ctrollpropc f.S .huius  hb .Conflat  ergo  id,quod proponitur . 

XIX. 


S I in  circulo  dux  diametri  fefe  ad  re&os  an- 
gulos fecent , & ab  vnius  extremo  pun&o  reda 
ducatur  vtcunque  fecans  circumferentiam , & 
alteram  diametrum  fiue  produ&am  , fiue  non 
produ&am  ; erit  re&angulum  comprehenfum 
fub  duobus  fegmcntis  huius  lineas  du&x,  quo- 
rum vnum  inter  extremum  punftum  prioris 
diametri , & fecundam  diametrum,  alterum 
vero  intcridem  pun&um  extremum , & circu- 
ferentiam  interijcitur , xquale  quadrato  intra 
circulum  defcripto . 


I N circulo  A BC  D,  cuius  centrum  E,  fecent  fe  ad  an- 
gulos refles  dua  diametri  AC, BD,ducaturq}  ex puncio  Dyre 
fla  vtcunque  D F , fecans  diametrum  A C , in  F y&  cir- 

ferentiam 
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eumf er  entium  in  G.  Dico  rt~ 
cl  angulum  /ubFD.DG, qua- 
drato intra  circulum  defcnptt 
ejfe  aquale.  Duci  ii  enim  redis 
D C , C G > erunt  triangula 
DCF,  DCGy  tquiangula  in- 
ter /e  . H am  angulus  C D F , 

CO munis  e(l,  c y angulus  DCFt 
angulo  D G C y aqualis  y * ac 
proinde  dr  reliquus  DFC,  re- 
liquo D C G , aqualis  . Quid 
autem  anguli  DCF.DQC,  aquales fint,  itaojlendcmus . Si 
punctum  quidem  F ,efl  intra  circulum; b erunt  anguli  DC F, 
DGC, injilientts  quadrantibus  aqualibus  A D,  DC,  aqua- 
les : Si  vero  punctum  Fytft  extra  circulum, dufta  reda  AD, 
* erunt  anguli  DAC,  DC  A,  infft  entes  quadrantibus  aqua- 
les : d Sed  tam  DAC,  DGC,  » quii  mDGA,T)CF,  aquales 
Jiant  duobus  redis.  Igitur  ablatis  aqualibus  DAC  ,DCA, 
reliqui  DGC,  DCF,  aquales  quoque  erunt . Quam  ob  rem, 
cum  triangula  DZFyDCGyaquiangulafint ; * erit  vt  D F, 
at  si  L>C,itaDC,aJ  DG  : hoc  eft , tres  linea  DF,DC,  DG, 
continue  proportionales  erunt . I Igitur  red angulum  fub  ex- 
tremis DF,DG. aquale  eft  quadrat)  media  DCyhoc  ejlyqua 
drato  intra  circulum  defcnptc,  cum  D C , latus  fit  quadrati 
circulo  inferipti , vt  confiat  ex  propcf.C.lib.  4.  Quod  eft  pro- 
pojitu-n — > . 

jt  LITER.  D uda  reda  BG; ■>  erit  angulus  BGD  , in  fe- 
m*  circulo  reditu  atque  idcirco  duo  triangula  BGD,  DEF, 
cum  habeant  angulos  re  dos  HGD,V)hV,(y‘ angulum  BDG, 
■vel  UDE. communem  ,«  aquiangula  erunt. 1 Igitur  erit , vt 
D F . sadDEyUa  DB  ,aJD  G l Redangulum  ergo  fub  D F , 
J^Gy  aquale  erit  rectangulo  fub  DB , DE."  Sed  redangulo 
fi ah  E>B,DE.  aquale  eft  quadratum  reda  AD,  hoc  eft  y qua- 
dratum circulo  uifcriptum ; propterea  quod  ex  coroll.proprff. 
huius  lib.AD, media  proportionalis  eft  inter  DB,  DE,i/f  pa- 
te ty  fi  ducatur  reda  AB.  n Fiet  enim  triangulum  red  angui  ii 
BAD.  <5r  ex  angulo  redo  perpendi  cui  arn  demtjfa  erit  A E . 
Igitur  & redangulum  fub  D F,  D G,  eidem  quadrato  reda. 
AD, aqual e erit . Quod  eft propo/itum . 

DATO 


g l.primi. 

2-j.itrtij . 

* ig.tertij. 
d jj. terti/. 
13. primi. 

4. fexti, 
t tg. fexti. 


h j/.rwjr. 


5 1. primi. 
* 4.  fexti. 

lC.  fexti. 
o»  ij.  fexti. 


• jjr  .torti/- 


\ 
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* t7  fexti. 
b jt.f  ertij, 


* 2 2. t ertij , 
e rj. primi. 
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DATO  circulo  , & duobus  pun&is  fiue 
extra  circulum,  fiue intra,  dummodo  neutrum 
Iit  m circumferentia ; per  capunto  duas  redas 
ducere  ad  aliquod  vnum  pandum  circumferes 
tup,ita  vtreto  comungens  duo  punto, quibus 
diuillatreto  circumferentiam  fecant , paral- 
icla  lit  reto  data  duo  punto  connc&enti . 

H O C problema,  non  minus  acutum  quam 
cunofum  tn  tres  proportiones  Pappus  diftru - 
butr.quod  nos  tn  vnam  redigentes  multo  cla- 

ri'“^™°nflrab'™*s  • Sit  ergo  circulus 
A acJDyCr  primum  duo  data  f unci  a E , F , 
extra  circulum,  que  per  rectam  EF,  comun- 

ad  aliaun  l f tX  £>  F>  duemda  fint  reti* 

cone  au*  c trium  fer  emit.,  (jtc.it  a agemus. 

£*  EbTmL  t 0 E *’  TSe,U  c,rcu!um  ‘”£>&  duabus 
EF.EB,  ret  tia  propor nonalis  t muniatur , cui  aqualis  fit  E C, 

E F*TLTe7m  ^Uf",nmt<rZ‘&F>  quodfis, quando 
E b y t .aior  ejl , quam  E B.  Duila  igitur  G C , reda  circu- 

cTe6"c',  Prt0r"»  ‘Agentem  E B , ducatur 

oat'rTr^if7nS  COnCAUam  Pieriam  in  A , , un- 
gat urqt  n da  A F , fiecans  circumferentiam  in  DDicodu- 

t7r7lUEFDEB  EI\paraUcl«m  *f*  * ®H<>niam  enim 
tres  reda  E F , h B , E G , continue  Proportionales  fiunt 

yntrcclangulumfubEF,  E G y quadrato  ex  E B /aqua- 
le  . E ft  autem  eidem  quadrato  ex  E B , aquale  reci  angu- 
lum fub  • Igttur  red angulum  fub  E Fy  E G fra- 

l7bfri°/n E7‘  Ec’ *qMa!e m> : acf,romd'  tx  fihoho 
prope fj  6.  Itb.  J.per  qua  tuor  funda  A,  C,  G,F , circulus  de- 
fer 101  potent . c Duo  ergo  anguli  C A F , <f  G F y oppofiti  in 
quadrdatero  A C G F,  intra  eum  circulum  dcfcrtpto  aqua- 
les fmt  duobus  redis , ideoque  duobus  mutulis  ad  G , i qui 
duobus  etiam  redis  aquales  fiunt,  aquales.  Dempto  igitur 

7,7’T  CGf‘{ Reliquus  CGEyreltquoA.ayialis:*Efl 

aut  e cr  angulus  DCGyangu!o  A„n  alterno fegmito  aquali . 

Igitur 
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c $.  quarti. 

■d  g]. tertb\\ 
* ga  .terti/. ; 
r gs.tertij.  j 

i J 7. frimi. 


Igitur  anguli  D C G ,C  G E,  inter  fe  Aquales  erunt , atque  I 
ideo, cum  fint  alterni,  a reda  CD.EF, parallela  erunt.  Quod  * *7.primi. 
eft  propofitum — > . 

C A DAT  deinde  punctum  G , in  pun- 
fium  F-  quod  accidit, quando  E F , ipfi  E B, 
aqualis  ejl . Dutla  igitur  rurfus  recta  G C , _ 
circulum  tangente  tnC  yvtrfus  priorem  tan-  i\c/  u 
ventem  E E,  ducatur  ex  E, per  C,  reda  con- 
cattam  pertpheriam  fecans  in  A , iungaturq}  pC 

refla  A F , fecans  circumferentiam  in  D . 

D ico  rurfus  ductam  redam  C D , ipfi  E F , ejfc  parallelam. 

Ggtaoniam  enim  aquales  funt  E B , E F ,•  b ejique  rcdar.gu- 
lum  fub  A E y E C , quadrato  ex  E B , aquale : erit  quoque 
idem  rect  angulum  quadrato  fub  E F , aquale  . Quare'  fi 
circa  triangulum  AC  F , circulus  defaribajur , cum  eum  fc~ 
cet  recla  E A y reda  autem  E F,  eidem  applicetur , ,f  tanget 
refla  EFyeum  circulum . « Angulus  ergo  EF  C,  angulo  A, 
in  alterno  fegmento  illius  circuli  aqualis  erit : ( Ejl  autem  & 
angulus  FC  D,  eidem  angulo  A , in  alterno  fegmento  circuli 
yl  BCD,  aqualis.  Igitur  aquales  inter fe  erunt  anguli  EFC. 

1?  C D:  qui  cum  fint  alterni , i erunt  reda  CDyEF,  paralle- 
le.. Quod  tfi  propofitum . 

C A D AT  tertio  pundum  G , vitra 
jr.  quod  contingit, quando  E F , minor  ejl 
qudm  E B • Fada  igitur  eadem  conflru- 
fitone , quoniam  tres  redi  EF , EB,  EG, 
continue  proportionales  funt,  h erit  red  an- 
gulum fub  E F , E G y quadrato  exEB , 

Aquale  :l  Ejl  autem  eidem  quadrato  ex 
E B . aquale  redangulum  fub  A E , E C . 
j gitur  redangulum  fub  EFyEG.boe  ejl, fub  EG.EF.rcdan- 
gulo  fub  EA , EC, aquale  erit:  ac  proinde  ex  fchblio  prope fq  C. 

Itb.  3 -per  quatitor  punda  A.CyF.G,  circuleu  d<  feribi  poterit . 
k J)uo  ergo  anguli  A, G, in  eodem  figmento  CAGF,  illius  ar- 
cu li  9 cuius  chorda  effet  duda  reda  CFyinterfc  aquales  er  iit: 

1 E fl  uu  m angulus  GCDy  angulo  A , in  alterno  figminto 
dati  circuli  ABC  D,  aqualis.  Igitur  idem  angulus  GCDy 
angtth  Gyiquahs  erit:  ac  proinde,  cum  duo  hi  anguli  fint  al- 
terni» m parallela  erunt  CD.EF.  Quod  ejl propofitum. 

SI 


.•! 


h 1 7. fex t i. 

1 g 6. tertij, 

k 21. tertij. 

1 g 2. tertij» 
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* / 7.  fiexti. 
,b  3 6 .tcrtsj. 


I* 

;*  st.tertq 
^ 3 j. terti) 
'jf.primi, 


(S.  quarti. 
1 3 7.  terti/. 
b.f  i-ttrtij. 


$ I vero  ex  ei/dem  punitis  datis  E » F , 
ducende.  fint  dtee  re  fi  a ad  aliquod  pun- 
ctum conuexe  circumferentia  t que  pro- 
ducta ferent  concauam  peripheriam  in 
duebui punitis , ita  it  reita  per  eatran- 
fiens  fit  parallela  recte  puncta  E,  F,  ton- 
ne cient 1 1 hoc  modo  procedemus . Ducta 
reila  E Ii . circulum  tangente  tn  B , inue- 
ntatur  duabus  rectis  EF,  E b,  tertia  proportionalis  EG,cadat- 
aueOrimum  G, punitum  inter  E.F.  Ducta  igitur  ex  G, reila 
GD, tangente  circulum  in  D,  nontamen  ver fus  priorem  tan- 
gentem E b, ducatur  ED. fetans  circumferentiam  in  C pun- 
ito, per  quod  reita  tif  liatur  ex  F , fecans  circumferentiam  in 
A.  Dito  rectam  AD, ductam  effereite  YLT',pnralU!am.Qu?- 
niam  enim  tres  reila  EF,EB,  EG, continue  funt  proportiona- 
les , * etit  reit angulum  fttb  EF,EG .quadrato  ex  EB , aqua- 
le: b E/f  autem  ty  reit  angulum  fub  ED,  EC,  eidem  quadra- 
to ex  EB.  aquale . Igitur  aqualia  inter  fe  erunt  re  it  angui  a 
fub  EF,EG  .fyfub  ED.EC  :ac  proinde  ex  fchoho  propof.  36. 
hb. per  quatuor punita  C,D,F,G,  circulus  defirtbtpotefl . 

‘ Duo  ergo  anguli  CDG,^*  F ,in  eodem  fegmeruo  CDFG, 
illius  circuli, cuius  chorda  effet  ducta  reita  CG,inter  fe  erunt 
aqualet. A Efl  autem  angulus  C D G , angulo  A,  in  alterno 
fegmrnto  dari  circuli  ABCD,  aqualis.  Igitur  Cr  angulus  F, 
angulo  A,  ait  emo  aqualis  erit,*  ideoque  parallela  erunt  AD, 
E F . Quod  efl  propofitum . 

CADAT  deinde  punitum  G.in  F.  t)u- 
cta  igitur  rurfiu  reila  G D , tangente  circu- 
lum in  D.ncn  tamen  verfus priorem  tangen- 
tem EB,  ducatur  recta  hD,  fecans  circumfe- 
rentiam in  Cypunito,per  quod  reita  duila  eX 
Fyfecet  circumferentiam  in  A. Dico  duilam 
reitA  AD,  refla  F.F, parallela  tjfe . C i enim 
iquktes  fintt.B,EF , (quod  (it  EF  ,ad  EB,m/  F.b,adF.F.)erht 
earum  quadrata  aqualia  : Efl  autem  reftangulum  fub  ED, 
EC,  quadrato  ex  F B , aquale . Igitur  & quadrato  ex  E F. 
Quia  ergo  , ( fi  circa  triangulum  CDF,  circulus  deferibatur , 
reita  LD.eurn  fecaty  & EF,  abplicata  efl,  t tanget  EF.eunt 
circulum.  b Angulus  ergo  E F C , angulo  EDE,  tn  alttrUi 

figmento 


A 
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fermento  eius  circuli  equulis  erit:*  Efi  autem  angulus  FDE»  j l3  2 a ertf 
ungulo  ui-yin  alterno  fgmento  Circuit  ABCD,  aqualis.  Igi- 
tur c b*  ungulus  EFC xetdem  angulo  A , alterno  aqualis  erit . 
b §2**are  parallela  eruet)  A D , E F.  Quod  e fi  propojitum 

C ui  2>  ylT  tertio  fundum  G,  vitra 
"Faciet  ergo  eadem  cdflrucltcney  cum  tres  re- 
<j?*EF,E  B,  EG,  fint  continue  proportiona- 
les, e erit  re  d angulum  /«6EF,EG. fime fub 
EG ,EF ,a quale  quadrato  ex  EIM  Efi  au- 
tem eidem  quadrato  aquale  reti  angui u fub 
EO,  EC.  Igitur  reddgulum  fub  EG , EF» 
redi  angulo  fub  E D , EC  , aquale  erit  ; proptereaq.  ex  fcholio 
propof. 36 .lib.g.ctrcaquatuorpuuila  C,D,G,F .circulus  po- 
tejl  deferibi.  « Duo  ergo  anguli  EDG.CFG,  oppofm  in  qua- 
drilatero  CDGF , itura  eum  circulum  defcrtpto  squales  er  St 
duobus  rettisy  ac  proinde  aquales  duobus  angulis  ad  F,  (qui 
etiam  duobus  funt  redis  aquales  . Dempto  ergo  communi 
CFG, reliquus  CDG treliquo  CFE,  aqualis  ent : B Efi  au- 
tem angulus  GDC,  angulo  A ,in  alterno  fegmeruo  dati  circu- 
li ABCD,  aqualis.  Igitur  & angulus  CF  E,  eidem  antulo 
C A D,alterno  aqualis  ent: 'atque  idcirco  parallela  erunt 
A D,  EF .Quod  efi  propofitum  . 

SED  fint  iam  data  punita 
E,  F yintra  circulum  ABCD. 

"Dssaa  reda  AG tper  E.vtcun - 
que,  inueniatur  tribus  redis  EF,.  p, 

E A , EG , quarta  proportionalis,  ~ 
cui  aqualu  fit  EH , ducaturque 
H B , circulum  tangent  in  B. 
yyuaa  enim  reda  ex  B , per  E , 

fetante  circumferentiam  in  Dy&  ex  D , per  F,  reda  fecante 
circumferentiam  in  C-.duo  dudam  redam  B C,  Parallelam 


b 27. primi. 


c ufexti. 
d $6 jerrijy 


t 4S  terti). 
(15. primi. 
1 3 j. terti/. 


27. primi* 


cjfe  reda  EF  Quia  enim  ita  tfl  YLYr.ad  E A,i //  EG,  ad  E 
i erit  red  angulum  fub  EF,  EH,  aquale  red  angulo  fub  EA, 
E G:  k E/?  autem  red  angulum  fub  EA.EG,  aqualeredan- 
gulo  fub  EDyEB./gitur  /yredangulum  fub  EF,EH, etdem 
rea  angui)  fub  ED,  E B , aquale  erit : ac  Proptcea  ex  fcholio 
propof. 3 i. hb. 3. circa  quatuor punda  B,H,D,F,  crcuhit po- 
terit dcfcnbt. 1 Quare  duo  anguli  HBD,o«  DFH,  'tneodim 
figmen-  \ 


sC.fitxii. 
j 7. terti/* 
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fegmento  DF  Ii  Halitus  circuli , anus  chori a tffet  dubia  re- 
Ji  j j.  terti/.  eia  DH, squalet  erunt. » Efi  autem  angulus  HBD  , angulo 
C,  in  al tento  figmento  iatt  Circuit  ABCD  , squalis . Igitur 
& angulus  DFH, angulo  etdem  C, squalis  ertr,externus  in- 
b at, primi.  terno.  * Parallele  ergo  funt  retia  BC,EF.Quod  esi propefitii. 

Qv  O D fi  contingat. tangent  em  H £, cadere  in  fundum 
G.non  erit  ducenda  aha  linea  BD.fcd  ACI,  qua  m principio 
duelaefi , proptjitltm  concludet  ,ut  pcrffiicuum  ejl  infictm- 
da  figura . 

D E MIRABILI  NATVRA 
linea;  cuiufdam  inflexa:,  perquam  & inciroulo 
figura  quothbct  laterum  zquaiium  inferi- 
bitur,  & circulus  quadratur  , & plura 
alia  fcituiucundifiima  per- 
ficiuntur. 

FORTE  fuperiori  anno  incidi  in  librum  4.  Pappi  Ale- 
xandrini,vbt  Irneam  quand  tm  tnfiexam  explicat,  quam. ut 
ait,  Dinojlratus,  & Nicomedes,  & nonulli  tumores  excogita- 
runt ad  circuli  quadraturam, ideoij.  ab  officio  'm^t^pti^tou. 
ab  eifdem  appellata  e fi,  a nobis  eadem  de  caufa  Quadratrix 
dicetur . Quanquam  autem  predtcli  anciores  husufmodi  / i - 
| neam  cenentur  defcnbere  per  duos  motus  imaginarios  dua- 
rum retiarum , qua  in  re  principium  petunt , ut  propter  ea  a 
Pappo  rei/ciatur,  t unquam  missilis , & qua  defini  i non  poffiri 
nos  tamen  eam  fine  illis  motibus  Geometrice  definiemus  per 
munitionem  quotuis  punctorum, per  qua  duci  debeat , quem- 
admodum m dtfiriptionibus  conicarum  [titionum  fieri  folet . 
Hanc  iruicnt tonem  Epilogi  loco  huic  fexto  libro  adtungendam 
effe  cr fuimus  ;prcpt crea  quod  beneficio  huius  linea  problema- 
ta Geometrica  ficitu  pinu,  unda  , & qua  ad  huncufique  diem 
defiderata  funt.fu.mma  facilitate  conficiuntur. Id  quod  ad fi- 
nem Jib.4.fafl:tros  nos  hoc  loco  recepimus.  Etfi  autem  ibidem 
Quadraturam  circuli  diximus  d notis  differri  in  librum  de 
mtnfurattcnibsu  magnitudinis  , uifum  tamen  e fi,  eam  breut- 
ter  hic  attingere  .rcijciendo  pleniorem  etufdem  Quadratura 
trabi dtionem  m eum, quem  diximus, librum  . Sic  ergo  defers- 
ptso lines.  Quadratncis fiet. 

IN 


fe»  liber  vj,  «»»  s9f 

1 N quadrato  A BC  D » _ 
defer  ibatur  quadrans  B D . Si  D 
igitur?  -ut  -volunt  insterneres  li- 
neo.  Qnadratricis  ,tam  fimi - 
diameter  A D.aquabihtcr  fer- 
ri intelligatur  circa  cetrum  A? 
quam  latus  fupremum  C D , 
deorfusn — > verfus  aquabihter 
quoq;  , ita  -i>t  quo  tempore pun- 
£lum  IX?  etreumferetiam  DB, 

-uniformi  femper  motu  percur- 
rit ?eo  dem  rect a DC,  vnsformi  etiam  motu  defendens  ad  la- 
tus A B .peruentatfic tamen,vt perpetuo  lateri  A B,fit paral- 
lela, C?"  eunt'  lateribus  A D,BC ? angulos  reclos  efficiat ; feca- 
bunt  fe  continue  fimidtamet  er  in  circumferentia  D B , cir- 
cuma£la,&  relia  DC?deorfum  lata.in  pandis , que  lineam 
cflu/idratrtcem  deferibent , hoc  efl.per  que  linea  Quad-ainx 
tranfibst , ctuufmodi  eft  linea  inflexa  DE.  Sed  quia  duo  ifli 
motus  -uniformes , quorum  vnus  per  circumferentiam  D B, 
fit  , dr  olter  per  lineas  redas  D A,  CB ? effici  non  poffunt . 
nij*  proportio  habeatur  circularis  linea  ad  redam,  mento  d 
pappo  defer  ipt  io  hac reprehenditur:  quippe  cum  ignota  ad- 
huc fit  ea  proportio?^  qua  per  hanc  lineam  inuefliganda  pro- 
po natur  . Quare  nos  Geometrice  eandem  lineam  Qu adra - 
tricem  defertbemus  hoc  modo  . Arcus  D.  B , in  quotuis  partes 
''aequales  discidatur , cr  latus  vtrumque  A D,  BC,’in  totidem 
ac  quales  part  cs . Facillima  diuifio  erit , fi  & arcus  D B,  & 
utrumque  latus  A D ? B C , fecetur primum  bifariam  , de- 
trude -utroque  fimtffts  tterum  bifariam ? & (ingula  rnrfum 
partes  iterum  bifariam  , atque  sta  deinceps  , quantum  li- 
buerit • Quo  autem  plures  extiterint  dtutfiones  , eo  accura- 
tius Quadratnx  linea  defcnbetur . Nos  ad  confufionem  vi- 
fandamfecunnus  tam  arcum  DB?  qudm  duo  latera  A D , 
BC»it*X  .partes  aquales. 

D E INDE  bina  puncla  laterum  A D ? BC?  aquali/er  di- 
fiant  io  d latere  DC.-utl  A B?cont:mganiur  lineis  redis  cccul 
-iSyOtffjex  cerro  A , ala  recla  occulta  adfngula diuifioraim 
nancta  Quadrantis  DB, extendatur. Vbi  enim  ha  rede  prio- 
res reciasinterfccabunt.primaprimdyfl eunda fecunda  cre 


8 96  ErCLID.  GEOM.  W 

per  ta punda  Quadratrix  linea  congruenter  ducenda  eft,  ita 
vtnonfit  finuoja  yfed  aquabiliter  femper  progrediatur  nul- 
lum efficiens  gibbum  , aut  angulum  alicubi : qualis  eft  line» 
inflexa  DE,,fecans  femidiametrum  A B,  m E. 

- SED  quia pundum  E,  ini» 
tere  A B,  inueniri  Geometrici 
non  potefty  cum  ibi  omnis /icito 
redarum  cejfet  < vt  illud  fine 
notabili  error et  qui  fcilscet  fub 
frnfum  cadat, repenamus, vie- 
mur hoc  artificio. Infimampar 
L tem  A Ft  latens  A D , fi  fatis 
exigua  non  fit,fecabtmus  bif *- 
M ria  continue,  donec  infima  par- 
ticula fit  perexigua:  Eodemque 
modo  infimam  partem  BI,  arcus  D B,  bifariam  continui  di- 
uidemutydonec  tot  fiant  Jubdiuifiones,quot  in  parte  A F ,fa- 
da  funr,vt  particula  BKytalis  pars  fit  totius  arcus  Db, qua- 
lis pars  eft  A G , tonus  lateris  A D . Particula  deinde  A G, 
aquales  abfctndemus  BLyBN.AM,  ducemus  (fi  reilus  occul- 
tas GL,  MN.  Duci  a vero  ex  A, centro  reda  occulta  A K , 
qui  fecet  GLfin  H,punde,qucd accurati (fime  norerur,fume- 
mus  ipfiG  H,  aqualem  M P.  Si  enim  &uadratricem vfque 
ad  H , de  fer  tp  tam  continuabimus  aquabih  atque  vni for mi 
extenfione  vfque  ad  P,fecabit  Quadratrix  linea  latus  A B, 
inh,punclotquod qutritur . Nam  propter  paruam  redarum 
GH , AE  , MP,  inter fediflantiam , efficitur , vt  fermefint 
iqualetyhcet  Geometrice  loquendo^recia  A E ,femper  maior 
fit  aliquanto , quantumuu  parum  ea  reda  inter fe  di  fiant  :fod 
txerfius  ille  circino  deprehendi  non  potefi  . Id  quod  etiam  in 
circumferentia  circuli  contingit  .Reda  namque  G L , A B j 
MN.fi parunt  inter  fe  dt fient  %tn  circulo  omnino  aquales  iudt- 
cabun:ur , quamuts  vere  AB, aliquanto  maior  Jit.  Itaque  fi 
tres  illa  reda  GH,  AE,  MP  t perexiguam  habeant  dt fi  an- 
tiam  inter  fetdubttari  non  pote (l ypundum  E,tn  quo  Quadra- 
trix  linea  femidiametrum  A B , fecat , ab  eo  y quod  vere  m 
Quadratrice  ibi  exifitt.non  differre:  dummodo punda  HyPy 
exquifitr,  fumm a adhibit a diligentia,  inuenta fint.  . . 

R E CT  A M porro  AD.vocabimus  latus  Quadrutncts , 

redam 
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& reciam  -A.  £ , tiu/dem  bafin,  ac  denique  punitum  A.  , 
centrum » . 

ESSE  aut  em  hanc  lineam  inflexam  DE, a nebit  per  pux— 
fla  deferiptam  Geometrice  eandem , quam  Dinoflratus  & 
N t come  des  per  duostUos  motus  imaginarios  deferibi  concipse- 
bant.perjpicuum  eft.  Nam fi femidsameter  ADycirca  centra 
jiyper  arcum  DBy  eodem  tempore  moueatur  vniformi  motu, 
qno  latu*  T>  C , deorfum  fertur  motu  quoque  vniformi  i fit  vty 
quando  femidiameter  AD  ,pertran]imt  quamcunque  partem 
arcus  DBytisc  latus  DG.fimilem partem  laterum  DA,CBy 
percurrerit : -Altas  aut  duo  illi  motus  non  ejfent  vniformes , 
aut  no  eodem  tempore  ad  latus  A B.tam  femtdtameter  A Dy 
quam  latus  DC.perueniret.Cum  ergo  reda  cx  centro  A , per 
partes  arcus  DB , emijfa  y <y  linea  parallela  per  partes  late - 
rum  JD  si  ,CB  ,dudeyabfcindant  femper  ex  arcu  D B , frex 
lateribus  D AyCBy  partes /imites  ex  conflrud  ion  e , liquido 
conjl  at  ,pund  a linea  inflexa  DE,  a nobis  Geometrici  tnuen- 
ra  a p unciis,  qua  d duobus  illis  motibus  reperirenturynon  dtf-  I 
ferre  . Hac  igitur  eft  defcnptto  linea  Quadratricts.qui  Geo-  I 
rnetrica  appellari potefl, quemadmodum  & conicarum  fedio - I 
num  defcriptiones.qua  per  punda  etiam  fiunt,  vt  ab  Apollo - j 
otio  eraditur.  Geometrica  dicuntur , cum  tamen  magis\  errori  I 
JsrsC  obnoxia  , quam  noftra  deferiptio , propter  inuentionem  I 
plurimarum  linearum  mediarum  proportionalium  , qua  ad  I 
earum  dejeriptiones funt  neceffaria  , quibus  in  Quadratricis 
defer iptione  opus  non  eft , Quare  niji  quis  totam  fedionum 
conicarum  dodrinam , quam  tanto  ingenij  acumine  Apollo- 
nttes  P ergasss perfetutus  eft,  vtpropterea  Magnus  Geometra 
appellatu*  fityreijcere  velit  tanquam  inutilem ,&  non  Geome- 
trscam  9 ( quod  neminem  fadurum  txiftimo , cum  fediones 
conicas  ad  demonflrationes  adhibuerint  prtftantijfimi  G co- 
rne tr  e . Nam  Menechmus  Hyperbola , ac  Parabola  vfus  eft 
/r rttJPX  Uncarum  medt/irum  #»•*/> n/is.  **..«*#.*». 


C*  » ■ — - — •• J r *'vmrw  9 * **r  sat/u.t*  Sjjna  %■ J* 

in  duarum  linearum  mediarum  proportionalium  inter  quaj- 
uis  duas  redas  inuentione:&  Archimedes  tpfe  multa  preclar e 
de  es /dem  fediombus  contets  demonflrauittac  deutq.  eiu/modi 
fe£Uones  infignem  u/um  habent  in  re  Gnomonieayut  ex  noftra 
Gnomonica  apparet)admittere  omnino  cogetur  deferiptionem 
kanc  noftram  Quadrat  ricis  linea , vt  Geometricam  . Addo 
quod  linea  conc hilis, qua  Nicomedes  duas  mediat  lineas  pro- 
Eli  portionales 
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portionales  acutifflmi  inue fligat , per  puncia  etiam  dtflcribi- 
tur , vt  in  libro  de  menfur  at  tonibus  dicemus  . Sed  iam  line a 
Quadratricu  vflum  nonnullu  propefitiombu*  exponamus . 


I. 


S I ex  centro  per  quxuis  pun&a  lineae  Qua- 
dratricis  redx  ducantur  vique  ad  circumferen- 
tiam Quadrantis  ex  eodem  centro  deferipti , & 
exeifdem  pundis  ad  bafim  demittatur  perpen- 
diculares ; & alix  redx  eidem  bafi  paralleli : 
erunt  arcus  Quadrantis  inter  femidiametros 
interiedi perpendicularibus,  vel  Tegmentis  fe- 
midiametri  inter  parallelas  pofitis  , propor- 
tionales • 


£ X centro  A , per  puncia  F, 
K , in  Quadratrice  vt  cunque 
accepta  ducantur  retia  occur- 
rentes arcui  Quadrantis  in  H, 
L.demtrtdturcff  ad  bafim  AE, 
perpendiculares  FG  , KM:  fr 
ducantur  FI,K  N, eidem  A £, 
parallela.  Dico , vt  eft  totus  ar- 
cta DB.ad  arcum  HBfita ef- 


fle totum  latus  DA,  ad perpeu- 

‘ ik 


di  cularem  FG,vel  ad  flegmen- 
tum  iA.fyc.  Quia  enim  eadem  pars  efl  arcus  D H , tonus 
arcta  D B , qua  pars  efl  retia  DI,  tot  ita  lateris  D A,  vt  ex 


defleriptione  linea  Qtiadratricu  manifleftum  efl , fiue  ea  cogi - 
uob, 


tetur  defcnpta  duobus  tUts  motibus  proportionalibus  Dms- 
flratiyCr  Nicomedis, fiue  ea  ratione, quam  nos  prafltrspfimusi 
cum  in  ea  flemper  arcus  DH , tot  particulas  tonus  arcus  D B, 
completi  at  ur,qnet  partes  totius  retia  D Abella  DI,  cotinet, 
propter  ea  qued  retia  AH,lF,fle  interfletat  in  puntlo  F.Qua- 

dralricit: 


z.  i b e x rr.  99? 

dr  atri  cis  : f* 'eque  hscfimilitudo  impeditur,  etiamfi  tum  ar - / 
chs  DM  jott  arcui  DB.qudmreda  D I,  toti  luteri  DA, fit  I 
sncommcnfurabths , cum  perpetuo  Q uadratrix  eadem  vni-  I 
formitate  progrediatur  per  omnia  fua  punfla  . Si  enim  recta 
DI,  non  e fi  talis  pars fiue  commen fur  abilts, fiue  incommtnfu- 
r abitis ,tottus  lateris  DA, qualis  parsejl  arcus  D H , totius 
arcus  DBifi cogitetur  talis  pars  minor  quam  DI,  vel  maior, 
fecabit  parallela  ex  punito  eius  extremo  dulia  reftam  A H, 

•vel  fupra  F,vel infra,in  punlto.per  quod  Quadratrix  defcri- 
b enda  eft  i ac  proinde  ea  non  tranfibit per  F.quod  eft  abfurdu, 

& contra  hypothefim.  Quia  , inquam , eadem  pars  eft  arcus 

D fi  St  ocius  arcus  D B,  qua  pars  eft  retia  D I , totius  latent 

Du*  i erit  quoque  reliquus  arcus  HB  , eadem  pars  tonus  ar- 

cus  jyR  , qua  pars  eft  reliqua  reda  I A, totius  lateris  D A . 

(Quocirca  erit, vr  totus  arcus  DB,  ad  arcum  H B ,it a totum 

fatus  JDA,  ad  re  clam  IA,  hoc  eft,  ad  redam  FG  , * qua  ipfi  *g+.primi. 

j ^ ^ aqualis  eft , ac  proinde  & tam  dtuidenao  ent,  vt  arcus 

jy  f-£-,ad  arcum  H B,ita  reda  DI, ad  redam  IA,  vel  F G , 

trusi  m conuertendo.vt  arcus  H B,  ad  arcum  D B,  ita  reda 

FGyvel  TA.ad  redam  DA  , 

yr  D E M ratione  erit,vt  arcus  DB,ad  arcum  LB,ita 
relita  DA.adredam  HA, fiue  ad  KM , •*  qua  ipfi  NA, aqua  hj+.primi. 
lis  ejl  ‘ JE*  vt  urcus  arCMm  *•  B,tta  reda  DN , ad  rt- 

fi  A, fiue  KM : Et  vt  arctu  LB,  ad  arcum  DB.itare- 
£fu  ICM.vel  NA, ad  redam  D A . Quoniam  igitur  eft , vt 
ad  DB,ita  KM,ad DA  : Et  vt  DB.ad HB,tta  D A, 
jpG  . erit  ex  aquo.vt  L B , ad  H B , ita  KM,  ad  FG:Et 
^ _ o se  er  tendo,  vt  H B,ad  EB,ita  FG,ad  /CAf  ,hoc  cfl,tta  I A, 
adg  j4.\  Et  diuidcndo,vt  HL.ad  LB,ita  IN,  ad  NA, vel  ita 

F ^ • 

B V R S V S quia  eft.vt  DH.ad HB.ita  DI, ad  IA:  Et 
•vt  F*  Byttd  LB.ttal  A, adNAi  erit  ex  aquo , vt  DH.ad 
B ■»  *tM  D I,  ad N A , fiue  ad  K M . Semper  ergo  arcus 
inter  femidt  amet  ros  intercepti  perpendicularibus, fiue ftgmcn 
tie  /em  i diametri  inter  parallelas  pofttis  proportionales  funt , 

Quod  ejl  propofitstm . 


a / 7 fextu 
b 5 6. ter  tij. 


* a 2.  ter  tij. 
e Tj. primi, 

| * jj.  fer tij. 
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DATO  circulo  , & duobus  pun&is  fiue 
extra  circulum,  fiue intra,  dummodo  neutrum 
iit  in  circumferentia ; per  capunfta  duas  reto 
ducere  ad  aliquod  vnum  puncium  circumfcren 
ti^,ita  vtreica  coniungens  duo  pundta,quibus 
duy  illap  rcftx  circumferentiam  fecant , paral- 
lela iit  re£tx  data  duo  pun&a  connc6ccnti . 

HOC  problema  non  minus  exutum  quam 
curiofum  m tres  propoftiones  Pappus  diftrt- 
Iruir.quod nos  in  unam  redigentes  multo  cla- 
rius demonftrabtmus  . Sit  ergo  circulus 
A BCDyCT  primum  dtto  data  puncta  E,  F , 
extra  circulum, quaper  rectam  EF,  conjun- 
gantur . Si  igitur  ex  E,  F,  ducenda  fint  recta 
ad  unquod puncium  concaua  circumferentia,  (jyc.it a agemus. 
Ex  E,  ducatur  rcclaE  B,  tangens  circulum  in  J3 , & duabus 
EF.E  B,  tertia  proportionalis  imt  ematur,  cui  aqualis  Jit  E G, 
cadat  que  primum  G, punctum  inter  E.&F,  quod  fit, quando 
E F , maior  ejl , quam  E B.  Dutta  igitur  G C , retia  circu- 
lum tangente  in  C,  verfus  priorem  tangentem  E B , ducatur 
ex  E,  per  C,  recta  fecans  concauam  peripheriam  in  A , t un- 
gatur,j,  recta  A F , fecans  circumferentiam  m D.  Dico  du- 
ctam retiam  CD,tpf  EF, parallelam  ejfe . Quoniam  erum 
tres  recta  EF, E B, EU,  continue  proportionales  funt , 

3 ertt  reit  angulum  fub  EF , EG,  quadrato  ex  E B , aqua- 
le i'°Efl  autem  etdem  quadrato  ex  E B , aquale  reti  angu- 
lum fub  E A , EC.  Igitur  rccl angulum  fub  E F , EG  ,re- 
ct  angulo  fub  EA,  E C , aquale  erit : at  proinde  ex  fcholio 
prope fsCM.y per  quartior  punita  A,  C.  G.  F , circulus  de- 
fer ibi  poterit  .‘Duo  ergo  anguli  C A F , (f  G F , oppofti  in 
quadrtlattro  A C G F,  intra  eum  circulum  dcfcrtpto  aqua- 
les funt  duobus  rectis , tdeoque  duobus  nuculis  ad  G , * qui 
duobus  etiam  rectis  aquales  funt,  aquales.  Dempto  igitur 
communi  CG  F, erit  reliquus  CG  E, reliquo  A,  aqualis: « Ejl 
ante  cr  angulus  DCG, angulo  A, in  alterno  fegmeto  aqualis. 
Igdur 


4 
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Igitur  anguli  D C G ,C  G E,  inter  ft  aquales  erunt , 
ideo, cum  fint  alterni,  xrtda  CD.EE, parallela  erunt.  Quod 
tft  propojitum — > . 

C A D AT  deinde  pundum  G , in  pun~ 

(lum  F.  ejnod  accidit, quando  E F,  ipfi  EB, 
aqualis  eji  . JD  uda  igitur  rurfus  reda  G C , p 
circulum  tangente  tnC , verfus  priorem  tan-  ° \c/  f l 
gentem  E By  ducatur  ex  E, per  C.  reda  con- 

cattam  pertpheriam  fecans  in  A , iungaturq{  jf- - G 

reda  A F , fecans  circumferentiam  in  D . 

Dico  rurfus  dudam  red am  C D , ipfi  E F , ejfe  parallelam. 
Gqnpniam  enim  aquales  funt  E B , E F ,•  b ejtque  redangu- 
lum  fub  -A  E y E C , quadrato  ex  E B , aquale : erit  quoque 
idem  red angulum  quadrato  fub  E F , equa/e  . gnare c Ji 
circa  triangulum  AC  F , circulus  deferibajur , cum  eum  Je- 
cet  reda  E A > reda  autem  E F,  eidem  applicetur , d tanget 
reda  EFyeum  circulum . « Angulus  ergo  EF  C,  angulo  A, 
in  alterno  fegmento  illius  circuli  aqualis  erit : f Ejl  autem  & 
angulus  FC  D,  eidem  angulo  A , in  alterno  fegmento  circuli 
ABCD»  aqualis ■ Igitur  squales  inter fe  erunt  anguli  EFC, 
FC  D : qui  cum  fmc  alterni , i erunt  reda  CDtEF, paralle- 
la . &**  od  ejl  propojitum . 

C A T>  AlT  tertio  ptmdum  G , vitra 
F.  quod  contingit, quando  E F , minor  ejl 
quam  E B . F ad  a igitur  eadem  conjlru- 
(Itone  , quoniam  tres  redi  E F , EB.EG, 
continue  proportionales  funt,  >*  erit  red  an- 
gulum fub  E F , E G ^ quadrato  ex  E B , 
aquale  * Efi  autem  eidem  quadrato  ex 
EB  .aquale  red  angulum  fub  A E , E C . 

I pitur  red  angulum  fub  EF  yEG  ,hoc  ejl  ,fub  EG.EF.rcdan- 
vulofub  EA,  EC,  aquale  erit:  ac  proinde  ex  fcho/io  prope foC. 
ltb.3  -pcr  qMittuor  Pun&a  d,C>F,G, circulus  deferibi potent , 
k jjuo  ergo  anguli  A, G, in  eodem  fegmento  CAGF,  illius  cir- 
ctt  li  •»  cuius  chorda  ejfet  duda  reda  CFyinterfe  aquales  erut: 
j £//  au  'tn  angulus  GCDy  angulo  A , in  alterno  fogtr.tfnto 
dati  circult  ABCD,  aqualis.  Igitur  idem  angulus  G C Dy 
an-ttlo  G, aqualis  erit:  ac  proinde,  cum  duo  hi  anguli  fint  al- 
terni, m parallela  erunt  C D, E F. Quod  ejl  propojitum. 

SI 


‘ 27. primi. 


b _?  C.tertiJ. 

c $.  quarti. 

-d  3 q. terti/. ' 
e j j. tertq.\ 
r j 2. teri /y.  j 


• 27  .primi.  J 


h 17  ■ fex  t i. 

* g 6.  terti/. 

\ 

k 21  .terti;. 

1 gj. terti/. 

31 27. prini. 
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fiegmento  eius  circuli  squalis  erit :•  Eft  autem  angulus  FDE, 
angulo  Ayin  alterno  figmento  arcuit  ABCO,  aqualis.  Igi- 
tur & angulus  EFC*  eidem  angulo  A , alterno  aqualis  erit . 
b Quare  parallela  erunt  A D , E f. Quid  ejl  propofttum 
CADAT  tertio punRum  G,  vitra  F* 

Tacta  ergo  eadem  cdftrucltcney  cum  tres  re- 
£7*EF,E  B,  EO,  fint  continue  proportiona- 
les, e erit  retlangulum  fubEf,EG.ftuefub 
EGjEF  yaquale  quadrato  ex  EB;d  Eft  au- 
tem eidem  quadrato  aquale  retiangulu  fui 
ED,  EC.  Igitur  reddgulum fui  EG,EF, 
r eft  angulo  fub  E D , EC  , aquale  erit ; proptereaq ex  fcholto 
tropo  fi.  36  .lib.  3 .circa  quatuor puuRa  C.D,G,F  .circulus  po- 
tefl  defieri  b*  • * "Duo  ergo  anguli  EDG.CFG,  oppofi/i  in  qua- 
dr  Hat  ero  CDGF , intra  eum  circulum  defcnpto  aquales  erut 
duobus  reclisy  ac  proinde  aquales  duobus  angulis  ad  F,  (qui 
etiam  duobus  fiunt  retiis  aquales  . Inempto  ergo  communi 
CFG, reliquus  CDG yreliquo  CFE,  aqualis  erit : B Eft  au- 
rem ang  ulus  G DC,  angulo  A ,in  alterno  figmento  dati  circu- 
li ABCD, aqualis . Igitur  fr  angulus  CFE,  eidem  angulo 
CA L>,aleerno  aqualu  erit : k atque  idcirco  parallela  erunt 
AD»  UT.  Quod  eft  propofittum  . 

s’e  jy  fint  iam  data  punita 
E,  Ty  intra  circulum  ABCD.  » D k D 
Du&a  retia  AG yprr  E.vtcun - /7l\H 

que, inueniatur  tribus  reHisEEy  R 
E A,EG , quarta  proportionalu.  ' 
cui  aqualu  fi*  EH , ducaturqus 
H B , circulum  tangens  in  B. 

Dutla  enim  reda  ex  B , per  E , 
ficante  circumferentiam  in  Dy*r  ex  D , per  F,  reda  fecante 
J circum  fer  enti  am  tn  Cidico, ludam  refiam  B C,  Parallelam 
e/re  retia  HTQuia  enim  ita  tR  EF ,ad  EA.vt  EG,  ad  E H; 

. erit  retfangulum  fub  EF ,EH .aquale  reHnngulo  fub  E A , 
£ Q.  k Efi  autem  reti angulum  fub  EA.EG,  aquale reclan- 
eulo  ftsb  E D,  E B . Igitur  & reR  angulum  fub  EF,EH,r^tvw 
retlanguh  fub  ED,  E B , aquale  erit : ae  propte^ea  ex  fchohs 
propofi.  3 sjtb.g.circa  quatuor puncia  B.H.D,F,  ei~cuhss po- 
terit defertbi. 1 Quare  duo  anguli  HBD,^  DFH,  in  eodem 
figmen-  1 


c /7  fixt i. 

d l d.tertqK 


, 2 j terti]. 
f 1 5 .primi. 
I pj.tertq. 

hjg.prirnix 


« 1 t.  fixt  i. 
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fermento  DF  BH, illius  circuli , cuinschord « tfjet  duilare- 
fta  DH, aquales  erunt.  • bfi  autem  angulus  HBD,  angulo 
C,  in  alterno  figmento  dati  circuli  ABCD  , aqualis . Igitur 
& angulus  DFH,  angulo  eidem  C aqualis  crtt,extcrnns  in- 
terno. b Parallela  ergo  funt  recta  BCyEF.Quod  efl  propefitu. 

6)  X'  O D fi  contingat,  tangent  em  H B, cadere  in  punctum 
O.nori  erit  ducenda  aha  linea  BD.fed  AGy  qua  tn  principio 
ducta  efi , profofitum  concludet , vt  pcrffiicuum  efi  infecun- 
da figura . 

de  mirabili  natvra 

lincjccuiufdam  inflexi,  perquam& ineirculo 
figura  quotlibet  laterum  sequalium  inferi- 
" bitur,  & circulus  quadratur  , & plura 
alia  fcitu  iucundifsiiaa  per- 
ficiuntur . 

FORT  E fuperiori  anno  incidi  in  librum  4.  Pappi  Ale- 
xandriniyvbi  lineam  quandim  tnfiexam  explicat,  quam.xt 
an,  Dinofiratus,  & Nicomedes,  & no  nulli  tumores  excogita- 
runt ad  circuli  quadraturam, ideoqs  ab  officio  7 \TQtytri{*°x 
ab  cifilem  appellata  efi,  a nobis  eadem  de  c aufa  Quadrarrix 
dicetur  • Quanquam  autem  pn,  dicti  auclorcs  buiufmodi  li - 
neam  canentur  dcfirtbtre  per  duos  motus  imaginarios  dua- 
rum retiarum , qua  in  re  principium  petunt , vt  propter  ea  a 
Pappo  reijciatur,  tanqud  m tnsitilis.fr  qua  defer tb i nonpoffir, 
nos  tamen  eam  fine  illis  motibus  Geometrice  deftribtmus  per 
inuentionem  quotuis  punctorum, per  qua  duci  debeat , quem- 
admodum tn  difcnpticnibus  eant  carum fictionum  fieri  filet . 
Hanc  inuentionem  Epilogi  loco  huic  fexto  libro  adiungendam 
effe  ce  fuimus  ;propterea  quod  beneficio  huius  linea  problema- 
ta Geometrica  fatu  penui  unda  , & qua  ad  hunc  vfijue  diem 
defiderata  Junt.fnmma  facilitate  conficiuntur.  Id  quod  ad  fi- 
nem lib. 4. f aBuros  nos  hoc  loco  recepimus.  Etfi  autem  ibtdem 
Quadraturam  circuli  diximus  a nobis  differri  in  librum  de 
mtnfuraticnibiis  magnitudind  , vi fum  tamen  efi, eam  breui- 
ter  hic  attingere , rctjctendo  pleniorem  etufdem  Quadratura 
tr ablationem  tn  tum, quem  diximus, librum . Sic  ergo  defert - 
pt  soluit  a Quadramus  fiet. 
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1 N qua.imto  AL  B C D , 
defcribatur  quadrans  B D .Si 
igitur > i// 1 /olunt  innent  ores  li- 
nea. Quadratricia  , 
diameter  A D » aequabiliter  fer- 
ri intelligatur  circa  cetrum  Ay 
quam  latus  fiapremtim  C D , 

deorfum > -verfiss  aquabihter  . 

quoq ita  ut  quo  tempore  pun- 
itum D.yctrcumferettam  DB, 
uniformi  femper  motu  percur- 
rit yeodem  retia  DC.vmformi  etiam  motu  defendens  ad  la- 
tus A B,persaeniatyfic  tamen.vt perpetuo  lateri  A B./it paral- 
lela, <Zr  cum  lateribus  A D,BC , angulos  rectos  efficiat ; Jeca- 
bunt  fe  continue  femidtameter  in  circumferentia  D B , cir- 
ctimaiia,  fy  reita  DCydcorfum  lata, in  punitis  , qua  Irneam 
Quadratricem  deferibent , hoc  efl.per  que.  linea  Quad'atrix 
tranfibtt  , cuiufmodi  efi  linea  inflexa  DE.  Sed  quia  duo  tfli 
motus  uniformes  , quorum  vnus  per  circumferentiam  D B, 
fle  , fy  alter  per  lineas  retias  DA  ,CB,  effici  non  poffunt , 
nifi  proportio  habeatur  circularis  linea  ad  r ellam,  mento  a 
Pappo  tleferiptio  hac  reprehenditur : quippe  cum  ignota  ad- 
huc fit  ea  proportio,&  qua  per  hanc  Imeam  inueftiganda  pro- 
ponat tar  . §2j*are  nos  Geometrice  eandem  lineam  Quadra- 
tricem  defertbemus  hoc  modo  . Arcus  DB,  in  quotuu  partes 
'aquales  dissidatur  ,&  latus  vtrumque  AD,  3C, 'in totidem 
Aqualcs.  partes  . Facillima  dtuifio  erit , fi  & arcus  D B , & 
utrumque  latus  A D yBC , fetetur  primum  bifariam  , de- 
inde vtraque  femtffts  iterum  bifariam , & fmgula  rnrfum 
partes  iterum  bifariam  , atque  ita  deinceps  , quantum  li- 
buerit n autemplures  extiterint  dtutfiones,  eo  accura- 
tius Quadratrix  linea  dcfcribctur . Nos  ad  confufionem  vi- 
tandam fecutmus  tam  arcum  D B , quam  duo  latera  A D , 
BC.irs  g. partes  aquales. 

HEI  N DE  bina  puncta  laterum  A D , BCy  aqualiter  di- 
fiant  ia  d latere  DC.vel  A Byconiungantur  lineis  rectis  eccui 
•tSyOtqt  ex  cerro  A , alia  recta  oc  cult a ad flngula  diuijionum 
^ unci  a Quadrantis  D B, extendatur. Vbi  enim  h.t  reti  t prio- 
.es  rectas  intcrficabnnt, prima  prima  fecunda fecunda  , &c. 
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per  ea  punda  Quadratrix  linea  congruenter  ducenda  e fi,  ita 
vt  nonfit  finuojd  yfied  aquabslster  femper  progrediatur  nul- 
lum efficiens  gibbum  , aut  angulum  ahcubt : qualis  eft  linea 
inflexa  Dh, fccans  Jcmsdiametrum  A B,  in  E. 

J r r n jmuaim  (imi 


SED  quia  punefum  E,  in  la 
tere  A B,  inueniri  Geometrici 
non  pote  fi , cum  ibi  omnis  feci  io 
redarum  cejfet  i vt  illud  fine 
notabili  error ey  qui  fciltcet  fub 
fenfitm  cadat,  rcpersamusyVte- 
mur  hoc  artificio.  Infimampar 
temAFy  lateris  A D , fi  fiat u 
exigua  non  fityfecabtmus  bifi *- 
rid  continue,  donec  infima  par- 
ticula fit  perexigua:  Eodemque 
modo  infimam  partem  BI,  arcus  D B,  bifariam  continue  di- 
uidemusydonec  tot  fiant  fiubdiuifiones,quor  in  parte  A ¥ ,fia- 
di  funtyVt  particula  BKytalis  pars  fit  totius  arcus  D aequa- 
lis pars  eft  A G , totisss  lateris  A D . Particula  deinde  A G, 
aquales  abficindemus  BLyBN.AM,  ducemus  fi  redas  occul- 
tas GL,  MN.  Duda  vero  ex  A, centro  reda  occulta  A K , 
qutfecet  Glyin  H.pundoyquodaccuratiffime  notttury fume- 
mus ipfiG  H,  aqualem  M P.  Si  enim  Quadratrtctm vfique 
ad  H , defiersptam  continuabimus  squabth  atque  vniformi 
extenfione  vfique  ad  P ,fecabit  Quadratrix  linea  latus  A B . 
tnL,pundo,quod queritur . Nam  propter  paruam  redarum 
GHyAE  y MP,  inter  fe  diflantiam  , efficitur , vt  fer  me  fint 
equalesyhcet  Geometrice  loquendoyred a A E , femper  maior 
(it  aliquanto , quantumuu  parum  ea  reda  interfit  diftenttfied 

J J >i  • • T d ntmd  ettxmin 
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ex  ce  Pus  tlle  circino  deprehendi  nonpoteft  . Id  quod  et  tam  tn 
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circumferentia  circuli  contingit  .Reda  namque  G Ly  A B y 

mm/tfi  i'  ' "'M  r ;“Wi- 


MN, fi  par  uni  inter  fe  difientytn  circulo  omnino  aquales  tudi- 
tabuntur, quamitts  vere  AB, aliquanto  maior  fit.  Itaque  fi 
tres  illa  reda  GH.AE,  MPy  perexiguam  habeant  difian- 
tiam  inter  /tydiibifari  non  pot  e fi  ypundum  E,in  quo  Quadra- 
tnx  linea  fiemidiametrum  A B , fectu , ab  eo  y quod  vere  tn 
Guadratrice  ibi exiftit.non  diferre:  dummodo punda  HtPf 
exquifite,  (V  fitmma  adhibita  diligentia,  inuenra  fint. 

RECTAM  porro  AD, vocabimus  latus  Quadrat  nets, 

f*pre8am 
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& retiam  AB*,  eiufdem  bafin,  ac  denique  punflum  A 
centrum > . 

ESSE  autem  hunc  lineam  inflexam  DE,d  nebis  per  pux- 
tia  de/criptam  Geometrice  eandem,  quam  Dinoflratus  & 
Nicomedes  per  duos  illos  motus  imaginarios  deferibt  concipie- 
bant,perjfi  icte  um  ejl.  Nam  fi fcmidsameter  AD, circa  centris 
A, per  arcum  Z>B,  eodem  tempore  moneatur  vniformi  motu, 
quo  latus  L>G  , deorfum  fertur  motu  quoque  vniformi ; fit  vt, 
quando  femi  diurnet  er  AD.pertranfiuit  quamcunque  partem 
arcus  DB,tuc  lutus  DC,fimilem partem  laterum  DA,CB , 
percurrerit  : A lias  aut  duo  Uli  motus  non  ejfent  vmformes , 
aut  no  eodem  tempore  ad  latus  A B.tam  femtdiameter  A D , 
quam  latus  D C .peruentret.  Cum  ergo  reda  ex  centro  A , per 
partes  arcua  JD  B , emiffa  , (y  linea  parallela  per  partes  late- 
rum D -A , C B ,dstda,abfc indant  femper  ex  arcu  D B,fr  ex 
lateribus  -D  AyCB,  partes  fimiles  ex  conftrutlione , liquido 
conflat,puntta  linea  tnfltxa  DE,  a nobis  Geometrice  tnuen- 
ta  d punitis,  qua  d duobus  illis  motibus  reperirentur,non  dif- 
ferre . Hac  igitur  efi  deferiptio  linea  Quadratr icis, qua  Geo- 
metrica appellari  potefl,  quemadmodum  (y  conicarum  fettio- 
num  de ferip  f tones, qua  per  punita  etiam  fiunt,  vt  ab  Apollo- 
nio traditur.  Geometrica  dicuntur , cum  tamen  magis > errori 
fint  obnoxia  , qudm  noftra  deferiptio  , propter  inuentionem 
plurimarum  linearum  mediarum  proportionalium  , qua  ad 
earum  deferiptiones  funt  necejfaria  , quibus  in  Quadrandis 
deferiptione  opus  non  efi . Quare  nifi  quit  totam  fethonum 
conicarum  doitrinam  , quam  tanto  ingenij  acumine  Apollo- 
nius P ergaus  perfetutus  efi,  vtpropterea  Magnus  Geometra 
appellatus  fityreifcere  velit  tanquam  inutilem,(y  non  Geome- 
tricam y (quod  neminem  failurum  exifiimo , cum  fettiones 
conicas  ad  demonftraticnes  adhibuerint  praftanttjfimi  Gto- 
rnerra  . J Nam  Menechmus  Hyperbola , ac  Parabola  vfus  efi 
in  duarum  linearum  mediarum  proportionalium  tnter  quaj- 
nit  duas  retta s inuenttone:(y  Archimedes  tpfe  multa  pr  sciar  e 
de  et  fidem  Jetlionibus  contos  demonflrauif.ac  deniq-tmfmodi 
fettiones  infignem  ufum  habent  in  re  Gnomonica, ut  ex  nofira 
Gnomonica  apparet)admittere  omnino  cogetur  deferiptionem 
hanc  noftram  Quadratricis  Itnea,  vt  Geometricam  . Adde 
quod  linea  cone  hilis,  qua  Nicomedes  duas  medias  lineas  pro- 
“ Lll  portionales 
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portionales  acutiftim e inuefligat , per  punda  etiam  defcribi- 
tur,  vt  in  libro  de  menfur  at  tonibus  dicemus  . Sed  iam  lines. 
Quadratricu  v/itm  nonnullu  propofitiombus  exponamus . 

I. 


S I ex  centro  per  qtiaeuis  punda  lineae  Qua- 
drarricis  reda  ducantur  vfque  ad  circumferen- 
tiam Quadrantis  ex  eodem  centro  defcriptl , & 
exeifdem  pundis  ad  bafim  demittatur  perpen- 
diculares ; & aliae  redae  eidem  bafi  parallelae : 
enint  arais  Quadrantis  inter  femidiametros 
interiedi perpendicularibus,  vel  legmentis  (e- 
midiametri  inter  parallelas  politis  , propor- 
tionales • 


E X centro  A , per  punda  F, 
K , in  Quadratrice  vt  cunque 
accepta  ducantur  reda  occur- 
rentes arcui  Quadrantu  in  H, 
L.demittdturq,  ad  bafim  A E, 
perpendiculares  FG  , KM:  & 
ducantur  FI,  KN, eidem  A E, 
parallela.  Dico , vt  eft  totus  ar- 
cus DB,ad  arcum  HB,itae[- 
fe  totum  latus  DA,  ad  perpen- 
dicularem FG.vel  ad  fegmen - 
tum  lA.fyc.  Quia  enim  eadem  pars  eft  arcus  D H , totius 
arcus  D B , qua  pars  eft  reda  D I,  totius  lateris  D A,  vt  ex 
defiriptione  lines  Quadratricis  manifeftum  eft  , fiue  ea  cogi- 
tetur de  [cripta  duobus  illu  motibus  proportionalibus  Dino- 
ftratiffr  Nicomedis, fiue  ea  ratione,quam  nos  prsfinpftmusi 
cum  in  ea  femper  arcus  DH , tot  particulas  tonus  arcus  D B, 
ccmpled  at  ur,qnot  partes  totius  reda  D A ,reda  DI,  cor  met, 
propterea  quid  reda  AH,I  F,[e  interfecit  in  pundo  F,  Qua- 
drat ricis; 


I 
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dr atri  cis  : Neque  h ac Jimilitudo  impedator,  etiamji  tam  ar- 
cus  DH.tort  arcui  D B.qudmretla  D I , toti lateri  DA,  (it 
incommenfurabtlis  . cum  perpetuo  g) 'uadratnx  eadem  vni- 
formitate  progrediatur  per  omnia  fua  puntta  . Si  enim  recta 
D I.non  e It  talis  pars fiue  commenfurabtlu./iue  incommenfu- 
rabilu, totus*  lateris  DA, qualis  parseJI  arcus  D H , totius 
arcus  D B;fi  coget  et  ur  talis  pars  minor  quam  DI, vel  maior, 
fecabit  parallela  ex  punito  eius  extremo  dutia  retiam  A H, 
vel  fupra  F,vel  infra,in  puntlo.pcr  quod  Quadratrix  dtferi- 
bendaefliac  proinde  ea  non  tranfibttper  F.quod  eft  abfurdu , 
contra  hypotheftm.  Quia , inquam , eadem  pars  eft  arcus 
D Hitotius  arcus  D B,  qua  pars  eft  reda  D I , tonus  latens 
D A ; ertt  quoque  reliquus  artus  HB  , eadem  pars  tonus  ar- 
cus DB  , qua  pars  eft  reliqua  retia  IA, totius  lateris  DA. 

&uocirca  erit.vt  totus  arcus  DB , ad  arcum  H B ,it a totum 
'Uius  DA.  ad  retiam  IA , hoc  eft , ad  redam  FG  , * qua  ipfi  >S+.primi. 
I A . aqualis  eft  , ac  proinde  (ytam  diuidenao  ent.vt  arcus 
DH  'ad  arcum  H B.ita  reda  DI ,ad redam  IA,  vel  F G, 
audi»  conu  er  tendo,  vt  arcus  H B,  ad  artum  D B.ita  retia 
%G.vel  IA  . retiam  DA,&c. 

£ yf  JD  E M ratione  entyvt  arcus  DB,ad  arcum  LBytta 
reda  D -A.  ad  retiam  NA, /me  ad  KM,  t>  qua  ipfi  NA, aqua  *j+.primi. 
I rfl  ■ Ft  ut  arcus  DL.ad  arcum  LB.ita  reda  DN . ad  re- 
n n N A. fi***  KM : Et  vt  artMS  L£>a^ arcum  DB.ua  re- 
ft*aK  M vel  NA, ad  redam  D A . Quoniam  igitur  eft , vt 
m j-y  & ita  KM,ad  DA  : Et  vt  DB,ad HB,ita  D A, 

, ’ -y  . grit  gx  aquo.vt  L B , adH  B ,Ua  KM,  ad  FG:Et 
mytendo,  vt  H B,ad  LB,ita  FG ,ad  KM ,hoc  efl.tt a I A» 

C*j  Krjf.  Et  diuidcndOyVt  HL.ad  LB,ita  JN.ad  NA.veltta 

* R S y S 1Mt*  eft.vtDH.adHB.ita  DI, ad  IA:  Et 
■t  H H ad  L B , tta  I A ,adN  A i erit  ex  aquo , vt  DH.ad 
/ B ita  D /.  adN  A ,fiue  ad  K M . S em  per  ergo  arcus 
. ' * (gmidiametros  intercepti  perpendicularibus, fiue fegmen 

• rJmidiametn  tnter  parallelas pofttis  proportionales  funt , 

Quod  eft  profofstum . 
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D A T V M arcum  circuli  in  datam  propor- 
tionem diuidere . 

SIT  primh  m arcta  U B,  in 
figura  antecedente  dmtdendtu 
tn  proportionem  datam  redi 
O.ad  redam  P.  Ducta  expun 
do  H , ad  centrum  A , reda 
H A , fecante  Quadratrictm 
tn  F,  ducatur  F I.bafi  A Flo- 
ralicia . Deinde  reda  IA  ,tta 
Jecetur  in  N,  ex  fcholto  propof. 
i o.  hui  ut  Itb.  vt  fit  I N i ad 
NA,  quemadmodum  Qyad  P{ 
dudaque  N Ky  bafi  A E , parallela  fecante  Quadratricem 
tn  K.emittat&r  ex  centro  Ayper  K.rella  fecans  arcum  H B , 
m L.Dico  arcum  HBy  in  L>  fedum  effc  tn  proportionem  da- 
tam Oyad  P.Quoniu  enim  vt  propof.  i.  cjlendimuj, vt  HL.ad 
LB.it  a e FI  IN, ad  NA  : Efl  autem  IN, ad  NA  , ex  conftru- 
dcone.vt  Oyad Pi » erit  quoque  HLyad  LByvt  O ,ad  P . 

DEINDE  totus  Quadrans  DByfecandus  fit  m propor- 
tionem R, ad  S.  Diutfa  femtdta 
metro  D A,  ini,  vt  fit  DI, ad 
IA , ficui  i R,  ad  Syducatur  I Fy 
ipfi  A E, parallela Jecans  Qua- 
drat r ice  in  F.  Duda  tgitur  re- 
da AFH serit  ex  propof  i . DH, 
adHByvt  DI,  ad  IA, hoc  efty 
vtRy  adS. 

T E Ii  T I O fit  idem  Qua- 
. tlrans  DByfccandta  in  duos  ar- 

tu*, sta  vt  totus  Quadrans  ad  vnu  eoru  habeat  proportionem 
datam  T , ad  V.  Tribus  reduT,VyDA.tnutniatur  quarta 
proportio  na!  is,  cui  aqualis  abfcindxsurAN.Dudu  autiN  Ky 
‘Pfi  A E, parallela  fetante  Quadratncem  tn  Kyducatur  exAy 
per  Ktr:da  AKL.  Dico  Quadrantem  tn  Ly  fedum  effe.vt  pro 
lenitur . Efl  enim  exprcpof.s.  DByadLB,vt  DA,  ad  NA , 
hoc  efl.vt  Tyad  V. 

Qv  ARTO 
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ARTO  fc  mi  circuitu 
ABC,  diuidendtca  fit  in  datam 
proportionem , uide  licet  in  tripli. 

Seretur  vtertfe  Quadrans  A B , 

BC,  fetidum  datum  proportio- 
nem triplam  in  E y F > S'  arcui 
A E , vel  3 F»  a qualia  \abfcinda- 
tur  arcus  EG - Si  igitur  ex  arcu 
communi  ABC,  aqualia  de~ 
manturynimsru  duo  arctu  A Ey 
B Ffjimul,  & arcus  A G\r  eliqua  aqualia  fient, nimirum  duo 
arcus  EByFCy/smuljdy'  arcus  GC. Et  quoniam  efi , vt  A Ey 
ad  EB.ita  BFyad  FC^erunt  AE.BFyfimul ad  E ByFC.fi- 
mul.boc  ejl, arcus  AGtad  arcum  GCyVt  AE.ad EB:  Halet 
autem  AEyttd  E B y datam  proportionem  triplam  . Igitur  & 
arcus  A G , ad  arcum  6C,  eandem  proportionem  datam 
habebit  . 

Qy  I M T O in  tandem  proportionem  fecandus  fit  arcus 
ylC  Dytres  Quadrantes  continens.  Diuifis  tribus  Quadranti- 
bus A ByBCyCD.tneam  proportionem  in  E,  F , H, fumatur 
arctes  EG.ipJs  BFy& arcus  GI.ipfiCHyaqualis.Si  igtrur  ex 
communi  arcu  AC  Dydemantur  tquaha  , nimirum  tres  ar- 
cus ABy  BFyCHyfimul.frarcus  A Bl  ; reliqua  fient  aqua- 
liaynimtrum  tres  arcus  EB.FC,  HDyfsmuly&  arcus  ID  . Et 
qttta  tres  arcus  A E.BF.CH , ad  tres  arcus  EB , FC , HD , 
eandem  habent  proportionem j b habebunt  omnes  tres  ftmulad 
omnes  tres  finttsl.hoceft, arcus  ABI, ad  arcum  ID  , eandem 
proportionem  yquam  vnus  arcus  A Ey  ad  vnum  arcum  E B, 
•videlicet  datam  . 

p o S T R E M 0 fit  eodem  modo  diuidendus  arcus 
AC  K • JD  iuifis  rurfus  tribus  quadrantibus,  arcu  D K, 

•vt  proponitur , in  E , F » H , Ly  fumatur  arcus  E G , arcui 
p P9  & arcus  G l > arcui  C H , & arctu  / M , artui  D Lt 
aqualis  . Si  igitur  ex  communi  arcu  AC  K , aqualia  aufe- 
rantur , videlicet  quatuor  arcus  AE,BF,CH,DL  ,fi- 
mtslyfr  arcus  A B M s reliqua  aqualia  fient , quatuor  fcili- 
cet  arcus  EByFC,H  DyLK.fimul,  & arcus  M K . Et  quia 
quatuor  arcus  A E.BF.CH,  DL.ad  quatuor  arcus  EBtFC, 
'h  D.  L.K  , eandem  proportionem  habent;  ' habebunt  omnes 
_ Ll  l 3 quatuor 
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qua  tuor  ftmul , ad  omnes  quatuor fimulytd  tfi,  arcus  ABM, 
ad  arcum  M A',  eandem  proportionem , quam  vnus  A E,  ad 
unum  E B . eam  visUlutt  , qua  elata  efi . Confiat  ergo  id  » 
quod  proponitur . 

C O RO  L LA  R IVM. 

E X his  facile  quemuis  angulum  rcclilincum  in 
duos  angulos  datam  habentes  proportionem  partie- 
mur , atque  adeo  & (juemltbet  arcum , & angulum 
in  tjuotuts  partes  aquales , 

DESCRIPTO  namque  arcu  ex  angulo  dnto.eotjj  ar- 
cu diuifo  y vt  tubetur  , fi  ex  angulo  ad  punBum  dsut  fionit  re- 
fla ducatur , erit  angulus  diusfus,vt  arcus : * cum  fit  vt  ar- 
cus ad  arcum  , ita  angulus  ad  angulum  in  centro . 

A Qj  O D fs  arcus  y vel  ungulus  fe- 

candus fit  in  quotuit  aquales  partes, 
}^\/ j \V\C  dsuidendus  erit  m duae  partes  propor 

tionem  habentes  multiplicem  deno- 
E F G minatam  a numero, qui  vna  unitate 

minor  fit  numero  partium  propofitarum  . Vt  fi  arcus  B C,  vel 
angulus  BA  C.dtuidendus  fit  in  quinque  partes  aquales,  ftc an 
dus  erit  arcus  BC,in  O, in  proportionem  quadruplam . Nam 
GC,  arcus  erit  quinta  pars  arcus  BC , cui  fi  quatvtrr  aquales 
abfcindanrur  GFyFE,  ED,  DB , diutfus  erit  arcus  B C , is 
quinque  partes  aquales . Et  fi  ex  A , ducantur  refla  A G , 
AFy  AEy  A E,  A D , feflus  quoque  erit  angulus  B AC  y in 
quinque  angulos  aquales . Quod  efi  propofi/um . 

I I I. 

ISOSCELES  triangulum  conftitucrc , 
cuius  vterque  angulorum  aequalium  ad  reli- 
quum habeat  proportionem  datam . 

SIT  d.i.‘a  proportio  refla  A B , ad  retiam  B C , Diui/a 
BCyin  D,  btfertam  , & deferipto  ex  centro  E,circulo  quan- 
, to  cunque 
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tccunq.  FGH.  Usccl  ads  in  eo  dia- 
metro F U i fircetser  ita  fimtctr- 
cum  ferentia.  FFJ  G ,m  H,  vt  ea- 
dem fit  proportio  arcus  F H , ad 
arcum  H G > qua.  reiU  AB,  ad 
reiiam  B X>  ; iungantur ,j,  retia 
HE.HG.Dico  I fofcclu  triangu- 
li FGH  , verum  nue  angulorum 
aqualium  ad  bajin  GH,  habere 
ad  reliquum  angulum  G E H , 
proportionem  data  AB,  ad  BC. 

Cum  entm AB, ad  BD,  ita  arcus  FH,  ad  arcum  H G : 
Et  vt  arcus  FH,  ad  arcum  H G , 1 ita  angulus  F G H , ad 
angulum  GFH  ;b  entxt  AB, ad  B D, ita  angulus  F GH , 
ad  angulum  GFH  : Vt  autem  BD, ad  BC,  eius  duplam,  ita 
efi  angulus  G FH,  ad  angulum  GEH  , « qui  illius  duplus  eft  . 
/ gitur  ex  aquo  ertt.vt  AB,  ad  BC,  ita  angulus  E G H,  ad 
angulum  GFH.  Quod  efipropofisum . 

COROLLARIVM. 

/7*^  E fi  conflruantur  triangula  Ifo  (celia, 

in  quibus  anguli  aquales  ad  bafim , ad  reliquum 
proportiones  habeant  tum  multiplices  fefquialteras , 
tum  multiplices  ordtnc  ,defcribentur  per  priora  om- 
neS  figura  aquilatera  partum  laterum , per  pofterio- 
ra  itero  laterum  imparium  in  circulo , vt  ad  finem 

lib.A-  ofiendimus . 

J D £ AI  efficiemus  finehuiufmodi  triangulis,  fi 
totam  circumferentiam  in  tot  aquales  partes  /ice- 
mus , vt  in  corofl.  Proxime  antecedente  docuimus  , 
quot  latera  angulo fue  figura  infcribcnda  habere 

*****  in  i. 

S I Quadrantis , & Quadratricis  idem  cen- 
trum fic,eriit  arctis  Quadrantis/emidiameter, 
bafis  Quadratricis  continue  proportionales. 

Lll  + SIT 


tjj.fixti. 
b //. quinti, 

* 40.  terti/. 
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SIT  'Quadrum,  & Quadra 
trix  ex  eo  de/cripta , vt  Jiepra , 
Dico  arcum  BDy  femidiamt- 
trum  D A ,&  Quadrarricis 
bafin  A E, continue  ejfepropor- 
tionales  , hocefi , ejfe  B D , ad 
DA.vt  DA, ad  AE.  Stnn.i- 
nus.fit  vtBD,ad  DA,itaDAy 
ad  AF  ymaiorem  ipfaAE,  mi 
noremvt,  fitque primum  AF  , 
maior  quam  AE.Defcripto  ex  centro  A. quadrante  FG,  per 
F.fecante  Quadratricem  m Hy  ducatur  per  H , femidiame- 
ter  AHKydemittaturq,  perpendicularis  HI.  Quoniam  igitur 
ponitur  arctes  B D, ad  redam  DA,vt  DA,  hocefi  ,vt  AB, 
xdAFtefiji  vt  A By/emidiamete r ad  femidiametrum  A F, 
ita  arem  B D,  ad  arcum  F G ;( Cum  enim  fit  ex  Pappi  de - 
monfirationilusyVt  CT  nos  in  libro  de  menfurationibus  0 fi  cre- 
demus, diameter  ad  diametrum , vt  circumferentia  circuli 
ad  circumferentiam  circuli  i » erit  quoque  femidiameter 
AB  y ad  femidiametrum  A F , vt  eadem  circumferentia  ad 
eandem  circumferentiam ,•  b ac  proinde  etiam  vt  quarta  pars 
circumferentia  ad  quartam  partem  circumferentit,  hoc  e fi, 
vt  arcus  BDyad arcum  FG. ) * Erit  quoque  arcus  BD.ad  re 
dam  DAyVt  idem  arcus  B D,ad  arcum  F G : iac  propterea 
aquales  erunt  reda  DAy& arcus  FG.Quiavero  ex  theor.i. 
e/i,vt  arcus  BD.ad  arcum  B K , ita  reda  DAy  ad  redam 
H Iifrvt  arcus  B D,  ad  arcum  B K, ita  arcus  FG.odarcu 
FH,quod  arcus  BDyBK, arcubus  FGyFM,fimilesfinty  vt  fu 
pra  tn  hoc  fchoho  ofienfum  eft : < Erit  quoque  reda  D A , ad 
redam  H I , vt  arcus  F G,  ad  arcum  F H . Cum  ergo  reda 
DAyofienfa  fit  arcui  FG.  aqualis ; { erit  quoque  reda  HI, 
arcui  FH,  aqualis,  quod  efi  ab  fur  dum  . Efi  enim  reda  HI, 
minor  arcu  F H , cum  ca  fit  ftmiffis  chorda  fubtendentis  ar- 
cum duplum  arcus  FH:  (Nam  reda  AF,  * fecat  eam  chor- 
dam bt  fari  amyac  proinde  foarc&itx  fcholiopropcf.  J/Jib.].) 
chorda  autem  femper  fuo  arcu  minor  fit . Non  ergo  efi  arcus 
BD.ad  femidiametrum  D A,  vtDA,  ad  redam  maiorem 
bnfe  AE,  Quadratricis . 

‘ SIT  deinde , fi  fieri  potefi , A F y minor  quam  A E . 

Defcrjpto 


t 
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Defcripto  igitur  ex  centro  A»  per 
F .Quadrante  FG  * erigatur  tx  I 
F.aU  AE, perpendicularis  F L , 
ficcans  Qtstsdrsstricem  in  L.pun- 
(ioyper  quod  femidtameter  duca 
tur  ALK ,/ecans  arcum  FG,  in  G 
H . Oflendemus  ergo  , vt  prius , 
arcum  FG^reei*  DA, squalem 
ejfeiltem  ita  ejfe  arcum  BD>ad 
arcum  BK,  hoc  eft, arcum  F G. 
ad  arcum  F FI  »“vt  eft  red  * DA,  / 
ad  rectam  L F.  Quare  cum  arcus 

F G,  often/its  fit  aqualis  relU  D A,  erit  quoque  arcus  F H , 
aqualis  recta  L F . Quod  eft  abfurdum.  Eft  enim  reda  L F , 
maior  seres*  FH:  N am  fi  ex  L, duceretur  verfus  G, alia  reda 
tangens  circulum  FG.ficut  LF, eundem  tangit  tnF.  ejfenti. 
tangentes  ajssales»ex fcholto  propofije.  lib.  j.  areufijue  inter 
eas  interceptus  fec aretur  bifariam  tnH  , proptirea  quod  ex 
fcholio  propof.  gy.ltb.j. angulus  ab  eis  comprehenfus  bifariam 
dsuideretur  , 1 ac  proinde  & angulus  in  centro  A.  fi  ad  alte-  j 
rum  punettun  contadus  reda  ad 'ungeretur  i b tdsoque  jy  ar- 
cus quibtss  infifiunt , aquales  forent . Igitur  eum  ex  Archi- 
mede ad  initium  de  Sphs.ra.jy  Cylindro , dat  illa  tangentes 
fi, nui  matores  fint  arcu  ab  eis  ccmprehenfo , erit  (y  carum  fe- 
J rriiffts  L F , maior  femiffe  F H,  illua  arcus . Non  eft  irgo  ar- 
cus B D . sid  /em  i diametrum  DA,vt  D A,  ad  redam  mino- 
rem bssfe  A F.,  Quadratricis : Sed  neque  vt  D A.  ai  maio- 
rem. vr  oRcnfurr.  eft . Igitur  vt  D A,  ad ipfaus  baftn  A E . 
(Quod  eft  propofittum . 

COROLLARIVM  I. 

J e/  INC  facile  reperiemm  rettam  cuilibet  ar- 
cui circuli»  cutus  Quadrans  efi  BD.exquo  Quadra- 
trix  d e f cripta  ejl » aqualem: 

GUfONJAM  enim  eft  arcusBD.ad  DA, ut  DA.adAEi 
erit  conu  er  tendo  quoq.  A E,  ad  ftA,vt  DA,  ad  arcu  Qua- 
dratis BD.St  igitur  duabus  redis  A E,AD,inutntatUr  tertia 
' . • Vopor- 


a 4-  vel  F. 
primi. 
b 26  .tertij. 


wvz, 


on  6 
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proportionalis  i , erit  A D,aa 

eam  tertiam  , vt  ai  arcum - 

B D , cum  vtraque  proportio  fit 
eade,qua  A E, ai  AD.*>  Quare 
tertia  illa  proportionalis  arcui 
Qnadrantu  BD,  equulis  erit : 
Et  fi  duplicetur, jiet  reda  equu- 
lis femt circum ferentia  eiufaem 
Circuli  { fi  vero  quadruplicetur, 
fiet  reda  toti  circumferentia 
equulis.  Quod  fi  arcui  B R,q*i  minor  efi  Quadrate,  i nuent  e - 
da  fit  reda  equulis  fiat  vt  DA, ad  perpendicularem  LF,  ex 
L,  ad  AB  ficmifjam  , ita  tertia  tOu  proportionalis  ud  aliud  > 
irmentoque  erit  quarta  hac  reda  aqualis  arcui  B K . Nam 
cum  fit , ex  theor.t.vt  DA, ad  perpendicularem  L F,ita  ar- 
cus DB  , ad  arcum  B K t * erit  quoque  tertia  tUa  proportio- 
nalis ad  quartam  lineum  inuentamyvt  arcus  DB,ad  arcum 
BK  : Efi  autem  tertia  illa  proportionalis  aqualis  arcui  Qua- 
drantis DB.  * Igitur  quarta  linea  muenta  equulis  erit 
arcui  BK,  Si  vero  arcui, qui  maior  fit  quadrant  e, muenienda 
fit  reda  aqualis, reperienda  primum  erit  reda  aqualis  Qua- 
dranti , velfemicirculo , vel  tribue  Quadrant  ibus, prout  ar- 
cus datus  includit  vnum,  aut  duos,  aut  tres  quadratu  es : De- 
inde alta  reda  aqualis  rehquo  arcui , qui  minor  Quadrante 
efi.  Nam  dua  ha  reda  coniunda  erunt  toti  arcui  propofiso 
aquales . 

COROLLARIAM . II, 

S E QT  IT  A R quoque  ex  his,  fi  bafis  Quadra- 
tricis  AE,  (fatuatur femidiameter alicuius  arculi, 
eius  latus  AD, Quadranti  eiufdtm  circuli  ejfe  aqua- 
lem, cr  lineam  lateris  duplam  ejfe  aqualem  femteir- 
cumferentix  tiufdcm  circuli . 


CVM  enim  vt  fupra  ex  Pappo  diximus , fimidiametri 
f Jemicitcumferentijs  circulorum , atque  adeo  df  quadrantt- 
iusfint  proportionales',  erU  vt  DA,  ad  A E,  hoc  efi, vt  tertia 

ita 
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iU*  proportionalis  ad  DA.it a Quadrans  BD , ad  Quadran- 
tem femidiamrtri  A E : fit  autem  tertia  iUa proportionalis 
aqualts  Quadranti  B D , vt  oftenfum  e fi : * trtt  & reda 
D A. Quadrant  i /emidtamttri  A E,  squalis.  Dupla  linea  er 
£°  *PJtus  D ^ *Jem  1 circumferentia  circuli . cuius  femidtame - 
ter  AE  i & quadrupla  toti  circumferentia  erit  aqualis . 

E A D Af  ratione , fi  dua  rtila  tandem  proportionem 
h abeant  ytj  ssam  DA.AEydy  tnsnor ponatur femidsameter  ali 
euius  circuli  , ojlendetur  motor  aqualis  Quadranti  illius  cir- 
culi , &c. 

SED  fi  lubeat ptr  numeros  expior ar,y  quamnam  propor- 
tionem plus  msnus  , habeat  ex  hoc prae  laro  tnuento  circum- 
ferentia circuli  ad  eius  diametrum,  vel  ( quod  idem  eft ) fe- 
micir  cum fer  entia  ad femidiametrum , “>  cum  fit  vt  circum- 
ferentia ad  diametrum . ita  femtcircum ferentia  ad  fen, 
diametrum , efficiemus  id  hoc  modo.  Cogitemus  Quadrante 
DB.in  figura,  in  qua  Quadra  __ 
tricem  de/cr ipjtmus,  diutfum  ef  ® 
fie  in  grad.  90.  & fingidos gra- 
dus in  IA  in-  C o.  vt  totus  arcus 
DB.  compleclatur  s+ot.parti-  . 
culas  aquales . Si  igitur  latus 
DA*  concipiamus  in  totidem 
aquales  particulas  diutfum  ef-  ^ 
fe,  erit  parallela  ex  ultima  par-  <3 

ttcula  vtfiqut  ad Quadratricem  - .J?. 

educlafierme  aqualis  bafiAE,  1 P 

ob  exiguam  difiantiam  illius paralleU.b  bafis  A E , tum  m 
ea  figura  parallela  quoque  G H , auferens  A G .particulam 
fextamdectmamyqua  -p<>  • multo  maior  eft  qudm  ~ *— . vjx 
a bafie  A E.fuperetur : ua  vt  fine  errore  notabili  lam  paral- 
lelam pro  bafe  actipere  pojfimus  . Quia  vero  vltima  Hia  par- 
ticula lateris  DAytftfinus  arcus  Mm.t.cr parallela  illa  p- 
nus  complementi,  nimirum  arcus  grad.gp.  Min.  sp.  vt  con- 
fiat *fi ponatur  A Gyvltima  particula,  fr  arcus  BK  yvltimum 
2A s nutum . duc aturque  reda  AH. Nam  GH.entfinus  angu- 
li G A H.  grad.  tp.  AUn.  s p.  ac  proinde  A Gyfinus  anguli 
AHG , Mm  l.pofito  finu  toto  AHyVt  in tradanone Sinuum 

ofiendtmsss.Si  igitur  jinus  totus  A H yftatuatur  s 0000000. 

■ (Ita 
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(Ita  erum  exquifinus proportio  optata  inanietur,  qua mfi  fi- 
mu  lotus  ponatur  tantum  / ooooo.  cum  in  hoc finusgrad.f  9. 
Mtn.  sp.  d fina  totonon  differat.)  erit  AG,3pop.&  G H, 
9999999-  *t  totum  latus  D A , tarundem  parttum  erit 
t syol 6 0».  1 /t  confiat , (i S400.  particult  lateris  D A , du- 
cantur in  vnatn  AG^quam  diximus  effe  1909.  Duplum  er- 
go lateris  D A,  ertt  3 1+17200.  Et  quoniam  ex  eorcll  j.  hu- 
ius propof+.duplum  lateris  DA,  aquale  e fi  fimtcir cum fer  en 
tta, cuius  femsdsamtter  A £>  erit  proportio  femicircumferen- 
tie.  tUtus  ad ftmtdtametrum  A E , eadem  fere , que  numeri 
314-17000  . ad  9999999  • denominata  d ? 
hoc  efi , in  minimis  termtns  , d J-fVrrrr?-  propor- 
tio minor  efi^  quam  tripla  fefquifiepttma  ,fiue tripla  fuper- 
decupartiens  feptuagefimat , maior  autem  , qudm  tripla  fu- 
perdiecttpartiens  feptuagtfimas  primas  ; inter  quas  duas  pro  • 
portiones  vera  proportio  circumferentia  ad  diametrum  confi- 
fiit , vt  ab  Archimede  demonftratum  efi . 

IT  A Qv  E vt  retia  linea  circumferentia  circuli  inue- 
niatur  aqualis, fatis  efi  punctum  E,inuenire,etiamfi  tota  li- 
nea Q uadratrtx  non  fit  defcripta  : Vt  autem  arcus , vel  an- 
gulus tn  datam  proportionem  fecetur , non  indigemus  punito 
E,vt  perlftruum  efi . 

V. 

DATO  circulo  quadratu  aequale  coftituere. 

O N 1 A M Archimedes  demonflrauit  circulum —* 
quemcunque  aqualem  effe  triangulo  reti  angulo , cuius  vnum 
latus  arca  angulum  retium  femidiametro  circuli , alterum 
vero  circumferentia  eiufdem  aquale  efi  ,•  atque  hinc  nos  pro» 
pt fi  4* figurarum  ifoperimetrarusn  in  commentarijs  in  fi>ha- 
ram  ofiendimus,  eundem'  circulum  reti  angulo  comprchenfo 
fnb  femidiametro,  (y  femictrcumferentia,  aqualem  effe : fi  ex 
coroll.pr  teedentis propof.inucniatur  linea  retia  aqualis  femi- 
cireum ferentia  dati  circuli , tjr  reti  angulo  contento  fub  illa 
rctityCT femidiametro 1 confiruatnr  quadratum  aquale%ent 
idem  hoc  quadratum  dato  circulo  aquale 

INVENI  ET  V R autem  retia  aqualis  femicircum- 
fereiuia,vel  Q/gadranti^vel  toti  circumferentia,1 fi  fiatvt 
l.sfis  Quadratncu  defiripta  ad  etufilem  latus , ita  /imi dio» 
* 4 metar 
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meter  dati  circuli  ad  aliud.  I nuent  a enim  quarta  linea  aqua 
lit  erit  Quadranti  circuli , vt  m coroll.  j.  prt  cedentis  prope  f 
diximus,  atque  adeo  duplicata  efficiet  lineam  femicircumfe- 
rentia  aqualem  i quadruplicata  autem  rectam  toti  circum- 
ferent te.  aqualem  exhibebit . 

VER  V M.  vt  expeditius  quilibet  circulus  po fit  quadra- 
ri ^ conftruenda  erant  dua  figura  quadrandis  circulis  aptif- 
fima,hoc  modo.  Conjlittsatur  angulus  reftusD  A E , fit  que 
AD,  aqualis  femidiametro  Quadran-  G 
tis  , ex  quo  Quadratrix  dejerspta  eft , 

& A E , bafi  eiufdem  Quadratricis 
aqualis  : Vel  ex  centro  A , noua  Qna- 
dratrix  deferebatur  D E , cuius  latus 
AD,& bafis  A E . Ducla  autem  recla 
DiLyConJlruclum  erit  unum  inflrumen- 

tum  circulis  quadrandis  aptijjimtim 

St  enim  circuli  quadrandi  femtdtame- 
ter  aqualis  fit  reftaAE,erit  retia  A D, 
circumferentia  Quadrantis  eiufdem  circult  aqualis,  vt  ex 
coroll.  a.antec  edentis  propofi  liquet.  Si  autem  femtdiameter 
minor  fit , quam  A E , abfeindemus  et  aqualem  AB,  paral- 
lelamque  ipfiDE,  agemus  B C .Si  denique  femtdiameter  fit 
maior  , quam  A E,  abfeindemus  ei  aqualem  AF.exAE. 
produtia , &per  F.tpfi DE  , parallelam  agemus  F G . Erit 
enim  ex  coroll.  J.pracedentispropofretla  AC, aqualis  circum- 
ferentia Quadratis,  cuius  femtdiameter  AB:R  etia  vcroAG. 
circumferentia  Quadrantis  aqualis  erit,  cuius  femidiam,eter 
AF:  * propterea  quod  eft , vt  A E , ad  AD,  ita  tam  AB. ad 
A C.qudm  A F , ad  A G. 

DEI  UDE  duci  a reHa  H I,  cuiufcunque  longitudinis, 
excitetur  ad  ea  perpendicularis  quantacunqi  KL  -,  paratu ef 
erit  alteru  inftrumentu  quadrandis  circulis  accommodati!. 

PER  duo  hac  infttumenta  nullo  negotio  quemcunqj  cir- 
culum quadrabimus  hac  ratione . Sit  quadrandus  circulus  , 
cuius  femidiametro  in  prsort  inftrumento  aqualis  fit  retta 
■AB,  & per  B,  ipfi  D E,  parallela  agatur  BCJn  pofttriori 
vero  inftrumento  fumantur  dua  KM,  M H , ipfiAC.aqua- 
lts,& recla  K f , femidiametro  A B,  aquatis . Dtuifit  au- 
tem tota  reHa  H X , bifariam  in  N % dtferibatur  ex  N , ad 

inter- 
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interuallum  K H.vtl  U t .ftmictrculus  fetans  perpendicula- 
rem KLfin  L.  Dico  quadratum  ex  K Ly  circulo  dato , cuius 
fimultameter  AB, in  priori  inflrumentoyvel  KItm  foftertori, 
aqualetjfe  . Quonutm  enim  K L,  media  proportionalis  eft  in- 
ter KH.K  f.ex  fcbolto  propof.  l j .huius  lib. 1 erit  quadratum 
ex  KL.reelangulo  fub  KH,KI.  aquale. Cum  ergo  hoc  re- 
d angulum  circulo  dato  fit  aquale  , vt  ad  imiium  huius  fro - 
pofi  diximus yju'od  K H, fit  aqualit  fimsctr cum ferentia  , & 

K I,  femidiametroi  erit  quoque 
idem  quadratum  ex  KL  , dato 
circulo  , cuius  fiemidiameter 
A B jvel  K l , aquale . Si  igi- 
tur quadratum  reda  K Ly  de - 
fcribatur , & ex  eius  centro  ad 
interuallum  A B , in  priori  m- 
ftrumento,  vel  K J.m  poflrrtort 
circulus  de/cribatur  > habebi- 
tur quadratum  aquale  circulo , 

vt  in appofit a figura  apparet . 

CJET  ERV  M duo  fio  reda  Hl.m  pofiertort  tnftrumen- 
f0tn  duas  partes  aquales  facile  ficfiet . Dtuififimidiametro 
K /.bifariam  m Oy(hac  emm  quia  minor  efi.quam  HI^ faci- 
le bifariam  fecabi/ur. ) accipiatur  reda  K O,  aqualis  M N . 
Ham  K,  puni  Ium  erit  medii  m reda  H/ .Cum  enim  aquales 
finr  MN,OIi  addita  commu.  iNO,  eiit  NIyipfiMOyaqua- 
lu  : Efi  autem  MVyipfiHX  , aqualis  . {quia  enim  aqua- 
les fiunt  H M , M K i additis  aqualibus  NH  , K O.  tora 

aqualet 
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■ aquales  fient  H N , Af  O .)  Igitur  dfN  I,  ipfi  HN  , aqua- 
lu  erit. 

VI. 

DATO  quadrato  circulum  aequalem  de- 
(cribere  . 

S /;T  datum  quadratum , cuius  latus  P . Huic  int  pofte- 
riori  inflrumento  antecedentis  propof  ex  perpendiculari  K L, 
abfeindatur  aqualis  K Prope/ite  autem  quouis  circule  , 
cuius  femidiameter  K I , inueniaturper  antecedentem  pro- 
pef.  ei  quadratum  aquale , cuius  latus  K L . Deinde  ducta 
refla  L I , agatur  ei  parallela  QR . Dico  circulum  , cuius 
femidiameter  K R , aqualem  ej] e quadrato  date  , cuius  la- 
tus K 6^,  vel  P.  I nuent  a namque  per  propof.  antecedentem 
reda  K H j qua  femicircumferentia  circuli , cuius  femidia- 
meter K I ,]it  aqualis , du itaque  reita  L H , agatur  ei  pa- 
rallela QS . Quoniam  igitur , ob  triangulorum  fimtlttudi- 
nem  , eft  vtH  K > ad  K L , ita  S K , ad  K Qj  fr  vt  K L , 
ad  JC  I , ita  K Qj,  ad  K R : eritexaquo,  vt  H K,ad  KIy 
itaS  R,  ad  2C  R . Cum  ergo  H JC  , aqualis  fit  femicircum- 
ferentia circuli , cuius  femidiameter  K /,  erit  quoque  ex 
coroll.  j.  propof.  4.  S K , aqualis  femicircumferentia  circu- 
li , cuius  femidiameter  K R . Quia  vero  K gj.  ex  coroll. pro- 
pof.g.  huius  lib.  media  proportionalis  ejl  mrer  S K , K R ; 
quod  angulus  R QS , rectus  fit , 1 quippe  cum  eius  partes 
RQK.S  , partibus  I L K . H L K , redi  anguli  H L I, 
aquales fint : ( Nam  b angulus  H L I , reflas  eft , cum  fit  in 
femicirculo  f vt  patet  ex  praxi  antecedentis  propof.  qua  K L , 
media  proportionalis  inter  H JC,  K /.  reperitur . ) « erit 
quadratum  ex  R Qj  aquale  reclangulo  fub  S K, 

K R , hoc  eft , circulo  , cuius  femidiameter 
KR:  hoc  eft  , circulus  fimidiametri 
K R , aqualis  eft  quadrato  late- 
fis  K Qj  vel  P . Quod 
ejl  propofi- 
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E X his , eju.t  dcmonflrata  funt  , confiruemsu 
circulum  cuicurtque  figura  rcttiline*  aqualem ; & 
contra, cmcunquc  circulo  figuram  r e Ji lineam  aqua- 
lem conftitucmns , q:u  alteri  data  figura  rcEhUnc* 
cuicunque  fimilis  fit . Nam  fi  data  figura  rlWhnea 
' defer ibamus  quadratum  aquale  ,&  huic  quadra- 
to circulum  aqualem  conflit uamus, ex  propo f *.  erit 
hic  idem  circulus  data  figura  re Ehiinea  aqualu . 

RVRSVS  fi,ptr  propofi  f.dato  circulo  qua- 
dratum aquale  construamus , huic  autem  quadrato 
b conflituamus  fiquram  rcflilineam  aqualem  , & fi~ 
mdem  alteri  data  rcthlinea  figura  , erit  eadem  hac 
figura  reclilinca  confiituta , dato  circulo  aqualis . 
Quod  efi propofitum . 

t 

VII. 

D A T AE  reftx  lines  circumferentiam  cir- 
culi repeiire  squalem  • 

l 

4'  Pfv  * mm  . 

fi  K • » 

j'  "£ 

6)  V O pado  refla  linea  referiatur  circumferentia  dati 
Wi  aqualis  , decuimus  propof.  nunc  autem, 
redi  data  linea  circumferentia  arcuit  qualis  tnuematur . 

» ( f ( a usui  s circulo  B C ,ex  centro 

_ ...  I>,  tnuematur  et  refla aqua- 

. c ' H lis  E.  quod  facile  ita  fiet . In 

B0  fU) 

^ metro  KD,defcripti  circult,cr 

per  H .agatur  ipfi  DH, paral- 
lela H I . Kam  AI, quadruplicat  a dabit  redam  E.ctrcum- 

ferentu  circuli  BC,tqualen  p vtfertpef.  $.  diximus.  D£*™f 

rautmus , 
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DATIS  duobus  circulis  inatqualibus , da- 
toq;  arcu  in  vno  eorum » ex  altero  arcum  «qua- 
lem abfcindere.  Oportet  autem  arcum  in  maio- 
re circulo  datum  non  efle  maiorem  circumfe- 
rentia minoris  circuli . 

SINT  duo  circuli  inaquales  A B ,C  D , quorum  cen- 
tra E,F,& fimidtnmetri  A E,CF ifitq.  AB,  maior, &C -D» 
minor.  Datus  autem  f>rtmum fit  in  minori  circulo  arcus  CD, 
cui  aquahs  ab fc indendus  /it  ex  maiore . Quoniam  circulus 
A B,  circulo  CD,  maior  efi,  erit  & femidiameter  A E ifcmi- 
diametroCF,  maior.  Abfcindatur  ergo  AGyipfi  CF,aqua- 
Hsyfeceturqj  anus  C D.itain  H, ex  propcf.i.ut  eadem  fit  pro- 
portio arcta  CH,  ad  arcum  H D,  qua  rtcia  A G ,ad  re  fiam  ( 
G E:arcuiqj  C H ,fimilis  auferatur  arcta  A B ■ quod  facile  ; 
fietyfidufta  refla  F H , angulo  CFH,  aqualis  fiat  angulus 
r M mm  A E B. 
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tribus  reftis  E,A,BD,  inueniatur  quarta  proportionalis  F G , 
atque  ex  G,  ad  interu  alium  G F , circulus  defcribatur  F H. 

Dico  eius  circumferentiam  data  refla  A, aqualem  effe.  Cum 
erum  fit.vt  Etad  A, ita  BD.ad  FQihtc  efi,*  ita  tota  dtame  'ts.quinxi. 
ter  circult  BC,  ad  totam  diametrum  circuli  FHi  Sit  autem 
vt  diameter  ad  diam  etrumyita  circumferentia  BC  , ad  cir- 
cumferentiam FHyVt  Pappus  demonfirauit ■»  erit  quoque  b/  t.quinrd, 
vtEyadA,itacircumferentiaBC,adcircumferentiamFH.  _ / 

Cum  ergo  E , fafla  fit  aqualis  circumferentia  BC  i<  erit  & 'ij.quisira.j 
refla  Aydreumferentia  FH , aqualis, hoc  efi,  circumferentia 
circuli  F H , inuenta  efi  data  refla  A , aqualis . Quod  efi 
propofitum—j . 

A LITE  Ry  & facilius . Quarta  parti  refla  data  A , 
accipiatur  aqualis  A K yin  prteri  inflrumento  prepof.  s . & 
per  K,  agatur  KLyipfiDE,  parallela  . Nam  circumferen- 
tia circult , cuius  diameter  A L , aqualis  erit  data  r efi  a A i 
propter  e a quod  eius  circumferentia  quadrans  aqualis  efi  re- 
fla A K y quarta  parti  data  refla  A ,vt  propof.  s.  dccla- 
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A EB . Dic»  nrcum  A B , d*t » 
Arcui  CD,  Aqualem  ejfe.  Quo- 
niAm  enim  tft.vt  AG,  adGE, 
ita  arcus  CH,  ad  arcum  H D. 
Et  coucrtendoyVt  EG,*d  AG, 
ita  arcus  DH,  ad  arcum  CH', 
erit  commonendo  quoque  A E, ad 
AG,  hoc  eft,  ad  CF,  ipfi  A G, 

aqualem,  vt  artus  CD, ad  arcum  CH:  Eft  autem,  UAE, 
femidsamettr  ad  femidiametrum  CF , » hoc  eft,  vt  tota  dia- 
meter ad  totam  diametrum, ita  circumferentia  circuli  A B , 
ad  circumferentiam  circuli  CD,vt  Pappus  demonfirauit, hoc 
eft.it a arcus  A B,ad  fimilem  arcum  CH.*>  Igitur  erit  quoq„ 
vt  arcus  CD.ad  arcum  CH,  ita  arcus  AB.  ad  eundem  arci 
CH  i ac  proinde  arcus  CD,  AB,  c aquales  inter  ft  erunt . 
Quod  eft  propofitum—i . 

*^“D  at  V s deinde  fit  in  maiore  circulo  arcus  AB,  non 
maior, quam  circumferentia  circuli  CD, minoris, ex  quo  ar- 
cui A B.  aqualis  arcus  ab findendus  eft  . Quoniam  circulus 
AB, maior  eft  circulo  CD,  erit  & femidtameter  A E ,Jemi- 
diametro  CF, maior. ProduQa  ergo  CF,adI,vtCI,ipfi  AE, 
fit  aqualttifecetur  per  propof.j.  arcus  AB,  in  L,  vt  eadem  fit 
proportio  AB,adBL,qua  CF,  adF  I i arcuiq,  BL, fumatur 
aqualis  arcus  BK.ac  toti  arcui  A K.fimilis  auferatur  C D. 
quod  facile  fiet.fi duti a retia  E K , angulo  A E K,  angulus 
C F D,  aqualis  fiat.  Dico  arcum  CD, arcui  dato  AB, aqua- 
lem tffe . Quoniam  enim  eft,  vt  CF,ad  F I,  ita  arcus  AB, 
ad  arcum  BL.  id  eft, ad  ar  cum  B K ,ipfsBL,  aqualem  terit 
componendo  quoque,  vt  CI,ad  FI  fit  a arcus  A E,  ad  arcum 
B K:  Et  per  conuerfionem  rationis, vtCI,  ad  CF,  hoc  eft,  vt 
A E,  ad  CF, ita  arcus  A K,ad  arcum  AB:  Eft  autem , vtfe- 
midiameter  A E,  ad  femidiametrum  C F , 6 hoc  eft  ,vt  tota 
diameter  ad  totam  diametrum,  ita,  ex  demonftratis  a Pap- 
po, circumferentia  circuli  A B , ad  circumferentiam  circuli 
CD, id  eft, ita  arcus  A K , ad  arcum  fimilem  C D.  * Igitur 
erit  ttiam,vt  arcus  AK.ad  arcum  AB, itaidem  arcus  AK, 
ad  arcum  CD,propterea<f  arcus  A B,  C D, r aquales  erunt 
inter  feft . Quod  eft  propofittsm —■ . 
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E X his, qua  demonjlrata funt,  mani  felium  efi, 
cumis  dat <t  retis,  abfcindi pojfe ex  circulo  quouis.cu- 
ius  circumferentia  minor  non  fityquam  recta  data  » 
circumferentiam  aqualem,  quemadmodum  fupr a 
osten fum  efl  in  coroll.  t .propof.  4.  data  cuilibet  cir- 
cumferentia inueniri  pojfe  re  flam  squalem:  hoc  mo- 
do . Inueniaturper  ea , qua  paulo  ante  1 n coroll.  1 ; 
propof.  q.ofiendimm, retia  linea  quadranti  dattxir- 
culi  aqualis ; & fi  quidem  hac  linea  tnuenra  aqualis 
fuerit  retia  linea  data,  erit  circumferentia  quadran- 
tis data  retia  linea  aqualis . 

S Ivero  illa  retia  quadranti  circuli  tnuenta aqua- 
lis,fuerit  maior,  quam  data  refla  linea;  fecetur  qua- 
drantis circumferentia  in  duas  partes , ex  propof  r. 
ita  vt  quadrans  ad  vnam  partem  habeat  eandem 
proportionem , quam  tnuenta  retia  linea  ad  lineam 
retiam  datam.  Pars  emm  illa  quadrantis  data  recta 
lines  ent  squalis.  Nam  cum  fit , vt  tnuenta  refla  ad 
datam  reclam , ita  quadrans  ad  illum  arcum  fbjctj- 
fum;fit  autem  retia  tnuenta  quadranti  squalis , a ent 
quoque  data  linea  retia  arcui  abfciffo  squalis . 

S I denique  refla  illa  inuenta  squalis  quadranti , 
fuerit  minor , quam  refla  linea  data;  fumatur  illitu 
dupla , qua  nimirum  circumferentis  femtcircuu  fit 
aqualis  . Namfihsc  squalis  fuerit  dats  refla  Unes, 
erit  circumferentia  Jemicirculi  eidem  data  reus 
aqualis.  . . 

S I autem  dupla  illa  refla  linea  fuerit  maior,  qua 
data  Imea  refla  , fecetur  femicircult  circumferentia 
in  duos  arcus , ita  vt  femicircumferentia  ad  vtnato 
eorum  eandem  habeat  proportionem,  quam  dupla  il-. 
Ia  refla  linea  ad  datam  reflam.  quod  quidem  facile 
fict.fi  data  refla  tX  dupla  iUa  linea  refla  abfemda- 
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tur  aqualis, & femicircumferentia  fecetur , per  pro - 
pofz.  vt  fecla  cfl  refla  illa  dupla . Erit  emm  compo- 
nendo,vt  tota  illa  refla  dupla  ad  partem  abfcijfam , 
hoc  efi,ad  datam  reflam,ita  tota  femicircumferentia 
ad  arcum  abfeiffum  . circus  enim  ille  data  re  Ita 
aqualis  erit. Cum  enim  fit,  dupla  illa  refla  ad  reflam 
elatam,  ita  femicircumferentia  ad  eum  arcum  i fit 
autem  refla  illa  dupla  asjualis  femicircumferentia ; 
* erit  quoque  data  refla  illi  arcui  aqualis  . 

S 1 denique  dupla  illa  refla  linea  fuerit  minor , 
quam  data  linea  re  fla, addatur  ei  prior  linea  tnuen- 
ta,qua  nimirum  quadranti  circuli  efl  aqualis,  vt  to- 
ta refla  compofita  aqualis  fit  circumferentia  trium 
quadrantum,  & tripla  prioris  linea  tnuenta . Nam 
fi  hac  linea  tripla  fuerit  data  refla  aqualuierit  arcus 
trium  quadrantum  eidem  data  refla  aqualis . ^ 

S I vero  tripla  illa  linea  refla  fuerit  maior  ,quam 
refla  linea  data , fecetur  circumferentia  trium  qua- 
drantum in  duos  arcus, ex  propof.z.  ita  vt  ad  vnum 
eorum  eandem  habeat  proportionem,  quam  tripla  il- 
la refla  ad  reflam  datam,  quod  facile  etiam  fiet, fi  da 
ta  re  fla  ex  tripla  illa  linea  refla  abfeindatur  refla 
aqualis,  (fr  circumferentia  trium  ejuadrantum  fece- 
tur,per  propof.i.vt  reflat Ua  tripla  fefla  eit . Nam 
componendo  erit,vt  tota  illa  refla  tripla  ad  partem 
abfcijfam,  id  e fi,  ad  datam  reflam,ita  tota  circum- 
ferentia trium  quadrantum  ad  arcum  abfcijfum . 
jircus  enim  ille  data  refla  linea  erit  aqualis  . Quo- 
niam enim  efi,vt  tripla  illa  refla  ad  reflam  datam  , 
ita  circumferentia  trium  quadrantum  ad  arcum  ab- 
fciffum ; eflfj  tripla  tUa  refla  circumferentia  trium 
quadrantum  aqualis ; b erit  quoque  data  linea  refla 
aqualis  illi  arcui  abfcijfo. 

DENI QyE  fi  tripla  illa  linea  refla  fuerit 
minor,  qua  data  refla  linea,  addatur  ei  rurfus  prior 

linea 


* 


W L I B E R rr. 


5)17 


linea  inuenta  quadranti  aqualis,  vttota  retia  compo 
fi ta  fiat  aqualts  toti  circumferentia  circuli,  & prio- 
ris linea  inuenta  quadrupla . Si  namque  Unca  hac 
quadrupla  fuerit  aqualis  data  retia  linea , erit  tota 
circumferentia  dati  circuU  data  linea  recta  aqualia  . 

• A T vero  fi  illa  linea  quadrupla  maior  fuerit , 
quam  data  retia  linea, ( minor  e fi  e non  pote  fi:  alto- 
quin  data  retia  e fiet  maior,  quam  circumferentia 
dati  circuli,  quod  elt  contra  hypothefin ) fecetur  tota 
circumferentia  in  duos  arcus,  ex propof  2 ,vt  ad  vnu 
eorum  eandem  proportionem  habeat,  quam  quadru- 
pla illa  linea  ad  datam  retiam,  quod  facile  etiam 
fiet , fi  ex  quadrupla  illa  rctl  t auferatur  retia  aqua- 
lis data  retU,cr  tota  circumferentia  circuli  fecetur, 
vt  quadrupla  illa  retia  esi  fctla.  Erit  namque  com- 
po nendo, vt  tota  illa  quadrupla  retia  ad  partem  ab- 
fcifidm,id  eft,ad  datam  retiam , ita  tota  circumfe- 
rentia circuli  ad  arcum  ab  fdjfum . Arcus  emm  ille 
data  retia  erit  aqualis . Cum  enim  fit,  vt  quadrupla 
illa  linea  ad  retiam  lineam  datam , ita  tota  circum- 
ferentia ad  arcum  abfeifium;  fit  autem  illa  linea 
quadrupla  toti  circumferentia  aqualis ; * erit  quoque 
data  retia  linea  arcui  ahfctfio  aqualis . 

ALIT  ER,  cr  br cuius . Inuenta  ex  cor  oli.  r. 
propof.  4.  retia  aquali  circumferentia  dati  circuli , 
ab  fi: indatur  ex  ea  data  retia  linea  aqualis , & tota 
circumferentia  per  propof. 2. fecetur, vt  fecla  efl  in- 
uenta illa  rella , in  duas  partes . Nam  componendo 
erit, vt  tota  illa  retia  ad  eius  partem  ablatam,  hoc 
eSl, ad  datam  retiam, ita  tora  circumferentia  ad  ar- 
cum abfeiffum . Cum  ergo  tota  illa  retia  fit  aqualis 
toti  circumferentia , u erit  quoque  data  retia  arcui 
abfeifio  aqualis . Quod  efi  propofitum . 
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E X ijs  quo  que, qua  di  IU  funt,  inferri  potell,  tam 
a reus,  quam  angulos  reBilineos  referiri  incommen- 
surabiles inter  Je . Sit  enim  arcus  H B ,&  angulus 

rectilintus  H AB . Dico 
tam  arcum  H B , fccari 
pojfe  in  duos  arcus  inter  ft 
incommenfurabiles,  quam 
angulum  HA  B , in  duos 
angulos  incommenfurabi- 
les inter fe.Dcf cripta  enim 
Quadratrice  DE, que  re- 
ctam HAJecetin  F , du- 
catur per  F,  baji  A E,  pa- 
rallela FI.  Deinde  inuentis  duabtu  rectis  inter  ft 
incommenfurabilibsUyVt  libro  1 0 .docetur, diuidatur 
'recta  IA, m N,  ex  fcholio propof.  10.  huius  lib.  ita 
vt  IN,  ad  NA,  eandem  proportionem  habeat,  qua 
dua  recta  inuenta ; atque  adeo  & IN>  NA,  incom- 
menfurabiles quoque  fint.  Ducta  autem  recta  N K, 
ipfi  A E, parallela,  qua  Quadratricem  fecet  in  K , 
ducatur  ex  centro  A , per  K,  recta  Jecans  arcum 
HB,in  L.Dico  tam  arcus  HL , LB,quam  angulos 
HAL,  L AB, inter  fe  ejfe  incommenfirabiles. Quo- 
niam . n. per  propof.  / .efl,vt  IN,  ad  NA, it  a arcus 
HL, ad  arcum  I.R:  funt  autem  IN,  NA,  incom- 
menfurabiles ; erunt  (f  arcus  HL,LB , incommen- 
furabtlet.  Cum  ergo Jit  quoque , * vt  arcus  H L ,ad 
arcum  LB, ita  angulus  HAL , adangulum  LAB  ; 
erunt  etiam  an fuli  HAL , L AB  , incommenfura- 
biles  inter  f e.  Quod  efl  propofitum . 
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